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(IIpumsesto na cxyny Awxazemnje [lpupommmx Haywka 20, Heaemtpa 1926. rox]

Y osoj pacnpasn norpaxufiemo J(OwYy rpaHuny MOIyIa HyJa
jenne ¢yuarunje nare Taylor-osum pegom, Tum cy ce npodneMom
GaBuny MHOrM ayTopu a wsapounto r. Mux. llerposul, y none
HABEHNEHUM pachipaBsaMa.’ -

Hayun wuanarama y oBOj pacnpaBd jeé MCTH KAO M HAYMH T,
Mux. Ilerposnhia, a pasnmkyje ce camo y ToMe IITO Yy MeCTO Aa
npusMernyjemq nosdarun Hadamard-os cras o MakcuMyMy ksaapara
MOAYIA NETepMUHAHTE, KOJH WIpa HAPOUUTY YAOTY ¥V W3Jaramy
r. Mux. [lerposuha, mm ussabamo jemuy Ipyry ropiny rpannuy
3a momyo nerepmuHanTe. Ha raj nayun fonasumo 10 mpocTHjux
pesy.Irara, amTi RO €y wvawe npeunsan oi pesynrara r. Mux
[Terposuha.

[loTpaxumo 3aTo uajope moMeHyTy rpaHaiy 3a MOIYO jeaHe
JeTepMyHadTe odnHKa
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' Mux. Ilevpormhi: EHpunor teopnin Secxpajunx pemosa (Tnac LXIN).
Teopema o MakcuMymy Momyna zmerepmMusara (Panm Jyrocnas. Axaz. 1913).
Bull. de Ia Societé¢ Math. de France 1902 1.
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PaseujaibeM TOpHE ACTEPMUHANTC o npBOj BPCTH AOOMAMO
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Crapumo ¥ MecTo z, ¢l ca 0 t< R, 1o fe
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rne je A.(f) rope o3naueHa neTepMuHanTa, [loniTo j€ paaMyc ROu=
peprenmmje Ry Tora pena parad Wi MOLYNY HajMame Hyne Py HK=

quje [ (z?) [am yMa Hyna y Kpyry pamdyca -n @M MORYNY Haj=
dnmxer CHANYJIApATETA dyHRIUIE fitz), (nsy3es monosa), TO mpema

npeljawibes MU MOXEHO patin jempy HBORY Trpatily 33 i, xoja
je y HCTC BpeMe 1 Ioma rpasuua Byna QyHKuEje {{tz), ako UX UMa
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TO j¢ JlaKne

KOj Ham H3pas naje TpaxeHy JOwYy rpaHuny ja MOAYO HYIA
Pynramje [f(z), mTO MOKEMO uspefin 'y obnuxy cneneher crasa:

Crap 1. Hexa je jedna, y wawyu s =) xoA0MODHHA PYHK-
yuja flz), daia pedos
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HajMaiker Mopyjga ¢ynxunje f(3), mocroju HejenHauuHa
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M KOpeHA HajMather MOZyna HMCTe (yHKHMje.

a &u wmebyTum rope nahena rpaumna 8uia mTO Npeunnsnuja
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NOITAHOMA R=TOT CTenciiad
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Ynopenamo Hanocnerky rope noGuseHe peayaTare 3 crasa 1.
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uajraudma rpauuna xojy Ham gaje cras 1., a {t;} crae r. Mux.
Herposuha; va wexum crnenujanumu CliyuajeBuMa MOMNE Ce BHIETH 1a je
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iz opora sunusMo aa nam cras 1. Jaje jenan npocTum napas
3 3Oy Tpamiliy Moaynma nyrta QyHkuuje f{z) nero wTO j¢ H3Ipas
r. Mux. [Terposuta, amm je on y HCTO BpeMe Mame npeuusad.

Mu mowemo mehyrum nalin npeuuwsnuje mapase Hero mTo J€
mapas r. Mux. Ilerposalia, anu xoji Cy y UCTO BpEME W KOMINAKOBA=
i, oBfe heMo yKpargo MOTPAKUTH BPEAHOCT TAXBOT JEAHOT H3paA3a.

Y ounmo 331*@4&[1[:3 nerepmunanty Aq(f) Ha crpanu '1-.05. 73
YMECTO 1a IHMPEKTHO HA HY TNPUMERHMO Madamard-osy nejenua~
guny, Mn fiemo Hajnpe TpancopMucaTn eneMente Ie neTepMHHAHTE
va cnenghu nHaunH:
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n y ommrte enemente (v 2) Te xoI0ue ca AR = 1, 2,-3,- m— 2,
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106H, NPOAYXHMO cal HA Taj HA4MH Habe T. ). JONAMO EJIEMEH=
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L ]

{ﬂb}lf: {Hb}ur 0: ’ﬂ

{ﬂb}zﬁr {ﬂb)]t, {ﬂb}{h T '?D

(ﬂb}ﬁfu: {H’b}zt}:: {{Ib)li: " "-'ID
R R

(@b)n_1021, (ab)n_at—2, (ah)y_3t""3, RN TN

(D) —Bnt?, (@B) oy 7t by g 17t (@D) 2t 2 —bpol" 2, (ab)yt—b



ion

SdOBOR:

rae je J
craea 1.

Koja ce
¥n

<a peasy.

Jara M3y

rie je

HajTa4dr
Ilerposs

T, §. Fpal
Bano jor

Yy

Jobnija

TaKO Ia
MONYIIO:
by HruH

11 JOBAH KAPAMATA
IIe je L
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[Ipumenoy Madamard-one Teopeve Ha OBaxe TpauC{opMupaly
feTepmunanTty, nako ysmbamo cnemehin peaynrar:
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T
4 | P P
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Crag 2.: Hexa je daita jana y wmauyu ;— TOI0MOP e
hirryuja

0 XOROT TPAHMLUH MOAFIA H¥JA ARATHYRAX ©¥HEIHIA 111
) (=]
f{z) = 2:,%:-;"’ J:|<R
y=-0
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waoe Gyrryuga [{z) Hena nujeiny Hyad Y KDY ORNCAHOM OXKO
HOLCWIRG, @ ¢ PAduycom Snsicitne
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Homro je y crany 2. ¢pyHxuyja /;(2} npomssobEa TO BRIUMO
Jla je MOXEMO yBek Tako waabpary Ja nodHBeHa O rpaHala 3a
wonyo Hynma gyuxunje f(2) Gyne npeunsHuja OR rpaHuue I Mux.
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Ha pers HauMH BEAMMO A BPEAHOCT TPaKEHOr ROIAHOMA
MOMKeMO HanucaTha y obnaKy
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A4 Kako cy Topihe AeTepMUHAHTE CDE jenuare HyIH, OCHM ran je
u=0, y kojem je cnyuajy ona pasHa neTepuuHalTU On-f TO
noDNjaMo B

Bo.n Bn-t

Min (T} = T3 F
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kojy uam Aaje cras r. Mux. Ilerposuha.
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SUR UNE LIMITE INFERIEURE AU MODULE DES
ZEROS DES FONCTIONS ANALYTIQUES

FAR ]J. KARAMATA

Reésume.

Dans cette note 1'auteur démotre le théoréme suivent:
Soit donnée une fonction f(z) holomorphe au point z =10
et sort

f(z) —= iavz" z < R
l=vy

la fonction n’a point de zéro dans le cerle ayant l'origine pour
centre et de rayon égal a

tyl -
T{f) = 0<_f<_ R
o ap + pid) R
ou I'on a
‘ﬂvl:ﬂ'v vn—_-['],l,_":,-..

et u(f) est le plus grand des termes de la suite

i Y
tﬂvf { w=10,1.2...

La limite est effectivement atteinte dans les deux cas suivants:

flz}=ay, + ayz
fizy=—1+z4+2+22+ -

Ensuite I'auteur montre que I'on peut abtenir des limite plus pre-
cise mais moins simple, en utilisant le théoréme suivent:

Soit
flzy=1+a,: +— g%+ -+ S |
vne fonction holomorphe dans le cercle : =1 et
fly=1--bz1h.*4+. .- ot 1Y

une fonchion quelcouque holomorphe au pomt 2= 0.
Alors la fonction [(?) n'a point de zéros dans le cercle de
centre o ef de rayon
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! .
e opour 0D eT (., B,)
() ‘

Oul
1L

1 . . F : i D
TT{#} = 5 JirefRy T fite®)2do

-1

P, et P, étant les modules des singularités les plus prés de Porigine
des fonctions

£ 1) et LG FE) —1)

et m(P,, P,) étant la plus petite des quantitées P et 7.

Ce theoreme est valable guelleque soif la fonction [,(2)
holomorphe a [origine. |

En prenant pour f;(z) un polynom F.(z) de degré », et en
détérminant les coeficients de ce polynom de telle sorte que TT(f)
prent la plus petite valeur on obtient le résultat suivent:

Soit

m
¢, = ;Ln Jlf (1e¥)2e¥'dy, e =,

*Tl'
en posant |
o 0 2 SR T
!"él A TR fn 2
. !{Tig .rff-i i L L R PR |

' Caot €n 2 Fay )
on a

et ce minimum est atteint pour le polynome

R R | -
T A -l Al

1 oy o ) -1
Dz = - Cyp- 2
Tt
STRLET T L R 1y
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De la on en tire que la fonction f(z) n'a point de zéro
dans le cercle

ri=y2 =" S
| ﬂnz —1 U L 1'

Ou utilisant certaine resultats de G. Szegt, c. a. d.

2n

L_n _ [!’r::gr ,ffe i n

ef n=3
:L'I'E E‘.IT

1 J .E.,r { Iﬂ'ﬂ'lfwi’ .| fu"i:j
_ (i P } EJFB — —w e —n SR R

o - - g i —
2 ﬂ '&'.'r'-!. ! i‘*n ”

H_[?"

r«.- .

au i, v=1,2,.--n désigne les racine de f(3), situées daﬁs_
le cercle .z| =1 (la derniére équation nous exprime le theoréme
de Jensen), l'auteur obtient une généralisation du théoréme de
de Landau exprimé par Pinegalitée

211‘

25 1 o
[}l] ;.l-_u . ?'lnp {:2 |!f(f€ )' dﬂ

0
Cette généralisation consiste en l'inégalite’

£2p
'}ll'}hﬂ }l.

|3<: ”:{)11?2'
!

]

Se reduisant au theoréme de Landau pour » =0, car

—
—

_.ﬁ_]. -—"l - CU-
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