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O UNBEPCHUAM CTABOBUMA
IBUDPJEUBOCTHY BECKPAJHMX HU30DBA.

(TIpeH AeC)
Ox JOBPAHA KAPADMATE,

(Mpummbede Ha ckyny Axkafemuje [TpHpoAHHX Hayxa 1. anpuna 1929).

Heka je Vi (@, @y, @-,...) vnv y kpatko Vy {a, ] jenna
KOMOMHALM]a enemeHaTa Qy, v==0, 1, 2,..., A4ATOra HM2a {dy |,

T
(unw pena a, = }: 4, ); 32 HU3 | Gy } (wau penz I, ) Kawe ce

na j& 30up/eHE HA HAYHH V, uau yxpaTko, fa je 3onpreus -V ca
ZPOHHROM (MAN CYMOM) @ aKko

Iim ern {Hu; alj HEJ"‘) = 4.
IN— aw
Y QBOM M3pa3y M1 MOXe TeKMTH OECKOHAYHOCTH KOHTHHYH-
PAHO HIM AMCKOHTHHYMPAHC, Y3UMajyhn Ha Ap. caM0O iené rnosu-
THBHE OpOjeBe, USTO 3aBHCH OJ npupoje oproeapajyher HauuHa
36HP/BUBOCTH. :
fz je jepaw Hu3 | @y } (wnn pep MU, ) 36upmHB Ha jegaH

Hausn V, ca rpanmnom (unm cymom) @, osHauuhemo jow YKPaTKG
Hzpasom

V—lima, - a (ww V— Y u, = a)

TAE HaM pakne 100 V yeex 02nauaBa cneuWanHy HAYMH Ha KOjH
ce 30KPRHUBOCT OHOCH.

Hajnpnm*uju Ha4HH 36MPILMBOCTH pao je Cesaro dopMHpaibem
APATMETHUKE CPEAWHE H3 NpBeX M CICMEHATA ; 32 HHU3 {a::!,,r } Kaxe
ce paxne pa je 3oupeue - C (Cesaro) ca IpAHULOM d, AKO
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Ra ciuvan ce naunn gedumny u Cesaro’su naumnm 36up-

’eHBOCTH BHLIET pepa, 36up busocmn - Ck , opmupatbem & - TpoCTpy--

Kor a6upa

i Vk Vi Vo
S=3 X ... Yay

Viie=( Vp—1—=¢0 Voa=0 14=0

-'] .
H fembetheM ca o- 1% . UcTta ce 36MpmuBOCT Moxe jowr geduHucaTH

il
W Ha ciegeli HavuMH: CTaBHMO

f{z) — i Uy 2%, tp, = Z Lty
V-0

2_ [~ =
g TS0z

O

1 (=
Laee < B apr

Taga je #u3 | 4, |} 36upmur - C¢ ca rpaHuyom 4 ako
el S / Kai N> oc

IHTO jé EKBHBAREHTHO HM3Pa3y

S

jep Je | k-
AR oo — -

[ (k1)

M3 opaxkse Re@UHHLMie Clenn, ga A Moxe yaeTd HE camo Lene
No3uTHBHe Opojese, HEr0 W CBE pealHe ¥ NMOZUTHBHE BPEIHOCTH, a
ceM Tora BAAMMO Aa je 36upmuBocT - ) ugeHTHuHa ca 36MPILHEC-
cru - C, a 36uprbuBocT - (o ca KoHBeprenuujom y oGHUHOM. CMUACHY.

Y3 ope HauHHe 30MDILUBOCTH HaBegumo W Holder'ome HadHHe,
aonppupocm - Hy , Koju ce fofvjajy uTepupamem 36UPSBUBOCTH - .

1) Tlop 3HRKOM Sn = @ NOAPA3YMCBA C& AR HH3 [$¢ | TEMM KOHAYMG]
W oipehenoj rpandid 4 KAl A Texu OeckpajHocTw.

{ HHBEPCHUM (TaBOBHMA 36HPLMEOCTH GeckpajHUX HU3ZOBA 5]

Tako, Aa j&é 36HupbHBOCT - M, ucto wto W 36upmusoct - C, a kap
CTABAMO

I n
k 1 k—! 1 1
SJE}= XSE . ca Sfu};sn__zﬂv
T y_o MTy.o

‘Tana je M3 | @, ) 36upnus - Hy, axo

s g Kag N> = .

'

[MosHaTo je, na cy nauuuu 36upmuBocTH Hy v Oy HACHTHYHHA
“T. J. R ¢y «¢BY HM30BM 36WprouBu - My , 36upmuey - C, U 06-
paTHo 2).

Cesaro’sm u Holder'oBd HAYMHK 36UDBABOCTH CY CIHYHE TNPH-
POAE; CACBHM je apyre npHpoge Abel’ oB HauwH 30MPILMBOCTH Hedu-
HUCAH OBAKO:

3a HU3 @, = X, Kaxe c¢ pa je 30uprens - A (Abel} ca

YV=0
TPAHULOM @, aKo
L . o
{1—r) X a,rv — X ur—-a xagt- 1.
W0 V_0

Fpoyuasann ¢y jowr v muork gpyru HaduHu 304WPLMBOCTH, HO
MU UX OBRe Hehiemo naBecTH, mowTo femo ce y ©Boj pacnpasy Ga-
BUTH UCK/bYYMBO rope NOMEHYTHM HAYUHUMA.

{UBU OBH HAYMHU 20UPILUBOCTH WMAjy Ty 0COGHHY, 13 U3 KOH-

BEPTCHUM]C JERHOT pefa Clel¥ Y UCTO BPEME Y 1LEroBa 30UDTLWBOCT
€2 HCTOM CymMOM, T. j. u3

S
. T
]]m Hn = l H.i_- = (]

<HenH

Ck__‘]-imﬂn: Hk_‘_“[lmﬂnzlq“—”mﬂn _H; hﬁ’o

el
o
-

2) K. Knopp, Grenzwerte von Reihe ' ,, +
genzgrenze. Diss. Berlin 1907, 1 bei Anndherung an die Konver-

W. Schnee, Die Identitat der Holderisch ' )
werte, Math. Ann. 67, (1909) . 110— 125+ und Cesaroschen Grenz
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a 3afta jejHaYMHa HAM M3DpaKaBRa No3uaTH Abel' oB cTas ®).

Y ocranom, y nornefy 36UP/LHMBOCTH, €aMo ¢ TakBH HadMHW
W MOTY Y3uUMaTH y 003up, a Ha3Bahiemo nx PezyAdPHHM HOUHHHMA
gonpspHBOCIIH, T. j, jegaH je Hauwe 3IGUPIBUBOCTM peryjaapaH axo
CY CBM KOHBEPTEHTHW DefoBH 306WPHUBM HA Ta] HaukH ca KITOM
CYMOM. |

O6paTHo, axo je jejaH peg 30MpibHB Ma jegan Hadun b, o
y OIUSTEM CNyyajy He MOpa KoHeeprupaTH, a CTaROBE KOjM Ham
oppebyjy yCnope Keoje Mopa 3a10BOMbAaRaTH jelaH NPGUIBOBAH HU3
ga 0¥ M3 30UPEHMBOCTH - |7 mMornu 3ak/byunTd 14 OH TEKu [eHOj
onapebeHo] rpaHuUM, HA3NWBAMO HHEEDCHIM CIIABOBRIMA J0HPbIBOCTAN
WKW Yy KpaTko cmasosuMa V-—K (1. ] crasoBd M3 KOJUX e H2
36MpmUBOCTH - | jegHora pefa  MOXe 3aK/LYYWTH KOHBEPreHuMja
AOTHUHOT pefaa).

Kako ce ofMuBHa KOHBEpreHuwdja jeanora peaa Mowe (MaTpaTH
Kao jegaH Cneunanad HavyuH 30HMPBHBOCTH {Ha np. 3dupisusocT -{)
TGO MOXeMo cmatpaTu cTasose '—K Kao jegadH creuuanad <nyuaj
CT@BOBA, KOj{¥ Bam fajy YCIOBE IUTO WX MOPA 3aJ0BOJLABATH jenad
HM3 Aa 6 W3 36upbuBocTH - V7 creauna werosa 36upmurocT - 177
TaKBe CTaBOBE Ha3WBaMO YKpaTko cirasonsma 7"—17",

H. np. cras (x — Ay je wpentuuan crasy My — Oy wriace:

Cesaro’onn u Hilder'osn nauunn 36HpBHEOCON HCIO2A PEAQ
€)Y HACHIMHUHA,

Ucro cy Tako craBosu (y — Cpan ¥ Ok — A naeHTHUHH u
rrace:

Aro je jeparn nnz 30upmng -Cy waja je ou ypex 30upibHe
Ck_;_h ’ f } 0 u.

Ako je jepan Huz 30upwns - Oy (K 7= 0)
soMpJoHE - A.

HIQJa Jé OH YBER

i

Crasoeu F'— V"' u ¥'"— V" ¢y naxane oun crasosu koju vy
H3BECHOM CMHUCAY yiopehy]y ABa HaduHa 30HDILMBOCTH T. . HAYMHE

V'n V" pa 6u mehytum To ynopehusame moranm npeuMssivje ua-

pasuTh yBelwhiemo crnefehe nasuee u osHake:

CKyn 0BUX HM30BA KOJU Cy 3IOMPL%BM Ha jegal AaTH HAYHH

8) N. H. Abel, Recherches sur la Série ] —

(i — b (m—2) |
m{ e A8, ] Math. 1 {1826) p. 311—330: Werke 1, p.

210-250,

w ,omim— 1},
1 .-1'. - ] :"r

s |

() MHEBEPCHUM CTABOBMMI 20WP bHBECTA 020RDAIHIN HI10BA

I/ wazsahemo ofaacm 36HPBHBOCIH TOr HAUHNG U O3HAUMReMO ra
ca Ov.

O61acT 36UPBLHBOCTH JeHOr HAYMHA  MEpPH ¥ HCKY DYKY,
FeHEPAMHOCT TOFA Hauutia 30MP/LHBOCTH, ICP Y KOJMKO je Ta 00-
nacT sehia, v TOMHKO je AOTHUNM HAYUH 3CHPLHBOCTH TEHEPANHHMM,

[TocmaTpajuo cax gea Hauvda adupmsusoctr V' u 17 ako ¢y
OHW HIeHTHuHu (T. j. &Ko €y CBH HU30BM KOju ¢y 30MPHMBH - 17
y MCTO Bpeme 36upieiBi - 177 W o0paTho), Taja ¢y thHNORe 0bna-
cTv  36upbuBocTH maeHTHune T. . Oy - Oy, ay Tome Hexo
cayuajy crasut Voo VT,

Ako cy meByTHM wHauuuu 30upwusocTd V'on V7 taxew, na
CY CBM HW30BHM KOjd ¢y 36upbuBy - I y HcTo Bpeme 30WpHUBH - |
amm He o6paTHO {T. j. 1a MOCTOjM yBeK jepad HM3 Koju je 30mp-
mwue - V¥ a xoju duje s6upmwus - V'), Taga odract 30Up/HUBOCTH
naunHa V' npunaga o6aacti 36upbvsocTy Hadwna V', Oy = Ov”,
(adupmusoct V" je jaua op z6upbusccTy V'), a y Tome hemo
ciy4ajly CTaBHTH

L? f I:: I{;"J'.I'

W3 oBora BMAUMO Beh ga ce rope Hasefenu crasoed My — Ci

C.— Cun, C: — A wory yxpaTico Hanucatn y oO0JHKY
“
AF.-II]:_CL;J k=0‘,1,2135...
CH - Ct;-1—~h, h}(}

C. = A )
i: — ¥ :_—_-_'.'-"" +

Hexa cy pame " w V" gBa mpouasosbHa HadMHa 36UPLUBOCTH,
Tafa 06aacT 36WPLUBOCTH jeiqtiora HayMda, y OMWLTEM CTyvajy He

TMpHMana ¢01acTH 36UP:LUBOCTY APYrOr HavuHa, jep he oduutic nocTo-

Jatd jepad Hm3, 36upue - V' a koju uuje 36upmus- VY, U jexad
APYTM EHM3 36upmMB - V7' a woju wuje z6upwue - V.Y omwTem
CAy4ajy makie o6jacTv abup:pupocTd uauusa b ou VY samupy jenna
Yy Apyry, 6e3 ga je jemgna v gpyroj caapwada, T. j. Ov' 3aqupe
Ov”, a Taga hemo cTasuTu

V' saqupe |7

Takas Ham wpumep npywajy Borel-oB Haunn 36MDMHGOCTH
fepUHucad W3pa3om

B—| va.-
— lim &, —— litn ¢ _‘E av-i;—!

Fzoz o, V. .0
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M HaukH 30HpLHBOCTH - Oy (Mn A) ;) Haume y ToME caydajy MMaMo:
Cx saanpe B (wnu A sagupe B).

[IpemMa oauM O3HaxamMa W npema paHuje JEGUHUCAHMM PeEry-
NapHEM  HaYUHUMA 36upBLHBOCTU - V' cmaTpajyhiu 0pH TOME KOH-
BEPreHUM]y Kad jeaaH CrmeuuanaH HavuH 36UpILUBOCTH (36HPILUBOCT
- K}, Mn MoxeMo cTasuTH

Kecl

T. ] A4 j& CKYN CBHX KOHBEPreHTHHX PpEAOBA CafApwaH y o6aacTH
IOUP/LUBOCTH jEAHOT PErynapHOr Ha4MHA 361PHUBOCTH.

Cmarpajyhn gabe 06MYHy KOHBEpreHUM)y Kao jeaH cneuua-
NaH HAYHH 304DPIBUBOCTH, BUIUMO AA HHBEDCHHM CHMABOBAMA 30up-
JBHBOCHITH, MOXEMO CMaTpaTH cee OHe c¢Tasose ' — V' kop KO[ux
Vi V", npyrdm peunma ako Wmamo 1Ba HauWHa abupwusocth 1V
M 1) Takea pa V' o I Tapa moxeMo Ha3BATH HHBEPCHHM Cmq-
BOBHMQ 30Ap/bHBOCIIH CTABOBE KOjU HAM oapebyjy, H3BecHum ycao-
BUMA, CKYNl OHHX HU30BZ KOJW, ako cy 36upmusd - V', mopajy y
ACTO BpEMe OUTH 30MDJEHMBM M Ha HaunH V. Taxo ce Ha np. cBu
OHU CTABOBY KO Ham Jajy ycnose ja ce U3 36HPHLUBOCTH - A fen-
HOrA HH32 MOXE 32KJLbYUHTH 1beroma 36HpsbuBoCT - Cy (A 2= 0) unn
A4 W3 BOUDLMBOCTH - Ciqn, 222> 0, cregn a6upmupoct - Cy , nasu-
BA)y WHEEPCHHM CTABOBMMA 36HMDILHBOCTH. L

Y 0BO] HEMO DacnpaBH HABeCTH HAJNPE HEKOAHKO MO3HATHX
wneepcHnx crasosa C-—K u A—K w nokazakeMo, xako ce Tu cTa-
BOBA MOFy ROGWTH W3 MHBepcHux crasosa Co—C, u A—C Mpu
TOMe HeMO H3BeCTH HEeKONMKO CTABROBA K0Jd oBe ab6yxBarajy, Ro-
Oujajyhin v MCTO BpeMe ako He RUPCKTHe, a OHO Gap NpoOCTHje
AOKA3e AOTHUHHX CT4BOBA.

¥ namem hemo N3jlaratby o0f caga yseKk NpeTOOCTABLATH Aa
(¥ CAEMENTH HM30BA CBU peandu Gpojeru, a JaKo je YBUAETH pa
BehMHa CTaBoBa O KojUMa hie GHTH PeY BAXE W 34 HW30BE YKju cy
CACMCHTH NPONSBOJbHU KOMOAeKcHH OpojeBH, Tpe6a WX CaMo npu-
MCHUTH HA PLANHH K UMATHHADHU 160 ejemedaTa ROTHYHUX HU30BA.

Jour u3 jegHe pacnpase L. Kronecker'a %) potGujamo jenau
cras C—K', koju rnacu

4) L. Kronecker Quelques remarques surla détermination des va-
leurs moyennes, Paris C. R. 103 (1876) p. 980—g87.

O HHBEPCHHM CTABOBUMA 30MDBHBOCTH BECKPRIHMX HU30HA 4

0
Ha 61 pen au = 2 u, | koju je a6upous - C, 6uo Konsep-
y=0

2EHMAH, NOMPEOHO fe n ACBOBHO AQ

n
%ZPHV—}G Kag H—~ o . (1)
o==]

(Opaj pesyaTar, y oCTajioM, CNeRW AMPEKTHO H3 jepHavrHe

n— — 3 0y =, X Vil }
f
Y=—0 ¥=0 *

Opakne je oynrnegHo ga W3 36UPIbUBOCTH - { U YCIOBY
KW
Uy = 0 (i_ﬂ) ) (2)

Creld KOHBEpreHumia peaa X, Uy
Hardy %) je melyrtum moxaszao, ga ce ycaoe (2} moxe zame-
HUTH CHWTHJMM YCIOBOM, H TO

t =0 o) 5)

a 3atum je Landau 7} nokxasao, pa je R0BOSLHO fa HU3 | fil, | Gyae
Orpasnyed camo ca jejHe cTpane, T. j. KOBOJLHO je A MOCTOJU Ta-
KaB jelaH KOHAYaH M NO3HWTHBaH Gpoj M na Oyge

L)

Al 2> — M (wav nuy < M) za cee n=1,2,3,... (4)

Tia pa ¥3 30upssuBocTH -C pena 3 u. cnepu werosa  KOHBepreH-
uHja. _

Osum crasosuma C—K noctoje MOTNYHO &aHANOCHH CT4BOBM
A—K op kojux cy npea gsa Tauber opa ®) craga u Taace:

. iin
E] JHax Iy = ﬂ{ inm ¥ 3HaYW na : = i Kag n —+ o, A 3HAK dn =
. -Fl

- o ]
=0{(in) 3Hauu ga +p  OFFAJE KOHauHo 3a Be N =1, 2, 3,...
) G. H. Hardy, Theorems relating to the summability and conver-

gence of slowly oscillating serijes. Proc, L R
p. 301—320, g C. London Math. Sce. (2.} 8. (1810)

") E. Landan, TJber die Bed ini .
) 7 entung einiger
<der Herrn Hardy und Axer, Prace matigﬁs EII.E{IQII}DTE;? ET_G{%,EWETEMEE

%) A. Tauber, Ein Satz aus der Theorie d ; ; )
natsh, Math, Phys. 8. (1897) p. 273 .27 te der unendlichen Reihen, Mo
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Axo je pen X u, 30upus - A u dro

P

TVl > 0 KA - oc (1)

1
"oy

maaa je ox KOHBeP2eHIAR
+ L) = ‘
u: Axo je pea X . 30Hpons - A H aKko je

1.
lly = u[.'” I (2)

maae je oM KOHBEDZeHTAN.

O6a oBa CTaea, Kao, WTo je [auber nokasao, MOry ce jegad
M3 JIPYTOF M3BECTH.

Muoro mouHwje je nowxasao Littlewood ™), ga ce yenos (2)
MOKe 3AMEHUTH Ca OMNWTH[UM, HAMME 4

un—U(;i). (3)

a 3arum ¢y Hardy w Littlewood ) nokasanmw, ga ce wta eulte Taj
YCAOE MOXe 3aMeHHTH Ca joll OMTH{HM W TO;

noUy = — M (v nu, < M) n=1,2,3,... {4)

[Topea osux cramoBa A—K, v wuMa onrosapajyhux cTaBoBa
C—K ') nocToje jowr ¥ MHOTH APyrH, KOjU ce Y FIaBHOME HaTase
Yy UMFApaHum pacripaeama T. r. Hardy'a u Littlewood' a2 xag'u jepan
crag r. E. Landau’a '¥) uuje je notnynwo yonmwuTewe ;ao . R.

Proc. Lond. math. Soc. (2.) 9. (10103 p. 134—41%,

iz, H Hardy and [, E. Litilewood Cﬂntriiutinns to the arithmetic the-
ory of series. Lond. M. 5, Proc, (2} 11, p. (i4t1)). 111—478.

10) G. H. Hardy HI{ L. Littlewood, Tauberian theorems concerning po-
wers series and Dirichlet’ s series whaose coefficient are positive, Proc. Lond.
math. Soc. (2.) 13. {1919) p. 171 —191.

G. H. Hardy HI E. Lft{f?waf}d, Abels theorem and its convers. Proc,
Lond. marh. Soe. (2. 4, (19187 p. 205-.225,

_ 11} {Bakome cTaBy A'ff OHUTICIHD ogrofapa noThvHe netu cras C-K,
jep axo je jepad pea sbupibun -C Taja je oir v zHupienB -A. na ic npema
ToMe OH KOHBEPreWTaH aks 3ai0Bihasa voivs crana A-K.

12} Uber einen Satz des Herrn Littlewood, Rend. del Cirvolo Matma-
tico di Palermo. T. 35, {1913}, p. 265275 ;.

9) J E. Littlewood, The converse of Abel's theorem on POWeEr Series,.

[T

Schmidt, ¥¥) a o xojuma hemo y Apyroj pacnpasHd ONWHPHK]e ToBO-
DHTH.

[locMaTpajmo jown M36anKe YCIOBE [ope CUOMEeHYTHX (TasOBa.
Bugusmio Hajupe pga je ycios (2) cagpwad v oyonosuma (1) U (4)
a na je ycaos (3) cagpwan y ycnoey (4} Mebytum yorosu (1) #
(1) ndcy jeaan y Opyrome cagpkauu; TO nuguma geh oTyla wrTo
CBH KOUBEPreHTHH PegoBd 3af0BO basajy veaoe (1), 4 He 3a1080ha-
Bajy ycnoB (4), a obpatHo ycio (1) nvje yEek 3aA0BObeH Kag je
g =2 — M.

Yeaosu (1) v {4) 33a1upy  gakne jegad y Apyrd 0e3 ga cy
jeaaH y JpyroMe CagmKaHd, OHM Ce Yy HeKy Dyky mehycotHo
ROTYERY]Y .

JonHuje kemo HM3BecTH jefadH HOB YCTOB KOJM Caiapxu 004 oBa
ycnosa [gaxne n yenose (2) u (3)] xoju ux npema Tome craja y
jefay jenMHd YCAOB.

Y Ty cBpPxXy yepeaMmo Hajope caefeh# HOB nojam:

3a jeaan Huz Opojesa | ay | kazahemo pa je nossuieun - I
(ca gecne i1 €@ Aese CMPAHE) ako MOCTOJM jejaH HA3 O6pojeBa
FAc | xoju je 26upmus - V1. |

I/ —1lim A, —~ A,
-

i Takas 1a HejegHaulHe

Gyny saposomede 3a cee # = 1, 2, 3, ... wro hkewmo ykpaTko
O3HAYUTH H3IDADZOM

V—la |« V—1 A (nu V—la | »V—1A)

Ha meru waunn kasahemo ga je uns | @ | nosiuiwns - | ca
06e cmpane ako nocroje mea wuza | A'v | W [ A”¢ ) Taksa na 6ype

V— lim A —= 4, " —lim A, = A",
H , A{uﬂﬁ'n-ﬂ; A", 33 cpe n-1,2,3,...

Hane hemo kazatu jow pa je HU3 | Oy | QECOJAYMHO HOBMIU-.

J6HB -V, ako je Huz dopmupan s AMCONYTHUX BPEIOCTH eeMe-

13) R. Schmidt, Uber divergente Folgen und lineare Mittelbildungen

‘Math. Zeitschrift. 22. (1925) p. 89129

Buau jow u ynpowrenu aokas Koa

T. Vijayaraglavan, A Tauberian the
1. {1926), p. 113—120. n theorem, ]jurnal London Math. Soc.
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HaTa patora He3a T. §. nu3 | @y |}, nosuwmue - I, wro hemo
O3HAUNTH Ca

V—{ a &KV —1{A4A).

M3 oBuX peduHALUja BUAUMO nako, fa CY C8M OHW HU30BH
noBUlLMBH -V ca jegne cTpawe, xoju cy 36upmuen - V uan xoju
€y OrpaHH4yeHH ca |eAHe (TpaHe, Jalbé A4 CY HH3IOBM MNOBMULbUBEH
- V' ca o6e crpane, kan ron cy oHW 36upsbmsu - V wim OrpaHHYeH:
ca o0e CTpaHe U & Cy ancoNYTHO MOBULLGHBK - V' CBM OHM HU3O0BY
KOJU Cy OrpannueHy ca ofe cTpane, MebyTum HU30BH 30Up/bHBY - I/
y OMUTEM CIyyajy HHCY amncomyTHO NoBMuLbMBY - V. Ouurnegno je,
Aarbe, 12 Cy CBM AMCONYTHO NOBMIL/LHBH HH3OBH Y HCTO BpEME 10~
BAIWWBMBA €A Jegde WAH ca ofie cTpaHe, MehyTuM jegaH HM3 MoKe
OWTH NOBHIUJLHB WITA EBHIEe ca ofe CTpaHe a fla npu ToMe He Oype
ancoiyTHO NOBHUUBLHE; Be3y H3Meby ancolyTHe NOBHILBUBOCTH M

ATOBHWIbMBOCTH ¢a o0e CTpaHe BMAMMO M3 chenefer ¢Tama:

Craer Y. Ja ou jegan nnz { a, ) 6uo nosmumns -V ca ove
cmpare, nompedHo je u JOBO/BHO fe, X O0CHOjH mAKAB
Hi3 Opojesa { oy |, suprwus -V, ga unz { ay — v, | 6yae
auconymuo moputiibng - V.,

3aucra, ako je |
V—ldv) KV —{a ) V—{ 4"}
Taga je V—las— A V—1a, —a.}
7| Gy — Ay 2o

Rakne je Hu3 { de — A’y } ancoavTHo noBrw/bMs - IV,

Obparho ako noctoju Takas Hua |y | 36ULTbUE - V, 1a HU3
{@v — «y | 6yae anconyTHo noeHwbUE - V', T, j. ma 6yge

V—t{ay— oy [ QV—14)
Tﬂﬂﬂ.je V_{-A\}<<V‘_{Hx—ﬂ\}<<V'—{Avf
i V= {- A Loy KV = ay | KV —{ A fatv ]

WTO HaM Kasyje Aa je Wu3 | 0, ) nosuwmds ca obe CTPaHe.

[lokaxumo cag Ha Koju Hauun nojam NOBHIILMROCTH HATA3M
TpuMeEHy KOI WHBEPCHUX (TaBoBa 36upmyBocTH. TOra pagM Hage-
JWMMO OAMAX CACNERd ONWITH H CKOPO O4eBMaaH craB V" — 1'-

O HMHBEPCHUM CTAROBHMA 3OUP/BUBOCTH OecKpaJHHN HMI0BA 13

CraB 2. Hexa ¢y V' u VY gsa nauuna BOUDBHBOCTIIN MAKBA
Ja V7 o V7' u qa cy OHU HACHIMUYHI 3d CBE HOZHITHBHA
Hu3ese. Ja On jeaaw nu3, kojn je 36mpmus V" Guo-
30upsens V°, mompetro je n gosomno je, na on ayae
noguiLens - V' ca jegne wan ca o6e cmpane. (A 10807b-
HO fe Beh Ja OH GyAe QUCOAVmMHO NORHILBHE - ).

[ipeo ako je nuz {ay | abupnue- V' Taga je ou u 30UPIBLUE
-V jep VP V", a o0 je npum Tome W roRMULLHR - V7 (camo we
ancollyTHo). OQ6paTho, aKo je OH 36UpP:buB - V' W nosuuue - v,
TaRa NOCTOJM Taxkas HU3 Ay 36mpnu - V', pa je

ty = Ay —a, =0

a xako V" V" 1o cy uusosn {Av ) v {ay ), na gakre W wHuz.
Vay |, 36upmusu - V7, [owTo je qame «y =0 To n3 nperno-
CTABKE CreAM Aa je Taj HU3 U 36upmue - 1/, pnakne n3

Hv:Av'—[{v

CIefH Ja je u Hu3 {dy } 36upmuB- V', . j. . g

Kao wro sugumo, Fepe 0Ka3aH HHBEPCAH ¢TaB 36HPHUBOCT
OCHUBA C& ¥ rT2BHOME HA MACHTHUYHOCTH JBajy HauuMa 30HP/LUROCTH
34 CBC NO3UTHBHE HU30BE WITO CaAMO NO Cefy NPeTCTaBba jena
HHEEPCAH cTas 306UPILUBOCTH KOJH je ¥ oCTanom Y NOJeAHHHM cre-
LUAAtHAM CiyyajeBdma HajTexe YTBDI UTH.

la 6u naxne ropwn cras mormH NPUMENUTH HA CrieuUanHe:
HatMHe 36upmusoct Gy, G, u A, G Tpe6a fa noxaxemo ga cy
TH HA9EHU UOeHTHYHK 33 CBE MO3UTHBHE HMI0Re.

Nocmarpajmo Hajnpe cayyaj 36Up/BUBOCTH Ciu G, Jla Cy Ta.
ABA Hauyyug 30UDILHBOCTH HICHT#AYHA 32 O0OBE NO3UTHBHE HH3ITAE
ROKA320 je peh Landau) y o6muxy crepeher crapa:

Flexa je SvJ jeaan monomono pacmyhin Huz2, maaa axo-

TS | S
oy v A N> oc, cnean ga u " = d KA3 N+ o

Hakne ako crapumq

SII = 2 ﬂv, TEH&]E ﬂu;}(}, fI:szj 13}'

14) Loc, cit 9.
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‘T€ HAM ropH (TaB Kadyje gd ¢y séupmusocTH O v G npeHTrRYHE
34 ¢Be no3uTHBHe Hu3ope., (CTas 2. HaM pakile jgaje jenad HHBeEP-
can cras Co — (y y obnuky :

Crap 3. Axo je jegan mu3 sounpsens - C,, aa 0# on OO
abuponp - C; nompeduo je M J0BRObHO JAQ OH 0)1€
nosuitieng - () .

MceTH omakal cTas Baxku ako ymecTo 30Wp;bMBoctH - Cy cTa-
BMMO 36upibuBocT - A. Hberos pokas 6a3supa Ha MACHTHUYHOCTH
a6upnpupocTh A u C 3a cBe no3uTHBHe HHI0BH WTO ¢y Beh fgoKa-
zam¥ rr. Hardy u Littlewood 1®): iako cy wWUXOBM pgokaszu npu-
STHYHO Tewkn To heMO 0BAE Ta) NOKA3 NMOHOBHO W3BECTH Ha jegad
CACBMM OPYFM HA4YMH KOJ® je y HCTO Bpeme kpaku ¥ Raxium.

OH ¢aegn vadve LUpexTHo M3 cnefeher cTaea:

Cras 4. Axo cy eneMeHmu Hu3a | a, ) CBH no3nmuBHH
Opojesn u aKo je oH 30HpIpHE - A ca 2pauniform Q, maaa je

lim (1—r) )Eavf(r"’}r"=ﬂff(r)ﬂ/= (H

r=1 V=0
aa cse y unmepgaay | 01 R - nHmeépﬂﬁﬂﬁHe @y~
xyuje f(<).
3aucta, H3 npeTnocTaBKe, HauMe [a

X

(1= Yar »a, kagr->1,
' V=0

AKO CTaBumo 7' ymecto r, cnegu

a0
_ 1 —rttx o
=y Byt - 1 G g Fg e
V—0 —r V--0 .
o)
> (1) (1 —7) 2 ayr+v o g
v—0
_aK;je
o EI i nd _
(1—r) ?_E.nﬂ.;r“.r" - el ﬂf =g {11)

O

‘ 15y G. H. Hardy and J. E Litflewood, Tanberian théorems concer-
«uing series of positive terms, Messenger (2.} 42. 191—192.

A

() WHBERCHHM CTABOBHMA 36MpruMBOCTH OBRCKPAJHMX HU30BA i3

Ciasumo labe Y jegnaunnu (L) x=0,1,2, .. .1, TOMHO-
WUMO CBE T€ jeHaquHe (2 NPOM3BOLHHM KoedHUKeRTHMA M cade-
pHUMO, Tana go6upano

~ 1
b

(1'_r) E 4 P{f;r}ajw- f_']h P(".’}d:

T
V- O 0

yie je P(z) npowspoibad nomMHOM f1-TOP cTeneHa. UAaBRE NaKO
yBhamo #a ocHosy Weierstrass' 0BOT (TaBa: «(CBaKa ¢& KOHTHUHYU-
paHa QyHKuUHja MOXEe YHUPODMHO atpOKCUMHpATH momohy nonu-
HOMa», Aa jepuaumHa (1) pawy 3a CBE y WHTEpRany [0,1] KoHTH-
ayupane $ynkuuje. Kaxo, mebyTam, (Baxoj R - uaterpaéunyo] GyH-
kuuin f(x) moxemo OJPEANTH ABE KOHTHHYHDaAHE dynxuyje @ (X)
n <P (x) Takse, pa Oyge

o () <F)< D) s me 0 x <

f’{cb(x)—qj(x}}dxéa,

Q

TO Ciiefd Naxko, Aa jegHauuHa (1) Baww U 3a CBe y WHTepBANy [0,1]
R - unrerpadunse Qynxunje. ul. j. T. f.

M3 opor ¢raBa MOWEMO CaA NaKo Tnoxasatd Ja Cy 364pmpi-
BoctH A v C ypedTHYHe 3a ¢BE TMO3UTHBHE HHW3OBE.

1
-Cras¥mo 3aTO Hajnpe ¥ - € 0 ; Taaa

5. v v o0 ; v
(1) Barfe e 52! (Mo i

o

~—1
ol —;.H.ff p () di, Kag 1> @,
L
TRE je o(8) = f(e 1)

¥ n3abepumo Taxey dyvkuMjy ¢ {X) ga Gyne
€ xan je O0< x< 1
® (x) = { 0 D
» »  J x

‘Taga KoGujamo ma
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n
! >a -1y e
— - ﬂv=_2ﬂvfp( _)E D‘*'ﬂ' Kd 1 - =
ﬂv_.__g. H‘FHD 4 H

IITC HaM gaknae pokasyje Aa cy 36BpmwHrocTd A U C MpgeHTHYHe
33 CBE RO3UTHEHE HH30Be,

llpema ToMme, ¢ ofzupom Ha crae 2. goGujamo crTas 3. ana-
or CTaB 32 30MpiMBOCT - A, Koju raacH;

Crae 3. Hexa je {ay} jesan nusz IOHpsenB - A, 1a On on
0no 30dp/ens - C mompe6uo je u 708010 Jfe, aa ox
Oyae nosutiong - C,

U3 0BMX WHBEPCHKMX CTaROBA 30HPJBHBROCTH MH can Mowe
Ro6uTH musepcHe ctaBose C- K u A- K koju nam

YCAOB, 0MUTHjH of ycaosa {1) — (4).

MO
Iajy jegad Hos

Crae C- K cnegd aupexTHo W3 cTasa 3. Ha cnefelin Hauwuy -

n
Heka je ay = 21 Uy jegaH HU3 26nMpbuBocTH - C ca rpaHy-
V= :

oM O, U3 JegHaduHe

1 n - 1 n—1
— Wiy =y —— Y
e 1.1'§I v n Pr 1%1 av . . . . Y

CREAH fa je Hu3 { f1ttn | 36uprue - G, ca rpanmgom o-
- L | T

UPETNOCTABUMO KA je Taj HW3 mosmuwnus - (), Taga m3 crapa 3

CIEAU fa je oH 36upmbue - (7, ca rpaHuiom 0, na wam jenHaymHa

() xasyje pa uuz {ay } mopa Tewury rpasuuM a.
(Ipema Tome pobujamo :

Ctas 6. Axo je pen > u, sonpeug - C, @ 6n ou Ouo

HOHBEPZERTIAN, HOWMPEOHO fe M AoBo/bHO ga iHug {vir, }
Oyae nosuimng - .

OBaj Ham cTae pakie naje
MOXEMO HRMHCATH Yy 06AUKY:

aKko gaxje

Pahvje cromeHyTH YCI0B, Koju

C—f‘-’u;T}((C—{Av} , - . (5)

. b . lr
. OuirreaHo je mpema PahMje peuyerom ga je yoros (5) yeek
AROBOILEH Kapa cy ycnomu (1) — (4) 3a/10BO/bEHH, TAKO A2 ¢y Ha

UME Y)CARILEHH CBY ycnoru (1) — (4) kojn wa NpBH NMOFAEN U3le-
Rajy caCBEM DasanuMTa nhpupone.

) fIpebuMo can wa pokazuname “uBepcHor ctaga A- K y kome
e ycnosu (1) — (4) 6utn samemens ycaosom (5).

O WHBERSHMHM CTABORAMA 30UPIBHBOCTH OECKPAJHHUX HHIOHR L7

flourM je QOKA3 CTaBa C- K cnegMo  BHpPEKTHO HS‘CTaEa 3.
(a moTRyno je candad Landau’ onom poxasy (Tasa C- K) mu MO~
wewo cTap A - K csecty, nosohy crasa 3., ua Hardy - Littlewood'cs
cras A- K. Kaxo je mehytum Hardy-Littlewood’ o aoxas reoma
cOMITMK0BAH, MM heMO fa/he MOKa3aTu Kako ce nomehy crasa 5.,
q0Ka3 MOXe BeoMa Nako CBECTH Ha Tauber’ 0B (TaB H3paweH ycio-
gos (1) uny wra Buwe Ha npsd Tauber’ 0B CTaB U3pAKEeH YCIOBOM
(2). A mowTo je AOKa3 1pBOr Tauber' oBor ¢rasa aag, 10 ,[I;DGH]H]‘H:G
y UCTO Bpeme jejan Hop poxa3 Hardy - Littiewood’ OBOT cTaBa, KojH
je nakwd Ol AOKA3Aa CAMHX OBMX ayTopa (kan ek HHje JIMDEKTaH).
Ope joKa3e fo6WjaMo Ha caenehil HAUMH :

Heka je, 00 MpeTmocTaBud, HU3 {fllln | TIOBMIIBLHE - C, tana
je ¥ Hu:;'i(n— 1) u, } nopauibue - C, na je npema Tome HUS

Rn :_1__ Eﬂ (F—I)Hy, }'?1'— ty

OrpaHr4yeH ca jefiHe CTpaHe T. ).°
R.<M 3aceen=1,2,3,.... (1V}
CTaBUMO
In 1 n
lﬂl:rl ZH'L; SH_HZHv} HDT__SH-"'_GJ
vl vEl
Tana je
n
Ry -- _ﬂ_i.l zl[u—f) iy = 11 (Sn — Sn—1) = Qn — Sn—1 . (V)

[lame je no OpeTnocTaByy Hué : dy } 30UpPILHB - A, a 0Tyia
CheM g4 je M HM3 | S¢ } 36upmuB - A, jep ako ¢T4BMMO

-

(I—r) Eﬂn:rv:(;_r}f{r)i

Tapa je o
AN st | dr
G=nBser=t--n [ 1) T
paxne v -
| i r
ff- Gr J f{r)r(f—r_j
(I —71) I(r}ru s = - Ty -
0
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(’ ftr odr )
oy fr(i—r). 1 (1 VA a
w2 o e = H—=ryflr) o
(Vi) r

[Ha ocHoBy rope peueHor nOKaXXMMO caj, Kaxko € A0Kas no-
MEHYTOF ¢Tapa Mowe ceecTH Ha Hardy-Littlewood’ oB CTé@B:

o A—]imSHZH

v ous (Vyw (V) 7. ). u3 n{Sh— Sa1) < M cnean npema TOME
CTABY N4
g {1

1

A4 U3 TIOBHILLMEOCTH - {0 HM23a | MU, ), npema CTaBy 3. Chegu a2
n = @ . j. T. L.

[MToxaKUMO caj Aamhe Kako ce mowe 6e3 npumene Hardy-Lit-
tlewood’ gBOr ¢TaRa, a Ha OCHOBY CTasa 5., LOKA3 CBECTH HA jead
uam apyry Tauber’ o cTaB ).

Us A-limay=a u A-limsy=a cepn npeva (V)

A-ImR, =0,
na je npema {IV) u crasy 5.
C,—limRBRy—C—1limn— NHu, =0,
a OTyfa, ¥3 NOsHILBUBOCTY - C; HM3a | iy, | u cTasa 3., Cegu ga
R-—-C—limin—1lyu,—~ 0 {(VI)

[laxne rnpema Tauber'oBoM CTaBy KOjW je H3PaKeH YCA0BOM
(1) mopa M d@n— @ wi. j. T. 1. Jlako ce mebyTUmM JA0Ka3 MoXe
Na/be MPOAYXUTU B (BeCTH HA NPBH Tauber’or CTAB, M3PAXEH YCIO-
BoM (2)]. ’

[MomTo Rn-> @, To npeva (V) u 1t (S, — Sp1) ~ &, na Kaxo
je A—limss. = @, To u3 npsor Tauber'opor cTaga ¢lea4 pa So —
-~ @, 12 HaM KoOHa4yHo jemnayune (V) M {IV) Ka3yjy fAa ¥ du— @
. j. T. A

. -
flpema Tome je qoKa3aH

CraB 7. Axo je pen X u, aoupmug - A, za OH 0# 0o
KOHBEpZEHMAH, uompedHe je B AOBOBHO je, AG HU3
{ nu, } 6yae nosnuwns - C.

0 HHBEFCHH'\’E CTaBoB/MA zﬁupmuﬂﬂcrn ﬁecupajum HHSGBE 19

Ha Taj je Ha4YMH POKA3aHO A2 C& M KOA HHBEPCHHX CTaBOBa
A - K ycron (1) — (4) MOry 3aMEHUTH ONIITHJUM YCIOBOM (5},

Cen cy OBM YCHOBH, Ka0 WITO je y MOYETKY peveHo, usse-
feHd nof TIPeTNOCTABKOM JAa CY eJeMeHTH no{mMaTPaHuX HU30Ba
peanHn 6pojeeu. McnutajMo joll y KOMMKO <€ TH (TABOBH MOry
npeHeTn M HAa KOMMNJeKcHe HHU3O0BE.

BunMmo Hajupe nako aa ycaoed (1), (2) u (3) Baxe 3a npo-
W3BOJbHE peajiHe WMM KOMRAeKcHe Hus0Be {Tpeba MX camo MpHMe-
HUTH Ha DEANHH W WMardHapHu €0 efiemMeHaTa JAOTHUHHX HU30Ba),
mebyTum ycaosH {4) u (5), N0 camoj LUXOBOj TPHPOAH, HE MOTY Ce
NMPUMEHUTH Ha KOMILIEKCHE HH30Be.

Lto ce THue ycaosa (5), T. j. yCnoBa NOBHUULLHBOCTH - { HH3&
{ Ruy ) ca jeqHe cTpaHe, BUAMMO ja Ce Taj] yCJIOB MOXE 3aMEHUTH
Marbe OUTHM YCHOROM, HoBHWBHBOCTH - C HHM2a | 1M, | ca obe
CTpaHe T. J.

C—{AVIKC—{rvu JLKC={A} . . . (6)

WAH 2 YCNOBOM H3PaXKEHHM ancoaytHom noBuwbusomity - C Huza
{ ity T,
C—{vu | KC—{A) . . . . . (7)

Ofa oBa ycmoBa MOrY ¢2 OPUMEHHWTH W HA [POU3BO/bHE KOM-
TeKcHe HU30BEe M TO NPBH WHAWPEKTO RpeKo cTasa 1., 4 APYrH
JVMPEKTHO.

lito ce Tude oBOr APYror YcAoBa T. j. ycnosa (7), To BH-
FUMO 14 ra CBYM KOHBEpPreHTHH penuaﬁ He Mopajy 3af0B0JbaBATH,
fla Npema TOME aKko ra CMeHWMO Y {TapopMma 6. HIH 7. OH He
WIPETCT2B/bAa BHWE MoTpe6ad M JOBOLAH YCIOR 34 KOHBEPreHuHjy
BOTHYHOTa pefa, Beh caMmo poBobaH ycaoB. Ha HCTH HaYydH BUAUMO
Aa ycror (7) canpxu camo ycaose (2) v (3), a na HE CAIPXU yCro-
Be (1) w (4), veru je on Y ihMMa CagpiaHl.

lipumeTumo mMehyTuw ma u ycioe (4) {kojn BakH camo 3a peane
:ﬂHEﬂBE) MOXKEMO ¥ M3BCCHOM CMMCTY NOABDIHYTH YCIORY (7), aKko
TIOPEA TOTA YCNIOBA NPeTnocTaBuMO aa je pef 36upmus - A (unu - C),
Jep axo je nun < M 1. j. M—n #y, =0 Tapa je nu/g. =

= M—nta+M <(M—nu)+ M- 2M—nun, Taxo, 1a Kaj
CTaBHUMO!

‘ .

Ac = 2M — nu,
HMMAMO
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it n
nity <, Ap H Posg - om— L Myu, - 2 M,
", oy noa n =

jep U3 NPETNOCTABKE fa Je peg M u, 36up;pUB - A (MK - S
yciosa (4) cieaM KOHBepresuMja JOTHYHOT pepa T. J. Cleau Na

1 3 -
— Yy, ~ OF,
i V—1

Jlakne U3 NOMEHYTHUX YCA0BA CAean ancolyTHa MOBWIUBHUBOCT
- A nuza {nug}.

Opaefe BUOUMO AAKAE Aa ¢Kyn ycnosa (7) W yoToBa 30UpILU-
pocTH - A mpercTarma jegdH ONIHTHjHM yOI0B Of CKyma ycjosa (4) w
ycroBa 30upisueocTy - A.

[lpema TOMe Kaj y cTaBy 7. 3aMmexnmo ycnog (5) ycnosom (7).
1o6MjaMo JepaH cTaB koju cappwku ofa Hardy-Littlewood’osa cTasa
yapakena yotosuma (3) W (4) npowupyjyhin y H3BECHOM CwMucay
IpYTM # Ha KOMNJEKCHe HU30Be.

CMeHUMO JIM, Ha TOCHETKY, ¥ CTaBy 7. YOI0B (5) cneunaiHuajum
yciosom (6), TO Clefy, MOWTO ra CBW KOHEEPreHTH {JeAOBM 330~
BO/bABAjY, BA OH OCTaje NOTPEOAH W A0BO/baH Y(IOB 38 KOHBER-
reHujy pema 2 iy . Kako MmehyThm, Ha ocHosd cTasa 1., Nako.
yeuHamo ga Tako ROOHMBEHM CTaB Ba¥Ww W 32 TNPOU3BOIbHE KOM-
nieKcHe HU30BE, TO A4 MOXEMO W3pasuTd y oOIHKy

Ctas 8. Ja 6u pen X iy, YHjH CY HAGHOBK NPOHIBOSHIL,
Peaany MAH KOMUACKCHH H Koju je adnprens - A (HiAw
- ) On0 xonBepzedmaH, HOmPeGHo fe M JOBOBHO Al
ROCHOfH MAKAB feAaH HH3 o ._a_fi_;gq._rzr:-!{ﬂ - L, qa HH3
{ vit,— o, ) 6yae amcoaymuo souprens - C.

[Ipéma TomMe CMO J0GMAKM CTap, KOjH Ham jaje jedad yCIOB, Ha
ume yciaos (6), Koju cappxu ycnose (1), (2) u (3), a ¥y U3BECHOM
cmucay (pandje peueHoM) M yclos (4), a KojH BAXM 3a NPOU3BOILHE
peanHe WiH KOMMAEKCHe HU30Be:

THEOREMES INVERSES DE SOMMABILITE 1.

PAR J. KARAMATA.

(Résumé de la Note parue dans «Glas» de ['Académie Royale.
Serbe, t. 0 p. 1—32 séance du 1-IV-1920).

Sous le nom de fthéorémes inverses de sommabilité 'auteur
désigne les théorémes fournissant les conditions felles  que de
ia sommabilifé (par un procédé particulier V, sommabilité - V)
on puisse conclure la convergence de toute suite satisfaisant &
ces conditions. Pour abréger, ces théorémes seront encore dé-
signés par fhéorémes V - K.

D’autre part la cenvergence crdindire peut-étre considérée
comme un procedé particulier de sommabilité : 1a sommabilité
- K (ainsi par exemple la sommabilité de Cesaro d’orde zéro,
Co)- On peut donc dssigner par théorémes inverses de sommabi-
{ité tout théoréme fournissant des conditions telles que d’un pro-
ced¢ de sommabilité (V') on puisse passer a un procédé de
sommabilité (V') moins puissant, pour toute suite satisfaisant a
ces conditions. Ces théorémes seront désignés par théorémes
V-V,

Le procédé de sommabikite -V’ est dit plus puissant que
le qrncéc‘lé V" lorsque toute suite sommable - V' est sommable
;Jféls?_ls pas jpversement, ce que I'on dcrira pour abréger

Dans Cette note, Vauteur s'occupe en particulier des théoreé-

mes inverses -'C.- K et A-K1) donnant une condition nouvelle.
qui embrasse comme cas particulier certains

a savoir les théorémes C- K de Kronecke
théoremes analogues A - K de Tauber-Hy

thioremes connus,
r-Hardy-Landau et les.
rdy-Littlewood 2),

1) La_sﬂmma!:lilité - A est celle d” Abel ¢f - ¢ celle de Cesaro.
2) Voir loc. cit. 45 6) 75 8) 9) 10} gy texte en serby.
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Dans ce but auteur introduit la notion de majorabilite - V
d'une suwite, de la maniére suivante:

Une suite de nombres | a, ! sera appelée majorable-V
.dans un sens {ou dans les deux sens) s8Il existe une suite de
nombres { 4, ! (ou deux suites { 4°, } et ! 47, | telles gue

ay & Ay {ou v = Ay)
v—1,92 3 .. ..

(ou bien A’y s a¢ < A"y)

les suites 4 étant sommables - I,

De méme, la suite | a, | sera dite absolument majorable-V
-si la suite | 'a, |} est majorable - IV.

La maijorabilité absolue sappligue aux suites de nombres
réels ou complexes, ce qui n'est plus le cas des deux autres
‘majorabilités Par contre, le théoreme suivant (simple a4 démon-
trer) nous indique la maniere de transformer la majorabilité
-double pour pouvoir l'appliquer n€me aux suite des nombres
«Ccomplexes,

Théoréme 1.: Pour que la suite { ay } soit majorable - V
dans les deux sens il faut ef il suffit qu’il existe une
suite | «, | sommable - V, felle que la suite | Gy - «y }
soif absolument majoroble - V.

Moyennant cette notion 'auteur se proposc_ de meltre a la
-hase des théorémes inverses le théoréme suivant d’ailleurs pre-
squé Cvident.

Théoreme 2.: Efan! donnés deux procédés de sommabili-
tées V" et V" équivalents pour toute sufte de nombres
positifs et fels que V' — ', Pour gqu'une suite som-
mable - V' soit sommable - V', il faut ef il suffit qu
dile soit majorable - V' dans un ou les deux sens.
Tandis que la majorabilité absolue est suffisante, mais
pas nécessaire ),

Pour pouvoir Pappliquer aux théorémes C, - C, et A - C,
il faut donc demontrer que les procédés C, et C,, ainsi que les
procédés A et C, sont équivalents pour toute suite de nombres
positifs (ce qut présente la principale difficulté).

_3) Deux procedes de sommabilités V' et V' sont équivalents pour tou-
te suite satisfaisant a une condition lorsqge toute suite satisfaisant & cette
conditton qui est sommable - V'’ soit sommable - V* Et}nvérsmnent

() MHBCRCHHM CTasounma 36MpBHMBOCTY BeckPAjHUX HHIOBA 23

- — —_————

L'équivalence des procédés C, et C; se trouve déja dé-

montrée (implicitement) chez M. E. Landau 4); on a donc l¢

Téoréme 3. Pour qu'une suite, sommable - Cy, soit sommable

- Oy il faut et il suffif qu'elle soit majorable - C.
Quant & l'équivalence des procédés de sommabilité A et
C pour suite de nombres positifs elle se trouve de méme dé-
montrée chez M. M. Hardy et Littlewood ). L’auteur le démon-
tre aussi mais d’'une maniére plus simple en le dédunisant di-

rectement du théoreme suivant.

Téoréeme 4. Ftant donnée une suite de nombres | a, | po-
sififs, sommable - A avec la limite genéralisée a, on a

lim(f——r}'i ar flry)yre - af f(r)dr

r—-:1

pour toute fonction f (1) intégrable - R dans Ulinter-
valle (o, 1)
I1 suffit, en etiet, de choisir convenablement la Tfonction
T (v), pour obtenir I'équivalence des proceédés A et C pour toute
suite de nombres positifs; par conséquent d’apres le théoréme

2. 0n a

Théoréeme 5. Pour qi'une suife de nombres, sommable -
A soit sommable - C, il faut et i suffit qwelle soit
majorable - C,
Pour passer aux théoremes C-K et A-K, le procédé
est simple en ce qui concerne le théoréme C- K, (la démon-
stration est semblable a celle de M. Landau) et I'on obtient

Théoréme 6. Pour q:’une série T u., sommable - C, soif
convergente, il- faut ef il suffit que la suwite |v.u, |

sgit majorabie - C.
Quant 4 ladiémonstration du théoréme analogue pour la
sommabilité A, elle se raméne (moyennant le théoréme 3) au

‘théoreme de M. M. Hardy et Littlewood. Mais on peut de méme,

:sans faire usage du dit théoréme, 4 I'aide des théorémes 3 et
5., ramener la démonstration 4 Pun des deux théorémes de M.
Tauber. Par cette voie on parvient & démontrer d’une manidre
tout-a-fait différente le théoréeme suivant:

1) Voir loc. ¢it. 7) du texte en Serbe.
5} Voir loc. cit. ) du texte en Serbe.
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Theéoreme 7. Pour qu'ue sétie S u,, sommable - A, Soif
convergente il faut et il suffit que la suaite | vuy | soi
majorable - C,

La condition de ce théoréme, c. i. d. de la majorabilité¢ - C
de {a suite {vu. ], contient évidement les conditions :

‘I n
1. E Vi, = 0O
”v- l
r 1
2. i, = 7 —
| 1
3. nu, <L M.

Ainsi donc dans le theoréeme 7. (considéré dans le do-
maine reel) se trouvent réunis fes théorémes de Tauber-Hardy-
Littlewood comme cas particulier., Cette mime remarque s’ap-
plique aussi aux séries de nombres complexes. 11 suffit, en effet,
de remplacer la majorabilit{é simple par la majorabilité double
qui, d’aprés ie theoréme 1., est appliquable aux séries de nom-
bres complexes. Ceci donne le

Theéoreéme 8.: Pour qu'une série 3 u, (réelle ou complexe)
sommable - A, soit convergente, il fauf et il suffit qu'il

existe une suife de nombres { .}, sommable - C, felle
gue la suife {vu, — oy} soit abselument majora~

ble - C.

O WHBEPCHHM CTABOBUMA
SPUAP/BIBOCTUA BECKPAJHUX HU3ODBA.

(ADVIHE aAe0)
Oz JOBAHA KAPAMATE,

(TIpummeno Ha ckyny Axajemuie npHpPOgHMX Havka op 11, Jyna 1930.)

Y NpBOM feny pacmpaBe NOJ ropiwidM HacnoBom 1) 6aBMIH CMO
¢ y rnaeHom wHeepcHuM crasosmma A-K (v C-K) v kojuma cy y-

_ n
CAOBM KOHBEPreHuMje uvsa S, = ¥ I, WMaTd 06auK

v—1

1 n

j} Ej Vity = 0, Kaa i~ o (1)
.I'-l"'.

7 i :D(ﬁ)’ Kajg n-—- oc, {2)
Ty

I, = O(n)’ KA N~ oc, (3)
e

tn - > = o £},

> O(_ . ) Kaa n ) (4)

Tamo™ cMo nokasanu pa ce T¥ ycnosy [y rnagHom ycrosu (1)
u (4), jep ¢y ycnosu (2) u (3) v wuma cazp¥aun] mMory 3aMeHuTH
JEAHHM OMILITHjEM IOBOM, KOjW WX cltaja y jegaH jegudu, Hayme
yCMOBOM TIOBMMIBHBOCTH -C wu3a {ntun}, a2 xoju cwmo H3pA3IMAHM
GopmynoM

1) J. Kapawarta. O HHBEPCHMM CTaBOBUMA 36HpHLMBOCTH GeckpajuMx
nuaoea. ([Ipsu aeo). Tnac Cpncke Kpam. Axapemuje Hayka, nera xmw., c1p. 1.

2) Hejennaunna an < O (an ), Kag > o, 3qagu ga je muz 92 arpa-

u L] i--..I']
HRUEH (A AecHEe CTPaHE, T. ). A& J€ 3a tee =/, 2 . 4y <M. ., rpe
je M>0 u nesagucaH Of 1, & WTO CE JOI0 MOKC OUCATH ¥ o0bNUKY

an -~ o,
p
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C-{viuy | KC-1A:}. (5)

Mopen OBMX YCROBa MNOCTOJM joli jefad BelHKW OpOj ARYIHX,
off Kojux heMD O0Bje HANOMEeHYTH CaMo [Be HajRawHWje rpyne ¢ To:
O. Szasz'os %) ycnos, o61KKa

n

3N ovu, p=0{n}, p>1, RaI N> oc, (G}

=1
4 KOjW CaapXku, Topel ApYrHX YCI0B4, Xao cnciuanad  ciy4a)

Fejérov’os 4} ycnos

-
Aa peg MV Uy 2 KOHBEpZHPA
v

¥ weroro Hardy-Littlewood'oo °) yonwreme, nanme

C=l

aa peg 3 vt ope Poop>1, KoUBEpRHpA .
=

llpyra rpyna yciroea KoHpepreHunje cragoBa A-K, cnomeHyTa
geh y npeoj pacnpaed, a Keja je NO HAaLleM MUlLijbely Hajuce-
CH#ja ¥ HAajBHILIE OATOBapa HHBEPCHHM CTaBOBHMA 3OHPILHBOCTH,
Hana3d ce Nped Nyt y paposuma E. Landaw’a ®) y ofamxy:

1
S Sa =3, Uy = 0(1) xaa n-> <,
' v—1
. Ny

lim sup Max  Sp— Sn|=W{)»0 Kxag 1<i1-+1,
h=o R<_p=Hfk

Osaj je ycnow 3atum nornyuo yomuiTHe R. Schmidi *), gaeluu
My QOJIHK

8) Q. Szasz, Verallgemeinerung eines Littlewoodschen Satzes iiber
Potenzreihen, journal London. Math. Sgc. 3 (1028} S, 274 =262 (255).

4) L. Fejér, La convergence sur son cercle de convergence dune
série de puissance effecfuant une représentation conforme du cercle sur le
plan simple. Comptes Rendus, 156 (161%) 46--40,

) GG. H. Hardy and ]. E. Littlewood, Some theorems concerning Di-
richlet’s series, Messenger of Math. (2), 43 {1914}, 134—147. (186); y nowme-
HYTO] PacnpaBH OBRa] je yclaB WcToBpereHo M3seqed W 3a  Dirichlet'one
penoee. .

6) E, Landau, Uber cinen Satz d:s Herrn Littlewood, Rend. di Pa-
lerme, 35 (1913), 266—276, (270—271),

i} R. Schmidt, Uber divergente [Folgen und lineare Mittelbiidungen,
Math, Zeitschift, 22 (14.5). 86—152, Ynpowrenu goxas Schmidt’oeor cTani
BMOH joll KOR:

T. Vijayaraghavan, A Tauberian theorem, Journal London Math.
Soc. 1 (1926), 113—120. 4
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Hm sup | s — Sy 5.0, 30 CBe L1 30 Koje je pe~n, (8)
iN=

TAKD Jd OBaKO M3paxed SchmidtU'oB yciok cagpky Kao cueyvaian

. Cydaj CKODO CBE JI0 Caf NO3HATE yC10Be KoHBepreHuuje ®). Jla ycaoB

(8) c¢TBAPHO CagpPXM Kao crmeunanad ciydaj, yciose (1)—i4), (6) o
{7), 2 14 HWje MISHTHYAH HH Ca JCAHMM Off THX YCIOBRA, MOXe Ce
JAKD TOKa3aTH KOHCTPYMCAREM Cleluannix HH30BAa KOjU 3a0BO-
masa)y yenoe (8), a He 3apoBorbapajy nojeaude  voiose (1), (4) w
(6). (Yerosu (2), (3) u {7) noTuanajy ouurneauc 1oa ropme ycaosel,
HHML_MEE}{T_ﬁ_rn_ NOLWAO 33 PYKOM, Aa NOTOYHO MWCIIMTamMe Besy
usmehy Schmidt'opor ycnosa (8) u yciosa (5), T. ). jeaHocTpaue
NOBUINBMBOCTH HH32 | Mty | N&KO je HauMe NOKA3ATH A2 je yCro0B
(8) McriymeH xaj rop je ycaos (5) 3azoBoibeH, MeSYTUM Usriena Aa je
M 06paTHO chy4aj, T. j. Za €y Ta JBA yCI0BAa HAEHTUYHA, alH OBO
HUTAW:€ 0CTaje OTBOPEHO. |
Tlpe dero wiTo npebemo tla WCIIMTHBALE Be3e Koja NOCTOju
uamehy Schmidt'osux wusopa [T. }. HM30Ba KOjM 3a00BOMmasajy
ycaoB (8] ¥ HM30BZ KOju 3aA0BOHLABA]Y YCI0B (5), wcnuTajmo no-
Gnuce TIPUPORY HM30Ba NoBMWLHEMX - C {ca jeane ¢TpaHe WIM ca
ofe CTpade); y Ty CBDXY jokaxkumo cacpehy
Cras 1. Ja on s | ay | 0no nosuttwns - C ca jegue (mn
cit o0e) cmpade, NOMPEoHo je u A0BObHO A ROCIMOH
Jelan His | ag | ozpanden ca jedne cmpane, o << O(I)
o oy = O (1), maxas aa peny

(A ':-I"n-' - |:.r..-||r

L SR
— V

Vo=

Opae KOHBEPZEH AN, (9)
HApyenm peduma, jegaw wnz nosuuiwur - C, uma
HAHOHUYKH 00710K
(n — AV - Uy
2ae ,r'_e Vn ORULTH 410K JeIHO? KOHBEPZeRmuOz peaa (9)
a iy <O, n-+ .

3aucTa, ako je

%) Buau nHanoMmeny [
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OTMIOTH 41aH jegHOr KOHBEPreHTHOT peaa, Taga HMamo
dn = vy - oy vy - M= A,
ma je
C—limA, - M,

WITO Kasyje fAa je uM3 | dq | nosmomys - C ca jegHe cTpaHe.
Qdparue, ako je wu3 { dn | nosdiwske -~ C ca jegHe cTpaHe,

T. j. aK0o je

C_{ﬂu}<<C_{A"}

) C—limA, = 4, i
TO Kaj CTaBHMO
S ::—él A,
ZOoOUjaMo
An = n(8q — Sa1) + Sn-1;
game je
A= @u + B, e je 8,0, n=1, 2 3,

4 je npema TOMe

an - Ba = n (8 — Sa- 1)+ Sas

HIIHN

an _( *Sjn—l — ﬁﬁ )
I
BEQIEHMROS peaa.

AKO Jaxkme CcTasumo
g == Spop — B ,
Tafd je tn <8y 1< O (1)

Iy — (f

a pen X7
(Baj, CKOPO edemenTapdaH cTas, NoKazyje CTPYKTYPY, VRHY-
TaplbH CKNom, HU30BA KOJW cy nosuiu.eMek - C ca jegHe CTpdHe;

= Sa — Sa- 1 =Va = OnW@AEM 4AQHY JCAHOZ KOH-

Il
M3 therd CIeAH HenoCpeAHO, 14 HW30BK $q = ¥ Uy KOJH  3a[A0BO-
y—1

D HHEE]}CHH'H CTABROEMMA %ﬁH[ﬁ‘-'hHHGETH ﬁELE«.pE]HHK HH30RA l:

[
f I;.,.

—_— e - —

’haBajy ycaes (5), T. j. OHW HU30BU | Sp } KO KOJUX je HU3 | Ay )
NOBHIIJBME - C ¢a JefHe (TpaHe HMajy KaHOHHYAH O00THK

n
]
Sp = E|1+E—
v

=
rue En=> 0 W Up< O(1), #-> oc, (10)

Wz omora ciegm 1a HU30BHM KOjU  3200B0baBajy ycrnoe (5)
H¥M&jy ‘KaHOHHYaH OO0,MK

Snzfﬂ'i‘ﬁn’

rRe je npea komnoWeHTa | Iy | jepan Tauber'oB HU3, T.j. HH3 Koju
3afioroibaga ycnos (1), a gpyra { f, } jeman Hardy-Littlewood'os
HU3, T. ]. HU3 gedubucan ycnosoM {4). Jeanaunua (10) xasyje wra
BHwe, na ce Tauber'os HU3 MoOXe 32MEHHTH jeHUM HHU3OM KOJH
TEXH HYIM; O0BUM, ¥ OCTANIOM, FOPHH KaHOHMYKHM OGIMK He nocTaje
HApPOYUTO MPEUHU3HU]H, NOWTO jexad Tauber'oB HH3 MMAa KAHOHHYKH
06HK

]'I = 1
'Ii'—1 .
u=E=n—E— e ea—0 ca -,
co| V 11

a4 KOjH CJleRM M3 ycnoBd fa

Zvr-,r=5n_:“ﬂ' cil

¥y—1

.
Hokaxumo cama jow crepehy CTaB, KOJU Aaje jeny Apyry

OCOOMHY HM3OBA MOBMLILUBUX - C, CAMYHY ycnoBy (8) ¥ KOju rnacu:

Crae 2. Ja ou wus | a.) ono noswwmus - C ca gecue
(Ham ca ode) cmpare, NTOMpedno je aa

ltm sup - Z ay <. 0, 3a cBe p 3a Kojeje n<qp . (11)
R = 20 v_u—lni
(#an
fim Sup Z .*:I,,r ~0, 3@ &8 1 3a koje jeoom <o n)9).
= \r—ﬂ-|—I

Moxas - Ua npeTnocTaske, Hanme ua3
C—{a;KC—-{ A} u C—lm{ 4, )~ 4

9y Buau nranomeny Il

b
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CHENd LEd
.] 11 1 1L 1 14 1 B
Y o<, N A=o S A= A
L vy=n+1 L ¥ n+1 B v—1 v—I|

_5_( #1)-..2A?+a KAZ N o
n o=

H TO 32 CBE I KOjU CY =~ 71, gaxae je ycaoe (11) norpefaH na O
HU3 { n | 6M0 moBHwBUB - C ca jeaHe cTpade 7).

Opaj cTae ¢em Tora WITO Aaje MoTpedaH YCI0B 3id NMOBALLBU-
BocT - C HM3a | 4, |, omoryhaea [Ja [OKaxemo, fAa je ycraos (8)
HCTIybeH Kajg Tog je yoiop (5) 32A0Bo/bEH : JOBOLHGO je 3aTo HO-
KasaTH jowi caepchu

Cras 3. Axo je

11
ﬂ-ﬂ - nun H S“ - X u'l,"]. .F'I - f:. 2? 3]. s .

vzl

maga cy yeaosu (8) n (11) ugenmnini.,

Hmamo
g Yoy 1 i
S]L_'Sﬂ= Z iy = 2 _%__ Mﬂx {Z Iy }_
v=n-+4-1 v- -1 v i < % =7 1tven41
1 .
= Max % a, !

A<= oy

wTe Kasyje ga u3 (11) chegu (8).

QOéparHo je
1 1 1 B L
=3 av="_ Y v, 5 Y Max N Uy e
n vep+1 fl v=n--1 L I i Lr-:?.-i-l
=% Max (S, — Sy )
Ty oa

nakne n3 (8) creny {11), npema Tome cy ycaosu (8) u (11) HaeH-
THYHH. . ). T A
M3 oBora craea caegd caj Jaso 1a YCAUB (8] caapaH  ¥U0B

1%) Yenos (11) Je BepokaTHo rnoTpedad 1t goposdH, A2 o Hu3 | g, b
Guo NoBMLEMB - C ¢4 JeCHe CTpaHe, any HaM ppje NOWO 33 PYKOM 32 TO
Ao HEH O, e T

(Y HHBCPCHUM CTABOEMMA 30upHHBOCTH GECKpajHUX HW30BA 127

(3): jep axo je wuz | nuy | nomumue - € ca jeaHe €TpaHe, Tapa
OH npeMma (TaBy 2. 3ag0BOMhaBa yo10B (11); 0Tyna Ha GCHORY CTasa
(3) uu3 | $n | 3agoBosbana yca0B (8), nakie je yenoe (5) cagpwas
y ycaosy (81

W3 mpebawmer ce jouwl BMAN, Aa je 32 QOKA3 MACHMTUYHOCTH
ycrosa (5) ¢ (8) 1omomHo noxasaTh Az je yeaos (31) niorpeban n
ROBOHAH 3d TNBWHLHBOCT ~ C HU3a | &, | ca jeaHe CTpaHe.

Ho kako <mo oM camo nokasasv pa yoros (8) caapxkn
ycnon (5), {2 HMCMO YTRPAMAM Ra OH y HheMy HMje cagpkaH), To
fiemo osae join [aTW jegaH NpocTHjM aoka3 cTasa A-K ca YCIOBOM
KoHBepreHunje (8) nero wro ra je gao r. Schmidt. Osaj ce poras
pasnukyje om poxasa r. Vijayaraghavan'a ') v Tome wTo ce on
GCHMBA Ha JefHo] ocobmiy Schmidt'oBux HM30BA, Ha oCHOBY Koje
ce OHW MOry cBecTH Ha Hardy-Littlewood ose uuszose.

¥ Ty CBpXy AeKakumo cnepeha apa cTaga:

CraB 4. /5

1 ‘.11 S

p %,Hv < O(1), 3a cre p 3a koje je n<p~n (12)
S

CAEAR ETEMEHTIOAPHO

1 =
TR I;Xﬂ-v{(:)“), L= o,

et
Hoxaz. Kap vn3 {0, } He 61 Guo orpaduued ca gecHe CTpaHe,
Taga GucMo moran Hahin jepad Takas HU3 UenMx 6pojesa ' pa

G}LJ — Hﬂﬂ Il; = oo ¥
U Aa je Sp .o 30 cBe n <

Ilpema Tome 6 Guio

1 M ! ; . F
L, wW—n_ pw—n  in

ﬂ;r 55_1’ -_— Gn . —- 0f T i = - ¢
oS o : n T in 1) s

JoK ce mebyTUM Moxe ygex uszadpat Taxkas WH3 OGpojera N1 Aa

-

I.'}l.i'
[ 1o = o

r

- 3
T. ). A4 HH3 . 1 A0BOBHO Cnopo ONaja, WITo Ce NpOTHBH Y10~
By (12).

1}y Bupu loc, cit. 7.
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Cras D, Axo je

n
n—=1MUp W Sp= X Uy,

|
maaa je yciaor (12) exsnBasenman ycaoBy
Su — Sy < O{1) 3a cse pmakse ga n<n=n. (13)

Jlokas oBoOra <Tapa je HOTNYHO MCTH Kao ¥ AoKa3 cTasa 3;
Ta Cy ABA CTABA y OCTANOM Cld4YHE MpHUPOfe.

Ha ocHoBy 0Ba [Ba ¢TaBa MOMEMO Caia NaKo I0Ka3aTH BE3y
wamehy Schmidt'esux n Hardy-Littlewood oBux HuM30Ba y 061uKy
OBOM :

Crtas 6. Axo uus { s, | 3q10B0masa yca0s (13), maja je

= | =

n
n— Z S
v o1
jeaan Hardy-Liftlewood'os Hus, m. j. 0H C& MOME HQ-
nucamu ¥y KAHOHHUKOM OO0JIHKY

i ¢ 2
=WV zpeje uy< Of1). 1 .
Srl vz,zl Y ’ A j o ( ) )
3aucTa, aK0 Hu3 { S, | sagososbapa ycnoB (13} Taga nako
yBHbamo, Ha OCHOBY cTasa 5, Aa he wua { (7 —1)#a | 2a40BO/MbE-
BaTH yciaos (12), na je npema cTapy 4

n
o = LR — Dt = si— S < O
y—=1
MebyTum te
.r t‘Erﬂ f
anﬁu_ﬂ’n_i lf!’—1jn_2}31 !ul SITGI_UF
T. )
, " o
sn—ﬁn,_i SI_I_\""I. "-__j
b

npema ToMe je

S 1 & L\ o'y "o
- — ¥ 5y — & - Y o Y
nTo ;?:1 ¢ 17 .jhf — > J

13}y Bupv wanomeny [11,
13) Bupy HanomeHy 1V,

() wHBCFCHHM (TABOBMMA SOHPLHBOCTH OECKPalHUX 11H30RE 120

rie je
=8, fh— o Gn< O{1)

Ha 0ocHOBY Hera e Topthbi CTdR JOKaldd.
rako Schmidt’osy HH30eW 3aa0noibakajy yoaor (13) To je a
M
furrion jl b S-.-} jegad Hardy-Littlewonod 0B HU3 Kaa rod e LSy !

fl v
-~

jesen Schmidi’os Hu3.

M3 cTasa 6 crequ caza naxo jegan cras A- C, Ha ocHoy
Kojerd MoKemo foxas3aTH ctaB A- f ca yciloBOoM kaueepreduydje (8).
Cras 7. Axo je nu3 | 5, } 30upions -A ca 2painuyom s, m. j.

L ]
(1-nNNser'>s Kag r>1, (1)
v—1
H axo je
5'31.—5';1{0{}), IR L R § (13)

maana je od 30upeus -C ca wemtomn 2pannyon, m. j. maia

Il
1 Vs, > § KA 1+ . ()

Il o

Joxa3s. Buaeaw cmo jour y DpEOGM ey ORe pPacnpase ') na
ns (1) caregu

.
(1—1Y S.riss rgaz r—->1,
v

n
npemMa TOME je HU3 Sy = il }:Sv aduppue- A. Kako je od Mehy-
- fl v—=|

THM, Ha OCHOBY cTasa 0, -jejaH Hardy-Littlewood'og uu3, TO npema
pe3yATaTHMa TIpBe pactpase 13) o Mopa TexuTd oapehedo) TpanuLM
S, T. j. wu3 { Sa } Mopa Guty 3fuppue -C ca rpaHdgom S, Te Je€
jeqnaunHa (i) ucnymeda,

Axo y cTapy 7 3avmennmo ycioe (13) mame onwTHjum ycio-
gom (B), Taga suaumo pa Schmidi'oeu Hu3osu KojH Cy 30HPDHUBH
- A mopajy 64t 30upmuBY W Ha Haund - C. [Ja Oucwmod  jJaKie
goka3anu ofgrosapajyhin cras A- K, Tpeda jow aa noxaxemo, Ra

14y Bugn loc. cit. 1, cTp. I7.
15} Bupm foc cit. 1. cTp. 16, cTae 6.

—

| RS 3
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E:,ch_midt’ﬂan HH30BH, KOJH cy 36upmusn - £ MOpajy KOHBEPrupaTH,
T. ]. TpeGa aa poxkawemo cnzpehin

Crae 8. Axoe je muz [s,) s6upmus - C ca ZDANHIOM S,

m. |. ako
10
E ) Sy > 8§ Kag -+ oc y I:“)
v— |
i’ ako je
$.— Sa<0{1} 3a coe 1 maxge g n<p 1, (8)
maaa
Sa—= S KOZ N> oc, {1in

Aokas. Ge3 orpaHHYeHa MOXeMO NpPEeTHOCTABUTH fa je §=4,

Jep y TOMe caydajy y mecTo Hu3a {5, ) Tpefa nocmaTpatd Hus
{ 8o — S |

[Ipema Tome n3 ycnosa (1), 1. §. w3

-l n
_st-—}{] Kad - oc
1~ ’
vo. 1
CNeAH ZAa
11
T XS >0 sacse n<p=0(n),
v=—n-I
jep je

[

1 1 Ll L L q
Sy — — sy — — S I____ -
i ";“"': B ‘gi T 2::1 T ( it 1) 1A 2 Se -

LT

lllta smwie, nmocroju yeex jegan Tawkas uus W (n) ~ 1 pna
oy
Y R Sy >0 Kag n— o9 i
) ]-1 __n - N J {V)

AKO AaKae 10CcMATpaMo Taj Hus Gpojesa ', Taza umamo

P
n .

(v — sp )L w sy = W
v=n-4[ n )=l } 8n v:%_H Sv ,

%) Buan Wanoseny V',

{3 UHABPCHHAM CTAROBHMA afup;brBoCcT GeCKPAJHUN HH3DEQ 131
'T. | 1 iy
—Sﬂ{’ﬁ’iﬂ‘{{S;-—S.H— ,_”' 25'1'1
QP L TN | yo=i41

a oTyaa cnegu, npema (8) n (IV)

lim inf 8, =0, (V)
ne=x

QOznayvno gabe ca

Sm — Mins,,
ne o=
Tapa
Sau—~ 0 Kag - oc.

Jep, ako To He 64 G6uo caydaj, Taja Ou NoCTOja0 TAKAB HH3
yenux Gpojesa m’ ga OH

sl > Jeanom 6pojy « kojn je npema (V) >0,
‘na o4 Taja
R

o E S¢ > Sp' »> >0
P'__”' v.-n-41

QWTO npoTHepeun jeanaukHu (IV). |
CtasuMo pae y ycnosy (8) m1 ymecTo /1, Taja Je

'S}L{Sm':'ﬂ(’l) 3{1 Chre -'n"f.l_lmm, M- o,

“T. ]

lim sup $u . 0, M <=,
m= %

tHO KakKo je

Mesllee 0, KAI 0> oc,

“TO BHAMMO A2 je

lim sup S, <. 0,
= oc

a4 0BA HejefHaudHa, ca nejegHaarHom (V) maje jegnaunny (II).

KombuHKpathem cTaBosz 7} 4 k8)a06ujame novenyTu Schmidt'os

«CTAB, KOJH TRack:

CraB 9. Axo je wn3 {5, ) 30upnup - A ca 2panuyom s H
FAROBOSLABA YCA0B (8), MAAA 0N mekn ZPAHHUH S.

L)
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Tume cmo 6ap nokazamm aa ce ctas A - K ca ycaosom Kon-
gepreHudje (8) Moxke cpecTM Ha oarosapajyhi  CTas (d YIAOBOM.
KOHBepreduuje (5), ako Beh HUCMO M YTBPAMIM CKBHBANEHTHOCT yCI0~
ea {5) n (8).

Ha nocrerky, nanomenumo osge jous, aa cras A-f ca lan-
dau’oBum ycaosom KousepreHuuie (7) moxe GHTH AMPEKTHO B3BE—
ien m3 crasa 4 ¥} npee pacnpase.

CTaBumMo AM HAWME Yy TOMe (TaBy

A

‘ “D 32 0 <X

-

oma 2T X <

-
£
T

Tala godujamo ga {rac je Hm3 { @, ) 3aMermeH ca nu30M [ Sy |}

1 S
N sy o (=) s ka2 oo,
n .. 11
1TH
" (I <4
=—— Se+ S KUA N> oc
[(j"_‘_‘l)n]t‘:ll] |
onakaie
W t G < Max o (2]
_ — Sp. = i Sy — Sp | & lax Sy — 8p o big
N [ L[R2 DV S

Koja jesHaudHa Kasyje, Ha ocuosy ycmoea (7), ma.

311"-1'"3 Eﬂﬂ n_*‘f'#:,

Tume je poxazaHo Ja:
H3 asonprengocmu - A wusa | s, ) cq zpannyom s, uz:

5y < Of1}, > oc,
HINIE

m sup  Max 8 — Sy —=w({r)>0 raz 1<r-1,
=& R =V=1n

chAenu aa
Sa=> 8 Kl nN— o

Osaj pesyaTaT npeTctaeha Landaw’oe cras, ca maium yoa- |
ITeEM, HaUMe, KA Je ycIoe S, — (0 (1) saMewmed ycaoBom Sy < O (1)..

17y Buau loc. ot 1, crp. 14, cTas L

O HHBERCHHMN CTABOEMME 30MPBHBOCTH GeCRpPajHMX HH30Ba 153

MebyTan BUIHMO H3 CTaB2 O O Taj yClI0B MOXK2 NOTNYHO OTHa-
CTH. ¥ 0CTajoM To clead d u3 Jegdora c¢rasa r. Vijayaragha-
yan'a %), KojM raacl

M3
. N .
it=r) Nserv - O1)y kag r->1,
v=1I
=1
Sy — Sy <O(1) 3¢ cBe n<V<3IN+> o,
CAeUt

S <O kaz n- oc.

Cem Tera, HA OCHOBY 0BOra (TaBa, €KBHBANEHTHOCTH 30up-
JUBOCTH - A u ~C 32 nO3UTHBHE HU30BEe M cTasa 8, nobmja ce
jomw HajnpoctHju goxas Schmidt'osor crasa 9.

KaKo.je exeuBafeHTHocT 36upmueocTH -A U -C 3a cse nosu-
“THBHE HU30Be, GMTA N0KA3aHA HA jenaH BeoMa jegHOoCTaBaH HadMH
'y npeoj pacnpasit ’’), a cTar 8 mano npe u3BeAeH, TO hemo oBfe
joll NOTNYHOCTH M HPETAEZHOCTH PaaM, M3HETH jeAaH HOB J0Ka3
Vijayaraghavan-oBor ¢Tasa: noxasakemo Haume, fa Taj cTaR cregu
M3 |2AHOr HH3A -CAEMEHTAaDHMX CTABOB2, H TO:

I. H;

S.— 8 < G{1} BT B2 N<p il > oc
%

’

L3011

'I I .
Gn_'—_Sn_'HESV - 8y ““"én{:o(”s fl > oo,

Vo |
AUTO (M2 paHKje AOKaAZaATH.

. Hs

Tp = 5y _Sn'ﬂ'i:@“?l, = o,
2L

i¢=&—GH{O“J,nwm

STCHUTO je

Sh _Sn = (5,'1 — S” E)E_T;I_J — (FE’“ 1} {:8“ — Sﬂ_j) —= (ﬂ" 1) L‘T“ .

%) Buau loc cit. 7,
By Buau lue cit 1. crp. 1415,
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e | s 0 (s Colglgat S8E
F-0-nSsor = 001), rot,
e |

rae je € Euler'osa xoucranTa, a ogakne caegu S, < O1).

cAean [lla 6ucMO U3 TOPHUX YCTOBA 3aAKBYSHAH 13 je H Sy o O (1),
e, o -
F(r) - 1__,.)2 S, r¥ - E Ur' = O(1), r-1, TpeHa ymecto G(r) mocmaTpatu GyHKuMjy
vl ¥ -1 |
NoIITO je Gry=(1--a)F(ry— aF(r*} ca r=—a " g>1
iy dt % .
Fry-=(1- f £ H Gyfry-- Sa ymecro Sy — G(N .
Y V. Uz
V. H3 Sn -- Sn{:O“], = oo,
Fry=N U = O(1), r-1 " |
il —;._;! v — 1 L SI{:O“}j ﬂ—a"t‘:{.‘-,
H caeau
UT!{O(:I), L} SRS SiI{O{.I), = o,
cne.an o | OBaj HH3 cTaBOBaZ TNpUME-eH jefaH 3a ApPYrUM, ROKa3yje
n Vijayaraghavan'o (TaB ca MajJOM Da3iMKOM Yy APYTOME YCIOBY.
Sa = Elbn": O@), m>oc. Kako ueo oBaj poxas 6asupa Ha npsome cTasy | -To BUAUMO
=
A2 CMO Y CTBapH goxasa.ld, fa:
12 npsor ycaosa caemm H3
GH-'-_——SH_SH{O(‘I) 1= oo
afF(r? F ry o< Y (grt — , ;
G(r) = 24 ) iy -xVv L) =0(1), r-1;
: o ::.'.::
(1—=n)¥s,rf = 0O(), r>1,
aK0 flaKne CTdaBuMO v=1
-] Caeu
r=a " a>1, 5"{9(”
Taja je ~ (ar — 1) MebyTum oBfte Baba HanomenyTH, A2 ¢y ycaoBn (13} !
0 < g7 N1, sacse 0L v 6n << O(1) nagenmnunn, 7. j. cTag | BaLa JONYHATH y TOME Aa M3
{13) He cregn camo o, << O(1), ek Aa je u o6paTHO M3 o, < O(1)
v (ar” —1) ycnor (13) 3agoBoseH.
= <0, 3a e n<v, Ako je Haume ycnok oy <2 OO (1) 3ajoeomen Taga MOWEMO Sp

HANKWCATH Y QGIUKY

a je npema ﬁD}’PﬂM yCrnoBy -
SJ] - ”Tﬂ ot Sﬂ. ¥

S, — Gir) - i U-.r{ rv(ars — 1) f UL E"’: - rae je
=, a--1 f =L —1 fly =My, 30 cBe n=1,2 ..
i
n 1 o _ It e g 1 & o
c’_:z v—ﬂ—:—il — {ﬂf’"r ‘}‘iz_:i —!gﬂ—l—fgﬂ“—- ?':l-i—— On — 8p- EZ S‘;'=O(1}; 1> o<,
v—1 v-1 V.. T, V...l
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OTyaa
s oy OF
Sy = My - oh—sF. W Gl o 0
n L ;? y ] ,l ' 1
T. |
11 ﬁ‘*‘
S —Sp =My -~y - S—oh + ¥ —— <
| =y —1
e = - G:':-: - y‘
Cop ok B N <l2M-Mlg
v=n-+41i v—1
H.I1H

S.— §$n = O(1) 32 cge n<p=0{n)

UITC ROKa3yje TOpHhe TePheH.C.

Hanomenda I. [la vcaos (8) caapwu ycoice (6) NaKo BUKND
[npuvenom Holder'ose HejepHaudHe] n3 cnepeher:

AKO CTasMMO

MM AMG

i v—o o1 iv--n—l—‘l v—n+-| vyt
! {
1 ; 1h ,lnI 1_ }l—ﬂi ,T‘|'F+f-i ]1
i:f”ﬂp( E —q')qﬂMﬂp o )q—_HiH _____(H\_1)LI-__
y—n41 v ! fl
Vv
. 1
- 1
p—— (9“1)t|+[} Kag E—*-“I!

. 1 , 1

ofakAe ce BUAM Aa je ycaoe {8) yBeK 3410BDheH, Kaa je yoios (6
WCITYH:EH.

la Schmidt'or ycioe caapswu o veaose (1) go (4) creqw aty-
Ja ULITO OH CafpxKe ¥ Y108 (5), a To he OUTH NoKazado y 10:-
HUjem H3naramy.

Hanoanerna If. HanoMenumo oeje aa yeiIoB

oa =01, =, {a)

) WHREPCHUM CTABOBUMA FOMDLUBOCTH GUCKPAJHHX HH3DBA 137

Hije aoBobad da 04 uud [ @y | 640 nosuuneie - C ca geoie cTpa-
Ho' WiTa BHUIE OH HUJe HH OHA2 [0BOLAH, aKo My joll NpHAOAAMO

yCIADE A3

| a
an=o0(m T.]. na % >0 K4y N oo, (6)

Ja caw ycitos (a) Huje JOBOMAH 34 NOBULILWUBOCT - C H:13a
| @, | ca JecHe CTpave, noxasyje mpUMep

0 xag je n=2k
I':I[i:{ J

0 sy ok k=0,1,2,...;

jep Taja M3

& k gkl —1 _2;—1 lo n
. — — N2y - — — - 2 k= 3
i Elﬂ” ‘1 x_:'12 n S n S {.’gz

celn aa je ycnoe {a) Mcnywed, mehyTum je

. a
lim sup -, =1,
qom o N
wto kasyje ga yornos {11}, Kojd je norpefad 34 TOBHULLHBOCT
-~ C ¢4 pgecHe CTpaHe, HUje HCMyibew. |
Na ycros (&) 1uje ROBOBAH HU Y CIY4Ajy K&l My [pHaoaamo
yeaos {6}, nokasyje ciejeRd npumep:

CTuBHMOD
¢y xagje 0 <<1spy
o ty » » p, <5 Do
- -] , k_"1I2}3.---
i T P
(te  o» o» Pe_ S Py
" ] 1 ) s o, o
Tae jC | /'y ) jelaH BATH HM2 1eaux 6pojesa, TaKae B p - 1
T

Kaj Pn = oo, 4 33TAM je HM3 | ¢, ) Taxko u3abpaH fa

0 ¢y =0 wa1 i+ o,

]
By = oy (pa — pui) He TewHd HyaH,
¢ Ja je

T

ME-p — O(pa),

v—T1

1iTO je yBek uoryhe.
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laga ¥Mamo Huanomena [, Osaj cTar y octaiom, MOXKEMO H3PA3HTH K-
1 po o JaK0 J0Ka3aTh Ha caeachd HaduH ¢
v {'.[ -
— ——‘F‘m_ —T Uy, 3 = - —Z - L Ako mn3 | @, | 3azo50masa yecnos (12), mana je nus
Fa pﬂ v pﬂ ve=1 1= fy— -I_.l_-'[ N =1 0 g
51— _1._ T ” Z 7y
— P (po--1) = 2p T“ (pe — Pv—1) (Dv 1 Pv—r H1) 5 v=I V=1
4] -=1 \ . . .
' jeaan Hardy-Littlewood'on w#3, m. f. o 3030B0bABI:
1y |
f: — fy {Pv - pv—l)  — 2_ ﬁv pv . }"Cﬂﬂﬂ (4}
P o Pn ¥ Hauxse umamo
i 1 n-- 1
OQpaxknre ciean, npema npeTaocTaskama, na je ycioe (a) venymeH,, Sy — Sg. 1) = ';—_—12 tly — Op_1,
T. ] Aa je - v=1
il .
a4 __ Y ou, = O1). na j¢ npema crasy 3
1
: .
— " $n — Sa_1 < O{1/n) . j. T, A
(T >0 wkan 1o Dt < 11 P Hanomena V. Ilosofom oBora pe3yaTara, Ba/bd jOL HANOME--
- = v ]! O k—1 =Im.
n ) ’ ’ BHyTH cieaehe:
. 19, ycaonu
T. j. ¥ yca0B (0) Je vcnyben,
MehyTum je so— s < O(1) s mslpeas e, o (13)
It
1 o 1 Fo —
24 ay =— Z Vity =2 zl Ly — , .
Pa—1 V=pa—1-1 Pt v=pn—11+1 v=pn—1+1 S-Sy < 001} 3a n=_p=0n}, > oc, (13)
— aty (Pn — Pot) = Ba CY EXBHBAJIEHMHIL.

JNlako BufAnMMD Haume, Az je $n—— Sp < (1) 3a (Be [ ~ 1 AKG-
Ta HejefiHayuHa Bawu 3a cse p = O{n), T. |. 13 Apyror ycaoBa cnegu
QUEBMAHO M NDBH.

Jla Gucmo nokasaan, ja M W3 npaora ycaoea (13) caean Apyry:
HanoMeHumo craepehe:

Ceakit ce HU3 { 5q-}, Koju 3aposormasa ycnoe (13), Moxke Ha-
« TIHCATH Yy 00Ky

KOjM M3pa3, Mo NPEeTHOCTARLM, He TEXW HYIW, na rpema ToMe
ycaop (11) Hpje 3an0BO/beH, Te€ TODHH  HH3 L a, ! He moxe OuTH
noguul b - C ca gecHe crTpase.

HanoMeHHMO HANOCHETKY KA YCI0OBH

ay =0(n) w iﬂv ~ o(n

| v=1

i s

Sp = My - Sﬁ,
HWCY ROBOBHM Aa On Bu3 { @, | 6M0 anconyTHo noBuubMB - O -

. je | my | jeAaH MOHOTOHO onagajyhu
jep aKko y3MeMo. rope NOCMaTpaHM Hu3 | @, |, Tama je rae je { Ma} jea Aa)yRu Hk3

T. |.
“ " 1 Mo— My 1.0 3a cee n-1.2.3 .. .
(e =omu Y (—1)a - Xa = 01) o P
o v 1 v—1 a r1e HU3 | Sh } 3aK0BO/bABA YCIIOR
4 BUJEAM CMO 1A Ta] HA3 {4, ), 4njd cy 4IaHO3IU MO3UTHBAM, linje 3 —sp = (1) sa e p~n-s o (13 )

nosnwmue - € ca jAecHe cTpaHe, T, j. Hu3 | (—1)% da | HHU]e an-
coryTHO nosHuibue - C. MpumeHnmo K Jambe cTaBoBe 4 1 5 wa wvuz | s ', (v ko—
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jus cTaBoBMMa Baba 3amenuTH < O1) ca — O} ), Taaa BaLHG
da je
& n

na je oTyAa

: nooy
S e 1
Sn:[‘]‘“—.l_..: . GU_D,

-1
dakne je
et 1
- - = = . v
=1

a kako je mebytum o= O{1), To je

11,
: . | . L
siosii<eMAM X <M= Mgl e o M, Mo
* AV 1"
v—n-1
M, TO3MTHBHE KOQHCTaHTe He3asuike 0 12,
4 OTyIa creau, pa je

si--sa—O(1) nacee p-0(), n-+cc.

[Ipema TOMe je

gt

Sp—Sn = Mp — Aty =S5 ~Sp= 8- su=0(1) 3a cee #<Tp - O,

]'L 1
T. }.

S.—Sp<0(1) 3a e n<<p--0(), n- o

wTo Kasyje pa w3 ycnosa (13) cmeam ycaos {137),
2% Tlpema npeballibeM BUAHMO [ax1e, na axo jeAaH HU3 33450-
‘Bopaga yciaoB (13}, yBeK UOCTOJH jegHa KoHcTanTa M Taksd Aa

— o
S, —- Sy 5. M, Facee n-1,2 3, ..., # 2} o Vo, T

[

Yamemo au 3a M jeguuuly, turTo He NpeT(TaBbd HHKAKBO HEZPO-
UTC OTpaHuyerhe, Taga <e rope RoOMBEHW pesynraT Yy TeKCTy
AloKe BeoMa NaxKoe, W AMPENTHO, ACNA33TH ¥y JelHOM  MHOrO Iipe-
‘Uu3HKien GOIHKY, HINMC:

3

Sp— Sy 1 3@ ¢Be n-1,2,3, ... M

!

S VED N

1

() WHECDCHUW CTABORMMA 30U SMBOCT CUCKaIHRX HHGOER 141
CATETH
1 2 _
G T Sn— Sisesn 2, s ez n=1,2,3 ... (6)
v.=1

216 je ROMCMAWma 2 Aajmaredt amozyku opoj Aa ox Jie-
jetnauitha {(6) 04.3a HCRYFEHA 3Q CEC HIIOBE KOJIt 3d-
JopobuBajy seferianiny (a),

oxra3. W3 nzeHTaTeTA

| k 'f{
‘51121 v (Sl‘l_s'ﬂj.' (5:1_3;;{):__'5;:, K<n (\1)
1 m';c-+l it it
C.I1CIH

a oTyna
DU TR T
lef:~;1"2+:4—7 —é";“—I-,.. =2
. n.". (. v =l .%;r.
: o 2w

la je Ta HejeanauuHa HWajmpeuusuaja moryha mnoxasyje npu-:
Mep ;

n _ 1 xap je n-—2F -
Spom ¥ Uy, TAE Je U =| J o, R=0,1,2,..,
v 1 ‘ | » 0w pgFE2t '

Opaj uu3 GpojeRa OuMIIegHo 3af0B0basa YCIOB (a), @ ¥
HCTO Je Bpene

nk
= -k ;
V= Vv
Hﬂﬂ k'-"‘ R SIS
T. -
lim sup ap = 2.
it —= c
fase sakmyuyjem, npema 17, ga mocTojH jegan KoHada Opoj
M(7), Takas Aa je
[ 7
. _}_J
Ao HU3 | §p | 33R0BOTbABA YCNOB (13). Auanorio sazonpehaltibeM.
crefd M3 OBE HEJERHENWHE 12 je

i Vel i,

¥

Sﬂ - S\r{-::;; M(}") 34 EEE n=1! 23 3}* .+ H CHBE

'I.
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3a cge n=1,2,3,... u x=>1,

H A2 je Ta KOHCTAHTA HajIpeun3HHIa moryha, Kao WITO TO Ka3y)e HHU3

{1 xag, je n=[ kh] k=0.1.2,...

n
— . e je Up — ,
S" 2 u‘l.. 3 ra['v. J: n U n - n;ﬁ{ }_k ]

vo-1

Kako mehyTum, y omurtem cayvajy, M{A}ve Texn Hyad, Kaa
3.~ 1, TO BAAMMO A& H3 ycnosa (13) He creaw ersMcTeHUM]a jeaHe
anconyTHe KOHCTaHTe K, Takse pa G Gn =% K 3a (e HuU3OBeE
1 §;} Koju 3210B0/bEABAJY YCAOB {13), wTo KoR ycnosa {a) Kao wTo
cvo BAjenn, Huje cay4vaj. Tope HaBefeHH c(neuUHanH{W HHU3 Ka3y)e
‘peh, ia MOKEMO YBEK OCAPEAUTH jenHo Taxso /., sehe, an RO-

80/bHO OaHcKko jeaudnyu, ga K 6yne Behe 01 Ma Kako BeNHMKOr
‘yHanpea Aator 6poja.

Hinomena V. Oso moxeM0o yBUZeTH M Ha OCHOBY Tora, wTo
‘npema npebaluthem

1 L .
- )= - s, >0 Kan #A-=> oc, 32 cBe A1,
e () [nd] — ”v.—%ii '

npeMa TOMe, MOXKeMO yBeK AaTH NPOMEHILHBO] 2 Taxkae jegaH HHU3
ppefHoCcTH { g } J@ 2p > 1, H 1A oa{ 2n) > 0; cTagumo M faKne
-w' =[ nha |, Tafa pobujamo jepnaduHy {IV).

THEOREMES INVERSES DE SOMMABILITE 1l
PAR ]. KARAMATA.

(Résumé de la Note parue dansle  (Glas® de 'Académie Royale
serbe t. CXLIH p. 121 —142, séance du 11-VI-1830).

Cette Note est consacrée & 'étude des rapports mutuels des
.conditions de convergence des théorémes d’inversion .4-4K (ou
'C - K} ainsi gu’d Pétude des suites qui satisfont & ces conditions.

i
Une suite s, = ¥ u, ¢tant donée, dans la premiére par-

v=1
tie ') ont €1é fraitées principalement les conditions de conver-
gence de

Tauber: vu,=o(n), n- o, (1)
v=1
¢t celle de
Hardy-Littlewood : i, < Q (.E]' 1= o, (2)

,

ou Pauteur a montré que ces conditions peuvent étre rempla-

cees par la condition de la majorabilité de la suite { nuy, ), ex-

primee par

C'[””ﬂ]<’< C'{An}:g) (3}

et qui contient les conditions (1) et (2).

Dans la présente Note, l'auteur montre qu'une suite { s, }.

telle que { nu, | est majorable - C, a ia forme canonique

-

Sﬂ-—_-fn —I_.hﬂ}

ol { fn} est une suite de Tauber, ¢ a. . satisfast a la condi-

tion (1) et | /1y } une suite de Hardy-Littlewood, définie par la
<ondition (2); une suite d: Tauber ayant, d’aytre part, la forme
cangnique

1) Voir loc. cit. 1) du iexte en =xbe,
2; La suite { niun | est dite majorable - C dfun cité s

1 ¢xiste une suite
1 Al! } !

sommable - C, et telle que mm = A, pour tout »

L)
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n -
lr'n ~— Ej —1!" z ) F_ , Qu Eq - D avee P
| -

la suite { 5. ) peut-¢tre mise sous la forme plus précise

H|

- |
Sy = &, a E
V.

Ly ,
yor QU e 0 et o < O(1), 2o
1

L. r o . "
L'auteur étudie ensuite la condition de convergence do

Shrnide : H!:'rnwsup Sn— Sy 0, pour fout n<qepn, (1)
et montrant, premiérement, que la condition (4] contient (3),
tm.:t enrindiquaﬂt quil est fort probable que ces cmndjrimn;
sorent equivalentes, autrement dit, que fa condition (3) contient
de meéme la condition (4); la question reste ouverte,

En second lieu, il étudie ies suites qui satisfont 4 la con-
dition (4), ainsi qu'd la suivante

Sp~—8n < O(I), pour tout 1 < e 1+ oc, (5)

qui la contient,

Les résulfats principaux sont les suivaats, [doat certains
d’entre eux se trouvent déja chez M. R. Schmidt 3) mais expo-
s€s et démontrés d’une maniére différente:

I. Les trofs conditions

Sp— 8o < Q(]), pour tout n <y e n- oc (%)

t Sn—8a < O), pour fout n<p - O(n), n> {5%)
. :

Sn"—Slizﬁn—'j-:YS-ﬁiO(T) 1> "

nv-__.I ¥ ! Ty (5 }

sont éguivalentes.
Ou, un résultat plus précis:
1. De la condition

N :
S1— Sa L 1, pour tout f:l 1 S T R
[ I' h
1

il résulte s, — 8, < 2
£o—1

pour tout n=171 2 3 ...,

I

-

oo
la constante S etant la plus précise possible.

B Veir loc. cit, 73 da texte e S5erho,

(3), (5" ot (5'Y, la suile
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171, Si la suite | s, } satisfait & Pune des trois conditions

est une sufte de Hardy-Littlewood, c. a. d. satisfait a la condition

), = x .

‘1
Uo—=Ss = Ss <O -

Moyennant cette proposition, qui contient la suivante:
IV. {? i sy | est une suife de Hardy-Littlewood toutes les
n

v=—1
- L | l‘df
fois que | sa ) est une suile de Schmiat, |
I'auteur raméne la démonstration du théoréme A - K de Schmidt:

Une suite de Schmidt sommable - A esi convergente,

au théoréme A- K de Hardy-Littlewood:
V. Toute suite de Hardy-Littlewood, sommable - A, est con-

vergente, B _
en démontrant préalablement la proposition suivante:
VI Toule suite de Schmidt, sommable - C, est convergente,
’apteur se sert de cette méme proposition il pour rame-
ner la démonstration d'un théoréme de Vijayaraghavan:

De So— 5y < O(1), pour fout n <p~n> =,

b

et (I—n>> s, P =0(l), r-=1,
v 1

il résulte sSn <O, >,

qu théoréme suivant:-

De : HE{D(—:;), =,
w a)

et Zu,,,r":OU), P11,
y=1 '

il résuile N < 0y, n-w,
v—1

dont il donne une démonstration fort simple,

I 1ac 1o
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Moyennant ce théoréme de Vijayaraghavan, l'équivalence
des sommabilités - A et - C pour toute suite 4 termes positils,

et la proposition VI, 'on obtient la démonstration la plus simple
du théoreme A - K de Schmidt,



	a109
	a110
	a111
	a112
	a113
	a114
	a115
	a116
	a117
	a118
	a119
	a120
	a121
	a122
	a123
	a124
	a125
	a126
	a127
	a128
	a129
	a130
	a131
	a132
	a133
	a134

