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Ulpmsoveno na cxyny Axanesuje [Ipupomsmx Hayxa 1. ¢eSpyapa 1926. rom.)

YBOH
Lun ose pacnpase je M3PAYVHABAKBE CPAHULE jSTHOF HH3A
obauka .
) :
Al = o Dtta, (1)
rie je
(v=1,2,3,----n
A, i 2
In= 1,2,3.-+-«. 2)

jenau 1aT HHU3 PeaTHHX M orpannuedux Opojesa T. i.

v=1,2,3,--n
m<a,.,<M 3za cre o

rae cy m 1 M wowaunun Spojesn, a f(x) jenna y MuTepBa1y (a,b]
a<m<=M<hb

NpOU3BOBHA, KOHTUHYUpana B orpaduuena Qyuruzja.
Ilokasahemo y oBoj pacnpasm nma, mom useecuns yciosuma 3a

Buz (2), rpauuia -
LGRS NG

MOCTOMM 2a coe y uuTepsany |a,b] ROHTHHYHpade ¢yuruuje f(X) u
A2 CE NOX npetuocraskoM na f(X) uma jeman y uarepsany [a,b),
R-mnrerpabuian' yanoy, {'(x), ona Moxe uspasutTu y odmuky

VT, j. unterpadunan y Rimann-ouow CMHCTY.



6 JOBAIE HAIPAMATA

h

Af) =f{b) — |F(8v{z)dz
a
rae je v{Z) jenHa QyurOMja Koja 3aBHCH Camo on uuad {2} a He
zapucH o1 PyHruuje f{x).
Dyurunjy v(x) hiemo on cana wassarn @ynxuujon paciopeda
nusa (a,,.), a H3BOX dyHrumje pacnopena, xax nocTojM, Hassaliemo
Gyrryujon weilune nusa {a, .}, u nucaheno .

p(x) = v'(x)

Chennjaniun cnyuajesama ropisera mpodieva Gasim cy ce
napounto H. Weyl!, G. Polya? G. Szegd® u L. Fejor'.
H. Weyl je napounto nerpaxusac onwry KaTeropljy HH30Ba

obrka
a,,v=0,1,2,---.

Kojt LMajy 3a GyHKkmMjy rycrude dyasumiy p(x) =1, u Hawmao

HEKO/THKO fOTPeOHUX B NOBOLHUX YCNOBA, KOje MOpA 3aN0BObABATH

roplU HH3 A

. 1
L) =ﬁ(z) dr.
R 0

U N=ar

Tarse nuzose OpojeBa onf je Haspao ,panHoMepio pacnopehenu®
(gleichverteilt) a oun nawne umajy sa pyrrmjy pacnopena v(x) = x.

G. Pélya, G. Szegd u L. Fejér cy ce Sasuiu coennjanus
huzoBnma; Tako je u. mp. G. Szegd nawao pa je ¢yuxumja pacno-
pena kopena n-tor Legendre-oror nmonunoma papua

1
v{X) = l (m—arccosx) T.j p(x)=— :
T wf1—x*

¥ yonumre’ je mokasao 1a je PyHKLMja pacHopeXa jedHOr HH3A OpPTO=
roHanbux noauuoMa NpencTaekeHa FOPHHAM H3PAsOM.
Mu fiemo ce meljyrum osne Sasmr ommrTuM HusoM obmnka

{a,,n} » norpaxurk noTpedue u KoeomHe yenose kana he sa jenau

-—

1 H. Weyl: Gott. Nachr. 1914, crp. 235—236; Math. Ann, Bd. 77. CIp.
313—315. 1916.

* G.Pélva: Math. Ann. Bd.88.cTp, 173—177; G&tt- Nachr, 1918, crp, 28-—29.

* G, Szegd: Math. és term. tud. ért. Bd. 36. cTp. 531. 1918.

% L. Fejér: Aufgaben und Lersiitzte ans der Analysis on G. Pélya u G.
Szegd. Berlin. 1925, crp.

* {3, Szegd: Math. Ann. Bd. 82, crp. 188

O HBPASYITADAKEY TIPAHINIA BEZAHIIX 24 IHOCTPY KE HESOBE GIFOJEEA i

Takap HI3 NOCTOjaTH QYHKRUUjA pACHOpeTa H HA KOjit Ce UAydH Ta
PyHuuja Moxe napauynarty; y Tom fiemo cayuajy nakie mofin uspa-
yyHaTy 1 rpasuny Auna (1).

I

Hexa naw je qar mBocTpykit HM3 peastmux H KOLAYHMX Opojesa

d11
diz  day
813 gy dg
....... e (1)
aln aﬁﬂ aﬂn """ an—ln 'H:I:Il]
koju hemo kpafie osmaunrTu ca

v=1,2,.--.n

.‘a._ | P Wit ca  {a, .} (1)

0
" in=1,2,---...
Hexka cy m u M Hajwamu u najeehin enemenar mmsa (1) 1. |,

m=<a, ,<M za v=1,2,3---n

Osnausmo ca E. cxyn etemenara n-tor pena nua (1) 1, j.
B =1{@1,0,820, 83uy v v o0 Bniny@nfN=1,2,3,.-..
M YPEINMO €TeMeHTE TOra CKyMa 10 HBUXOBUM pacTyliuM BeTHuHHAMA ;
E,={a,a al), ... am aWin=1,2,3,....

TAKO da je
aﬂ“j{aF,tg.l v=1;2,3,”“ﬂ“1:

J—

U rne je HM3
ain}j Eén}? ag"]’ Poroa s ain}
jelua mepmyTaimia nuza
T N T dnn -
ROja OUMIIeNHO zasmed ol .
Doprupajmo can, nomohy ezemenara cxyna E, $yLrLMjy r(x)

Koja je pasHa Opojy omux ememeuara ckyma E, xoju mumcy mefin
o1 X T. |
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: : af“}'ix

(X} 221. (2)
w—1

Myupumja (X} je Ba Taj HAYMH NOTHYHO medmuuCANA Y 1EIOME
unrepany [a,b], a coenunjanno y mureppanmma |a,al™) n [a® b)
3UM2 BPEIHOCTH ,

y P 033 asx< al™

FulX) — .
¥ in B <x<b’

n afl'l.

OHA je JaKle y UHTepBany [a,b] jemna mouortono pacryfa u crenes
Hacra (stiickweise konstant) ¢ynxumja xoja y Taurama

a, af®), afP, - - - - at

uma ckowone nyxune 1, (summ cn. 1.)

L My
.—-——= iy
[
. p— L
' -
P — -
T.Lx}
——l— a
!
--—-i-—l I 1
i
T-“—_. b .: " 1
“-—-___uq—._-i - % .I 4 —ry
e m et o ey LeeedN ar o 4

Cnmra 1

Ionenuo QY HRUH] Y r,,{x}'ca N, U CTABHMO!

va () = o (X)

DOyuxupja va(x) je y uarepsany [a,b] cremenacra m muonorono
pacre og 0 mo 1. (puam cn. 2.)

Bupusmo naxne na cmaxom cxymy E, n=90,1,2,3,--+ mea
{am,,,,} OAroBapa mo jexHa hyHRUHjA va(X) XOja je 34 cee KOliQuHe
BPENHOCTH ON N, y uuTepBaty [a,b] nornyuo cppebena.

[Iycrumo cag na n Tesy BecrkonadnocTs, Tajza valX) ue Mopa
TE:H(H‘HI jentoj D.T_l;peleH-Dj rpannyM 3a CBe BPpEauocTn Of X UHTED=
pana [a,b]; y cnyuajy max xan va(X) TeXH JeJHO] Onpehenoj rpatunu
Ja CBE BPEOHOCTH OO X HHTepBa-1a [a,b], kasaheso da HUS {&,n}
dpuitada xaacu v. Crasumo y Tome CHy4ajy

v =] i =] =¥ (3)

o= n—x

¢ HAPATVNABARY TPAHHLA BE3ZAHUX 34 TEHCTPYHE HU3OUE BPOTERA Th

rne je v(X) ¢pynxuyuja pactiopeda nusa {a. ..

Mebyram ako v, (X) Texu jeauoj ogpehbedoj rpanuum sa cee
Taywe nuTepeana [(a,b] uayases rauxe ¢ jenne muoxune C, Cc[a,b]
3a Koje va{C) ne Texu ompebenoj rpanunu, xasahemo da wus {a, .
zputada xaacu v usyses wauxe muowcune C; y tove ke cayuajy
ve{C) BMaTH CBOJY rOpw:y U JORY rpanuny H axo CTABMMO YOIUITe

y{x)=Linf-vn(x}; Tr{x}=Lsup*v(x) kan xCC

- =

nmahemo ouwrnenso

YR <ix)  xcC

. v(x) = v(x) = ¥(x) s xcla,bj—C=K(C)
e e
prermr—— - Yol _".T'_ri
—— H "
| i | r 4
_—_—r-—__ I o1 LwP : - u
° . a u:_:, ﬂﬂ.:l . . . Coe el L1 H -f
Cnuxa 2

rae je KiC) romnmemenrapua suowunna muownue C. Crenmatao
MMAMO

via)=v{a)=v{a)=0 u yb)=vbi=v(b)=1

WITO el JupexTiio 3 nedunnunje dyurumje r,(X).

ARo npeTnocTasuMo cag Ja nu3 {a. .} Npanana K1acH Y H3y3es
Tauara jegne muoxmne C Taga rope medumicane gynxuuje v(X)
v(x) umajy cnemehie ocodune:

1° One cy Bebe ox wyme unu pasne uynm 3a cee Taure X
HHTepsana [a,b], jep je

-

to{x)=~0 xanx xcla,b] u n=1,2,3,- ..

0 —
2" One y HHTEpBaAly |&,b| nurax e cnmamajy 4 mox X pacte
on @ Ao b oue pacty o1 0 10 1. Hauwe:

1 CHHﬁﬂH C‘:[ﬂ,b] JEAYH O¢ CBE Tauke MIowuHe O nphrlaﬂ.aj}r HHT¢p
Bamy [a,b] T. - newe ¥y uutepnany la,h].
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ro(Xg) Sra(x) sa a<x,<x,<b n n=1,2,..
naKIe
viXg) Tvix) a<x,<x=<b

H ?(Ku] 5'\"{?{1} X< Xy H XQCK(C},KI CK(CL

3° Muoxuua Tavaka nuckoHTHHYWTRYA PyHRIMja ¥{X)} je Tpes
Opojusa (dénombrable) na cy naxre one y untepsany {a,b] R-nure-
rpadumre. (Ilosnata ocobuma moHoToHHX $ynrumja). Mehyrum je
¢yurkupja v{X} medunmucana camc y rauxama muoxune K(C) u ua
HOj MOXE UMaTH camo npedpojusy muoxnny C¥ rauaka mucrOuTH~
HyHTera; vy Tauxkama Muoxumie C mak oma yonmTe He nocTojw, anu
aKo, Te Tauke yOpojumo mely Tauke nuckoHTHuyHMTeTa, BMIMMO 3
e MO HMHA Tavaka JuckodTuHyuTera dhynrwje v(x) durn C* 4 C.
Axo je nawxite vepa (la mésure) muoxune C papia nymm tana je u
ssgomuna C 4+ C* "ynre Mepe n npema ToMe je dyurumja pacnopena
v{X} R-unTerpadumia » uManmo

x i

']ﬂyif}di =Ju{£}d£' =J‘¥(£)dE X Cl[a,b]

a a

Hanosennmo capm jom jeman cras r. S. Saks-a* koju he nmam n
nouuije dUTH morpedad # KOjH [AacH -

Crag I: Axo nus uniieypanra

X

Foo=|h@ds  xclabl  v=0,1,2,
xongepwpa, u axo pyuxyvje £,(xX) v=0,1,2,--- y unitiepsaay
[a,b] nuxad He oiiadajy, mada ke nus Pynxyuja

f,(x) v=20,1,2,"-
xomgeptupaiiu sa cee X uxniiepsaaa fa,b] nayses ;eane npoﬁpn_;uﬂe

MHOMCUHE wadaxa Wowr IIHI.HEFEEJ’HI | o
Ako je naxne mgoxuaa C HyaTe mepe, To he Hu2 AHTerpara

X

fuoas  n—t2

8

1 Buau: H. Lebesque: Legons sur 'intégration et la recherche des fonctions

primitives. Paris, G. V. 1904. ctp. 50—51.
2 Fopsm cras r. 5. Saks-a nuje nySmukoBadx Beh s je mmupo CAONIITEH,

D IAPANVHABAIRY 1'PalATIA BESAHEX 3A JHOCTPYER HIFIGEE BPOJERA N1

KOHBEPrHMpaTH, na nowro cy ¢yHelHje vo{2) n=1,2,3, -+ nmomuo-
TOHE TO BHIMMO Npeva Saks-oBOM cTasy na HH3 ¢yuiuia

ynij{} n:1,2,3,...

MOpa KOHBEPTHMPATH (3Y3eB jeXlie LpedpojuBe MHOMIHE Tauara.

LUlto mam razyje nawie 1a ako dyskuaja v(x} ersucrupa 3a
cee Tavke uxrepsana [a,b] meysen jeawe mmoxmue C myare mepe,
sHoxkuua C mopa Gnru npedpojusa 1. §. Mo Muowinie C nesoxe

duty pasira Mohu kourumyyma (la puisseyce du continu).

Younmo canm uaspa3s

An(f, %) = lzf{a'ﬂ} x C[a, b] (5)

e je ropwa cyMa ysera Opexo CBUX elemenara {a,.) exyna E,
koju uucy wehn og Xx. ﬂ
y=1,2,.+n

Mu hevo za ¢ynennjy f(x) 1 3a uwms ia"’"%n-—-l 5

3aca’ ¢aMO NpETNOCTABUTH Ja Cy TAKOBHM Na WHapas
At x)

TEXN jegHoj oapeleHoj rpanvum kag N TexuH BeCKOHAYHOCTH,
AKo Taxie craBMMO

o (%]
=LAn(f,x L Zf(a a)) {(6)

n—x ‘p—_]_

To BuauMO Ja nav A(f,X) mpercrasma jenny onepaunjy, xojy npHu=
Meryjemo Ha ¢yukwmjy f(X) 1 roja saBucn on narora uusa {a,n).
Opa onepaunja uMa ocobuse ciuune ocodunama ogpebenor uure-
rpala koje €€ MOry uspasute criemehuM jefuaumdaMa

A{a-f,x}==a- (fgx} , (7}

a = const.
Ala+ 5, x)=av(x) + A, x) (8)
Adf, +f,,x) = Alf, x) + Atf,,x) (9)

Y KOjMM jezHaunnama a NpeTcTasba jeaHy KOHETAHTY, v(X)
dyuxkljy pacnopena Husa {av,; a f(x) u f,(x) nse Pynxuuje 3a
koje erauctupa onepaiija A{f,x),

INIAC A
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Ha uctu mHaumu Buduvo nma sa onepauujy A(f,x) mocroju
cienefin HEs wejenuaunHa Koje ¢y MOTIYHO aHAIOTIE HejelHAYMHAMA

onpehenor unTerpana, n xoje riace

IA(f, %) <A(f,x) (10

lv(x) < A(f,x)<CLv(x) <f(x})<L (11)
a<<x<b

1A(p,x) < A(of, x) < LA(p,x) p(x) >0 (12)

rie ¢y L u | ropwa u moma rpanuna dyukunje [{X) y udrepsany
[a,b], a @(x) jenna y [a,b] mosyrusna ¢yuarurja 3a Kojy mocroju

onepaunja A{e,X).
Y noxas gopuyna {7) {12) nehemo ynasuri nowro je Beoma

npocT, Hero heMO jow HapecTH jenan Baxkau CTaB koju he naw
nouunje OuTH noTpedaH H KOjU IacH:;

Cras IL. Hexa je daiti jedan nua y uniiepsany [a,b] opa-

HUYeHUX hyHKUL]a
f.(x) v=0,1,2,-++"

xoju y {a,b] ieorcu yuugpopamuo xa jedrnof dpynxuuju i(xX); axo

uocuioju AG,x) sacse v=0,1,2,--

dociuojahe u A(f,x) u iadg je

Alf,x) ZLﬁ{fE,x}.

Aoxas. Mz $opuyna {9) u (10} cneqn
|A(f,, x) — Affﬁ,x)}—llif — £, %) < A(f,—£4,%)

a Kako je NMpeMa APETIOCTaBLH. .
]L(x}~f~,*{x}|<"e 3a CBE ‘::iN u xcla,b]

10 je npema (11)

A(f,,x) — Alf,, ®)] <evix)<le =a cBe. ,::;ﬁ n XCla,b]

Jagne ciuenl Ja je HHa
A(f'ux) ?:nl.llgln"
VHU(POPMHO KOHBEpIeéHTal y HHTEpPBATY [ﬂ,b]._ Kako je marbe

fx)—e<f{x)<fx)+e¢ sa v>N n» xC[a,b)

v

D ASPATYHABARY IFPAHINIA HEXAHEX B4 OEOCTPY R HESOBE HPOJEERA 83

TO fe Alf,, x) -~ evix) << Af,x) < Alf.,x) + ev(x)
WM Aff,x)—Alf,,x);<Ce sa v>N u xc[a,b)

wro nav xaszyje 1a A{f,x) mocroju u ma uus Aff,, x} YHHPOPMHO
roreeprupa ra A(f,x).

lopwe jeanaunne saxute cy cBe mop NpeTHOCTABKOM ga ce
na yHkuujy f(x) mowe mpumenuru onepauuja A(f,x) u sapasHo
Ja HUZ {av,} npunata KIacH v.

Mu moxeno melyTim joxasarn na ce onepanuja A{f,x) mMoxe
NPpHMEHHTH ha Cke y uuTepeany (a,b] xoutunyupane dpynrunje f(x),
no Hajnpe hemo poxasarn crenehu cnewmjanmin

jv=1,2,...n
"n=1,2,3,.-..
usyses jedwne upebpojuse muoocune C u axo X me dpuitada mwuo-
ocuna C, @ada moncemo na cse xomiiunyupane dyuxuyuje §(x)
xoje umMajy y uniiepsaay [a,b| jedan R-uniieipaburan u3s00,
upumenuiuu oidepauujy A, x) u dobujamo
Af,x) = f(x) v(x) — | F(8) v(2) dz

a

Crae HI: Axo nus ga., dpuiada xaacu v

e cy a<7 av,< b :i 1’3 ~ av(X) je gynruuja paciopeda

‘datiowa nusaq.

Aoxas:
[Io J. Franely' umamo

|1'-x|'

f K} 1 Zf{ [Iﬂ) —f rn(:{ _Jf” l‘,.{}i E

Ilowro x we npunama mmoxuan C 1o nocrojn

L= v

n—mx

A Kako je dryaxnuja F(E) v(E) R-unrerpadunna 1o je
L |f £)

Jf‘{E} o(5) dE
1 J. Franel: Math. Ann. Bd. 52. crp, 529—-531. 1899,
2 Bumu: C. Arzeld, Rend. Ace. Line. (4} 1. {1883} crp. 537. Memorie Ist.

" Bologra {5] 8 {189%/1%00) cTp. 723-—725.

,E.lr
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oJarle godujaMo oaMa

X

Af,x) = Lhn(f,xJ = f(x) v(x) ~J F(z)v(z)dz

0= a

YUME & I'ODHR CTaB JOKA3aH.

Caza Huje Tewxo nokasarm na ce onepauuja A(f,x) nowe
HPUMENNTH Ha cbe y uHTeprany [a,b] xontunynpane dynxiuje f(x):
jep npema Weierstrass-osom crasy ceaxa ce KOUTRHYpaHa (yux=
uja f(x) mose npecrarury jJelHUM YHIPOPMHO KOHBEPIeHT HUM
HISOM TOTMHOMA, A KAKO HONMHOMM HMajy jelaH KOHTHHYMpaH NpEH
H3BOM, TO cieny w3 crasa Il u IJI
v=1,2,..... n
n=1,2,3,--.
usyses jedwe dpebpojuse muodcume, u axo X He dpudada mmo-
sscurnu C, mwada he

upuiada xaaca v

Cras IV Axo nus ;a.,,n}

. {x)
A(f, x) =L%2f{af"})

n=w= y=1

euclupaiiy sa cse y (a,b] xonifiunyuparne pynxyuje f(x).

Tpumedba. Tlon narecnim npernocraskama sa Oy HKUY Y pacnds
peria v(X), MOXEMO NPOHIMPUTH erauCTenuujy onepanuje A(f,x) mn
Ha ormurTify wracy dyukumja f(x) wo wo cy KOUTHHYHpalle (yHK=
uuje. Tako Ha mp. axo dysxunja pacnopena uMa jezan R-uwrerpa-
bunan ussog p(Xx) = v'(X} Tama MOCTOjH:

A(f,x) =ﬁ(£] plE)dg

3a cee y [a,b] R-mirerpabunwe dyuxumje f(x),
Mu ropisy npumendy Helieso osme HORAZMBATH j€p je 1NoOkKas

CyBuIWE Ay H nomro hemo ce Hapame 8asuTy camo KOHTUHYUpPAHHL

byuruijamMa f{x).
Osuayumo jow ca A(f) mapas

A(f) = A{f,b) = L%Ef{a-,,nl

a=T y=1

Tala H3 FoOpbHX HDCMETPHH:EI CTeTH:

)
] |

O HAPAYTHABARY TIPAHITITA BEAAHTY RA ABOCTPY¥EY BEHU0BR BPOJEDA

Crar V. Axo nus ;a,nJ
""'n=1,2,3,-....

usysea jedwe dpebpojune mmosrcuue wauara, mada A(f) ersucizupa
sa cse y [a,b] xond@ungupane Pynxuuje 1(x} u dada je: 1° axo
1(x) uma jedan R-unitiepaburan ussod

b

A{t) =f(b) — [f‘ (E)vizrdE

dpuiiada raacu v

2" axo je f(x) R-unitierpabuing o v(X) uma jedan R-unige-
paduran uasod p(x) = v'(x)

b
A r-Jf(E}p(E}dE.

Bunumo maxne Aa ersucrenumja onepanuje A(f,x) 3apucu ma
TPBOM MECTY OR ersucTexunje Py 1eLnje Pacaopena v(x), u kag
HaM je OHa NO3HATA MOKEeMO v iajuemhum CIyYajeBrma H3payylaTH
n Aff,x), oanocuo AlD.

Mu texo saro liQ)Ipe HABECTH LEKOMHKO KPUTEPUjYMa KOjH
HAM Najy NOoTpedHe U NOBOIbiie YCIOBE Kana jenad mar uuaa pojesa
{av.n} mpnmana wnacw v; jezau Takas kpurepnjym je H3PANKEH Cle~
aehim cTapow,

Crap YI. Hexa je ©(x) jedna dama Pynkuuja koja je y
uruwepsary [a,b] xon@unyupana u 0d HYAe PAIAUYHA; Golhpeban

J ‘|ul' fro— 1 2 - hon ln -
u doBo.sar geans da nug ga‘*'“fn 1’ 2’3 apuiada xaacu v
bm— y y 3 L™

je da
O (x}= A(p,x)

€t3ucidupa sa cse X uniiepsana [a, b].
4oras. Jla je yenos norpedar crenn u3 crasa 1V.; a pa je

_/ OIL Y UCTO BpeMme U NOBOAH BUINVO na cnegefer.

pesa gopsymu (7) 1 no YUMICHO] NPETIOCTABUH, MH MONEMO
Y3€TH 12 je dyurigja @(x) nmosurusna y udTepsany [a,b] a ma ce
THME 1€ YMaHH I'enepalnocT mokasa,

Younvo cay jenny Tauky X WHTepraza [a,b] u nomenumo
airepsan [a,X] momerom Py p miTeppana h, v=1,2,3,...p,
nosolly Tavaxa

azxﬂ<xl<xﬂ<.,_..<xp_1{:xpzx

The je maxne
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h, — X, — X1 v=1,2,3,"---p
1 mexa je \ uajpefin on mnrepsata A, V= 1,2,---p 7. ]
v=1,2,--p
Oapaynmyo name ca 1, m L, wajMamy o najsefiy ppeaunocT
dpynxumuje @(x) y unrepsaiy h, T. Js
|, <o@(x)<L, sa X pSX=X yv=1,2,---p

u fopMEpajMo y HHTEpBATY ra, X] cnenehe mee pynrimje o (X) 1
Y.(x) n 1O

cﬂ]_‘{—llaa a=X; X=X
wp(11=’{-'£—?l L X < XX, , v=23---p—1,
[ml_{:) , T < Xx<x=X
%{j 3a a=— X SX=X
wp{x):ﬁ?'%ﬂ , Xt <<XSX, v=23,-p—1
LEJ?E{-} L X <xZx, =X

Onako $opuupane Pyrrije wp U ¥y OUHTICIAHO uMajy cMucia jep
je o MpernocTaBlin

l'l-:i:ﬂ 1 L*.r:i:ﬂ' 3d V= 1,2,' -+ P
U3 ropmux dopMyna BHINMO I je

(M) €1 Welx) sa a=x <X

q omasne modujaMo

rn {I} n l"x]ll
Emp(m Y <ra ) < 2l
=1 y=1

r,(x}

r, (x]
L2 St L 20e] } Suo
v=L1 o y=1

n— iy n—=ao> b=

0 TIPATYHARAGY I'PAHTIA BE3AHUX BA JIBOCTTY KE HIGORE EIMER A ST

H.TH

AGp,, X) < LLva(X) < AC¥,, X) (13)

n—="%g

na Bu JaKIe Joka3and 1a vix) = Lvu[}:} eraucTapa, Tpeda 1a aoKa~

n—=C
swemo ma A{Y,,x) u Afly,,X) Tewe oxpefjenM rpaHunaMa Koje ce
MDOM3BOBHO Mano pasnukyjy kai je p JOBOBHO BEIUK 3 A IOBOJBHO
mand, [locmarpajue 3aro napas

rp{X) p ll'n (x) Ty (%) l
' 1 n 171 o n
A(WPsXJZL'};E%(HE ) :Ef HIZq:r(a!; ) -—Zm(ai =
n—=% V= ’,,1=1. 5-““=$ y==1 v==1
p 1 P _1
= D' (A@x) — Alg,x1) = D (000) — D)=
u=1 v=1
o0 o@) 1 1)
- LP L:} Zq}{x,-l}lL: L‘J-ll
v=1

u nomro je $(a) =0 To Kam O3HAYMMO ca w, PaILIKY

1 1
mv_l_-l..v Lv-1 ‘U—-I,Ql-np
noOHjaMo .
®{X
Awp X0 = 28— Do, Jw,
P y—=1
Ha gcru 81 uauuH godund
A, X) = jq}{x’\'—l 2y
Y=l
rue je
o=t 1y =1,2,3,p
Iv v

, .1
[TowTo ®3 DpermocTapke Cilexy Aa je (yuripja — — KOHTH=

@ X}
HyipaHa y uxTepaty [a,b], To BuIumO J1a KoIMuMBE W, H €,
y=1,2, -+ p MOTYy SUTH NPOU3BO/bHO Mane @Ko je caMo A JOBOILHO
mamu, VI3 Tora cnegw mpso: na je
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Ll 7 .1
, i,  @X}
A=o h=n

npyro: xa he cyme

" 2,
Eq}[ﬂv—i) Wy—y W Z ® {Xv-1) (v

v=1 w==1
rexuTi ofpeleHum rpanmuava xag A TEXH My (p=> oc); noKa3
NaK Ia ropH.< E}TME TERE Dﬂ_thEHHM FpEl,HHI_[EiHﬂ W TO HE3aBHCIIHM

o1 momene P, noTnyso je auancr IOKasy O er3ucTeHIM|l TOPILHX
u powux unrerpana (Darboux-os cras) u 3are ra onle Hehemo

uzpabartn.
ITa 6u wax yeamenu ja he Ay, X) u A(Y¥,,X) TewurH

HCTO] I'paHHUM KAl A TedcH 11y, YOoyuMmo 1apas

|4

] 1
AW X) — Ay X) = | 00) ﬂ){xy_l)] [1 LJ‘

y==1 ¥

1 1 1
Kaxo je LT CKOK (WWlKIHje o Y HUTEpPBATY A, TO MOXENO

v
CTaBITH

—1———1—<Z£ aRO je camo A JOBOJBIIC MATH, FAKO je mak

l, L,
d(x,)— DX, }Z0 v=1,2,3,+---p

jep je dynrumja ®(X) MOHOTONO pactyha, To cnenn
AW, X) — Aly,, X) < ¢ (X)e

wto may kasyje ma A(Ye,X) 1 Aly,, X) Texu UCTOj MPaHuuM Kajg
\ Texn wymu (a p=- o), olakle mpeMa HejeqHaYIH {(13) cnenn
qa v, (x) mopa TexHTH jegHoj onpeheno] BpelnocTd ¥al Il TEHH
SecKonATHOCTH U TO OHOj KOjOj TExM jenna O ROMMHMNA Ay, x)
w A(W,,X) kan A Texn syam (p - o). Tume je nawrte 30Kazano
xa Hu3 {a,, .| npwnaga giacH v.

IToumed6a. Axo jom DpeTHOCTABMMO 13 p(x} nmMa jeran v
uutepsany [a, b, R-uprerpaduian uaeom, Taja BUAMMO {13 TOPRHET
nocMarpama na je v(x) para u3paoM

X

+J‘¢*(E} ——

a2

_ o)

v{X) = f.:p_(x)

O IHPAYYUABAY IDATIIA RESAHEYN 24 JROCIPYKE HIIRORBE BPOJEBA 59

KAKO j& MaK

I
X

P (x) = @{x) v(x) — |9 (&) v(E) dE

A

TO BIJIHUMO [la OB€ DIHNpOYHE jelHaylHe Baxe CaMo Mo NMpeTno=
CTAaBKOM Ja ¢y ¢yHKuigje v(X} 1 ®(X) MOHOTOHe a Ja NpH TOoMe
Oil¢ Hewajy CBOj HDBH HMIBOJ Y CBHM TaukaMa untepsaia [a,b].

Buauso ga uam crae VI naje jeaan Qocra omwTH KpHTEpUjyM
32 pachmo3HaBalhe Ja /I 1113 {avin} npHnaga klacH v, jep Kan je
CIIeLUHjATHO

Taja je
$ (x) = v(x},

M y TOME Ce CIyyajy T'OPEH CTas MoK/Iana €a caMoM JIepHHHIIoOM
HIAcCe V.

Mu hemo cag mokazarm jexad cras, Koju je cacBuM Ipyre
nplpoe, atu koj fie Ham GHTH MHOTO MOTPeOHH{H H KOjM riacH:
.a iv=1,2,-n
"Valn==1,2,..
dpuiada xaacu v usy3es jeOne dpebpojuse muoxcure wauaxa je da

Aff)y=A(f,b)

ersuciiupa gq c8e y unidepsany [a,b) koritunyupane pynxyuje f(x).
Vs erasa V. cneau 1a je ropwi yenos nmorpefail; ga & nax
MOKAZATH 1A j¢ On U JoBomail younso ciredehy y uurtepeaty [a,b]

ROHTHHYUpaily Qyuruuy @, {X):

Craw VIL. {lofpefion v Josowan yeaoe da Hus

(x) it —X 3a a=SX<
Puli) = '
i ' o , «<x<b

a{&_{b

Ha npernocraske cnenn na A(p,) ersucrupa sa cBe ¢ UHTep=
paia [a,b]. Younmo can uapas A,(p,); mvamo:

n r () rn{ﬂ]
Auiw) = Do (o, = 5 Da—all) =P ey
a xaxo je no Franel-y
lrn':ﬂ} n} E.{[I:l f;‘n{E:ldE
Y n n
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TO j& TaKIe )

Adod = |2 de= (@ de,

a =

a kako ¢y oyurupie vo(E) n= 1,2,--+- MOHOTOHE Y HHTEPBATY
[a,b] 1 KaKkO MO MPETHOCTABLY An(p,) Tewn oapeljenoj rpaunu
ka1 N TexI OCeCKOHAUNOCTH TO lipeMa CTasy T S. Saks-a, nus
valE) n=1,2,++ MOpA TEKUTH jeIHO] onpeljenoj rpamuum v(E) 33
cee £ unreppana [a,Db] usyaes Hajemme jensy npedpojHBY MHOMHHY
vauaxa. Ha Taj je Haumi ICKA3AHO jJa HHU3 }a, | Mpuoaja x1ach v
nayser HajBMIIE jeile Mpedpojube MOWUHE TAtaKa.

Ha ociosy osora cTaBa Jokasaheso caja ciegehn cras,
nomoliy kojera Moxeno y HajuemhiM ciyuajeBuma pacrosHaTH xald
jemai jaT HU3 TpMNANa KIacd v H3yses jesue npedpojiBe MHOXIIHE
rauaka, T. j. jami noctoju onepamuja A(f) mpumernena ua jenHY

KOHTHHYUpaHy Qynkumujy f(x). Taj cras rnacu:
Crap VIII. Hexa je daii jedan wnus y uniepsary [a,b]

ROMIGUHYUPANUX PYRIEUUIA

W, (X) =0,1,2,----

fiakas 0o domohy nusa @yrryUjQ

w?{t}zzcu,?wp(x] ?:[},1,2,"*'

u=1

’..l e D ’ ]_’I " 1-]
iaE Cy C'-le*h':'-—"ﬂ’le"*' ~
GopmHO aidpoxcumupaiiu c8aKky Y UHluepsary (a,b] wxomFiunyu-
pany pynxuufy f(x). [owpeban u dosowar ycros da nus

tv=1,2,---m o g jedne fpetpojuse
Bvnin—=1.2.3,- fipuiiada xaacu v usyses j peopoj

mHoDKCUNe Thauaka jecitie waj da

AY,)

daille xoHcllaniie, MOdCEMO yHU-

ewsuciiupa 3a cge Gpupodue bpojese v = 0,1,2,¢--

s crasa Vi BHOMMG Oa je Tope Haseadeh YCIOB moTpeda;
ua crasosa 1L u VIL smauvo naro Xa je ropimu ycnos Taxohe u
JOBObAL,

0 HAPAYVEABAGLY TPANIIUA BE3AHEX 3A [IBNCTPY¥INE HIZOBE BPOMEBA g1

[Toauaro je ma dyuruuje

W, (X) == x¥ mm SinvX HIM  COSVX

saTorobasajy yeiose crasa VIIL 1. j. na nodohy mux moxemo y
ieInOM maToM wATepBaty [a,b] yundopMHO anpokCHMHpATH CBAKY
v [a,b] kourunyupany ¢yurnmjy f(x). Jdaxte moxemo gopmyaucary

crenefint crewtjanian

Cras IX. [Jfotupe6an u dosowan ycaos da Hus 3ﬂu,u};i 11_ ,3, n

dpuiiada kaacu v usyses jedue dpebpojuse mmodcure, je da jedan
od wWpujy uspasa

A"y nm A@sinvE) wm  A(cosvE)

ersuciliupa aa cge gpupodne Gpofese v==0,1,2,- -

['opisit HaM CTaB MOWe y MHOTHM CJIyuajeBaMa MOCTYXHTH
Ta pacrno3HaMo Ja JIM jemaH Jar Hus {a, .} npubaga ¥sacu v, a 'y
MOjeIMHIIM CAyyYajeBuMa MoxeMmo nomoliy ipera U napayyHats camy
OYHKUMjY pacnopelna oaTora HH3a.

III.

.Y oBom hemo ofesky p3noxuTH jOII HEKOIMKO HAuUHA, KaKO
ce MOXe MapadyHATH QYiKuMja pacmopena v(X}.

1° ¥V muoruM cnyuajesuma GyHKUMjY pacOopefa v(X) Moxemo
noGuTH ¥ U3 came JeduHBLMjE T. j. QopMuparseM ¢YHKUMjE Yo{X)
M H3pauyHaBameM JIIMeca

v(X) = Lrnix}

n—x

Hajnpocruin mma, 3a xoju MomesMo uapauyHaTH QyHuujy
pacuopea ropibuM HauWHOM, j€ OuUMITIeJHO HH3

51}?21,2, - 1
{n§n=1,2,3,
jep je y TomMe cayuajy
ra(X) = [nx]'
H
_ T inx] _
v[K}—L ==X pix)=1

1 Vispaz [a] opercrasma wajeetiu uneo Gpoj woim je cagpwan ¥ Opojy a.
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na nasie ua craea Vw, noOHjaMo nosHavy jenHauyvuy

];1224_] ﬁﬁnﬁ

=i y=]

KOj2 BAaMU aa cse y nHTepeany [0,1] R-unrerpadume ¢yuruije 1(x).
WMurepecantair je mebyrum nus

ngﬂv-—i 2,---'n el 1

llgn\n=1,2,- Il
3a mera godujamo naxo |
Yo (X) = [n]
a OIaBIé BUIUMO Ha je
(x) = 3a o0<x<1
ViR = , X=1

IAKNe je ﬁpﬂma crasy Vi
L: zf(;gv) — i)
11

3a cBe kopTMHyupane ¢yHruuje [{x), xoje umajy jeJaH y uxTeppaty
[0,1] R-unrerpadunar mason. Ho naxo je yeumeru na he ropma
jeTHAYMHA BANHTH 3a cpe R-uurerpabunue dynrunje f(x) woje cy
-y Tauuy X = 1 KOHTHHyHpaHe,

2° Tlpema crasy [X. snamo na mam je §yHruMja pacnopeaa
noTuyso onpeliena usyses jenie npedpojuse MHOXNIE Tadaka axoe
CYy HaM NO3HATe KONHYMHE

AEy=M,  v=0,1,2,

HO W3 cTapa Vi¢ BUEUMO Ia CY HaM y TOMe CIyyajy DO3HaTH

momentn M, v=0,1,2,--- ¢ysxumje pacmopega wiXx) u na je
h -
v b"_l_l . -"+1
3 — ¥ f— . o 0’_ ]_, LI
Jevde =22 =M

a
[Tosnato je MehyTum jaa je jenua $ynxupia normyuo oapehena,
> 1
M3Y3€B jeJHe MHOMHNE HY.ITE€ MeDe, ako <Y HaTH He3HHN MOMEHTH .
Mebytun vy namem cnyuajy, nowre je v(X) jexHa mMouoroua QyHK=

1 pupm: M. Lerch, Acta Math. Bd. 27. crp. 345—347; 1905.
E. Phragmén, Acta Math. Bd. 28. crp. 360—364; 1904

O O3PAMFHABLARY [PAHIIIA BEIAHOX 34 MNBOUTPYRE HIAODRE LIPOJERA U3

Luja, ONa je He3MHHM MOMEHTUMA NoTnyHo oapebena mo na jemnmy
NpedpojBY MHOKHWHY Tauaka.

Ho y onurrem cayvajy sn sesoxemo uspauyuaru jequy ¢pynx-
wijy, nomoliy mesuunx MOMeHara; camMo HaM Y HOjelMIUMM Che-
umjatHuM cnyuajespMa 1o aoxke nohu sa pyxou kao wro hesmo
BUIeTH y cnedeliem nmpuuepy.

YauMuyvo Hus

fv=1,2,3,----n

\
S
nve \n_j 2 3 .....

- . '
IAe je — jedan ppauuonatail Opoj, Tama podHjauoe naxo.

1 : o 2k 1 2kt
LHE(SIHVB} T 221;[ k ]

n=—=x w=1

L%E(Sinvﬁ)““ = 0,
=1

n=wx

1O NOWTO CY HaM NOIHATH UHTErpamy
+ 1 +1

- 1 (2k g2k
JTT]-"I—KH “k(k) .,Trlfl—x"*dx °

TO BHIHMO IIpeMa CTaBY Vi Ja ¢y KONHuuHe

, 1 {2k _
MEI’::Z;: k] M_‘]],;_[_]_:'D k=011121”'
MOMEHTH (yHKINe
p(X) = v'(x)
a Jar1e U3 TopHsIx HHTETP-H.TIH crnefu na je
, 1 — arc cos
p(X)=v'(x) = e v{X)== L z
a1 —x3 ) T

jep je ‘1
gkp(E)dE = My k—o0,1,2,-.
I

QaaKiIe BHIMMO Ja jenHauunia

2 guan: N. Nielsen, Elemente der Funktionentheorie, B. G. T. Leipzig
crp. 354, 1911,
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1
1 i . 17 d¥ 0
L—Zf{smv 8)= | &) T = — upalloHanak.
" T p Lt L

n—% -\':1

BAXMH 33 CBe Yy HHTEpBATY [— 1, -+ 1} R-unrerpaduiue dyHkmje
f(x). Topmy jeauaunsHy MO¥eMO joul HamicaT# y OBIURY

26
L Zf smvEl}"——Jf(smﬂE}dE
T EE

HO Kako je $yHrRuMja |
Q(x) = f(sin 6X)
jemHa MepUOGMUHA QYUXUMjA, <ad TePUOAOM
2m
aw =g
TO BUAHMO LA jelHaviHa

, 7
L Xowm= ij Q (5 ds
2

n=w  y=1

Baxd 3a cBe nepuonguse $yHrkunje Q(X) Koje ce MOTY HAflucara y
ropibedt OOIMKY ¥ ugja j& nepuoja 2w, jesall MpamMoHaIan Opoj.
O#aj peayTaT MOXENMO DOOMTH ¥ HAa OCHOBY W €yl-0BUX pesynTara.
39 Ma erasa IX. pnano Taxole na sam je nosnaBaeM K3pasa
o T - ’ . VT QE""_ ""_a}
ym{2E—a b}] —4d, o A[sm { J b,

. b—a
o v=0,1,2,--

A [ms

byaxumia pactopexa v(x) normyuo ozpehena o Ha jenHy npedpo-
iMBy MHOMMHY Tauaka; M3 cTaBa V. mak cleis [a Cy HaM y TOMe

cyuajy mossare Fourier-ope roucraure ¢yHkuuje vi(x) T. j.

b

) (2z—~a—b),  ~ b—abl b—a
L\F(E}Cﬂsvn b_—a dz = 9 —v'—— 2 "
—-— d
Jv(E}dE =222,
¥

[ =p

” -
F B3PAYMYHABAHY TPAHIIHA BE3AHUY 2A TEOCTREYEE HIIROBE LROJERA 95

[losnaro je, name, ma ce cBaka (yHKUWjAa OrpaHuueHe BapH-
jaumje {a variation bornée) moMe pasEnTA y jegaH koHsepredTan
Fourier-op pen!. Karo je v(x) jenua monorouso pacryha $iyarunja,
TO BIAMMO N1 |¥ MOXEMO pasBUTH ¥ jelad KOHBeprentaH Fourier-os
pel o0IHKa

vix+ o0} +-vix—o) 1 .
9 T

\ }r_nf?}{—a—b} . vr(2x — b — a);
—,—Z a,cos — + b, sin hb— - \

mosohy Kojera uaM je naxie dyHxumja pacmopena v(X) nornyHo
onpehena, na ua jeasy npednOjUBY MHOMHIY Tadyaka.

4°. Ilopex rope HaBeleHNX METONA 3a M3pAYYHABAWE (YHKLMIE
pacnopeda v(X) mowme nam jour cclenehi cras y MHOrEM ClIyyYajeBiMa
OuTH norTpedan:

Crap X. Hexa je ©(X) monotuona pynkuuja, xoja y unitiep-
saay (a,b] uma jedan R-uniliewpabusan uszsod.

Dopmupaimo domohy dalor nusa {amnﬁ
dehu Huz 5pnjeﬂﬂ

\
ib‘ﬂ : ¥
ako je gpyrxuuja pacﬁupec'a‘a nuse (b, .} paswa v (X), ynxuuja
pacaopeda nusa {av,.} je v,(qp(X)).

Jla 81 ropiy cras moxasaim youumo jenny dyikuujy f(x)
koja y RHTeppany [@{a),@(b)] uma jeman R-uuarerpa®uian mason.
Axo can va dyurumjy f{o(x)) npumenemo onepauujy A{f(g)) roja
Oarosapa U3y {dv .}, 10dMjaMo npeMa crasy Vi =)

A(f(@)) = f(o(b) ~|Fe@v@vod

rae je v(Z) gysxumja pacrepesa HEaa {a,.}; NPUMEHEMO U Harbe
Ha ¢yuxunjy f(X) onepauujy A(f] Xxoja onaroesapa Huay 1{b..}, To
nodujano:

{pib}

A(f) = f(p(b)) —Jf{(é)vlts)dz

iby
@ia)

1 sunu: Whittaker and Watson, Modern Analysis. crp. 165 Cambrige.
Univer. Press. Ifl. sran. 1920.
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rne je v;{f) dynrumja pacnopena uusa {bv,o} = {p(a..)}. Mespumio
M can Y TOpIbeM MHTETpaty CMeHy

E=gin)

Tana je .

Af) = £(p(b)) — |F(e(2) 0 (2) vy (a(2) de

a

Quuriendo je nak, ga je

Alf{p})=A
(a) th,l
oIaK1e ClIeJl jelHayuHa
: :
Jf"{tp(E})tP‘fE}v(E)dE=Jf’(¢(5)}¢+ 2 vy lop(E))dE

KOja MOpa BaXXUTH 3a CBe y unrTepra1y [@(a), o(b)] R-narerpaduiue
Gyurnuje f(x},
Crasnmo can sa £ (8) dyuxunjy

1 sa z<x
M=, , x<r 23<x<b
TO I3 TOpH€ jelHaumnne cineiu
Je @ vEde = o’ @ (@) de

a ogasge Jo0mjano

v(X) = v {@{X)}.
Osa jesnawHa Baxu aa cBe X nHTepBala [a,b], 1o Ha jeany
MIOMKHIY HYNITe Mepe. | uMe je Tropmd ©TaB goKasai,

Vs ropwer crasa BMamMo Ja y ciyuajy Kao HaMm ycne a
iiahemo jenny dynrmmjy (X}, Takosy ma sus {@{a, )} uma jexny
Mo3naTy fyukuHjy pacnopena, MM Moxemo Hahi ¥ QYHKINjy pacmos
peia huza {av,n}.

Hexa nam je n. np. ar mma

_ﬁ ,' \ B iv=1,2,..-.n
" \ fvﬁ LVE’J ne=1,2, ...

rAg je 9§ jeman upanuonanan Opoj; yaMumo za Gysrunjy ¢{(X) Qynk-=
nyjy Sin 2“3 Ta GyHrunja y vurepsaty [0,1] uije MonHoTOHA, uo

0 OEPAYFHABAIY TPAHNALA BEAAHNX 3A JBOCTPYEKE HEZORE BEPOJERA o7

mufiemo nnax nowohy me mohn mspauynarn QyHKLE]y pacrnopena
pmaror wvnza. Vlsamo uajupe

;b,_,n slnﬁn Elv—ﬂ*[ﬂv}}i_tsmﬁnﬂv%

HU3 uMja je (yHRUMjA pacnopela pasHa

T —arCcosx

T
Haxne je
|
1 .
A = ffin ==
(b) m b1 — £
-1
a4 Kako je
1 +1 q
Af(sin2nz) ‘f (sin 2wE) p(E)dE = ~ [f(z)p[AFCCOSE} A<
Alf(sin2nz) = mE)p(E)dE Jup T e
-1

TO HUMaMOo

1 -1

i d:
Jf{E} r _Jf{E [arccnsz) dE
"1 — #2 on )1 —¢2

-1 -1
jelHa4yMHa Koja Mopa BAaXUTH 3a cbe R-nurerpabuise dyuxumje f(z).
Hakie je

(arccn&i] 1
P - 2m o

T. j

p(x)=1 u X =x,

Hrs jov—[6v]! uma nakie Ty DEDE!FIH}F na je

L Zf{ve —~[véD) —-J (£)d

j. dpojesu
vo — {v8] v=0,1,2,---

Cy paeHovepno pacnopelienu y unnrtepsaty [o0,1]; pasyirar kora
je Hawao H. Weyl.

Y jensom apyrom pany Suhe HaBemeHo jom HEROIMKO HiTes
PECAHTHHX DPITMEHA TOpHUX pesy ITaTa.




SUR L’EVALUATION DES LIMITES SE RATTA-
CHANT AUX SUITES A DOUBLES ENTREES

PAR ]. KARAMATA

{Resume}

Dans la présente note l'auteur se propose de trouver la
limite d’une suite de nombres de la forme

A= Dila, )

v=1
i’av,ng — i’g’; "™ &tant des nombres réels compris dans ['inter-
T o dsay eyt
valle [a,b].
En désignant par r.(x) la fonction définie dans I'intervalle

[a,b] par I'équation
ru(szzl a<x<bh
a . <X

C. & d. ru(x) est égale au nombre des nombres a,,,v=1,2,---n
plus petits ou égaux a x. :
L'auteur définit la ,fonction e répartition des nombres

av,u“ par
vix) = Ll'n:;ﬂ}

n=—:=x

Moyennant cette fonction il parvient aux resultats suivents:
La fonction f(x) étant continue dans Iintervalle [a,b] s'il
existe pour la suite {a, ,} une fonction de répartition pour tous
les points de I'intervalle [a,b], excepté un ensemble dénombrabie
de points, la limite
-
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Af) =LAn ().

existe; en particulier si f(x) posséde une dérivée premiere inte
grable R dans [a,b], cette limite peut s’écrire

b
A(f) = f(b) ——Jf"{E}u (£)d%

Si parcontre, v(x) posséde une dérivée premiére intégrabl
R dans [a,b], A(f) existe pour toutes les fonctions f(x) intégrabl
R dans [a,b] et, en désignant par

o(x) = v'(x)
On a

b
o i‘{ﬂeﬁ‘{ﬂp@)ﬂ‘s' N

L’ auteur donne en outre certaines conditions nécéssaires
suffisantes pour I'existence de la fonction de répartition, do
les principales sont:

L existenice de A{f) pour Youtes Tes fonctions continues ‘dan
I'intervalle [a,b], ou bien I'existence de I'une des trois expression

A(EY), A(sinve), A(cosvE)

pour toutes les valeurs entiéres de v=0,1,2,----

Les conditions sont néséssaires et suffisantes pour ['e:
stence de la fonction de répartition pour tous les points «
Tintervalle [a,b] excépté au plus un ehsémble dénobrable.

Fn dernier lieu lauteur i donne quelques tHoyens po
caleuler 1a fonction de Tépartition 'de la suite {a, .} €n ‘particul
les deux suivents:

19 connaissant les valeurs

—a-— b} : 2:—a—Db)
A{fﬁsyﬂgi __Z b}J:aL et A(:-SIHEH{ ;-:a—é#@']:'b;

v=0,1,2,

1a ‘fonction ‘de répartion v(x) est dofinée par sa série de Four
convergente dans [a,b], de la forme
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vix+0)+-vix—0 a,

2 =g
%—2-‘3 casun{%_a_b}%—b si v'rr(QE—a—b)E
. 1 '.‘v b_ﬂ v S h'—a t
ou |
b
b b. o (—1)
i':l,;,-- 2 J:U'{E}dE, au:_E’ b_{: k v[n 1] 1'#"2112,3,“*

2'[’ _cp Ex) 'étant une fonction continue, monotone, et possédant
une denv:ee intégrable R dans [a,b], si 'on connait la fonction
de répartition v(x) de la suite

)

— 1, 2, b
}':P(a'a,u} l:l

'y —
1'121,2,3,--

4

la fonction de répartition de la suite

-'yﬁlizj....n
’au,n’n: 1’2’3,. . s
est |

vig(x)).

, .
L'auteur se propose d’exposer diverses applications de ces
resultats généraux dans un prochain travail.
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