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O JEJIHOM HM3Y PALIMOHAJIHVIX MYHKIMJA
1 HbXOBOJ VIIO3U TPV PAZBUJALY
AHATUTUUKMX DYHKLIMJA.

QM J-pa JOBAHA KAPAMATE

(Ilpuwmero ua cxyny Axamesnje Ilpupommux Hayra 10 jyma 1927))

Ilpenmmer oee pacmpase je wmenuTHBAME HH3A PALMOHANHUX
byHrIMja JATHX W3pa3oM

on(z) = Z vz =1n. 4 2n. g2 }
.1|=-l
fi— 0, J_I_, 2’ o4
H passdjatbe aHANNTHYKHRX (YHHOWjA O THM QylLrRUUjaMA.

Y npeoMe meny uapemhieso rnaexe ocoBuHe MOMEHYTOr HU3A
dyuxugia {pa(3}); y apyrome meny nmocmarpahemo penose obnuka

f(z) =§1 2,¢,(z),

ucnntahiemo Ha KOjU ce LAYMH MOPY pPa3sBUTH NPOM3BOSbHE AHANU-=
Twike ¢yuxuuje y Taxse penose u HasemwhemMo Hexonuxo npumena
TEX MNOCMaTparha.

L
Lipumeramo ajape Ja je koegiueHaT o o pasBHTKa (DyHKIHje
1
| 1 —ze®
no pacryhinm cremenuma oy q, pasall %q}ﬂ (z), T. i. na je
1 . -
1 — ¢ :E: *I’;{!-'] oaf za |u; < R

roe je | ()
h=llgz] ca —n<larcz< m,
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Ogo yﬁuljamm NaRo M3 jeniaupHe

S - 3o s o<
— zed iy |

jep, npeMa Walﬂrstrass-eﬂam CTaBy O HBOCTPYKHM pefoOBUMa, UMaMO
NpaBo HAad Y ropwoj IBOCTPYKO) CYMHA HIMEHEMO pel CyMupama.

Mz jenmaunie (1) Mokemo ca; noduTH CBe [VIaBHe OCOOMHe
byHxuEia @r(2).

Bumumo Hajupe na cy ¢yHxnuje (2} saucra pangonanse, jep
gako je 1/1 — z¢® paumonanna no 2 u €%, TO cy M CBU FbEHU Ha=
BOJAU palMOHanuyu o = 1 €%, na je npeMa TOME M FeH N-TU H3BOL
no « sa o= 0 panuodanna ¢yHRIHja 00 z,

Hapenumo can mexe ocobuxe noMenyTnx $yHxUmja.

10 Crasumo y jemmauman {1.)1/z y mecro z u — a ymecro o
Tana godHjaMo

Lz 1 N .vm(iﬁ cp..,(*’}
1 mze“—_l'_i_i—zf:“_;(_i} —ie = 2

peMa ToMe je (2)
() =1 —qy(z) n @) =(—1rtte,d/z), v=1,2,3,:

20 Axo jegnHavyaHy

p.(z) = > we, 3] <1
n="(

pudepeHIpaMo B MOMHOMMMO c€a 2, Jodujamo

¢ +1{z)=2-9i(5), v=0,1,2,... (3)
KOja jegHauMHa, ca NOYETHHM YCIOBOM
1

Pol2) = 1 —z (4)

notayno oxpebyjemo una dyurxunja @, (z}.
Mz jepnaumna (3) n (4) BrouMo ga ¢pyHknmja ©-(2) WMa obnuk

. ¥a(3)
Pnlz) = 1 — o

‘Pn+1{z}=§[ﬂz"+i — z;?[ﬂﬂ” (6}

. . 1 .
jenaH NONUAOM R=TOr CTeneHa, uujy KoeQUInenTn [v J, npemMa jeIHauUHHU

(5)

rae je

0 JELHOM HUAY PANLUOHATHAX G YHEIHTA K HLIIXOBG) ¥, ]l.'} AT IPH PAGEHJAILY 49

ipn(E) — (1 — 3)“_1 'IHE‘{]‘V“ - 27

umajy oOnuK

Ezﬂzz(—i)wi(”jL1](v—-1—u)'” (7)

u, npema jenuaumad (2)
n n
=2 ®

a naxo ysubamo jow, ma T KoedHudenTH 3anosorbasajy crnenehy
PERYPEHTHY jedHA4YHHY

{] (n—v+1)- [H_H—]—[v—ki)'[ﬂjl]- (9

(Dyuxuuje @q(2) MoxmeMo jom Hammcatn y oO/IMRY

1 < z Y

e =

n z o 1
~> vlﬂ:*;a(i—_—z)  n=1,2,3, (10)
poyy
roe je
-1 }.L 2 b Rl -
- t (v A -
ﬂ.l__ _ . 'I"l___.-.-_,__,.._.("-.j .
Gt u!,Z{ b xu](" W= T (o)1
. oy NPT
a omasne npeMa dopMynn {2) crenn e Fe ke 'ﬂ-{\?
.1‘;1 }-“‘-1G
Y .
nll +2)=(— 1)r+t DIV (11)
=) “
3% Axo osgauMMO ca €,,, Nn-T€ KOpeHe U3 jeqMHHUe T. |,
2yl
¢, n=e "
- Tama u3 jexnauude (1) mnu us pema > V' -2 cnenyije
=1
TE
(2 = 2 pplen - 2) (12)
v=1 ‘.\"
40 11 : xll q:!niz}l
OTPa¥UMO jow rpanHLy K3pa’sa | | —n]—{ Kag M- 00 ;
HHEIMG Hajnpe, nowTO je pa;myc woHBepresumje pema (1) pasan

— |ng‘|1 aa je
I'mac i
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JUBATT HAPAXMATA

—_,
Con (2 1
LSHF‘ I:Pﬂ'. | =3 —nslarez< z
H. I |fg.-.: B -
=
| _ 1
mebyTnm, nmomTto ¢yuxuuja T —.pu MMa camo monose, To Hu3
n w '

|22

Texx# jeanoj oapehenoj rpanvny, na je npema Tome
TL

onls) _ 1
LI - =<

gz} TSR M)

Axko je mebyrum arcz =+ - m, Tama ¢yurusja :

T g kMa
' 1 — e
CaMO jefan mon Ha Kpyry KOHBEpreHIpje, ma je, uta Buue, Npema

NOZHATOM CTABY,

Pn—y (2)
e — L= oz,
L —r g3;

— =l Ares <7 T, (14)

==

2 Dyukuniama @y (%) Momemo jouwr marw u cienehu ofnme

K3KO je
q}u(.ﬂz_:l_u:l: --—1 :l 1_n
1 —efe® 2 z4o
N !
?ZI,E—.'—(I+E\HT Tt u—2vmi

KOJy jeRBauuby Kam n-nyTta OudepeHunparMo no ¢ M CTABAMO ¢ —= 0,
nobdujamMo

NUSTEE RTINS S

=i dymipt
Hnu
+ o 1
— _ ' _ i -
Pl 2)_?1:,:2_;{3—% Zymn—t? n=1,2,3,.. (15)
WM, KOHaYHO, ARO CTARMMO 2= 2Ami,
ORI (3 Ol 7§ o 1
& e -

n=—1

Ha xpajy, norpaxumo Hexe chenmjamme BpenuoCTy $yuruMja

P (2), wro he noxazaru sesy wsmely nomenyrux dyuwugja u Ber-
noulli-esux n Euler-osux 6pojesa.

0 JELHOM ENAY PAIMOHATINX G¥HRIATA M BAXOKOT ¥105H [IPH PASBAIAILY ik

Axo nobemo on jeanaunne

B \ @ (5)
1 — z¢©

1 o
y |

:.

o

¥ CTABMMO y OBOj, Lit yMecTO ¢ RoOHjaMo:

o

_ = A— 1y == "u "
22— dzesa— 1 2( ) (2v)!

-y

7=

SR Q =Y
22 —2zc50 -1 <=

ey P22
D ey =™

Axro can y ropmoj jenuauuuu crasume = —1, a y nome

nge - = T I, Taga mpemMa OO3HATNM pasBUTIMMA TOPHMX (PYHKLUA
nodujaMo

o(—D=1%, o (~0)=0, ¢ (—1)= oy
==ty

. | | Y .
q]l}{—l__r’}:%’{l__rtn'f? 0 Epg.{:'_ E’}:(_l}i_z EE-JJ q}g.r_-t(IEJ:

rne cy By Bernoulli-esu, Z9v Euler-osu Spojesn a T2y TaHrenTHn
KOeQUUREHTR, T. .

[Ipema opum peaynraruma, sumsmo aa us gopmyne (16) nodas=
jaMo mosnaTe penose 3a Gpojese By, £v u Ty mTo nakne noxasyje

3ajeqHNMRO Mopexno THX Opojesa W HUXOBY Be3y ca HHIOM (YHK=
mgja @, (z) 2a [z2. =1,

|

Ilpe nero mro npefjemo ua ucnurnpame peaosa COIMKA

o

> py(z)

v=10
HANOMEHMMO HERE MO3HATE OCOOHMHE uenaMx (pyHKuuja,

da jemny meny ¢yuxunjy G(z), xasahemo na npuiaga Kiacu
A, axo vapas
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rue je

Mr) = ma.:r:{G{z)} 3a |z'=7

OCTa
CTaj€ KOHayaM sa CBe BpenHOCTH T5 a camy ropiy I'pagnuy

Lsep 820

F=ao

Ha3B .
na aliemo xapaxmepucmunoxn Hede Pynkguje G (z). Uene GYHRIHj
Of¢ npunanajy knacu £ o N o
. Y OUHTIEHNHO uynTe ppere
M4 NPBE BpCT
U mppor pema (ordre) ) s neom
» @ IpeMa NO3HATUM pe3
‘ * ATATUMA I
$pyurusja, nocroju cnegehu crap- g T

Cran 1,
L IlorpeSau u nosoman YCIOB Ta jefua uena Pyuxmja

Gﬁ=m 7V = pdzs . 2 A

ol

- . .
PUnana rnacu &, je na jegam oy creneha nsa ycnosa Oyne nenymen

1% nap ma wugt
Iﬂ-
[
I an * ””

OCTaje koHauan, a Tama je

Lﬁupllf’n!gnl = A7)

Tiz=3m
T. j. TOpBa rpanuna je
pabia waparre ' i
2" wnn na pen? patepucTIu  pyuxumje G(z),
T
1
v="1 Av

ehen no
ypeh pacTthM MOAYIaMa kopena Ay ocTaje xomauay sa CRe

OCT2je KOHAYHO 33 cpe 7 rne je ¥V
' » THE je N(r) 6poj xopena d i
NOJM Ce Hanase y m na xpyry ;' — . TI;ILL j: prnie Glo
| b

1 A. Pringsheim, Math, Ann. 58 (1904.) crp, 257-342,

2 loe. eit, 1 indels
u E, Lindelsf, Sur les ponctions entiéres d'ordre entier. Apg

de I'ec. Normale, (3) 22, (1505). crp. 369-395.

o JEMHOM HAURY PAMANHATHOX GYHRUETA B BEXOBOS YI0SM IPH PASBAFARY 33

(Osaj HaM CTaB NOKasyje Kaxo npema KoOpeHuMa MY koeduri=
enTHMa jeape nene dyHkuuje G(Z) moxeMo mosRaTH, MAnM OHA

ppunaja kiacy /i WM He.
Oeaxo neuancana xnaca ueanx ¢yrkunja, 6uhe vam y no=

mAujeM usnaramy HorpeSna, a can hemo npehu na ucnurusatse

[OMEHYTHX DeNoBa.
Hewxa je mar jemau pen odnuxa
f(z) =2 avpv(z) (17)
y=(

rae cy @v(z) Hanpen nocmarpane PyHRUMiE a {av} jenan npousBoman
HM3 KoedUUMeHaTa; NoKaxumo najape cnemehuw ocnosaH cras:

Crae II. Ped (17) xousepeupa ancoaymuo, i yYHuGopMaino
xoje ce waiase y yrympauwocuin obracmu C

-

3d £6€ mavke 2
degiunucane HejJeoHauuHoM

C:jlgz] >a, —mu< arczsm
ede fe
vn’
a :-—-LsupH’vIav ;
=

dusepeuja ean me obtacmu; @ He camoj kpuso] K

Y no2icdy KoHEEpReNUU]E, HE MOMCEMO Y ORULMEM Ciy4aly HRuimd

BARBYHUU M,

M3 osor crasa sunuMmo asanurajy NOCMaTpaHHX penosa ca
1

Taylor-osum pejosuma, y xojuMa je camo z CMemeHO ca gz’

hiemo Tora paxn nssecTi nekas ropmser CTaBa camMo y KpaTKUM UpPTaMa.
I Ipumenon Cauchy-esor xpurepnyMa, 1 jenHauuHe (13} BagumMo
~Aa pen (17) KOHBEprupd, Kal rom je

TR
{ Q {n (E]

LSHP Van P (2)] = Lsup 'l ay -
a .
|£gz|'{i’ nl arez <L m

y MH
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a [UBEpTrMja Kag je ropmM uspas > 1, wTo HaM nokasyje y EcTO
ppeMe Oa je pen (i7) awconmyrno xoneeprentan y otnacru C, a
AUBEpI'eHTaH BaH Te odnacrh.

Ha 6u cam jom nowasanu ga je oH U YHUDOPMANHO KOHBED=
redTad y C, youdMo jeqHy Tauyky 2z, Te OBnacTm M NOKAXHMO Ia
yBEK MOCTOjU jesal Takar Opoj .¥, na je

|q}ﬂ{ H{il 33 CBe R =.¥Y
Qa3 |
Kanm je E
gz’ﬂ 1
Eg3;< '
11 1
danucra, NOMTO HU3 | |- - En(2)| Texu rpaunuy e TO MO=
| ‘ | "o~

croju yBek Taxap jeman Opoj [V ma je

n! 1 (lgzy —€)"
|{p“(3}|£{i3gzg—|—f}” T enla)] o] S !

zacse n_>.V, a rie cy € 4 € NpouaBOLHO MaJd MO3NTUBHN Opojesu.
[Ipema Tome je

) (el =< e
|'5F'ﬂ[5ujla llgz| + ¢ | lgz

3a cpe n_> V.
[Ipema Tome je

lﬂ?ﬂ‘Pn{E}l |Hﬂ Pn z4:|)|

3a cee n_> N u |lgz| > |lgz;], a nowro je no npernocTabuu pen

2 ¥y {Pv (;ﬂjl

v=0
KOHBEpreHTaH, TO CHEAU M3 Iopibe Hejefuaudpe J1a je pen
E avev(z)| na u pen Eﬂ'vq}v(#}
v={ V-
yHNGOpMHO XOHBEPTeHTaH 3a cBe Z 3a KOje je
1821 > |lgz| >

T. j. 33 CB€ TaYyRe Z KoOje Ce narase y yHyTpammocTn obnactu .

LLI. Il- T. I'l-

-

O JEJIHOM HOSY PAIUHOTWATHHAY DYHKINIA A IREXOROT ¥10AH IIPH PASCEIATRY D9

Henurajmo can wstnmmke noMeryTy obnacT konsepresnmje €
KAKO j€ OHa OrpaHuyYeHa KPWBOM IHHUjoM K

K:fig?za, -—n%amzﬂn
N1
'1.'2_'2:! 1
Kip= thot-e" — <8< T, z=pe?

TO BUIVMO, fpemMa obnmxy kpuse A, na TpeBa y riasdoM pasTuKkoBaTH
JBa ciyuaja ¥ TO OpeMa TOMe Na JIM je o <C ® WM _= T,

19 cayuaj: o </ w. ¥ omome je cnyuajy xpusa K cacrapmena
U3 jeflHe 3aTBOpele AMHKje, 0e3 HBOjuuX Tauvaxa, a uma ok cruxe 1.
OHa canpi ¥ CROjoj yRy=
TpamkoCTh Tauky z =1, -
a Tauke z2=0 u 2= I
nexe BaH Hbe. e \

Ilpema Tome ce o8- / \
nact C cactojn uz jegHor —I i _
ne1a, a TO je& oHaj JIeo \ !
paBiHM Z KOJjA Ce Halasu S /
Bau kpupe K, T. i. oHaj
neo KoM Canpmi Tadke
22— 0 W z=00C

Tn 4

20 enyuaj: a >w. Y osome ce cnyvajy kxpusa K cacroju ua
nse zarsopeile kpuse nuenje K, u K,, Taro na ce xpupa K, nanasm
Y YHYTpamlhOCTH KpuBe K, U HemMa ca HOM HUjRUHY 3AjeXHHYKY
TA4YRy, OCUM y cnyvyajy Kaj je « =1, a Tada je Taura 2 = — 1
aajegunuea; (sumue camke 2 u 3 wa cnenefio] cTpann) kpyr uaja je
jeqnauwHa

yBex ce Hanasu usMehy xpusux K, u K,, rako na ce Tauxka z = 0
Hanase W y KpMBOj J(;, a Tauka z= o0 pan xpuse K,.

[lpema ToMme, ¥ oBOMe ce cayuajy obmacr C cacroju us ape
obnactn C; n {,, xoje Hemajy sajennnurnx Tavaka, u To obnacr C,
Ce Hanask y yHYTpalbocTH Kpuse A 1. j. ona cappxu Tauky z = 0,
a obrnact €, ce wanasy BaH kpuse K, 1. j. OHA CampHM TAYUKY 2 = OC.

Ha 6u can ncrnmramn dyurunje neduuncane penom {17) Hano-
MeHnMo uajnpe cnepehie:

[Ipernocrasmso npeo ma je « < m, Tama fie nomesyru pen
HOHBEPIruparyu yHupopMhHo y uenoj obnactu €, ma Ham npema ToMe
on y C npercrasma jenyy yrupopMay ananuruuny ¢yuruujy. Jpyram



5 JOBEAH KAPAMATA

peuunMa kan je o < w pex (1) npercrasma jemny, v Snnsman ravaxa
2=10u z==00 xonomopdry QyHrunjy.

Axo je a>>m, Tana he pen (17) xousepritparu yrngopmanuo
y obnactuma €y u C;y, Te he y cxakoj on THX 00RacTH npercTanmbaTH

jenuy awanutuuny $yuxoajy. Amm, nowro Te mse obnactu nemajy
HRjenue sajenHnyke Tauke, To pen (17) y obnactuma C, u C, uehe y

OnWITe NPETCTARBATH JCAHY MCTY AHAMUTHUHY (YUKIM]Y T. . ako
oshauamo ca fy(z) pyurumjy nepunucany peno (17) y obnacru C,
a ca fy(3) ony y obmactu C,, Tama y onurrem CHY4ajy HE MOMeMOo
noduru dyuxuuje f;(z) n 1,(z) jenuy us ApYTre aHandaTHYKUM npo-=
NY HEHESM,

O JETHOM NAZY PAHHOHAIHAX &Y IIKHOTA H H.AX0OBO]T YIAOSH OPH PASEBHIATRY o7

—— —_—

[lpema Tome, Buamso na kan je a 7 pex {17) npercraema
y onmTe ABE pasHe aHaNUTRUHE (PYyHKUMje 11 TO jenHy XanoMopguy
y Tauim z =0 a apyry y Tayuu z — 20,

Ha ocnoeu oBux nocmarpama, moxemo nocrasutu cieneha
OHTAMA:

I Jlann ce esara y mawku 2=10 (unu z = o0) woroMopdna
gynruuja f(z} moxe passutn y pen obmura (17)7?

2% llanu ce csaxu nap gynxuujo f,(z) u f,(z), jedna zo.o-
Mopgine y masrw z=10 a dpyea y mauxu 2= 0Q, MOT'Y Dpa’BuTH
¥y TOMenyT# pex?

3° Ha xoju ce nauma onpebyjy xoegpuimentn pena (17) xan
cy nare dyHrumje?

4% Jlana cy Tw passurum jennossauno onpehenu kan cy nare

$yuxnuje ?
Ounrosopu na nurama 3° u 4° crege Henocpemmo, Kao mWTO

hemo sezern, us omrosopa na marama 1° u 2°, IMpucrymumo saro
pemaBamny [pBOr MMHUTAbA.

Hexa je f(z) jemna, y Tauku z=0, xonoMopdua ¢yurumja,
mara Taylor-osau pemows

0

)= Dlr,a%, 5 <R>0.

=]

B HEKA je
v

g(z) =§,1g,_. >, | Ve, =0,
v=I}

RV tts 2

jeda nena Qynkuuja, koja uATepnomMile HM3 Gpojesa {t,}
v=0,1,2,..) r.i.

avi=1, v=0,1,2,.,.

(Iloswato je ma ce jeman npowasorsan Huz Spojesa MOXe Ha
OecKpajHO MHOTO HAUMHA MHTEpNnoNMCAaTH e hyHrUMjaMa. )

CTasumo
i
gﬂ{zj = E:gvz?
v=i}

! NOCMaTpajMo HM3 QyHKNja

fn(z) :jgn(v}z" *‘Zﬂ anw”fj 2| <1
v=0 p=t

v
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Kako je Opyrea 30up Necue crpaHe FrOpw:e jeJHaunde woHadaH, TO

MOXEMO M3MEHMTH pel CyMupaka H JoOHjaMo

friz) :jgugv”f :jglucplu(z) 2] < 1,

L=+ ] w= [} .u=l]

[Mpernocrasumo 3a can, na pex

kOHBEprupa HajMarbe 3a jelHy BpemHoOCT o1 7, 5, + U, T, j. mpema
crasy ll, na rpawuua

oo
Lsup“-"p! gu < M < ~ (2)

W0

ocraje koHauHa, [aga he Taj pen yHH(PpODMHO KOHBEPrUpaTH y jefHo]
obmactr C koja cappmm Tauky z = 0,
Ilpena Tome nus ananutuunmx $yaxuamja

()} n—0,1,2,...

YHUGOPMHO KoBBeprupa y obnactu C u no Weierstrass-onom CTaBy
OH Texu Qyuruuju f{z) T. i

Ljn{z} == L Sgn (v)zY :jg{v)z" _-..=Zml"r,_,;‘-' = fiz)

y=—il y=0 y=>[

kan 2 C. A rako je y nero Bpeme

[ A0=Se 0, cc

F— y=={}

TC AodujaMo

f3) = Mg, o,(2), sCC.
w=A0

Opasge mugumo ga je OOIOBOP HA NMOCTABbEHO NUTAME i p-
MAIMUGEH, B TO NON NPETIOCTABKOM [a je Hejenyauusa (2) ucnyivena,
MehyTum Ta ce npernocranka, npema ctasy | nokmama ca nper-

UOCTABKOM 12 C€ BM3 {T,} MOME MHTEPNONMCATH jENHOM I[IEOM
QyHKURjOM Knace A,

OO TECTHOM HHESY PAINCIAJIEY ¢¥HEOHSA H ILWBXOBO ¥I0GH NIPH PASRUTATRY &Y

PP ——

Jla ejexrusno nocroje uene Qyurumie Kojeé NpHNagajy KIacu
A, u woje purepnoauwy uus Opojesa {t,) (wra BHme ma MX EMa
Beckpajuo muoro) nokasahiemo nouumwje; a 3a caj NoOJ TOM NpeT=
nocrarkom mMoxemo uspehn cnenehn cras:

Cran HI. Ceara iy mausu 5 =0 rogomopdne Gynnuija, modxice
ce pazgumu Yy jedan ¥ Oausuri me maske Eohlsepeenmait ped,

nGauka @
fla) = D10 Pu(2)
y=()

@ koeguuuchmu a, moea peda cy poenu Taylor-osum rocghunu-
enmuma g, jedne o0d onnx ueaux pynxuujae

g{z) =S€v z’
v=[}

xoje npunadajy raaen A, u xoje unmepnonnwy Taylor-ose xoe-
dunnennie T, nocMampaHe PynKunje

o

fl) = DT,

v="1
Osum cragos je mar adupmartusas oprosop sa nurame 1° a
y HCTO Bpe€Me je IaT M OINroBOp Ha nuTamhe 3°, T. f. mOKasaH je
HauvH Kako ce dopumpajy koeduuuente {a,}.
[Ipebumo can na murawe 2°. Heka cy sato /,(z) n fy(2) nee
ananuTiune Pyunrunje, jensa xonoMopdHa y raukm 2 =10 a ngpyra
Yy Taugu z =900, M HEKA CYy

fiz) = >z

v=1

21 @ 1
fﬂ{z — Tw,r ;

=i}

AXOBH PA3BMTUM ¥y Oauaunm tux Tauaka. Hexa cy mame

§1(3)=2§3}3“ 5 gz(z}zzgf}z“
v=>0 =0

ape nene QyHxuuje, koje NpHNagajy knacu A w KOje MHTeprnoIHIIy

HA308E {Tf:]} H {Tf]} T, j.

51("-"]:1{” H gg(\'}z‘ff}: v=10,1,2,,..
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Tana npema crasy Il goSujamo

f1(2) =2gf,”tpv (z) kam zC Cy(0)
' y=l}

Z

" fE{z) sz’g?}%(i] w 2CCg{00)
w=0

KaKo je Jambe, npeMa QOopMysH (2),
1

ﬂJv(—i):[—i}‘"’“%(z} i .q;.c,(E

-
dar

]: 1 — g, (2)

To pen sa Gyarunjy f,(z) Moxemo manucatu y oOmMKy

fo@) = g — D= 118, 0 (3), 2CCs(0)
=0

HITH

fo(z) —ta(20) = DU—=1)"" g0, (3), 2 Cy(x)

y=Ii}

gt = g,(0) = 1) = f(o0}.

Ila 6u ce nakne opaj paspuTag NMORIANAC Ca Pa3BUTROM (YUK~
unje f,(z), mopa Gurn

jep je

= (—1) gl v=0,1,2,...

gi(z) = —g(—2 mm g (—3)=—g,(2).

A xawo je

gv=1" n givy=1:"

TO, NPeMa I'OpHUM jefHauYBHaMa, Mopa duTd

(1}
gl{v:, = Ty

2 v=1,2,3,...
g{—v)=—1,

8(0) = 7 = 72
T. j. dyuxunja g,(z} mopa y Taukama z U, + 1,1+ 2,... unrep-
()
t

W

W=t 1. i hH{0)=Le0).

y
MOAMCATH HWAIOBE {T H i—TE,]} a nopej Tora Mopa OUTH

N JENOM HIIaY PALHHORAJAHBHY ¥ HKORIJA H BEBXOBOT ¥/ 104H IIPHE FAZERAJATRY ) |

Axo mehyTum nonamo ¢yHkunju fo(3) jenuny xoucradry @ T.j.
F(z)=a+ f,{3)

fl{o}: F(=x)

Tako na oype

Taga BAAMMO 13 j€

Fia)— F(0) = fols) — fa(00) = D (— 1) &, Pv(@)
v—10

[Ipema TOMe je AOBOLHO MPETCTABHTH A je faloo) = 0 n1na
il 2y .
$ynrumja £{(z) WHTEPIONIWE HU3OBE I, '} m {—1,7 T j.

g[v]:'ri,” aa v=90,1,2,... n g{—u)f:——1"‘:,;,1]I sa v=1,2,...

jgv P, {2)

|

Tapa pex

npercragma ¢yurmajy fi(z) y Onusunu Tauke z=10 a ¢yHKI4jy

f.{z) y Bnuaung Tauke 3= X, |
Hakne, non mpernocTaskom, Ja MoCTOJH, jelHa LE/la Elﬁ}’HTIIHJa

\ (
o(z) koja mpunanga rIacH A, W KOja MHTEPIORHLIE HHIOBE Ir,’} n

f— 7P, noxasai je cnemehm CTaB:
Cras IV. Ceaxu nap dunwuuja fi(z) & fo(3), 20¢ Je fi(2)
goaomopdna y OAUSUHU PAUES z=1 a fofz) y Gausnny mMaAUKC

2= o0 €a f,(00)=10, Moore ce pazeumi Y ped oG.aiLka
e

Eﬂv Pyiz)

v=l
xoju y Gausunn mawke 2 =10 npememaena PyHRUR]Y f(2) a ¥

Gausuny mauke z—= oo gynrnujy fp(s). Neegupguenmu a, mosd
pazeumuxa cy pasnu Laylor-csuy xoedhuyueHmuma g, jeone 00 ueaul

PHyrruuja ®
glz) = >'g,2"

y=—{

roje npunadajy Kagcl A U koje WHMEPROIUULY Taylor-ose xoegiu-
uueHne {1{?}} o T'f}} mocMarTpadnx pyHKuUMja
[2a a )
f@ =D n fhi =01
v—0 v=t 2’
T, }.

g = v=0,4,2%... u gl—=v=—",v=102...
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Osaj cras naje adupamusan OHFOBOD Ha [IOCTABIBEHO MUTAILE

29, a y ucro speme je moduien i ORI'OBOP Ha nurTake 3° T, j. Morasau

je HaumH KaKo ce GopMHpPAly KOeDHUMEHTH a, MOCMaTpaHor pefa.

Ha 6ua crasosu IIL u IV. 6una MOTOYHO AOKasaHy, Tpeda jow

[OKasaTy Jia jeNHOM enoM (yHKIRje knace A, MOKEMO YBex HHTep=

nonucatd wu3 {1} unn mmsose {t,’} u {—7%'). 3a ry cepxy
younmo dyuxijy G(z) nedmmcany uurerpanom
G(s) = 1 J'f(EJE": ‘EI- fﬂfz}fdz

2t
K (a)

y KoMe KOHTypa K (e} monasu off Tauke @ oBunasu MOYETAK Y MO3H=
THBHOM cMepy M Bpaha ce y Ty Tauky, a riae cy f(z) u o(2) y H
Ha KOHTypu K (a) xosomopdue ¢yukumje,

Ha je G(z) jenna uema dpynxuuja suaumo ua camor HHTerpana
[lokaxumo jow ma ona mpunana wiacu A.

Kaxo je

|G (2)| a‘ﬁ;nﬂﬂ;” 1Z7%| ds -+ 1 ﬂ:‘_@=|zzl' ds <
K (a)

dm ]l €
Kia)

M, M
< ﬁj |zj=lds 4 %fﬁz]lal ds

K {a) & (a)

rae cy M; m M, maxcuMmymna monyna dyuruuja J(z)/z m @(z)/z na
xouTYpH K(a} a ds enemenar myxa, 1o je

M .
Maz |G(z)| = M(r) < 1;11f2ﬁz.*'d3, |z, =r

Kim

L%Jg f|E|“**d.3:. i

Y=o H‘iﬂj

KaKo j¢ Jame

roe je M makcumys ¢yuxumje |z| wa kouTypu A(w) To je

r=x

a nmomto je M xonavan 6poj, To cremn ma ¢yuxuaja (s} npunana
xnaca A. Ha nocrerxy nomro je

GCv=1,, v=0,1,2,...

Kall ¥ UHTErpany CTaBHMO

QO JEIHOM HP2Y PATROHAJIRUY SYARINTA #H ILAXOBNT FIOAR OTPH PAZCHJAIRY B3

f{E)‘;-’ZTvzv, 'i:;i:R, Hn @{)=20

w1}

a xourypy K (a) nzabepeso Tako, aa ce csa nanasu y xpyry |z = R,
TO BUNMMO Ma j€ Hd Taj Hauld JOKA3aHA eraucTeHlnja jenHe uene
Ppynxunje G(2), xoja npunaga knack A M KOja MHTepPHOIMIE HU3
Spojesa {T1,}.

[lpema tome je cras III. NOTOYHO ROKasad.

Y wucro epeme BummMo na dymxuuje f(2) ¥ @{z) u KONTYDY
K (@) moxemo Take nzadparu, ga & (o) WHTEPROJIRIIE HU3OBE {TE:‘}} %]
{— 1.}, Baro je moBomuo crauTH

f@y=fi{my= "D’z 7] < R,

=

4 KOHTYpY A (@) uzabparu Tako Aa Ce Hamasy y HajMameM Of KpyTOBa
lz]l =1 u |z|=R,.
Y Tome je cayuajy
Gv=1y, v=0,1,2,.,, u G{—v =12 v=1,2,...

ITO IOoKasyje ersucTanuujy jenue ene ¢yuxuuje &(z) xoja npunaza
KTacu A M KOja WHTepnojuile HH30Be ‘:Ti.”; 5 ':_"—Tfj::', na je
npeMa ToMe 1 ctaB 1V, nornyno nokazaw.

Y mcTO Bpeme BUZMMO, Ma ropibu, pesyATaTH Oajy ONrOBOp
v Ha nutame 4% n To sieeamusan, wanme passurax dyukumja fy(2)
1 fp(3) y pen obnura (17} (na Nnpeda TOME H pasBUTAK Ccamo jelHe
$ynkuuje y Takas pen) ruje jedwosnauno odpefien, Apyrum peuuma
nosuasamem Qyuknma f1(z) u f,(z) koeduunentn a, peua (17) nucy
jemrosnayno oxapelenn,

Oso ymubamo Beh u oTyna, wro momeso uyay passuru y
peoBe MOMelyTOr OONMKA; HauMe axo ¥ jennauunn (1) cTanmyo

o= 2hkni, gobrjaMo:

® o, "y
Uzzﬁ%i¢v{3} 3a lgz =2kr E=1,2,...

w1
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Bunenn cxo na ¢y y rome ciyuajy koeduuuenTn {4, } pasBHTKa

f(z) = S1a, @y (2)

w=ll

pasuu Taylor-opum xoeduumentuma jemne ox QyHrugja

i :
G{z) = mjf{z] 14zl 4+ stnwz - TI{Z)]
k()

rne je TT{z) Taxksa mpoussosbHa dyHxuMja Ja &(z2) Syne uena gyiuxr=
nuja ¥ ga npunaga kiacu A, a k{¢) jeaHa KOHTYpa Koja C¢ Hanasu

y kpyry [z[=1.
Hexa je 3a cama TT(z) =0, na nmoTpaxuMo 3a Taj cnyuaj,

oBnacT KOHBepreHLMje MOMEeHyTOor pena.
s crasoea [. u II. cnenu na hie noMenyTu pen xoHBeprupatu

y obnacTn o lgz; > M)

rae je AMG) xkapakTepUCTHR2 (PYHRUAjE

[Torpaumo Bpenuoct MG). Karo je npema crasy L

MG) = ] sup /TG, |

W=

|
TO BHAHMO Ja je NG) pajnyc KOHBEpIeHLM|e pena

m{ﬂ:fe—tc(znd:: NVIG, - 2

Ila 6u paxie, wamima BpenHocT A (G} Tpeda uahu mMomyo wuaj-
Bmaxer cubrynaputera $ynrumnje ¢(z).

IlowTo je L) i
o) = 5|~ R
Riad
TO Kali MSBPUIAMO CMERY
[=¢
nodnjaMo lpas 2
il d
fP{E):ﬁJ"ﬂEn}i_]_g‘n. —n<areca<n,

iga

0 JETHOM NHAY PALTORAJIEAY FFURIAIL H BTNOB0T ¥.I03H [IPA 'ASBEIALY B

rie Ce MHTerpaluja BDIIA Iy jelHe NUHHjE xOja Craja Tayky lga

ca Taukom lga + 2ni Jlunuja z = —, kaza ce n HaNasU HA NYTY
h

puTerpdugje, je jenna eceHuManua auHuja Gpyuriue @ (2), amu ODOWTO

je f{€") xoTomopHa Ha TOj NHNAN, TO BHIAMO Oa €y jeauHO
—1 —1
Ibelle Kpajie Tauyke 7— H 7 —— CHUHTYapiig, a JdaKo Cce MO=
P lga = lga-+2n: YRy
eMO YBepATH Ia Cy TO KpUTHYHH churynapurer gyHkuuje ¢ (z).

[Ipema tome je Tauka
—1
lga+ 2w’

— W arca <,

o4YeTKy HajOKM caHrynapurer ¢yHKumje @ (z), na je nakie

= |lga + 2mi, — g areas, m

A (G) = Lsup viG,

=
HITH

MG = VTgd)P + @ 40, —n<lo<{m, a=lae

[Tomro ce xourypa k{a) mopa nanasutu y wpyry |z =1, To
mopa 6utu a) < 1, a camo y usBecHuUM CiyuajeBUMa MOXE la| =1.
[Ipema TOMe, HajMamy BPEHOCT KOjy MOxe yser# A {G) modu-

JaMo Kanm je
a4+ 1 =¢ >0, al < 1

a Taga je
A=+ ¢

THE je € Npousrobilo mano anu Belie og HyNe; a caMo y H3BECHHM
CNy4ajeBuMa, MOMeMO CTaBUTH

M) =T

wTe nodujamo kapm je a = — 1.

[Ipema pasmjum peaynraTuma suauMo, Zakne, Ja y OBOME
cnyuajy obnact kouseprennyje pega {17) ne mosxe nngan outh peha
on obnacra {0}, koja je nmpencraprmena cnukama 2, u 3., 11 1a ce Ta
ﬁﬁ'{lac‘l" VBeK Halasu y kpyry |7/ == 1. Jlakme je oB1acT KoHBepreu~
nwje pexa .
Ha) =26, 0,()

¥BEK Mama of odnacTu KOHBEprewuuje pena

@) =X, 2
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u npema ToMe pes (17) ve Mowe y opoMe chayuyajy aHamMTRYKR
nponyxuta Gyrkuujy f(z).

Osaj je peaynrar, y ocranoM, cacsum npupozan, llogyxsara=
jyhn npodneM ca onmTe Tauxe IMEIUWITA U HE YYMHUBHIM HUKAKY
NpeTnocTasky 3a gyaxuujy f(z) cem Ty za je xonoMopxa y KpyTry
7| = 1, xaparrepuctura A{(} ue zasucu on f{z). Arxo Ou naxne
spentoct A({G) Suma mama om w, dyuruuja f{z) Su Ouna npema
crany . xonomophua y uenoj odnactu € (sugm cm 1) wrto y
onuTed CNyuajy He MoOpa OUTH HCNYH:EHO.

Hanosennmo oBne jowr ne je oee pesyarare namao Beh,
S. Wiegert!, maume na ce roedpuumentu jemuor Taylor-osor peaa,
ca pajdycoM KousepreHmje 1, Mory ysex miTepmonucari jennoM
unenoM ¢yHruMjoM knace A, uvja je KapaxTepHCTHKA PABHZ T I €.

JlpyruM peuuma, rope rnoMeHyTe unene (yukupje Cy y Hexy
DYRy HajMame @dynkuule, xoje WHTEPIONRNIY HU3 KoedMIMeHaTa
jennor Taylor-osor pena ca pagnycos konsepreuiuje 1, axo HapaBHo,
CTOJMMO Ha HAJONMIITHjO] TAYKA TIMieIUITa.

Hexa je cam mat pen

f(ﬂ] - ;ﬂgv Py {3)
na NpeTnocTaBnmMoO A2 je KapakTepreTuka A(g) uene QyHKumje

g(z) = gﬂgy z¥

Mama Of T T. j.

Mgy < m.

Tana snamo, npema paudjuM pe3ynrTaruMa, na je $yHKuhja
f(z) xonomopgua y uenoj odnactu C, {suam ca. 1) xoja campru
rTauke z=10 u 2= 0, B Koja je AeduHBCAHA HejeHHAYNHOM

C: gzl > Mgy <<m, —n<larcz<_m.

Jarne, y oBoM cnyuajy, passartax (17) nponyxyije amanunrvukn
¢y HRIA}Y o

y uenoj obnacta €.
HpETHGETaBHHD caj, oOparne, Ja je by Hrunja f{z} xono=
mophua y jenuoj obnacru

1 5, Wiegert: Sur une certaine classe de serie de puissance. Ark. {or

Mat. Astron. och Fys. 12. Nr 7. cTp, 13. (1917)

O FFT1N0NM HITSY PAINIIOHAJTHIX B HHI[HJ’A H H':II"'L{H!U'I L I00H IIPH PAABILIA LY ﬁg

- —_—— . —

ca o<

» [OKAMMMO [a Ce OHa MOMXe yBeK pa3BUTH y jelad peln oOIuKa
{17) xoxBeprenTan y T0j olnactu.
CrTaguMO 3aTO y jeqHaumhu (1.

ﬁ_u_uzi {IF_—EgEF - T : HFEE{

TO #af jy nouenuMo ca £ aodHjaMo

[—igz]
=2 e
KOJM je peJ KOHBEpreHTaH Kaj Ion je

— %, arel s, .

— ML arcs £, m.

gl <7 dgaf,
AX0 makne cTaBuMO
gl —~u-fe ¢ =0
Tana je ¢yurumja f(z) xonoMophua 3a cBe Z 3a xoje je
gz =iigl.

[Tomuoxumo canm ropmu pen ca f{Z) T. j.

- —lgz]¥
Rt R P

Tada Fa MOXEMO HMUTerpHCcaTH No KoHTypu k: |lgzj=o+ ¢ u TO
3a CBE Z 3a Koje je

gzl > ate

na je nawne

1l /@ 1 1 — lgr
o z_zdz-"Zv.gmjm 84z 0, (0.

k ? fe

Karo je mebyrum!
)~ fo) = g [ ax.

JE— &
R

* Bupn. W. Osgood: Lehrbuch der Funktioneatheorie, 1. Bd. 4. Axflage.
LEIPIIE'BEI].III 1923, crp. 327,
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TO aKd CTABHMO ]
5v = T ZniJ ° L

fe

RHNUMO, Ja j& pel

&) — (o) = 38,9, ()

=0
KOHBEPreUTan y uenoj odracTi C,

C: lggzate, —mslarczsm,

B na y Toj obnacTi MpeacTaBba dyurnmly f(z) — f(oc).
Iro uam nokasyje ropmwe Tapheie.
Ma osor BuIuMO Na jé KapaxTepucTHKa lene QyHkiuje

20 1 _
) = g2 = g [fOra
k

w1

HajBunle pakHa Spojy o T. §.
h{g} é o < T,

Y IITO C€ Y OCTANOM MOXEMO YBEPUTH # U3 CaMOr pHTErpana Koju
npencrasna ¢yuxngjy £(z).

Ipema roMe, mobujed je u cnenefin peaynrar:

AKo NOCTOjM jefHa TAKBA BPEOHOCT o< W Oa QyHKIHa Hz)
fyne xomomopfra y oOnacTw

C: gz <o, —n<larczs w

rana xoeduumenre {1,} Taylor-osor pena
fa)—fleo) =D, =, [ <1

MOXEMO YBEX HMHTEpPNONNCATH jefHoM LenoM (yHKUMjOM R1ace A
yMja je KaparkTepuCTHKA HajBuwe pasna .

Metjyrum, nako MOKeMO MokazaTi Ja je y TOME Clyyajy uena
dynrumia g(z) noTnyso geduancana xoeQUUUEHTHMA (1, T. §. za
HE 1OCTOje ABe pasnuinTe ene gy aruije ¢a kapakTepucTHIAMa MalhIM
on o (@< m) KOje HHTePIOINIY HU3 T,

Ogaj peayaTaTr clIead W3 JeIHOT MO3HATOT Carlson-oBor?! craea,
Kojer, 3a Hall CTydaj MOxemo mapehu y obmky:

| 1 F. D. Carlson. Math. Zeitschr. Bd. 11, ctp. 14. 1921 r. u These, Upp-
sala 1914.

O TETHOM HEA3Y PANHOTIAIHIIN (Y HKHETA T ILUXOBOF FIOGIT TP PASBOTAILY Tl

Axo je jenya nena HyHKUIEA, €A KAPAKTEPUCTHKOM MamoM O T,
pasua uymu 3a 2= 0,1,2,3,..., Tana je ona HIEHTHILO pABHA HY U,
[Mpema Tome craby kan Cu nse uene (PysKUMje a{z) u g¥{z)
ca XapaKTEePUCTAKOM MALOM OJL 7T, HATEPIIONUCaNe Ri3 {r,} umana Ou

glz)—g*(z) =1
g(z) == g*(2).

Jla omaj mokas Gyae nornyH Tpefa jom HanoMenyTH, na je
sa npe wene ¢ynruuje f;{z) u f3{z) xoje npunanajy wimacu & yBex

My o) < ML), MFa))

rne M{a,b)} npeacrasma wuajsefiu on Gpojera a u b.
Hanomeunumo osge jom cnenehe: Baneny cuo na kaj je Gyarumja
f{z) xonomopdna sa cee z, 3a xoje je

lgzl > a, ca a<{m,

rana MocToju yBek jenua uesa ¢yixuuja 2(z) ca KkapakTepHUCTHKOM
MamoM OJ T, Koja uuTeprnonume HU3 koeduIpaenara pena

[@) — (%)= 27,2

[Tpema tome ako je F (z) == f(z)—f(>) 1. j. F{ox)=10 rana
MOXEMO YBek umTepromicaru 1aylor-ose xoepuuueHTe (yHxnnje
F (z) jemsom umesom (yHRUmjoM ca rope Haseaeunm ocobuuama. Vs
rora Hanasu na axo je f(z} xomomopdua y odnactu

C: gzl >4, ca a<lnm
H aKo je
xi
P (E}ZEUTE”?: s < 1
Tana je QgyHruMia
fo(z) — 1t =
[

Takohe xonomopdua y obmactn € u F (o) =10, llpema TOMe ce
weHu 1aylor-oBn KoeuilMeHTH MOTY BHTEpHNOINCATH JeIHOM IeOM
Py HKLUU]OM £(Z} ¢ca ropmuM ocodnaama, T, j.

gvi=7Y u g <«
Axo crasuMo

glz)=g1(z+ 1)
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Taxa je Takohe
Mg <o 1 oG =10, v=1,2,3,...

H3 yera cjleau Ja NOCTOJH YBEK jelHa M CaMo jeqHa uena (hryiKinja
g¢(z) Taxksa na je
givi=1, v=1,2,..., n Mg)<c.
T'ope nodueene pesynraTe MOWeMO ykpaTko uspehn y oSnuxy
cneneher crasa:

Cras YI. Hexka je f{z) ananntuuxa ¢ysruuja, npeacrapmeda
Taylor-osum penou

s

f(z) =21v . zY, z < 1,

=1

G jé paAMYC KOHBEpreHLWje pasaH jemuHunu, Axo ce Huz woe-
diupuerama {1} v=—=1,2,3,... stoyce unmepnosucamu jeduoxn
ueaom iynwrunjor g(z) ca kaparmepucmuros h(g) Mmamos od
mada Je f(z) xososmopdra y ueso} obaacmu

C. |lgzi >ng), —m< arez<(m,

i MeH Ce ARAARMUN KL Rpodyscemar za my obaacm dobuja pedos
%
f2) —f{o0) = D2, 9,{2)
v=U

xousepaenmuuM ¥ ueaoj obaacmu C.
OBparno: ako nocmoju maxas jefan Gpoj o <7 m da je dyui-
uuja f(z) zososmopging y obaacmu
C: |lgz >

mada rocmoju yeex jedna, u camo jednae, yerw fynrunja g(z) ca
KAPAKTNEPUCMUKOM MAoOM 00 T, (Han =_a} koja UHMEPROAUNL
rua keegguunenama {t,} (v=1,2,3,..) . j.

givy=r1, sa v-—:1,2,3,...

g{0) = f{0) — f(2x).

Ilpra nonosusa osora craea je seh mosnara u nmokxasama of
Lindeldf-a'; nox je cam cras VL jenno yonmreme nossaror Faber-
OBOré crasa, KoOjK racu:

A Tapa je

1 Lindelof. Calcul des résidus. Parig, 1905,

% Faber: Ueber die Forsetzbarkeit gewisser Taylor-schen Reihen, Math. Ann.
t. 37. cTp. 369

O JETECOM NHAY PAITHOHATHAY ¥ HENHIA B BAXOLOT ¥YI020 OPH PA3SBHJANY 73

[Torpedan 1 gosomban ycnoB, na jeana yuudopMua hyHkumua
x*
flz)=>1,3" g < 1,
-

uMa jeIMHO Tauky Z= 1 3a cuHrynapay, j¢ na ce KkoehUlHeHTH
{t,}, v=1,2,... Mory unATeproInucaTti jeAHOM HENOM (yHKRIINjOM
unja je KapakTepucTUKAa paBHa HYTH. |

Ma Tora supmmo ua je Faber-os crae jeman cnenmjaian {rpa=
HHYaH) CIyYaj Hamera crapa, Koju ¢e noduja xan ce cTasH

a=x{g)=0.

Hanomenumo na xpajy jom cnenehe:
Axo nam je nar jenan Taylor-oe pen odmmka

[ =Zgma, <1

ca pamuycoM kousepresuuje 1, a rae je g(z) unera ¢yHruuja, Tana
HAC IEHA KApPaKTepHCTUKa A(g) mMoxe HudopMACATH © IONOXafy
{(a epeuTydHO U © TpUpOLM) cHarynapuarera QyHrnuje f(z) camo y
cnyuajy kaf je h(g) <7 m; axo je A(g) 2  Taja o NpUpona U NMONOXajy
CHNTYNIAPUTETA HEe MOXEMO HULITA 3aKbYYUTH. Y HCTO BpeMe BUAMMO
Ia je TOpmYM NOCMaTpalbeM Besa uaMehy kaparrTepucrtire h(g) Iene
dynxumje g(z) u nonoxaja cunrynapurera gyskumje (3}, mornyno
VCTAKHyTa Ha BULUK,

s camor crasa V1. puauMo ma ce ucnurusame; Kana jenuHa
dyuxunmia f(z), nara Taylor-opuM pegoM, ¥WMa CHHTYIApHUTETE CaMO
y obmacte C: gz > o< m.

CBOIW HA WCIMTHBAWKE: Kam ce |aylor-osu koefunueHTH (yHKUUjE
j(z) mory HHTEpnnnMcaTﬁ jertnoM HenmoM (PYHKUMJOM Ca KapakTes
PHCTHKOM MamoM o1 1) wro he duru npenmer jenHe Opyre pacnpaee.



SUR UNE SUITE DE FONCTIONS RATIONNELLES
ET LES DEVELOPPEMENTS SUIVANT
CES FONCTIONS

PAR J. KARAMATA

(Résumé)

Dang cette note, I'auteur étudie la suite de fonctions
X
Pniz) =172 2. 22 o =D yra g
w=1]

et les dévéloppements en série ordonnée suivant ces fonctions.
Dans la premiére partie il montre certaines propriéiés des
fonctions ¢n(z), lesquelles du reste, découlent présque toutes du

fait que - izeﬂ est la fonction génératrice de la suite {@n(2}} c.a.d.

1 <eta
{ —zev _'TE- NI

y=

Les principales de ces propriétés sont les suivantes:
1° @u(2),n =0,1,2,... sont des fonctions rationnelies de

la forme " (2
P T =g

oll yn(z) est un polynome de degré r

it

Yari1(z) Zjlﬂz‘*‘i — 32

-.JZD .J:‘]

-
3
v

. n
dont les coefficients L} sont donnés par la formule

1S oo

SUR UNE SUITE DE FONCTIONS RATIONNELLES sy

)

et satisfont a I'égalité

n
n—vy

Les fonctions @.(z) elle-mémes satisfont aux égalités suivantes:

20 @, (z) = (— i]"'“%(i) v=1,2,3,...

2

i
g
po(z)=1—1 (ﬂJ
3° But (&) = 204(@) v =0,1,2,
1
avec on{z2) = T
T
1 g, () == > Py €y n - %)
n=1 o
U 2uTe
un=2"

H La suite
by

| .".I l ;
] Eltpﬂl[:{,} , n=1,2,...

|
t

converge vers une limite détérminée qui est

gz’

et de plus, lorsque z ne se trouve pas sur la partie négative

de 'axe réelle, on a

)
L}E,E_p,ﬁ..i{):_fg:ﬁ, — T <l Qrez < 1.

=0

6° La fonction @,(¢?) peut étre déveéloppée en une série de
la forme \

—3y — pl — :
q)ﬂ{.ﬂ } ”"2(3_]_ 2.,'”.“_'}1.!.--.1

qui, pour — z=2knt se réduit a

4+ o

QATH _ (An 7! 1
Pn (€ )= ()71 {gﬂ}ﬂ-t—izih_'_v)n_Fi

— "
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De cette série et des valeurs particuliéres gue prend @q(2)
pour z=1, + ¢, qui sont:

i 24 BE-J (_ 1 }

@'l’_l(_-j‘)__"jl- mg._,(_'i}=01 {pgu_li_i}_"_(_'i}?{ —I) 21} = ZEN_,_T:E?

L i i 1

{pﬂ{iﬂzﬁt EE{TH %,("_"5):{ 1] 5, Eg.ﬂ q}g.,_l{ﬁ:i}:(_i}uc_TL

b2

(ou B, £, et T, sont les nombres de Bernoulli, d’Euler et les

coefficients de tangente), on voit que les fonctions @.(z) sont

une source commune des nombres de Bernoulli et d’Euler.
Dans ia seconde partie, 'auteur étudie les séries de la forme

f0)=2a,0,

et montre que ces séries sont absolument et unijormement eonver-
gentes dans le domaine € défini par Uinégalité

C. lgzi>a, —ms_arez<_m
ou

‘
o= Lsupl]*rv!—avh
W=

qu'elies divergent pour tout z extérieur a €, tandis que sur le bord
tg2] = a

on ne peut, dans le cas général, nen conclure.

Le domaine € est d’un tenant ou non, suivant que o est <7
au >m. (Voir fig. 1, 2 et 3 page 55 et 56).

En suite, il montre gue touie fonction f(z) holomorphe au point
z=0 peut éire développée en une série de la forme considérée,
et que les coefficients a, sont les coefficients de Taylor d’une
fonction entiére g(z) ,a caractéristique bornée® gui interpole
les coefficients de Taylor 1, de la fonction donnée

c. a. d.
gvl=r1, v=0,1,2,...

Une fonction entiere, g(z) est dite ,a caractérisque A{g)
bornée® si I'expression

Ul UXE sCIT EDE FONCTIUNS RATHENNELLES i

lg W (r)
F

ou M{r)= Max|g(z)] pour 's =r, reste finie quelque soit r, la
caractérishique étant

{g M(r
r T .

Ag) ZLSHP

En considérant méme, deux fonctions

fi(2) = i*rﬂ”z'* u fy(z)= irt‘z]i

w=10 =1 z'
I'une holomorphe au point z =0 et 'autre au point z = > avec
f2{o0) =0, on peut toujours les dévélopper en une série de la forme

_%ﬂv @, (2)
répréseniant dans le domawne C{() (contenant le point z=10) la
jonciion §,(z} et dans le domaine C{x)} (contenant le point z = o0)
la fonetion f,(z). Les coefficients a, de cette série, sont les coef-
ficients de Taylor d’une fonction entiére g(z) a caracteristique
bornée, interpolant les deux suites i et — 1'%, ¢, a. d.

g{v):Tllr'! V:D,i,z’--- Et g(—v}._—.._-..-[i;gﬁ, Y = ‘112’3’#'-_

En suite, il montre (résultat déja trouvé par M. 5. Wiegert)
qu'il existe éfféctivement des fonctions entiéres a caractrenstique
bornée, égale &4 n¢, qui interpolent la saite ™1 (et %) et
qui’'il en existent méme une infinité, De 14 il resulte qu’une fonction
{ (2) (ou une paire de fonctions f,(z} et f3(z)) peut étre dévéloppée
d’'une infinité de maniéres, en série de la forme considérée.

Pourtant, si deux séries

20,9,() et Xa;0,()
réprésentent la méme fonction f,(z) dans le domaine C(0) (et la méme
fonction f,(z) dans le domaine C(cc), les deur fonclions entiéres

g (z} = Eﬂﬂvz"" et g%(z) = > a2
= w=I}
interpolent aux points z=0,1,2,... la suite i, (et aux points
z=—1,2,... la suite — 72
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De 1a il resulte, que la forme la plus générale du coefficient
¢, d'une serie répresentant une fonetion f(z) {ou deux fonctions
f112) et f2(z)) est donnée par le coefficient de Taylor de la fonction

entiere G () = g@)[1 + siniz-TT(2)]

ou g(z} est une fonction a caractéristique bornée interpolant la
suite 1, (ou les suite 7V} et — ¥} et T7(z) est une fonction telle
gue ({z) soit une fonction entiére a caracteristique bornée.
Comme application de ces resultats Fautear démontre le
théoréme suivant:
Théoréme: Soit f(z) une fonction holomorphe au point z =10,
dont la série de Taylor

=
@) 2ryey, e <

-

a pour rayon de convergence |'unité. St les coefficicnis t, peuvent-
o

& - > Y - "y - _ 1Ir" N, 1-

£ire nterpolés par une foncltion entiére g(z) _._E: g,3" & caracte

nstiqgue h(g) plus petite que w la fonction f{z) est holomorphe en
tout potnt z du domawne C extérienr a la courbe:

llgz =A(g), — mw<{ arez< m;

et son prolongement analytique est donné par la série

f2) — 1(00) = X8, 9,(2).

convergente dans €.

Inversement, 5'il existe un nombre o <7, tel que la fonction
F(z) soit holomorphe en tout point du domaine ' extérieur a la
courbe
lgdl =, —w<arezsl =,
la suite des coefficients v,,v=1,2,.,, peut toujours étre interpolée
par une foncition eniiére g(z), el une seule, ¢ caracteristique plus
petite que w (ou<_a), et

FO) —foc) = g (0).

La premicre moiti¢ de ce théoréme a déja ét¢ démontrée
par M. Lindeldf; tandis que le théoréme entier est une géné-
ralisation d’un théoréme connu de Faber, et ce réduit i ce
théoréme pour

P o =\(g)=0.

AU UN1 STUITE NE FoONCTIONS RATIGNNELLES 1

De ce qui precéde on voit que: une série de Taylor étant
donnée sous la forme

o
f{:} ﬁzlé’f“}f: g

=1}

<4

-

-

avec le rayon de convergence ¢gal a l'unité, g(z} etant une
fonction entiére, la caracteristique de g{z} peut nous informer
sur la position des singularités de f(z}, seulement dans le cas
ou elle est plus petite que m. Dans le cas contraire et a fortiori
si 'ordre de g(z) est plus grand que l'unité, on ne peut rien
conclure sur la position des singularités de f{z).

En méme temps, on voit, que la relation entre la caracte-
ristique de g{z) et la position des singularités de f(z) est complé-

ment mise a jour.
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