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1 ) .
Heka je Po = Y pv jesaH HU3 NOSUTHBHHUX fpojera KoOjH
v=1

pacTy MOHOTOHO y OeckpajHocT T. |.

0 <Py Pot1 > 0 Kall 11> o) (1)

n
Tapa heMO Kas3aTu, ga je pex Sn = 3 #y 30upmus - C(pv} ca
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ﬂDEMﬂTpaMD a1 HOAEHTHUTET
S — Sv—ip?:“‘"zﬂvpv, (3)

Tapa goddjamo cineache nosHaTe peayaTaTe
Ako je pep ) iy KOHBEPTeHTaH, Tafia M3pa3

FHZP“H“+0 Kap 71> o, (4)
ann, W3 camor ycnosa (4) He cnegd KoHBepreHuwja AoTHYHOrA pepa.
da O6MCMO MOTNTH 3aK/bYUKTE Jia je Taj pef KOHBEPreHTaH, MOPaMo
YCROBY (4) NPHROAATH jolu M yCnos Aa je HU3 Sa_; 36npmue - C (g ),

n
ca cymoMm S, jep camo Tana w3 (3) caemd ga Sq = X Uy S,
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6l Jonrad IKapavara

Ogae hemo nokasaTu, ja Ce KOHBepreHuuja pefa > Uy Mo-

AK€ JAK/BYYHTH CaM0 M3 nocMaTpawma v3pala
1 o
P Z Py ity
L S|

AKO HCTH TeXH HYNd NOBOIBHO Gp3o0.
OBo noxazyje cneneku
Crag 1. Hera je:

0< Py, Pogi ~ &= can; (1)

vz ¥ Py = Oy, e>0,Y (5)
v_1]

CAEAN KOHBEPZEHNUJA PEAd ¥ ily .
Hokasz : Mpema (5) moweMo cTasHTH

M Py = My Pr'=", roe je M, = O(1),
v—I
A OIAaBpe
n noo4
v o e MTPvi‘E—— v— BT L A
Ef X p, ! Mo Py—y ' |
6 M, Pyt ooy p - 1 e M o
— Z Ty Y _ - . .Mv v-1 4 no . 6
= E‘ Pet . ﬁgi Pog 1 Py* P (6).
“kako je M, = O(1), u kaxo je npema (1) pex
Pv41
3-S5 anconyTHo Koueepreutaw, To ke M peg S M, — Py
PF—HP?E i z Pv-i—IPvE

| M
6WTH aNCOMYTHO KOHBEPIEeHTAH, M ‘E}—} 0, maxne je npema (6)

(1]
Pej M iy KOHBEDreHTaH. ‘ n. j. T. A

» TlocmaTpajmo cneudanad cayvaj kap jé e€-1; Taga cTas |
NPETCTAB/bA HHTEPECAaHTaH aHamoroH OCHOBHOM CTABY 0 MOHOTOHUM

Sn % Setr = O(1),
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n
cacdu  Oa Sa = X Uy >+ S, Kagd N oo
v: 1

| on |

Y} 3Hak @n - O &n ) kazyje 13 KOAMUHHK Tp, CCTaje KOHAYAH 32 CBE
]

= 0 ca 1p.

.+ & 3HAK @n = o (fn ), KOju heMO JIOUHHjE cpecTH, Ka3zvie 7a

(O} 35UPLITRRCTH 11 KOHBEPIeHUH]H PeRORE 1

Osaj OCHOBHM CTaeR JaKjle BawW camo Yy cayyajy Kag je
g o2 0, T. . 33 PEACBC C4 UOBUTUBHUM 41aHOBMMA; CTaB | mMeBy-
n == ] .
. MaKakap OHMO iy, @Ko TI0CTOJM jEJaH Ma KaKo Crnopo
I
pacTehiyt H{3 6pojera P, , takas ja je Y, Fra, = O(1), Tapa j€

v. o]
pex 3'u. wonseprenTad. OBO M3paKasa jefaH KDUTEPUYM 34 KOH-

pepreHUAjy DeAoBa €a MPONW3BOBHUM YI2HOBMMA, KOJU HMA OOJHK :

L]

Cras Il Ako je 0< Py Pogy—~ o can, (1)
MaAa s X Py =00}, n> », (7)
r 1 ' ’

colegn HoHBepzeyija peaq >ty

On wHTepeca 64 OWIO MOKa3aTd joir ja, o6paTHO, CBAKOM
KOHBEPreHTHOM pegy . iy MOXemo ofpeinT# Hu3 Opojesd Fn, ca
i ]
ropwnm yorosuma (1) Tako pa 6yme X, Py = O(1)%).

v—1 »

Kzo wro cras Il npercras/mba y M3BECHOM CMdCAy aHanOrujy
W OpolUMpetbe OCHOBHOr CTaBA O MOHOTOHHUM HH30BHMM2, Tako MO-
JKEMO M APYroM OCHOBHOM KPHTEpPHUYMY 3a oapehuBame alcolyTHe
KoHBepreHunje peposa, Hahu aHanorod y u3pasuma (5) u (7) 3a pe-
JMATHEHO KOHBRPreHTHe peacse.

'OBaj Zpyrd OCHOBHW KPHTEPHYM, O KOME je 0BAE ped, MOMEMO
HZNUCaTH y OOTHKY :

» V13 un = O(Vy),

u Kowgepeenyuje pefa Y Vv, caefu ancoaymuq HOHBEPIEHUU]A

pera ¥ uy”,

2y Koo peaoBa ©a NO3UTHBHHM WIAHOBHMA, €T3UCTEHIW]Y TAKBOr HH3A
GpojeBa mokaszac je r. E. Borel, Legons sur les séries 3 termes positifs. Paris (1902)

p. 16,
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|
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a eMy ogroeapa cieneh KpUTepUyM:
Crag Ill. Axo je

0 <Py Pogr > o
maia uz

0 n 1
EPvuvr-O(ZPVVV), S P V>0, (8)
v=1 v—1

v—1

i —= oo

} 1

- -
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u ronsepeengije pegqa 3 Vi, caegu xousepeenyujo
peaa ¥ it , (Roja ne Mopa Oamit ancoaymua).

Hokaz: Tipema (8) MOWeEMO CTABHTM
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v 1
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oxaKne cnepy
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;o= M, Pu Vy
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Kako je pem > V. konseprenTad, TO mnpema OHOME LITO
je peueHo y nmouerky W My = 0(1) cnegy na
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M B Pu

ZPvV +0 calf,.
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flaree Ke pen 3 M, 2y ) 2 Py Vy 6uTH KOHBEpreHTaH,
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jep Je¢
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v-—1 Ty=1
Oraj cTar cagpwd He camo cTas I, mek u jegaH CTaB KOjM

je npeyn3HMjn Of cTaBz | & Koju MOWeMO K3DazdTH y cnejpehiem
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O 3a0HDPBMBOCTH 1 KOHBEPreBUHA pelo3a 63

Crae IV. Hexa je
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Kojera MOxemMo M3 6p3MHe onafaiba U3pasa B 3 Pru,y zakiby-
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Y norieay Kodseprenumje pegora XUy Oty nocToju,

HauMe, cregefa Resa :
° Awro je ped 2 Iy KOHBEPZEHMAH a4 CYMoM S, mada je u
ped X U, KOHBEPZEHMAN ca HCmoa CY.N0.H |
jep 13 (9) cremw

“i‘-‘: U P“ 1 | :
I - ™ .

M e T — = i (10)
v—1 Pn-1 " %1 N
W OOBOTBHO J€ camO VBHOETH Oa

Py, 13 !

H_I‘ L n = :E]_ z Pv H*l,r — D Cd 3
pl] |_] o I|iIII=.1 H

ITO C1eau W3 MPEeTHoCTaBKe Aa je peq >, KOHBEPreHTaq.
2% Aro je peo X U, KOHBEPLCHMaK ca cy.moam S, ped 3 u
Ae Ouni KOHGEPLEHMAH €@ UCMOM CY.HOM GKO j€ Noped moa JOUi

g

U, - ﬂ({}“:i). (11)

lilta je, npema (10), oyeruano.
Meb5yTum ycros (11) MOWEMO 3aMEHHTH M jenHdM JPYrdM y-
CI0BOM; AOBO/BHO Je HAUMEe na Oyae

PI]+1U Pt‘.l T

-_— e

(12)

pars 2, Ui < M E:Ji: , M>0 HesasHcHO oa 7,
jep M3 konpeprenunje pega 2 U, , u ycnosa (12) crean {11) xao
ITO CMO TO MOK&3alMM Y jegHOM HalleMm paHujem peny 3).

M Hanocnetky HanomeHumo jow cnepehie:

3. Axo je ped DU, rxonsepeenman ca cymom S, mada je
ped pNTR 0upmug - C(port) ca ucmom cy.mom.

LllTo je Ha ocHoBY jeaHaudne (10) nako YBUAETH, jep H3 KOH-
BEPreHiHje pepa U, cilepd na

1 X P 1
— N gy ]
Pﬂ—.’l_,,ZI Py Pyt Pa

n
Z Pv_'—‘l Uv > 0 ca i/ﬁ.

v—1

Y NpUMeHd ce roprwa nocMaTpara MOry CpPecTH H3paKeHHd y
crepehium oSaryKma:

3) ]. Karamata, Quelques théordémes d'inversion relatif aux intégrales et aux
stries. Hatiazs ce y mramon y Bulletin de " Ecole Polytechnique de Bucareste;
¥ KDJEM CMO pajy, T4 BHIE H3BeaH jelan OMIITHjH YCA0B,

O 36UDBHHBOCTH M KOHBEPTEHIHjH pe1oBa 6D

i Uy = O(MP(H])

v—1

0<Pn<Pypy»>= ca n,

> fie Oumi KOHEEDIEHITION,

19, (wa ocHoey ctasa I} axo je ped

i, _-;P v=1) KOHGEP2ERTIAH, HAU
2%, (Ha ocHoBy cTasa IV. ca npumepGom 2% gro je ped

Pvh
T — KOHBEDPEERTROR
2 q’ ( ] P'.T P‘\I’—j—] p

{P(H‘|—1] CP(H} _ pn_i—l .
a v ucmo 8peme - — = M Prcy’ 20e je M>=>0

u wezasticho 00 nt).

4) Ogaj ce NocnegkH YCIOB MOMWE JOUI 3AMEHHUTH YXHM YCNOBOM:

pr)y=0{Pn), > 0.



Sommabilité et convergence.

par
J. KARAMATA,

(Résumé de la note parue dans ,Glas* de Academic Royale Serbe, t. CXLVI
(72}, p. 59-—65, stance du 30 octobre 1830).

En partant de [l'identité

12 o,
dn — P“ HEZISV—I Pv - Pn Elbv Pi,r

et en définissant la sommabilite - C(ps) de la série sy =Y Uy,

par P'existence de la limite

] =B
:p__zpurST;'}Sl It — O .
H ‘.-_]I

b ]

ol 0 <Py < Popt+ oc avec n,

Pauteur rappelle le fait connu que de la sommabilité - C(py1)
de la série X Uy et de la relation

_1 %1 U, Py - 0 avee ll.-":ﬂ '
P, =

y=I1

résulte la convergence.
[l montre, d’'une manitre élémentaire, que de I'étude de la
seule expression

1 .. ey l . :
F'_Z U, Po, en l'assujétissant & tendre vers zéro assez vite,

1 v
on peut conture la convergence de la série X2 Uy ; ceci est ex-
primé, par exemple, par le téoréme suivant:
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Theéoreme 1. Soft, o< Py, Poa» > avec n,

T
de ZF#' ‘Uv — O{Pnl-E): E >0,
v=—1

’

. r o= - T
il résulte la convergence de la série 2 Uy !

Ce théoréme est encore précisé par les deux théorcmes
sutvants:
Théoréme Il Soit: o0 < Pos, P> o aVec 7

si NP Uy~ 0P Ve) et 3P Veo,
v=1 v—I v—-1

la convergence de la série 2V, entraine celle de la
série ¥ ], .
Théoréme IlI. Soit: 0 < Py % Pao1> o oavec R,

- ) ; . Fn Pn Ao k r r,"jn-}-’l
' ' f 3 iy — O ( — 1 et Vy = 0 ( ) y
. St vz"__ipv . Pt ) ’ . P -1

!

la convergence de la série > V. entraine celle de la
cérie X ity .
Ce dernier théoréme contient le premier directement com-
me cas particulier, il suffit en etiel de poser

tandis que le théoréme Il est en quelque sorte l'analogue, quant
aux séries & termes quelconques, du critére suivant, pour 'étude
de la convergence absolue: si #, = O(vy), la convergence de
la séric Yvy , entraine la convergence absolue de la série 2uy.

Enfin, 'auteur remarque, que dans le théoréme I, la con-

dition b, — o (%11] peut encore étre remplacée par la suivante

AT L

Py J .
n -1 V"_irn Vn__l‘-’::;"'r“fpn |

o fn } t indépedant de .
P Dn P -I1 oi M>o el in pee
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ef
@ (0}=0, pour fout n=1,2,3,...;
de

!

I
[ fdle - [id @) (n—rc0) pour tout k=0,1,,.
0 ¥
il résulle que

X

f{fﬂ(t) a’t—bfﬂ (Ddt (n—o) pour tout 0 < x<1.
0 0

Mais, pour rendre ce théoréme susceptible de 'application
mentionnée ci-dessus, on est obligé, comme je |'ai fait dans la

Note citée?), de le préciser d’une certaine maniére, en lui donnant
la forme suivante:

Théoréme 2. Soit, pour 0 <Cx 1, ¢ (x) (n=1,2,3,...)

une suile de fonctions nondécroissantes, ¢. d a"
(1) « (x+h)>«a (x), pour tout n=1,2,3,... et h>0,

et sorf
« (0) =0, pour fout n—=1,2,3,.
des relations

fdhz (&)} — f:kdcr(t)}(n——vm)paurmufk 0,1,2, ...

il resm’fe que
@, {x)— a{x) (n—w)
en fout point de coniinuité x de a(x).

D’autre part, il résulte des considérations de la méme Note '),
que le théoréme 2 n’est applicable aux inversions des procédés
de sommabilité, que dans le cas ol les termes des suites consi-
dérées sont des nombres positifs (ou bornés d’un cnté) Cette
condition provient, du reste, de I'hypothése (1).

Par conséquent, pour écarter cette resiriction (que les termes
des suites considérées soient bornés d’un c6té), et la remplacer
par une condition plus générale, ayant le caractére des conditions
de convergence de Lanpau-Scomrd), on est obligé, comme je

Y E. Landau. Uber einen Satz des Herrn thﬂgwuud, Circolo Mate-
matico 35 (1913) p. 6 7.

R. Schmidt, Uber divergente Folgen und lineare Mittelbildungen, Math.
Zeitschr, 22 (1925) p, 127.
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Pai montré récemment?), de se servir, en plus de théoréme 2,
encore d’autres théorémes secondaires.

Le but de cette Note est de montrer qu'il est possible de
généraliser le théoréme 2 de maniére que son application directe
donne les conditions désirées. Du reste, ce théoréme presente
par lui-méme un certain intérét. Aussi, avant de V'énoncer sous
sa forme la mieux indiquée pour Vapplication en vue, ésquisserons-
nous la démonstration du théoréme ci-dessous.

Théoréme 3. Soit, pour 0Lx <1, ¢ (x) (n -:1,2,.3,.“)
une suile de fonctions safisfaisani eux conditions sutvantes’):

im inf min (¢ (—e (O}>—w(h)—0 avec h et pour
n— x=f=x+Ah

(2) O x<x+h<1
ef
(3) e (0y=—0, pour fout n—1,2,3,...;

des relations
1

1

(4) ffkdlan(f)}—rffkd{a{f)}» (n —w) pour tout k=0,1,2, ...,
0 i

il résulle que

) o (x) —a(x) (n—0)

en lout point de continuité x de x(x).
En effet, en considérant la fonction
| ~ {1 pour O <C{<Tx
(6) t;{-(x,f)—w pour x < f <1,

on peut trouver deux. suites de polynomes Pty et p,(J)
(k—1,2,3,...) tels que (voir la ligure)

P 0)y==1, P (1)=10, pour tout k=1,2,3,.
£, (#) eroit pour 0 {< x, décroit pour x<{<1, pourtout k—-::l, 2,3, .05
P(x)—-1--0, P(x+Hh)—0, pour tout A>>0 lorsque k-— 00,
* p,(0)=1, p, (1)==0, pour tout k=1,2,3,...,

% J. Karamata, Neuer Beweis und Verallgemeinerung der Tauberschen
Satze, welche die Laplacesche und Stieltjessche Trapnsformation betreffen,
Journal f. d. reine u. angew. Math. 164 (1931) p. 33—38.

%) Nous pouvons les supposer intégrables au sens de Riemann.
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p,(f) décroit po f : :
% pour O-<{< x, et croit pour x <{<1, pour tout k==1,2,3, ..., Puis, en faisant ¥ — o, 'on obtient, d’aprés la construction des

I—p {x—h)-~0, pourtout A>0, p.(x)—0 lorsque k— . - . polynomes P (f) et en supposant que x est un point de conti-
nuté de a(x),
lim sup & (x} < a(x)+wlh)—c (x) lorsque A—0.

ot o0

Des considération semblables, appliquées aux polynomes p (),
donnent

lim inf o (x) 2 a(x)
d’ou il résulte Vaffirmation (3).

Ce théoréme, contenant le théoréme 2 comme cas particulier,
appliqué aux inversions des procédés de sommabilité, donnerait
déja des résultats plus généraux. Mais, il serait désirable de P’élargir
d’avantage. En effet, des conditions (2), (3) et {4) pour k=0, I'on
déduit facilement que ¢_(x) =0 (1), n— *, pour toul 0 <Cx<{1;
or, cette condition dans I'application aux procédés de sommabilité
Prenons les polvno b suppose que 1e-5 nombres des s-uites considérées soient de méme
(0, %) et (x, 1) res I::ct.:‘( mes £, (2} et P’:‘rtﬂgﬂ?ns les intervalles — (1), ce qui est une condition superflue. N
X —0. & ’:I etpx Tﬂe{l}]t par les points x,, »=0,1,2,..,p, Ceci résulte de ce que le nombre 2 de la condition (2) est
irftervail * d 1’ ¥ =014L2,...9, x=x, x, =1, en sous- indépendant de x; on I'évitera donc en choisissant convenablement

es de longueur < A; on aura alors: la maniére dont & doit dépendre de x. Ce que U'on obtient, en

1 x : effet, en remplacant dans le théordéme 3 la condition (2) par la
fP;; (die, (D) - (x) :f{;‘:‘;= () —1}d{e (] _[quk () d {« (1)) suivante
’ " 4 x ) (8) lim inf min {¢()—e (¥)}>-w{L)—0 lorsque 1>4—1,
Fe Xy, % xS
:h-q,g {Pk(f}—-l}d{gn(f)}_l_j Pid) dla (§) pour tout 0 << x <1,
Fo—i =1y Pour le faire voir, on se sert encore des polynomes p, (!
P r . et P, {x). Mais, dans ce cas, I'in égalité (7) prend la forme
:¢£{Pk (x)—1} e, (x)—e, &)) + 2P, (x,_)e, (C)—e (x,_ M, i ' )
ol y=| ka(t)d{ﬁr(t)}—lim sup an()q}}—w(l)l 2 {Pk(xi")_l}
o =

X,_ <& < x) et x, L, X . ° »
E fai T e +2Pk(xl)] (j"{:l)!
n y haisant n— o0, il résulte, d’aprés (2) et (4), que =0 '

: ) les points x, et x, y étant remplacés par xlv,ia':{), +1,+2,....
(7) fﬂ (B d{x(®)}—lim sup aﬂ(x)},_w(h)_[ Z[PE(II)—l] Les deux séries du second membre de cette inégalité sont bien
¥ e i ’ convergentes, car, du fait que F (0)=1 et P, (1)=0, il s'en

suit que l'on peut poser

; ]
+ 2P P D-1=1PV@) et PO=(1-DPJO,

y—1
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la premiére relation montrant Ia convergence de la premicre et
la ‘seconde la convergence de la seconde série. [Yautre part, du
fait que Pon peut choisir les polynomes P () de maniére que les

PO-1 P

expressions — ———
P ; et 17

rapport 4 £, & tendant vers linfini, il s’en suit que le second
membre de I'inégalité précédente tend vers —w (), lorsque £ — 0,
On peut donc en tirer les mémes conelusions comme pour le théc-
reme 3 et en déduire le théoréme suivant: :

Théoréme 4. Soit, pour 0Lx <1, a (x) {n=1,2,3,...)
une suite de fonctions satisfaisant aux conditions suivantes:

restent uniformément bornées par

(9) ¢ (0)=0, pour tout n=1,2,3,,..,
lim inf min l{an (D—e () > —w(t)—0 lorsque 1 > -1, pour
= X< P x

tout 0 < x < 1; des relations
1 1
(10) f t'd{a, (1)} — f t'dia ()} (n— ) pour tout k=0,1,2,...,
0 0

il résulte que
¢, (x)—a(x), n— w0, en fout point de coniinuité x de «(x).

Ce théoréme semble répondre a toutes les conditions exigées,
mais, pour que son application & I'inversion des procédés de
sommabilité soit plus immédiate, il resterait encore i y apporter
quelques changements. | |

D’abord, nous remplacerons les conditions (9} par les sui-
vantes: @, (1) =0, pour tout n=1,2,3,..., d'ailleurs équivalentes
Puis, nous referons la démonstration des théorémes précédents,
mais a la place dela fonction ¢ (x, #), donnée par la relation (6),
nous considérerons la fonction 1¥-q (x, 7). Ceci permettera de nous
affranchir de la condition {10) pour £ —0, el l'on obtient ainsi,
en definitif, le théoréme suivant:

Théoréme 5. Soit ¢ {x), pour 0<{x<1, n-=1,2,3,...,

une suife de fonctions salisfaisant aux conditions suivanfes :

(11) ¢ (1)=0, pour fout n=1,2,3, ...,
lim inf min {& (H—a_ (x)\> —w(2)— 0 lorsque 1>i—1,
Tl = ) I{f;:x.l'.

(12) pour O < x < 1,
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et

1

]
(13) ffkd{“n(f)} ——*ffktf':ﬂ(f):‘ (n— =) pour tout k=1,2,...,
b

0

alors

(14) ¢ (x)— a(x) (n--— @) en tout poini de coniinuile x de o {x).

Passons a l'application de ce théoréme aux inversions des
procédés de sommabilité. Nous ne considérerons ici qu’'un pro-
cédé de sommabilité dont nous nous sommes déji occupé a plu-
sieurs reprises et qui contient, du reste, comme cas particulier le
procédé étudié dans la Note citée sous?). D’autre part, dans la
Note citée snus@}, nous en avons donné I'inversion sous une forme

trés générale, 3 savorr: .
Théoréme 6. Soient, pour 0 x <0, ¢{x) une fonclion
de la forme
¢ (x)=x"L{x) (5> 0)
oit L{(x) est une fonction continue, posiiive ef satisfaisant ad la
relafion

Lux)L(x)—1 (x—— o) pour touf u>0,

et A(x), A(0) =0, une fonction d wvariation bornée en tout inler-

o

valle fini el lelle que f’:’nfégmfe’ e dA)) ait un sens pour
D

tout s > 0; de la relation :

: % e 5 1
(15) [eraiac~« () (s—0)

0
il résulte alors
B~ 2 —

(16) A(x) ~ & G D {x— o0)
foules les fois que

A —A(x)

(17) lim inf min > — win) — 0 lorsque 1 <u—1.

X—t 0O e f=nx ';O(I} -

Ce théoréme contient comme cas particulier la plupart des
,Tauberian theorems“. La démonstration gque nous en avons don-
née, étant assez longue, il s’agira ici de monirer que ce théoréme

. n'est qu'un cas particulier du théoréme 3.
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Il suffit, pour cela, de remarquer que, dans ce cas, Fon a
@« ()=A(—nlg/g(n) et «@)=(-lgn" (4 1),
car, en rem_pla[;ant dans (15) s par sk, et en vy faisant les substi-

tutions € "=={ et 1/s=x, on en tire que
1

% ]'A(—xlgf)]__dh_l__ (=g )|
f”l_ plx} | & "ﬂftdlf(ﬂfl)l (r =)

et pour tout
k=1,2,...,
ce qut montre en méme temps que les relations (13) du théoréme 35
sont remplies,
On s’assure, d’autre part, que la condition (12) se transforme,
pour le cas considéré, en (17), et que A (0) =0 entraine les rela-
tions (11). On en tire done, d’aprés (14), que

A(—xlgd  (=lg¥?
p(x)  T(a+1) (x— 0, u>0), pour tout 0 < #<1,

¢. a. d., en y posant u——lg ¢,

plx) o o
Aux) r(ﬁ+1)u (x— e, u>0).
Ceci donne pour w==1 la relation (16), comme il fallait

montrer.

Celexemple suffit déja pour montrer que le théoréme 5 est
la source commune de bien des théorémes d’inversion relatifs aux
procédés de sommabilité,

En appliquant ce théoréme aux procédés de sommabilité de
forme plus générale, on en tire d’autres conclusions intéressantes,
ce qui fera I'objet d'un autre travail.

{Recu par la Rédaction le 22 1. 1937),

Remarque apportée le 10, 4. 1931 pendant la correcture:
M. F. Riesz, par l'intermédiaire de M. Vimos ScrmpT, a ev
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’amabilité de me communiquer une COnSty, o
polynomes P (f) en question, Si 'on YeUt bar exemble. apbro-
ximer la fonction 1 — @ (x, 1) par de tels Pnl?n’u;es 4 suﬂit,{i’apbpnrd

de DPapproximer par une fonction f(#), différentiable, 7(0)=0
croissante de 0 i x, decroissante de x A1 f(l)'—-i ot ayani
¥ I

une dérivée seconde au peoint I=x. En
nome p () tel que '
/(@)

x—f

fort simple des

prenant alors un poly-

_p(f)‘ < &, pour tout Gxﬁfaﬁl,

Oon aura

P#)=p®)+e>0
et -

4 —{y — L
F@)—x—-DPE| <28 x—t 26, Pour tout 0L,
de sorte que le polynome

f(xﬂu)P(u)du,

multiplié par une constante convenable,

for s
mandé. urnit le polynome de-
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