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OBaj pyxonuc onoGpuo je 3a ynorpefy y wkoaama CaBeT 3a NPOCBETY H Kyl-
Typy Hapoane PenyGnuxe CpGuje omaykom 6poj 18439 ox 12 neuembpa 1955 ronpune,

Hnycrporao: [ledap Hauk

MPEATOBOP

OBa 36upka 3apmaTaka HamekeHa je Dpe CBera NOHaBJbay LEJC
KyMNHOr rpaiuBa W3 maTemaTyike y 3aBpLIHOM paspely cpeite LIKOJe
OpUTIpEMH YuyeHHKA 3a BaBPLIHW HCOMT, alli OHAa MOXE KODUCHO IMOCIHYXHUT
M yuYeHuuuMa OCTalux paspena.

OCHOBHM UMb MOHaBbaba, a HapOYWTO IOHAB/balhba y B3aBPIIHO.
paspeny, je nosesuBame W NponyOpuBatbe 1pekeHor rpaguBa, na je s6upK
TaKo W cacTaBibeHa. Behuna samaTaka ONHOCH Ce HA Bulle DUCUMAAAMH
ejemeHTapHe MmaTemaTHke. Muoru npoOiemu MOcmaTpajy ce ynopen
aare6apcky ¥ FeOMETPUCKH, TPHI'OHOMETPHCKM ¥ aHAJTHTHYKOM MeTOXRO.
uth. Ctora ce BehMHa 3ajaTaka CaCTO]M U3 Bullle [ej0Ba, KOju ce mMOr
peluaBaT¥ jemaH 3a HPYrdM MM He3aBUCHO jemaH om npyror. Taks
8ajauy MOry, Ha NpBWM M[OFIel, W3rNejaTH CyBUlE CHOXeHW, aju ¢
HeONXOIHM, jep Ce jeIMHCTBO MaTeMaTuKe, NMOBE3aHOCT HeHUX pasHu
IUCUMILIMHA, MOXe CXBAaTWTH W YCBOJMUTM Camo TNpoyuaBalem MCTOr IpC
6i1ema nomohy pasHux merona.

[TowTo je NOHOBMO OCHOBHE payyHCKe MOCTYNKe, MeTOHe, NpaBui
W Teopeme K3 jedHOr Ole/bKa MaTemaTHKe, YYEHHK MOXKe MPUCTYyDHT
pewasatby 3ajaTaka M3 oOnroBapajyher onembka ope s6upke. [lpuTos
yOoueTKy, Y4YeHHK He mOpa na pellaBa CBe AejOBe dCTOr sanaTka, Her
camo nojenune. [locTeneHo, Kako Teye TOHaB/batbe, yuyeHuK he Hajsa
mohu Da pewaBa u ueje 3amaTke.

Hamomuibe ce ma cy 3a sanatke non Opojesuma 1, 16, 20, 41, St
86, 100, 101, 133, 146, 131, 207, 240 u 246 narta nyda peluema, Te
npenopyyyje yuyeHmKy na npenasehd Ha HOBUM Ole/bak pelllaBa NpBO OF
3ajarke.

¥*

HacraBHuuuma maTemaTuKe npenopyuyjem nuTepaTypy Koja je
MeHu, NPUIHKOM cacTaBlbalba 30MpKe, CNyXuia 3a yriel:

1) Cepuja yybenuxa maTemaTuke MOX BajeLHW4KWM HacnoBom: Couwl
de mathémaiiques par Q. Cagnac et L. Thiberge. (Usnawe Masson et C-i
Paris.)

2) Traité d'algébre élémentaire par V. Herbiet. (W3pame Ad. We:
mael-Charlier, Namur, 1955.)



He mory nponyCrTuTu OpuanMkKy a ga He ucrawiem 3nayajny mouoh
peuzuzedara ope 30upKke, npvra 3apuje Bynatosuka, npenasaua Texuo-
nowxor ¢paxkynrera y Beorpany u npyrapaue Oare [I. Matpunosuh,
npogecopa rumdzauje y beorpany, KOju Cy CBOjum MnpdmenSama monpu-
Hely [OJvsalby KBamuTera ose sGupke. HapouyuTo cam 3axsanad Hnpyry
Bynarosuhy, koju je cBe 3agaTke y 304puu U cam Peuiyo ¥ TAKO W3IBPUIMO
KOHTPONY WUXOBUX peaysnrara, a OCMM TOFAa MK CBOjum OCTaluMm 1pH-
mMenbama nomorao ga 36upkKy nobobliam M Yy CTPYYHOM M Y METOLCKOM
norieny.

*

Ha xpajy monuw HACTaBHHKe MaremaTuke KOju ce Oymy CAyXuiu
OBOM 36MpPKOM Ja MW YKaXy Ha HegOCTaTke W eBeHTyajgHe rpeike d Ia
NOMOrHy Hajbem nobosblaky HEHOr KBaluTeTa.

12 peuembap 1955
y beorpany b. B.

3ALALHU

AJITEBPA

1. Ako je n ma Kxoj# mpupogan 6poj, onjga je 6poj

A=14n%+51 n2+1n
nesmus ca 6. JlokasaTu.

2. Moxasatu na je caku Opoj OGnuka
A=n*(nf—1) (n*—4)
nemuB ca 360, ako je n npuponmaH 6poj sehn ox 2.
3. [lara cy Tpu 6poja
A=27431 B=3r+1437+H1 C=20F24 3013
rjie je n npupouan 6poj. [loxasaTu:
s) na cy A u B ysajamHC NIPOCTH;

by ma cy A u C uiu ysajaMHO TPOCTU UM MM je 3ajenHnul

yuHunal 6poj 5.
4, 1° [IpoBepuTu HAEHTHYHOCT:

(B2+y2428) (2 + b6+ cf)—(ax+ by +cz)t =(cy—bz)® +(0z—cx® +(bx—ay,
2° Hanucatu cueudjaine o6auxe OBe WIEHTHUHOCTHM aKO je

a) a=b=c; b) z=¢=0; c)x=0, y=¢, z=a.
3° Ha ocHOBy paTe MAEHTMYHOCTH TOKa3aTu Hajje jexHayuna
(2+ y2+2%) (@ + b2+ 2y =(ax + by +cz)?
3aJ0BOJbEHA CaMO aKo je

X

a

5. 1° Oppenutu peanan 6poj m TaKo ja NOJUHOM
X34y + 28— mxyz

O6yne HebuB NOJMHOMOM X+ )+ 2.



2° Ha ocnoBy pesyntata noxn 1°, nokasatu xa je jegHauuna
X434 2853 xyz=0

8al0BObEHA AKO je X+ y+2z=0. .

3° Ha ocHosy pesyarata nox 2°, mokasaTu HIEHTUYHOCT

(b——c)3+(c—a)5+(a~b)3'z3(b~c)(c_—a) (a—b).
6. YnpocTutu uspas
- Ve @ g era=b) e=a T, a>0, 6>0, ¢>0

aKo jg c?=0a*+b*—2kab, rue je k peanan 6poj. Hahu ycnos ma P Gyne
peanHo. JlaTu reomeTpucko Tymaueme.
_ 7. 1° Axo peanuu 6pojesu @, b u ¢ (¢#0, 6#0, c#0) sanosomasajy
jensauusy a+b+c=0, oHna je 3amOBOJbeHA U jeaHauMHa

1 1 1

o+ cz—a2+c“ +a2—b2+a2+ b?—c2=0'

[oxazaTu.

2° [a nu Bpenu u 06PHYTO, Tj. 13 Iu U3 Apyre jeHauuHe Clenyje nppa?

8. Ako Tpu pasnuuuta 6poja o, B u Y 3300BOJbaBajy jemnaumne -

al+pa+g=0, B'+pB+¢=0, Y +py+g=0,
OHlla €y Besanu pejauujom a+pB-+Yy =90, Jokazatu.
9. qu(bnunjeﬂre @, b, ¢ ud onpenutu Tako ma ce NpOH3BO T,
(F*+ax+b) (¥ + cx +d)

cBele Ha OUHOM CacTaBlbeH Ol 4€TBPTOT CTeleHa NMpOMEHJ/bHUBE X U Hesa-
BUCHOIr 4jaHa.

10. Oupenutv p u ¢ Taro ga nonunom ¥+ pxt+qg Gyme DesbUB 107u-
HOMOM X2+ px +q. '

11, Oapenutu KoeuuujeHTe @ M b Tako na mecha NONMHOMA
2x8~axi+ byt —1
ca ¥x—1 paje ocratak 2, a meo6a WCTOr NOJAMHOMA ca x—2 ocrarak 61.
12. 1° JuckyToBaTu M pewuTy jenHayuny

X+2 X+to 2x+B
x2—3x x+3x x2_0

rme cy o ¥ 8 peannnm napameTpu.

2° Jldckycujy mpeTcraBuTH rpaguuxu y pasHn o OB, cmatpajyhu na
CBaxu nap BpeLHOCTH «, B fpeTCcTaBlba jegHy. Tayky M (e, B) ¥ TOj paBHu.

13. 1° duckyToBaTU M peuldTH cucrem jepHaurHa
ax—3y=a, (a—4)x+(a—1T)y=—6,
rne je a peanad 6poj.
2° Jluckycnjy npuxasatu rpacuuku.

14. Hahu reomerpucko mecTo Tawaka M (o, ) y paBHd c OB
KOje cuctem
ax+(B—2)y=5x, Bx+4y=3-8
Hema pellema. MsnBojuTu Tauke po6ujeHe KpuUBe KOje Hemajy Tpaxe
ocoBuny.

15. [TosHaT je 06uM pasHOCTpaHOr TPOyria 25. AKO Haj Hajmamb
CTPaHOM OBOT TPOyTJla KOHCTPYHULIeMO PaBHOCTPaHH TPOYrao, weros 06
je 3a 5 mawbu onm o0uma maTtor Tpoyriaa. Au ako paBHOCTPaHW TpOyr
KOHCTpyHiIemo Hagj Hajsehom cCTpaHom, meroB o6um je 3a 6 Behu -
o6uma JaTor TpoyrJja.

1° U3pasuTu cTpaHe NOCMATPaHOr pa3HOCTPAHOr Tpoyria y ¢yt
uuin obuma 2s.

2° Koje BpegHOCTH MOXe uMaTH OGUM 2S5 Ja TDPOYrao nocToOj
{lpo6a 8a 2s=14 u 25=8.)

16. Jate <y crTpane a, b u ¢ (a<b<c) Tpoyraa ABC. Han mwH
KOHCTPYUCATH C/MYHE NPABOYTaOHUKE TAaKO Fa NOBPLUIKMHA NPABOYraoHy
Hag Hajsehom cTpaHOm npemawyje 30up NOBpWIMHA QBa OCTala
TIOBplIMHY KBajpaTa jmaTe cTpaHe m. Hahu BHCuHe OBMX NpaBOYyraOHM
Jluckycuja npema BenNUYUHU LYXHU Im. .

17. dat je Tpoyrao ABC, ocuoBuue AB=c u oarosapajyhe Bucuie
Ha pacrojaty x on ocHoBuue, rjie je x jaTa Ay, NOBydYeHa je rapaJc
PQ woja crpauy AC cede y P, a crpady BC y Q, na cy Hajsan moByue
nyxu BP u AQ xoje ce ceky y Tauyku O.

1° Tokasatd na cy nospwuHe Tpoyriosa AOP u BOQ jemnaxe.

2° WispasuTu nospuwudy P Tpoyria ABO y ¢ynxkuuin on c, h u
fia OlpexuTH X TAKO [a MOoBpwuHA P uma BpeqHocT kP,, rue je k<
nosuTWsaH Opoj, aP, mospwuia Ttpoyraa ABC. V cneukjanHom ciayua

Kax je x =—§~, Hahu £ H l'lpOTyM.a‘mTld peayarar.

. a
18.. [1aT je pasziomax '3 (a>0, 6>0).
1° 3a konuko ce moseha niy cmamu HaTH pasnomak Kap, ce 6pojua
¥ UMEHHOLy I0Ja WCTH MOSUTHBHW Opoj m? JIuckycuja.

2° OppenuTv /m Tako Ja HOBH DasiOMaK MMa YHAmpem HaTy Bp(
Hoct x. [Ipy TOMe pasnuKOBaTU BPELHOCTH X KOje HOBU pPasJion
HOCTUXe 3a MO3UTUBHE M KOie MOCTHXe 8a HeraTWBHE BPELHOCTH /M.

3° [JokKa3aTH HejemHaKOCTH :

a a+m

7< b+m<1, y38 b>a>0, m>0;
a+m a

1<—b+'ﬁ<7, y3 a>b>0, m>0,



19. 1° Toxasatu HejenHéKOCT :
a b
—b—+7 =2, y8 a>0, 6>0.
2° Kopucrehu noxasany HejemHaKOoCT, MOoKa3aTu u Ipyry:
ab (a+b)+bc (b+c)+ac (a+c)>_ 6 abe, (a>0, 6>0, ¢>0).
20. JoxasaTi MneHTUYHOCTH : ‘
1° logsa-log, b=1.
(Tposeputu 3a a=8§, b=i.)
4
2° log. a=log, a-log. b.

21. 1° 3uajybu na je at+ bt=4742p2
: = ., THe ¢ ]
jeB, noxasatu na je Ie Cy a n b nosutushn Gpo

1
log (a+b)=?(log a+log b)—log %

R .
2° YV oniwutem Cyualy, xam haTa penauuja uma o6auk at + bt = ka2pe
’

Hahu ycios koju MOpa 3am0BoJbaBaTH peannu 6poj k, na 6u ce log (a+b).

J

22. MNoauTtnsuu GpojeBu x, y u z 3a10BO/baBajy jenHaunuy
log (¥+y+2z)=log x+log y+log z.
1° Ako cy x u y narty, Hahy z.

o
2° AKo ce 3Ha na €Y X ¥ y KOpeHu jenHauude x2—gy+ 6*=0, rge
Cy a u b nosutusuu Gpojesu, Haku z Yy dyuxuujy og o u b. Koju ycnos

0 H V
. 3* Ao Tpu 6p_01a, %, Y ¥ z, 3anoBosbaBajy naty jenHauuHy, oupa
Je Ipo48E0d Ma KOja OBa O5 OBUX Gpojesa Beku og 1, a 80up Ma Koja
nBa Behu on 2. [oxasaru.

o .
4° Kako ce Ha ocmosy JeIHe mo3HaTe TPUIOHOMETPHCKE HIeHTHY-
HOCTH O yrnOBWMa TPOyraa MOry uspasutu X, ymz?

23. Pewmtu jennaunny :
2 b~ 1 1

¥+a  bx bx—0¢ pr_a®
_ HOa nu I€ JefHauyuHa KOja ce XOGMja MHOXeRem o0ejy cTpana nmarte
JeLHaunHe 3aje IHNYKUM MMEHHOLEM eKBHBaNeHTHA NaToj ?
24. Peumtn jennaunny : '

1
x2+F=—1.

25, PewidTi W JUCKYTOBATH jeIHauMHY
Vex+yYx—1=ya,
r'Ie je ¢ no3uTuBaH napameTap.
26, 1° PewnTy jenHauuny
Va:— xt+ybi—xt=c,
roe ¢y a, b u ¢ nosutusuu Opojesu. Hahu ycnoee: a) ma KopeHu nal
jennauune Oyny peanny; b) ma mobGujena paunonanHa jenHauuua Oyl

eKBHBaJIeHTHA IATOj.
2° I'papuuxK DUCKYTOBATH ATy jelHAYHHY CTaBsbajyhu

$= VTR, pym o= B
M cmaTpajyhn @ v b kao cTanHe, a ¢ xao npomeHbus Opoj. [lpuTom t
rpapuuuma GyHkUMja y; U y, y3eTH y 0068Up CamoO OHe J[eJiOBe KO
our'-Bapa)y jaTum 3Hauuma npef, KBajgpaTHuM Kopenuma. [ucKycu
6asupaTu Ha nocmartpasky Tpoyraa uyuja cy npa TemeHna (0, 0) u (0, ¢
a Tpehe Teme 3ajeqHuMYKa Tayka rpaghuka yHkuuja y, U y,.
27. Ogpenurd napametap ¢ TakO jJa jemHayuHe a®4ax+1=0
224+ x+a=0 umajy Gap jeman 3ajeNHUUYKM KODEH.
28. 1° OppenwuTu a, b 1 ¢ Tako na 3aJ0BOJbABA]Y jelHAUYHHY
(a—c)*+(b—c)t=(a—1b)°
2° AKO je npuTOM b apuTMeTHYKa CpelnHa 3a @ U ¢, KOJIMKM -
OHDa @ ¥ c? ‘
29. Oppenurd X, y W z Tak0 Ja 3a10B0Jbagajy jegHAYUHY

XP—xz+2%=Yy*

u na y Oyle reoMeTpPHCKa CpPefuHa 3a X W Z.
30, OapeauTy @ u b Tako xa 3am0BOJbABAjY JedHAUYHHY

1+a2=!+a
14062 1+b°

31. 1° Hahu nBa kOmwyroBaHo-KOMMJIeKCHa 6poja On, KOjUX je jen
KBajapar Jpyrora.

2° Haku mBa 6poja oxm Kojux je. cBaku KBanpaT ppyror. Ha ocHo
TOra MOKasaTu Ja Cy KomaJeKCHM OGpojeBd Tpaxenu nom 1° xope
6uHOMHe jenHayune x*—1=0.

32. Axo uetupu Gpoja, «, B, Y ¥ 8, 8aJ0BOJBEBA]y penaluje

a+B+y+8=0, L+i+i+L=0,
a B vy &

OHIA Cy TO JhBa napa cynpoTHux Gpojepa. [Joxasaru.
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33. [Har je kpanpaT OABC cTpate OA=1, na je yoyena npoussosbha
Tauka M ctpane OA. Hopmana noaurHyTa y Ttaukd B na nyx M8 ceue
pollyxete crpane OA y P, a nponyxerwe crpate OC y Q. Heka je
OM=x, OP=y, 0Q=z. '

1° Hoxasatu penauujy: .
log (y+2z)=logy+logz.

2° Nspasutn y u z xao (hyHKumje ox x.

|

3% OxapennTu nonoxaj Tayke M Tako ma Gyne PQ=%.

34. [lat je upaBoyraouuk ABCD ca CTpanama AB=a,BC=b, (a=b).
Ha ierose cTpane, moueB on Temena A u C, npeiteta je ucra ayx
x (¥<Cb), Tako na je, unyhu y nupexTnom cmepy, AM=NC=CP=QA=x.

1° [lokasatu na je 4eTBopoyrao MNPQ napanenorpam.

2° WNspasutn merosy IOBpUIMHY y BABUCHOCTH OJ @, & v x, ma
OMPeRMTH NyX X TaKO HNa MOBpuwlkHa Gyfe jenHaka NTOBPUIYHKY KBamparta
yuja je f,njar.ouana jenHaKa apUTMETHYKO] CpeuHu CTpaHa [paBOyraoHHKa.

3° Hajsam ompeauTu nyx x Tako na versopoyrao MNPQ Gyne
pom6. Haku ycnoB koju mopajy sanososmasaTy CTpaHe NpaBOYraoHMKa Ha
64 TaxKo ynucauu pom6 IOCTOjao.

w

35. Ilonyxpyr npeynnka AB=2R npeceded je mpasom DE, koja je
flapanenta ca npeunukom (rauke D u £ cy Ha noayxpyry). Onpenurn
nosoxa] Tayke D Tako pma Gyne AD + DE=RY 2. CraButu AD=x.

36. [ar je npasoyrau Tpoyrao ABC unje cy katete CB=a u CA=b.
Ha katertu C.B yodyena je Tayka M; Herxa je CM=x (0<Cx<Ca). Oape-
IUTH [10/10Ka] Tayke M Tako ma myx AM 6yne reomeTpucka cpeguHa
3a xaTtetry CB u mwen orcevak MB. Juckycuja.

. 37. Hate cy nee meby coGom ynpasHe nony'oce Ox u Oy, Ha HHuX
1€ npeHeTa ucta narta Ayx OA=0OB=qa. Heka je, satum, M(x, ») jenua
OpOM3BOJbHA TauKa.
0 ;
1° Wspasutu y QyHrumju og a, x u Y nospiuuuny yetsopoyria MAOB.
o . . .
MAO 2° Hahu ycnos xoju MOpaly 8a10BOJbABATH X M ¥ aKO je TPOYrao
DpaBOyriu, ca npasum yriaom y Taukd M. VCnos o
reoMeTPpUCKH. ' poTya
. .
y 3 Onpenum fonoxa) rTayke M Tako Hga mospluuHa 4YeTBOPOYyrJa
AOB 6yne jenHaka 1010BUHYE [IOBpLIKHE KBaApaTa cTpaHe &, a 1a IPUTOM
AMAO 6yne npasoyrau, ca npasuMm yraom y rtayku M.

38. 1° lokasaTu HejexmakocT
@+ b*+c2 > be+ca+ab,

r mecy a, b W ¢ peannu Gpojesu. [loce6Ho nocmarpatu TPAHUYHH Ciyyaj
Kaj HacTynu jenHakoCT, ma y Tom cnyvajy ompenutd a, b u ¢

2° Kopucrehu HejennaxkocT mop 19, mOkasaTW ja Cy Kopedu |

‘HaylHe
1+1‘+1_0
xX—a x—b x—c¢

yBeK peanHu, ma KOje peanHe BpPeLHOCTd MManud napameTpu 4, b |
39. Ogpenutd peanaH napamerap ¢ Tako jga o6a KOpeHa jenHay
ax?—2(a+6)x+4a=0
OylLy HeraTsBHa.
40. [laTa je jemHaunHa
1 1 1
+ = )
x—a x—b x—c

roe cy @, b u ¢ nosutusHu, mehby co6om pasimuunTu GpojeBu (a>b).
1° JluckyToBaTH peajHOCT KOpeHa W PelliuTH HaTy jesHauuny.
2° Koju ycnos samoBoJsbaBajy a, b 4 ¢ ako cy 06a KOpeHa NOSUTHE
4]. [JucKyTOBaTH pealHOCT M 3HaKe KODeHa jelHayute
xt—4(a—1)x+2a=0
Kaf ce peanad napamerap a4 mema.
42. [IucKyTOoBaTM pealHOCT M 3HAKe KOPeHa jeqHaydHe
(a—2)x*—2ax+3(a—-3)=0
KajJ ce peanaH napameTap.a memba.
43. [Jara je jemHauuda _
loga
axz—x+—§—=0,

rie je a mo3utusax Opoj, a jorapuTamcka ocHosa 10. Onpenutu a T
oa jemHaysHa: a) uma peande Kopede; D) mBa MmOsMTHBHA KOt
C) jemHake KOpeHe. ¥ nocieilem Clyyajy pelinTH jelHAUHHY.

44. [laT je 306up KaTeTa a@+b=s5 M XuOOTEHysa ¢ IpaBoyl
Tpoyriaa.

1° dopmupaTy KBagpaTHY jedHayUWHY UWji CY KOpeHM KaTeTe.

2° MMocmatpajybu peanHoCT Kopesa Te jenHauyuHe, HOKasaTu [
861Mp KaTeTa NPaBOYyrJor TPOYrJa yBeK MailbM Of [ujaroHane KBai|
KOHCTPYMCAHOI Haj XWIOTEeHy30M, a HajBhlue jefHaK TOj OMjaroH

-3 Kopuctehu HejepnakocT nmop 2° O0OKasaTH W HejelHaKOCT

1< sina+cosa<{}) 2,
rae je 0 <a<% .
45. Oppenuti KoeuunjenaT ¢ TAKO Ja KOPeHU jeqHauune
ax®+bx+c=0

3a10BOJbABAjy peanujy ax, + bx,+c=0. [Ouckycuja.
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46. Hexa je M(q, B) Tauka y pasuu o O .
1° [lokasaty na jepHayuHa

1 + 1
X—a x—f

~1

¥ma peasHe KopeHe, ma rme ce y pasuu o O S nanasuna Tauka M. .

2° Hahu reomerpucko mecTo Tayaka M Tako ga KopeHu aare

]e,ELHa‘HdHe 3aII,OBOJbaBa]y penau.u]y
1 1

—+—=1L
XL X

47. [lata je jenHauuia x*—ax+a+2=0, roe je a peanan napameTap.
1° DopmupaTd mpyry KsaapaTHy jemHauuuy Mo ¥, unju Cy Kopeuu
1 1
y1=x1+72: J"2=x2+71‘

2° Hahv KOMMYHMK HUCKpMMWHAHATZ HOBe M cTape jelHauude H
noKasaTd A je OH yBeK MO3WTMBaH, oCum 3a a= —3. lllTa ce uz Tora
MOXe 3aKbYYUTHT .

3° OapennTu napaMeTap ¢ Tako j5a jenan KOpeH HOBe jefHauuue
Gyne Tpu myTa Behu on mpyror.

43. YV jennaunnama x?—ax+b6—4=0, p ——by+tz—z 0 oapenuTtn
peante napamerpe a u O TaKe Ha KOpeHu jenHe OX Ibkx Oyay peurnpoyHe
BPeIHOCTH hOpeHa apyre.

49. Jat je cuctem jemmaumna :

B4+y—x=0, x+ay—a=0,
TIe je @ peanad mapameTtap.
1° [l4CKyTOBaTU peantocT peuleiba.

2° Axo ¢y ¥, ¥, u X,, y, fABa napa peiwerma Koju Onrosapajy
UCTO] BpeLHOCTH napdmerpa @, OfpenuTH BPEIHOCT TOr NapameTpa TaKe
na 6yne (¥, —x,)*+(y;—y,)*=1 u pewnTn cucrem.

50. 1° [lucikyroBaTu 6poj napoBa peaiHuX pellierma CUCTeMa
X2+ y*—2ax=0, x*+4*-4=0
Kall Ce NO3uTHBaH napamerap 4 Mema.

2° VIcTy DMCKYCH]y HSBPIUATH M rpaguuki.

13
3% Pewintu cucTem 3a a=§.

51. Hare cy jemHauude:

¥E—pi+q=0, yZ—Vp+2Vq—y+VE= 0,
rae Cy p ¥ ¢ NO3UTUBHU GPOjeBH.

19 flocTaBuru YycnoBe 3a peanyOCT KOpeHa [NaTHX jenHavyrHa,
710Ka3aTH ma cy Tu ycaoBu meby cobow umedHTHYHM, Tj. KZa Cy KODE
jemue jerHauuHe peanHy KalL M KopeHd Jpyre, u OOpHYTO.

2% Hahv Besy «oja nocroju usmeby Kopena maTuX jelHauuHa.

3° Kopuctehu Ty Be3y 4 parve jegHauute, nahu no jenny BpemHC
V3+4in Vi.

52.+[laTta je jenHayuHa

x2—2(a+1)x+3a+2=0,

e je ¢ peanaH napamertap.
1° JuckyToBaTu pealHOCT peillewa.
2° Hahku Besy u3meby KOpeHa x, u X, Koja je He3aBUCHa o M3
MeTpa a.
3% Ha ocHosy Te sese ONPeNHTH KOpeHe pnare jelHauuHe TAKO
Byny jeanaxu.
4% O1penutd BPEIHOCT Hapamerpa & Tako na 30Mp KopeHa i
jemHauuHe Oyne jexuak 30upy mUXOBHX KyOGosa.
53. Mara je jeguauuna x*+ (8a—1)x+a=0, roe je a peas
napamerap.
1° Mspasutu jemad Kopen JpaTe jemdayuHe Kao (yHKuujy Lpyr
2° Haku pasmak y KOme ce Mopa HanasuTy jefaH Ol thHX Iu
apyry 640 NO3UTUBAH.
3° Hahku kopede suajyhu ma je jemadn 1O amconyTHO] BpemHOC
itecT nyta Beku op npyror.
54, data je jennaunsa x*-+(m—2) x—(m+3)=0, rpe je m peanau Gp
. 1° Oapegutu m Tako pna O6ygme x,2+x, =%k roe je & pmatu no
Tuead Gpoj.
2° ¥V xOjdw ce rpaHdlama MOXXe HalasuTH & ;a TpaxeHa BpeuHO
6poja m G6yne peanda?
3" Heka cy x,,%, u x', %,/ [ABa Mapa peulewa JNAaTe jelHauHHe
eKa je x P+ xt=x2+x,% [lokasaTn na je tapa x, %,+ X, Xy’ =8.
B3. Jarta je jennauuna
1
X—a x—2a
TOoe je g peanaH Napamerap.

1° Tlokasate &a Cy KOpeHM [Late jemHAYMHE peanHd Ma KOJM
Ousio peanno a.

2° Ogpenutu @ TaKko na Oyne
X
iy te =k,
Xp Xy

rae je k nmatu peanad 6poj. Koje Bp2nnocTH MoXe umatu kga O Ol
Bapajyhe BpemHoCTM mapamerpa « Gune peanue ?
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3" V Kojum rpamuuama mopa nexaT £ na ofe olarosapajyhe

BPEIHOCTH a4 Gyny DO3HTHBHe P .
56, [late cy cTpane Tpoyrna a, b u ¢ (@>b>c). Haku nyx x KOjy

6u TpeGa0 ONy3€TH Of CBake CTpaHe 1aror Tpoyrna ma 6u Tpoyrac

KOJH uvHEe TaKO CmarbeHe CTpate 6O NpaBoyrau. [Muckycuja.
57. Mar je pasHocTpanu Tpoyrao ABC. Ha theroBoj cTpaHu AB=a

youeHa je NpousBOobHA Tauyka M; u3 Te Tauke CnyuiTeHa je Hopmana MP

va crpaty BC, a nHopmana MQ Ha cTpany AC. Heka je AM=ux,

1° Wspasutu nyx PQ u noBpuIMHy Tpoyraa MPQ y ¢yHkuuju on
a U ox

.2° Oapeanty nonoxaj Tayke M Tako na Lyx PQ uma nyxuny kh,
rae je k nath mosuTuBHU Gpoj, a £ BUCHHA Tpoyria ABC. V kojum
rpaHuuama mOpa JieXaTd k ma samaTak Oyne moryh ? .

3° Oapenurtn mnosoxaj tauke M u Tako ma nOBpWHHa Tpoyraa MPQ
MMa BpENHOCT AP, rie je N JaTu NOBUTHBHA 6poj, a P nospwwuHa
Tpoyria ABC. ¥V Kojum rpaHuLamMa Mopa JexaTi \ Ia 3apatak 6yne moryh?

58. daru Kpyr no.nynpeyHHka r NOAWPYje HATy NpaBy Y HENOKPETHO]
Tadkd P. Ha TO] npaBoj ca pasuux cTpaHa Tauke P youeHe Cy Tauke
B v C. Heka je PB=x, PC=y (x>0, y>0).

1° Hahu Besy koja nmocrojn usmeby x M y ako Tamrente nohyqeﬂe
W3 Tavyaka B u C Ha JaTd Kpyr CTOje HOPMaJHO jeana Ha apyroj.

2° Oupenuty Tama X W y nox ycnoBom: a) ma je HUX0B 36up-
CTanaH x+y=a; b) ma BucHBAa k Tpoyraa BCA uma naty LyXuny /.
Huckycunja y o6a cayyaja.

59. [losHaTa je uBHua npasBoyraor napajlenenunena a, merosa nOBp-
wuHa P=6a? u ganpemuta /=2ia? rge je X maTu n0awTHBHM 6poj. Hahu
HerosHaTe uBule. [MCKycuja npema BpemHOCTH A. ModXe nu ce A Tako
usabpaTd 1a Te aBe WBUue Gymy meby coGom jennaxe?

60. ,ELaT'je npaBunaH TeTpaenap SABC uBuue a. Kpos BUCHHY SO
locTasbeHa je paBaH Koja ceue y M u N uBuue AB u AC. Heka je
AM=x, AN=y.

1° JlokasaTn na a, x u y 8aJ0BO/bABAJY penauujy:

a(x+y)=3xy.
2° Oppenuty x v y Tako ma 86up nospwuHa Tpoyraosa AMS, ANS

U AMN usHocu % TIOBplIKHE TeTpaenpa.

61. [lar je kBanmpaTHu TpuHOM ax*+2bx+c¢, roe cy a b u ¢
peanHu Opojesu.

1° Oapenuty m Tako ma noJAMHOM ax®+2bx+c+m(x2+1) 6yne
[IOTOYH KBaapar.

2°' [okasaTn na xBampaTHa jenHauuHa, W3 Koje ce y Tom cayuajy
onpebyjy BpeLHOCTHM 3a m, umMa yBeK peanHe KopeHe.

I

62. JlaT je TpuHom
_ _ bixt 4 (b2 + 2 —a?) x + %,
roe cy a, b u ¢ mepun Gpojesu cTpana jegHOr Tpoyria.
* 1° [lokasatW na je naTW TPMHOM INIGBMTUBAH 3a CBe [easiHe Bpel

HOCTU MpPOMEHIbUBE X,
2° Kojy penauwjy 8amoBOJbaBajy NO3UTUBHM OpojeBu a, b U ¢ axc

je maTW TPUHOM NOTNYH KBajpar?
63. ¥ Kojum ce rpaHMuUama Hanasy rapamerap ¢ ako TPHHOM
(a—2)x?*—2ax—(a+3)
3a CBe peajiHe BPefHOCTH NPOMEHJbMBE X HMa MCTH 3HAK?P

64. ¥V Kojum ce rpaHumama MOry MemaTHd pealHe NPOMEHJbUBE X M

aKo 3aJ0BOJbaBajy jelHauYuny
XP—4xy+3y?—2x-2y+1=07

65. [lat je pasHocTpaHu Tpoyrao ABC cTpane a. U3 Tauke M H:
cTtpaiu AB nosyyene cy nyxu MP 1 AC u MQ 1 BC Tako na Tauka f
nexd Ha crtpadu BC, a tauka Q Ha crpanu AC,

1° Wapasutu nyxu MP u MQ kao dyskuuje og AM=x U nokasari
na je MP+MQ=a.

2° Wspasutu pactojarbe PQ=c Kao PyHKUMjy OO x u HahHv meros)
Hajmaly moryhy BpenHOCT.

66. Hexa je M npoussojbHa Tauxa jate nyxu AB=a. Ham AM=:
KOHCTpyucaH je kBappaT AM(CD, na e Han ny>Xu BC oneT KOHCTpyHcCal
keagpaT BEFC. OapenuTd nonoxaj rauke M Tako ja DOBpLUMHA LIECTO
yraouuka ABEFCD Gype wWTO matba. ‘

67. ¥ Ttpoyrny ABC nosuate cy nBe cTpaHe BC=a, AC=b 1|
BUcuHa CD=#h.

1° Ha naroj Bucuuu Hahu Tauky M Tako ja 30up KBampaTa theHu:
pacTojama O, Temena Tpoyrna uma Hajmawy moryhy BpemuocT. (CTa
BUTU MD=x.)

2° AKO je paTH Tpoyrao paBHOCTpaH, W3pasuTH BeJHUYuHy pHoOuje
HOr mMuHUmMyYMa nomohy cTpaHe g Tpoyr.a.

68. Jlat je npasoyraouux ABCD unje cy crpane AB=a, BC=i
(e > b). [loueB onx Temeda A, upyhu N0 [pPaBOYraoHWKY Y JAUPEKTHO!
cmepy, npeHeTa je Ha CBe YeTUpH CTpaHe HCTa RYX:

AM=BN=CP=DQ=x (x<b).

1° Joxasatu ma je uyetBopoyrao MNPQ napanenorpam.

2" Viapa3uTi MOBPWIMHY TOra 4eTBOpOyria y ¢yHKUWjd OL @, b 1 x
na OHpeluTH X TAaKO Ia Ta MOBPUIMHA MMA eKCTpemMHy BPeLHOCT.

3° Hajsam, ompeautn x u Ttako na 6yne < AMQJ=< NMB. Kosuk:
je Taga moBpiunHa yerBopoyria MNPQ?
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69. [ar je paBHocTpatu Tpoyrao ABC cTpade ¢. 113 Tauke M cTpane
AB cnywreHna je Hopmana MN Ha Crpany BC, satum wHopmana NP Ha
ctpany CA u Hajaan Hopmana PQ Ha crpany AB. CTasutu MB=x.

19 VizpasuTn mOBPIUKHY YETBOPOYTia MNPQ nowohy a u x, 3atum
OnpemMTH nonoxaj Tauke M Tako jga Ta noBpulpHa Gynme wWTO je
moryhe Beha.

2” OopeauTy X 1 Tako 4a ce 4eTBopoyrao MNPQ ceene Ha Tpoyrao
noxnanamem rtayaka Q v M.

70. [Jata je nyx AB=a, na je mOYeB OO HheHUX Kpajesa npeHeTa
[IpOU3BOJbHA HYX x(x<€—) Tako Hna je AM=NB=x. Han nyxuma AM

¥ NP xoHcTpyucanu cy ksaupatn AMCD u NBEF. Hajsay je NOByYeHa
LyX AE xoja ctpawy MC npBor kBagpara ceye y P, a ctpaty NF npy-
ror y Q. MspasnuTu nospuiuny uersopoyrna MNQP Kao $hyHKunjy ox a
W X, na Haupratu rpaduk pob6ujeHe QGyHKUMje Kal ce x Metba. Koju neo
rpa(hka OLrOBapa OBAKO OCTABIBEHOM reomeTpuckom npodiemy.

71. lata je nyx BC u Tauka A Ha O] Tako ga je BA=4 cm,
AC=6cm. ¥V Taukama A, B u C nougursyTte Cy HOopmaise Ha myX BC, na
je kpo3 Tauky D Ha cpentoj Hopmamu (AD=4 Cm) MnOByyYeHa npasa
KOja Hopmane nomureyte 'y B u C ceye y Taukama M u NV. LoGunjeru
Tpanes BCNM portupa oko npase BC. Oppenutu nonoxaj npase MDN
TaKo nma 3anpemuHa poCujeHe sapyOibeHe Kyne Oyme LITO Mama.

. !
72. Koje cBe BPeXHOCTH MOXE WMmaTH PasioOMaK
X+ x+ 1%
xt—x 41
Kam x ysuma CBe moryhe peanHe BpPemHOCTH? -
73. Hahu najBehy u Hajmaiby BpesHOCT pasnomka
r+a
X241
Kall ce peanHa npomensbuBa x Metba. 3a KOje BPeLHOCTH HpOMeHJbUBE X
HaTv pasfiomax noCTuXe Te BpejHOCTH P!
74, [ata je jennaunna x?—ax+(a—3)*=0, rge je @ peanax napameTap.
1° McnuTaT peasHOCT Kopeda Xall C& @ Merba.
2° [locmaTpati Behu KOpeH nmaTe jemuaumHe Xy Kao OyHKUKjy on g,
na nabu mweroy najsehy moryhy Bpemnoct. Moxe nu ce Y HCTC Bpeme
tahn M Hajmama BPenHOCT mamer kopena? Hahu u oJrosapajyhe Bpej-
HOCTH napameTpa a.

75. Peanne penuunue x u y 8al0B0JbaBA)y jeqHAUYMHY
X2+ xy +y2=9.

OpnpenuTn HWUXOBE BPeNHOCTH Tako Ia uspad m=2x+y uMma Hajpehy
moryhy BpenaHoct; Hakv Ty BpemHOCT.

76. 306up npBuX 7 YNAHOBA jeNHOT pema maT je ofpacuem:
S:=9,5n—89,5n.

1° Hahw onuty 4nad Tora pena M MOKAsaTW na je apuTMETI
pen. Konuin ¢y mweroB npBu 4naH W pasnuka ?
2" MoxasaTy g2 y MOCMaTPaHOM pely HOCTOjH jenaH uYigaH KOj
nBa MvTa Behy on 30Hpa CBHX (PETXOAHUX 4YllaHOBA, Habu Taj unaH.
77. [laT je nus
m?—1 m*+1 mr+2

y A% ’ re st

m n m
rue je m natu npuponan 6poj.

1° Hahu n-Tu ynan @, w 36up S, NpBUX 77 UNaHOBA TOrAa HU3A.

2° Hanucatn uspase 8a a, W S, Kal je p=im, Na nokasatd I
Sn ueo 6poj memuB ca 25 yBexk kanm je m=1(0k+1, roe je £ ma1
npuponsd 6poi. _

78. Ha noayocu Ox o6enexeno je n+1 Tauaxa A, B8,C,..., M,
Tako na je OA=AB=BC=...=MN=NP=qa, rae je n gatu npupad
6poj, a a nata ayx. OcHm TOra youyeHa je Ha WCTOj MOJAYOCH H |
nasosHa Tauyka Q {OQ=1x).

1° dopmupaTH 36KpoOBe:

S=AP*+BP2+ ... + MP:+ NP2,
S =AQ*+BQ*+ - - - + MQ*+ NQ?,
na mbUXoBy pazauxky S—S' uspasuTy xao QyHKUM]y O @ U X

2° QppenuTy NOKOKAj Tauke Q Tako na pa3nuka S—S uma Hajl
MoryRy BpenHOCT.

79. 3 jenne Tauke mohe ompebexHum mNpaBUEM HEKO TeJo, Koj:
Kpehe jenwaxo yOpaaHo, Tako Jla y npsoj ceKyHau npehe ¢ ¢cm, ay cB
gamboj no h cm Buuwe. Ilozne p cexyHnu, noke U3 MCTe Tauke y UC
npasuy gpyro Teno koje ce kpehk: jennonuxo, 6p3yHOM ¢ cm/sec.

19 [Tono xOjum ycnoBOm ¥ Kal Apyro Teno CTWxe npeo? JJucky:

2° Ulrta Gusa nocne Tora? [laTu ueny CnuKy Kperatba.

3° Caeuujanayu cnyvaj: ¢=3, =2, ¢=20.

80. 1° Axo GpojeBu @, b 1 ¢ yuHe TeOMeTPUCKM HM3, OHM 3al
JbaBajy jemuaudHy (a+b+c¢) (a—b-+c)=a*+ 6%+ % [okasaTm.

2° Kopucrebu rarty jeoHauuHy, MOCYaBHTM KBaipaTuy jemgHa'
yuid Cy KOpeHH @ ¥ ¢, Kal ce 3Ha 30up S Opojera a, b w ¢ u:
IbHXOBWX KBajaparta .

3% JlokasaTu Ia 3amaTaKk uma peajiHa pelllekha camo ako je 3

SZ
BOJbeH YCJOB: 3 P 3s%

4° Hahu a; b v ¢, ako je s=1, m%2=21.
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81. CTpaHe TpoyrJja uuhde reomMeTPUCKH HUS.
1° JokasaTu Ja KOINUYHHK TOI HM3a 3aJ0BOJbaBa HejeHAKOCT

1 1 e
- (V5-D<g<=(V5+1)

2° OmpemuT¥ KOJMUHMK ¢ TakoO Ia nocmaTrpanu Ttpoyrao Gyne
OpaBOYTIH. )

82. Ako cy marta Tpu peanna Opoja, @, b u ¢, oapenutn 6poj X TaKko
na Gpojesn a+ X, b+x 4 ¢+XxX uYMHE TeOMETPHCKH HHUB. Huckycuja. npn-
meHa: a=3, b=95, ¢=8.

83. [lpu coywramy y nybuHy 3emsbe (pyIZHMYKA OKHA) aTMOC(EpCKH
npuTHcak ce 3a cgakux 8 m noseha 3a 0,1°/, npeTxonHor.

1° Komukn je mputucak y oOkHy py6okom 2400 m, pauyHajyhu of
MODCKOT HHBOA, aKO je npuTucak Ha emy 160 mm/Hg.

2° Ha kojoj 6u nyOuHuM npuTHCAaK M3HOCMO 3 artmocgepe ?

(log 1,001 =0,00043408). '

84. 3anpemnha uwnuHIpa WIMpKA 3a paspebuBar.e BasmyXa W3HOCH

5 3anpemuHe peluNHjeHTa. :

1° Konuku je Basmywihy NPUTUCAK y PeUMOHjeHTY INOCae jennor
nokpera Kauna (y o6a npaBua), akO je NOYETHH NPHTHCAK GHO P,?
Konuko npouedata npBOGHTHOr NpPUTHCKA M3HOCH CMakeHe P

2° Hahu Basayldu NPUTHCAK Y PeUUOH]eHTY MOCe [OKpeTa KJuia.

3° Komuko nyrta je noTpe6HO MOKpEeHYTH KM fa Ou ce NpUTHCAK

y peuunujenty cnyctuo ucnop 12 mm/Hg, axo je NpBOCUTHU TIPUTHCAK
6uo 760 mm/Hg ?

85. 36up GeckOHauHOr reOMéTpHCKor pena je S=—;—, a 30up pena

HUjd Cy 4YNAHOBM KBALpaTy 4iaHoBa NpPBOT pena je S’=%. Hoxasatu na

je n [pyru pel reomeTpucKu; Hahu HpPBe YNAHOBE H KOAMUHUKE 063 pena.
86. [lar je GeckonayaH reOMETPUCKM pen,

(e+1)+(3—-2a)+ - - -,

rae je @ peanad 6poj.

1° Koje BpemHOCTH MOXe MMaTH & 1a 6d pen OuO KouBepresdTaH?

2° Haku 30up peaa y TOM cuhyyaly.

3° OnpepuTv @ Tako ma 306up . uMa Hajmawy moryhy BpegHOCT.

87. Axo ceé usmeby cBaka [Ba uiaHa jenHOT onajzjyher GeckoHau-
HOT' TeOMETPUCKOT pena ca MO3WTHBHUM 4JaHOBMMA YMETHE MO jedaH HOB
4IaH, TaKO Aa CBM 3ajefiHO OMET YuHe reOMeTPUCKU pell, OHla 36up pexa
nocraje k nyTta sehu, rume je & mATM [O3MTUBHH 6poj. Hahu koanyHuke
06a pela W NOKasaTd Ja 3afaTak MMa pelliea CamO aKo je O<k<2.

[lpumennT Ha cayuaj: k=1%.

88. Hexa je ABC, A,B,C,, A4,8,C,, ... HW3 TPOYrioBa OX KOJNX
CBaKu ynucad y NpeTXOZHOM TaKO za MYy TemeHa JeXke Ha cpeluHan
CTpaHa NPeTXOIHOT.

1° Hahu rpannuy KOjoj Texn 36up NoBpulMHa OBUX TPOYIJIOBa, K
BUXOB Opoj HeOorpaHuyeHo pacTe, aKO je 003HAaTa MNOBpLUMHA P TP
yrna ABC,

2° Kag n Geckpajuo pacre, oHga ce AA,B,C, coau nHa jent
Tauky. Hahu nonoxaj Te Tauke.

89. [lar je kpyr HoaynpeyHHKa £ W 12 HEroBUX IpedHUKa KO,
rpage meby cobom jemnake yraose. Ma npeceyne Tauke A kpyra ca je
HAM OJ NOpeyHuKa cnyuiTeda je Hopwana AB Ha cnepehu npeunux (uayi
y IOMpeKTHOM CMepy), 3aTum U3 NORHOX]a B Te HOopmafe chyuiTeHa
ornet Hopmaaa BC Ha HapenHu NpevyHHK WTH.

1° Haku rpanuuy Kojoj Texu AyXuHa usnomimene Jutnje ABC ..
ako ce Opoj nopmana Geckpajuo ysehasa.

2° Haku rpanuuy 36upa noBpilluna TPOYri0Ba KOje BaxBaTajy momy
NpeuHuly ¥ cnyulTeHe HOpmaJe.

90, JaTa je npaBa KpyXHa Kyna MOJynpeyHHKa OCHOBE R W BUCHH
h. ¥ w0j je ynucaHa nonTa, a napalenHo Ca OCHOBOM Kylle MOByueHA |
TaHreHTHa paBad JonTe. Y orcedeny Kyny, uameby TaHreHTHE paBHU U BpX:
ynucasa je oneT JONTa, 3aTUM HA by NOBYY€HZ TaHreHTHA paBaH WTI

1° MMokasat na je OMHOC CIMYHOCTH IYKHUHCKMX €JeMeHaTa Nps
OTCeyeHe Kyne npema RaToj, MM Apyre OTCeYyeHe mpema npeoj, uad Tpeh
npema Jgpyroj urn. ’

s—R
k= ,
s+ R
rae je s anoTema nare Kyae.
2° Hahu nonynpeuHuke YAOWCAHKHX JOUTH Fy, Iy, P, - .. M HOJYOpE

YHUKE 0, Py, Pgy »-.

3° Hahu rpanuue xojuma Texun 36up noBpwMHA ¥ 30Mp BanpemHH
yNuCaHux JIONTH Kajh iUX0B OpOj HeOrpakUYeHO pacTe.

HBUXOBUX NOAMPHMX KPYroBa ca IaToMm Kyliom.

4° Hahu rpanuuy xojoj Texu 8Gup obuma u 36up NOBPWIMHA KOJAMUD
HUX KPyrOBa ynucaHwX JONTH. '

91. [lat je npaBOoyrnd Tpoyrao ca kareTama @ M b, na je y mem)
ynucaH KBafpaT uyuje HBe CTpade JeXe Ha KaTerama. Y npeocTana HBé
npasoyria TpOyria ynuCaHH Cy HAa HCTH HauMH ONET KBajpaTu, a 3aTuM
W Y 0peocTana YeTupy TPOyria MTL.
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1° JloxasaTu 5la 8a CTpaHy NPBOr YI#CaHOr KBajpaTa Bpenu obpasan
ab
X, = .
a+b

2° Kopuctehn Taj obpasau, uspasutu y (yHKUKjH Om @ u b cTpare
x, W x) crepeka mBa M CTpaHe X;, X, X, M X,/ HapeoHa 4YeTHpu
KBanpaTa.

3% AKo ca p, 03HaYMMO NOBPLIMHY NpPBOr KBampara, ca p, 36up
nospwkha cneneha nBa, ca p, 30Mp MOBPLUWHA HAapeldHa 4YeTupu UTI., OHJA
je py+Py+ps+... reomerpucku pen. [lokasaTu TO M Haku KONMYHUK penda.

4° [loxasaty na je Tako GOpMUpaHH GecKOHAYHH reOMeTpUCKN pef,
KOHBeprexwTad u Hahu meros 36mp,

92. JemaH apuTMeTHYKM M jeQaH reOMEeTPUCKM HUB uMajy jembake
npBe W jennake Tpehe 4JjaHOBe.

1 Hahu o06a Husa ako je OpYru unaH apuTMETHYKOr Hu3a a, a
Ipyru 4iraH reomMeTpUckKor g.

2" Koje ycnmoBe mopajy samonobaBaTi a u £ Ia Ou BajemHuyxu

NpBK 1 Tpehu 4.1aHOBY Guau peanHu W HO3UTuBHU? TW yCIOBM mpercTas-
Jbajy jeany nosHaTy Teopemy. Koja je To Teopema?

93. [ata cy Tpu ysacTOnHa uiaHa reomeTpuckor Husa: 1, ¢ u g%
roe je ¢g>0.

19 Onpenutn 6poj x Tako ma KBazpatu GpojeBa 1—x, g—x u ¢°—x
duHe apuTmetudky Hus. [lokasatu ma je 6poj x NO3UTHBAH Ma KOJMKHM
610 naTd nOo3uTHBHU Gpoj g.

2° WspasuTu pasauky HOBOF HMSa Kao ¢yuxunjy mavor 6Gpoja ¢
W NOCTaBUTH yCnoB 3a ¢, Na NOOujeHH apUTMeTHUKM Hu3 Gyne pactyhu.

Y xojum rpanuuama taga Jgexu x? Cneuujanan cayuaj: q=~l— .
' 2

94. AkO cy « u B [NaTu 'NO3WTUBHY 6pojeBn, onpemuTH X, y u z
Tako na:

X, 9,z YHHE TeOMETPHUCKH HHB,
X, y+a, 2 YHHEe apUTMeTUYKH HuB.
¥, Y+, z+3 UMHE ONeT FeOMETPUCKH HU3.

Hahv npso koanynuk npeor reomeTpuckor Husa. [Juckycuja.

95. Ilpsu, Tpehu u cemmu unan jenHOr apuTMeTHYKOr Hu3a uune
reOMeTPHCKH HUB..

1 Habu xonuunux reomerpuckor uusa.

o .
2° Koje mecto y apuTmeTnykom HU3Y 3ay3uma 4eTBPTH YJaH reo-
METPUCKOr™ HM3a P

0
3° Hahu npBu ujgan u Pas/MKy apuTMETHYKOr HH3a aKO je 36up
1EroBux npsux 15 ynanosa S, =3.

IVIAHUMETPHJA

96. [lsa Kpyra HCTOr IHoJynpedHHka ceky ce Yy Taykama A #
Kpos 1auky A4 nosydesa je ma KOja npaBa KOja jeZaH Kpyr ceye y Ta4ky
a apyrn y D. [JokaszaTtu:

a) pa je npyra npeceuda Tayka B Kpyrosa nopajeisako ynaib
on Tayaka C u D;

b) ma ce nyx CD Bupy U3 Tadke B 001 CTaJHUM YIiOM, He3aBHUCI
on npasua npase CD.

97, [at je npasoyrau Tpoyrao ABC ca npaBym YIrioMm y TemeHY
Hap karetama CA u CB, coomba, KOHCTpyucaud cy Ksappatu COD
n CBFK.

1° [Nosyhku nujarosane EC v CF OBMX KBajgpaTa, [a JOKa3aTu
Tayke £, C u F nexe Ha jefHoj npaBoj nnHWjM. :

2° Coojuru Tauke D u K, na noKasaTi Ja OpOgyXeHa Xufo
HysuHa Bucuna CC, nponasu kpo3 cpenuny M nyxu DK.

3° U8 Temena E u F kBapaTa cnycTutu Hopmane EE, u FF,
nponyXeka XunoTenyse AB, na JOKasaTH Ia Cy OyXuHe OBUX HOpM
jemHake XulOTeHy3MHMM OTceuumma: EE,=AC,, FF,=CB.

98. V kpajwum Tauxkama Lyxu AB=2a NOLHrHYTE Cy Y UCTOM CM
Hopmane Ax u By. Kpauu npasor yria, ydje ce Teme Hanaau y cpenuH
Lyxn AB, cexy noayupaBy Ax y A, a nonynpasy By y B'. [loByu
je u nyx A'B'.

1° Joxasatu na je < OA'B'=<J AA'O.

2° Noxkasatu na je A’B =AA +BAB'.

3" M3 Tauke O cnyctuTu nopmany OP Ha A'B’, nahu eHy LyX
M yTBpAMTH KakBe je npupone <J APB. Ha ocwoBy Tora Hahu rea
TPUCKO MecTO Tauke P kaz ce npas yrao B'OA’ okpehe 0Ko cBOr 1em¢
ocTajyhu y MCTO] paBHH.

89. Oxo pasnocTpanor Tpoyria ABC onucan je kpyr. JlokasaTu
cBaka Tauka M ayka BC uma 0COGUHY gHa je: AM=BM+CM.

100. 1° BucuHe CBAKOT TpOyrzia Cy cCumeTpajie yrjioBa Tpoyria t
Cy TemeHa NOJHOX]ja BHCHHA npBor Tpoyriaa. [lokasaTu.

2° KoHCTpyurcaT TpOoyrao ako Cy Jparta nOAHOX]a HherOBUX BUCK

3° ¥ JJexapToBOM NpaBOyrjiomM KOOPIMHATHOM CHMCTemy HahM KO
JHHaTe TeMeHa TPOYrJa ako Cy NOo3HaTe KOOpIMHATe NOLHOX]a ibero
BucuHa A, (0,6), B, (2,3), C,(6,3).

10l. 1° Yrao usmeby mnonynpeuHnka ONMCAHOT Kpyra OKO TpOYI
NIORYYEHOr M3 jefHOr .TemeHa TpPOyrJia W CTpane KOja nonasw M3 UC
TeMeHa, KOMIJIEeMEHTAH je yrny Tpoyria KOju Jexu Hachnpam Te CTpi
aKo je To owrap yrao. [lokasatu. Kako raacu 0paBuiO ako Hach
CTpaHe JeXxu Tynm yrao?r
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2° Har je kpyr npeunuxa AB u HWeroB OPOM3BOJbHM IMOMYIPEYHHK
OM. Hexa cy P u Q ueHTpn OHMCAHWX KPYrosa OKO. Tpoyriosa AOM
n BOM, a S nexa je npecewna Tauka npasux AP u BQ. Cnyxehu ce
Teopemom nmatom mon 1°, mokasaTu: a) ma Tayka S JieXd Ha §aTOM Kpyry;
b) na je SM|| AB; c) na Tauke O, Q, M, S u P jexe Ha MCTOM Kpyry.
Hahu uenrap K Tora kpyra. .

102. Oxo Tpoyrana ABC (CA<CB) onucan je kpyr. CumeTpane
YHYTpaltber U crnopalltber yria y TemeHy C cexy crTpany AB W mweHO
nponyxerwe y D u D,. Tanredra nosyyeHa Ha ONHCaHH KPYyr y TemeHy C
ceye npoayxetbe ctpaHe AB y P. .

1° Wspasutn yraose CPA u PCA mnomohy yrnosa Tpoyraa ABC.

2° [oxasaru nma cumeTpana yraa CPA CTOju HOpPMaNHO Ha CuMe-
Tpanu yrna ACRB.

3° [okasatu na je P cpexnna nyxu D,D.

103. ar je A ABC. Heka cy A, u B, NOXHOXja BUCHHA CNYLUTEHMX
U3 Temena A u B Ha cTpate BCu AC, a A, u B, npeceun mpomyxerma
OBHX BuCHHA Ca OnuCaHum xpyrom oko Tpoyrna ABC, uuju je uentap y 0,.

1° [Jokasarn na je: I CByA,=<J ABC,  CA,B,=<JCAB.

2° Hokazatu na je oyx A4,B, HopmanHa Ha noaynpeytnky OC. '

3° Noxasatn Ha je myx A;B, napanenHa ca TaHreHTOM IIOBYYEHOM
Ha onucaHu Kpyr y Temeny C.

104. ¥V tpoyraiy ABC je: <L CAB—<J ABC=90°,

1° [okasatu ma je BucuHa CD Ttpoyrna ABC cnywiTena us TemeHa
C Ha AB TaHreHTa OMHCAHOTr Kpyra OKO TOr Tpoyria.

2° [lokasaTu Ha cy &yXuHe CuMeTpaja YHYTPaWIber U CHoJballiber
yrna y temeny C jemHake.

3° Ilocmatpajyhu Tpoyrinose DAC u DBC, noxkasatu pa cTpane
Tpoyria ABC sanoBoJbaBajy penauujy

a%— b2
=
Va?+ b2
rae je BC=a, CA=b, AB=c.
4° JlokasaTu na je moryhe, ma KakBe Guie maTe nyxu aun b (a>b),
OllpenuTH LyX ¢ Tako na Tpoyrao ABC moctoju.
5° Axo je =5 cm, b=2 cm, KOHCTpyUCAaTH OyX c.
105. [at je AABC wuuje cy crpaue a, b u c. Tloues op cBakor
TemeHa, Ha nponyXemwe obejy CTpaHa &oOje Ce y Hemy cacTajy, npedeTa

je LyX jemHaka CTpaHu Tpoyria cynporHoj Tome TemeHy. LLlecT moGuje-
HHX Tayaka TemeHa Cy WIECTOYraOHUKa.

1° Jlokasatu Ha cy mno nse CynpoTHe cTpaHe pnolujeHOr UIeCTO-
yraoHuKa napanesHe. '

'2° Hoxasatu na je uentap ymucasor Kpyra y Qmarom TpOyriay
NON]eNHAKO yna/beH OJi CBUX TemeHa LUECTOYraoHuKa.

’

3° [lonynpeyHukK ONUCAHOr Kpyra OKO 1lIeCTQYraOHMKa MBp:E
y dydxuuju nonyobuma s ¥ NONyNpEeYHUKA I yMUCaHOr Kpyray i
TPOyrily, na saTum y (PyHKLM]H cTpaHa a, b u c.

106. V Temenuma A u B pasHocTpaHor Tpoyria ABC nouurHy!
Ha AB nBe HOpmane: Ax u By, o6e y uCTOM CMepy M Yy UCTOj nonyf
y Kojoj je u A ABC. Kpos Teme C noByyeHa je NpOM3BOJbHA IpaBa, a .
npeceyHe Tayke ca Ax U By Heka cy M u N, Hajsan je KOHCTpyEk
cumeTpana nyxu MN, a S Hexa je meH npecek ca AB. ’

1° Jokazatu mz2 je A MSN paBHOCTpad.

2° Tospuiudy Tpoyrna MSN u3pasuTu y (QyHKUUM OX & W
p=-<xACS (0L <L 90%).

3° OppepuTd nonoxaj npase MN Tako Da MNOBpLIMHA TpC

4
MSN Gyne: a) S Po; b) 4P, rie je P, nospumHa gator Tpo

107. [1at je xocoyrnu Tpoyrao ABC. Ha Hajsehoj crpann, A
usabpana je Tauka D Tako 1a je g BCD=Z BAC (=),

1° Jokasatu ma je Tama: a) ctpaHa BC=a cpelta reomery
[ponopuMoHana 8a CTpaHy AB =c u theH OGIMXHH OTCeyax Bl

'b) myx CD=k yerBpTa mnpomnopuuonana 3a crpaie AB, BC u A

2° Kako rsace oBa mpaBuia M KOja Ce jOmI HOBa Jonajy al
J ACB=90°?

108. ¥V tpoyrny ABC yrao y Temeny A nBa nyTa je Behu ox
y TemeHy B.

1° [TokazaTu pa HeroBe CTpaHe 3amMOBObaBajy penauujy

- a*=b(b+o),
rae je BC=a, CA=b, AB=c.

2° Ako ce u3 Temena C coyctu Bucuna CC,, ma ce CTpan
npoayxu mnpexo Temena A 3a pyxuHy AD=AC,, 10oByye npasa
¥ npoayxu no npeceka O ca crtpaHom BC, onga je OB=0C=
JlokasaTH.

109. Kpoa Teme D napanenorpama ABCE noyuena je npouss:
npasa koja nujaroHany AC ceve y S, crpay AB y P, a cTpam
y Q. Moxasatu: a) ma je DS*=SP.SQ; b) ma npousson AP.C(
CTaJHy BPeNHOCT, UCTY 3a cBe MoOryhe ceyuue NOOByYeHe KpO3 Teh

110. Bucuna Hexkor npaBoyrior Tpame3a je cpeliba IeOMeT]
NponopLHoHana fapa’ejHuX CTpaHa. _

1° lokasaTu: a) ma Cy IMjaroHane Tora Tpanesa HopMalHe '
Ha Opyroj; b) Aa je 30up KBaZpaTa HEroBUX OapalelHUX CTpaHa je
36upy KBaipaTa HemapajenHux CTpaHa.

2° AKo ce y mocmarpaHd Tpanmes MOXe YOMCATH Kpyr MHoOJyi
HWKA 7, UBDABUTH CTpaHe Tpanesa y (yHKuuju om r.
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111, 1° Y Hekom npaBNyriom Tpanesy IOMjaroHaia je HOpMajHa Ha
Kpaky. [loxkasaTtu: a) 4a |e Ta aujaronana Cp Itba TeOMcTPUCKA NPOMOpUM-
OHa.la MapalleNHyX CTpaHa; b) na je ksagpaT jemHe Oapalenie CTpaHe
jenHak 30upy KBagpaTa TpW OCTaljle CTpaHe Tpanesa.

2° MspasuTH noBplWH4Y OBOr Tpalesa Kao (PyHKUMjy MapasieiHux
cTpana a ¥ c.

112. V opasoyrasom Ttpoyray ABC youena je npousBOJsbHa Tauka M
Ha XH-1OTeHy»u AB; U3 we cy cnywTeHe Hopmane MP u MQ Ha kaTeTe
CB u C4. [loxkazaTu na Taja Bpeme penauuje:

”P—“z N A2
a) £2+g2=
MB® MA
by MA.MB=PB-PC+QA. QC.
Kako Ou ce oBa npyra penauuja moria NpoOTYMauuTH reOMeTPHCKH P

113. Ak0 ce Ha aujarOHany HEeKOr NPaBOYraOHMKa CNyCTe HOpMale
H3 Kp jibMX Tauyaxa Jpyre AujaroHane, OHAa je OTCevak Npse nujaroHale
uameby mOLHOXja HOpPMana jegHaK marbOj CTpaHu npaBOyraouuka.

19 Wspasutn CTpane nocmaTpaHor OpaBOyraoHuKa y dynkuuju on

Iujarodane.

2° Hahu yrnose koje OujaroHaia saxsaTa ca CTpaHama MU KOHCTpY-
MCAaTH NPaBOYravHUK.

0 : . .

3° Hahku nospwuny Tena! koje mnoctaje oGpratbem OCMaTpaHor
MpaBOyraohuka OKO JpjaroHane axko je mosnata LyXuHa Oujarosase.

114, 1° Axo ce y npaBoyriom Tpanesy (napanente CTpaHe a ¥ ¢,
¢<a@; XpaK b, BHcuHa k) MOXe YmMCAaTH KpYr, OHAA Cy Bal0BOJbEHE
pesauuje:
’ _at+ ¢t 2ac

a+c ’ a+c’

[lokasaTu.
2° Jlokazatu jga y TOM cay4ajy KpaK 4 BWCHMHA 3al0B0OJbaBAjy
HejeAHaKOCTH ;
‘ c<b<a, c<h<a.

3° Kowuctpyucaru nyku b u h ako cy mare LyXu: a=7 cm,
c=9 cm.

115. Cumerpane yrnosa APC u BPC koje uuhu memujana CPy
Tpoyray ABC ca cTpanow AB cexy cTpave AC u BCy Taukama D u E.
Hoxasatu na je nyx DE napanenna ca ctpanom AB.

116. Kpoa cpenuny. M ctpane AB Tpoyraa ABC nosyuena je napa-
Jena ca cumerpanom yrna ACB. Ta napanena ceye cTpahy BC y D, a
ctpady ACy E. [lokasatu naje BD=AE.

117. Jat je AABC uuju yrnosu «, 8 4 y 3aJl0BOJbaBajy peiauujy
a—p3=2y.

1° JlokasaTu na je yrao o TYIL
2° Ha npnmvxemy cTpaHe AB, npeko TemeHa A, Hahu Tauky
tako na je EC=AC, na noxasatu na je apsea CA cumeTpana yria £(
3° Hahu npojeumnjv p cTpane CA Ha cTpaHy AB, na noKasaTH
crpate nocmarpator Tpryria BC=a, CA=b n AB=c 3ap0BO/baBi
peaauunjy: ¢*=afla — b).
4 KoHCTpyucaTd RYX ¢ Kal Cy pnate AYXH @ U b.
118. lat je npasoyrau Tpoyrao ABC ca npaBum YriGM Yy TemeHy
(a v b cy xareTe, ¢ xunoTenysa). CnywTena je xunoTenyswna Buchua C
na cy y tpoyrnose CBH u CAH ynucann Kpyrosd ca LUEHTpuma Y
u O,. Heka cy wuxoBu NoOJAYMNpeyHHUHd p M py.
1° [oxasaTd pa 8a [MOJNY(peYHHK Kpyra YNUCaHOr y HaTom I
BOYFIOM TpOyray Bpeidu obpasau
' at+b—c
r=——.
2

2° Momohy osor obpacua (unm cauynoctw A HO,0 ~ A CAB) noi
3aTu obpacue

3° PacTojare OO, ynopemutu ca NOJYIIpeYHEKOM r.

4° JlokasaTa oO6pasal
r+ptp,=h
rae je h=CH.

119. ¥ matu KBagpar cTpaHe a ynucaTH PaBHOCTpaHW Tpoyrao: a)
jelHUMM TeMeHOM Y jeqHOM Temeny KBanpara; b) ca jelHUM TEMEHOM
cpenu:y jeflHe KBampaTose CTpane. ¥ o6a cayyaja HahM CTpaHy b TpC
r1a ¥ nojoOXaj berosBux Temeda (PauyHOM W KOHCTPYKUujOMm).

120, Jatu cy mepuu GpojeBu crpana Tpoyraa: a=m*—3m—4, b=_
c=m?+ %, rIe je m DaTu NO3UTHBHH OPOj.

I1° [ToxasaTu ma TpOyrao nocCToOju ako je m>4.

2° Haku noBplwuHy pmaTor TpPOyria Kao M NOJynpeyHuKe ynucat
W OnMcaHor Kpyra.

121. ¥ natom Tpoyriny ABC cnywTeHe CYy BHCHHe, a2 OKO Ibf
onucad je xpyr. [lomHoxja BucuHa Heka cy A,, B; u C,, a uenTap ot
cador kpyra O.

19 JTokasatu na je OA L B,C,.

2° Ha ocHoBY TOra u3pasuTu nospwuHy Tpoyraa ABC y oyl
uuju om ob6uma Tpoyraa A,B,C; u nonynpeyHdka onucaHor kpyra R.

3° Wapauyuarn o6um Tpoyrna A B,C, y QyHKuMju cTpaHa a,
u ¢ Tpoyria ABC.
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122. [IBa Kpyra MCTOr NOJympedyHuka @ CeKy ce M mpoJase jefaH
Zpyrom Kpoa ueHTap. Heka cy mbuXOBH LEHTPH AuB, a npeceuy Pu Q.
W3 Tauke Q nosyuena cy xea npednuka: QAC u QBD, na je us ucre
Tauke nonynpeudukom QC=QD=2Za onucaH ayK CD. . ' ‘

1° Noxasatn na Tauke C, P u D Jexe Ha WCTO] NpaBo] JIMHU]H.

20 Haku noepuuny orpanuyeny ayuuma CP, PD w CD.

123. [Tar je paBHOCTpaHu Tpoyrao ABC cTpane a. Y memy ce, ca
MCTUM UEHTPOM M CTpaHama KoOje Cy TnapanentHe CTpaHama JaTor Tpoyria,
Hanasu APyrd paBHOCTpanu Tpoyrao A,B,C;, am Tako ma je pacrojame
O CBAKOr HEroBOr TemeHa N0 HajOJuXKer TemeHa HaTOr TPOyria jegHaKo
CTpaH4 HOBOr TpOyria.

19 PauyHom Hahu cTpany x HOBOr Tpoyria.

2° Ako je Temeny A paTor Tpoyraa Haj6nuxe Teme A, HoBoOr,
Haku yrnose A,AB w B,AB w Ha OCHOBYy Tora KOHCTpykunjom Hahu
TeMeHa HOBOr TpOyria.

3° Axo ce y Tpoyrny A;B,C, Ha uCTH HayuH ynuwe Tpekhu,

A A,8,C,, na y OBOM OneT Ha MCTH HAYUH A AyB,C; uth., Hahu rpanuny

KOjOj Texu 36Up HOBpIUIKHA CBUX TPOYI/IOBa, payyHajyhd u matu.

124. Y rtpoyray je nosnata jemna CTpaHa (c), onrosapajyha BHCHHa
(k) M MONYIPEYHUK YIMCAHOT Kpyra (r).

_1° lMokaszaTu na ce nomoky maTux momaraka moxe KOHCTpydcaTh
LYyX jennaka oGumy (2s) mator Tpoyraa.

2° Ha ocuoBy Tora xouctpyucaru yrao jenHak yray (y) koju nexu
fipeMa naTO0) CTpaHM, na Hajsal KOHCTpyucaTH M A ABC.

3° Pauynckum nytem Hahu tg %

125. 1° [Tokasatu caenmeke KOHCTpYKUHMje :

a) Kan je nosHata pasmnka d u reomerpucka cpenuHa g nsejy
HENO3HATUX KYyXM X M Yy, OHZA ce ca UeHTpOM y cpenunun O gyxu
AB=d v nonynpednuxom OA onuule Kpyr, na ce Ha TaHreHTy Yy Tauku A
iperece nyx AC=g. Tana npasa CO, KOja ceye Kpyr y Taukama P u Q
(CP<CQ), onpebyje Tpaxene DyXu, U TO: x=CQ, y=CP.

b)' AKO je nosHar 36up g IBejy HeMO3HATHX MIyXKu X u ¥, a 8Ha
Ce Ia ]Je IUXOB NPOUBBON jemHaK NpousBOLYy nBejy maTux mHyxua b u ¢,
OHla Ce HA UCTY NpaBy NpeHecy jemHa 3a apyrom nyxu MH=b, HN=c,

a
lla ce KOHCTpyHwe Kpyr nonynpeyHuka PE ¥ Kome je MN tetusa. Tana

Mpednuk AB Koju nposasu kpos Tauky /1 onpebyje Tpaxene BY)XXH, U TO:
AH=1x, HB-y. ‘ ’

<) Kau_je N03HaT4 pasavKka d nBejy HemosHaTHX LYXH X u y,
4 3HA Ce Ia je HUXOB NPOU3BOL jemnaxk mpoussony ABEjy naTux Lyxu
b uc, onga ce Ha UCTy NpaBy, y UCTOM CMepY M 1OYeB O UCTe Tayke H,

npenecy nyxu HM=0b u HN=c, na ce KOHCTpyullle KpYr NOJYMpedHn
i, y kome je MN Tetusa. Tana npeutuk AB, yuje npoiyxete npona

kpos H, ompebyje Tpaxene nmyxu, u 10: HB=x, HA=y (HB>HA).
20 Y csa Tpu ciysaja Hahu ycioBe KOje MOpajy 3an0BODbaBa
JgaTe IyXW Oa KOHCTpykuuja Gyne moryha.
3° |sBpikTH KOHCTpyKUMWje: a) x—y=0, xy=4%;
xy=24; ¢) x—y=06, xp=2.3.

126. KpyxHa aunuja nonynpeusuka R, ca uenwtpom y O, nojeie
je Ha meceT jenHakux genosa. Hexa ¢y A, B, C v D uernpu ysacron
IeOHe Tauyke. -.

1° [Joxasatu na je: a) AD—-AB=R; b) AD.AB=R* ([locmatpa
tTpoyrnose 4EO u ADQ, roe je £ npecex npasux AD u 0B.)

2° Ha ocHOBY penauuja nog 19 ImaTh reOMeTpUCKY KOHCTDYKUY
nyxu AD v AB u uspasutu Te nyXu y Qynxuujn on R.

3° W3 npeTXOnHOr W3BeCTU BeJMuWHHE M KOHCTPyKuHje CTpa.
NIpaBUIHOT IeCeTOyrja M MHpaBulHe JeCeTOKpaKe 3Be3de, YIHCaHHX
Kpyry IaTor [oJjynpeyHuKa. '

127. 1° [laTta je jemnauymna 22—dz—a*=0, rge je ¢>0, a>0. U3
OpaTH jeoMHULY Oy)KMHe, 11a KOHCTpPyMCcaTH LYX¥ X 4 y Tako 1a je z,=
Z,=—y, roe Cy z, U 2z, Kopeuu jaTe jemHauynHe, '

2° KoHcTpyucaTH LYX JeZHaKy XUIOOTEHY3H MpPaBOYIJIOT TPOYr)
yuja je jenHa kaTera @¢=4 cm, a 1bOj HeCcyceflaH XMNOTEHYSHH OTCey:
g=2 cm, 3aT¥m KOHCTPYHMCATH M NpaBOYIJIM TPOYrao, _

128, 1° Jat je npaBoyrau Tpoyrao. KoHCTpyucaT# Kpyr KOju LOK
pyje XurnoreHysy, npojasd KpO3 Teme [paBOr Yrja, a UEHTAp My je H
jenHOj KateTu.

2° Hahm noJaynpeynuk oOBOI' Kpyra ako Cy pnaTe kareTe a W
NpaBoyrJor Tpoyrna. Ha KONMKO ce HayuHA [UIAHMMETPUCKH M TPUIOHC
METPHUCKH mOXxe Hahu OBaj monynpedauk ?

129. 1° [are cy npe Tauke A u B u npaBa kpos Tayky B. Ha npasc
onpenut Tauke C W D, Ha jenHaKoM pacTojamy on B, Tako na je < CAl
jeIHaK naTom yray.

2° PewMTH MCTH 3ajJaTaKk aHATMTHUYKOM METONOM aKo cy nart
Tauke: A (2,1), B (0,0), mara npaBa opauHaTHa 0Ca, a naTu yrao CAD = 45"

130. 1° Jarte cy nBe napanenHe mnpase, Tauka A Ha jeXHO] O U
u Tauka B Bau wux. [lopyku xpos Tauky B npaBy Koja ceue y Tauku A
npaBy Koja mponasu kpos A, a y Tauku N Jpyry napaieiHy Opasy Tak
na je: AM=AN.

2° PelvTy Bajarak u aHAIMTAYKOM METOIOM aKo Cy gare Tauki
A0, b), B(a, 0), a nare npaBe x=0 u x=c¢. JucKycuja.

b) x+y=
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131, 1° KoucTpyucaTu Tpoyrao Kal je Jata jegHa CTpaHa, Hanerau
yrao W N0JaynpeyHuK YH.aHOT Kpyra y TpOyriy. L
2¢ Pewnt Tpoyrao ako je a=8, =607, r=2VT3'
132, 1° KoHcTpyucaTH NpaBoyriM TpOyrao 4Yuja je kateta a=4cm, a
pasivka XurnoTeHyse W Ipyre KaTeTe c—b=2 cm.
2° Cuyxehu <ce wu3BeleHOM KOHCTPYKLMjOM, IOKasaTu oOGpasall
c—b
g &b
2 a
rIe je a yrao KOju Jlexxu Hacmnpam pave KaTere a. Hahu yrao o ca
nocebHWm NMOLaudMa IaTHUM 33 KOHCTPYyKUM]y.

133. 1* KoncTpyucaTd Tpoyrao Kal je HaTa pasnuka 1Bejy CTpaHa,
pasnuKa mhUmMa CyipOTHMX yraosa W Tpeha crTpada (b—c, B—vy, a).
2° Ha ocHoBy M3BeaeHe KOHCTPyKuuje DOKazaTu oGpasal

n By

<
!
o

|

[0
Cos —
2

PewuTn Tpoyrao ako je: b—c=2, B—-y=60° a=2}2.

134. 1° Habku yrnose koje cumeTpana yHyTpawmer yriaa y Tpoyray
3axBaTa Cca CynNpoTHOM CTpaHOM.

2° KoHcTpyucaTH TpOyrao Kal ce 3Ha CTpaHa, HyXHHA CHMeTpale
b0} HaJernor yrna v pasiuka npyra pBa yraa (¢, [, B—vy).

135. Konctpyuzatu Tpoyrao ABC xanm je nata crpana AC=b, yrao
BAC=o 1 opnoc nmpyrux pABejy crtpaHa BC:AB=m:n, rie cYy mun

nate nyxu. [MCKycHja npema BeauuuHu ommoca - .
n

136. KonctpyucaTu TeTuBHu ueTBOpOyrao ABCD kan je nmaro:
AB+BC, AD, BD n < BAD.

137. [{Ba Kpyra MCTOr {OnympeyHMka CeKy ce TaKO Ia TaHTeHTe y
CBAKO] NpeceyHoj Taykd CTOje HOPMANHO jeaHa Ha Apyroj.

1° KoncTpyucaTu Taksa iBa kpyra HaTor nonynpeyHuka r.

2° Haku mur0By 8ajeqHUuKy MOBpLIKHY.

3° Kodctpyncath M Tpehu Kkpyr uctor monynpeunuxa r, Koju ce
Ca CBakMM OJ mNpsa HOBa Ceye, TAKO MNa TaHTeHTe Y CBaKOj MPeCeYHO]
TayKy CTOje HOPMAJHO jelHa Ha Ipyroj. _

4° H3spauyuatu 3ajefdMyxy [OBPWIHHY CBa Tpu Kpyra. (Bumeru
3apaTtak 123.)

138. 1° Hahu reomeTpucko MeCTO CpeluHa jegHakuX TeTWBa na-
TOF Kpyra.

2° 13 paTe Tayke BaH HATOr Kpyra noByku ceuuuy Ha KOjoj Kpyr
uceua TeTHBY jgaTe NYXXuHe.

5° [lo yrieny Ha KOHCTPVKUM]y Yy BamaTky 123, 1°, KoHCTpyuc:
LyXHu jennake orceuuuma PA u PB TpaxeHne ceunue aKo je IaTa LyXi
TeTuBe AB=s, nonyupeundK Kpyra R, a pacTojatbe paTe Tauke P
uenTpa kpyra OP=c.

4° 3aparak non 2° peWIUTH W aHANUTHYKOM METOIOM, y3umaj)
KOOpIaMHATHM NoyeTaK 83 naTy Taury, OaTu Kpyr HekKa je

(x=3)F+y*=1,
a jaTa JYy>KHHa TeTuBe §= 1.

139, Mosyhu npaBy Ha KOjoj ABa JaTd Kpyra umceuajy TeTupe Ial
Ly XKuea.

140. i° Hahu reomeTpUCKO MeCTO KpajibWX TayakKa TaHreHara M
DYyXKHHe, NOBYYeHWX Ha JlaTH KPYTr.

2° [loByku Ha naTu Kpyr TaHreHTY Ha KOjOj DaTa npaBa OTC(
OTCeyak narte nyxue. [IUCKycCH]a.

1.1, 1° H.hu reomeTpdcKO MecTO Tavara M3 KOjUX Ce HaTu K|
BUIM DOIN IaTHM YFriOMm.

2° OnpenuT Tauyky M8 KOje ce JQBa jpaTa Kpyra Buje 0oj Aal
yrJioBHMa.

3¢ T'eomeTpucko mecTo nojn 17 Hahu M aHANHTUUKOM METOLOM &
je matu kpyr x*+yp%=r=% a matu yrao ¢ (igp==~k).

142, 1° Hahu reomerpucko mMeCTO cpenuHa TeTiiBa JATOr Kpjyra K
posase KpO3 HaTy Tauyky Ha KPYXKHO] VRV

2° Kpos paTy Tauky Ha 0avoj KPyXHoj nvHuju nosyhku TeT
Tako 1a TeTuBa 6yje NOJ€JbEeHA HA 1Ba jeIHAKa Jena IPYrom HaTom Te
Bom. [Juckycuja.

3% TeomeTpucko mecTO non 1° Hahv M aHATUTHYKOM METOLOM
je jemHayuHa IATOr Kpyra

X2 y?=2rx,
a jaTa Tauyka KOOPJWHATHU NOYeTak.

143. 1° ¥V tpoyray ABC nate cy crpaHa AB=c u menujana 44, =
OpnpenuTy reoMeTpucko MecTO Temeda C: a) ako je NMOJOXKaj CTpaHe
HenpomeHJbuB; b) ako je mononxaj menujaHe AA, HellpOMeHJbUB.

2’ 3amaTak pelwdTH ¥ aHaJAMTHYKOM MEeTOLOM Y8 MOBOJbAH UB(
[0J0Xaja KOOPAUHATHOT CHCTEMA.

144, 1° Jate cy Tayke P u Q ¥ cranda npaBa D y HCTOj paB
a xoja mnponasi kpos P. Temena A u B Tpoyrna ABC nexe Ha npa
D Tako nma je P Ha cpenvuu usmeby A u B. Ocum Tora, Q je Ha cpenl
ctpade AC. Hohu reomerpucko mecto Temena C kan ce Tauke A )
kpehy no npasoj D.

2° 3apaTaK pewMTH ¥ aHaJUTHYKOM MeTONOM aKO ce mpaBa
y3me 3a ocy Oy, P 3a KOOpIMHAaTHM mnodYerak, a Q umMa KOODIUH

Q(3, 2).
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CTEPEOMETPHJA

145. [Ise npaBe y NOpPOCTOPY MumOusaze ce HOJ ﬁpaBnM YoM,
BbUX0Ba 3ajenHudxa Hopmana je BC=2a, roe je ¢ para nyx. Ha jemnoj
O WX youyeHa je NpousBOJbHA Tayka A, a Ha Jpyroj npousBoJbHa
Tauyka D; Heka je BA=x, CD=y.

19 Oapenutn Besy uameby npomeHbuBUX X ¥ ¥ Tako jma Oyme

T AD=x+y.

2° [lokasaTy pma je y TOM cilyvajy 3anpemwHa nupamune ABCD
KOHCTaHTHa.

3° Hame, ys ycaos nart noa 1° oapenutd x u y TaKo Ja HaruGHM
yrao pasiu ACD npema paBuu BCD 6yne jenHak HaruGHOM yriy paBHH

DAB npema pasau CAB. 3a Tako wusabpaHo x u », Hahu [OBPLWMHY
nupamnge ABCD.

146. Mata je xoca npusma ABCDA,B,C,D, KBampaThe - OCHOBe
crpade AB=a ynja 604na usula AA,=2a 3axBaTa ca CBaKOM Of OCHOB-
HuX uBuua AB u AD uctu yrao oj 60°

1° Hahu BucuHy naTe npusme W nokasatu 1a Cy 60uHe uBHle
Haruyre npema OCHOBU NOI Yriiom o=45°,

2° VecauTatu 06JMK ¥ BelMUMHY HOPMANHOT npeceka omoTavya jare
Hpu3me.

3" Hahu nospumny u sanpemvdy pmaTe npusme.

147. OcuoBa npase TpocTp.ne npuame je pasHOKpaiku Tpoyrao ABC
(AB=a, AC=BC=b)., Kpos uBuuy AB nocTasbeHa je paBaH Koja ca
OCHOBOM 3axBaTa ;naTW ouiTap yrao ¢. Heka je P npecek Te paBHu ca
504HOM MBUUOM Kkoja nonasu uz C.

1° Onpenntn yrao ¢ tako na A ABP Gyne npasoyriu. [lom Kojum
ycioBoM je- TakaB mpecek moryh ?

' 2"' Onpenutn yrao ¢ Tako ma A ABP 6yne pasHocTpaHl. [lox
KOJUM je yCnOBOM TakaB fpecex moryh ?

3° OppemuTu ogHOC - TaKo ma 06a npecexa MOCTOje, a Ia yrao

usmeby wrx O6yme 30°.

»

148. [laTa je TpocTpana mpusama umju je HOpmanHu npeceK paBHO-
CTpatu Tpoyrao ABC ctpate a. Ha Gounum wuBMuama Koje monase ua B
1 C youeHe Cy JiBe npousBosbHe Tauke P u Q; Hera je BP=x, CQ=y.

1° Koja penaumja nocroju usmeby x u y ako je A APQ nipaBoyrau
Ca npaBum yraom y P?

2° Akxo je y Tom cayuajy BP=x pata pyx, Haku reOMeTpUCKOM
KOHCTPYKUM]OM LY X .

3° Oppenuty ¥ u y Tako ma A APQ Oyne paBHOKPAKO-IIPaBOYIJIM.
4% YV Tom canyuajy nahn yrao usmeby pasHu APQ u CBPQ.
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149. ¥V xpajwum taukama A u B XxunoTeHy3e paBHOKpPaKO-IpaBOyrIor
Tpoyria ABC nonurhyrve cy Hopmane AP u BQ Ha pasau Tpoyraa ABC.
Heka je AP=x, BQ=y.

Oppenntr nyxu x U y Tako ga A CPQ 6yne mpaBOYIMM ca OpaBUM
yrnom y Q, a jga nputom 3sanpemuHa Tena CAPQB uBHOCU LIECTHHY
3anpemune Kouke, upuue AB=2a.

150. Jar je ksagpar ABCD ctpane a. Y Temenuma A v C HOLUTHYTe

Cy HOpMmaJle Ha paBaH KBajpaTa c¢a MCTe cTpaHe Te paBHH: AP=AC u
3

CQ=EAC; AC je mmjaroHanla JaTor KBaLpara.

1° Hahu pacrojame PQ.

2° Noxasatu na je A QPB popaBoyrid ca OpaBUM yriom y P.

3° [lokazatu na je PQ nopmanno Ha paBuu DBP.

4° Hahu sampemuny teTpaegpa DBPQ.

151. [laTt je mpaBOyrid Tpujemap ca TemeHOM S M Ha HeroBdm
uBMuava Tauke 4, B v C Tako na je SA=a, SB=0, SC=c.

1° Joxasatu na je nomHoxje O BucuHe SO TeTpaegpa SABC
npecek BUCMHa Tpoyriaa ABC.

2° WNapasutu noBpwusy Tpoyrna ABC kao (yHkuujy uBuua @, b 4 c.

152. Hexa cy OA=08=0C=a Tpu uBulLe JLaTe KOlUKe, KOje nosnase
13 uctor TemeHa O, a OD pujarosana KoukKe NMOBy4YeHa M3 MCTOr' TeMeHa.

1° Jokasatu: a) ma pujaronana OD nponasu Kpos npecexk 7 memu-
jana tpoyraa ABC; b) ma je OD L(ABC); c) na je OT=%OD.

2° Hahu 3anpemuuy TeTpaenpa DABC y dyHxkuuju upuue ¢ nomohy
nospuuHe Tpoyria ASC A nyxu D T.

3" [Iposeputu pesyartar, ynopebyjyhu Terpaenpe OABC u DABC
Kao u TeTpaemap OASC ca HaTOM KOUKOM.

153. [ar je Tpujemap SABC uuju cy uBHYHM yraosu mno 60°;

" ASB=< BSC=< CSA=60° a Ha merose WBWlLEe mpeHeTe Cy OYXKH

SA=a, SB=b, SC=c.
1° Hahu y ¢yuxuujs om a pacTojame Tauke A on pasHu BSC,

Yy ¢yukumjn on b pactojatbe Tauke B on pasuu CSA u y QyHKuuju on

¢ pacrtojatbe Tauke C onm paBHH ASB.

2° Kojy penauujy mopajy sanoBosbaBaTu @, b u ¢ na A ABC Oyne
npaBOyIyd Ca NpaBum yriaom y A°T

3° Mory au ce @, b u ¢ ougpenuTu Tako Hga A ABC Synme paBHO-
Kkpak: AB=AC, a na npAtom Oyne b # c?

154, Jara je nupamuna SABCD uuja je ocnHoBa kBampaT ABCL
crpate a. UBnua SD=h Hopmanida je Ha pasuu OcHOBe. Kpos Tauky €
Ha uBHUM SD noByueHa je paBaH MnapajeilHa ca OCHOBOM, KoOja ceue
nupamuiy no xsagpatry MNPQ. Uz Tauaka M, N u P cnywTeHe C)
nopuane MM,, NN, v PP, Ha paBaH OCHOBE.
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1° Axo je SQ=1x, u3pasuTH NOBpUIMHY yOUCaHe npusme y QyHK-
umje on a, b v x

2° OmpenuTu X Tako Ja MNOBPLIMHA WM3A eKCTPemMHY BpemLHOCT.
uckycuia.

155. [lara je mnpaBuAHA YeTBOJOCTpaHa paBHOMBHUHA TIHpamMH1a
SABCD wusdue a. [loueB op BpXxa npedera jo Ha nsuue SA u SB ucra
nyx SA1=SB;=x, a Ha usuue SC u SO ayx SC,=SD,=7y.

1° ToxasaTu na je uetBopoyrao A,B,C,D; paBHOKpaku Tpanes.

2° WspasuTu CTpaHe M NOBpUIMHY TOra Tpanesa Kao QyHikuuje ox
X H oy

3° Kojy penauvjy 3amoBomaBajy x u y axko je pasaH AB,C.D,
Hopmanua Ha pasan SCD? Habn y Tom cayuajy MOBpWHHY W 3anpemuny
nupamune SA,B,C,D,.

-156. [at je pasnocTpauu Tpoyrao ABC ctpane a. Heka je Tauka O
LIeHTap ONMHCAHOT KPyra OkO wera, a [) Tauka Kpyra AyjameTpanHO cynpoTHa
Tauku A. Y Tayxu D nonurayrTa je Hopmajsa Ha paBaH TpoOyrJja, fla je Ha
Yy npeHeta nyx DS=a.

1° Joxaszatu na je SB_| BA u SC | CA.

2° Hahu nospwwuny nupamune SABC.

157. Ocnosa ABC tpocTpaHe mupamuine SABC je npasoyriaun Tpoy-
rao ca npasum yraom y C. Bpx S Hanasu ce Ha HOpMaju DOAMIHYTOj Ha
pasan ocxope y TemeHy A. Jato je AC=b, CB=a, AS=x.

1° Joxasath gpa je BC | CS u BC | (ACS). ([latu reomeTpucKH
M anre6apcku DOKas.)

2° OapendTd BUCMHY X Tako jpga yrao Haruba pasuu 8SC npema
ocHOBM Oyne jemnak yray wusmehy paBuu CAS u BAS. ¥ Tom cnyyajy
Haku NOBpWHKHY M 3anpemuHy nupamuile S4BC.

158. [1Ba pasHoxpaxka Tpoyrna ACD u BCD He nexe Yy MCTOj paBHH
a umajy 3ajegHuuky cTpany CD=2x u jennake ocrtane crpaHe AC=AD=
=BC=BD=a.

1° Ako je M cpenusa nyxu AB, a N cpenvna ayxu CD, noka-
3at¥ ma je MN | ABw MN | CD.

2° Axo paaH Tpoyrna ACD ocTtaje HenokpeTtHa, a ABCD ce
okpehe oko npase C[), Hak4 reOMeTPUCKO MecTO Tauke M.

3° Ako je pasad Tpoyria BCD HoOpmanna Ha paBHu Tpoyraa ACD,
uspasuth Ioyxu AB u MN y Pyskuujy om x W @, na OApeduTH X Tako
la nujenap usuue AB Oypme npas. '

159. [aT je pasHocTpauu Tpoyrao ABC cTpaHe a. Han weroBum cTpa-

Hama, Kad XHnoTeHy2ama, KOHCTPYUCAHW CY paBiOKPaKO-NpPaBOyriW TpPOy-
rm BMC, CNA, APB Tako pa Cy p4aBHM OBMX TPOYrjoBa HOpMajiHE Ha
paBHW JATOr TPOyria,

1° WspasuTu nospwivHy M 3anpemuHy noavjeapa ABCMNP y dyuxk-
UMj¥ CTpaHe a 1naTOr Tpoyraa.

20 [lpeceku mnocmaTpaHu nonujenap jeZHOM DaBHH napanennomﬂx
pastyu Tpoyrna ABC, a Ha pacTojaty X Of Te paBHU. [TocmaTtpatu 00N
10GKjeHOr npeceka, na berosy NOBPUIMHY M3PASUTH Y (yHKLUjM O @ U

160, 1° [loxasaTu Ia je anoTema npase KPyXHe Kyne reomeTpuc
cpemyHa 3a BUCHHY KyIle ¥ MpeYHHK OmHCaHe JOnTe. JJatu anre6apc
¥ reOMeTPHCKH [0Kas.

2° Y nonTu je ynucana npaBa KpyXHa Kyna ca [aThm yriom

V. .
uzmehy M3BOJHMLA Y OCHOM INpeCeKy. Oxroc 7‘ 3aipeMyHa Kyne

nO0Te W3pasuTd y QyHKUMjd yria ¢. ,

1 . “
3" Hahku yrao ¢ u GQuHOC ~p, aKo BUCHHA Kyne N3HOCH 5 noJ

npeyHKa onucane JofnrTe.

i61. V soartd gaTor noaynpedsuxa R ynucada je npasa Kpy»
Kyfa; LeHTap nONTe Hanasu Ce y YHyTpaulhbocTd Kyme ¢ ynajbeH |e
d op xyuure ocHope. Hahn moepuuuny Kyie.

162. V pmaToj mpasoj KpyKHOj xynu (rONyrHpevHnK ocHoBe R, a
Tema §) ynucaHa je JonTa.

1° Kspa3uTd [0AY(NPEUHUK JIONTE U [OIYNpeuRmK IONKPHOT KP
nonte # kyne y QyHxuujn oL R u S.

2° [lpecehu xynmy u 00Ty jefHOM DaBHU Koja calupxu pouu

KpyT nonTe " Kyne, na onpenauTH onHocC ? TAaKO Ja BucuHa OTCeH

KanOTe M3HOCH UETBPTHHY DpEYHWKA jonTe. Y KOM OLHOCY Je TOM pa
nojemena BuCHHA Kyme?

3% Moxe aud Ce OLHOC ~5 MOHECHTH TaKo a [OMEeHYTOM pa

Koja Cajpiu LOJMPHM Kpyr, 3arpemuHa Kyie Gyle MpenONOBbEHA

163. [laTe cy nBe JOnNTe uujd Cy NOJNyOpeunuun r I R. r<
a pacTojatbe HhWXOBUX LEHTapa a(a>R+r). Oxo naTux JONTH onui
je mpasa Kpy)XHa Kyna Tako I3 ibena ocnoBa ponupyje Behy sonT
na ce oGe nofnTe Hanase y KyOH. Hahu nospiuuHy Kyne.

164. ¥ npasoj KkpyXHOj 3apyOibeHOj Kynu ynucaua je u OKC
onucana gonrta. OIHOC HBUXOBUX MONYUPEUHHUKA J€ /6 - Hahn oghoc
aynpeyHuKa Kyme.

165. Oko JonTe HATOr MOJYNpeYHuKa a ONUCATH MpaBy KDy
3apyO/beHy Kynmy Tako [.a paBaH NOAMPHOT Kpyra Kylle W JOmTe .
BUCHHY y ORHOCY 1:2. V KOM OLHOCY je ucTom paBHM MOje/beHa 33
MHHa Kyfe, @ y KOM MOBpLIMHA HHEHOr omoraua?
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166. ¥ npaBoj KpyXHOj Kynd ynucaHa je KOHKAa Taxo Ia je OJHOC
IheHe uBMUE W [OJYNpeyHuKa OCHOBe Kyne

%=m@_mﬁ.

Hahy OgHOC 3anpeMuHa KOLKe M Kyne.

167. 1° UBBomHMUe mNpaBe KPyXHE Kylle HarHyrte cy Ipema OCHOBH

N0 BaTuM YrJIOM «, a y Kyau je ynucaHa nonta. Koju neo xynune
sanpemuHe 3aysuma Jonta?

2° OpgpenuTid Haru6HU yrao o TaKO Ja OZHOC %mnpemﬁﬂa Jomnre
¥ Kyne muma Ha]sehy moryhy BpeJHOCT W HahU Ty BpeXHOCT.

3° o wctor peayartata pohu pewasajyhu Bamatax: OpnpennTn
OIHOC [OJyNnpeyHnka OCHOBE M anoTeme MNpaBe KPyXHe Kyne TaKo la
3anpemnHa JonTe ynucawe y Kyau 6yme V,=kV, raoe je IV sanpemuna
Kyrne, a £ MO3WTUBHA NapameTap. [JuCKycuja npema BpenHOCTH napameTpa k.

168. Tpoyrao ABC, uuje cy cTpaHe a=8, b=>5, c=1, poTHpa OKO
cumeTpadie cnojballmber yraa y Temeny C. Hahu sanpemuny no6ujedor Tena.

169. [IaT je A ABC 4uje cy crpane BC=aq, CA=0b, AB=c. Heka cy

P,, P,, P; nospiiiHe Teira KOja NOCTajy Kag naTy Tpoyrao pOTHpa OKO
BC, CA w AB.

1° Onpenutu 6pojeBe ki, k, ¥ ky Tako ma je
P,=2rnk P, P,=2uk,P, Py=2nk,P,
rae je P nospliMHa JaTor Tpoyria.
2° Nokasatu ma k,, k, v k; 3an0BOMmaBaAj)y jegHAYNHY
1 1 - 1
+ =
T+ky 14k 144

1,

3° IlokasaTu pma ce k,, k, u k, nomoky yraosa «, B ¥ y pmator
Tpoyria uspaxanajy y oOnHKYy: '

cos E=Y cos Y —¢ cos £ =
e =g k=
sin — sin —
2

sin =

5

170. JJaTe cy napanesnHe CTpaHe paBHOKpaKor Ttpamesa a=25, ¢=1,
a 3Ha ce na OMjaroHase Tora Tparnesa CTOje HOpManHO Ha HemapajeiHnm
cTpadama. Haku nospuiuny WM 8anpemuHy Teda KOje nocCTaje KajJ Taj Tpa-
ne3 poTupa OKO jellHe HelapajejHe CTpaHe.

171. [aTt je npasoyran Tpoyrao OAB c¢BOjum KaTeTama OA'=4 ¢
OB=3 cm. W3 npoussoibHe Tauke M Ha XWIIOTeHY3H cpymTeHa je Bt
mana Ha xaTeTy OA, na je mORHOX]e N Te Hopmaje Crnojero ca Temed
B. Craputu: ON=x.

1° J{yxuHe CTpaHa M NMOBpLIMHY TpOyria NMB wuspasutu y QY
uMin oxm x.

2° OnpendTu X Tako jga MOBpWIXHA Telad koje mocrtaje kan ANV
potipa oko npase OB Gyne P=14nP,, rHe je P, nospuimHa TPOY!
NMB. : .

172. Y nmatom monykpyry npeunuxka AB=2e nosydeHa je TeTuBa
tauke A 1o npousBobHe Tauke M. [loaykpyr ca TeTHBOM pOTHpa (
npeuyHuka AB.

1° Vigpasutn y GyHKuwju nosynpeutuka a # yrna BAM =
a} noOBpLIMHY Koja [I0CTaje pOTauUujomM TeTUBE AM; b) nospuupy K
mocraje poTaunjom syka MB. ,

20 Hahku ONHMOC TMX HBejy MOBPLWIMHA, Ma ONpPENuTH Yyrao X TaKo
oHe Oyly jemuake.

173. Jdat je AABC (BC=a, CA=b, AB=c) y xome je pasl
yrioBa y TemeHuma A v B jegHaka nopasom yriy. Oko partor TpoOY
onucat je Kpyr, na kpo3 Teme C MOBYyUYeH NpeuuK CC,.

1° [loxasatu pa je cTpaHa AB napanensa ca NIpeYHUKOM
u ma ce AABC nanasu neo ca jense crpane TOra npeyHmnKa.

20 Haku noBpliMdy M sampemuny TeJa Koje -mocTaje Kam It
TPOyrao poTspa OXO NpeyHuKa CC,.

3° [lpumena: a =40, b=30.

174. V kpyry Amator noaynpedHnka R mnoByueHa Cy ABa noaymn
nnka: OA u OB xoju meby coGom 8axsarajy maTi yrao 20. Y Tauk
A u B KOHCTpyncane CY TasreHTe Ha Kpyr; HeKa je buXxos upecet
Cinuka poTHpa ©OKO DpevHuKa PP, xoju ce Haias4 Ban yria A
Hexa je 3
) JCOP=x <a<x<z>.

1° Wapasutd y (GyHKumjn on R, « u Xx: a) sanpemuHy vV
nocTaje poTaunjom HeTBOPOYyrAa OACB; b) sanpemuny V; Koja noc
poTaLMjoM KPYXHOr ncedka AOB.

20 [TokasaTW 1A j& ONHOC OBUX BalpemuHa He3aBUCAH OR yriaa

3° OppeluTd yrao « Taxko na Oyne.

Vi_2

v 5°
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TPUTOHOMETPH A
175. 1° 3Hajyku ma je
a b
Cos X = , cos yp=—o, cos 2=

b+c c+a a+b’
rae cy ¢, b 4 ¢ mate nyXu, noKasaTu jAa je .

tg2i+tg-2%+tg2i=l.

2

2° Koju ycnos mopajy 3am0BObaBaTu Hate ayxu a, b v ¢ ma
YrJIOBA X, y u z GyLy peajnHu?

176. Jokasarn ma ua jemHaunue

sin ¥ +sin y =2sin (x + y)

y¥8 ycCloB
L xX+y # 2kn
cirenyje jepHayuHa
X oy 1
tg—tg—=—,
£2%273

1 o6pHYyTO.

177. Y jepxom Tpoyray je pasnuka aBa yrna jegHaka TpOCTPYKOM
Tpehem yray:

«—f=3y.
1° Tloxa3aTu ma je:
aoy=Z
>
2° Ako je :
y 1
t T
s 2 3

Hahky sino ¥ sin B,
178. 1° Noxaszatu ga u3 jegHaxocru
(I+acosx)(l—acosy)=1-—a?
rie je @ peasaH mapamerap, cleiyje jeaHaKoCT
(1-a) tg2%=(1 +a)tg? %,
1 o6pHyTO.

2° Y xojum rpaHduUa:a MOpa JexaTu peantu 6poj a¢ pa 6u yraosu
X 1y Ounu peannu.

179, Ha oCHOBY MIeHTHYHOCTY

sin 20 =2 sin « cos «,
NOKAa3aTH jelHAKOCT
4cos 36°sin 18°=1,

fa nomohy e M jeIHaKOCT:
2(cos 36°—sin 18%) = 1.
Hajsam Habu BpegnoctTu cos 36° U sin 18°,
180. 1° Pewmty cucTem jegHauuHa
Xcosa—ysina=g, xsind-+ycosa=Aph,
roe je o gaTu yrao: O<a<2m, a ¢ u b marTu peanuu GpojeBu

2° Hahu BpegHoCT wuspaza x%-+ y%, rle CYy x M J pellex
JaTOr CHCTema.

3° KakBo sHauetbe Yy aHaJUTHUKO] T'eOMETpHiM HMa JATH CHCTE!

18t. Axo je :
. tg o = LI
- a—b
flOKa3aTu pga i3pasu
y=acos?a-+2xsinacosw+bsin?«, z=asin* a —2 X sin a cos « - b cos’

He 3aBuce oj x. (YayTCTeo: Haku y+2Z U y—z.)
182, 1° [uckyTOoBaTH je g HAYUHY

—— —sin x=acotg x,
sin X

rae je @ peanaH napamertap.

5
2° PeluTu [aTy jegHauuHy 3a a=—2--

183. [ara je jemHauuna
(4k +1) sin®x — (8k+ 1) sin x + 3k —6=0,

rue je k matu peanunu Opoj.

1° 3a koje BpenHoCcTu 6poja k cy KOpeuu OBe jefHauyuHe CHHY
IBa KOMIUIEMEHTHA yria? '

2° Haku cBe yrjaoBe x KOjR B8aj0BOJbaBajy jelHAuyuHy y T
cnyuajy.

184. [Iokasartu da je TpOyrao npaBOYrid axke 3a [Ba Herosa Yyl
« ¥ BpelM pelaunja:
sin o + cos 3
f : cosa+sin_8=

s 4
185. JluckyToBaTk peallHOCT peilea jemHaylHe

mtgx
——=—— =05
tg2x —tgx

rie je m peanad 6poj, a o« HaTu owrap yrao. Pewntu jenHauumHy

1
1

m=—
2sina
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186, [ara je jemnauuna
acos? x+bsin? x=c,
roe cy a, b u ¢ peannu 6pojesu (b<a).
1° JIuckyTOBaTH peajHOCT peuierba.

2° PewuTu jemHauuHy Xam usmeby mapameTapa a, b W nocToju
penauvja 3a+b—4c=0. :

3? Axo je
a=2+1/7, b=2—l/——1
ONpenMTH ¢ TaKO Ja naTy jenHAauuHy,3aI0BObAaBa CBAKU Yrao x lmjn je
TaHreHc tgx=2—33. Pewutn jennayuHy u y Tom cayuajy.
187. [laTa je jemnayusa
tg ‘3x+y)tg(x—y)=—1.
1° Hahu anrebapcky jemmaunny kojy 3a10BOJbABAjYy X U ).

2° MNpercrasutu rpaduyky OyHKUM]y ATy TOM anre6apcKom jemHa-

4HHOM. [lokazatu pa ce rpacuk CacToju u3 OeCKpajHO MHOro mpaBux
JIMHUja.

188. Axo yrao ¢ 3amoBosbasa jedHAYUHY
P
atg?—b=0,
OH[A BALOBOJbABA U jeLHAUMHY
acosp+bsinp=aqa.
Hoxasatu. [1a nu Bpenu u o6puyTO?
189. 1° Mogecutu 3a aorapuTmoBarbe uspasz

y=cosx+} 3sinx.
2° 3a koje BpemHOCTU m jemHayuHa

cosx+} 3sinx=m
Uma peasna pewlewa? PewnTu: jenHaunny 3a m=1.
3° Hahu uajsehy moryhy Bpemmoct QyHKUK]e

y=cosx+V 8sinx.
ero_penmu pesyatarte nog 2° u 3°
4° Haupratu rpacux dyukuxje y.
190. Jata je dynkuuja
y=cos (¥—a)—cos x,

FIe je o jaTH yrac (0<a<%).

“

1° Hahu maxkcumyme u munumyme nare PhyHKLuje.

2 3a a=—g— HaupraTi rpadpuk mate GyHKUMje.

3% JIucKyTOBaTH peallHOCT peluerha jefHayuHe
cos(x—-a)—cosx=qz,
rue je m peanan Gpoj. PemuTu jennHauuHy 3a m=sina,
i91. 1° [JokasaTu pma wu3pas x+%, roe je x>0, nocruxe Ha
matby moryhy BpenHocT 2 8a x=1, Tj. ma je 3a x>0 3ag0BOMbeEl

HejeIHAKOCT

x+i>2.
x

2° Ha ocHosy TOra OnpeouTH OlITap yrao ¢ TakKo [Oa HBD:
tg@+3cotg @ uma Hajwamy mOryhy BpeIHOCT.
3° PewnTu jenHaunny

tgp+3cotg =27 3.
192, 1° [{aTe cy jennauute:
asing+bcosp=c, a,sin ¢+ b, cosp=c,.

Kojy penauujy mopajy samoBosbaBaTH peanHu Opojesu a, b, ¢, a4, b, u
Ia fnaTe jejHayuHe WMajy jellHO 3ajelHMYKO pelliere 3a yrao ¢?

2° [lokasaTu Ja jegHauydHe

sing +8cosp=1, 8sinygy—cosp=4

uMajy BajelHMYKWX peluerha. PewnTu ofe jesHauuHe.

3° Crasmajyhu sin 9=x, cos ¢ =y, rpaduyxu OpPeTCTaBUTH jeqHayul
nate non 2° Kojy Tpehy JjenHauuHy mopajy. 3aL0BOJbaBaTH X U
Ynopemutn sakmyuke molujeHe aHanu3om rpacduka ca OpBUM HenC
BajarTKa.

193. 1° JlaT je Kpyr, HheroB NpeyHHK W 0pPOM3BOJbHA TeTHBA. }
KpajibMX Tayaka MpeyHMKa ChyliTede Cy Hopmane Ha TeTuBy. [{okasa
Ia Cy MOOHOX]a OBMX HOpMaja NoAjenHaKO ymabeHa O, KpajibuxX Taval
TeTupe. PasnukoBaTu CiyyajeBe Kal je npecek TeTUBe W NpeyHUKa y KPYr
Ha KPYXHO] JIMHMjU W BaH Kpyra.

2° Ha kpake npasor yrna xOp, n0uYeB OJ TemeHa, NpeHeTe ¢
nate nyxu OA=a¢ u OB=0b. Kpos Tauke A, O u B KOHCTpyuCaH
Kpyr, na je us Tayke O nosyyeHa pata TeTuBa OC=c. Heka je  A0C=
[loxasaru na cy a, b, ¢ U ¢ Be3aHu penauujom

acosp+bsing=c,
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29 ; .
3" Axo yrao wusmehy upeunuxa AB u TeTuse. 04 ozHauummo ca
<J OAB=«, onpa cy a, b, ¢, « B ¢ Be3anw penauujama

b
1g g=—, COs ((P—f() 2—:6:
a va:+b*
Hoxkazarty.
4° [loKasaTd HejedHaKOCT

a2+ b < acoso+bsine<yat+ 02,

rie je ¢ ma KOju peannu yrao, a ¢ v b patu peannu 6pojesu. Ha OCH.OBy
oBe Hejenu.axocm NOCTaBUTH YCJOB peajHOCTH peuledha jeJHayuHe
acose+bsine=c. Yoopenutu ca samaTeom 44.

50 Hal OCHOBY KOHCTPYKUuWie MOM 2°, peiuuTH rpaduukd jerHauuny
7 cosx-+2sinx=6.

60 Ha ocHoBy pesynraTa nopn 3% pelwldTH payyHOM MCTY jeIHA4YUHY.
194, 1° 3a xoje BpesHOCTH peannor 6poja a CucTem
cos’x+sin®y = 2a, sin®x—costy=a
MMa peanHa pewerba 8a X H y ?

2° PewuuTW JaTH CUCTemM 3a a=l.‘
195, [lat je cucTem jemHauuna:

tgx+tgy=1, tg(x+y)=%.

1° Ha ocroBy naTux jemunaunHa nahu BpeZHOCT npoussoja tg xtgy,
na (opmupaTH KBagpaTHYy jeLHA4yuHy 4Yuju Cy Kopenu tgx u igy.

0 s
2° Hahu BpeDHOCT u3paza COS?x+COS’y, rue Cy *¥ W y Ma Koje
pelere JaTor cucTemi.

3° Hahku peluersa gator cucrema.

19[& [Tosnar je o6um 2§ =20 Tpoyrna ABC, mweroBa NOBpUIWHA
P=101/3 u yrao ABC=060°. Hahku nOBpUWHY KpYyXHOT OTCeYKa KOjW
cTpata AC oTcella Ha ONMUCAHOM KpPYry OKO TpOyria.

197. PewuTy Tpoyrao Kap je AaTa CTpaHa ¢=}6, CynpoTad yrao
2-y2

vy =60 ¥ MONyOpeuHUK YOKHCAHOT Kpyra r=

198. ¥ Tpoyray je 1103HaT ONHOC OBejy CTpaHa %—1%, pasnuKa bHMa

cynpoTHux yriaosa o —f3=00° u mospwmna P=168. Hahu cusyC M KOCUHYC
Tpeher yria u cTpane.

199, Mepuu 6pojeBu CTpata Tpoyraa Cy Tpy ysacTonHa uesa 6poja,
a pasauka OBa Beha yrna jefHaka je nBOCTpyKOM Hajmamem. Hahu cTpane.

200. ¥ Tpoyray ABC nosuare cy IBe CTpaue a=y3+1, b=y3-
u pasnuKa tbuma CYNpOTHHX yriosa a—B=060° '

1¢ Hahu yrnose u Tpehy crpany.

2° Kpos Teme C mnoByueHa je napajena ca CTpaHOM AB. Ha
NOBplIMHY Tena Koje MocTaje Kaj TpOyrao poTHpa OKO Te€ napasene.

201. [late cy IBe cTpane Tpoyria a=sin(y+x), b=sin(p—X)
86Up HHMa CYOPOTHHX YrioBa a+p=2¢ (0<p<90’, O<x<g). He
Tpehy CTpaHy M OOJYNpEYHMK OMMCAHOr Kpyra OKO Tpoyria.

202, 1° JloxkasaTu MIEHTHYHOCT:

sinatgoa-+sinBigp 1 1
COS o+ cos B coswcosp

20 Axo nBe CTpaHe TpOymIa M ibMMa CyNpOTHH YriOBH 3al0
JbaBajy pejauujy
a+B
atg a--btgB=(a+b) tg—z—,
Tpoyrao je pasHokpak. JlokasaTi.

(Yaytcrso : Enumuuucatd CTpaHe a U b nomohy cHHyCHe TeOpe
na oGe cTpase 106GujeHe jelHAKOCTH MOJEJIUTH Ca €OS «+cos B.)

203. 1° 3Hajyhu na je BpedHOCT Opoja m Ca CelaMm Tayhux Ieunm
x=23,1415026. .., npOBepUTH HejeAHAKOCT:

34———1—<n<3+ .
1+ — 1 +L
15 : 10
20 Y Kkpyry nojynpeunuka r yOuCaH je W OKO Ibera OIMCaH |
BWiaH [OAUrOH ca jz cTpana. Haku oGume 00a mosurosa u hHa OCH
WX W3BECTH jelHy HejemHaxkoCT 3a 6poj . [Mpumena n="90.

(YoytcrBo: OGum Kpyra je geby on ofuma CBakor ynucasor uci
YeHOr MOJKFOHA, a Matbi OJ o6uMa CBAaKOr TaKBor OnkcaHor T10JIMro

204. [loBpwMHa .MpaBOYraoHuKa je P=y3. Axo ce yrao usm
}eroBux JHjaroHasna yINBOCTpyuW, a LyXHHA Iujarosane OcCTaHe Hel
MelbeHa, MOBplIMHA TnocTaje P, =3. Hahu AyXuBy AWjaroHaza H
usmehy HuX.

205, [laT je kpyxHu ucevak OAB unju je UEHTPAIHU yrao AOE

y nonynpeuaux OA=1. Ha nyky AB youeHa je npou3BOJbHA Tauk:
u nexa je < AOM=yx. VIspasuTu TNOBpIIMHY deTBOPOyrJja OAMB

GyHKUM]y yraa X, na HaupTaTH rpadmK poGujede QyHkuuje Kag ¢

i
mema 04 G o 3
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206. [laT je monykpyr ca ueHtTpom O i NpeyHHKOM AB=2a. Ha l-beny
je youeHa mpouaBO/bHA Tauka M, onppebena yriom AOM=yx. 3atum je
nopyyena Tetna AM ¥ Hag WOM, usBaH Tpoyria OAM, xoucTpyucal
paBHOCTpaHu Tpoyrao ACM.

1° }i3pasWTH MOBPWHHY 4eTBOpOyria OACM y QyHKuujuM OX
an x

2° Hahu yrao x Ba KOjd Ta MOBpUIMHA [OCTHXE najsehy moryhy
BpeIHOCT.

3° Haku W yrao x 3a KOju Ta MOBpLUMHA TIOCTHXE BPeJHOCT
P=a*y3.

207. Hexa je M npoussojbHa Tauka jgaTe Hyxu AB=a. Hanp nyxu
AM=x xOoHCTpyucCaH je pasHocTpanu Tpoyrao AMC, na je nanm nyxu BC
MCTO TaKO KOHCTpyucaH paBHOCTpauu Tpoyrao CBD.

1° Moxagzatd na je noBpwnHA ueTBopoyria MBDC HesaBucHa of _

nonoxaja tauke M ¥ Hahu Ty NOBpLUKMHY.

2° lMokasatu na je derBopoyrao MBDC TeruBad u Hahu IyKuHy
nujarorane MD.

3° Habu reomeTpucko mecto Tauxke D kam ce Tauka M xpehe no
oyxu AB.

208. 1° lloxaaém obpasaly,

ﬂ_3tga—-t§g

tg 3
8 1—-3tg%a

2° AKO BMCHHA OpaBe KpPyXHe Kyne OCTaHe HeupomerbeHa, a NoJy-
peyHnK ocHoBe ce noseha TaKO Ja ce HAarMOHH yrao ¢ W3BOAHMLA Npema
OCHOBM cBefe Ha TpehuHy npBo6uTHOr, OHOa 3anpeMHHa MNOCTaHe k&

nyta seha. VM3pasutu yrao ¢ y ¢yHxumiy om & W M3BPWIMTH IUCKYCH]Y
noOujenor pesynrarta. MapauyHaTtu ¢ creuujanHo 3a

k=T+4) 3.

209. 1° KpyxHu MceyaK LLeHTPAJHOr yria y CaBujeH je y OMOTay npase
KpY)XHE Kyne y uujem je OcCHOM mnpecexky usmeby ussoanuua yrae 2x.
Hahu penauujy xojy samosojpaBajy x W J.

2° Ha ocHOBy noCujede penauuje OLPeIUTH YIriOBe y U 2X TaKo

2n
Ja HUXOBA paziUKa H3HOCH 3 3anaTak peulMTH rpaduyku.

210, 1° VYrnosu « u B, KOje ca OCHOBOM MpaBWiHe n-TO CT|
aupamuie 3axsarajy GOdHa CTpaHa ¥ GOYHA WBHLA, BE3aHW Cy penaud
KOja He 3aBMCU OJ NYXHHCKHX elemeHaTa nupamuie, HEro camo oy 0
OCHOBHMX uBWLA. Hahu Ty penaumiy.

2° 3a n=3, NOCTaBMTH jenHaunHy u3 xoje ce onpehyje yra
aKo je mara pasiauka nocmaTpaHux yriosa w—@=35. Juckycnjom Te

HaunHe, Haku Hajsehy moryhy BpemnocT pasauke «—B. Hajsan y
TPaHWyHOM chyuvajy Hahu yrnose o u B.

211, ¥ uetBopoyrny ABCD nosnare cy mBe CynpoTHe cTpaHe AB
CD=¢, owrtap yrao BAD=« u nBa npaea yrna A8C=90° u CDA=
Hahu ctpane BC=b, DA=d v noBpumuuy P NOMEHYTOr YeTBOPOY
JMuckyroBati noGujena pewerba npema BeJMYMHM yraa o M TaTHUX CTP:

(Yoyrcteo: Tlpomyxutu crTpane BC u AD 10 muXOBOr npece

212, [1se npage A n A’ cexy ce y Tauku O nopm yraom a. Ha nf
A, ca pasuux crpaa Tauke O, npeuere cy nyxu OA=a u OB=b (a:

Ha npasoj A’ nahu Tauxy C us xoje ce nyxu OA u OB Bume nop, jenta
yraosuma. TloceGan cayyaj a=60° a=3cm, 6=1cm.

19 TpuronoMeTpuckum NyTem H3payyHaTH Ayx: x= OC.
2° Tauxy C uahv ¥ reOMeTPUCKOM KOHCTPYKLU]OM.

(Yoytcreo: 1° lpaa A’ je cumeTpana yHyTpauwiber yrna TpOy
ABC. 2° [Ipaa Koja cnaja Teme nepuhepuckor yraa Ha Kpyry ca <

IMHOM opnrosapajyker KpyXHOr Jyka je cumeTpasa Tora mnepude
CKOr yrJja.)

213. Ao je P ma KOja TauKa y paBH¥ pPaBHOCTpaHOr Tpoyrna A
a O ueHTap TOra Tpoyria, oHmpa je

PA*+ PB*+ PC?=3(0A* + OP).

1° [laty jenHakocT- JOKasaT#h TPUrOHOMETPHCKU.

2° Jlatry jenHaKocT [OKasaTH aHANMTUYKOM meTomom. [Iput
#13a0paT MOBOJbAH MOA0XA] KOOPILHHATHOT CHUCTEMA.

3° Hahu reomeTpucko MecCTO Tayaka y paBHM Tako JIa 36up K
IpaTa pactojatba CBAaKe Tayke OI TeMeHa [AaTOr pPaBHOCTPaHOr TPOYI
Y MCTO] paBHU MMA [ATY CTANHYy BPeIHOCT. 3amaTaK pemuTi: a) Ha OCHO
Hampel jare JeQHAaKOCTH; b) aHANNTHYKOM METOLOM.

214, 1° JlokasaTu na CTpaHe Tpoyria a, b u ¢, teroBa NOBPUIK
£ ¥ yrao y, KOju JeXu Hacmpam CTpaHe ¢, 34[10BOJbaBajy jelHaYuH

cz=(a—b)2+4Ptgl2’—.
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2° Ha ocHOBY oBe jefHaydHe, HOKAaBAaTH 14 NOBpIHA TPOYFJa
8a10BOJbaBa HejegHAKOCT

62
P < Z cotg

N =

rae je ¢ mMa KOja CTpaHa TPOYIia, a y HOj CYyNpoTaH yrao.

3° WcTy HejepHaKOCT [OKa3aTu U reoMeTpHCKH nomohy reome-
TPUCKOT mecTa TadaKa W3 KOJuX ce pmaTa JyX BUAM NOI HaTHM YrioM.

4° HanucaTu pmaty HejeIHaKOCT y creuUujaqHUm CJydajeBuma Kag,

je Y=90° n y=60° Kaxo ce HejeqHAKOCT y Tum .
ciy4ajeBuma
HCKasaTH peynma?r - y4qa) Moxe

215. [at je nonykpyr lpeynnka AB=2R, na je kpos Tayky A

floByyeHa nosyopasa AD Taxo pma je <Y BAD=2, Hexa je C opecek
3

flonykpyra u npase AD. W3 npoussomie Tayke M ayka BC cnyurtene

Cy Hopmane MN u MP na AB u AD, ca nognoxjum
je u myx AM. amay N u P. [losyuena

1° OgHoc

_MN+MP
= R H3PasHUTH Kao QyHKuujy yraa x=< BAM.

y

0 : ,
2° TlocmaTtpaTtu npomene dyHkuuje y kanm ce x mera ox O no X
¥ HaupTaTy Hhed rpadux.

216. Hat je mpasoyraouux ABCD unje cy crpave AB=a, BC=b
(¢<a@). Nspau upasoyraouuxa, KpO3 Herosa TemeHa, NOBYYeHe Cy yeTupy
npase: QAM, MBN, NCP u PDQ Tako pa je

< BAM=< CBN=[ DCP=< ADQ =1,
rie je ¢ paTv owTap yrao.
1° lokasaTtu na je 4eTBopoyrao MNPQ upasoyraoHuk.

]
2° WNapasuTu merose cTpate u MOBPLIHHY Y YHKUM]U OX a, b U o
fla MoKasaTh Ha NOBpLUMHA 3al0BOJbABA HejeIHaKOCT '

ab <P<(“Z(’)2.

3° Uspasutu crpane npaBoyraonuka MNPQ j
y dyHkuuju on a,
nyria a=< CAB, na 1oKasaTH HejeIHAKOCTH : J v

b<SMN <V a®+ % 6 < NP < JaZ+ b~

217. [at je npas yrao xOz u ma nonyocn Ox npe Tauke, A u B,
onpebeHe matum myxuma OA=a, AB=b. Ha nonyocu Oz nahu Tauky M
TaKo na yrao ¢ =<y AMB uma Hajsehy moryhy Bpennoct. CTasutu: OM = 7.

1° 3agatak pewuTH: a) TPUrOHOMETPHCKM; b) reomeTpuckom Kol
CTpyKLMjOM.

a o
2° OppeauTu onHoC r TaKO [a MaKchMallHa BPeNHOCT yria

n
byne 6

(YnyTcTBO: AKO Haj jeXHOM JYXH, TETUBOM, KOHCTPYHILEMO BHU
KpyroBa pasiMuyWTHX TNOJyNpeyHuKa, OHIOa Hal TOM TeTUBOM JeXH Bel
nepudepucKy yrao y Kpyry marber nonymnpeyHuka v o6DHYTO.)

218. Jart je tpoyrao ABC (AB=c¢, J CAB=a, < ABC=8, u>|
Han ctpaHom AB, npeyHukOMm, onucaH je nonyxpyr koju crtpany AC ce
y D, a ctpany BC y E. Heka je P npecek npaBux DE u AB. Hahu 13y
PO=x, rge je O cpenuna crpane AB.

219, BepTukanaH IUTaN BHCHHE @, NOCTaBJbEH je MCOpeN BepTHKATH
paBHOI 3aKJOHAa Ha pacTojawy b, oo wera. Wran, 3akiaoH K pas
XOPpH30HTAaNHA OCHOBA HA KOjOj CTOje OCBETIbEHH CY CYHYEBHM 3palui
Te uwitan 6ala CeHKY Ha OCHOBY M 8akJioH. PaBaH y Kojoj ce Haua
WITal K HberoBa CeHKa HarHyTa je npema 3akKJOHY noj yraom o. Ha
BUCHHY CYHLA ¢ WBHaJ XOPM3OHTA aKO je BUCMHA CeHKe Ha 3aKJOHY ¢

220. [ocmaTpay KOju CTOJH Ha CTEHH BUCOKO] A, HaJ HHBOOM jes¢
BUAY OOGNaK NOJ eNeBaUMOHUM YrIOM o, a HeroB JuUK y jesepy O
nenpecuonum yraom B. Hahu BucuHy oOnaka Ham HuBOOM je3epa. [
meHa: a=458° B=175°

221, Ha pacrojamy @ o1 NORHOXja Kyje, y UCTO] XOpH3OHTa
paBHY, Hanasu ce ApBO. Kaj ce BpX IpBeTa rneja K3 NONHOXja KY
BUQM Ce [OJ 43BECHMUM YrjoM, a Kal ce BpX KyJe riefa w3 NOLHO)
IpBeTa, BULM Ce Nom gBa nyTa Behum yriom. AKO ce BpX KyJjie ¥ BpX HpB(
riefajy u3 cpeavHe pacTojarba HUXOBUX MOMHOX]a, OHIA Cy ejeBaLuc
yrioeu KomnnemedTHU. Hahu BUCHHY Kyle u BUCHHY IpBeTa. '

222. V XOpWBOHTANHO] pPaBHY ca NONHOXjeM MNaHWHE Hajasu
Tauka B U8 KOje Ce BPX A MUuaHWHe BUIM TIOX €NEBALMOHUM YIJIOM
60° Axo ce u3 Tauke B ule npaBO xa Bpxy A, uayhu nyrtem uuju
Haru® npema XOpU3OHTaNHO] pasHM 30°, oHma ce pmonasu y Tauky C
KOje ce BpX A BuAM4 0OOMN eNeBaLMOHUM yraom ox 158°. Hahu Buci
naauune, ako je BC=1 km (/'3 =1,7320508. . .).

223. Ilocmatpay Ce Hana3uw Ha CTEHM BHCOKG] 4, H3HAL MOD:
NOBpliMHE M Buiu OO0JAaK [OIL €eJIeRaUMOHUM YrJOM «, a Heropy cel
Ha BOomuW nOX Jenpecuodum yrjom B. CyHue ce Hanasu TayHO usa Ju
nocmarpaya u merosa je Bucuna y. Kosnnka je BHcuna ofnaka i
mopem ?
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AHAJIATNYKA TEOMETPHU JA

224, [lata je npaBa 3x—y+3=0 un tauka P(2, —1).

1° Pactojatbe d on Tauke P IO OpoM3BOJbHe Tauke M pare mpase
uspasuTu Kao ¢ynkuujy ancuuce tayke M. Tocmatpajyhu oBy yHKuMjy,
Hakv Tauky M, mare npase Koja je Haj6muxa tauku P. Habu u do=M,P.

2° Haku Tayky M, n pactojame d, 1 aHaIHTHYKOM METOLOM.

225, 1° Ha mpaBoj 2x—3y-+21=0 naku Tauky Koja je moajegHaxo
ylabeHa OX ancuucHe oce u Tadke P(1, 2).

2° [eomeiipucka rornclipyxuyufa: Ha matoj npaBoj (A) nahu Tauxy
{M, Koja je moajeagHako ymajbeHa Ol jpare Tauke (£) u naTe npaBe (f).

226. Pom6 je cacras/bed OI IBa paBHOCTpaHa Tpoyria, [losxara je
jenraunHa merose AyKe Onjaronane x—yyY 3 —2=0 u jemno Teme
A2, —1)

1° Hahu jernHayuHe Herosux CcTpada M KOOpIHHATe OCTalux
TemeHa.

2° KoucTpyucatu pom6 Kal je mara npaBa Ha KOjOj Jexu Ayxa
Aujarodana, Teme pomba BaH tbe M OWTap yrao powba.

227. Jentoun je ynucaH y ¥pyry noanynpeunuka a. [Ipasa 2x+y+2=0

je werosa oca cumeTpuie, a Tauka B (—3, —06) meroBo Teme.
1° Hahu Tewe D penrouma, CynpoTHO 1aTtom TemeHy B, U moka-

33TH pa HOJ]O)K&] TOora TeémeéHa He€ 3aBUCH Ol BeJyudHe Jartor mnoay-

npeyHUKa a.

2° Haku kKoopaguHaTe UEHTpa ONMCAHOr Kpyra OKO jeantouna. ¥y
KOjuM rpaHuliama mojke NeXaTu DYyX @ X1 3ajaTaK uma peliewar

3° OppenuTH @ Tako Ha 3ajaTak ¥ma CamoO jedHO pewlerbe. Y TOM
cayuajy Hahv M KOOpIoMHaTe OCTajuX TemeHa HenTouna.

228. 1° Kpos Tauky P (1, k), roe je k matu peanun Gpoj, nosyhu
nupaBy koja je om Ttauke M (~2, 0) ynamwena s3a d=39.

2° [J4ckyTOBaTH IHOCTOjarbe M OpO] pellemha npema BeJUYHHM
6poja k.

3° Tleomeimipucka xoncHipyrxyuja: Kpos naty Tauky nosyhu npasy
KOja je Ha HaTOw pacTojartby O JaTe Tauke. Inckycuja.

229. 1° Kpos Tauky P (2, —!) noByhu npaBy TakO Ja Tauka P Jexu
Ha CpelllHU HeHOr OTCeyKa, KOjU ce Hanasu usmeby npaBux x—2y+2=0
u3x—y—15=0,

2° Teomempucka roncmpyxyuia: Kpos naTy tavyky P, Koja Jlexu y
naTtom yray, nosyhu npaBy TakO la tbeH OTCeyak uameby kpakoBa yriaa
6ynge npenogos/bed Tadukom P,

230. Jate cy Tauke A (—3, 3) v B (1, 2). Ha ancuucHoj ocu Hahu

Tauky M Tako jpga uW3nombeHa JuHuja AMB uma WTO Maky ILYXHHY.

3anatax peliuTH reomMeTPACKOM KOHCTPYKUNjOM, HA OCHOBY KOHCTPYKLH]e
M a1aNUMTHYKOM METOLOM.

231. CBeTJOCHU 3paK HOJasH 0O npaBoj x+2y-+4=0u onéuja ¢
ox npase 2x—3y+1=0 Tako na noraba ocy Ox. Hahu jemxHauuny 01,0k
jeHor 3paka W Tayky y Kojoj onGujeHu 8paK noraha ocy Ox.

232. 1° TokasaTh jna cBaka npaBa (pamuiuje

(@a+2)x—(a—1) y—2a—3=0

npoJiasy KpO3 jemHy cCTanHy Tauky, HesaBHCHY OJ BPEJHOCTH KOjy MM
peanaH napameTap a, W Hahu Ty Tauky.

2° Mpapoyraohuk OABC uma cTanah o6um 2s5=16. [lokasarty, M
XaKko M3a6panu CTpaHe.TOTa NpaBOyraotuKa, na Hopmaia BP cnywTen
u3 Temewa B na mmjarodany AC nponasd Kpo3 jefHy CTajiny TauKy
naby Ty Tauky. (Ocy Ox nocrasutu nyx OA, a ocy Oy Ayx 0C.)

3° Hahku reomeTpUCKO MeCTO TemeHa B.

233. 1° KoncTpyucatd Kpyr [Laror HonynpeyHuka r KOju LOINPY]
IaTy npaBy u jmaru kpyr. [uckycuja.

2° Ao jemHauuHa BATOr Kpyra rjacu:

x4 (y—3)i=1

W AKO Ce JaTa NpaBa ysme Ba afCUMCHY OCy, KaKO raacu jernadu
Tpaxenor kpyra. [uckycuja. . '
234, 1° KouctpydcaTd Kpyr [aror [onynopeyHdka KO JOIMDPY]
#aTy 0paBy ¥ NpoJjasu KpO3 JaTy TauKy BaH Te npase. Iuckycuja.
2° AKO Ce 'JaTa TaHrenTa ysme 8a ancuUMCHY OCy, a Jara TauK
uma Koopnuuate M, (0, 6), HanmucaTH jeiHauuHy TOra Kpyra. Jlucxycnji
235. Eaurca, uMije oce fnexe Ra KOOpAMHATHMM OCama, NpoJas
kpo3 Tauke M, (2, 1) u M,(—1, k). Kako riacu mena jemuaunna? JLuCK)
cdja xanm ce opauHaTa k Tauke M, mema.
236, [ata je xumepGona 4x2—y2=20, a kpos Tauky P(0, —1C
roByyeHa je npou3BOJbHA Mpasa A.
1° ¥V kojum ce rpaHduama MOXe HanasuTH KoeduurjeHaT Tpasl
m npase A na 6u Ta npaBa M XunepGosna umane 3ajelHBYKHX TayakKa
2° QapenuTy m TaKo Ia 1pasa A nonupyje xunepéony.
3° OnmpenuTd m v Tako ja ce npasa A u xuilep6ona CeKy cam
y jemnoj Tauxu. [lon kojum ce yriom Tana cexy ? :
237. 1° [lokasaTu ja npaBa
y=mx+—p—
2m
momupyje napa6ony y*=2px. ma KOjy peaqHy BPeAHOCT umMao napamerap 7
Hah4 ¥ KoopauHate AOLMpHE Tauwe.
2° Cayxehu ce J[paTOm [eNHAaYMHOM TaHTEHTe, HahM reomeTpHCK
MECTO UOAHOXK]a HOpMasa CNYWITEHWX U3 JKHXKe Ha TaHreHTe napa6oJe
3° Ha OCHOBY OBOT TreOMETPUCKOr MeCTa [OKaszaTu DpaBulo
Axo ce Hopmana COylITeHa M3 JXWXKe napaboje, Ha Ma KOjy heHy TaH
reHTy, npojeKTyje Ha ocy napaGoe, npojexuuja je craiHe LyXuHe.
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4" Ha ocHoBy peayntara non 1° m(okasaTd na ce koeduuujeHar
fipaBla [OoTera NpCH3BOJbHE Tauyke jaTe mapabose MOXe M3pa3uTH camo
nmomohy KOéuuujeHTa MpaBUa TaHreHTe y HCTOj Tauyku, U3 moGujeHor
¥3pasa 3aK/byuyuTH La Cy YrioBu KOje TaHreHra mapaGoje saxBaTa ca
OCOoM M noTerom ponupHe tauxe mehby cofom jenHaku.

238. [ara je mapaGona y*=2px W Kpyr ca UeHTPOM Y XXWXH napa-
0osie fIpOU3B0BHOr NOJIYIIPEUYHHKA 7.

19 TloxasaTu Oa Kpyr ¥ napa6oJa umajy 3ajelHHYKHX Tayaka CaMo aKo
. ) p
je />—2—; nahu KoopaunaTe x,, y, lbHXORe IpeceuyHe Tayke y TIpBOM
KBaJpauTy.

2° TlokasaTu nHa je yrao nom KOjUM Ce CeKy Kpyr u napadona y

TO_] TauyKd naT ¥3pas. m:
tge= \/-*1

3° OnpenwTu monynpeyHuk r TaKO Ha yrao o Gyrne:

a) % b)

1 T
—, C)—.
3 )6

239. lpaBa x—2y+8=0 je 3ajemHuYKa TaHreHTa eAHICe
b2x% + aty® = a?b?
¥ ca BbOmM Kon(okanHe napaGone y*=2px.

19 Haku nosyoce enunce u napamerap napaGoe.

_2° 'Hahu jelHaumny Kpyra Koju mposasy Kpo3 00e LOmHpHe Tauke,
-@ UMW e LeHTap Ha TAHreHTH; MOKasaTH Ja Taj Kpyr nponasu Kpos
3ajeHUIKY HKHIKY. ~

3° Hahu yrao nom xojum ce ceky mocmarpase Kpuse.

240. Nata je xunepSona b2x%— a2y?—qo2h?,

[ Onpemutu napamerap: 2¢ napaone y*=2¢x Taxko Xa Gyge KOH-
dokanHa ca patom xunepbonom (¢>0).

2° Y tauku (—c,—p), THe Je ¢ r0Jypacrojame Xuxa, a p nony-
napamerap xunepbone, noByhu TaHIeHTY Ha Xxunep6oay u mOKasaTH Aa
WCTa TaHreHTa JOoaupyje u rnocmatpany napa6ouay.

3° [lokasaTu na noTesy KOju cnajajy NOAWpHE Tayke Ca 3ajeJHUMYKOM
XKUKOM CTOje HOPMAllHO jeaH Ha UPYrou,

241. lpasoyrau Tpoyrao ABC, uyuje cy karete CB=a, CA=0 n
XunoTenysa AB=c, Kau3u Kpajibum Taukama xunoTeHyse A u B 1o
MOSHWTUBHUM TMpaBUMMa KOOpAMHATHUX oca cucTema xQOp. [lputom ce
Teme A kpehe mo ocu Ox, Teme B no ocu Oy, a Teme C ce Hanasw
usBad Tpoyraa OAB. Hahu reomerpucko mecto Temesa C.

242, Kpoa tauky P (2,4) nponase mse mehy coGom ynpahe mnpas
Mpecek jenne ox wux ca ocom Ox Hexa je A, a npecek Ipyre ca 0Co
Oy neka je B. Kan ce Te mpase, ocrajyhu jemHa ma Ipyroj HOpMajH
okpehy Oko Tauxe P, onga ce Tauka A kpehe no ocu Ox, a Tayka
no ocu Oy. Hahu reomeTpucko mecto cpegune nyxu AB.

243, KarerTe npaBOyrjior TPOyrja JieXe Ha MO3UTUBHUM MpaBLMA
KOOPIMHATHHX OCa, a Teme MNpPaBOT yrjaa je y KOOPHMHATHOM TI0YeTK
30up KaTeTa je crasan 2s=10. Hahu reomeTpucko mecCTO LeHTpa KBanpa

KOHCTpyHCaHOr Haj XHOOTEHy30M HU3BaH TpOyria.

244, [laTe cy Ha ancuMCHOj ocu jBe cTanse Tauke A(a,0) u B(b,
(e<b). I8 wuX Cy TOByyeHe [1Be [paBe KOje Ceé CEKy Ha OpIuHATH
ocu. Hexa je muxos mnpecek C. ¥V Taukama A u B mopuriyrte Cy 8am)
Hopmane Ha AC u BC. Hahu reomeTpucKO MeCTO NnpeceKka OBMX HOPMa.
Kajx ce tayka C kpehe no ocu Oy.

245, Oat ie Tpoyrao A¢€0,0), B(50), C(2,4).

1° Hahu reomeTpucko mecto Tayaka M 3a Koje je:

nospit. A ABM=nosput. & ACM.

20 Hahku M reomeTpMCKO MecTO Tavaka M 3a Koje je:

nospuw. A ABM=nospui. A BCM.

3° IMomohy nmoGujemux reomeTpuckuX MecTa, Haku Tauke M
Koje je

e nospw. A BCM=nospw. A CAM=rnospw. A ABM.

246, Tauka P je npousposbHA Tauka Kpyra xZ+3p*=r% a Q e
npojexunja Ha ocy Ox. Ha nonynpeunuk OP, moueB op O, mpereTa
nyx OM=QP. Habu reomeTpucko mecTo Tauke M Kap, ce Tadyka P Kpe
no Kpyry.

247. U3 tauke A (e, 0) cnywrTena je Hopmana AM Ha npaBy A, K
[poJsiasd Kpo3 KOOpLMHATHW MOYETaK, Ia je Ha UCTy MpaBy, Y HacTap
nyxu OM, npexera nyx MP=AM. Axo ce mnpaBa A oxpeke OKO KOC
IMHATHOT MOYeTKa, Hah#: a) reOMeTPUCKO mecTo Tauke M; b) reomeTpuc
MecTO Tayke P.

(YnyrtcTeo : b) kopucTuTH canyvoct Tpoyriaosa OAM u OQP, r
je Q mpojexuyja Tauke P na ocy Ox.)

248. [Jata cy TemeHa paBHOKpPAaKOr TpOyriaa A (—2,0), B(2,0), C(O,
Hah# reomeTpuckO MecTO Tayaka TaKo J[a pacTOjaihe CBaKe Tauke
ocHoBulEe Tpoyraa Oyne reoMeTpUcKa CpelHHa HeHHWX pacTojamba
KpaKoBa.

249. 1° ¥ Tpoyray ABC ctpave AB=c v AC=0 wmajy crande Lyx
He, a yrao namehy mux je npomenmbys. Hahu recueTpUCKO MeCTO Cpenu
ctpake BC: a) ako cTpana AB uma HenpOMeHJbHB mojoxaj; b) a
crpata AC uma HenmpomeHbUB NOJNOXaj.

. 2° PelmIMTH 3anaTak M reoMeTpPUCKOM aHAJIM3OM.
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250. Hakn reomeTprcko MecTO Tayaka Koje Cy nojjelHaKo ymajbeHe
om Kpyrosa (x+2)2+p?=0%1 u (x—2)%+y*=4.

251. Tara cy Temena Ttpoyria A(4,2), B(—472), C(O,.'—Z). Hakwu
reomeTpucKO MeCTO Tayaka Taxko Ja je 30up KBaapara pacTojaiba CBake
Tauke O] CTpaHa [aToOr Tpoyrnaa cTalaH W Ja uMa BpelHOCT 12,

252. Jat je xpyr x*+p%=r* Heka je M werosa npousBo/pHa Tauka,
a N meHna npojekunja Ha ocy Ox. Kpyr ca uedtpom y M u monynped-
Hukom MN ceve paTu Kpyr y Taukama P u Q. Haku reomeTpucko mecrto
npecexa S nyxu PQ n MN xam ce Tauka M Kpehe no Kpyry.

[YayrcTBo: Koopnunarte Tauke M oshauntd ca (a,b).]

253. Kpos Ttauky P (5,3) nponasu npasa A Koja nmpaBy y+3=0 ceye

Yy Taykn A, a npasy x+5=0 y Tauku B. Haku reOMeTpUCKO MecTO cpe- -

nHHe nyxu AB Kan ce mpaBa A okpehe 0ko Tauke P,

254. [IBe monynmpaBe KoOje nosase 3 Tauaka A (—a, 0) u B(a, 0)
oxpehy ce OKO THUX Tayaka Tako Ha Ca UCTum cmepom npase AB 3axsarajy
YBEK KOMDJIeMeHTHe yriose. Hahu reomeTpucko mecTo mux0BOr npeceka M.

255. Habu reomeTpucko mMecTo Tayaka KOje Cy mosjenHaxko ynasbeHe
On Kpyra 12+ p?+4x=0 u Tauke P (2,0).

256. [Isa Temena Tpoyrna cy O (0, 0) u A(e,0) (¢>0), a BucuHa
KOja oaroBapa cTpahu OA uma CTanady nyxuny /4. Hahu reomerpucko
MeCTO npeceKa BHUCHHA NOCMATPaHOr Tpoyraa. '

257, Kpyr x2-+p®=r® ceue HOBUTHBHHU npasau oce Oy y Tauku B.
Hexa je P npoussomua Tauka mator Kpyra, a Q meHa Inpojekuuja Ha
ocy Ox. Hahu reomerpucko mecro Npecexa npasux OP u BQ.

258. Hahyu reomerpucko mecTo Tawaka Koje Cy nonjesHarc ygamete
- OfL OphuHaTHE Oce u Kpyra (x—3;2+32=1,

259. Hahu reomeTpHcko mecto LeHTapa Kpyroea Koju DOLUpyjy ocy
Oy u nponase kpos Tauyky P(4,0).

.260. 1° Haku omury jennavuny Kpyrosa Ydjn je ueHTap wa ocu Ok,
a KO nomupyjy mnapaGony p2=2px. Hahu KOOpIuHaTe HOIOMpHE Tauke
Kpyra ¥ napaGone y (pyHKuujM ancuuce ueHToa Kpyra, na nokasaTu na

Ta ancuyca mopa 6uti Beha oI nosaynapamerpa napaGole, Wid Hajmarbe
jelHaKa memy. :

2° Hahu jennaunny Kpyra Koju nomupyje napabony yi=2px .y
ABEMA Td4Kama CHMETPHUHMM NpeMa OCH mapaGorne, a KOju nponasu Kpos
Tauky A(a, 0) (a>0).

3° Kpyr ca uentpom Ha ocu Ox nonupyje mnapaGony y2=2px.
Haky reomerpucko mecrto peCexa TOra Kpyra u npaBe Koja Nposasu

KpO3 iberos uedTap, a mapasensa je ca ocom Oy, kan ce ueHrap Kpyra
Nomepa 10 ocu Ox.

PELLUEA, YIIYTCTBA 1 PE3SYITATHU

1. Morpe6HO je noce6HO Nokazatu Ha je 6poj A nmemus Ci
a noceGHO [a je remuB ca 3. Y morseny JIebMBOCTH ca 2, pasink
hemo QnBa2 cayuvaja: fha je n napad wid Hepmapiah 6poj, Ti. na je 00
n=2k wm n=2k+1, rone je %k npupoman 6poj. V norneny nebuBOCTH
moryha cy camo Tpu cnyvaja: ma peoGa 6poja n ca 3 maje ocrara
t w2, T]. ma je n oGanxa 3k, 3k+1 unu 3k +2, rae je k npuponau €
Pacrasibarbem Ha vunzaoue nobuja ce: A=n(2n+1) (Tn+1). Hoxas &
gociiy ca 2: a) ako je n=2k, neibus je ca 2 npBu uuHunaL, 6poja
b) ako je n=2k-+1, memun je ca 2 Tpehu uununau, 144+ 8. 3xnauu o
y oGa ciayuaja A napau 6poj. Joxas Cemusocq@u ca 3: a) ako je n-
nemus je ca 3 npsu yubunau Gpoja A; b) axo je n=3k+1, nmemu
ca 3 opyru unmmnal, 6k+9; ¢) ako je n=3k+2, memus je ca 3 T|
yununay, 21%+15. 3naus ga je y csakom om Tpu moryha cayuaj
RemuBs ca 3.

2. Iloce6ro JokaszaTu ma je A pmemuB ca 8, 9 U 5, WITO 3Hayk
je nemuB M ca 360.

3. Kopucrute npasuno: Ilein Gpojesn x u y koju 3amopoJsbal
jenyaunny ax+By=y, rme cy o B u y uenn 6pojeBM, WaM Cy y3aja
apocTu GpojeBu, wid MM je BajefHAYKM UMHMIAL jedaH OF YHHM]
6poja y. Axo je y=1, onma Cy x M p ysajamHO MpPOCTH.

A2 ) S — (Y2 = (V-2 + (2 2)PH (v )
b) (x2+ % (a®+0%)=(ax+by)*+ (bx—ap)?;
) (@*+0*+ 2P —(bc+ca+ ab)?=(a*~bc)® + (b2 —ca)2 +(c2—a

3% Ako je 30up KBampaTa IBAd MAH BULle DeanKux 6pojeBa jen
ya4, OHNA je CBaK¥ OF HUX jeIHAK HYHH.

5 A0 paTH NOJUHOM MOXENHMO Ca X+ y+z, NORA3UMO IO yean
3a memuBocT: (m—3)pz (y+2)=0. [da 6¢ Taj ycaos 610 ugeHTH
8a0BOJbEH, NOTPEOHO je M HMOBOJBHO 1a 6yne m=3.

6. Kam ce momohy naTe penaumje enumunmiLe c, uspaz P no6

001K P=%b1/1 —k* . YcnoB peanHOCTH: a) y NpBOM OGIHUKY:

le—b|<c<a+b,



52

Tj. ma cy @, b u ¢ mepHu 6pojeBd CTpaHa TpOyria; b) y mpyrom o6nmfy
|k|<1. [la cy OBM YCNOBM WIEHTMYHM, YBEPABaMO Ce aKO HaTy perauuly
Hanuuemo y obmuuuma: (a+b)2—c*=2ab (1+k) u c2—(a—b)=2ab(1—k).
7. [pyra jemHayuuHa MOXe Ce HanucaTd y O6nvKYy:
(@+b+c)(a—b—c)(a—b+c)(a+b—c)=0.
[pema Tome, U3 mpBe jefHauuHe 0GaBesHO Cielyje Apyra, a u3 apyre
He Mopa ciaejoBaTH mpBa.
8. Besa usmeby o, § v y, KOja He 3aBUCH OL P U ¢, nobuhe ce u3
HaTHX jemHayMHa Kap ce M3 IbUX eJUMHHMIY p H ¢. »
9. [Isa pewemwa: 1) a=c=0, d=—b, Tj. (x2+0) (x2—b)=x*—0b%;
2) ¢c=—a, b=d:iz, Ti- (x2+ax+‘i> (xz——ax+‘32—>=x‘*+£.
2 2 4
10. Ocrarak peolGe naTuxX noauHoMa uma OOGJHK:
(2pg—2p*) x+ (4 —2pq +q).
[da Gu 1aj ocTaraK MIEHTUUYKM (32 CBAKO x) OuO jegHaKk HyJM, mOpajy
6uTH jemHakd Hyau roceGHO KoeduLUMjeHAT Y3 & W HE3aBUCHU UJIaH.
Cnenyjy pewema: 1) p=0, ¢=0; 2) p=0, g=-1; 3) p=g=1.
1. a=2, =9.
12. 1° [{a 6u nojenuHM pasnOMUM Yy jeIHAYMHKW MMand Cmucna, mopa
6utn: x#0; —3; 3. Cpebena jenHayuHa uma o6auk: («—B+2) x=3a—06.
Ouckycujy hemO mnpHKazaTu camo
B’ rpaduuKy. ' _
Axo ce Tayka M («, B) Hanasu
(2,4) Ha ma KOjoj On YeTupu mpage: a=2,
B=4, B=2a u B=a+2Z (OCUM Y ibH-
A XOBOM NIpeceKy), aTa jeqHayuHa Hema
| pewema; ako ce Tauka M Hanasu
> BaH OBWX [paBuX, jemHayuHa Kma
/ 5 -t jemuo peletbe; Hajsaﬂ,.a}(o je Tauka
& N M y nonoxajy (2, 4), jexHauuHa je
N ) HeogpeheHa.

cHCTeM uma no jexHo ompebeHo pe-

a~-9 a
mewe3axmy. X=——m,y=———,

a—6" a—6'
b) 3a a=0, cucrem Hema pelllerba; C) 3a ¢= —2, cucTem uma 6ea6poino
MHOTO pellema.
2° IlpaBe mOpeTcTaBmbeHe jemHauWHama [HATOr CUCTeMa QapajenHe
. a a-—- - .
Cy aKo je ?Z_a———’l’ onzakie je a,=6, a,=—2. ¥ npsom cuayuajy
npaBe Cy Camo mapaJjie/iHe, Hemajy npeceka (CUCTeM Hema pelleba), a y Apy-
rom ciywajy fipase ce noknanaly (cucTem uma 6e36pojHO MHOIO peliema).
HaupTatu nocmatpade npase 3a a=0, a=-2 u a=1.

13. 1° a) 3a a#6ua#-2

1 3 1
14. TapaGona (B—1)>=4 (OHZ)' 3a Tauky (_R’ ?j CUcTen
HeoapeheH.
15. AKO Cy CTpaHe moCMaTpasor Tpoyria g, buc(a>b>c), onna
- -5
a=25+6, b=2$ l, c=_2$ '
3 3 3
Tpoyrao nocToju aKko je s>6.
16. Hap crtpaHama Tpoyria ABC KOHCTpyMCaHH Cy DpaBoyraoh
BDEC, CD,E;A u AD,E.B, uuje cy BuCHHE BD=x, CD,=y n AD2
Ma ycnoBa 3azaTka caenyje : o,

() cz=ax+by+m’.

Ocpm TOra M3 CIM4HOCTH Dpa-
goyraouuka BDEC, CD,EA n
AD,E,B cnenyje:

x y z
O A
lpema TOMe, TpaxeHe BHCHUUE
%, v u z Cy peilema cucrema
jennaunsa (1) u (2)- AXoO 3a-
jemHuuKy BPEIHOCT TP KOJMY-
nuKa (2) 0gHayumo ca k, cnenyje
x=ka, y=~*ho, z=kec, na ce 3a-
merom y jemHaunnn (1) moGuja:

Cn. 2

. m?
ket = ka® + kb +m?, omaxkne ie k=m,
T am? bm* cm?

—_— PEppe—— z:__—————_
x_cz_a-z,_bz’ y cz__az_bz’ ct_-a— bt

3anaTak HMa pewerha CaMo aKo je cz>a2+bf, Tj. aKO je matu Tpo,
rynoyrav. (Tymauerbe OBOT YCI0BA cnenyje w3 KOCHHyCHe Teg|
2= a*+ b2 —2ab cos a.)
1
chx -, e 2kh ’ PR
2(2h—x) k+1

tama je Tayka O TeXxulwre TpOyria ABC.

7. 2° P=

18. 1° Pasnomak ce nosehasa 3a
_m(e=a)
Cb(b+m)
[Tosehame je TMO3HTUBHO aKO je maTu pasnomax NpaBu, a HErarubHO
je HenpasH.
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20 m=(—l—_ﬁ. 3a NO3WTHBHE BPENHOCTH m, HOBW DasIoMaK X

-1
nocTHXe BpeH,f*lOCTM Koje Jsiexxe uamehy maTor pasnomMka U jenuHuue, a
3a HeraTWBHE BPeLHOCTH /m, OCTane BpeiHOCTH.
19, 1° HejequakocT cilenyje 13 OveBUIHE Heje HaKoCTH
(a=5)?22>>0.
20. 1° CTaBuTH
logya=x, logab=y, maje b*=gq, a¥ =b.
3aTum eNUMUBUCATH @ uau b. )
21. NBa nyrta TnanchopmucaTH [LATY pejauy]y HONyHaBatbent Bi{0)
poTaoyHor KBagparta. Ycnos: k> —2.

22, 10 z=21
xy—1
2° z=b_39-f; ycaosu: b>1, a>20h.

3° Caenyje u3 ycnoBa nom 2° a moxe Ce MOKa3aru U JAUPEKTHO

u3 u3pasda nol 1° [la Ou z Ouno nO3KTUBHO, Mopa OuTu xy>1, a 3aTUM
K3 OYeBMAHe HeJelHAKOCTH
(x—=»?2:>0 cuenyje (x+y,2 >4xy>4, Tj. x+y>2.

4° x=tgu, y=tgB, Z=tgy, roe cy «, 8 M Y yrjaoBu OLITPOY-
fJIOT TpOyria.

23. Kopenu: x,=a, x,="5b anu KopeH x, He 3al0BOJDPaBa HaTy jemHa-
uudy, jep jenHauuua ocaodoheHa umeHunaua Huje eKBUBajeHTHa JNaToj,

24, JloGuje 'y OGHkBagpaTHy jefHayWMHy HajiaKile je peilluTd pacTas-
JbarbeM Ha 4dHuoue jJa 6W ce u3GcrI0 KOpeHOBame KOMILIEKCHOr O6poja.

Peluemwa: v EY V_g;_ - 1+i/ 3
02 2 ) 84 2 :
25. s pare jemnauuHe Crelyjy jeaHaunte:
(1) 2/2ax=x+a+1,
(2) 2Yax—a=a—1—x,
(3) x2-2@Ba—Dx+(a+1)P=0.

[da 64 one Ouse exkBdsaseHTHe, mopa OuTn —a—l<x<a—1, a na 6u
KOpenu jenHaudHe (3) Ounu peannu u a>>1. IIpema Tome, maTy jemHauuny
3a[0BOJbaBa CamoO KOpeH '
x,=3a—1-2)2a%-2a,
¥ TO jeDuHO Kam je a _>2.
26. 1° Kopenu:

x=i%|/(a+b+0) (b+c—a)(a—b+c)@a+b—c).

a) Kopenn cy peanHu ako cy a, b w ¢ mepuu 6pojeBu CTpaHa
Tpoyraa. b) JobujeHa pauuonanua jesHaulHa eKBUBalleHTHR je MaTO] ako je

@+ et >b u b+ cE>a%, T). ako y Tpo
mpema CTpaHama @ W b nexe OWTp# yri

5

yray, uuje cy crpase g, b
OBM WM je jejgad Of FHX Hpal
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2° Tpachux c¢yHrumuje y, je xpyr ca ueutpom (0, 0) ¥ noaynpeuuu-
KOM @, anmM MO3MTUBHOM 3Haxy npel KBaLpaTHUM KOPEHOM OLroBapa Camo
HeroB IONyKpyr ca MOSUTUBHUM opouHaTama Tauvaka. ['paduk dyrkuuje
¥, je kpyr ca ueHTpom (0, ¢) M moaytpeyHHKOM b, anu HeraTWUBHOM 3HaKy

npen KBalpaTHAM KOPEHOM OIroBapa CaMO TONYKPYT uYuje CY OpnuHare
Tayaka matbe O] C.

PesyJsTaTu IMCKyCrje BWIE Ce HA ClMKama
on 3 mo 7. Hexa uuTanauw cam npoOTYyMauu ToK
nuckycuje. Hanomnmwemo na je pauuonanucaka
lenjHauduna exKBMBaNeHTHa KaTo] CamO aKo ce
Kpyrosu <CeKy y Taykama MOMEHYTHX hoJy-
Kpyrosa.

27. Enumunucatn x, Pewemwa: 1) a=1

(aBa sajepnnuxa kopesa); 2) a= —2 (jesan
3ajeIHUYKH KOpeH).

26. 1> a=c, a b IPOM3BOJBHO, HIN §=c,
Cu 7 a @ TIPOU3BOJBHO.

2° a=b=c.
29, x=y=2z.

30. ,I'IaTa jemnayMHa 8aloOBOJbEHA je aKko je a=b (y3 ycnos b# —1),
UM axo je ab=1 (ys ycnos £>0). Ycnosy y sarpapgama Cy norpeGuu

na O pasiCmak Ha JeCHO] CTpaHM jaTe jenHauMie MMa0 CMUCIA u 6uo
NO3WTHBAH; NleBa CTPaHa YBEK je IO3WTHUGHA.

31. 1° 3apaTax ce cBomn Ha jeanaunHy
_ x+iy=(x~iy)?
omakye ce noluja cucrem
X—ypi=x, —2xy=y.
Peuwen>a: —i+ i—L3.
27 2

2° Tpaxenu 6pojesu cy 0 u KopeHu jenHaunHe x?—1=0,"

32. CmatpaTd v M § Ka0 NOBHaTe, Na LATH CUCTEM PeilnTy No o u B

33, 20 y_*=2

, 2=2—X.
x—1
3% 3aparak ce CBOLM Ha peluaBare CHCTema jelHauYnHa
1 1
‘_,_'—:1) y2+z2=3—25y
y z 36

Ojaxne ce 3a NpouwsBON yz HoGujajy nBa pellema 13.

5 " s Hpyro
peulerbe He y3umamo y o6sup, jep je y>0, z>0, a us IIpBOT ciepnyje
Camo jellHO peulerbe MOCTaBJbEHOr 3a4aTKa: .
y’=£ z=§ e 1

27 3’ 3°

34, 2° P=(a+b)x—24% x=%ﬁ y3 ycnos a < 3b.
a*+ b* a - .
0 3=2TY yg yeno 1< <1 +Y 2
¥ oA i Y =S
35. x=RY 2.
36. x=1(ﬂaz;4b—2 y3 ychos a>b.
2 .

7. 10 p=2ETY)

2

4

20 x2+yP—ax=0.

0 a i),
3 M(Z, .

38, 19 MMomHoxuTu oSe cTpane ca 2 W CBe 4YJIaHOBE HpeHeTH
NeBy CTpaHy. JeoHaKOCT HacTyma camo 8a a=b=c.

39, 3ajaTak ce CBOJWM Ha peluaBatbe CUCTeMa HeJefHAUMHR
jeLHOM HEMO3HATCOM:

6
6-a)(e+2)=9, <0,

onakze je: —2<La<?.
40. 19 x,,,=ct+/(c—a)(c—b) y3 ycaos O<c<b win c>a.
ab :
a+b

° <c<b.

41. U3 pate jennaunne cienyje:
A=2(2a—1)(a—2), x+x,=4{e—-1) X X, =2a.

[MowTo ce ucnuTajy 3Hauu U Hynre OBMX u3pasa, cinenyje Tabena:

o ‘ A ) Xyt Xy Xy Xq KopeHnu
—oc x,<0<x,
+ - - EAEIES
0 + — 0 X, =0, X,= '—4_
T - + X, <X, <0
!
= 0 - + Xy=X,=—1
— - + | KOpeHu
1 - 0 + KOHjyropaHo-
— I T F KOMJIEKCHYU
2 0 + + X=Xy =12
+ + ' 0<x <X,
+ oc
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tn

- j a 8. Hexa cam unurane
42, A= —(2a—3)(a—0), x1+x2=£, x1x2=3 (a—-3) - 2° I'pauuka HHCKYCHja BHIM Ce€ Ha CJMUH

a—-2 a-2 w3Bele NOTpebHe BaKIbYuKe.
C T ) ~ i
OcTapbamo 44TAOUY Aa cam WBBpLIK BUCKYCH]y ¥ caCTaBy Tabeny. Bl. 20 y,=V%, Vo=Vra

y o - : == . i .
43. 2) a<CVY10; b)) 1<a<Y10;  ©) e=)T0; x,,, =———41 ] 3 Y3+4i=2+4i, 1/z=-2~(1+l).
2_ a2 21/1—0 ' 1 i o —
4“4, t2_3t+5—2—c=0' 52. 1° Kopenu cy peanuu 3sa a<%5~ Hau a>l—+gi.

2° Us A0 caenyje a+b<cy 2.

3” Hejemuakocr cremyje us HejeqHaKOCTH c<at+b<cy2.

2° EnumuHauu]om napameTpa @ u3 jeaHayuHa

nt+x,=2(a+1), xx,=3a+2

45, 3a i<0 Hau i>L} peliesa nobuja ce TpaxeHa Be3sa:
b b 2x%,—-3(x,+x,)+2=0.
_a(3b—a) + (a—b)Va(a—4b) : _
C= —)24\1/() Cy peajna. 30 x1=x2=LE, x'1=x'2=3—+25-
46. 1° A=(a—B)%+4. _ 2 Ley3
2° PapnocTpana xunep6osna af=2, 4 aq=—1, a,,= —8 e
47. 1° y2— z_ _
(a+2)y a(a+3)y+(a+3)2=0. 53. 10 x,— 1—x, .
A 1+ 3xy
2° =(a+3)%.
A 2° x,>0 33 ——<x <l
0 =8i4]/1—6
3 auz —3— i 30 x1=_1_’ x2=3_ H xllz_%’ '/"12:_3
43. [IBa pewema: a _0 b 2. a o1 b _1 0 ’ —
g 2 2 4’ L _ 54. 1° IBa pewema: m,,,=1+k—9.
49. 1° Pewema cy peanna 2° k>9.

3° JenmHoj BpemHOCTH £k >O o0Arorapajy IBe peajnHe BpemHO(

-4 !
sa O<a\§—' m, 3a KOje Bpeau penauuja m,-+m,=2. Ha oCHOBy Tora, a u3 pmare j

2° W3 pator cucrema HauyuHe, Cllellyje nara penauuja.
crenyje 55. 1° A=a?+4. 2
(% — %)% + (J/1—J’z)2=w, 2° Cpaxoj BpenHOCTH &, KOja je lc>3 unu k< —2,
a*+1
ma je TpaxeHa BPeJHOCT napa- oarosapajy ABe BLELHOCTH @:
MeTpa a=i. 4 6—3k+V(9k—22) (k+2)
i 2 112 = _ .
50. 1° Us patux jenmaunna . , 2 (2k=9)
; 4-3y? 3° 2—<h<2—.
crenyje  x=—"o 9 2
Cn. 8 2a
a 3aTuM OMKBafpaTHA jelHaunHAa: 56. JeaHo peluetbe: L
9y —8 (3—-2¢%) y*+ 16 (1 —a?) =0, . x=b+c—a—y2(a—b)(a—c)

fla ce NHCKyChja CBOIM HAa NOCMATpPabe DPEAaNHHX MO3UTUBHUX KOpeHa Ba y3 ycnos b*+c2—a* >0, Tj. y3 yCJIOB Ja je maTd TpOyrao OLITPOY!
y* (3awto?),

Wiy MIPaBOYrIu.
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57. 1° PQ=%1/3(x2—ax+a2)- [ToppunHa Tpoyraa
MPQ je 31]/63 (ax—x2).
2° [IBa peluema :
+1V4kz—-3 3
Xy,0= ];m%éa y3 yCIoB —Vzigkgl.
3° [1Ba pellema :
3+79—48x 3 . V3 3
Xyig= 3 ycioB A< —. [lita Gupa 33 k=*— udh=—7
2 6 Y <16 2 "6

[{a 14 ce oHna pgoGujajy ekcTpemHe BPEeIHOCTH NOCMATpaHUX BeJWyuHa ¢

58. Hexa je A npecexk TaHreHaTa NOBYdYeHWX u3 Tayaka B u C Ha
naTH Kpyr.

1° Axo je BAL CA, onna je A BCA npaBoyrnu. AKO Ce U3 LEHT[a

O naror xpyra cuycTe Hopmajte OM v ON Ha Taurente BA u CA, oHpa -

je uerBopoyrao ONAM xBajpaT
(zawTo ?). Ocum Tora je BM=RBP,
CN = CP (TanrenTe noByuete U3 UCre
Tayke Ha kpyr), na je BC=x+y,
CA=y+r, AB=x+r. Tako je npema
[lntaropuHom npasuay -
(xFFyP=+ri+x+r?
c Tj- xy—r{x+y)=r2 (1)
Cn. 9 To je Tpaxena Be3sa.

: 2° a) Axo je pmato x+y=ga,
onma u3 jemHayune (1) ciaenyje xy—=ar+r% mna cy X 1 Y KOpeHW
KBaJpaTHe jenHayuHe

z22—az+ar+ri=0.
Peuiemem OBe jenHauuHe noduja ce

_a+ 1/(112—4ar—4r2

a— Ja*—ar—art
y= .

x )
2 2
Pewea 3a x M y Cy peanna ako je .
a*—4ar—4r2 >0, Tj. ako je a>2r(1+y2). (2)

b) Axo je mata Bucura AH=£h Tpoyrna BCA, oHza ce Herosa
NIOBPLUMHA MOXE W3PasUTH HA 1Ba HayuHa:

P=-12~BC. AH u P=%AB. AC,

Te clnenyje jenHauyuHa
. h(x+y)y=x+r) (y+7r),
b h(x+y)=xy+r(x+y)+re
AKO NpOMBBOIN Xy 3ameHMMO W3 jennadune (1), moGuja ce
2r?
h—2r
Taxo je oBaj cayyaj cpeaen Ha ciyuaj a). [a 64 6uno x+yp>0, mop
6uTH 2r<h, a OCuM TOra na Ou 6uO B3aLOBOJBEH YCJNOB (2), MOpa OMT
A< r(f/2+1), Te je yCiIOB MOCTOjatba peluerha:
2r<h<r(1+Y2).
3—1+)AF 100409 cﬁs-x_l/m
2 ' 2
0<A<{l; b=c=a 83 A=1.
60. 1° 36up noppuwkHa npojexunja Tpoyrnosa AMS u ANS Ha paBa
ABC jexnak je nospuunxu Tpoyraa AMN.

x+y=

59. b= a ys ycic

>

2
20 x=y=—a.
y 3 ‘
—(a+c)+V(e—c)t+ 4b®
61. 10 myy=—2 C)—‘/; ) ,
2° [luckpumHHaHTa je 30Up KBajpaTa jABa peajHa 6poja.
62. 1° A<O.

20 a=b+c, ui b=c+a, n c=a+b.
63. [laTu TpuHOM je HeraTHBaH 3a CBe BPeJHOCTA NPOMEHJbHBE

3
aKko je a y pasmaky —2<a<-2~.
64. '1—3]/§<x<7+31/3, 0<Cy<6.

65. Munumym ¢ e 3a X a
. HUMYM ¢c=— =—.
MHIMY 2 2

3la?
66. [oBpuIMHA TOCTHXE MUHHMYM P =

3
3a x= - @
10
i

67. 1°dynxumnja MA2+ MB2+ MC?=3 x2~2hx+a*+b*—h* 3a X¥=-

[y

4
NOCTHXe MHHHMyM @24 5% — 3 h2.

2° a?
. ‘ 6ab—a*—b? a+b
68. 2° P=2x2—(a+b) x+ab. Munumym P=—§— 3a x=
MuHumym noCTOju aKo je b<a<3b.
3° x=ﬂ, P=2x%

a+b
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69. 1° [loppuivHa NMOCTHXE MAKCUMYM

2 2./ 2
p_3a ﬁ(z_ii__a 1/3) —71
28 1T 4 1
20 x =%
>

a
70. Cpadguk je napafona P= Ex—x”; anu nocTasbeHom npobiemy
OroBapa camo HeH Je0 y NpBOM KBafpaHTy KOOPAWHATHOr CHCTeMa xOP.
1000
71. 3anpemuHa NOCTHXKE MUHEMYM — cm?® 3a

40 10
X=—cm, y=—cm,.
1 T

72. AKO ce BpegHOCT paTOr pasiomkKa O3Hauu ca 7, noduja ce °
jelHayuHa
(A—-myx2+1+m)x+{1—-m)=0,
yuja je RUCKDUMHHAHTA
A=(3—m)(3m—1).

1
3daur na he x GMTH pealHO aKO ce /m Hajasd Y pasmaky ~3—<m < 3.
Opatnae cnenyje OGpHYT Bak/byuyaK: Ma 3a KOjy peajHy BPeJHOCT X, m

1 .
MOXe uMaTH CaMO BPEeIHOCTH U3 UHTepBana ?gmgs, a TO je OAroBOp

Ha NOuTale NOCTaB/beHO y 3afgaTKy. Ha oBaj HauMH Cy y HCTO Bpeme
. : 1
nabene u Hajseha moryha (3) v najmamba moryha spemsoct (—) naror

pasnomka.
73. TpaxeHe BpemHOCTH CYy: HajBeha

a+ et +1
2
B x=2(/a+1—-a),
Hajmaka
a—ya+1
2
sa x=-2(a+ya®+1).

74. 1° Kopetu cy peandu sa 2 < ¢ < 6.

2° Axo ce paTa jemHauyuMHa CpemM [0 @, a Hemo3HaTa X Wrpa
yJory napamerpa, onga cienyje ma he a 6uTu peanHo 3a 0<Cx<C4.
[Ipema Tome Hajseha BpemHocT Beker kopena je 4 (3a @=9), a Hajmaiva
moryha ppegHOCT mamer KopeHa je 0 (3a @=3).

75. Ako ¥3 Jjardx jegHauMHa enMMHHMILEMO, Hanpumep ¥, n0Ouja
ce jemHauydHa

3x2~3mx+m*—9=0,

WU can ce npoﬁnem CBOIW Ha HUCKYCHjy peanHOCTH KOpeHa OBe jelLHi
yyne. Cnenyje: makcumanta BpedHOCT m=0 3a x=3, y=0.

76. 1° p="Sn—Ss_y=191-99.
OmwTy wian je Juseapda QyHKuMja on n, ma je mocmarpaHu pel aputm
THuKK: @, = —80, d=19. _

20 |3 jemHauMHe @,4,=2Sp CleLyje Camo JeiHO Uejo No3
TUBHO peiuetse: n=10,

-2 n{n—3
77. 1° a,,=(n-|—ﬂ7, Sn=mﬂ+—(2”1—)_
p g m=DmED g fm— D Emi ),
" m » Om 2 ;

3a m=10k+1, S, nocraje Sn=25k (4k+1).

78, 1° S-S =n[{n+1)ax—x7].

2 4%

n(n+1)ta 3a x_rH—l

79. 1° MpoGiem ce CBOOM H2 jexHAUUHY

hn?—{(2c—2a+h) n+2pc=0, ‘

rie je 7 6poj NpOTEKNWX CEKYHIM OJ MOJacka Ipsor Texa 1O CyCTH3ah
[lpyro Teno CTWXe I[PBO Camo aKo OBa jerHayuHa uma [Ba NOSHTHE.
KopeHa (3aWITO?), Tj. Kaj Cy 3aKOBOJbeHY yCIHOBH
(2¢ —2a + h)*

8ch ’

20 Heka wuTasail, cam ofjacud: a) sHayerbe HPYyror mosuTUBH
KOpeHa; b) sHauerse JBGCTPYKOr MNOBUTHBHOL KOpEHE; C) 3Hayeme I
HeraTusHa kKopesa; d) sHauetbe MMarunapHuX KOpena. Coeuujassu Chayy
n, =8 sec, n,=10 sec.

80, 2° 452x%—2s (s*+m?) x + (s —m?*=0

30 A=s?(3s*—m?) (3m*—s®).

40 g=1, 6=2, c=4 nm a=4, b=2, c=1.

81. 1° HapemeHn ycloB CJelyje M3 HejelHAKOCTA a<b+c W ¢<a4
(a>b>c wm a<b<c).

20 =\/l/g+1
I 2

82. 3amaraK uma: a) jelHO peluekbe
_ M—ac

a+c—2b

2°  Maxkcumym

ako jmaT¥ GpOjeBH He UMHE APUTMETHUKY UPOTPECH]Y; b) nema pewen
ako jparte OpojeBH a#b#c uuHe apHTMETHYKY nporpecujy; c) 6e36p
peiuera ako je a=b=c. [Moce6Gan cayuaj: x=1.
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83. 1° Ha ny6unu og 8 m mpuTucak je
P1=Po (1 +£‘):
100/
Ha AyOuHM oL r2-8 m mpUTHCAK je
Pn=Po (1 +L,1_)".
100
Tpaxenu nputucax je:
D300 = 160.1,0013% =~ 1025,7 mm/Hg.

2° n=1099, Tj. Ha nmy6uHu ox 8792 m.

84. 1° P1=—‘;~Po. (Kopuctutu bBojn-Mapuoros saxoH.) Cmambeme

3a 28%"/0.
2 P,=P, (i)
1
30 p—02190-10g3 o3 i ne13,
log 1 —logd

85. [peu pem: a, =y 2—1,9=(/2-1)%; npyru pen: ' 1=(/2—1)2,
g=0/2-1"
86. 1° 'eomeTpucKu pel je KOHBEPI€HTaH aKO je Heros KOMHYHUK
lgl<1, Tj. ako je —1<cg<]. ¥ naTom peny je q=¥, na je pem KOH-
_ o a+
BepreHTal aKo je
3—2a

<1.
a+1

—1<

OBo je cucTem o nBe HejeiHauWHe Ca jeIHOM HemosHaTom. PasmBojene
# cpebere oHe umajy OONMK:
4—a 2-3a

——>0, <0.
at1l a+1

[Ipsa je samoBosbeHa 3a —l<a<4, a Ipyra 3a a< —1 unu a>%, mTo

3Ha4yuM aa je CHCTEM 3aI0BOJbeH 3a

Q
L <a<4.
3

To cy BpeZHOCTH mapameTpa @ 3a KkOje je IaTH reoOMeTPUCKH pef KOH-
BepreHTaH.
2 .
2° 3a §<a<4, 304p HaTor pena je

=(a+1)2

—, T1. S .
3a—~2

, 3° 3a cBe BpeLHOCTH napameTpa g, 3a Koje je aTW pel KOHEB
reHTaH, weros 304p je nOo3uTUBAH, jep je O6pojunau KBamLpar, a UMEHHU!

2 . .
S(a——?:). [la OuCMo HEWIM HHEroBy HajMarby BPemHOCT, CPefMMO (el

(a+ 1)z

yuy S= 32—z

no cTeleddma oxn a. Jlo6uja ce:
a?—(35-2)a+(25+1)=0.

Y T10j jenHausun S CMaTpaMO Kao NO3HTHBAH NapaMeTap, na ce Tpaxe
MHHMMYyMa CBOIM Ha OnpehuBake BpeQHOCTH HapameTpa S, 3a Koje j
peanHo. Te BpeIHOCTH 3aL0B0JbaBajy HejegHAUMHY:

(85—2)*—4(2S+1) > 0.

Ona je BagoBObeHa 32 S<_ 0 u S>2§ [lpema Tome TpaxceHa Hajma

BpeJHOCT 36upa S je S=2g, a oarosapajyha BpegHOCT MapameTpa

. 1
e a=2—.
} 3 |
87. 3anartak ce CBOAM HAa CUCTeM jeXHauyuHa M HejelHayuHa ca )
HemosHaTe: %=1—k— , pt=g, —l<p<l, 0<g<l1, rue je ¢ KO
—-p 11—y
npBOGUTHON pena, a P KONMUYHMK HOBOr peda. Pewemwa: p=£k—1, g="{k—
. 1 1
[loceGan cayuaj: p=—, ¢=—.
3 9
g8, 10 12
3
2° TpaxeHa Tauka S je TeXulWTe Tpoyrna, jep je:
- m
G, — lim {Cicg—C2C3+C8C4—...}=llm {ﬁ—ﬂ+l”——...}=—.
i1 o0 n-ow 4 8 3
89. 1° rcotgi.
2n
2° ﬁ cotg1
2 n’
Rh SR
90, 2° r.=———, ro=kry,..., ra=kr; =, =hp,, .
1 S+ R 2 1 "n 17 Py STR P2 1
a=k® 10,

30 nRh* 2nR2p?
s 1 3(382+RY)

nRs

4° ms;
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ab? a*h ab® i A
= P ———— X;= y X3 = 3 7
9. 2 ST e (a+b) *a+by’ P (a+bp
xl/l aab
B = .
(a+b)®
30 _ﬁ p =M, a=ﬁ(w; KOJUGRUK
pl*(a+b)2’ 2 (a+0b)* (a+b)°

Py _ Ps_ a*+b*

P pe (@0 .

4° T'panuuya s6upa: S=%.

92. 1° [lpsu unanoBu: x—a+ya®—g*; Tpehn unanosu: y = a¥ya*—g*
(8HauM OLroBapajy jeLaH Lpyrom).

2° a>0, a>g. Teopema O BeNWYMHU apHUTMETHUKE H reomeTpucKe
cpenuHe JBa no3uTHBHa Opoja.

2
93. 1° x=“%q) y3 ycnos ¢ ==1. AKo je ¢g=1, samarak je He-
olpeheH.
2° d=q(1—¢?); apuTmeTduxa nporpecuja je pactyha axko je 0<qg<1i,
Tapa je: 1—<x<2. [Toceban cayuaj: x=g, d=§, a1=i.
2 4 8 64

94, Axo ce cTaBu: y=xq, z=xg% OHIa je
—atyV2ap x=a2(2a+[3:t2\/2a8)_

T (Zo.—B)*
95, 1° g=2.
2° n=15,
3° ‘Zx:g‘r d=i_
45 45

96. [lepupepuciu yriosud Han jeIHAKHM JAYUUMA Y KPyrOBUMA MCTOT
nonynopeynuxa jemHaxu cCy.

§7. 1° [okasaru pa je < ECF=180°.

2° KopucTuTu 0ocobute paBHOKpAKOr Tpoyria.

98. 1° [lonuhu Hopmany Ha AB y tauku O.

3% APB=—;—, OP=aI; noaykpyr Hag AB KaO npeyHHUKGHM.

99, Terusy MB npomyxuTu npeko B 3a BP=CM, na nokasaru na
je A APM pasHocTpaH. Moxe M ce oBa Teopema [LOKasaTH TPUrOHOMe-
Tpucku? [loxasaTu pga ce Tana NOKA3 CBOAM Ha [0KAa3 HAEHTUYHOCTH
sing +sin (60°—q) =sin (60°+ ).

100, 1° a) <{B,A0=Q0BA,=90°—<JACB; b) uersopoyrac AC,0B,

je TeTuBaH, jep Cy My mABa CynpOTHa yraa npasa,na je < B,A0=< B,C,0,

(ka0 pepudhepUCKH YrjoBH HaL HCTHM NYKOM); C) HA WCTU HAyUH Ce JOKa-

ayje ma je < OBA,=<[0C,A,, Te cnenyje HaBeleHa Teopema. (Ca. 10)
3° A(3,0), B(8,5), C(0,9).

161, 1° Oxo Tpoyrna ABC onucan je Kpyr ca uexrpom y O, na
Kpos Teme C mobyyen npeynnk COC, (ca. 1t). Taga cy yraosu BA(
C,CB nepudepucku HalL nyuuma C/‘B H B/C\l. Kako je 86up oBux nykosa j
HaK TONOBUHU XPY)KHe JMHuje, TO
je < BAC+ < C,CB=90°. Axo
Hacnmpam cTpane BC nexu Tya
yrao, OHma ce HAa HCTM HauyuH
no6uja ICBAC —<J C,CB = 90°,

2° a)y M3 ycnosa BsamaTka
crenyje ca. 12, [lpema Teopemu
IoKagaHo] fox 1, je

(1) I SA0=00°—-2f AMO,

(2) LSBO=90°- < BMO. ; :
Cabuparbem OBUX jefiHauyWHa 1oO- ca. 10 '
§nja ce: {[SAO-I—{[SBO:180°—(<{AMO+{[BMO)=90°, LITO BHAYM I
Je yrao ASB npas. 13 tora caenyje na Tayka S Jexu na KPYXHO] JIMHH]

b) Ws jenmauuwa (1) w (2) crenyje na je SA0 =
L SBO = J MAO, wT0 3HauM pa je }g ABMéA%]BS,O a %sMi
NONyMapHOCTH cienyje napanensoct AB || SM (zawTo 7).

Can. 1t

C) Ako moByyemo nyX PQ u crojumo Tauke P u Q ca O, Tana i

LPOQ=90" (jep cy OP u OQ cumeTpane yrnosa AOM u BOM), n:

8HauM npa je yersopoyrao OQSP Terusan. llentap K Kpyra omucasol
OKO TOr 4eTBOpOyrna JneXu Ha cpelutu mujironane PQ. Tpoyrau AOM
u BOM vmajy sajepnuuxy crpany OM, na je npaBa PQ, koja nponasu
KpO3 UeHTpe P n Q omucanux Kpyrosa 0KO THX TpPOYI/IOBa, CHMeTpaJia
sajentnuke crpave OM. Ws Tora cnenyje ma v tauka M nexu Ha Kpyry
ONMCAaHOM OKO ywerBopoyrna QOQSP.

102, BupmeTtn zapmatak 101.



103. 1° Crenyje ua cnuunocTu: A 4,B,C~AABC. (ﬂpaonoxasam -

Hoct A AA,C~ A BB,C, ollakne cielyje NpOoiOpUMOHAnHOCT B8C_5 C)

AC A,C

2¢ [ToxasaTu na je C cpepuna snyxa A,CB,.
30 [oxasaTH jenHaKoCT yriaosa <[A,B,8=<A,B,B.

104. 3° Eauwmunucatd £ u p= DA u3 penauuja: h%+ p? = b2,

h b p . .
cipa k- (Kako ce monasd IO OBMX penauujar)

105, 1° ¥ nmocmaTpaHOM ILIECTOYTraOHMKY MOry Ceé YyOuuTH LecCT paB-
HOKpaKuXx TpOyrjiosa.
3° Kopuctut ocobuHe DORKPHWUX Tayaka yOuCaHOr prra y Tpoyray.

=Vri4 si= \/bc eatab——2 _Zabe
atbtc
106. 1° flocmatpaTi TeTuBHM YeTBOpoyrao ASCM.
a? \/3’ .
2 P
4 cos?(p—30%)
3% a) ¢=00° (uau 0°); b) ¢=00°
107. 1° KopuCTuTy Cu480CT Tpoyraosa CBD u ABC.

108. 1° [Iponyxutu crpany 4B npexo A no P 3a PA=AC, na cno-
juta P u C.

109. a) ITocmarpaTy JBa mapa CHMYHUX TPOYIJIOBA U3 KOjUX Ceé OTHOC
S—Cuapamasa Ha JBa HayuHa. b) [locmaTpatu cnuyue Tpoyfnose APD
u DQC.

110. 1° a) [{oxagaTy CIHYHOCT NPABOYIJHX TPOYIJIOBA UMje Cy Xumno-

TeHyse LMjaroraje.

2° a=b=c=h=2r.

111, JujaroHana Koja je HOpmansia Ha Kpaky pnefd Tpafie3 Hd ABa
Cll{ufia npaBoyria Tpoyria.

112. CiudocT Tpoyrnosa u [IuTaropusa Teopema.

113. OsHaxke: cTpane @ W &, nujaronana m. 1° a:ﬂg/—s, =%Z-
2° 30° u 60°.
3o p="1

12 (5 + 3V )

114. KopuctuTu ocobute TaHreHTHOr 4eTBOpOyraa,

115. KopucTuTu Teopemy O OTCeylLMma Ha Koje cumeTpana yayTpa-
Lkhber yrja y TpOyray [Lend CynpOTHY CTpaHy.

116, IMocmarpatu Tpoyraose APC, BPC, AME, BMD.

U7, 1° =241,
2 2
2 S ECA=v.
2__ 2 2 2 __ 2
3 p=%—c [lo6uja ce penauuja bc = a—b—C,Ko]ac
¢ ¢

nocne cpebusama u cxpahuBama cBomu Ha patu OGJAHUK.

118. 3° 00,=r V2.

119. a) b = a(y6—y2); b) b=a.

129. 1° [lpso noxasatu 1a je ¢ Hajseha CTpaHa Tpoyraa.

20 P=2m (m+1) (m—4), r=2(m—4), R= —(ﬂz +4).

121. 1° Bupertn sanatax 103.

2° P=Rs,, roe je s; noayobum rpoyria A, B, C,.
4s(s—a)(s—b)(s—c)

305, =
51 abe
a*f, -
122, 2° P=€(2n—3\/a).
123. 1° 4 =~——”(‘/32'1).
20 g A, AB=30°, J B,AB=15
-3 a*
3% FeOMeTpUCKM HU3 KOJMYHKMKA q=2 2\/ I'panuua 36upa: 2"

124. 1° OBum 2s je yeTEBpPTAa NPONOpUMOHanNa 3a 7, ¢ ¥ A.
2° Kosiku je jemaHn oulrap yrao fIpaBoyrjor Tpoyria uuje cy Kate
rus—ct.
30 g‘ 2rr
2 cih— 2r)
125, 1° KopucTutd ocobuHe TeTHBa W Ceyula Kpyra.
20 a) u c) KOHCTpYKuuja yBeK moryha; D) KOHCTpyKuUuja MOTY.

SanaTaK MMAa pelera camo ako je fr > 2r.

Camo axKo ]e — \/bc

126. AD:if’_;_l R, AB - ﬂz—_’R.

127. 2° XunoTeHy3a ¢ je UOBWTHBHH KOpeH jegHauune ¢*—gc—a®=
128, 1° Koauko je mMO8HaTO TaHreHata TPaKeHOr kpyra?

2° [lonynpeunuk ce moxe Hahu: a) ydopebusarbem nOBpUIMH
b) OpyMeHOM CIMYHOCTM TPOYrJOBa; C) NPMMEHOM MpaBuiia O CuMeTpa
yHyTpalwer yria y tpoyray; d) TpuroHomerpucku. Hexa yuranaun np
MEHW CBe OBe HayuHe. AKO je UeHTap Xpyra Ha KareTu g, onua

bf —
p=z(]/a2+02—b) .
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129, 1° Kopucrutu 0coGuue mnapanenorpama ¥ reOMETPHCKO MeCTO
Tayaka 43 KOjuX Ce 1AaTa LYX BHIAW NOJ RATBM YIiOMm.

2° C(0,1), D (0,~!). (Pewema {0,5) u (0,—5) onrosapajy yrny

CAD=135)
130. 1° [Mocmarpatu cpenuny S nyxu MN. Konuku je yrao BSA?

_ (2
bt )02+ 2ac—¢ Ao
2a—c¢

ca d 0sHayMmO pacTojame Tauke B on mpaBe x=c, onna sa |d| < AB
BajaTaK uMa [1Ba pelleta, 3a |d|=AB jeaso peuwewe, a 3a |d| > AB
3aBaTaK HcMa petlierba.

131. 2° b=1, ¢=3.

132. [lponyxutn katety CA npeko Temena C npasor yria 1o Tauke D

2° KoeduunjeraT npasua TpaxkeHe npase m=

Tako na je AD =c. [loce6Gan cayuaj: tg 5;:%, a=253°7'48",

133. OzuHaxe: BC =g, CA=0b, AB=c, cynpoTHM yriosu o«,B U Y;
b>c (cn. 13).

1° Tiponyxumo ctpany AB npexko B no P rako na je AP=AC=b,
na cnojvmo Tayke C u P. Tama je
A APc paBroxpak, na je < B(P=
_18°—a o B4Y_ . B-Y,

2 Y 2 ! 2
To snaum ma y tpoyray BPC nosua-
jemo npe ctpane BC=a u BP=b—¢
W yrao Hacnpam Maie O HuX

< BCP = % [Tpe Hero wito npe-

Hemo Ha KOHCTPYKuMjy Hariacumo

]800__“=900_5’
2

na je < BPC=

Cn. 13

WTO 3HaYW Aa OH mOpa GaTH oluTap.
Tox KoHCTpyKuwuje BumM ce wa cm. 14. Kouctpykunja tpoyrna (BP uma
LBa pewera: CBP u CBP', anu y nocmaTpaHom Cllyvajy oAroBapa camo

ACBP, jep je J BP'C tyn. Teme A nexu Y npecexky CumeTpaje LYXH
CP u gpoayxewa cTpane PB,

jep je A APC paBaokpak. Ako je @
BNL1CP, oupna 3agarak uma peluewa . 5
camo aKko je BN<BP u b—c<a, Tj.

B—vy
2

a sin <b—c<a.

2° [lpumesiom cuHycHe Teopeme a B8
Ha Tpoyrao BPC (cn. 13) nobuja ce:

sinB-_Y

sin =Y
BP 2 . b—c

2~ i -

BC sin(@O—o—L) ¢ cos <
2 2

WwTo je u Tpe6ano mokasard. Y noceGHOM Ciydajy W8 HOKasaHe jemHauui
cnenyje:

2 sin 30° 2.
2—\/5 = o Onaxze je cos %=!2§, Tj, o =¢0°,
COSE :

Hame je B=15% y=15° b=y3+1,c=y3—1.
134. 90° + B;—Y u 90° — E;;—Y (o, B ¥ Y yraoBu Tpoyrnia).

135. Koncrpyucatu npeo A AB,C,, uuje cy ctpane B,C,=m, AB,=
¥ Hacnpam cTpane B,C, yrao «, a 3aTHM CJM4YaH TPOYrao ca CTpaHC
AC=b. llokasat ma samartak MOXe umaru 2,1 win O peulema.

136. Ipso xoHcTpyucatu A ABD.

x—=1,

137. 2° P= r.
4

49 p,__£+2\/§—6r2.

138. 1° KoHuUeHTpuuHM KPYr ca JaTuMm, KOju ILOAupYje CBe TeTH
Jare nyXHuHe.

_ 2° TpaxeHa ceuyuua je TanreHTa kpyra nabesor nog 1°
3* PB—PA=s, PB.PA=c*—- R
x
Vil
139, KopucTuty reoMeTpUcKO MeCTO Tayaka HabeHO y Bagartky li
aox 1°

4° p =41

140, 1° KOHUEeHTPHUYHY KPYT Ca HaTUM KPYrom, Oy IPeuHuKa r=y R2 + |
The je R noayopeyHui naTor kKpyra, a £ maTta LYXMHa TaHFeHTe.

2° Axo je ¢ pacrojate nmaTe mnpaBe Of LEHTpa HaTOr Kpyra, OHI

8a ¢ = YR® + £, nBa pewewa, a 3a ¢ >y R® + 12, sajaTak Hema peLietb

141, 1° 3° x2 4 p2=

2° [loxasaTu na Bajarak moxe umatd 2,1 uau O peluetba.
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142. 1° Hexa je O nara Tauka Ha KPYXHO] nunuju, OA=2r OpeyHHuIc,
OFP npousposmHa TeTdBa, M HheHa cpenuta, a /N cpenusa nonynDeyYHMKa

OC. Tana je MN= — (aaLUTo?), LITO 3Ha4Yu la CY CpeldHHe CBUX TETHUBA NO-
BY4YeHNX u3 Tayxe O nON|eNHAKO yia-
b Jbere op cpenude N pnonynpeynuka OC.
2° ¥V mUCKyCuju mOkasaTH ma 3a-
HaTaKk MOXe umaTd [1Ba, jelHO Wiu
HUjelLHO peliene.

3% x24+ pi=rx (cn. 15).

143, 1° a) Axo cTpany AB npo-
nyxumo npeko A sa DA = ¢, oHlla
je DC=2m. b) Ako menpujany AA,
nponyxumo apexo A, 3a A,D=m,

N OHza je CD=c.
2° a) AKO ce KOODIHHATHU CH-
Cn. 15 CTeM [0OOCTaBd Tako na je A (0,0),
B (¢,0). onma je TpakeHo reome-
TPUCKO MeCTO Kpyr (x+c¢)?+y®=4m® b) AKO ce KCOpPXMHATHH CHCTeM
nocraen Tako pa je A (0,0), 4; (m,0), Ouga je TpaXKeHO TreOMETPUCKO
MeCcTO Kpyr (x—2m)%+y%=c=2 _
144, 1° TeomeTpuckOo mecTO je MipaBa nmapanenHa ca npasom D.
2° x=6.

145. 1° Csu Tpoyrnosu ABC, BCD, ACD, w ABD cy unpasoyriu.
Tpaxena penaunja je xy=2a2

20 V__E 8 X A
3
30 x=p=ay2, P=2a (\/3+ \/E)
(ca. 16).
146. 1° Kpo3 Tauky A, nocraslrena C

je paBaH PQA, HOpMaliHO Ha parad ABCD, D
Tako na je AP=AQ, a Tauke Pu Q aexe

Ha npaBama AB uw AD. Tana je AAN=#h Cn. 16

BHCMHA npusme, a AN je cumerpana yrna

PAQ. Tpoyrao APN je paBHOKpako-npasoyriu, na je AN=PN. TDO)I‘J]M
ANA, w PNA, cy noayaapuu, na cienyje na je AA,=PA,; 3daun na je
Tpoyrao APA, paBHOCTpad., Kako je A PNA%APNA,. TO je AN=A,N.
W3 tpoyrna APN cnepyje Bucuda h= 4,N=AN=a y2. 3Hauu pma ce
Tayka NV noxnamna ca Taykom C. Kaxo je Tpoyrao ANA, paBHOKpaxo-
npaBoyrau, TO je GouHa uBwua AA, HarHyra npema OCHOBM [1OL Yriom
on 45° (ca. 17).

| 3 P =2a (2\/34— l),

13

2° Hopmanuu npecex je pom6 umju je yrao p=10°31"44" (tg8=2y2),
\/3

| acTpaHa a—5-
i na ako l-bMXOB npeceK 03Hauumo ca £, taga Tpoyrao EBD npeTcrasiba
noJoBuHy pomba.)
_at V2

3 -

(Ha ca. 18 coycrutd u3 B n D nHopmane Ha usuuy A4,

P
Cn 17
2 _ 2 _
147, 1° cos ¢= ﬂ’—a—a—. [lpecek nOCTOjM aKo je a>b V2.
YT
2% cos = \/40\/3 z. [Tpecek nocroju ako je a>b.
a
3° bz—a \/7 ) \
148, 1° 2x2—2xp+a%=0. [yx T
y je Tpeha HenpekunHa OpONOpUuO- \
Hana 3a NyXu V2x%+ a*u2x P
g ;x
3° x=a\/2,y—a\/2 c : //gB
4°cos<p=§B=\/2, ¢ = 459 //
AP 2 .
(ca. 19). G

149, x = 3a¢, y = a. IlokasaTu
na je onrosapajyha sanpemuHa mu-
HUMyM 3anpemiHe MocmaTpaHOT Tena A
ako je A CPQ npaBoyriu. ) Cn. 18
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150. 1° PQ = #.

2° TIpumena [luraropvHe Teopeme.

3° Kan je npasa HOpmasiHa Ha JBema mpabama KOje 5exe y paBHH,
HOpMalHa je ¥ Ha paBHH. ‘
v Sad \/E.

12

151. 1° Heka je SO nopmana cnywTeHa W8 Tauke S Ha pasan ABC,
rae je O npopop Te HOpMane KpO3 OBY paBaH; Heka je D LpOJOp mpase
AB xpos pasan SOC (cn. 20). Kako je SC 1 (ABS), 1o je pasan SDC

40

¢ pasHu ABS. 3aTum je (SDC) | (ABC),
jep y paBuu SDC snexu npasa SO
Koja je HopmanHa Ha paBHu ABC.
Kako cy pasuu ABC u ABS wop-
mande Ha paBHH SDC, wmuxos fipe-
CeK, npasa AB, nopmaiHa je Ha TOj
PaBty, Na je HOpManHa ¥ Ha CBUM IIpa-
Bama y TOj PaBHH KO,e mpolase Kpos
Tauyky mnponopa, T1j. AB L CD wu
AB 1 SD. 3uayu ga je CD Bucuna
Tpoyria ABC. Ha wucTn Haumn ce
/ nmokasyje jpa je BE (E je Tauka
A npeceka upaBux BO u AC) npyra
Cn. 20 BUCHHA Tpoyriaa; uCTO BaXu M 3a
Tpehy Bucuny.

2° MoBpwusna Tpoyraa ABC moxe ce M3DauyHaTU HAa BUWIE HAyWHa:
nomoky 3anpemuHe TeTpaempa SABC, win Bucune CD u CTpaHe AR,
WM TpUronomeTpucku nomoky crpana. Hanpumep: us Tpoyraa SDC je
CD =V ¢*+5D?, a «ako je SD=\/*Q—2+—172, TO je CD:\/%W'

Ocum Tora je AB =Va*+ 0%, na je
1
Passc =5 AB.CD=— gy cigns o7,

152. 1° Bumets u 3amatak 151.
0 a3
L V= 3

3° Terpaenpu OABC u DABC umajy
3ajelHUYKY OCHOBY, a BHCHHE Ceé OIHOCe
Kao 1:2. Kouka je cacrasibena uz Te-
Tpaenapa OABC u DABC kao u jow TpH
TeTpaenpa nonynapsa TeTpaenpy OABC
(ca BpxoBuMa y Taukama 1,24 3, cu. 21).

KOja campxu npaBy SC HOpManHa Ha -

75

o ao bV6 ¢ V/6
373 '

153. 1° Tpaxena pacrojama cy h—3
o . a2a-b
& c- a—b

3° b=c v a=b+c.
154. P = ?—a[(a —2h) X%+ thx]. MMoBpwKEA ¥Ma MAKCUMYM Camo
hZ
2a h? h® -
3a x = .
2h—a 2h—a
155, 2° A,B,=x, D,Ci=y, B,C,= A, Dy = yx*+p*—xy, BaCUHA Tpa-

aKo je a < 2h; Paace, =

nesa f1 = ! V3x2 — 2xy + 3%, NOBpLIUHA P=f¥\/3xz “2xy + 355
2

® 5 =3y Pup =22(24V2) V3 Va2,

156. 1° [Npuwena [luTaropune Teopeme,

Wi+ V30,
0 _ .2
2° P= 3 a”,
157. 1° Teopema Tpu]y Hopmana u Ilutaropusa Teopema.

b® .
2° x=b, P=bla+c), V= %, roe je c=AB.
158, 1° [locm TpaTu pasHOKparxe Tpoyriose ANB u CMD.
2° [locmartparu Tpoyrao ANB. Teomerpucko mecTo je Kpyr ca

LEHTPOM Y cpenuHud Oyxud AN W nonynpeyvinkom >

3° AB=\32a — 2%, MN=\/u. AKo je < CMD =90°, onna
Z .
je MN=x naje x=a_63.
a? 5 = \ a*V3
189, P=1 (5\/3+3\/7+12/. V=252
2° [lpecex je wecToyrad KOju nMOCTaje kal ce Ha TemeHUMa PaBHO-
CTpaHoOr TPOyraa CTpate a OTCEKY 1pu paBHOCTpaHa Tpoyria CTpaHe X.
a3 __SxEE
4 i
160. 20 V1 — Lsine o (1—cos o).
v 4

P=

_ N
0 _ e_ Vil ® o 100028 16,
3 r=hv2,s="nvs, tg 5 V2, v "o ©

161. P=x (R+4d) [R—m V2R (/e—d)].
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162. 1° [Tonyapeyuwuk ynucane nonte r=R \/i,_;Tg’ N0AYNPeYHHK
_R(s—R) . '
IOLMPHOT Kpyra p=-————, OTCTOjame UCHTPA NOMWPHOr Kpyra OL

Rr
lLleHTpa JionTe: ¢=-. |

2° §=2R; BucuHa je npenoJOBJbEHA.
PR L
S V2

163. Osgake: s anoTema Kyfne, p NOJYNpeuyHHUK OCHOBe Kyne.

: a+R—r a la+R—r a+R—r)?
Peayatata: p=R\/ R , $= R \/ir,P=n 2 _{ +RJ)——.
a—R+r R—r¥Y a—R+r (R-r)(a—R+r)
164. O3dake: @ [noaynpedHux onucaHe J00Te, & NOAYOPEYHUK YIH-
caHe nonrte, R ¥ r NOAYNpedHWUM KYNHHMX OCHOBA, S§ anoTema Kyne.
3apaTtak ce CBONM Ha cuUCTeM jedHayuna: S=R-+r, 62=Rr, y602—RZ+

ce jenHaumHa $*+ 4b%?—16a%2%=0 u3 Koje ce noGuja s=20y2. [ame je

R=b(V2+1: r=0b(y2—1),Teje kOHauHO §=3+2 V2.

165. Tlonyapeunuuu kyne: R=ay/2, r=a—2\'/f2, BUCHHaA: f=2a; noay-

Opeydnk OOAMPHOT Kpyra: p=2a_\/§_ ﬂ=l Y,_31
' 3 V, 152

"M, 20’
165, Vi 162V6-396
V2 b[¢

V o
167. 1° =212~ 2¢, rpe je t=1g—.
% he ] 55

N

2° Ountnoc 4 NOCTHUXE MaKCHUMalHy Bpe LHOCT 1 3a tgi=l
v . 2 2 2
a="T0°31"44",

-\ 2
3% 3amaTak ce cBoM Ha jenHaduny: (k+4) (L> +2(k-2) L k=0,
s s

FbeHs Cy KOpeHu peanHu 3a kg%. 3a k=% je s=3r.

168. < ACB=060". Teno je npiBa Kpyxsa 3apyG/beHa Kyna U3 Qujux
Cy OcHuBa u3nyOsbene mBe npake ky e. V=130n.
169. [0k, —0EC 4 _CcTa 4 _atb
b c
3° [IpumeHa TeO:MHYCHe peMme.

11

13584x
170. P=4°;6“, - .

S
) ——— Sx 12—3x
171. 1° BN=yx2+9, BM:Z’ MN= PR
2° x=g.
4
172. 1° P,—4na® sinx cos®x, P,=dna® sin® x.
20 &=C052x, sin x=,\/5—1-, x=238°10"22".
P, sinx

173. 1° Bupetu sagatak 104.

20 P=2x a+b+ic P, V=§—’t P2,  rpe je P, noppuinta JATOor
C

oyraa. _ .
Tpoyra -~ 2R

174. 10 a) V=""""sinx sina(2+1g%); b) V,= sin x sin a.
3

£= 2

14 2+tg3a'
3° a=060°.

0

175 10(2&__1;20_Sq
’ &% TTicosa

2° yxu a, b u ¢ mopajy 6uTn CTpare TpoOyrJia.
176, 36up cuayca npeTBOpUTH y NpOUSBOL.

J. si 4 sin 341
177. sin a—;, 55"
178. 2° —1<Ca< 1.

179. 3a poka3 mpyre, OX AaTuX jefHaKOCTH, KOPUCTATA MIEHTHIHOCT:
Vo + 1
2 cos o« sin g =sin (a + B)—sin (a=§). Pesyntaru: cos 36°=~———.
Vv5—1
4 .

180. 1 x=a cosa+b sina, y=>b cosa—a sina.

20 x*+4yt=at+ b

181. y=a, z="b. .

182. Pewewa cy pealHa axo je A< —2 Wi a>2'. 3a a< —2, oba
KopeHa pobujene anrefapcke jefgHauyuHe, 0O sin x, Dajy peanHe yrioBe,
a 3a a>2, CamO Maibi KOpEH.

sin 18°=

3
20 xz_ﬂ__;_an " x='£~|—2/m.
3 -3
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183, 1° Tpaxend ycnoB c¢Boau ce Ha sin*x, +sin®*x,=1, jep je

x1+x2=%. Onatne k=6 u k=——;—. 3a k=6, poduja ce sinx1=i,

. 1 :
sin x2=§, aszak= ——?, pellerba Cy umarusapha.

20 x,=53°7'48" + £.360°, x',=126°52 12 +£.360°, x,=36°52'12"+
+k.360°, x',=143°7"48" + k.360°.

184. Penauuja ce cBonu Ha O6IUK tg (%Jrcf%@) =tg a, ojpakie je

P14
+P="=.
aBZ

185, Pewema peanna 3a |m|> cos a. [loce6an cayuaj: =tk
3n 4
M X="—+a+kn
4
186. i° Pewema cy peanna 3a b < ¢ << e. Hexka uuTanay oaroBopu
wra 6uBa 3a: ajy a=b #c¢; bja=c# b; c)atb=c; d)a=b=c.

. 1
2° JepdauuHa ce CBOAM Ha OOxRuK sin? x=;. Hexa uuTanai cam nahe
CBa peileba.

3° c=4—5—é.. Pewema: x=15°+%£.360° u x=165°+ £.180°,
k=0,+1,£2,...
187. 19 x4y=2KF 10 rneie k=0, +1,42,. ..

2° [obujena jenHayyHa TNDeTCTaBIba (amunu]y npaBuUX NUHU]R, KOje

N n /2
Cy jeila on Ipyre ygabeHe 3a T

188, OOpuyTO He Bpepu, jep ce mpyra OX HATUX jesHayuHa MOXe
HanucaT y OGJIMKY: tg%(a tg -(QP—— b)=0.
= T n
189, 1° 3amenutn 3 = tgg; y=2cos (x—;).
2° -2 m<(2; 3a m=1, pemiewa cy: x=2kn u x=%“+2kn.
3° Makcumanua BpeBHOCT je y=2 3a x=% + 2&n.

4° Cunycoupga yuje Cy opaudHaTe yOBOCTPy4eHe, a Koja je HOMepeHa

n
3a 3 y HeraTuBHOM npaBuy oce Ox.

19

_ . o
190. y=2 sin% sin (x—%). 1° Makcumym je y=2sin — 82

4k+3)n
x=—;l+(4—k3;£’—[, MUHUMYM V= —Zsin% 3a x=%+(——2—1, k=0,x£1,£2,.
= KIS
2° y=y2sin (x—:).
o (4k+ )
3° Peuletba Ccy peaniHa 3a | m|<2sin ?; pellema Cy: ¥= )
U x=a+(-————4k;:1)ﬁ.

19i. 1° BumeTtu 3ajaTaK 72, unu noku O OuMrjenHe HejemHaKOCTH
(x—1)2>>0. Hexa uutanau LOKaXe Ha ofa HayuHa.

3 (tee, V3 A napas
2° [laru u3pas HapucaTd y o6auKy v3 (Ts_ﬁ-tg <P>’ B1a uspas y

1 . . 2 Jg
~_. Haijmatba BpEmHOCT ]€ ,
garpajiy ynopeiuT Ca W3pasom Xx-+ . Haj p |

I
a pobuja ce 3a <p=€.
T
3% p=—+k=n
? 3 |
192, 1° U3 sin® ¢ +cos® ¢=1 cnenyje ycios:
(bcl—blc)2+(ac1*alc)2=(abl——aib)z.

L% Looye, =5, ¢/ 1 e je t=tg ¥

20 Pewremba: 1)t1=—3—, t2=~—5—, )t!,=29, t'y 3
| 1

j y i a: tg —=—.
Hpema TOME JaTte ]eH,Hal{MHB umayj 3ajeaHUYKa pelieth g 3

~No

3° Tpeha jemuaunHa ie x2+y=1 (3awTo?). ﬂpage npeTCTaBibere
npsuM JBema jeHaynHama ceky ce Ha KPYXHO] JHHH}A. To kasyje u
anreGapcky yCioB HabeH MOL 1°. .

163. 1° Ocofune Ccpelbe JnHA]E / .
Tpanesa. .

20 W3 A u B coyciuTh HOpmane
AP u BQ na TetuBy OC, na nocmarpard
rpoyraoge OPB u 0AQ. 8

3° Mosyhu mpeunuk OS w3 Tauke 0,
fga nocmaTpatu TpOyTrnoBe OAB n OSQ ’

4" Cnenpyje us ppyre Ol penauuja 0
marux non 3°

50 KOHCTpyKuMja je fpeTcTaBbena
wa cn. 22. Mopmauw: OA=1, OB=2
0C,=0C,=6. Ilpema rpauKy, pellena Cn. 22
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mate jenHauuHe Cy: 9, = < AOC, u 9,=<[ AOC, (yrao ¢, je HeraTusan).
Cpa peluewa Cy: ¢=¢,+24kn, o=9,+2km.

6° [pumeHom u3sBe leHux penauuja nomx 3° noGuja ce: tg oc=3,

cos (p—o) = 7%, na je a=15°56"43", a Hajmatby Yyrao KOju 3a10BOJbaBa
apyry jensauudy je: 34°29'47”. Caemyje: ¢,=50°26"30", ¢,~ —18°33'4".
194. 1° Cos 2x=a—1, cos 2y=1—3a. Pewema cy peania sa
0<a<§.
2° x=+060°+k.180°, y=1+60°+#k,.180°

1

195. 1° tgxtgy=i, 22 —z+4+ — =0.
4 4

2° cos? x+c052y=% .
3% x=26°33'54"+£.180° y=26°33 54" 4k, .180°.
196. AC=7cm, mONyDpeYHUK OMUCAHOr Kpyra R=7—;/3, MOBpUIKHA

oTceyKa P1=§% (47—3 V3).

197. a=y3+1, b=y3—1, a=105°, g=15° .
198. a=40, 0=30, c=14. _
199. CraButn: a=x+1, b=x, c=x—1, a—B=2y. [lpumenom Tan-

reHTHe TeOpeMe u3pa3UTH tg—;~ ¥y OyHKUuuin op x. CTpade:a=4, b=3, c=2.

200. 1° a=15° B=15°% y=00° c=22,
2° P=x (4+/6).

201. c=sin 29, R=L.

2
202. [lata penauuja cpogu ce Ha 06GauK: COS (w—B)=1.
, 333 355 .
203, 1° ——<n<——, Tj. 3,1415004...<n<3,1415929. ..
106 113 - E—
0 . 180°
2° Obum onucaHor noaurona: O=2nr sin , OOMM yHHCaHOr :
]
O,=2nr tg I Crenyje HejemmakocT: O, <2xr <0, Tj.
. 180° 8 0°
nsin — -<n<n tg

3a n—=90:3,141000<7<3,142890. (Sin 2°=o,034900, tg 20=0,034921).

4
204. Iujaronana: m=2y3, yrao usmeby nujaronana ¢ =230"

/

81

205. y—— cos (x——)

206. 10 P— az[j sin (x—60°)J

2 Pye—a" (1+§) sa x=150%
3° x=120°
207. Ua ycnopa sanatka ciaenyje ci. 23. [Iputom je < BMC=120°.
1° Us Tpoyrma MBC crenyje BC*=(a—x)*+x2—2x (a—x) cos i20°,
Tj. BC2=a>—ax+x* [lospumHa versopoyrna MBDC je:
=nospw. MBC+nospui. BDC,

Tj. P=% x (a—x) sin 120°+% (a*—ax+x%) \/§=a24‘/3, WTO 3HAYM Jia

je Ta mOBpWMHA jelHaKa TOBPLIHHKM PABHOCTPAHCT TPOYIAQ, KOHCTPYH- .
caHor Haj LyXu AB, w Ia He 3aBuCu OJ, nonoxaja Tauke M Ha TOj LyXu.

\ / Q

NES

~ia
e
©

Cn. 24

2° Yersopoyrao MBDC je Tetusan, jep je < BMC+ 3 BOC=180°
Crora je < CMD =< CBD = 06° {neprnpepucu yrjioBM Hal MUCTOM
tetwsom CD M ca mene ucCTe CTpaHe), lia je
CO?=Cm*+ MD2—2CM.MD cos 60°
opnakne je MD=a, jep je mpyro peuwewe (MD),=x—a HeraTHBHO.

3° CnycTtumo 43 D Hopmany DE va AyX AB Uiy H) helo Ipoyxeibe,
av3
o]

“

pa je uad Tpoyra MED:DE=MD. sin 60°=

, jep je < DMB =400,
Tipema Tome je TPaXeHO reOMETPUCKO MRCTO HYXX napasieida ca nyxu AB,

. - a3
Ha pacTtejary DE= v

on me. To je ryx PQ=a (cn. 24). 3a Bpeme

pox Tauka M npehbe nyx AB on A xa B, rauka D npebe nyx PQ on
P ka Q.
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208, 2° tgi= W‘i:3 ; yCioB peannoctu £>9. IloceGan cnyuaj:
3 3vk—1
o =43",

y 209, 1° y=2x sin x.

2° 3apaTtak ce CBOIM Ha

alliy KOpeHu OB2 jeHauuHe CYy
ancuuce rnpeceyHnx Tavaka npa-

¢ .
BE y1=x+€ ¥ KpUBE y,=xsinx

(ca. 25). Ilpema rpaduky, jenHa-
YWHA UMa je [aH HeraTUBaH KopeH
¥ gBa posutusHa. [lOSUTUBHA

T
KOpeH#u Cy: x1=;(np05epmu y

jemHauMHK) M X, uyuja je npu-

2n

e
Cn. 25 OIM)XHA BeinyuHa ?< X, < 3

0

&

210. 19 tg B = cos 1g .

2° VYrac o je xopeu jemnaunue: igotgia—tg a+2tg6=0._Tha-
HEHH Mmakcumym je a—B=19"28"16", na cy y Tom chydajy: a=254"44'8",
B=33%15 52",

a sin o —¢ a—csin o a’—c*?
211 = == —_— d=—, P=—2——tgoc. 3apartak

. . c
MMa pellerba ako je a>c¢, sina>—.
@
_2abcosa
a._

212. 1° x . [ocebun cnyyaj: x=2cm.

213, 1° TToByhu monynpeunuke onvrcaHor koyra OA, OB u OC na
YyOUuTH yrao jeaHor on wux ca OP, Hanpuwep < BOP=a.

2° HsabGpatu wmOnNGXKaj] KOOpAMHATHOr CuCTema TakO Ja e,

Hanpumep, A (—%, —‘ZT‘/‘S), B(%, _ag/3\, C(O,ac\‘/g), roe je a
/

ctpana tpoyraa ABC. Tne je tapa xoopiuHaTHu nouetak? Umu A (0,0),

<

B(a0) u C (—;—, #) Koje xooppunaTe pma Tala LeHTap Tpoyraa?

2

3 .v2+y2=k; y3 ycnos k> a

. b1e .
jeonavyuny x+§=n sin x. Pe- -

214, 1° [lpumena KoCunycHe Teopeme,
3° AKO [HBa Tpoyria umajy jefHake OCHOBuue, pehy NOBpLUMHY #Ma
oHaj ysja je BHCKHa Beha.

2
40 P<(—), P<

215. y= ﬁ+ cos <2x—1)
2 6
{cn. 26).
S . 5 e
216, 1° Haku yraose youcanor 0 1; % 3
YeTEOpOYINa.

A ; Cn. 26
20 MN = asine + bcos o, _

NP = a cos ¢ + b sin o,

P= %ﬁsin 29+ ab.
30 hiN=m+—a—), yp-acosle=ci Crpana MN nocTixe
Cus o cos a. :

Hajmerwy BpemHOCT 3a =0, a Hajsehy 3a ¢=90°—a; cTpana NP

TOCTHXe Hajmary BpeRHOCT 8a ¢=090° a Hajsehy s3a ¢=o.

bz
7. 1% a8) tgp=—— " ——. AKO cTaBumo tg ¢ =1, fia NPUMEeHHMO
21 a) 59 Z'{“}'(Zl\(d"i'b}‘ i g(P ] p
b

TVartab

HOCTYNAaK Kao y sagatey -~ 12, nobuja ce 1€ nake. = 3a

z = Va*+ab. b) Ha ocuory wodcTpykuuje, Haku z= OM.

o @ 1 a3
20 —=—, f__3
218, x=S SR onin cy yenosw: ADB, AEB, PEEw ADE?)
2 sin (a—p) :
219 tg (p=(a—7€)51r_xg.
b
200, H=i SVETY) pocedan cayai: H=h V3.
sin(B—a)

3a - i
221. Bucuena xyue x=Z, BuckHa apseta y=-——. [loceGan cuyyaj:

wl=

x=13,5m, y=06m.. 3
. 0 _
sin 45 _14 V3 ,,Z:3+x/3
sin 13° 2

222, AB= , Ti. £=23066,025 m.

hsinasin(Y_—ﬁ)
sin B sin («c+Y)
224, 1° d2=10 [(x+ 1) +1], M,(—10), d,= 1.

223. Bucuna ofinaka hHal Mopem: Xx=fi+
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225. 19 [za pewema: M, (—3,5), M, (? 32—9)
2° KoHcTpykuuja metomowm cawunux ciuia (cou. 27} Jary tauky P
Cnojumo ca npecekom S Ha-
TRX [PAaBHUX, Na Ha NpaBoj ¢
y3MEMC MpPOM3BOMBHY Tadky T,,
NOLUrHeMe HOpMany IO npe-
cexa M, ca npasom 4, a IDyx
M, T, npenecemo 10 npeceia P
ca npaom SP. [lapanena PM
olpebyje Tpaxedy Tayky M,
Hexa uuranam cam nokaxe

KOHITDYXLUK]Y.

223.1° Temerna: B (2 + "_{:_3, l)

)
C(Z—\f,%), D (2—V3,—1). Crpare: AB:2x y3—y—43-1=0,
AD:y+1=0.

227. 10 D (5, - 2).
2° Uenrap S (p, —2p —2); nRa pewiema: py,,=1 & %/“2“520_
¥

3apaTax uma peluerma ako je a > 2 /5.

3 a=2v5 S{1.—4), A{3,—-8), C(-10).

228. 1° KoeduuuienaT npaBLua TpaXkeHe Upape je KOped jenHayuHe:
16 m*4+-0km+25—4k2=0.

229, 1° x4+ypy—1=0.

2° Oujaroxane Dapanejorpama y3ajai«o ce nojione.

230, M (3,0).
a1 5 P 60
231, Z29x+2y+60=0, (—2—9,O>.

232, 1 Harta jepuaiMHa MOXe Ce HAIMIAT4 Y OGIHKY :
2x+y—3+a(x—y—2)=0,
fia j¢ 3al0BOMkEHA 32 CBAKG @, a0 je 2x¥+y—3=0 u x—y—2=0.
2° Axo ce crpana OA4=a ysme 3a IPOMEHIBUB NapameTap, jenHauuna
nopmaie 2P nma obmuc: axv+(a—8)y+64—16a=0. Cranna Tauxa (4,4).
3° flpapa x+y—8=0.
233, 1° Pa3nuicoBaTk Cayuajese Kaj JaTa upaBa ceue OaTh XPyr,

a ¥al je BaH mera. Y IOMCKyCHjM NOKasaTH Ja 3ajaraKk mOXe uwaTd 4,
3, 2, } unu O pelema.

2° Bonutu payywa @nOa TpaXkeHH Kpyr moxe OUTH Yy JIaTON
KPYTy WAM u8BaH era. ANCuUMCa LenTpa Kpyra: p,,,=* y8(r—1)
Pyr o=+ V3 (r—2). [Inckycnjy Hexa ¥3BeLe Cam YWTajal.

234, 2° p=+ 12 (r—3).

25, =l e HESL
nag k>1. 3a k=12, pofuja ce Kpyr.

1236, 1° =2 ye<Cm<{2Veo.

2° m=+24y6.

3° m=+2, y oba cay4aja p=—.

3amaTax uma peldetba aKo je A< —1

R

4

~ n
237. 1° [lonupHa Tayka: x,=LZ, Yi=—.
20 £-0 2in m

o . 2
3° Feuocpenro cnegyje us 2% cralsina npojexkuuja j2 5
4 g, = 2—’”2, IWTO 3xaud Oa je o,=2a, rAae je oy yrao noTer:

—m

¢a ocom, a « yrao TarrenTe Ca OCOM.

238. 1° x1=r—§, yi= VD Er—n).

J
2% Koeduunjenar npaBua TanrexTe napafone m;= ————=—, Koemu
per Vpi2r—p)
(djeHaT [paBaa TaHTenTe Kpyra /i, = —=—====.
: | ,, VPEr=p)
. . v
3° a) r=p; by r=2p; ¢) r=—.

[ ]
230, 19 iloayoce ecanice: a=4, b=2 V3; napaxcTap napabouse
27, =4c¢=8, rie je ¢ q0AypacTojatbe XHXKa enuiice,
2 (x—3) ( Th* 125
X—o)+H|{y—7) =
2 4

3% tg 9= V6. .
240, 1° [apabona y*=2gx, rge je ¢>0, je xoHOKasiia Ca KaToh

XurenG0oN0N, aKo Ce IbeHa JKWKa monjana ca xuwxom F(6,0) xunepOone
&

Crora je c=-q—, tj. g=2¢, na jelRaunda napadone riack yi=dcx,
Z

2° Jemuaduia TaHreHTe naTe xunepbose nma oGaHK 02 xox — a2y,y = a2h?
rae je (%o, Vo NOLMPpHA Teuka. 3a Xo= —C, Vo= —/ jenHauuHa TaHrewr
106uja olsuK cx—ay+a*=90. 3ajeLnuuKe Tadne OBC Turrente napaﬁoq«‘
noGujajy ce peluasatbem CHCTeMa yi=4cx, cx—ay+a*=0, opakne
pi—day+4a:=0, Tj. (y—2a)=0. To snauu pa focmaTpasa TaﬁreHTf
Xuaephone A0xHpyje n papadudy pi=<4cx y Tadkd LJL:]ﬂz_!E OPRUHATE

a ] 3 .
y=2a. W3 jepnaiuHe TanrenTe ao08uja ce ¥ aucuuca x==, 1a C¥ K0Op

‘at "
IMHaTe noLupie Tadke (—p—, LQ).
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3° Koeduumjentn mpapua. morera KoOju Cnajijy 3ajelHUIKy KWXY

a'.’. b2
F(c,0) ca pojnupHum Tauykama (—c¢,—p) u |—, 20) cy: my= L ,
4 2 2ac
2a 2ac .
m,=——=—-_-, WTO 3HAYM [A Cy OHH HOPMANHN jeaH Ha HPyrom.
22

——c
¢

241, MocmarTpatu npasoyrhe Tpoyrae C,AC u C,BC, rae ¢y C,u C,
npojekunje Tauke C Ha KoopaxuaThe oce. I'20OMETPUCKO MECTO je oTCedax
N . . ab  b®
npase bx—ay=0, yMje Cy Kpajibe Tauke -

@ ab
c (c' c)'
242, x+2y—-5=0.

243. [lom patvm yciaOBMMa, HEHTAP KEaLpaTa KOHCTDYKCAHCT HAR
XunoTeHy3om YBEK Je Y HCTO] Taukk (5,0).
244. Tpaga x=a+b.

245, 1° Axo craBumo M (x,p), cuenyje: Paapm=1= STy ,

Paacm=+(2x—y), 0a ce TpaxeHo reOMETPHUCKO MICTO CaCTOjM M3 OBe
npage: 4x—1y=0 u 4x4+3y=0.

2° [Ipyro reoMeTpHCKO MeCTO CaCTOju Ce MCTO TaKO 43 JBE mpaBeC:
2x—p—10=0u x+2y—-5=0.

3° Tpaxene Tauke cy: M, (% , é), My (1,4), M, (—3,4), M, (3,—4).
3 .

246, Y3 ycnosa zapmaTka cienyje cn. 28. Ilputom je OM=PQ,

a npojexuuja Tauke M na ocy Ox obenexena je ca /N. OsHayumo
KOOpIHuiiaTe NPOM3BOJbHE TayKe

P xpyra ca g, b, a npousBOBHE

Pla.b) Tayke M TpaxKeHOT reomeTpu-

Mixy) cxor mecra ca x, y. Tama w3
s LaTe jenHaukHe Kpyra clieLyje
a® + b%=r% U3 cavunocctH

% AONM~ A OQP caenyje
S . ~ oM _MN _ON . by x

y

o Pe 00 T YT
) i? ab .
a opatie y=—, Xx=-—, fla je

I.’

. . g FXE
b =/y,a=7. JaMeHuUMO  Ju

Cn. 28 xpyra e*+b%=r? pobuja ce
Tpaxensa jelHauMia NOCMATpa-
HOT TE@OMETPUCKOT MeCTa: x¥*-Fy*=ry, WTO 3HAYY 1A je TO reoMeTpucko

-
MECTO KDY ca LeHTPOm (O, ) U HONY{IPEYHUKCM o

I3
~
L

uspasze 3a @* u 6* y jenuawmiv

81
l247. a) x*+yt=ax; D) x4+ yt—ax—ay=0. .
243, x>+ (y+1)*=95 (masuTu Ha 3HaKe NOjedUHUX pacTojatba).
a\? b* b0
249. 10 a) A(0,0), B(c,0), (x——z—) +yi=25 b) 40,00 €00,
b 2 . az
——) +yi=—.
(+=2) %
950, 8—y (x+2)5+y2 = V (¥=2)*+y* —2 cpeheHo
21x2+25p2="525 (nasutu Ha 3HaKe pacrojaiba).

-2 2
251, T4 L =1,
4 2
252, +4yt=rt.
253. xy=15.

254, x*—y?=a® KOpUCTUTH CIIMYHOCT TPOyriosa ANM n BNM,
rie je /V npojexunja Tayxe M ua ocy Ox.

255, Jix—372+)" = a2+ — 2, Tj. 3x°—p*=3.

256. KoopaunaTe mpeceKa BUCHHA O3HAUWTH ca (x, y), a TeKnye
KoOpaMHaTe y jellHauynHama BuCHHA C€a (X, Y). Teomerpucko MmecTo J€

napatona: x2—cx+hy=0.
257, Koopnutarte Tauke P O3HAUMTH Ca (a, b). TeomeTpUCKO MeCTO

r
je mapaGoJa: xt=—2r (y—3>,

958, x— \J(x—3)2Fyi—1, 1. y*=8(x—1).

250, x=y(x—4/+yt T yP=81x—-2)

2680, 1° (x—m)*+y*= Zpm—p?, BOAMpHE TauKe (m—p, £V 2p(m—p))>
YCIOB m > p Chepyje us %, =& —p > 0.

2° [lpa peliema: My, =a+p Ve ap.

14
0 42 PR B
30 yE=2p ()» j



MEINOSBUTM SATALU

1. [lpousBOn ueTwpu ma KOja ysacrtonna uena 6poja nosehad 3a 1
Jaje noTnyH KeaipaT ueror 6poja. [okasaTu.

2. Wz npousBoibHe Tauke P KpyXEe AuHuje x24 y2 =2 noByyeHa je¢
retrea PQ napanensa ca ocom Ox Herxa je C cpenmna Te TeTuse, a A
npecek naror Kpyra u oce Ox. Hahu reomeTpucko mecto npecexka M
npasux OP rn AC kap ce Tauyka P xpehe no narom kpyry.

3. Hat je xBaupay ABCD ctpate a. OcTajykn y ¢BOjOj paBuy, Katu
KBagpaT Ce oKpeHe OO TemeHa A, 3a yrac mawu oa 90°% Tako na noke y
o nonoxa] AB,C,D;. ¥V Tom nonoxajy ce crpate DC u CB; cexy, a
bUXOBA TIpeceuua tauka Hexa je M.

1° Jokasat ma je DM =MB;.

2° Oapenntu nyx DM=x Tako pa nospiivHa nonuroda ABCMC, D,

3Ja2
HMa Jary BpeoHoCT

[

4. Axo je n apupoxzad Gpoj, oHna je 6poj P=n"-2401n nemwmus ca
30. Joxazati.

5. [lokasaty na je wuspas cos2(u-+Bj+cos?{u- B)- cos2acos?2B
HeBapucan o o W B.

6. Tpoyrao ABC, ukje Cy CTpaHe Heno3HaTe, pOTHEA CGKO CBake Of
CEOjUX crpana. Hacrane 3ilmpsmuHe jenxake Cy 3anpemudama TpUjy JONTH
I1ATUX DOAVIQedHuKa: ry, Fp, u r,. Hahu cTpane Tpovras ABC. :

7. Har je opaBulad wecroyrao cTpaHe «¢. Hal c¢pakom cTpanom,

COOEA, KOHCTPYHCAH je KBalpaT, Na Cy crojena HhKHX0oBa CyceiHa TeMeH .
1¢ Joxasatu na je modnjenu DBadaecTOYraoHrK Iip:BHJaH.

2° Hak4 werosy cCTpay, fOJYHpedHHK yOUCaHor Kpyra M noesp-
WHiY.

3. Oxc nonte mpeyHuka 27 onucaHa je NpaBa Kpy)XHa Kyna 4yudja je
BHCiHHA ABa nyra eeha ol npeukuxa Jjonte. [lokasatd ma je nospiuuna
Kyue P =8xr2 '

9. Ws jBa CcynpeTHa TemeHa HEKOr NDaBOYraoHMKa ClylUTeHe CY
HOpmale Ha [M]arOHasly Koja cnaja npyra LBa TemeHa, [a je mogHOXjuma
OBUX HOpMasia Jiijaroxana noje/dbeHa Ha TpU jegHaxka pena. Vapasutu
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cTpane -paBOyraonsKa y dyHdKUMiM Of AMjaroHane; Haky HMXOB OIHOC.
Kako hemo KoHCTpydcaTu TaKas npaBoyraoHuK ¥ _
16. PemuTu jenHaumHy cotgx-—2cotg 2x=cotga, rine je o uatn
ouitap yrao. : . )
11. [JosuaTa je jenHa mapanensa CTpaHa PAaBHOKPAKOL Tpanesa & i

yrao ¢ Ha O] (cp<i . Takobe je mOSHATO Nla JujaroHane nonose Npgilelil
2

KOju Jexe Ha HaTO} CTpaHu.
1° Hahu HenosHaTe CTpare.

2° OapenuTd yrao ¢ TaKo la oujaroHajga uma K LyXudy m=a} 2.

30 33 ¢ - ™ hahv nospluuny cOGpTHOT Tesa Koje NOCTaje Kam [1ocma-
6

Tpanu Tpanes poTupa OKO cTpate d. ‘ _
12. Kako Tpe6Ga uszalpaTth npuponan 6pcj n na 6roj
N=103n2+1212+70
6ynme nemus ca n—17
13, PewdTy W GUCKyTOBATH jefHAUKHY Yx+l+yx—1=ay2,
rae je ¢ peanad nosnTubad 6poj. . ,
14. KoucTpyucaTh Kpyr Koju LOMpyle ABa IaTa KOHUERTPUYHA KPYT
u Tpehu partu Kpyr. IOuckycuija. ' ' )
15. Hahy reoseTpuMCKO MeCTO Tauaka xoje Cy NOJAjeNHAKo ymabeHe
¢ = P (1,0).
og Kpyra (x+1)2+y2=0 1 Tauke ) &
16. OppensTy m Tako jAa [ONHHOM 32— 5x+T+m (x—a)> Gyne
noTuyH Ksampar. [lokasaTu pa je nofujeda BPeAHOCT /i HEraTMBHa Mz
i , .
KOJy BPeNHOCT KMao peanan 6poj a. . o
17. KoHCTpyHCaTH Mapajenorpam axo je paT o6um, Beha jujaronana
¥ jedad yrao mapanenorpama. N
13. [paBa ce kpehe Tako Ha ceue 06e KOODMUHATHE OCE M Ca Ibhia
3aTBapa TpOyrac CTaiHe (0BpLUIMHE P =42 H:.hu reomerpucxo mecTo
CpeaMHe HeHOr orcevKa Koju ce Hanasu uameby KOOp-mHaTHRX OCa.
19. [Jokasatn Ia 43 jeLHAKOCTH sin y ~ksin (2x+y) crepyje jenHa-

1+k
KOCT: tg{x+y)= P g x.

20. Jar je OpaBOyrad TpOyrao ABC ca upasum yriom y C (BC=a{
AC=10). ¥ Temeny C [oJMrHyTa je Hopmana Ha paba TPOYTA U HA 1b0)
oueHa npoussoskbHA Tauka S(CS=x). ' ‘
! 19, Wapasutu SA u SB y QyHKumMjA OO X U naTux nopataxka. Moxe
na A SAB pa 6yle paBHOKpaK W y KOM cayuajy ? .

2° CoycrTuTd pucudy SP Tpoyria SAB v nocMaTpaT Noaoxaj TayKe
P Kag ce x Metba. Mapasutd LyX SP 1 HOBpUIKHY Tpoyraa SAB'Y QynrK-
LMj# OfL X W JaTHX NOAaTaKa.

39 Hahu pacrocjame Tauke C OJL paBHH S4B.
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21. KonctpyrcaTu npaBoOyraM TpOyrao Kaf Ce 3Ha XWIOTeHy3uHa
BMCHMHA, IBE TayKe XWOOTEHYy3e W 110 jefHa Tauka CBaKe raTeTe.

22. Axo cy au b npuponun 6pojeBu (a>b), ouza je 6roj P=a®b— ab®
nemus ca 30. [loxasaTu.

23. [1at je Tpoyrao ABC (BC=a, CA=0,AB=c). Onpexutu Tauxy O
y npoctopy Tako ma Tpujenap OABC Gyne npasoyrau., Koju ycaos mopa
3al0BOJbaBaTh A4BC na sanatak 6yge moryh?

24. KoucrpyncaTy TETUBHM 4eTBOPOYrao Kaj Ce 8Ha CTpaHa, Hajeriu
yrao v ofe nujarouane.

25, 36up SeckonauHor onapajyhier re0MerpUCKOT pefa @y,d,dg, . . .

. (04 . - .
je S=cotg—2—, rae je o jgaTu owTap yrao. 30up GeCKOHaYyHOr pefna ydju

Cy UNaHOBH PasidKe y3acTONHMX 4IaHOBA NPBOr pena

b1=al—az_, by=a,—a,, ..., b0=ay—a,4+,, ...

je S'=sina. fl>xazaTu ma je u gpyrd pen onagajyha reomeTpucka nporpe-
cuja u Hahn oba pepna.
26. [JuckyToBaTH pealHOCT M 3HAKEe KOpeHa jeqHaudHe
(a+1jx2—-2ax+(a+1)=0
Kal, ce peajink NapameTap @ metba.
27. 1° Axo ce y paBHOKpaxkOm Tpamesy (mapaJiejine cTpaHe a U c,

c< g, HenapaheaHe cTpaHe b, BUCHHa £) MOJXKe ynucatd Kpyr, onma cy

. a+c —
3a]0BOJbEHE penauuje: b=7, h=+\ac . [lokasaru.

2° JJokazatu jJga y ToM Cayuyaly b wm f 3a10BOJbABajy HejemHAKOCTH:

c<b<a, c<h<a.

3° KoHcTpyucaTu paBHOKpaKW Tpaflles M y mhera YOucatd Kpyr ako
Cy IaTe mapajielHe CTpaHe: a=8 cm, 0=3 cm.

28. AxO ce mBa HenosHaTa 6pOja X W y cmaTpajy 3a NPEW W Qpyru
YjaH apuTMeTHYKe nporpecuje, onna je Tpehu ujaH a, anm aKo Ce MCTH
6pOojeBM cMaTpajy 3a NMPpBM M LPYrd uwjiadH reomerTpycke nporpecuje, oHja
je Tpehu unan b {a>0, 6>0). Koju cy 1o Gpojesu? [uckycuja. [loceBan
ciydaj: a=395, 6=0. _

26, [lata je Tayka A Ha npaBo] D u 1a4yka B Bau Te mnpase. Ha
npaBo] D ompenuth Tauky M Tako ma 6yne MA+MB=a, roe je a paTa
AYyX. 3ajaTak pelIWTH recmeTpucKom KOHCTPYKUMJOM M adaJuTHYKOM
METOLILOM.

30. Haku reomeTpuckO MeCTO Tavyaka TakKO Ia OLHOC OTCTOjata
cBake Tauke 01 Tauke F (2,0) u on npase x—8=0 Oyle CcTanau W Wma

1
BPEAHOCT —.
% .

31. Dart je nosykpyr npesunka AB=2a u Tauka C Ha OPOAyXetby
npeunnka AB npexko A, a Ha pacrojaky d 04 Tayke A. Ha pmarom noay-
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prry nahu Tauky M Tako ma myx MC fyne apuTmeTHUKa CpenuHa nyxH
MA n MB. [luckycaja (CTasuTy ¥ BAM=2x.)

32, [lata je TpoCTpaHa nNpx3ma uujd je HOpMalHu npecex pagHOCTpatH

tpoyrao ABC (8C=a, CA="0, AB=c). JenHom paBHHu KXpO3 Teme A npecehu
gpusny Tako na npecex Oyne pasrOCTpany Tpoyrao. Juckycuja.

33, 1° KoHTpyHcaT Tpoyrao Kag je Jaat 36up IBejy CTpaia, pasJika

buMa CynpoTHuX yraoBa H Tpcha cTpana (a+0b, a—B, ¢).

29 Ha OCHOBY M3BeLeie KOHCTPY«iWje noxasar ofpasau

«—f

. cos
a+bd

4

|t\.s

sin

vo|=

Ha mO%Oky era pewidrTi Tpoyrao awo je a+b=3, a—[3=/60°, c=vV3.

34. [laT je Kpyr u mercea 0poussoipHa TeTuda AB. Kpos cpepuny M
ayxa AB nosyyede Cy JIBe Ceuulie xoje Terusy cexy y P u Q, a Xpyry
Py u 1. ‘

1° Moka3zaTu & je 4eTBOPOYrao PPQ,Q TeTuBaH. _ ' _

2° Koju uonoxaj umajy ceunue MPyu MQ;: a) aKo je Taj 4eTBOpO-
yrao Tpanes; 6) aKo MMa [1Ba 0paBa yria ?

25, 1° KoucTpyucatd Tpoyrao waj je JaTa CTpana, Hajerad yrao
pasauKa Lpyrux ABejy cipana (¢, B, a—0). .

20 Ha ocCrOBY H2BejeHe KOHCT yKuuje AOKasaTu o6pasal,

cotg <
c—a+b_ 2
c+a—b cotg%

f1a nOMOkY Fbera pewuTu TpPOyrao ako je¢ ¢=1, a—b=2—4y3, g=60°

36. [laT je xpyr npeunura AB=2a ca uedTpOM y 0. Ha npeuHuicy
AB yougHe cy [Be Tauke: P un Q, Tako pa j'e PO'= OQ'= ¢, roe je ¢
nata nyx. [lpoussosHa Tadka M kpyxie Jundje cnojexa Je ca P, na']e
xpo3 M mosyueHa npasa A HOpmanta Ha PM. Hexa je N gpyrd npecex Te
HOpMaJe ca KPYrom.

1° JlokasaTu jga je u nyx QN HopmanHa Ha A,

29 [lokasatn na je npoussog PM.QN KOHCTaHTaH U U3PasUTA Ta
nomoky @ v ¢ .

30 KouctpyucaTd nyxu PM n QN axo je pat BbUX0Bs 30uD
PM+(QN=s, roe je s parta pyx. Huciycuja.

37. ﬂaTe cy nse mehy coGom ympapne noayoce Ox u Oy ¥ Ha
byMa LB TauKe: Ha monyocu Ox Tauxa A, a Ha NOJyOCH Oy Tauka B
tako na je OA=a, OB=20 {a>0, 5>0). Hexa je, nambe, X nprongso.rom
LyX, A YyOUMMO Ha HaT¥M [oJsyocama jow pBe Tauke M n NV Tako na
je AM=BN=2x. C10jimo Mu N, Au 5.
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1° Mspasutu pyx m=MN u nospuudy P verpopoyraa AMNB vy
Gyukunjy on a, b u x.

2° [loxasatu na m u P 3aj5080/baBajy penauujy
4P =m*—a®— b2

3° Onpenutd X Tako na Oyne P=%b-

38. [ara je xKoca utecTacTparka 0pusua ydie cy GOuxe uBwlie Har-
HyTe upema OCHOBu NOK yryiiom 04 60° a pyxuHa wm je 3a2; @ je mara oyx.

. ' - 3 a
Hopmanuy nipeceK OMOTaua je NPaBUIaH WECTOYrac:HuK cTpaiie 5

1° Hahu BuCHNY DpH3ME W HOBPUIMHY OLHOBE.
2° Hahy noBpwmMHy H 3a0pemuuy apH3Mme.
38. [lokasaTu na jexHavvua

(22 bZ

=1
x—p x—q

¥Ma Deajine KopeHe, Ma Kakpe 6uie pediine KOHCTasTe 4, b, @, W ¢.

43. Onppenuty Tetuny AB maicr xpyra, noaynredhuxka R, Tako pa
jé pasiuia TeTH:e M HeHe UesTpasite paslalbuhe jeiHaKa JAaTO] AYXM 4.
YouuTu cnyuajese: a=R, a=2R u a=RY5.

41. Axo je n uso 6poj, oHAa Cy u Opojenu

A=]Z(f1'+ 1), 5 n{n+1i) n+ 2), C:ﬂg(z_ﬂ__(?:'zi_l)
2 6 G
e, HJokasaru.

42. Iat je npagoyrau Tpovrao ASC ca upaBum yraom y C (xarterve
e. b, xuncreuysa ¢). YouuTs Ba XuiuTtedyss Tauky M Taxo pa Cyne
CM+24AM=m, roe je m zaTa QyX. Y«eTu 33 Henosnary AM=x, na
[10KasaTy na yobujeds KBagpaTHa jeaHiduga YBEK uma peasina peluersa.
VicuTaty Shax TUX peliersa Kal Ce 7 Meba.

43, 1% 32 Kojy je norapuTamcky OCHOBY Ja0raputasm Lator fo3u-
TUBHOT Gpoja 3a 1 matbu 04 TOT Opuja?

2° Jlorapuiam Hewxor Gpoja, 3a OCHOBY 2, 3a jofaH j2 matbh 0
camor Spola. Koju je To 6poi? (Hoyry meo 3amaTka PELUMTH FPs(RUSKy.)

44, [at je nmoaykpyr uan cpeuiuiom AB=2R, ma je y Tauku B
nosyyeria Tanredta BT. Ha nonykpiry je yosena Ttauka M u u3 ibe je
cnywTena nopmaia MP na Tanrewty B7. Ompenntw nonoxaj Taske M
Tako a2 6yne AM+2MP =g, rae je ¢ DaTa Ayx. [locTaBsTH jennaunty
M 3alaraKk peWMTH ¥ Cheuujanudm Ccilydajesuma, Kaf je: a) a=3R; b)

a=4R; c) a=%€ (3a HenosmaTy yseTh Lyx AM=x).
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45. V Tauky A paTor Kpyra noByyena je TaHreHTa, na cy Hs Kpaj-
wyx Tavaka B ¥ C NpOMIBOJGHOI NpeyduKa CNylITeHe Ha TaHrenTy HOp-
mane BB, u CCy, uuja cy momuoxja B, u C,. YetBOpoyrao B,C,CB
poTdpa ©OKko Tanrente B5;Ci. Oppemutn nonoxaj npeynnka BC Tako
na mosplukiHa poSujenor Tena Oyne m nyTa peha on nospliBke
nator kpyra. [uckycnja. (Crabutu <[ BOA=«, rae je O UgHTap Kpyra,

e
aep< E')
46. PelunTh 1 IMCKYTOBATH CMCTeM jemHaukna

Vx+y+/x—p=2Va x—=2y+3=0,

roe je a nossTusaH G6poj.

47. Mosxara je xuioTenysa AB=2 npaBoyraor Tpoyria ABC, Coy-
wTesa je xwnortenysuha Bucuha CH. Opperutu KkateTy (A=x Taxko pa
Gyne CA+HB=um, rae je m laTa LyX. [unckycuja. ‘

48. Tpn ©poja uyuHe reGMeTpHCKY pporpecdjy W mwuxop je 36up S.
ORpeZuTd KOMMU#UK TN70TPecije TaKo ja Cpelibd wiaH uMa najeehy uiau
Hajuamwy moryhy BpenHOCT.

49. JepmaH OCHM peter KOCE Kyhe je paBHOCTPAaHM TpOyrao BUCHHE
k=13, a HarHyT je fipema OCHOBH BOJ Yrjom OX 60°. Hahu sanpemuiy
Xyrne.

50. Y pasuyu.je narva mpaBi A M LB TauKe A u B, Ban me. Ha
fipaBoj A HahK Tauky 13 KOje C& LYX AS Buiv nop najs2hum moryhum
yraoom. (3agarak peludTi recOMETPHCKOM KoncTpykuujom. Bujherd 3ana-
TaK 225.)

51, JLLUCKyTOBAaTH ¥ pELIMTH CUCTeM jenHauMia

my—6y=>5m—3, 2x+{m—"T)y=29=-Tm,

rie je m peanan Gpoj. Haky BpeAUGCT M 34 koly le x+y=1,rge cy xuy
pelleka [aTor CUcTema.

1.

52. Jat je & ABC wuje cy cipade a, 0 B C Y ueatpy .O yaucanor
¥pyra DOZMLHYTa je nopvama OS Ha pasaH Tpoyraa, fia je Tauka S con-
jena ca Temiuwma A, B uw C. Qywuua gopmane OS jeguaaxa je oaynpet-
HUKY 7 YGHCAHOT Kpyra Y TFoyriy ABC. [lokazaTu 1a je noBpulHia omoTaya
nofujene nupamuie M=P V2, rae je P nospwuna Tpoyria ABC.

53. [laT je Tpoyrao ca cTpanama: a=2m, b=3m~d n c=3m+d,
rEe ¢y m u d nare Lyiu.

1° Oppeautu LyX i TAKO La MOBpUIAHA JIaTor Tpoyria Oyne &
nyTa Beha Of DODpuiMia2 KBagpara cTpage m, rae j& & patu n0osu-

 TUeHW OLO].

2° [{oxasaTi Ja 8aaTax uma peilierba Camo aKko je m>du k<2y2.
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54, 1° Hexa cy A ABC n A A,B,C, Ba cinuna npasoyrsia ypo-
yria ca npaB4M yriosuma y CuC,, cTpasama @, b, ¢ u a,, b, ¢, 1 xXuno-
Tedy3uHuM BUCuHama o u h,. [JO0xasaTu La Bpele pslauuje:

11 I
Kh " aa, 5

2° Jloxasatu u OOGpPHYTO, aKO CTpaHe M BKCUHE J1Ba NpaBoyria
TpOyria 3am0BOIbABA]Y jeMHY O OBYX penauuja, na Cy Tafga O’u CIIMYHU.

55. Hahu reomeTpucio MeCTO UeHTapa Kpyrosa KOju NOOUDY]y JaTy
ApaBy M JaTd Kpyr.

55, 1° [loayxpyr je ynucad y Tpamnesy TakO [a [beros NOPevyHuK
neXd Ha BehiOj mapanenHoj CTpaHu Tpanesa. [loxa3zaTu Ja je Ta CTpana
jennaka 36upy Henapadennux CTrana Tpanesa.

2% Jlat je nonvkpyr npeduuxa 2R M Hberosa TaHredTa NapanenHa
ca ppeuduxom. ¥a Tavaka M u NV Koje jexe Ha GPOLYKeHUMa TfevHuKa,
CHMEeTPUYHD npema UeHTpy, NOByyeHe Cy jow [OBE TasreuTe Ha NONYKPYr
TaKo Ja ca NpeyHuKkom 3axpaTa]y uCTu nartd owrap yrao ¢. Heka cy P
1 O muxoBY mpeceuu ca apBoOM TadreHTom. [JoGujenu Tpanes NMPQ
poTupa oie npase MN. OipesuTu yrao ¢ T2KG N2 OoBpliHHa ROOwjedor
Tena Oyae P=2xmR2, rpe je m nosutusan Gpoj. YV xojum ce rpaHuuama
MOXe Haaa3uTH m?T .

57. KoHcTpyucaTd mapaneiorpam uuja Cy LBa CynpoTHa TemeHa LBe
oATe Tauke, 4 Opyra NBa Temeda Hanaze ce #a nepudepunid BaTor kKpyra.

53. YV narom rpoyray OAB, ukja Temena ymajy xocpauunate: O (0,0),
A (6,0, B(2,4}, yaucad je npasoOyraOHKK Tex0 Da My jeaHa CTpaka Jexi
na OA. Hatz reomeTpuciO MECTO lpelera hercaux pujarodHana.

59, KoHCTpyucaT MpaBOyraOHuK Xaf je naT meros ofum 25 u
Yyrao Mauwehy MmerosMx Eujaronana ¢,

© 60, Y wpyry noaynpeuhurka R oynucai je meATdol unjv je jejan
yrao o (< 60°). :
19 WapasuTu NOBpWMHY JenTOUia y PyhHxuuju ol R s o
2° Haha noaytireqnu Kpyra YGUC3HOT ¥ RENTOUAY, Nd NQKasatu
Ja le OQHOC fIOBPLIMHA YyNuCaHOr M ONHMCaAHOT Kpyra

P 1 «
1 {52 0_~
P L,[I 1g® (45 2)} ‘

3° Ha ocroBy OBor o06paciia NOKasaTH La MOBpIUKHE 'y INENTOULY
YIMCAHOD Kpyra MOJKE MBHOCKHTM HajBllue NOJOBWHY NOBPWIMHE CKO JHel-
TOMNA ONHCAHOT Kkpyra. Y rpanuunom cayyajy Hahu yrao a.

61. [laraje kocanpusma ABCD 4,8,(,D, kBanpaTHe OCHOBe CTpaHe
AB=a, Bouna usura AA, uma IyXuny ¢, a nOpojexumja Temena A, Ha
paBaH OCHOBe je uenTap kBagpata ABLD,

1° Hahu Bucusy npusme.

2° Jcoutatu 06Uk u BennuuHy GOUHMX CTpaHa.

3% Hahu nOBplIMHY ¥ 3anpemudy LaTe MpHame.

cci=aa,+bb,,

) x na, ca OCHOBHUOM Ha
62. aTt le yrao xOy:a. Bay paror erBA _m -
i 0 TaxKo =
: , KOHCTpyuCaH je papHOKpaKi TpOyra :
K_ch(/}lf_(z[)’ roe jepi nata ayx. Ws cpeause M nyxn AB -cnyuggza—f
;opmana,ﬂa kpak Ox. Heka je N TonHOXje Te HOpMane, a'{[ ¥ .
10 WapasuTu AYXuHY HOpMmaJe z=MN xao (I)yr'mu,n]y on a 23(:.
20 OapeluTh yrao ¢ Tako .a Gyne z=ma, ThE J& m patu I
Tusun 6poj. Jinckycuja. .
3. Mate cy Tauke A (5,0) # B (11,0) uBprr x2+y2H—a;}:e;HlM—n(z.orv_
: i AB BUIK TON y
W Kpyry Hahu Tauky u3 Kole ce oyX v
E:;\O ;wn]z:m.3 Moxe nu Cce OBaj 3anaTaKk pelluTd M reoMeTpUCKOM KOH

CTPYKUIMjOM P
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