CNEMNYEBHWR IIMIrop

MPOYECOP BOJHE AHALEMHUJIE

AHAJINTUYKA
ITEOMETPHJA

Y PABHM

3A CPEJIBE INKOIIE

Osaj yudennk oxobpno je I'ocnmoaun Munuctap Ilpocsere

ceojod ozaykoMm CrOp. 14340 oa 2 maja 1935 roanHe Ha OCHOBY

npcnopyke Iwasnor npocserHor casera COp. 1271(34 ox 28
mapra 1935 roxune

BEOTPAL
IBIABE KPENUTHE I IIPHNOMORKUE 3ANPYIE IPOMECOPCKOT APYIITBA
1935
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AHanmMTHYKa TéOMeTpHja je MaTeMaTCKka [OUCLUMILIMHA Koja
f1poy4aBa:

1) reometpucke ¢durype nomohy anrebapcke asanuse;

2) oxpebhyje reomerpucke ciauke airebapcKkHx jeaHaudHa H

3) HchmHTyje Be3de H3Mehy reoMeTpUCKHX ocoOuHa durypa u
anrefapckuUx OO0JHKA HHXOBHX jeJHauydHa.

Ona je cacraB/beHa M3 [Ba Aesaa: AHAIMTHYKE TEOMETPHje
V paBHH W AHa/JIHMTHUKE reoMeTpHje y mpocropy. [IpBa on mwux
NpoyuyaBa TreOMETPHCKE CJAHKE y DaBHM, a Apyra TreoMeTPHCKe
durype y npocropy. ’

AHanvTHYKa reoMeTpHja NMpeTcTaB/ba TepeH M3 Kora Ccy H3-
HHKJH U Ha KOMe Cy C€ Pa3BW/IK AudepeHlHjasHd ¥ HMHTerpaaHH
pauyH Kao HajBehe TBOpeBUHE /bYIACKOra yma.

HATIOMEHA:

Y KJacH4HO] TMMHAa3UjH YUH ce CPajgMBO KOj€ je 03Ha4eHOo
ca 3Hakom © ‘

Y peasHO] rHMHa3Hjd y4yu Ce CpPajHBO KOje ce yuu y Kaa-
CHYHO] TMMHA3HjH H TpaiuBo 03 MKaKBMX HaDOUHTHX O3HaKa.

Y peanuu ce y4yd rpajuBO KOje Ce€ Y4Yd y peaJHOj THMHa-
3UjH M TPAJMBO KOje je 03HaueHo ca *



FCnasa |.

©§ 1. KOOPIUHATHK CHUCTEMH,

Axo nocmarpamMO npHpoAHH pen OpojeBa, MH BHAHMO, Aa
Ta MOXeMOo rpadUyKe MPEeTCTAaBHUTH HA jeJHO] IPaBO] JHHHjH.
Heka nam je Ha ca. 1. mpercraB/beHa jeaHa NpaBa JHHH]a.

M

— oo Sb32a 12345 4 00

Ca. 1.

AKO caza y3mMeMO Ma KOjy TadyKy Ha IIOCMaTpaHO] IpaBoj

‘M obexexumo je ca Hynom (0), oHEa MOXKEMO y3eTH MpOHU3-
_ BO/bHY OY2XK m H TY AyXK IPEHOCHTH HA jeJHY H Ha APYrY CTpaHy

o4 yrspheHe Tauke 0. Kpajme Tauke NpeHeTHX AYXH OAroBa-
pajy ysactonHuM OpojeBuMa mnpupoiHora GpojdHora pepa. Mu
hemo y HaleM ciay4dajy rnpeHeTe AYXKH Ha AECHY CTpaHy OJ YTBp-
hHene rauke O o3HayaBaTH ca IMJAYC T.j. cMaTpaTH HX 3a MO3H-
THBHE BEJHUHHE, AOK heMO AyXH NpeHeTe HA JeBy CTPaHy O
yTtBphene Ttauke 0 obesexaBaTH ca 3HAKOM MMHYC T.j. CMaTpaTH
HX 3a HeraTHBHE BeJHYHHe.

Morau 6ucMO paguTH W OOPHYTO, T.]. AECHY CTPAHY O
YTBpHeHe TaukKe Y3eTH Kao HeraTHBHY U MO O] NPEHOCUTH He-
raTuBHe BeJUUYHHE, 4 JEBY Ka0 MO3HTHBHY W IO HOj NPEHOCHTH
[NO3UTUBHE BeJUUMHE. Y CYLITHHY ce HeOW HHUIUTA H3MEHHJO, ajlH
ce O0MYHO y3HMa OHAKO KaKO CMO MH Y3eJH.

Bennuuua jegHoM mpeHeTe [YXKH #7 Ha AECHY CTpPaHy OA
yrBphene Tauke 0 oarosapa 6pojy -+ 1. Beauwununa nBa mnyra
Y3aCTONHO IpeHeTe [YXd /m Ha LeCHY CTpaHy OJf yTBpheHe
tauke 0 oxrosapa 6pojy -+ 2 M T. KA. Kao LITO Ce¢ BHJH Ha CaMoj
CAHud, BesqHuuHa Nak jeJHOM IpeHere AYXKH /M Ha JIEBY CTpaHy
ox yrepheHe Tauke 0, oarosapa 6pojy — 1. BexuuuHa 1Ba nyTta
Y3aCTOINHO NpeHeTe AYXKW 7 Ha JeBy CTpaHy oJ yTBpheHne Tad-
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ke 0 oarosapa 6pojy — 2 W T. A. Xao IITO Ce Takohe BHIAH Ha
NPHUJOKEHO] CAHLH.

OBaxBa JMHHja HasuBa ce OpOjHA JNHHMja MPUPOJAHOra peja
6pojesa. OHa ce nmpoctupe O — @ A0 -+ . )

AKO cajfa 3aMHCIHMO, Ja cMO GpojHy JHHH]Y ca cr. 1. 3a-
OKpeHyMd Yy paBHH ciuke 3a 90° CynmpOTHO KpeTatby Kasa/bKu
Ha YaCOBHHKY; OHJAa heMO HLOGHTH ca HeHHM NPBOOMTHUM NO-
noxajeMm ci. 2,

OBe cMO HOGHIAM CHCTEM OX JBejy OpOjHMX JHHHMja KOjH
Ce HA3HBA KOOpOUHQWAHUM CUCHeMOM; & GPOjHe JHMHH]E HA3UBA]y
ce KOOpOuWHuUM Ocama WM ocosuHama. XopusonrtanHa OpojHa

Y Hosn nonondy
Epoyn e NANNLE

T4
ls3
++2

-1

lo X

4 -3 -2 | +7+2+344 /pacbnran nonoms/
-1 6‘/70/;10 /Irmn/t’

Cn. 2.

JAMHHM]ja HA CJ1. 2. Ha3HBa Ce QUCHUCHOM OCOM H o6GuuyHO ce obe-
nepkasa ca X, a BeTpHKajgHa GpojHa JHHHja Ha KCTO] CAMUM Ha-
3uBa Ce OPOUHAMHOM ocom ¥ OOHUHO ce obenexaBa Ca Y.

VIMa MHOTO KOOPAMHATHHX CHCTEMa KOjH ce yrorpebibasajy
y aHAAWTHYHO] FeOMETPHH, aM OBaj ONMCATH Ha cil. 2. je jexaH

HajIPOCTH]H M HajjeHOCTaBHH]H, Ma heMO ca HHUMe H MOYeTH

M3yuaBarbe MUCUMILIMHA aHAIHTHYKe reomerpuje. OH ce Ha3HBa
apasoyeau KoopOuHaHu CUCTEM, jeD My OCe 3aXBarajy Npas
yrao. KoopmuHatHe oce jewe paBad y KOjoj Ce Hajase Ha ue-
THpW [ena KOjH Ce HasuBajy k8alpanilum@ NPaBOYIJIOT KOOPAH-
HaTHOT CHCTeMa.

®§ 2. [IOJIOXKAJ TAUKE ¥ ITPABOYIVIOM KOOPIMHAT-
HOM CHCTEMY.

Ha ca. 2. Buau ce, na cBaka KOOpJAHHATHa ocCa HUMa uBa"
Jena, CBOj MO3WTHUBHH W HeEraTHBHH Ae€0. TO CBOjCTBO KOOpJHH-
HAaTHHX OCOBHHA Jaje MOryhHOCTH fAa ce OApenH NOJOXKaj CBake
TayKe Koja Ce Ha/la3H y DaBHH KOODAMHATHOI CHCTEMA.

A
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Ca. 3.

¥Yamumo Ha ca. 3 Tauky M: U oApeaHMO 1beH NHoJoXaj y
KOODJMHATHOM CHCTeMY. Tayka Mi: OTCTOjH OJA OpJAMHATHE OCO-
BHHE 3a 4 NyXHHCKe jeJIHHHLUE, & OJL allCIHCHE OCOBHHE 3a 5 IyXK,
jenununa. OrcTojarbe tauke M: OJ, OpAHHATHe OCe Ha3HBa Ce
aicyucom Ttauke M, a OTCTOjambe O]l aNCUHCHE OCe Ha3WBa Ce 0p-
Junavmom tauke M; u Genexn ce cumboanuku M, (4,5).

Arncuuca ¥ OpAHHATa HeKe TauyKe yjeJHO ce HasuBajy KoOp-
Junamama e Madxe.

Taxko he Tayuka M, HMaTH KoopaHHaTe — 2 U -+ 3 OJHOCHO
M, (—2,3). Tauxka M; uma xoopmuHaTe — 3 H — 4 OHNHOCHO
Mg (—3,—4). Tauka M, uma xoopauHate 4+ 5 u — 1 OXHOCHO
M, (b,—1). Wiu y omwre Heka Ttauka M umahe KoopaunHare
X H y ONHOCHO M(x, y).



§ 3. TPAHC®OPMALIMJA KOOPAWHATA.

1 w1. AKO y3MeMO Yy IOCMAaTparme ABa IIPABOyria KOODPIH-
HaTHa CHCTeMa KOjd HeMajy 3ajeIHHYKH KOODAMHATHH MOYeTaK,
a y¥je oce TEKy MapajeqHO, y HCTOM CMHCIAY, OHAA jefHY TauKy
MOX(€MO IIOCMAaTpaTH ¢ OO3HPOM Ha jefaH KOOPIHHATHH CHCTEM,
a MOXeMO je IMOCMaTpaTH ¥ ¢ 0063HpOM Ha JAPYTH KOOPAMHATHH
cucreM. Taga ke KoopauHaTe mocMmaTpaHe Tadke HMATH jeOHy
BPEXHOCT Y jeAHOM CUCTEMY, a CACBUM JPYr'y BPEAHOCT y ApPY-
rom cHcreMy. Moxxe nosekajy Hauhu notrpeba na ce npebe us
jeIHOr KOOpAMHATHOT CHCTeMa y Apyrd. Taj mpena3 Bpmu ce
vl n noMohy TpaHChoOpMaLHje
KkoopauHaTa. = Tpancdop-
MOBaTH KOODJHHATE, 3Ha-
g1 nomohy yTtBpheHor oa-
HOoca u3Mehy koopauHaTa
IBa KOOpJAMHATHA CHCTe.
Ma, M3pauyyHaTH jexHe H3
F Apyrux. [la OucMoO Halid
yTBpheHH ogHOC u3Mehy
KOODJAHHATa JBa KOOPJIH-
HAaTHA CHCTEMa, Y3MHMO

Cu. 4 y nocMaTpame TakBa JBa
KOOPDIAMHATHA CHCTEMA.

Kako ce uewmhe nyra paguM jeAHOCTAaBHOCTH, KOODIAHHATHU
CUCTEMH MPETCTaBMbAjy CaMO Ca HO3HTHBHHM JeJOBUMA HHXO-
BUX OCOBHMH4, a HeraTHBHM JEJOBH ce MOT'Y 3aMHCAHTH, TO Heka
HaM ca. 4. npercraB/ba TakBa /[Ba NPABOyrJa KOODAMHATHA CH-
cTeMa KOjH Ce HaJja3e y MCTOj PaBHH H YHje OCe TeKy MapalesHo
y ucrom cmucay. Ofemexumo jemaH cuctem ca XOV a gpyru
ca tQn.

[Toyetak koopiuHaTHOr cucTema &Qn O3HAYMIAM CMO TAYKOM
Q. Tauxka Q Hamasu ce y KoOpAuHaTHOM cucremy XOV 71e u oxa
Ka0 ¥ CBaKa Jpyra Tadka y paBHU OBOI'a CHCTEMa MMa CBOje KO-
opaunarte. M3 cmuxe ce Bumgy, Aa cy m u 7 KoopAuHarte tauxe Q
y OAHOCY Ha koopauuaTHH cuctem XOV. Tauka M y cucremy
X0V uma xoopaunate (x,y). [log taukom M nogpasymeBaMo Ma
KaKBy TaukKy y OBOM CHUCTEMY, Na 3aTO U HeHe KoopJuHaTe obe-
JeXKaBaMo €a OMIUITHM INPOMEHJ/bHBHM BeJHUMHAMa X W Y, rue
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HAM X MOX€ NpEeTcTaB/baTH ancuucy, a Y OpAMHAaTy Ma Koje
TayKe HMCTOr KOOPAHHATHOT CHCTEMA.

Tauka M Hasnasu ce u y cucremy £Qn. Hexka Ham ona u y
OBOM KOOpJHHATHOM CHCTEMY IIPETCTaB/ba Ma KOjy TadyKy ca om-
UITMM TPOMEH/BMBUM KOOpAMHATAMa § M n.

M3 cauke ce Buau na je:

x=t+m 1
y=n+n |
PewaBameM OBUX jeflHauMHA N0 BeJM4MHAMA & U n AOOHBAMO
jenHauHHe:

+

: ZX—'”} 2),
n=y-—1=n

Jegnauune 1) u 2) mpeTcTaBsbajy HaM OJHOCe M3Mehy o4ro-
Bapajyhux xoopauHara ofa mocMarpaHa KOOPJAHWHATHa& CHCTeMa.
[Momotiy jennaunsa 1) mokemo' npehkmn u3 cucrema £Qn y cu-
creM XOV wu o6parHo, nomohy jeaHauuna 2) u3 cucrema X0V
y cuctem £Qn.

[Mpumep: Tauka A uma xooppuHare (6,5) y npaBoyrjom Ko-
oppuHatHoMm cucremy XOY,; nahu mene KoopinHare y Npaso-
yrJaOM KOOPAHHATHOM cucTeMy E£Qn, Kaj Cy KOOpAUHATE Tauke
Q(3,2) y cucremy XOY.

Pewere: [lpema jeaHaunHama 2) uMamo na je:

¢=6—3=3
n=5—2=3

Jlakne Tavka A y cucremy &Qn mma kooppunate (3,3).

Jpyru npumep: Tauka B nma xooppunare (—3,1) y npasoyr-
JOM KoopauHaTHOM cucremy §Qn, Hahu meHe KoOpAMHATE Yy
IpaBOYIJIOM KOOPJUHATHOM cuCTeMy XOY, kap ¢y KooppuHare
Tauxe Q(4,3) y cucremy XOY.

Pewewe: [IpemMa jegHaunHama 1) umamo ma je:

X=—34+4=1
y= 1+3=4

Jlakne tauka B y cucremy XOY uma xooppunare (1,4).
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* 2 YJI. [NTPABOYTJIM KOOPJIMHATHU CUCTEMH CA
HWCTHM T1OYETKOM, YHMJE OCE 3AKJIATIAJY W3BE-

CTAH ¥TAO.

MoKeMO HMaTdH ABa NpaBOyrJia KOOPIHMHATHA CHCTEMA Y
HCTOj paBHH, KOjH HMajy 3ajeJHHUKH MOYETaK, a OCe UM 3axBa-
Tajy u3BecTan yrao o. Heka cy Ham TakBa JBa KOOpIHHaTHa
cucTeMa MPeTCTaB/beHA Ha CA. 5, oL KojuX hemo jenman oGede-
swutn ca XOYV a ppyru ca £On.

n V4

Cr. 5.

¥sMuMo cama y nocMmarpaibe Ma Kojy Ttauky M, koja ce
Haiasd y paBHM 06a IIOMEHyTa KOOpLMHATHA CHCTEMA.
Heka cy mweHe xoopjauHare (X, y) y cucremy XOY, a Koop-
pusare (¢, n) y cucremy £On,
I3 npHiOXKeHe CaMKe BHAW Ce ga je:
x=0P=0D — PD= 0D — EF =tcoso. — nsinuo
%4 y=PM=PE 4+ EM=DF 4 EM =tsina + ncosa.

x =kcosa—nsina
Yy =Esino + ncosa

Jepnaurse 3) najy uam moryhnocTd jpa nomohy KoopavuHaTa
(,,n) ® CTATHOT yraa o MU3pa4¥yHamO KOOPAMHATE (X,y) Heke
nocmarpaHe Tadke, Koja ce Hazasu y oba 3ajarta KOOpIHHATHA
cucTeMa.

AKO caja NpBy Of jeAHaurHa 3) MOMHOMUMO Ca coSa, a APYry
ca Sing 0HAA KOOHMBAMO:

x.coSo. = £cos?a — nSifo cosa
y.sina = £sin®a -+ nSina cosa

CaOGuparmeM OBako N0OWMBEHHUX jenHA4YMHA H371a3H ja je:

X.c08a. 4 y.Sina = &(cos?o. -+ sin’a)
WU
t=x.cosa + y.Sina.

AKO NpBY O jegHauyMHa 3) MOMHOXMMO Ca Sina a APYry ca.
c0So, Taga po6uBaMo :
X.Sino = £sino cosa. — nsinto
Y.c0S0 = Esina coso + ncos2o.
Kan npBy ona oBHUX ABejy jeaHaunHa OJYy3MeEMO OJ, Ipyre
onga A0OHBaMO:
y.coso— x.Sina = n(cos%a - sinsa)
HJIH
N = y.co0So,— X.Sina.
Ha raj cMo maunn noGuau caenehe jeamaudne:

£ = y.sina-+ x.cosa‘L 4)
n=y.coso—x.sina |7

JennaudHe 4) majy Ham MmoryhHocTH, Aa noMmohy KOOpIH-
Hata (x,y) ¥ craaHor yria a u3padyHamo Koopaunate (£,n) Heke:
rnocMaTpaHe Tayke Koja ce HaJjasu y oba 3axara KOODAMHATHA
CHCTeMa.

Mpumep: Koopnuuare tauke M cy (2, /3) y npaBoyrioMm Ko-
opauduatom cucremy XOVY; Halu meHe KOOpAHUHATE Y NPABOYIVIOM.
xoopauHatHoM cuctemy ¢On, ako je yrao o = 30° Kkoju 3axBartajy
oarosapajyhe oce oBa jBa cucrema.

Peweme: [lpemajeguauunama tpancopmaunje 4) uaiasu aa je:.

23 3Y3
2 2
1 1

5 . —)/3
0 R =
n = V3.cos 30° — 25in 30° = /3. 5 2. 5 ;

: = |/3.5in.30° + 2 cos 30° = ]/3‘.%+

HMaxne tauka M ke umatu KoopauHare (%Vj , %) y cuctemy £Qn;

V2 )
272

y [PaBOyrom KOODAMHATHOM cuCTeMy £&Qn; Hahu meHe Koop-
JAMHETE Yy TNPABOYIIOM KOOpAMHATHOM cuctemy XOY, ako je yrao,
Koju 3axBartajy ojropapajyhie oce oBa faBa CUCTeMa, jegHak 453°%-

[lpyru npumep : Kooppunare rtayxe N cy
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Pewretbe: [Ipema jennaundama Tpancdopmaunje 3) usnasu 1a je:

_V2 o V2 amm V2 V2 V2 Y2
X ="—cos 45 — 5 sin 45 _2—-7_2_.720

2
V2 e V2 o _V2V2 V272
y~2—sm45 +750545 ;7.74_7.7:1'

Jlakae Tayka N he umarn xoopausare (0,1) y cucrémy XOVY.
Heka ydenuuu y ofa npuMepa H3BpiUe M OGDHYT HPOILEC.

@ 3. WI. KOCO¥YIJIM KOOPIMHATHH CHCTEM.

[lonoxaj Tauke y paBHM MOXe OUTH oapehed Ha Bullle Ha-
‘4gHHa, T.j. CEM [IPABOYIVIOr KOODAMHATHOr CHCTeMa, HMa joll KO-
ODIMHATHHX CUCTeMa NOMOhy KOjHX Cé MOXe OJADEeIHTH I0JO-
JKaj Tauke y paBHM. TaxaB je KOCOYIVIM KOODJAMHATHH CHCTeM,
KCjH HaM je UPeTcTaB/bed Ha Ca. 6.

Ca. 6.

Kocoyrav KOOpAMHATHH CHCTEM pasauKyje ce OJ NpaBoyr-
JIOT KOOPAMHATHOT CHCTEMa CaMO THMe, IUTO HeroBe OCe 3aXBa-
Tajy HeKH yrao koju je mambu Mau Behu oz 90°

W k0 KOCOYror KOODAHHATHOr CHCTeMa MOrY HacTaTd CBH
.cayyajesd TpaHcdopMmauuje KOOPAHHATA KA0 H KOJ MPaBOyrJaor
_KOODAMHATHOT cHcTeMa. Mu ce oBle HeheMO 3alpKaBaTH Ha
.0BOM cHCTeEMY mowTo ra Hehemo ynoTpe®/baBaTH y JAas/beM HU3-
Jaramwy.
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®4 YJI. MOJIAPHY KOOPIMHATHH CHCTEM.

Axo u3 jenHe yTBpheHe Tauke y DaBHH INOBYYeMO [PaBy Y
jenHoM cMHCay, OHJZA he HaM moJoxaj Ma Koje Tauke y TOj
paBHH OuTtH oxapeheH orcrojaweM H3aMehy OBHX [Bejy Tauaka.
H YrJOM KOJH TO OTCTOjame 3aKjaala ca 3aJaToM IPaBOM.

Hexa HaMm je jegmaun

“ TaKas Ciayuyaj NpercTas-

/bed Ha ca. 7. CraaHa.

0 Tauka O 30Be ce Hosap-

HUM QO4eWKOM, a CTaj-

¢ Ha npaBa OX fdosapHom

0 X ocom. Ocrojame p = OM’

cn 7. HasuBa ce Zowe2oM TAYKe:

M, a yrao 6 fZoaaprum:

yeaom. lleo max oBaj CMCTeM Ha3UBA C€ BOAAPHUM ROOPOUHATHUM

cuciiemon. Koopnunate Tauke M y OBOM CHUCTEMY CYy p M 6 e ce:

p y3HMa yBEK IO3HTHBHO Kao OTCTOjame u3Mehy aBejy Tayaxa,.

a § nosutuBaH yrao oa 0° no 360°. JenHoj Tauku y paBHH Of-

ropapa caMmoO jeJHa BPEJHOCT p - a M jeAHa BPEJHOCT yrja 6

H 00paTHO, jeAHa BPEJHOCT p- a M jeAHa BPEZHOCT yria 6-

onpelyjy caMo jexHy jenuHy Tdauky y paBHH OBOTAa KOOPJHHAT-
HOI' cHcTeMa.

@ 5 Yj. TPAHCPOPMALMJA MOJIAPHMX KOOPIHMHATA.
Y INPABOYTJIE 1 OBPATHO.

Y3MHUMO y mocMmaTparbe jelad NpaBOyIJd M jeJlaH MOJapHH
KOOpJHHATHH CHCTeM KOJ KOjHX c€ MoJapHa oca NOoJapHOr CH-
cTeMa MOKJana ca anCuuCHOM OCOoM mpasoyraor cucrema. Cem.
TOra, HeKa ce nouetak Y
[paBOYIAOr CHCTEMA MO : M
KJjana ca IMOYeTKOM No-
JapHor cucrema, Heka 0
cy Ha cnx. 8 mpeTrcTaB-
JbeHa TaKBa JiBa KOOpP- 6\
AuHATHA cucrema. M3 0’
[PUJIOKEHE CIHKE Ce€
BUAH HAa je:

X = pcoso 7 Ca. 8.
y = psing [ "t ). |

o <
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[Tomohy jemHauynHa 7) MOXKEMO yBeK M3pauyHaTH NpaBoyTJe
xoopauHate (X, V) Heke Tauke M Kaj cy HaM IIO3HATE IbEHel NO-
_napue xoopaunare (p,0).

Taxo ucTo HM3 cia. 8 ce BUAM Ja je:

p = Vx"’-i—yl
P 8).
g0 = — |

Kan je mo3HaT TaHIEHC HEKOT yrja OHla Ce H yrao MOXe
uspauyHatd. [lomohy jennaudHa 8) MOMXEMO yBEK H3padyHaTH
noaapHe Koopiausare (p,6) Heke Tauke M, ako Cy HaM mo3Hare
eHe NpaBoyrie KoopauHate (X, )

Moxe ce JeCuTH cjaydaj jAa Ce MOUETaK NOJApHOr CHCTeMa
He [OKJAna Ca MOUeTKOM MPaBOYIVIOr KOOPAMHATHOr CHCTeMa H
Ha je moJapHa oca mapajelHa ca ancuMCHOM OCOM MpaBOyraor
y’4 KOOp AUHATHOT cucrema.

M Heka HaM je Takas jexaH
cayuaj mpeTcraB/beH Ha
ca. 9. u neka mouerak 0
MoMapHOr cHCTeMa y npa-
X/ BOyraoM  KOOpAMHATHOM

CHCTEMY HMa KOODAMHATE
X (m, n)

Yamumo jemad mnoMmohmn
NpaBoOyrJH KOOPJAWHAHTHH
cucrem X'O’'Y’ uuju ceno-

Ca. 9. yeTak NOKAAMA Ca MOJOM

NOJAPHOS CUCTEMA M 4YHja

.ce ancuuCHA 0Ca NOKJAMNa ca NojapHoOM OCOM MOJAaPHOT CHCTeMa.
Ha ocHOBY jemHaurna 1) u3jasu 1a je:

Y

x=m+ x'} 9)

y=n+y ] '
[TpeMa jefHaudHaMa 7) MOXEMO HaMHCaTH!

X' = pcoso

Y= pSiﬂG} ..... 10).

Ako y jenHauuxama 9) CMEHHMO BemuuuHe X' My’ HUXOBHM
‘ppegHOCTHMA K3 jeanaunHa 10) oHza noBusamo  caenehe

_jeaHauyuHe:
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X =m + pcoso
y=n + psing

Jennaunne 11) gajy nmam Besy u3Mely KOOpAHHATA HEKe Tauke
KOja ce Hanasd y paBHH o6a noCMaTpaHa KOOPJUHAHTHA CUCTe-
ma. Kax cy HaM TO3HaTe KOOpJAUHATE 3ajare Tauke y jeIHOM
KOODAHHAHTHOM cHcTeMy, noMohy jeaHauuHa 11) MoxeMo wus-
payyHaTH KOOpJMHATE HCTe TauyKe y JAPYroM OJ MOCMaTpaHux
KOODJMHAHTHHUX CHCTEMA. _

CeM HaBELEHHX HMa joll BeJHKH 6pOj KOOPJAMHATHHX CH-
€TeMa W jOll BHIe TpaHcopMauHja KOOpPAMHATA U3 jeAHHX
y Apyre.

®§ 4. PACTOJAILE MBMEBY OABEJY TAYAKA. \‘

Heka cy HaM y mpaBoyrioM KOODAHHATHOM CHCTEMY Ha
c1. 10 nare Tauxe: M,(x;,p,) u My(x,, y,). Orcrojawe u3mehy
OBHUX JHBejy Tadaka Haxaa- ,y '
34 ce mno [lurtaropuHOM
npasuay. M3 npasoyraor
Tpoyraa M, CM, H3ja3u
na je:

My MP=(xg=—X1 ) +(Ya—y1)?
HJIH

A= (Xg— X 24 (y2— y1)?

onaKiae je

e

/

d" + V(Xz‘—xl)2+()’2 )’1)d ----- ])}L J /

X JURRIE.

\ T

Benuuuna d ce ysnma yBeK Ca NMO3HTHBHHM 3HAKOM.

[Ipumep: Hahu pasmamuny usmehy ravaka A (3,5) u B (~1 2)
KOje Ce HaJjase y NPaBOYIJIOM KOODAHHATHOM CHCTEMY.
Peuweme: [Ipema obpacuy 1) usaasu ja je:

d= @B+ 12+ 56—201=)16+9=1)25=5
d=>5.
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xg L2 A T2 X1 +x2 1
x = _*% + X + Xg ‘
1 + 2 3 y )
1 . xs —|_ 2 y1 _g_yg ..... .
_ _ Vit + s
Y ) 3 J
[Tpumep: OppeputH KoopnnHaTe TEXHILITA OHOra TpOyrJa
4uja TeMEHa HMajy KOOpAMHATE ( ——1) (—1,3) u (3, —5) y nupa-

BOYIVIOM KOOPAHEATHOM CHCTEMY.
Peweme: [lpema obpacuuma 1) usnasu na je:

4—14+3
L—l43—5
- . SR

R s S

\\i *#§ 7. [IOBPIIMHA TPOYTVIA.

Hexa je Ha ca. 13. nmpeTcraBmeH OpPaBOyraH KOOPIAMHATHH
CHCTEM Yy 4Hjoj Ce paBHM HaJtasu Tpoyrao A(xy, y;), B (Xg y,)
u C(xg Vs,). M3 mocmaTpane cauke ce BHMAM, Ha je INOBPIUHHA
tpoyraa ABC jensaxka 36upy nopmuna Tpanesa ADBECuxCEFB
Marbe noBpmMHa 1panesa ADFB. Axko NOBPLIMHY 3a1aTora Tpo-

yraa obenexumo ca P onpa je:
P = ADEC + CEFB — ADFB

W1

P — (_VSJI‘J’12) (xg—xy) + (e +YB)2(X2_X3)__ et y1)2(x_2_'x1)

onakJje je: .
5 (yz —s) + Xo ()’3 Y1) + % (h— ,sz 1) fq/
i

BpOJPI’I‘er oBora 'o6pacua je cactaBiben of Tpu ca6up}<a
KOju cajppxe mo Tpu eseMeHTa. Eaementu Tux cabupaxa cy Ko-
-opiuHare TPOYrJaoBuX Temena. OHu cy nopehaHH y caGHpunma
110 U3BECHOM pely Koju Tpeba youdtd.

[Tocmarpajmo ucroBpemeHo H obpasay 1) m Tpoyrao Ha
ca. 13. Y cBaxkom cabupKy Gpojuresba obpacua 1) eqeMeHTtH Ccy
gopehand Ha caefehin HauuH:
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[IpBu esemeHaT je ancudca jeJHOr TeMEHA, APYTH eJeMeHaT

je opmunarta ciaepeher temena, a Tpehu enemenar je opiMHara
uayher memMeHa no pelay, akKO ce KpeTame IO OOUMY TpOyrJa

Y : Clxg.n!

Al )

——— N

5(’(2-}3)_

%

|
|
1
1
}
]
i
I
1

Y |

|
R
7 0 £

Cn. 13. .

BpIIY y CYNPOTHOM CMHCIAY KpeTamd Kasd/bKH Ha YaCOBHHKY.
Tlopminsa Tpoyria Ha oBaj HauWH AOOMBEHA UMa yBEK IIO3H-
THBaH 3HaK. o

MehyTtum ako 6ucMo ca ci. 13, ox rtpanesa ADFB onysenu
tpanese ADEC u CEFB, ouna 6ucMo 106U DOBPIUMHY TPOYIaa
ca HeraTWUBHHM 3HaKoM. Tako pagehu npomic 6H ce 10 o6pécua
Koju 6 uMao ¢opmy obpacna 1) caMo 6H 'y HbeMy eJeMeHTH
KOOpAWHATa TPOYIVIOBHX TeMeHa OuaHM nopehaHu y CMHCAy Kpe-
Talba Ka3a/bKH Ha YaCOBHHKY. i
. TloBpumuMHa Tpoyria je cama 1o c€6d NO3UTHBHA BEJIHYHHA,
‘a aKo ce y 3aJaTKy A0OHje C4 HeraTHBHMM 3HAKOM, TO HE 3HAUW
Ka je MOBPIIMHA HEraTHBHA, HEI'O CaMo, Ja Cy eJeMEHTH KOoOop-
JHHATA TPOYIJIOBUX TEME€Ha y3HMATH TAKBHM pPE€JOM, KOjH OJ-
TOBapa KpeTawy Kasa/bKU Ha UYaCOBHHKY.

[pumep: Hahu noBpiInHy Tpoyria yuja TeMeHa y NPaBOYIJIOM

 KOODAMHATHOM CUCTEMY HMajy.KoopuuHate: (2, 4), (6, 2) u (3, 7).

Pemtewe: npema ofpacuy 1) usnasu ja je:
2Q—T+6(T—4)+3(4—2)

=T.
2

P:

9%
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* § 5, KOOPJUHATE TAUKE
- KOJA IEJM HEKY YK IO JATOJ PA3SMEPU

Hexa je y npaBOyrJoM KOODAMHATHOM CHCTeMy Ha ca. 11
npeTcraBbeHa Ay:x M;M,, kojy mewn Tauka P 1no pasmeps m:n.
Axo cy HaM 3ajgaTe xoopAuHaTe Tadaka M;(X;, ) u M, (x,, y,),
.onpa hemMo KoopAuHATe
Tauke P(x, y) oapexutn
Ha cuenehd Ha4yHH:

M3 npaeoyraor rtpoyraa
M;NP Bunu ce ga je:

x— X
oS =
L T 1.
Cer Y—Wh
X Sina = T

Tako HCTO HW3 mpaso-

Jasy naa je:

Siﬂa=y_zt-l
.

AKko caga y npBOj OX jeAHaYyHHA 2) CMEHHMO BEJHUHHY COSa
heHOM BpelHOWhy W3 npse OX jexHaudHa 1) onga LOGHBaMO:

x—x1 . xg—"x
m n

oJaKmae je:
mxg+ nx
x= Mk nx, g
m-—n
Kax nmak y npyroj on jensayuna 2) BEJIHUHHY Sina CMEHHUMO
eHoM BpeAHouthy 43 apyre of jejHayuHa 1) onga no6uBamo:

Y=Y _ Ya—y

oJaKje je:

yraor rtpoyria PM.F us-
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Mspasn 3) u 4) npercrasmajy Ham KOOpAHHaTe Tauke P
H3paxene noMohy KoopjauHarta Tavyaka M, n M, u BeauynHa
mu N of KOjUX je npsa OpojuTesb a APyra HMeHHTe/b 3anare
pasmepe. M3 ucTtux 64 ce H3pasa MOIJIe H3DayyHATH KOOPIH-
Hate Tauke M, kax 6u Ouie mosnaTe KoopAMHare Tadaka M;uP.

Axo Tauka P menun myxx M;M, Ha jnBa jenmaka jaevia, OHpa je
m =N Te Ce HEHe KOOPAMHATE cBOJe Ha H3pase:
HYy=="F5"" ... 9).

_ %X Y1+ Y
2

[Tpumep: Hahu kooppunare rtauke P koja npend Ay uaMely
tayaka A (7,7) u B (—5, —2) no pasmepu 1:2.
" Peweme: [Ipema ofpacuuma 3) n 4) u3nasu fa je:
—5.147.2 =21 +7.2
172 o WYT i1z T
ogHocHO P (3,4)

4

*§ 6. KOOPAVMHATE TEXHMIUTA TPOYFJIOBA/

Hexa je Ha ci1. 12 mpercraBmeH NpaBOYrId KOOPAMHATHH
cucreM XO¥ y uujoj ce paBHH HaJa3d TPOyrao ca TeMeHHMA
y Taukama A (X3, ¥1), B (X5, yo) 0 C (X, ¥o).

Axko cpeauny TpoyraocBe crpaHe AB ofenexumo ca D, onga
he KoopaMHare Te Tauke,
npema ofpacuuma 5) § 5 y
OUTH:

(s 23,

C(x3,%s)

Texumre mrOCMaTpaHora
tpoyraa P (x,y) wHaaazu
ce Ha CpeabOoj JHHHiH
TPOYIVIOBO] KOja NpoJaasy
Kpo3 Tauke C ¥ D H OHO
Aead gy DC nmo pasme- Cn. 12
pu 1:2. Ilpema obpacuuma
3) u 4) § 5 koopaunate Tauke P (X,y) Mopajy OuTH:

AManuTHYKAa reoMmerpHja 2
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# § 8. YCJIOB JA TPH TAUKE JIEXXKE HA JEJHOJ [TPABOJ.

Axo Ou ce Ha ca. 13. teme C mpumunano crpanu AB, oHma
01 ce W nmoepmwHHa Tpoyraa ABC cmambusana. Kag 6u teme C
nocneno Ha crpasy AB ompga 6u nospuuna tpoyraa ABC 6una
jennaka Hynu jep Ou My y TOM Cayuajy BHCHHA GHIa jegHaka
HYJIH.

Hakne pa Gd TpH Tauyke Jexale HA jefHO] MOpaBoj, MO-
TpeGHO je W AOBOJBHO, A NOBPIUMHA TPOYIrAd KOjU OHE CauM-
waBajy, Oyle jemHaxa HyJaH, T.j.:

X3 (Vo — p) + X3 (Ys—y1) + X5 (y1 — yo)

2 =0

HJH
%1 (V2 —¥s) + X2 (Yg — y1) + X5 (y1— ) = 0.
AKO J/IeBOj CTPaHM OBe jeJHAuyMHE ‘M JOAAMO H OLY3MEMO
uspase: Xy (yg — ;) B X, (y, —y,), onja nobusamo caegehy
jeHauuHy: '

X1 (Ya—Ya) + %1 (Vs — Y1) % (31 —ya) + %2 (Y5 — 4) —
— X3 (Vs —y1) 4+ X5 (V1 — ) — X1 (¥; — yg) = 0.

[TpBa TpH cabupka OBe jeIHAYWHE jeJHAKH Cy HYJM, a OCTa~
Je caGUpPKe MOXeMO HalmMcaTH y cueiehem 06auky:

(Xa— %) (¥ys— Y1) + (xs —x) (y1—ya) =0
Wiy
(xg — x1) (Y3 — y1) — (Xg — X3) (¥o —¥,) = 0
OlaKJae je
Xo—X1 _ Ya—Mh
Xg— X1  Yg—W1

JejHaurHa 1) npeTcTaB/ba HAM YCAOB, KOjH MOpPa MOCTOjaTk
uaMehy KoOpOMHATa TPHjy Tauaka, KOje Jexe Ha HCTOj MpaBoj
JIUHH jH.

Ipumep: Vcnuraty, panu tauke, KOje Y NpaBoyrioM KOOp-
AHMHATHOM CuCTeMy HUMajy xoopaunare (1, 1), (2, 4) u (—1, —5),
JeXe Ha HCTOj mpaBoj.

Peuwrewe: [la 61 jmaTe rauke Jexalde Ha WCTOj MPaBOj, HHU-
XOB€ KOOpJAMHATE MOpajy 3am0BO/baBaTH obpasay 1) T.j. Tpe6a
na Gyne: S

2—1  4—1
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Kako je sancra /seBa CcTpaHa OBOra M3pasa jefHaKa beroBoOj
JIECHOj CTpaHu, TO 3HAuM, [Ja 3ajaTe TPH TAYKe JIeXe HA MHCTOj
11paBoj JHHH]H.

. 3apayu:

® 1) Oapeautn movoxaj Tayaxka y IpaBOYIIOM KOODJIHHAT-
HOM CHCTeMY uHje Cy KOOpAHHATe:

a)x =2,y =5,Db)x=—4 y =3c¢)x =—5
y=—1und)yx =0, y =—6. :

2) Tauka M uma xoopaunare (5,2) y mpaBOyraoM KOODAH-
HaTHoM cucreMmy £Qn, Hahu mene koopauuate y cuctemy XOV
Kaj cy oaroeapajyhe oce y o6a cucrema Mehy coboM napasnenHe
y HCTOM CMHCAY W Kajy Tayka Q uma xoophHHaTe (3,4) y cH-
ctemy XOV. .

3) Tauxka N uMma koopauHame (2,—1) y npaBoyraoMm Koop-
JuHatHOM cuctemy XOV,; nahu meHe KOOpAHMHATe y CHCTEMY
tEQn kax cy oarosapajyhe oce y o6a cucrema mehy coboM ma-
paJlesie y MCTOM CMHCAY M Kaj Tadka Q uMa KoopnaHHare (4,5)
y cucremy XOV.

© 4) Koopaunare tauxe A cy(|/8, /8]y mpaBoyrioM xoopau-
Hatom cucremy XOV; naku meHe KOOpAHHATE Yy OHOM HoOJap-
HOM CHCTEMY, UHjH C€ MOUeTaK HAaJa3H Yy MOYETKY IPaBOYyLJIOT
CHCTEeMa M uHja ce MoJapHa oca IOKJana ca INO3UTHBHOM PaHOM
-allCIMCHE OCe MNpaBOYIVIOr CHCTeMa.

® 5) KoopauHare tauke B y MOJApPHOM CHCTEMY CY : p=]3

= 60° naku weHe KOODAUHATE Y NPaBOYIIIOM KOODAUHATOM

cucreMy XOV unju ce moyerak HaJa3d y NMOYETKY [OJAPHOT CH-
CTeMa Y uHja Ce MO3HTHBHA rpaHa allCLUKHCHE OCe IOKJana ca Io-
JIADHOM OCOM IIOJIapHOI CHCTeMa.

,@/@ Hapauynaty -pa3nasbuHy H3Mehy ABe Tayke Yy IpaBo-
YIJIOM KOODIHHATOM CHCTEMY, aKO Cy IbHXOBE KOODLHHATE:

a) (3,4) u (7,1), b) (3,—7) u (—2,5); C)(l 3) (4 3)
u d) (0:3,1'4) u (1'1,08).

©°7 Hahu o6um Tpoyrna duje Cy KOODIMHATE TEMEHA:
(—1,1); (2,1) n (—1,—3).

@ 8) Hahu xoopauHaTe Tauke Koja HOJI]e}lHaKO OTCTOjH Off
Tauaka (5,2); (1,6) u (5,8).
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2"9) Kooppmuare TeMena jensor uerBopoyraa cy: (1,2);
4,—3); (—3,—1) u (—4,3); uspauysaTH Herose JMjaroHane.
10) Koopnunare temena jemnor uerBopoyria cy: (7,1);
(4, —3); (—5,6) u (—38,2); M3PAYYHATH IErOBE CTPaHE H Onpe-
AUTH KaKaB j€ TO UeTBOPOYTao.
S 11) Koopaunare TPHjy TE€MEHa jeJHOr mapajeiorpama cy:
(—1,3); (—4,—1) u (4,—7); onpeuutu KoopaMHATE YeTBPTOr TEMEHa.
12) Koopaunare nBa cynmpoTha KBaipaToBa TemeHa cy:
(4,2) u (—3,1); naku koopmuHate oHa npyra nBa TeMmeHa.

® 13) Teme jexHor TPaBOyraoHWKa HaJasd ce y [OYETKY
NpaBoyrJor KOOPAMHATOT CHCTEMa, NPYrO MY j€ TeMe y Taullk
(3,4); nahu KoopaMHATE OHAa ApYra ABa TeMEHA Kaf je cTpaHa
u3Mehy 3azaTuX Tayaka ABa fyTa Mara OJ OHE Npyre CTPAHE.

# 14) Jyx uMje Kpajie Tauke umajy Koopaunara: (—5,—5)
u (4,7) noxesbeHa je- TaykoM P 1o pasmepwu: a) 2:1, b) 1:2; nahn
KOOpAUHaTe Tauxe P.

# 15) lyx umje Kpajrbe Tauke uMajy Koopauuare: (—1,2) u
(4,7) nmosemwena je taukom M no pasmepu 2:3; Hahn KOOpJH-
IMHaTe Tauke M. .

# 16) [lyx udje Kpajime Tauke UMajy KOOpp{HATe: (2,2) u
(7,7) noznemwena je raukoM N mo pasmepu 3:2; OJIPEHTH KOQP-
InHaTe Tauxke V.

% 17) Kax cy xoopauHaTe Kpajmbux Tauaxa jelHe IyXH:
(—3,4) 1 (5,2) onpenutu KOOPAMHATE OHE TauKe KOja Ty LYK NOJIOBH.

# 18) AKO cy KoOpAMHATe KpajlHUX Tayaxa jenue ny»xu:
2,—3) u (—4, —1), Hahu KOOpIUHAaTe OHe TaukKe Koja Ty Iy¥X
[IOJIOBH.

* 19) OnpeauTn TeXHIITE TPOYIIa aKo Cy KOODPIAMHATE Hbe-
ropux TtemeHa: (6,—2); (3,4) u (—1,2).

# 20) Oapenuty TeXHIITE TPOYrIa aKo Cy KOODJAHHATE Hbe-
rosux temesa: (L 1); (3,2) u (5,—3). )

# 21) Koopaunare TPOYI/IOBHX TeMeHa cy: (2,1); (6,3) m
(4,5); nahu nmoOBpIIMHY TOra TpOYria.

% 22) Koopnunare TeMeHa jeqHora yeTBOpOyrIa cy: (4,2);
(36); (—1,4) n (—2,—2); nahu mwerosy mospmMmy.

# 23) Koopauuare Temena jeamor meroyraa cy: (5,2); (3,6);
(—24); (—4,—2) u (1,—4); Hahu BErOBY NOBDIUHHY.

*24) Menurata panu ragke: (1L,—1); (21) u (3,3) JIOKE HA HCTO] NPaBoj.
£25) v (L B H(=2—1) ., . .
*96) ., » » O—1 (L) (—1=3) ., , ,

* 27) » n » (110)1 (4'2) H (_2:—3) n o " n

Frhasea |l

FIF’ABA J'IHHI/IdA

®§ 9. JED,HA‘{I/IHA [MPABE JIMHWJE.

1. un. ExcnanyuTHH OOIHK jefHAUHHE NpaBe JHHH je.

Heka nHam je Ha ca. 14 npeTcTaB/beH NPaBOYIIM KOOpAH-
HaTHM cicteM XOV u y mweMy npaBa JuuMja L Koja of, OpAH-

w7 7
1 //
L
T
” 4
S { LA
i b 7!
i AW, i
| A
0‘ o« Iﬂ\; A1 | | X
k e~ 0 2 D
L) L
{_ ///VS
b
L,
|
R
A

Cn. 14.

HaTHe oOCe OTCelA BeAHUYHHY 0. ¥3MHMO joul jeaHy nomohHy
npaBy JUHH]Y [, KOja NMpONasH KPO3 KOOPAMHATHH IIOYETaK H
KOja je napaJejHa ca sagatoM npaBom L. O6esexuMo ca o oHaj
yrao KOjd OBe IpaBe 3aXBaTajy Ca WNO3UTHBHUM CMHCJIOM
afnciHCHe oce,

¥Y3MuMoO y nocMarpairbe HEKOJHKO Tayaka Ha 3a4aToj NpaBoj
auuuju Lo obesnexumo ux ca: M (x,, v1); Ma(xa, V)5 Mg(xg, yg),
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My(Xy y4) ¥ T. L. AKO H3 MOCMATPAHWX Tayaka [IOBYYEMO HOP-

MaJjle Ha alCuucHy ocy, oHe he cehu momohuy nmpaBy y Tauxkama

Ny, Ny, Ny, Ny... a ancuuny ocy y taykama: D, D,, Dy, D,....
M3 mpu/oxeHe caHKe ce BHIH 14 je:

toue NiDs _ NiDy _ NaDy _ N.D, _
0D, 0D, OD, ©OD,

Wu
tgo — MD,— b :MzDz—b :MsD,,—b _ MD,—b
. 0Dy 0D, 0Dy 0D,
Ako y oBom uspasy Beauuuse: M D, M,D, MgDy M,D,, ..
u 0D, 0D, ODg OD,;... CMEHHMO HXOBHM BpEIHOCTHMA -
Vi Vo Yo/ Yaio B Xy X5 Xg Xy M JOWI CTABMMO fa je: fga = m
OHja H0OUBaAMO;

me 10 Ve —b _ yy—b  y,—b
xl xﬁ xs X4

Vs osor uspasa ce BMAM, Aa IOCTOjH M3BECTAH CTAAAaH ONHOC
uaMehy opIMHaTe M aNCHMCE CBake NOCMAaTpaHe Tayke Ha 3d-
JAatoj mpaBoj auHMju L. OBaj cranad omHOC He caMo Ja BaXHu
3a J0 caja [ocMaTpaHe TauyKe, HETO ce JaKo [a 3aK/by4yHTH, Aa
BaXH M 33 CBE TauKe Ha NPaBOj, Koje ce Hajlase U H3Mehy HHX
v Bad muX. To 3HawM na Taj cranaH 0AHOC mocTOjH uaMehy Ko-
OpAuHAaTa CBaKe TauKe KOja C€ Ha/la3¥ Ha 3aJaro] IPaBoj
JURHjH L.

Y3MHMO caja HeKy MOKDeTHY Tauky M, ca NpOoMeH/bHBUM
KoopiuHaTaMa (X,y) Koja ce kpehe no sagatoj npasoj aunuju L.
[Tokperna tauka M je jesHa oj Tayaka MMocMaTpaHe IpaBe JH-
HHje Na H 32 IeHe KOOPAMHATE BaXH yTBPHEHH CTajJHH
OJHOC T.j.: :

WIH
mx=y—b
oJaKJje je
y=mx—+b.. .1

Kaxo moxperHa Tauka M MOXe 3ayseTd moJoxaj Ma Koje
TayKe Ha 3aJaTOj NPaBOj JIMHHU]H, a 3a IbeHe KOOpAHHATE YBeK
BaXH OJHOC U3DaXeH jeJHAUMHOM 1) TO 3HAYH A Taj MCTH Of-
HOC BaXHW 3a CBE TauKe HA TO] NPABO] JuHuju. Tako Ham jejgHa-
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ynHa 1) npercrap/ba 3akOH CBHjy Tayaka Ha rnocmarpaHoj npa-
BOj L M OHa Ce y aHaIMTHYKOj reOMeTPHjH HAa3UBa jeJHAUHHOM
Te npaBe JHHHje.

Y jepHauunu 1) cdurypuiny BeauunHe: Xx, ¥, m U b. Beau-
YHHE X M Y Cy NPOMEH/bUBE KOJNHYHHE H OHe NpPeTCTaB/bajy Ko-
opAxHAaTe Ma KOje Tauke Ha INOCMATPaHO] NpPaBOj JMUHHU]H H 3aTO
ce 30By Texyhum KoopauHarama. Besuuuue m u b cy cTajgHe Ko-
JUYHHE 33 jefHy Te MCTy npasy JauHujy. OHe ce Mewbajy camo
Y OHOM CJayuajy KaJ [pasa [POMEHM NOJOXKaj IpeMa KOOpAKHA-
TOM CHCTeMy. BesuunHa b Ham TIpercras/ba AYX KOjy Nocma-
TpaHa npaBa OTCela OJ OpAMHATHE OCE U3HAX WU HCION KOOp-
IHHATHOT IOYETKa; a BEeJHMYHHA /7 je TAHFeHC OHOra yraa Koju
3ajaTa IpaBa 3aKJjana ca NO3UTHBHHM CMHCJOM arclHCHE OCe H
HasuBa Ce KoeuyljeHdiom npasya T€ NpaBe JIMHU]e.

MemameM BeJIMUMHA M U b npaBa KOja je M3paKeHa jexHa-
YMHOM Y == mX -+ b MOxe 3aysumaru cBe wmoryhe mnozoxaje y
TIpaBOYIVIOM KOOpauHATHOM cucTeMy XOY; 36or Tora Ham jemHa-
yuHa 1) mpercTaBba OMIUTH OOGJHK jeAHAUHHe IIpaBe JMHH]E.
Kako je jennaunua 1) pelueHa Mo NMPOMEHJ/bUBO] BEJHUYHHH Y TO
heMo je 3BaTH exCHAMLUHTHHM OGJIMKOM jeAHAaUHHE Npase JIHHHje.

2 1. AKO y3MeMO KOODJMHATE HEKe TauKe H CMEHHMO HX Y
jennaunny 1) MecTO NPOMEH/bUBHX BeJMUHMHA X H Yy, Na aKo. H
Mocye CMeHe OCTaHe JieBa CTpaHa jelHayMHe jeJHaKa beHOj He-
CHOj CTpaHH, OHJA ce KaXe, 1a KOODIAHHAaTe I[ocMaTpaHe Tauke
3aJ0BOJ/bABAjy jenHaydHy 3ajare npase. Kaj nmak ysmMemMo KoOp-
IFHaTe HeKe APyre Tauyke W CMEHHMO HX Yy jelHaudHH 1) MecTo
NPOMEH/bHBUX BeJHYHMHA X M Y, ma aKo NOoc/e CMEHe He OCTaHe
JIeBA CTpPaHa jeHAYWHe jeJHaKa eHO] LeCHO] CTPaHH, OHAA Ce
Kaue N2 KOOpAMHATE NMocMaTpaHe Taduke He 3aJ0BOJbaBajy jeaHa-
YHHYy 3ajaTe NpaBe JMHHU]E.

[pumep: Vicnuraty, na au KOOpAHHaTe tauke A (3,5) 3amo- .
BOJ/baBajy jeNHaUHHy Mpape: ¥ = 2X — 1.

Pemerbe: CmMenoMm koopauxarta tauke A (3,5) y jenHaunHu:
y = 2x— 1 MeCTO NMPOMEH/bHBHX KOJHYHHA, AOOHBAMO H3Da3:
5=23—1
WJTH
5 = b.
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Haxie KoopAuHATE MOCMATPAaHe Tauke 3a/0BOJbaBajy jenHa-
YHHy 3a3JaTe NpaBe, jep je W NOCHe CMeHe JIeBAa CTpaHa jeaHa-
YHHE OCTald jeHaKa eHO] AECHOj CTPaHH.

Hpyra npumep: HMcnurary, na au KOOplIHHaTe Tauke B(2,4)
3aJl0BOJbABA]Y jenHauYMHY: Y = 3% 1.

Pememe: Kag y jennaunnu: p = 3x + 1 mecro NPOMEH/bH*
BHX KOJHMYMHA X M J CTaBUMO KoopjuHare tauke B (2,4), oHua
je yeBa cTpaHa. jegHauuHe jemHaka 7, a beHa JecHa CcTpaHa je
jemnaka 4; na nowro Te ABe BeIHUHHE HHCY Mehy cobom je-
ZHaKe, TO 3HAuH, Ja KOOPAHHATE NOCMAaTpaHe TayKe He 3a[0BO-
JbaBajy jeIHAuMHY 3ajgare NpaBe JUHHje.

* 3 wi. Jennauuna obiuka: ¥y = mx + b yBex npercraBiba
npaBy JIMHH]Y HE3aBHUCHO Ofl TOTA KakBY (KOHauHy M onpéheny)
BPEAHOCT OyJeMO [aBaju BeJHudHama m H O

Hoxas: Axo ysmemo wMa Koje Tpu Tauke M, (X0, V1),
M, (X3, y.) u Mg (X3 ¥s) unje KOOpAMHATE 3a70BOJHABA]Y jeIHAYMHY
y = mx -+ b, oHEa MOXeMO HamucaTH ciefehe jenHaumHe:

y1=mxy + b
Yo = mxy + b
_ Vg == mxg + 0.
Kax npBy o OBUX TpHjy jenHaunHa OAy3MeMO O[ apyre,
a 3aTuM M o Tpehe, onma noGusamo cnexehe jenmauumhe:

Vs — Y1 = m(xg —x,)
Ys— 1 = m(xg— x,).
AKO TIpBY OJI OBMX JBejy jeJHauHHa MOJEJMMO ca APYroM,
onjla no6uBaMo cresehy jemHaudHy:
Y2 eTh 2).
—J1 XX
OBa HaM jeAHauMHA NpeTCTaB/ba OJHOC U3Mehy KOOpIMHATa
tavaka M, (X, 110 My (%,, 3,), 10 My (X5 ).
Ms jensaunne 2) a npema § 8 uanasu, ga cee TPU NOCMA-
TpaHe Tauke MOpajy JeWaTH Ha HCTO] MPaBOj JIHHM|H.
Ako GHCMO cafa ysenH y pocmarpare Beh MO3HaTe Tauxe
M, (%1, 91); My (X, p2) m Hexy tauxy My (¥, J5) unje xoopu-
HaTe TakOhe 3aj0BOJbABajy 3ajaTy je/HAuUHHY, OHAA GHCMO Ha
MCTH HAYMH IOWM 1O 3aK/byuka, Aa W tauka M, (X, ¥,) nexu
Ha HCTOj MPaBOj JUHH]U Ha K0joj ce Halase Tauke M, (x,, y,) H
M, (%,, y»)- Tako 6ucMO ce yBEPHIH U 3a CBaKy Apyry Tauky,
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yHje KOODAWHATe 3aJ0BO/bABAjy 3aJaTy jeAHAUHHY: Yy =mX + 0,
na ca nocmatpaHuM Taukama M(x;, ¥,) # M,(X,, y,) Aexu Ha.
HCTOj NPaBOj JIMHH]H. :

Ha rtaj ¢cmMo HauuH [oKasaJju, Ja je YyBeK jeJHaudHa:
Yy = mX 4+ b aHaJIWTHYKM NPETCTABHUK MpaBe JWHH]je W 00par-
HO, Ja j& yBeK IpaBa JHHH]ja IpadHuKd MNPeTCTABHHK Te jen-
HayHHe. '

HcroBpemeno oMo DOUM A0 3aK/bydKa, Ja CBe Tauyke, yHje
KOOpAHHaTe 3aJ0BOJ/bABAjy jeAHAYHHY- HEKE [paBe JHHH|je, MO-
pajy JexaTu Ha TOj HpaBoOj.

© § 10. KOHCTPYKUMJA TIPABE JIMHHMJE.

Kako nam je npaBa auHMja oapeheHa ca ABeMa TauKama
KOje .Cce Hanase Ha O], TO Ja OMCMO KOHCTPyuCaau Beky
npaBpy, NOTPeOHO je IPeTXOJHO U3 IbeHe jenHauyHHe Hahu Koop-
IMHaTe fBejy Tauaka H OJPEJHTH IbHXOB MOJOXKA] Ha KODLU-
HATHOM cHcTeMmy. 3aTHM Tpeba Kpo3 Te JBe Tauke momohy Jae-
WbHpa HOBYhH NPaBy JHHHjy M Ha Taj je HAYMH U3BpLUEHA KOH-
CTPYKLH]ja TpaxeHe mpase.

‘Ilpumep: KoHeTpyHcaTu npaBy JMHHH]Y udja je jeAHaudHAa:
y = 2x—3.

Pewemwe: [Ippo Tpeba M3 3ajmaTe jeAHAUHMHE OAPEAUTH KO-
OpAMHATEe [Bejy NPOH3BO/HUX Tauaka Ha TPaxeHO] npasoj. To
hemo Hajuakwe ypajnuTH nomohy caepehe cxeme u3Hax xoje
hemo HamucaT™M U 3ajary [eIHaYHHY:

Capna heMo y cxeMM MCNoJ X-oce CTa-

y=2x—3 BHUTH jeAHY TPOHU3BOJbHY BPENHOCT H.HIP.
x|y x=2. Oa 6uCMO HalWlM KoOja BPELHOCT
211 y-Ha OAropapa y3eTOj BPENHOCTH X-Ca,
405 My hemMo y jelHauHHH fpaBe MeCTO X-ca

CTABUTH 2, Ia OZATAE H3PAUYHATH Bpej-
HOCT y-Ha. Y OBOM ciayudajy H3Na3u Aa je: y = 1. OBy Bpen-
HOCT CTABHMO Yy CXEMH MCIOJ y-ua Nnopel Beh Hamucade Bpen-
Hoctu Xx-ca. OBako ojppeljeHe BpexHOCTH X-Ca W Y-HA OLro-
Bapajy KOOpAKHHATAMA jejHe TauKe Ha TPaXKeHOj [PaBOj JHHHU]H.
Ha ucrn HayMH oJpeiuMO H KOODAMHATE HEKE ApYyre Tauke;
H.IIp. 3a X = 4 u3nasu fa je y = 5. M oBe BpeanocTH cTaBUMO
y CXeMmu jendy nmopeA Apyre M TO 4 MCnox X-ca, a 5 MCOox Y-Ha.
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[Tocne ceera osora
HaypTaMo jenaH mpa-
BOYIVIH KOODAWHATHH
cucreM (¢ 15) u. y
HbEMY OJpeLuMO Tay-
K& uHje ce KOoOopAH-
HaTe Hajga3e Ha I0-
MEHYTO] CXeMH T.].

X (1) u (4,5), 3artum
nomohy semupa ca-
CTaBHMO OB€ JBe Tay-
K& U NPOAYXKHMO Ha
ofanBe cTpaHe, yume
CMO  KOHCTPYHCaJH

Ca. 15. TP&KeHy OpaBsy JIM-

HHJY.

‘®©§ 11. JEAHAYHHA TTPABE JIMHUJE KOJA INPOJIA3H KPO3
KOOPIMHATH INOYETAK.

Axo y jennauunu 1) § 9. Bequuuna b Oyne jenHaka HyJaH,
‘OHJla OHa 1Oo6uBa OOGJIHK:

‘OueBHAHO je 1a mpaBa KOja jeé MPeTCTaB/bEHA OBOM jEIHAYHHOM,
‘MOpa NPOJASHTH KPO3 KOODAMHATH MOYeTaK, jep je oTceyax
KOjH OHA OTCeua O OpPAMHATHE oce jemHak Hyau. Tako HaMm
JjennaunHa 1) mpercTaB/ba OGMMK jeqHAUHHE opaBe Koja mpo-
Jla3d KpO3 KOODIMHATHH MoueTax.

[lpumep: Hahu jenwauuny npabe JHHH]E KOja TIpoJasH
KPO3 KOODAMHATHH IIOYETAK 4 Ca anCUMCHOM OCOM 3aKJama yrao
0 45°

Pememe:

V= 1tg45° x
HJIH
y=x

3agarax:
1) Hahu jennauny npase JMHHje KOja Mpo/asH Kpo3 Ko-
OpJMHATHHM MOYETAK, a Ca aNCUHCHOM OCOM 3aKJaNa yrao Of:
a) 30%) b) 60°% c) 120% d) 150°; e) 1359,

2%

©® § 12. JEAHAYHMHA TTPABE JIMHHUJIE KOJA TTPOJIA3Y
KPO3 JEOHY TAYKY.
1 un. AxkonpaBa y = mX 4 b nponasu kpo3 rtauxy P (%, ),
OHJA KOODAMHATe OBe Tauyke MOPa]y 3aJ0BO/baBaTH jeqHAYHHY
nocMaTpaHe npase, TaKO Ja Ce MOXe HalHCaTH:

y=mx-+4&
=mk+4 b
Kan apyry opn oBux jBejy jexHaudHa OXY3MeMO OX IIpBe, OHJIA
JOOHBAMO jeJHAYUHY:
y—I1=m(x—k)
JemgHanuua 1) BaM nperTcraB/ba jeJHAUHHY IMpaBe JHHHje Koja.
nponasd kpos sanary rauky P(k,[), jep xoopauHate OBe Tauxe
YyBEK 3a40BOJbaBajy Ty jegsaudHy. Kako je y jeanauunu 1) koe-
(pvuueHar npaBua m HeoxpeheHn T.j. Moxe umaru 6e36poj pas-

HMX BPEJHOCTH, TO 3HAuHM Aa KPO3 jeAHy TauyKy MOxe NpoJa-

3UTH 6e30p0j MpaBUX JHHH]a.

2 yn. JegmaumHa npaBe JHHHje napajejlHe ca anCyHCHOM OCOM..

Axo y jennaudHH 1) Beanuuny m OyaeMO cMarbHBaIH CBE.
IOTJAe IOK He [OoCcTaHe paBHAa HYJAH OHAA jeAHaydMHa Jo0uBa.
06JHK: '

y—1=0x—*%k)
UJIH
y—1=0
ojaKJae je
y=1..... 2).
Kako je xoedHjeHaT npasua oBe IpaBe jeJHaK HYJH, TO je i
yrao KOjH OHa 3akjala ca amncCiHCHOM OCOM paBaH HyJH, IUTO
3Hayd, Aa jejHauydHa 2) NpeTcTaB/ba IpaBy JHHHjY Mapajenny
ca amcuucHoM ocoM. Beauunna [ je pacrojatbe usmehy Te mpase
U alcuucHe oce.

AKO y jeiHauHHM 2) BeVIHUMHYy / OyneMO CMarHBaIM TaKo-
Jla Ha ITOCJAETKY IIOCTaHe paBHA HyJd, OHJa he ce W mpasa Ju-
HHja KOja je HWOMe NPeTCTaB/beHa MPHMHUATH AalCHHUCHO] OCH
CBe AOTJE OOK Ce Ca HyOMe He MOKJOMH. ¥ TOoMe caydajy jesHa-
yyHa 2) po6uBa oOMHK:

y=0..... 3).

Tako HaM jenHauHHa 3) HM]e HUIUTA APYro A0 jeAHAUYHHA

ancuucHe oce y NPaBOYIVIOM KOODAMHATHOM cHcTemy XOV.
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3 un. JejHauyHa npape JHHHje mapajelHe ca OpAHHATHOM
OCOBHHOM.

Axo y jemdaudnn 1) craBumo aa je m = tg90°, ouga je
TIPaBa, KOjy OHa NpPeTCTaB/ba, MapajenHa Ca OPJMHATHOM OCOM,
.4 WE3UHAa jeAHaudHa AOOHMBA OOJHK:

y—1=1tg90° (x — k)
"HJIH
y—Il=o00lx—Fk).
Kako y OBOJ JeJlHauHHH TOpeJ, KOHAUHHX BeJdYMHA (DHrypHLIe
¥ 6eCKOHAYHO BEJHKA KOJMUMHA, TO HaM jé WCTa jejHaddHa He-

onpehjiesa M Heynotpe6mMBa. MehyTum  ako jeaHayuRny:

¥ =1g90° (x—k) riogenumo ca Bemmuusom £g90%, ounga noaa-
3HMO A0 caeneher onpehesor obJaHKa:

y—1i_

tg900 — Xk
MM '

{
yioo =x—=F
OfaKiae je o
O=x—%

WM TaK

XxX=k.... 4).

JennaunHa 4) npercraB/ba HaM INpaBy JHHH]Y KOja MpOJa3u
Kpo3 sajary Tauky P (%) u koja je napanenna ca opauHaTHOM
ocopuHOM. Beanurina £ je orcrojame usMmehy Te mpase M OpJHM-
HaTHe OCOBHHE. :

Axo cama y jeaHauuHu 4) cMarbyjeMo BeJHYHHY A TaKo 1a
Ha NOC/IeTKY IOCTaHe PaBHA HYJH, OHZa he ce W mpama, Koja je
BbOM NpPeTCTaB/beHa, NPUMHLATH OPAMHATHO] OCH - CBe - LOTIE,
JOK Ce Ca HhbOME He MOKJOoNH. ¥ ToMe Ciayyajy jemHauuHa 4) no-

‘6uBa OOJIHK:
x = 0 ....5).

JenHauMHa 5) HHje HHIITA APYTO LO jeAHaUYHHA OPAMHATHE OCO-
‘BMHe y npaBOyIJIOM KOpﬂHHaTHOM cucremy XO0Y.

'© § 13. JEDHAUMHA [TPABE JIMHHJE KOJA [IPOJIA3KL
\"‘si- KPO3 JIBE HATE TAUKE.

¥ JenHaudHa IpaBe JIMHU]je KOja MPOJasH Kpo3 Tauxky M, (‘cl,y1
mpema § 12 ui. 1. gara je uapasom:

Y=y, =m(x—x), 1) '
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Kako je y 0BO] jenHaunH{d koedHULHjeHAT IpaBlla /77 HEO.-
peheH, TO HaM HCTA MOXE IIPETCTAB/baTH CBAKy IPABY JHHH]Y
Koja npowasu kpos samary rtadky M;(xX;,y,). Ox cBux oHHX mpa-
BUX JMHHMja Koje mpoaase Kpo3 Tauky M, (x,, ;) jenna he npo-
NA3UTH M Kpo3 Tauky M, (x, y,). la 6u jenHaunHa 1) npet-
craB/bavia 0all OHY UpaBy JMHHjY KOja MPOJAsH W KPO3 Tauky

M,(x; y,), nOTPeBHO je W MOBOJBHO Ja KOODAMHATE OBE Tauke
33a[0BO/bABA}Y jeJHAUHHY I[IOMEHyTe IMpaBe; T.j. MOTPEOHO je
Ia 6yne:

Vo— Y1 = m (X3 — X;)
ojaKJae je
Yo — V1,
Xg — Xy

nm =

CMeHOM OB4KO M3PauyHaTe BPEAHOCTH BEeJHUMHe /1y jemHa-
guen 1) pobuBaMo . ciefehy jeHauHHY:

Y =TI ey 2| /

Xg— X
OBa jenHauuHa ‘IipETCTaB’JBﬁMﬁIfiaBYMJIHH‘Hj'yW k"c‘)'fé\'npo,naau
Kpo3 nBe nocMmartpaHe rtauxe M (X, y;) U M, (X,, ¥,), jep koop-
JHHATe OBHX Tayaka 3aJ0BO/baBajy INOMeHYTy jenHaunHy. Kako
y jeAHauvHd 2) He (QuUrypuule HH jejHa HeoxpeheHa KOHCTaH-
Ta, TO 3HA4YH Ja je IpaBa JHHM]A, KOja je HbOMe NPEeTCTaB/beHa,
MOTIIYHO ojApeheHa.

[Tpumep: Hahu jenuaunuy mnpaBe JHHUje KOja nposasu
KpO3 Tauke ca KoopauHaruma: (3, 2) u (4, 5).

Pemerme:
"5—2
ojaKjie je:
=3x—1.
3amatax: Hahu jegsauwny npaee JMHHje KOja MOPOJa3H
Kpo3 Tayke:

@ (—2,) 1 3,6) b (3,—1) u (—1,1);

0 (2;—) u(1,:;’) wd) 20 u (0).
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® §I 14, CETMEHTHH OBJIMK JEAHAUMHE [MPABE JIMHHIE.

Heka Ham je Ha <. 16 mpercraB/beHa NpaBa JHHHja KoOja

nponasn Kpo3 Tauke C(O, b) u D(a, O), omHocHO KOja oTCeua

o1 opmmaTHe oce lly)K b a oJ ancuucHe oce }I,y)i( a.

Y Jennaynna nocmarpase npa-
Be Ouhe npercTasbeHa H3pa-
\ 30M:
clae) ' ' _ b—0
i y—0=g—- (x—a)
b
501048
2(80) X bx
~_ y=——,+¢0
a r.____a ——————-v\ a
AKO OBy jeIHAUHHY MOJETUMO
Ca. 16. ca b oHpa po6uBaMmo:
Y _ ¥
b= a2

onaKjae je: 1 e o ‘ \
x Ly
P =1L )
a Tt b )

OBa HaM jefHauyHHd TIPETCTaB/ba I[OCMaTpPaHy MpaBy JH-
uujy. Kako je jeanaunsa 1) uspaxeHa noMohy oTceuaka @ H b
KOje MoCMaTpaHa mpaBa OTCEN@ OJ, alCUHCHe W OPAMHATHE 0CO"
BUHe, TO Ce OHA Ha3HBAa CErMEHTHHM OOJHKOM jefHaduHHe NPaBe

JTHHH je.

[Tpumep: Hahu jexHaynHy npase JUHHje Koja OTCella Of
OpAMHATHE 0Ce OTCeYaK: b= 4, a o4 anciuCHe Oce OTCedaK:
a = 3.

Peureme:
XYV
3T ="
3amarak: Hahu jeaHayHy npaBe JMHMje Koja oOTcena Of
afcuycHe M OpAMHATHE OCOBHHe oTceuke: 1) a = — 3, b =2
2 a=1,b——4& 3a=g b= S w4y a=025 0075

v

;
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@5 15 HOPMAJIHM OBbJIMK JEOHAYMHE TTPABE [TPABE
JIMHHJE.

Hexa je na cx. 17 npercras/beHa NpaBa JHHHja Koja orcena

Ol OpAMHATHE Ooce AyX b, a ox ancuucHe oce nyx @, OGenexumo
ca p OTCTOjame OJ Te MpaBe N0 KOOPJMHATHOI ITIOYETKA, 4 €a
y OHaj yrao Koju TO
OTCTOjamhe 3aKia-

na ca MO3HTHBHOM
\ . rpaHoM  ancCUHCHe
N oce.
o ) JeanaunHa 1o-
d cMaTpaHe — Npase
0

aMBuje OGuhe nper-
cTaB/beHa Yy  Cer-

— === MEHTHOM  OOJIMKY
a l\ caenehuM  u3pa-

30M:

Ca. 17.

M3 cauke ce BHOHW gOa je:

Stag,
Axo y jenHaunHu 1) MeCTO BeJMuMHa @ UM b CTaBUMO HHXOBE
BPEJHOCTH H3 H3pas3a 2) oHxa noCuBamMo caefehy jexHauuny:
"

X Y
+ =1 &
_r P ¢
, o BOS G S L G o s e RN .
olakie je: o
Xx.cosa + y. sing —p =0 ..... 3). i

Opa naMm je[HaurHa MpPeTCTaBba nocMarpany npaaay JHHH]Y.

 Kaxo je JGIJ,H@.!{MHB,B) -H3paweHa n@MOhy,_HopMamHon OTCTOjamba

Ol nocMaTpaHe IpaBe JHHHj€ A0 KOOPIMHATHOT MOYeTKa W I O-
Mohy yria KOjH TO OTCTOjarbe 3akJana ca INO3HTHBHOM FPaHOM

ABasuTHYKa TEOMETpH]ja 3
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anNCUHCHE OCe, 0 Ce OHA HA3NEA HOPMAAHUM O0AUKOM JedHAuuHe
npape JIHHHje.

[Tpumep: Hahu jexHauuny npare JUHHjE ydje je OTCTOjarbe
OJl KOODIMHATHOT [OYETKa p = 5, a yrao KOju TO OTCTOjatbe 3aKJ/1a-
Ia ca NO3UTHBHOM I'PaHOM anuucHe oce a = 30°.

Penieme: :
X.¢cos30° + y.5in30°—5=0
HJTH
31

‘3aparak: Hahu jennauuHy npase JHHHje udje je OTCTOjarbe
OJl, KOOPIAMHATHOI IFOYeTKa M Yrao KOjH OHO 3aKJana ca MNO3H-
TUBHOM I'paHoM ancuucHe oce: 1) p = 3, a = 45% 2) p = 4, o = 605
p= 2,a =135 u 4)p = 6, a = 130°
@ 16. OMMIITH OBJIMK JEQHAUMHE [TPABE JIMHUIE
%._/Jlo caga mpersenaHd OOGJHUM jefHayuHe [paBe JHHH]E:

y=mx+b; %+%:1  x.coso =+ y.sina — p =0,

MOry Ce HanmucaTé M Ha caefiehd HadvH:
mx—y+b6=0

X y “\\. / y1
g g 1= 0

| x.cosa+y sina —p = O

Koa cBa Tpd -HaBemena-0OJHKA jenHaunBe’ mpaBe JUHWje, 3a-
naxa ce jeJHO OILITe CBojCTBBT’a“T'o*”je,'ﬂ,a ce CBaKd OJ IbHX
MOXe [IPETCTaBHTH jefHMM TPHHOMOM CBEJEHHM Ha HYJy, KOJ
KOra Ce HAMA3H MO jeJaH M3BECTaH KOoe(UIHjeHAT y3 MPOMEH-
JbUBE BEJMUMHe X M V M MO jefadH c¢1o6ojad ujaH KOju He 3a-
BHCH HH OJ X-ca HH OX y-Ba. [lpema ToMe CBaku OX HaBeIEHHX
TPHHOMa MOXe OHTH M3PaXeH jeAHMM OITHM TPHHOMOM CBe-
IeHMM Ha HyJdy, Koju 64 HMao ciegehd oOMHMK:

Ax+By+C=0..... 1).
Y 0BOj jeAHAuHHH BeJHYHHA A MOXe NPETCTaBbATH Ma KOjy

1 .
O]l BeJUYHHE: m,—(—l— U CcOSa; BEJIMYMHA B wma KOly O BE€JWYHHA,

| . . -
— 1, 5 4 sina, a peauyuHa C Ma Kojy oOn Beauymsa: &, —1 u
—p. Benwunne A, B w C mory umatd u wmpe 3Hayeme. One
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MOTY IIPercTaB/baTH Koe(UUHjeHTe HABEJEHHX [eIHAYMHA, AKO
CYy HCTe [PETXONHO IOMHOXEHE Ca HeKHM CTajxHuM Opojem \.
Tago Ham jexHaumwna 1) npercraB/ba OIUTH OONHK jefHAUHHE
npage JHHHY je.

1 xpahu oOnuug jegHayuHa MOjeAMHHX NPABHX JHHH]a
Y NPUHIMITY Ce MOTY CBECTH Ha omuTH obauk. Tako Ha npumep
jelHaYyHa NpaBe JMHMje: Yy = mX MOXe C€ Hamnucara W Ha cie-
Aehu naumn:

mx—y+ 0O=0.

Y 0oBOj jeiHAauMHW BeJAHUHHA M IIPETCTaBba KoedHIHjeHAT A,
BeJIMUHHa —1 TNpercraBpa KoeduuujeHart B, a Hymna HaMm IperT-
crtaB/ba caoboman uaad C. M3 oBora ce mpumepa BHAH, 13 Y
jemHaunny 1) mojemuun on koeduuujeHara 4, B, n C Mory y cre-
IMjaaHUM CiydyajeBUMa OHTH PaBHH M HYJIH,

[Ipumep: Hanucatu jepHauuHy npaBe JHHHje, YHjH je KoOe-
uunujerat y3 x jemHak 3, y3 y jenIHaK 4, a cJ0OOAHM 4YJaH
je jemnax O.

Pememe:

3x +4y+5=0.

® § 17. JEAHAUYMHY INPABE JIMHHWJE U3 OITIUTEI OBJIMKA

JOBECTHU HA HOPMAJIHM OBJIMK.

Jegnayune: Ax+ By + C=0 un x.cosa + y.sina —p =0,
fipercraB/mpalie MCTy npaBy JMHU{Y, aKo Cy UM jeJHAKU WX
TPONOPUUMOHANHI KOEPHULH|EeHTH y3 MCTe NPOMEHJbMBE BEAUYMHE
W CIOGOJHM WMaHOBM. Y CBaKOM caydajy, Aa OM HaBejeHe jeaHa-
YuHEe NPeTCTaB/balie jefHy Te MCTY Npasy audujy, Tpeda pa oyge:

coso. _ Sina  —p

A B C
AKO KOJMYHHK OBe MPOAYXKHE MNpOIOopuHje oOesexuMo ca A
OHJA MMaMO Ja je: '

cosa sina — P
1 - B — ¢ =A.ou... 1).
W3 opHoca 1) usnase caepehe jeHauyHHe:
cosa = _
sine = \B p..... 2).
—p =\C
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M3 oBUX jeJHauHHA MOXeMO OLDEeNUTH BPEJHOCT BeJHUHHE \.
Axo npBe ABe OJ jefiHauuHa 2) AUrHEMO Ha KBaJpar na Hx 3a-

tuM cabepeMo, OHIa JNOGHBAaMO:;
~6052q- sin%q = \242 4+ \2B? P /\;,)
opakie je: . |
AP

OBako M3payyHaTa ‘BPEAHOCT BEMYHHe N~ MMa IBa 3HAKA, 3HAK
miyc 1 3Hax MuHyc. Koju hemo oz mwHX yseru, oapeauheMo u3
tpehe on jemHayuna 2) T.j. 3 jeanayuHe: AC = — p. Kako je
JecHa CTPaHa OBe jeXHauyuHe HEraTHBHa, TO MODPA U HbeHa JeBa

cTpana OWTH HeraTuBHa, a To he OUTH caMO y TOMe Ciaydajy,

aKo ieHd ¢axtopu A\ v C HMajy CympoTHe 3HaKe.

Hs o0soza uszaasu fpasuro upema Kome hakiiopy \ lipeba
yeex Oafin 3HAK CYUpOman OHOME Koju uma seauduna C.

Taxko U3 jeJHaYydHa 2) H3Aa3H Ja je:

A
cosSa — ivm
i B
sino = W ..... 3).
¢
P VAt B

AKo y jemHauMHH: X.C0So + y.sina — p = 0, MECTO BeJHuMHA:
coSa, Sino W p CTaBHMO IHXOBE BPEJHOCTH M3 M3pa3a 3) oHna
n06uBamMo:

JennaunHa 4) HaM NpPeETCTaB/ba HOPMaJHH OOJHK. jedHA4YHHE
_npase JMHMje uMjH je omwrTH obauk: Ax + By + C=0.
[lpumep: jenHauumny 3x + 4y —2=0 npeTBOPUTH Y HOP-

MaJHH OOJHK.
1 1

Peweme: Y 0BOM cayyajy je: A\ = +—V§2——+—?~— 5, Te he tpa-
yKeHa jegHa4yuHa OUTH: .

3 4 2
YT EYTE =9
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3azarak;
Jepnauuny: a) 5x — 12y 4+7=0; b) 8x—6y—3 =0; u
¢) 24X+ 7y +9 = O npesecTM y HOPMaaHM 0G6JMK.

§/ 18 ¥YTAO KOJHU 3AXBATAJY IBE IIPABE JIMHUIJE.

ua. Hexa je na cn. 18 mpeTctas/ben KOOPAMHATHH CHCTEM
XOY¥ ny wemy nBe npabe JHHH]e, KOje CE CEKY Y TaUKH My (x3, y,).
JexHaunHe THX NPaBHX JMHH]A HEKA CY JATE U3pas3uMa: y=mx+b u
y=nx+c.

AKO yrao Koju ose
ABe IpaBe 3axBara-
iy oGenexumo ca v,
_ OHJA Ceé M3 CIaHKe
&, (%, %) BHAHM, 1A je:

e

ojaKJe je

__ tga—1igp
X igv= 14 tgo £gp
Kako je lga =m n
gR = n, TO 0Baj 06-
pasay Mo>XeMo M3-
Cn. 18 pasuTH Ha caegpehu
HaTHH:

—T—m....l). !

Axo yrao koju je ynopexan yray v obenexuMo ca w, OHAa
ke 6urtu:

w =180 — v
0JaKjae je
uin =

g w = tg (180° —v) = — tg v, 6 |
‘ | \ ‘O

i tow —— M—1 ‘
| = I+ mn' i

g |

Mpumep: Hahu yréo KOJH ‘3axXBaTajy .paBe JHHM]e:

y=3x+7uy~_—%__3_

V

/
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Peweme:

OJaKye je:
v = 43°,

2 4. YCIoB 3a NMapavIeqHOCT JBejy IPaBHX JHHH|a.

AKo IpermnocTaBMMO Ja Cy JBe IIpaBe JguHHje Mehy coGom
napaJjieJiHe, OHJA j€ W yrao KOjHU OHe 3axBaTajy jelHaK Hyad. ¥
TOMe cayuajy obpasay 1) ce coau Ha caegehd H3pas:

_m—n

0_1-|-Ez

orakje je
O=m—n
HAU

Wa mspasa 2) ce usBoau cnenehu saksbyudax:

IIpaBe JIHHHje, 4uju Cy KOeHLHjeHTH npaBHa jegHAKH,
mopajy 6uTH Meby cobom napaiesHe.

Ha Ttaj Haumn cy mehy co6om mmapanenHe IIpaBe JHHHje
npeTcTaB/beHe caegehuM jenHayHHama:

y = 3x + 2
y = 3x — 1933
y = 3x -+ 0,005.

3 w1 YcaoB 3a HOPDMANHOCT [Bejy IIPaBUX JUHH]a.

AKO NpETNOCTaBHMO L& Cy [Be IpaBe JHMHHje HOpMajHe
jeana Ha Ipyroj, oHla OHe 3axBarajy IpaB yrao. ¥ TOMe CIY-
yajy ofpasan 1) ce cBoau Ha ciaefehu u3pas:

. tg90° :;nT/%Z
Wi
_ m—n
=TT

Ja ©Gu pecna crpaHa oBora uapasda fOuna OeCKOHayHO Be-
JAMKa KOJHUYMHA MOTPe6HO je, Aa joj 6pojuress Oyae GeCKOHAUHO
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BEJIMKH, a HMEHHTe/b KOHAyaH WIH jAa joj OGpojutesms Oyae KoHa-
YaH a WMeHMTeb jenHak HyJd. [lowro je 6pojuTe/s TOMeHY-
TOra M3pas3a CaCTaB/beH OJ pasjuMKe JBa KOHayHa 6poja, TO OH
He Mo)ke OMTH OGeCKOHayaH, Te He OpeocrTaje HHIUTA APYTO,
HETO Ja HMEHHTe/b HaBeJeHora Kapasa Mopa OWTH jexHax
HYJH, T. ].

| +mn =0
oJaKJge je:

1
m=——
n

1
T m
Hs nspasa 3) ce usBoau caexehd 3saxibyuax:

IlpaBe 1nHHje, KON KOjHX je Kkoe(HLHjeHT npasBya jenHe
JjegHax HeratMBHOj pEUHIPOYHO] BpEJHOCTH KoeHUH feHTa
apasya opyee, mMopajy Oulin HopmaaHe jeOna Ha Opyeoj.

_ Taxo cy HOpMaJHe jeiHa HA APYroj JUHHje 4Hje cy jenHa-
4yyHe JaTe U3pasumMa:

y = 2Xx — 5

X

® §19. KOOPOHUHATE TPECEKA [BEJY ITPABUX JIMHMJA.

1 ur. Ha cauuu 18 mpercraBbeHe Cy ABe IpaBe JVIHHM]E,
Koje ce cexy y Tauku M (X,,y;). Jenpaumne THX JuHHMja paTe
cy ciaenehuMm uspasuma: B

y=mx-+40b
B S 0.
y=nx—-+c¢
Kaxko ce rauka M,(x,,y;) Hanasy Ha obema mOCMaTPaHUM

NpaBUM JIMHHjaMa, TO HbeHe KOOpJAMHATe MOpajy 3aL0BO/baBaTH
jenHauyvHe THx JuHHja. Ha rtaj ce HauuH po6uBajy caexaeche
jelHauuHe:

y1 = mxl + b
u

y1 = nx; + c.
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PewapatmeM OBHX [Bejy jeAHA4YMHA [0 BeIMYHHAMAa X; H Y, | _c—b c—b 0
zobuBaMo H3pase: X= =5 =
X _c—b i : cn—bm  c—b .
1 - = fa— =
m-—n 2) » : Y m—m 0
Vi = ’”C;”bj U3 0BOra M3iasu 3akJbyyak, Aa ce 1paBe IHHHU]e, KOje Cy Meby
m—n

| co6oM -napaneinse, ceky y GeCKOHAUHOCTH.
M3pasn 2) HaM npercraB/bajy KOOPAHHATE NOpeceKa IBejy

MOCMATPaHUX TIPAaBUX JHHH]a. ~ ©920 PACTOJALE M3MEBY [IPABE H TAUKE.
AKko jeiHauMHe 1) pelwlMMO MO BeJMYHHamMa X H Y, ouaa | 1. un. Pacrojame Tauke Of mOpaBe, aKo Ce 3ajaTa TauykKa H
po6uBavo cirelehe vspase: KOOpAHHATHM [OYETAK He HajJa3e Ha UCTOj CTPAaHM IOoCMaTpaHe
TIpaBe JHHH]e.
x_6—b " Hexa je na c. 19 npet-
m—n cee 23 Ny cTaB/beHa mpaBa JHHK]A
y:mc_—nb : ~ ygja je jeaHauuHa parta
m—nJ | H3PA3OM:
YnopehusateM u3pasa 2) u 3) n0Ja3u Ce IO 3aKbyuka aa je: \‘\) x.coso. + y.sino.— p = 0.
— A AKO j{eiHAauYMHA mnoOCMa-
u oA oA ! ¢ \;’\'”" " Tpaue ] npase Huje para
¥ =y P NG y HODMajHOM OGJIHKY,
: . i : V) \_ X oHpa je Tpe6a nOBECTH
Ms opora max MsnasM, Aa w H3pasu 3) NPeTCTABbAlY KOOPAH- o* T\ Ha Taj o6aux. Cem Tora,
HaTe Mpecexa MOcMaTpPaHHX NPaBHX JHHH]ja. \ HeKa je HA WCTO| CJMuA
Ha, OCHOBY.- CBera H3JIOKEHOr [AOJMasH ce Jo caeneher ‘ para 4 rtauka M (x,,v)
npapuaa: .

Cn. 19. Koja ce HajJasM BaH 3a-
paTe mnpase JUHHje.

Ha 6ucMo mawsu pa3pabHHy & H3Mehy Te Tadke H npase,
y3elieMo y nocmarparbe jelHauHHY OHe Npase JHHHje, KOja Mpo-
Jasd Kpo3 Jary TadkKy a lapaJjejHa je ca 3a4aTOM NPaBOM.
OueBuano je, na he jennaudHa Te mpaBe y HOPMAAHOM OGJHKY
OUTH TpeTCcTaB/beHa H3pa3oM:

x.coso -+ y.sino — P =0,

Kako ce Ha 0BOj npaBo] Haxa3n H Tayka M,(Xy,y,), TO 1
hEeHE KOOpJAMHATE MOpajy 3aJ0BO/baBaTH jeZHAUYHHY HOCMa-
TpaHe Opase T.j. MOpa OuTH!

X,c080. 4y sina — P =0

KoopaunaTe npecexa JBejy NpasHx JHHHja JOOHBajy ce
DPeINaBamem HHXOBHX jeAHAYHHA 1O NPOMEH/BHBHM BeIHYH- |
Hama (X u ). :

[Mpumep: Hahu xooppunare mpecexa npaBuX JuHHM]a, YHje Cy
jemnaynge: 3x —2y —1 =04 2x + y — 10 = 0. i

Pewemwe: Kan 3agare jeqHaynne peulIMMO IO NMPOMEH/bHBHM
BeauuMHaMa, no6uBamo, 1a je: X = 3 a y = 4 T.j. Tauka ca Ko-
opaubarama (3,4) je npecex 3amaTuxX NMpaBHX. ,

Hanomena: [IpoBeputu 0BO pellerme KOHCTPYKUHW]OM 3aJaTHX
NpaBHX JHHH]ja.

Ua. 2. Tlapasende mpaBe JHHH]E.
AKO TPETIOCTAaBUMO, Ja Cy HOCMaTpaHe Npase JuHHUje Mmehy P = x,c050 -+ yysina.. ... 1).

coboM napanesnHe, oHJa CY WM KoedHUHjeHTH NpaBUa jedHaKH. Va npuiomeHe ClHKe ce BUIH, A4 je OTCTOjarbe:
Y tome caydajy obpacud 3) ce cBoae Ha cuenehe napase: - ' Pep=-+d.....0.

ojakie je
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Kaxo je y mocmarpasom cayuajy Beanuuna P Beha 0l Be-
nyupHe p, TO he u pacrojatme o uMaTH nosuTHBaH 3Hak. Taj he
3HaK DACTOjalbe d YBEK MMATH, HOKJE rox ce [I0CMaTpaHa Tauxa

OyRe HANasHIa HAa OHOj CTPaHH 3anaTe Npase-Ha KOjoj ce He

Ha/lasH KOOPAMHATHH NOYETaK, jep he y cBakoM TAaKBOM cayuajy
BesuunHa £ 6utu Beha ol Besuumme p. »

Axo- y jennaumnm 2) MeCTO BeaHyuHe P cTaBHMO eHY
BPEeAIHOCT U3 jEAHa'{P}HE”‘l)", ox—ma lIO6IdBaMO

§ Xy €0Sa + yy sino—p = +d

H

UK C O63HpOM“H&r“jCﬂﬂﬂHHHﬁnﬁ)mﬁh“1“7»_.AQGHBa‘ ce:

Axy + By, + C
+@ 1 B
OGpacuem 3) je uM3paxeHO NPaBUAO KOje I/iaCH:

Kap ce y HopmanHOoM 06.MKy jegHaunHe fnocmarpase npase
THHHjE MECTO TekyhAHX KOODAHHATA CTaBe KOOpAHHATe sajare
TayKe, KOja Ce He HajasW Ha MCTOj CTDaHH IIpaBe Ha Kojoj je n
KOOpAHHATHH IIOYETAK, OHRa Ce OTCTOjame H3Mehy -jaTe mpaBe n
3ajgarte Tauxe JOOHBA Ca MO3HTHBHHUM 3HAKOM.

2 un. Pactojame Tauke Of [paBe, aKO Ce 3a[aTa Tauka U
KOODAMHATHH JIOYETAK Ha/la3€ HA MCTOj CTPaHH IOCMATDPaHE Mpa-
Be JIMHH]E.

-

Hexa je Ha ca. 20
NpeTcTaB/beHa mnpasa
JMHUja Ymia je jepHa-
YHHa:
x.coso+ y.sina—p=0.
Cem Tora je Ha ucroj
CaMuM gata M Tadka
My(x1,p;) KOja He aexkn
Ha 3ajaroj npanoj, He-
ro ce Haznasv Ha OHOj
CTpaHu  nocmarpane
npase Ha Kojoj je u

Ca. 20, KOODAUHAHTHUH noYe-
. TaK.

Ha OuCMO HAIIM OTCTOjame 0 gaTe npaBe 10 3agate
Tauke, ysehemMo y nocmarpawe jegHaunHy oe mpase JIMHH]e,
KOja npoJasu KPO3 3ajaTy TauKy, a IapajeiHa je ca RaTOM
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npasom. OueBuano je aa he jeaHayuHa Te npaBe OUTH Ipet-
CTaB/beHa H3pasoM:
x.coso. + y.sina — P = Q.

Kako ce wua o0BOj npaBoj nanasu u Tauxka M,(x;y,) TO
¥beHe KOOpJuHATe MOpajy 3aJ0BOJ/bAaBATH jeJHauMHy MocMarpa--
He MpasBe JUHHHje T.j. Mopa OuTH:

Xycosa —+ y Sina — P =0

OLaKJje je:
P = x,co50+ y,sina. . ... 4).
M3 cauxe 20 Brjau ce ja je: a
P4d=p
WJIH

Pep=—d..... 5).
AKO y jeasaynHu 5) MecTo BeauudHe P CTaBUMO HeHy Bpe,lI,-
HOCT M3 jegHaydHe 4) OHAA AOOHBAMO:
Xqco80 4y Sino —p = —d
HaM ¢ 063MpoM Ha jexHauuse 3) § 17 nobusa ce:

Ax; + By, + ¢
+ VAZ + B2
K3 nspasa 6) pomasu ce no ciepehér nmpasusa Koje raacu:

Kan ce y nopmanHoym o6auKy jefnaunHe nocmarpaHe 1pase:
JHHHje MecTO TekyhHX KOOpAHHAarTa CTaBe KOOpJHHATe 3ajare
Tayke, KOja Ce HanasM Ha MCTOJ CTpaHH IIpaBe Ha KOjOj je M KO-
OpAHHATHY NOYETAaK, OHja Ce OTCTOjame H3Mehy jpare npase H
sajgare Tayke AoOHBa ca HeraTHBHHM 3HAKOM.

O1crojatbe 01 TauKe A0 mpasBe je CamO MO ce6H yBeK NO3H-
THBHA BEe/NHUHHA, & aKO C& y pauyHy nobGuje ca 3HaKOM MHHYC, TO-
He 3HAYM Ja je OHO HeraTHBHO, HErO caMO Ja Ce 3ajarta Tadyka
HaJla3¥ Ha MCTOj CTPAHH NPAaBE HA KOjOj jé U KOOPIAHHAHTHH ITO-
yerak. MehyTuM ako ce oTcrojame OX Tauke A0 NpaBe y payyHy
no6uje ca 3HAKOM 1IyC, TO, MOPEeJ TOra LITO j€ OHO €aMmo 1o cebu
NO3KTHBHO, HCTOBPEMEHO 3HAUH, Ja CE 3a1aTa Ta4Ka H KOOPIMHATHK
MOYeTAK HaJa3e Ha PAa3HUM CTpaHaMa NOCMaTpaHe INpaBe JHHHje.

1) [1pumep: Hahu otcrojawwe ox npaBe 4x + 3y — 12 =0 no-
rauke a) (6,1); &) (2,—7).

46 + 3.1 —1
+ 5
(6,1) OTCTO]H O[ 3azare npaBe 3a 3 AY)XKHUHCKE [eiHHHUE, a He

Pewewe nox a): = -}~ 3. JlakJe Tauka
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Ha/a3u Ce HA OHOj CTPaHM NpaBe Ha KOjoj je KOODJAMHATHU MO-
‘YeTax.
42 +3 (—=7) — 12 '

Peweme nox b): —ff g ) = — 5. Hakme Tauka
(2,—7) orcroju ox 3anare npase 3a 5 LYXHHCKHX jeNHHHla, a
‘Ha/asu Ce Ha UCTOj CTPaHM NMpaBe HA KOjoj je w KOODAHHATHH
.TIOYeTaK.

2) Ilpumep: Hahu otcrojame op npase 3x — 4y + 12 = (
Ao Tauxe: ¢) (1,5); e) (4,1).

3.1 — 45+ 12
Pewewe nox c): 5 = + 1. Hakae Tauka (1,5)

'OTCTOjH Of 3ajaTe npase 3a 1 NyKUHCKY jenuHHMIY, a He Ha;a3u
'Cé Ha OMOj CTPaHH NpPaBe HA KOjO] jé KOOPAMHATHH [MOYeTaK.

Pewetse nopx e): 3.4 j 15+ 12 = —4. [axae tauxa (4,1)
‘OTCTOjM OJI 3ajaTe npaBe 3a 4 LyKUHCKE jeNHHMLE, a HAIa3u Ce
'Ha MCTOj CTPaHH NPaBe HAa KOjOj je KOODAMHATHH MOveTaK.

3aganu:

1) Hahu orcrojamwe ox npase: 5x — 12y — 4 — 0 10 Tau-
Ke: a) (3,2); b) (4,—3).

2) Hahu orcrojame ox npase: 6x —8y 4+ 15 = 0 zo ray-
Ke: ¢) (2,5):e) (1, —1)

~ *§ 21. JEOIHAUMHA CUMETPAJIE YIJIA.

AKo ce 1Be mpaBe JMHHje CeKy y jenHOj KOHA4YHO| TAayllH,
“OHJla OHe (DOPMHPajy UeTHPH yIua, Of KOjHX Cy IBa H [Ba
YHaKpCHa M Kao TakBa
jemnaka. Heka Ham je
Ha c1. 21 npercra-

BJbEH TPABOYIJIH
KOODAMHATHHU CHUCTEM
XOY u y wemy nse
npase JIHHHje Koje ce
CeKY y jemHO] KOHAay-
HOj Ta4xu. JemqnauyuHe

o7 3 THX [PABMX JIHHUja
)
¢ HeKa Cy HaM xare y
HODMAJIHOM  OGJIHKY
Ca. 21 M3pa3uma;
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x.cosa —4-y.sino —p = 0
x.cosg -+ ysing — g = 0.

YHaKpCHH YrJIOBU MMajy jeAHy 3ajeJHHuKy CHMeTpaily, Te Tako:
Ha MPUJOKEHOj CJAHMUH HMaMO UYETHPH yIJa a [Be CHMeTpalne..

1 un. JegHaudHa cHMeTpaje OHa JABa YHAKPCHA yrvia O KO--
jUX ce y jelHOM HaJa3d KOOPAWHATHH NOYETaK.

Ja 6ucMo HAWAM jeOHaYHHY CHMETpaJe OHHX YHaKPCHHX
yIJ0Ba OJ, KOJHX ce y jeJHOM HajJa3d KOOPIAHHATHH I[1OYeTaK,
y3ehemo Ha mwOj jeaHy Tauky Mi(x,;,y,. Orcrojame Te Tayke:
0l 1paBe X.coso - y.Sina — p = O' IaTO je M3pasoM:

_-xcosa —+ yiSina — p = — dy wan dy, = — (x,cosa + yiSine — p),.-
jep ce W Tayka W KOODAMHATHM IOYETAK Hajta3e Ha HCTOj Crpa-
HM npase.

Orcrojame Tauxke My(x,,y,) o npase X.cosg -+ y.sinp — g = 0O
JaTo je H3PpasoM: X,¢058 —+y,Sing — g = — dy uan
dy = — (xyc0SB + y,Sinf — ¢), jep ce H Tayka M KOODIHHATHH.
[OUeTaK HaJjase Ha MCTOj CTpPaHW Mpase. '

[To neduHuLMin cuMeTpase yraa OTcrojatha d; U dy MOpajy
6UTH jelHaka, TE TAKO MMaMoO Ja -je:

— (x,c050 - Yy Sina — p) = — (X,c088 + y,Sinf— q)
HJIH _

’ x,c080—+ y,Sina. — p = X,c0SB 4y, Sinp —q .. ... 1.

YaMuMo0 y nocMmatparbe joll M Tauky My(X,,Ys) Ha HCTOj CH-:

merpasnu. OTCTOjame OBE Tauxe OJ NIpaBe X.coSa -+ y.sina —p = O

IATO ' j& M3PadoM: Xyc0Sa - yeSifia — p = -+ dg, jep ce Tauxka H

KOODJMHATHH NOYeTAK He Ha/Jda3e Ha KCTO] CTPaHH MpaBe.

Orcrojame Tauke My(x,,y,) O nipase X.cosg -+ y.sinp — q¢ = 0,

JATO je H3Da3oM: XyC0SB + Y,8inf— g = -+ d,; jep ce rTauka u

KOOpDAMHATHH MOYeTaK He Haaade Ha HCTOj CTpaHu mpase.

Kako mo uecbmmumu cvMeTpaJje yria U OTCTojarba dg M d;
rakohe Mopajy GHTH jeRHaKa, TO MOXKEMO HaNHCATH:

Xp€08a - yoSina — p = X,c08B - y,Sing —q. .. .. 2).
JenHauuge 1) u 2) cy cavuHe o (OPMH, a PaABJAHKY]y ce
‘caMo THME, WITO Ce y MPBOj Hala3e KOOpauHaTe Tauke M (X5, ;)
a y npyroj koopauHate tauke M, (x,,y,). Hcry 6u dopmy
¥Mane u jefHadMHe H3BeJeHe NOMOhy Ma Koje Tayke Ha nocMma-
TPaHOj .CUMETpANH, Na IpeMa TOMe H NOMOhy HeKe NOKpeTHe.
Taugka M ca npomen/pMBHM KOoOopAMHatama (X,y) T.j. 6uno 6u:
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X080~ Y.Sina — p = X.coSB ~+ y.5inf — q \
‘Hd : !
. (x.cosa 4~ y,Sina — p) — (x.cos -+ y.sinp — @) =0..... 3).
Jeanauwna 3) BaXH 3a CBaKy Tauky Ha NOCMATPAHO] CHMEeTPaH
na ce 360r TOTa W CMaTpa 3a jefHAUMHY Te CHMeTpale,

M3 oBora ce usponu caenehe npasmio:

JeaHaunHa cuMeTpase jBa yHaKpcHa yrila ox Kkojux je y
JeOnom koopounamny Goveiliak, Haias3u ce Ha aLaj Hadur wimo ce

; jeAHauHHe KDpAaKoBa [JOBERy Ha HOPMAAHH OGJHK [a Ce OHJa
| Ofy3me jexHa Of Apyre. :
| 2 wr. JepHaunHa cuMeTpale OHa 1Ba yHaKpCHa yrJaa o Ko-
JUX ce HH Y jenHOM He HaJasd KOODAMHATHHM MOUYETAK.

Ha ©OucMO HamIH  jexHaunHy cuMeTpalte JBa YHaKpCHa
yraa y KOojuMa He JeXM KOODAMHATHH noyerak, yselemo Ha
el 21, tauky Ny(Xg,ys) Koja ce Hasnasu Ha NOCMATPAHO] CUMETPAH.
Orcrojame OBe Tauke On NpaBe X.coSR +y.sinf — g = 0 nato je
M3pa3oM: X30SB —+ yySing — q = | [,, jep ce Tauka u KOOpAU-
HaTHM MOYETAaK He HaJd3e Ha MCTO] CTPAHM Npase.

Orcrojatbe Tauke Ng(Xy,yg) 0N NpaBe X.cosa +y.sinog —p =0
NaTO je U3PA3OM: X,C0Sa - YgSio — p = — [, uin
— (Xgc0S0. + Y, Sina — p) = 1;, jep ce Tauka M KOODAMHATHYU Moye-
TaK HaJa3e Ha HCTOj CTPaHH I[paBe.

Kako no nedpunnumju cumerpane yria oTCTOjama L u /,
MOpajy OMTH jelHaKa, TO C& MOME HAMUCATH:

— (XgcoSa — ygSina — p) = -+ (x3c08B + ygsing — q).
W
(X3 €OS atyssina—p = — (%3008 B + yysing — q) .. .. 4).

Y3MUMO y rocMatpame jomr u Tauky Ny(X,,y,) Ha HCTOj CH-
metpand. OTCTOjatbe O OBE Tauke A0 NPaBe X.coSB-4y.Sing —qg=0
AaTO je HMBPA3OM: X.COSB - yuSing — q = —1I, uam
~— (X,c0SB - yaSinp — q) = l,, jep ce Tauka u KOODJHHATHHU I10-
ueTaK Hasld3e Ha MCTO] CTPaHU Mpase.

Orcrojame Tauxe Ny(Xs,yy) OL NpaBe X.coso - y.sina —p=20
NaTo je H3PA3OM: X,C0Sa - yuSina—p = -+ [y, jep ce Tauxa u
KOpJMHATHH MOYETAK HE Ha/Ja3e HA HCTO] CTPaHM Mpase.

Kaxo npema nedunuunjn cumerpane yria OTCTOjama ly u [
Mopajy GHTH jelHaKa TO C& MOXKE HANMCATH:

(Xgc050 = yySina — p) = — (X4c0SB + y4Sing —q) . .. .. 5).

Jegnayune 4) u 5) umajy ucry dopmy, a pasauKyjy ce
"€aMO THME LITO Ce y NMPBOj Haiase KOOpAuHaTe Tauke Ng(Xg,Vs),

b
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a y apyroj woopauHate tadke Ny(x,V.). MicTy dopmy 6u umane
W jeqHauMHe H3BedeHe NoMohy Ma Koje Tauke Ha [OCMaTpPaHO]
CHMeTpaJH, na mpema ToMe M nMOoMohy Heke nokpeTHe Tayke N
€a NpPOMEH/bUBAM KOOpAuHaTama (X, y) T.j. 6uio 6u:

(x.cosa 4 y,5ina — p) = — (x.cosp + y.sing — q)

uIH
x.cose. - y.Sina — p) 4+ (x,cos8 + y.sinp—q)=0..... 6)

JennauuHa 6) Bawu 3a CBaKy TayKy HA IOCMaTpaHOj cuMe-
TPaJaH, Ma ce NpemMa TOME M CMaTpa jeJHAYHHOM T€ CHMeTpaJe.

M3 obora ce H3Boau cielehie npasuio:

JegnauMya cumerpaje JBa YHakpCHa yria y Kojuma He
JEXH KOODRMHATHH INOYETaK, HalasH Ce€ Ha Taj HauYuH ITO Ce
JjenHayuHe KkpaxoBa [OBEJy Ha HODMANHM OCJIHK [a ce oHja
cabepy.

[Ipumep: Hahyu jegnayune cumerpana yrioBa 4Hjd Cy KpalM
zary jennaynnama: 4x —3y + 1 =0 n 6x+4 8y —3 = 0.

Peruere: HOpMaaHu OGJMIM jeJHAYMHA KPaKOBa Cy:.

4x 3 1 6x 8 3
S i e b R T

JegHauuHa cymeTpaJe OHa IBa YHAKPCHA Yria OO KOjHX Y
jemom J@KH KOOPIMHATHU NOUETAK je:

( _4%4_3%_%)—(%4_%_1%) =0 umu 14x+2y—1 =0,

JennauuHa cuMHTpaje OHa ABa yHaKpCHa yIria y KOjuMa He
JIeXHY KOODAMHATHM MOUeTaK je:

(——1—1554—3%——;— + % + %—%) =0 niau 2x—14y+5=0
3apgarak:

Hahlu jemnaunue cumeTpasa yriaoBa YHjH CYy Kpaud JLaTu
jenHauuHama: 24x —7y—3=0 u 3Ix—4y +2=0.

* § 22 JETHAYMHA TPABE JIMHHUJE KOJA [TPOJIA3SH
KPO3 TIPECEK [BEJY 3ANATHUX TTPABUMX

Un. 1. ¥amumo y mocmarparke [AB€ IIpaBe JHHU[E KOje ce
ceky y jenuoj xowaunoj tauku My (X, ¥;). Hexa cy muxose
jeaHayMHe JaTe Y MaKakBOM OOJMKY; MM WX Kpatkohe paau MoO-
Kemo obenexutd ca =0 u F,=0.[lowro cy X1 1 y1 KOOp-
AMHATE Tayke Ipecexa OBHX JABejy [paBHX, TO 3HA4YM Ja OHe
MOpajy 3afoBoJbaBaTH 06e IbHXOBE jeNHAYHHE.
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Axo cabepeMO jeAHAUHHE NOCMAaTPaHHX [pPaBHX JHHH]a,

oHJa aobusamo caenehy jeanauuny:
Fi4+FR=F..... 1).

Kaxo je 3a BpegHoCT X, W )1 JeBa CTpaHa jefHauyHHe 1) no
NpeTHOCTABUH PaBHA HYJH, TO H Ib€HA NECHA CTPaHa MOpa OHTH
paBHa HyJH 3a Te HCTe€ BPEIHOCTH X-Ca M y-Ha jep uHade HeOH
OUNIO jeRHAKOCTH. 3HauyW fa KOOpJAMHATE X; ¥ Y, 3aIL0BO/baBajy
¥ jenHauHHy Fg =0, Te npema TOMe M IpaBa Koja je HwoOMe
IIPETCTaB/beHa MOpa NPOJAa3HTH KPO3 MpeceK OHHMX fABejy mupa-
BHX JHHHja uHje cy jernaunue: F; =0 u Fp = 0.

[Ipumep: Heka cy jennaunse xBejy NpaBHUX JIHHHja AaTe
uspasuma: 3x —y—3 =0 u x + 2y — 8 = 0. PemaBamem OBHX
JBejy jefHauMHa MO NPOMEHBHBHM BeJHM4YMHAMa Ao06uBamMo Ja je:
xXx=2 4y =3, KOje HAM BPEXHOCTH HCTOBPEMEHO IPETCTaB/bajy
KOOpAMHATE Npecexka 3ajaTUxX NpaBUX JHHHja.

Kan cabepemo jennauumHe 3ajaTHX NpaBHX JHMHHja OHZA JO-
6uBamo crenehy jenrnaunny: 4x +y-—11=0. Axo y 0BOj jenHa-
YMHH MECTO INPOMEHJbMBHX KOJHYMHA X M Y CTaBHMO KOODPAHHATE
npecexa 3amaTMX NpaBHX JHHHja, OHAA Ce yBepaBaMmo Ja je OHe
NOTNYHO 3aA0BOJ/baBajy, IUTO 3HauH, Aa M NpaBa Koja je rmbome

NpPeTcTaB/beHa MOpa [POJAa3UTH KPO3 IPECeK 3aJaTHX IPaBHX
JIUKH]a.

Hanomena: IIposeputu rpaduukd 0Baj pesyJsrar.

Ua. 2. Ako capa cabepemo jenHaunpe: F, =0; F3 =01
Fy; =0, onna gobuBamo ciaenehy jenHayuHy:

FF+F+FR=0..... 2).

Kako je cBaku cabupax OBe jenHauuHe 3a X, H Y, jedHaK
HyJ4, TO 3Hayd, Xa je M Leaa jeAHaydHa 3a HUCTe BPEIHOCTH
X-ca W y-Ha Taxkohe paBHA HYJH.

Ax0 cBa TpH cabupKa jepHaunHe 2) MOMHOXXHMO Ca HEKHM
CTATHUM H OJ, HyJe pa3JHUMTHM BEJIHUHMHAMA M, Ay H Ay, Taza
DOOUBAMO jenHauyuny: MF; + haFy + AgFg = 0.OueBnpuo je na he
W OBY jelHauyMHy 3aj0BOJ/bABaTH KOODIAMHATE X, M ¥, T.j. Npasa
KOja je mOMe NpeTCcTaBbeHA, MOPA NPOJA3HTH KPO3 NpeceK Hp-
BOOHTHUX npaBux: F; =0 u F = 0.

[Ipumep: ¥ npeTxomHOM CMO MpPHMEpPY BHJEJH Ja IpaBe
JUHUje, uuje cy jeaHauune: 3x —y —3 = 0; x + 2y —8 =0

et
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u 4x +y — 11 = 0; mposase xpo3 Tauxky ca KOOpAMHATAMA
(2,3). Axo TpBY OI HABEAEHHX jeaHaunHa HOMHO)KPIM.O ca 6po-
jem )\, = 3; apyry ca 6pojem Ay = 2, a Tpeliy ca Gpojem Ay =1
a2 MX Tajga cBe cabepemo, oHAa AOGHBAMO caepehy jennayuny:
33x — y — 3) + 2(x + 2y — 8 + 1(4x + y — 11) = 0
onakJe je:

15x 4 2y — 36 = 0.

Kan y oBoj ’je;maqmm MECTO MPOMEHBHBUX KONUUMHA X H Y
CTaBUMO KOOpjuHare Tadke (2,3), OHJA C& yBepaBaMmo, Ja je u
OHa bHMA 32J0BOJbEHA, IITO 3HAauH, Aa H npaBa, Koja je NpeT-
cTap/beHa OBOM jeJHAYHHOM, MOPa TMPOVa3HTH KPO3 Ipecex no-
CMATPaHHX NPaBHX JHHHU]A.

Hamomena: Y oBaj pesyJarat NPOBEPHTH TpadHuKH.

Ha ceera oBora moxe ce usByhn cienehu 3axspyHqak:

Ako ¢y F,=0wu F,=0 jegHaunne fgBejy npaBnx JII/IHI/IJ:Q
Koje mpoiaze Kpo3 jexHy TauKy, OHZa he u cBe npaBe IHHH]E
KOje HacTady Ma KaxBUM xomMOHHANM jama cabupamka H OJYy3H-
Mama OBUX JgBejy jenHauuHa NMOMHOMEHHX ca HEKHM CTalIHHM
BEeJIHYHHAaMa \, ¥l g, MOPATH [POJA3HTH Takohe Kpo3 Ty HCTY
TaykKy.

Yn. 3, [lpaa auHuja uMja je jeHAuHHA!
Fi+Ma=0..... 3)

MOpa TPOMA3UTH KPO3 MPECeK OHMX NBejy NpaBHX, KOje cy mpert-
crasmwene jenuaunnama: f; =0 u Fy =0, na mMa KakBy KOHAUHY
BpeaHocT uMao 6poj \. IlowTo BesMdYMHA A MOXKE MMaTH 6e3-
6poj MHOIO BPEAHOCTH, TO HaM U jenHauuHa 3) MOXe IpeTcTas-
sari 6e36poj MHOIO NPABHX JHHHM]a, KOje MpoJase Kpo3 Tauky
npecexa npasux: Fy=0u F,=0. [la 61 HaM jeaHaunHa 3) mper-
cTaBbana jeHy OApeheHy mpaBy JHEHM]Y, TO M BEIMYHHH A MO-
paMo [JaTH jeJHy OnpeheHy BPeAHOCT. BpeaHoCT BeJHYHHE M\
Moxe 6uTH oxpeheHa W W3 yCJIOBa Ja npasa 3) MMa mapaienan
MM HODMaJaH IOJI0XKa] MpeMa HeKO] mo3HATO] MparOj HIM Id
MpOoJasy KPO3 HEKY 3ajJaTty TaykKy HWT.K. UT.JI.

[Mpumep: OapeXuTH BPeIHOCT MapameTpa N TaKBy, Aa 61
npasa: 3x —2y — 141 (2x—y—2)=0 Onia napanemsa ca
npasom: y = 3x~+ 7.

AHARNTAYKA TEOMETPU]A 4
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Peweie: [la 6u 3agare npabe JuHUje Ouie mapanense, MO-
TpeGHO je H NOBOJLHO, Ja CYy HM KOe(HIHjesTH npaBna jeaHaKH.
3at0 MOpaMO H jemHaumny: 3x —2y — 14N (2 —y—2) =0
JOBECTH Ha €KCIIHLHTHH OOJHK T.j. MOPaMO j€ PEelllHTH 10 Y-HY.

Tako poGusamo crepehy jemmaunny:

3+ 2\ 14 2x
O N S

Koeduuujenar npasua ose jexnaunne mopa GutH jelHaK Koe-

(bHLIM]jeHTY HpaBUa jenHayHHe:

y=3x 47
T.j. Mopa OHTH
3 3 4 2\
2+
‘o aKJe je
A= —23.
3agann:

© 1) Hahu jenmnaunny npase auuuje: a) KOja OJ OpIHHaTHe
oce oTcena Ayx & =3, a ca NMO3UTHBHUM CMHCIOM alICLUCHE OCe
3akjana yrao o = 45% b) Koja ca MO3HTHBEHUM CMHCIOM afCLIUCHE
oce 3agiana yrao o= 135% a om opaumatHe oce oTceua Ay
l=—2 :

© 2) Koncrpyucatu npase aunuje: a) y=2x b) y=192x; ¢

=—2x+3 d) y=—3x e y=x—4 u y:%x—l.

© 3) Hahu jennaumny npase aunuje: a) Koja Nposia3d Kpo3
Tauky (2,3), a ca MO3HTHBHUM CMHUCJIOM aNCUUCHE OCEe 3aKJamna yrao
on 45% b) koja mponasu kpos Tauxky (1,—2) a ca MNO3UTHUBHUM
CMHCJIOM aNLMCHE OcCe 3akjana yrao og 60°,

© 4) Hahu jennaunny npaBe snuuje: a) Koja nposiasu Kpo3
Tauky (2,—5), a napanenHa je ca ancHUCHOM OCOM; b) koja npo-
Ja3y kpo3 tauxy (1,—3) a rmapajie/iHa je ca OPAMHATHOM OCOM.

© 5) Hahu jennauuny npase amemje: a) kxoja nposasu Kpo3
Tauky (3,4) a OX OpHHHaTHe Oce oTcena Ayx [ = 7; b) xoja npo-

Jasd Kpo3 Tauky (2,—3), a o oOopAMHATHE OcCe OoTcena LYyX -

= —5.
® 6) Hahu jeaHayuHy npaBe JHHMje KOja NPOJIa3H KPO3 TauKe:

D @3 n (14 0) (=301 6,2 I 5.5 ) u (52— 5);

d) (5%) i (%,—3).

A
e

[

@ 7) Hahyu jennaunuy npase JuHuUje KOja NMPOJA3K KPO3 TAuKy
(—1,2) 1 xpos mpecek npaBux: 2x —y =11 x4y =2>5.

® 8) Hahu jemnauuHy npaBe JMBHje KOja NpoJsia3u KPO3 npe-
cek npaBux 2X 4y =4; X+ 2y =25 H KPO3 Npecex MNpaBHX:
X+y=T7 xX—y=1

* 9) [lpaBa aMHHja NeJIM AYXK uHje cy Kpajibe Tauke (2,—1) u
(7,9) no pasmepu 2:3 u nposasu Kkpo3 Tauky (1,—2); vaku jenna-
YyUHY Te lpase.

® 10) Koopauuare tpoyriosux rtemena cy:. (3,2); (—I1,—1) u
(—2.4); vahu jenHayuHe CTpaHa TPOYIVIOBHX.

# 11) Koopaunate Tpoyrioepux temeHa cy: (1,2); (5,3) u (3,—2);
HahH jellHaUMHE HEroBUX CPEIIbHX JIMHH]A.

® 12) Koopauuate temeHna jefHor uersopoyraa cy: (1,6); (2,2);
(5,2) 1 (4,6); Hahum koOpAMHaATE npeceKa HErOBHX MAHUjaroHaJsa,

©® 13) Hahu jenHaudHy npaBe JWHMje: a) Koja OJ OpPAUHATHE
oce oTceua Ayx O = 4, a OL ancuucHe oce Ayx a = 3; b) koja
OR aNCUMCHe OCe OTceua AyX k£ == 2, a Ol OpIUHATHE OCe NYX
l =—5.

14) Orcrojame ol npaBe JHHHje A0 KOOPAHHATHOI MOYETKa
je: p = 3; a yrao Koju TO OTCTOjatbe 3aKJana ca NO3UTHBHOM FPaHOM
ancuucHe oce je: a = 30° Hahlu jenHaumHy Te TnpaBe JIHHH]e.

15) Hahu jennauyuny npase JiHHUje uuje je OTCTOjatbe O
KOOPAMHATHOT nouerka p == 6, a yrao KOjH TO OTCTOjamba 3a-
KJana ca MO3HTHBHHM CMHCJIOM ancuucHe oce jer o = 60°.
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16) HoBectw Ha HOpManHu OOGJHK jelHAauydHy TMpaBe: a)
12x — 9y — 7 :=0; b) 24x + 10y --5=0; ¢) 4x —3y+3 = 0
nd) 2x—3y—1=0.
~J 17) Hahu orctojame o1 KOOPAHHWTHOr MOYeTKa A0 MpaBe:
7x + 24y — 75 = 0. '

18) Hahu orcrojarbe 04 KOOpAHMHATHOr NOYeTKa A0 MNpase:
12x — 5y + 52 = 0. ,

19) Hahu orcrojare 04 KOODAMHATHOr MOYETKAa A0 MNpa.e:

4

y =3 X — 5.
20) Hahu orcrojame 04 KOOpAHHATHOr MouYeTka JO Mpase:
X+ 2y —10=0.

21) Hahu nyxuHY BHCHHE CnylUTeHe HA XHMOTEHY3y TPOYrJa
KOju €A KOOPAMHATHHUM OCOBHHAHA 3aKJiana [pasa: 5x + 12y — 26 = 0.

22) Hahu orcrojame o tauke (-—3,4) 1o npase: 4x—3y—6=0.
4"
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23) Hahu orcrojame on Tauke (1,6) nonpase: 3x —4y + 1 = 0:

24) Hahwu orcrojame on Tauke (3,2) no npase: 5x 412y +26=0.

25) Hahu orcrojame ox Tauxe (—>5,1) 10 npaBe: 24x + 7y + 13=10.

26) Hahwu otcrojambe on Tauke (2,—4) 1o npase: 2x—3y—3=0.

27) Hahu BucuHY Tpoyr/oBe crpane AB ako cy My TeMmeHa y
raukama: A (—1,6); B (4,—6) u C(—4,3).

28) Tauka (1,3) yuabeHa je Of NpaBe KOja NPOJA3K KPO3
Tauky (3,2) 3a Ayxuny d == 2, Hahu jefHauMHy TE€ npase JHHH]E.

(29) [IpaBa nposaasun kpo3 Tauxky (4,3) a ca KOODAMHATHHM
. ocam@ 3aTBapa TpPOyrao udja je mospuimHa P = 27; Hahu jenHa-
YHHY Te NpaBe JHHH]je. T

30) Kpo3 tauky (5,1) nposasu npasa JHHMja KOja OL KOOp-
JHHATHUX OCOBHHA OTCela JYMHHCKe BeJMYMHE TakBe, Ja ce
OTCeuaK OJ AancLHCHe OCe IpeMa OTCEYKY O]l ODAUHAHTHE OCe HMa
kao 1:2 dahu jesHayuHy Te NpaBe JHHH]eE,

® 31) Hahwu yrao xoju 3ax/anajy npase JuHHje: X+5y — 2 == 0
H2x —-3y+4=0.

®32) Hahu yrao koju saknanajy npaee qduuje: 4x + 5y —1=0
u 10x—8y+9=0.

® 33) Hahu yrao koju 3axaanajy npase Juuuje: 7Xx—y+3=0
Hx—y—11=0.

© 34) Jemna npaBa avHHja nposasu Kpo3 Tauky (1,3) H ox
OpAUHATHE Oce oTceua Ayx O = 1, a Apyra npasa NnpoJasy Kpo3
tauke: (3,—4) ¥ (1,2); Haku yrao u3amely THX ABejy npaBHX.

35) Hahu jemnaunHy npase JMHMje: a) KOja MpPoJasH Kpo3
tauky (3,—2) a mapanemHa je ca upaBoM; 5x —3y + 8 =0;
b) Koja OTCela OJ OPAMHATHE OCe AYXK [ = -—4, a napaneua je
ca npasom: 3x 4+ y-— 11 =0.

® 36 Hahu jennauuny npase JiMHUje: 4) KOja NOJOBH LYX UHje
cy Kpajiwe Ttauke (4,1) u (—2,3), a napaneaHa je ca npasom
;i + % = 0; b) koja nmposasu Kpo3 npecek npaeux: 3x+4y--1=0,
x+2y+7=0; a napajesHa je ca npasoMm 2x —05y 4 6 =0.

©® 37 Hahu jepnauuny mpase JMHHje: a) KOja O OpJAHMHATHE
oce orcena Ayx b =7, a HOpMa/iHa je Ha NpaBOj y= % x — 1;
b) xoja mposa3uW Kpo3 Tauxky (—2,5) a HOpMa/sHa je Ha MpaBoj:
4x —2y +5=0.
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* 38) Hahu jegnaunny NpaBe JuHMjE: a) Koja Heau Ay yuje
€y kpajwe Ttauxe (2,1) u (5,7) mo paamepu 1:2, a HopMaiua je
Ha npaBoj: 7Xx—2Xx 4+ 1 =0; b) Koja OTCTOjH OX KOOPIHHATHOT
NoYyeTKa 3a Ayx p = 6, a HOpMaJsiHa je Ha npasoj: 3x — 4y +7 = 0.

©® 39) Hahu jennaunny npase JIMHHj€ KOja MpoJasu Kpoalnpecex
npaBux 3x —y — 1=0u x + 2y—12=0 a HopmanHa je Ha npasoj

A A

® 40) Hahu jengnayuHy npabe JUHUjE KOja NPOJAsH KPo3 npe-
cex npaBux 2x +y—5 =0 u 2x — 3y — 9 =,0 ¥ croju HOMAIHO
Ha OBOj ApYroj npa.oj.

* 41) Hahu jenHauuny cumerpane LyXH yuje Cy Kpajime Tauk
{1,—4) u (3,2). :

* 42) Hahu jennaunny cuMerpaiie OHe JyXH UHjH j€ jemaH Kpaj
y Tayuu (—3,2), a Apyru y npeceky npaBux: X+ y—5=0 u
3x—y+1=0. .

43) JeanaunHe TpPOYIrJMIOBUX CTpaHa cy: X — 2y+ 5 =0,
2x+43y—4=0 u 3x+y —13 = 0; Hahu jennaunHe rberosux
BHCHHA W jefHAaYUHE CUMETDaAJIa EeroBHX CTDaHa.

44) JenHauuHe TPOYIVIOBHK CTpaHa cy: X — Ty - 16 = 0;
4x — 3y — 11 =0 u 7x+y -+ 12 = 0; vahu moaynpeunux omu-
'CAHOT' Kpyra OKO TOra TpOYTJa.

45) JenHauuHe TpPOYIJIOBHX cTpaHa cy: 3x — 4y — 20 = 0;
3x+4y —36 =0 u 4x — 3y —23 = 0, Hahu NoJAyNpeyHHK YNH-
CAHOr Kpyra y TOME TDPOYIay.

46) 3a xoju yrao Ttpefa ma ce o6pHe mpasa y = 5x — 11
OKO CBOje Tauke yuja je ancuuca 3, Aa OH NpoJaswia Kpo3
tTauky (6,6).

47) 3a xoju yrao tpeba ma ce o6pHe npaBa X —y -+ 3 =0
‘OKO CBOTra Ipeceka ca OpJMHATHOM OCOM, Ja OH IpoJa3uia Kpos3
Tayky (9,4).

* 48) Hahu jeanaynne cuMeTpaa YriIoBa Koje 3akJanajy npase

12x —5y+7=0wu 5x4+ 12y — 11 = 0.

* 40) Hahu jeanayune cumerpasna yrioBa KOje 3aK/Ianajy npase
3x+4y—2=0mu 12x — 9y —1=0.

* 50) Hahu jensaunse cumMeTpasa yryioBa KOje 3aKJanajy npase;
O9x+ 12y —2=0mu 16x+ 12y +5=0.

* 51) Hahu jeanaunue cumMeTpaJsia yriioBa Koja 3ak/anajy npase:
3X—2y—2=0u2x+3y+5=0.
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* 52) Hahu jeqnaunny npase JMHU]€ KOja MPOJas3u KPo3 NpeEceK
npaBux X + 2y —4 =0 n 2x—2y—5=0 u xpo3 Tayxy (%, 1 )

He TpaxehH KOOpAMHATE MpeceKa 3aJaTHX MPABHX.

* 53) Hahu jeanauuuy npase JMHHje KOja MPOJIA3u KPO3 Mpe-
cex npasux: 3x —2y +5 =0 u 4x 4+ y — 8 = 0; a HOpmasHa je
Ha upaBoj: X + Zy — 6 = 0; He rtpamehn KOOpAMHATE mpecexa
3aJaTHX MpPaBHUX.

* 54) Hahu jeanaunny npape JIMHKje KOja 1PONA3H KPO3 NPECEK:
npaBux 9X + 2y —9 =0 u 3x — 7y + 11 = 0, a napeseana je
ca NpaBOM, KOja NMpoJaasu xpoa rauxe (2,—!); (—3,2); He Tpamehn
KOOpIMHATEe [Ipecexa 3aJaTHX MpaBHX.

* 55) Hahu jesnayuny npase JnHHK{e KOja NPONasy KPO3 Npecex
npasux 6x + 12y —7=0; 18x — 6y — 7 = 0, u genu nyx umje
Cy KOOpIMHate Kpajibux Ttavaka (—2,3), (—5,6) no pasmepu 1:2),
He Tpaxehu KOOpAMHATE Mpecexka 3aJaTUX [PaBHX.

FCrnasa ll
®§ 23. KOHYCHHU IPECELIY.

JInHK je Fpyror CremeHa.

M\ \ ] Axo y3amMeMO JBe npaBe JHHHje Y
N\ \ PaBHH KOje Ce CeKy MOJA U3BECHUM
\\\ \ yIVIOM @, Na jeHYy O IhbHX YYBPCTH-
\\\ \ MO 3a Ty paBaH, 4 APYry MNYCTHMO 12

\ ce o6ple OKO Mme IO NPOCTOPY, TAKO
Za yrao a OyAe YBeK CTaJaH, OHJa

Ny HacTaje reoMeTpucka (urypa y mnpo-
S cTopy 3Bana KoHyc o6prtama. [lo-
\
N KpeTHAa TMpaBa Ha3MBa CE€ TreHepat-
IR PHCOM KOHyCa OOpTaiba, a CTajHa M
R\ yuBpwheHa npaBa 30Be C€ OCOM KO-
\ AY
-t +\\\\ Hyca ofpramwa. Tauxa mnpecexa S o-
‘\ \‘\:\\ BUX ABEjy NPaBHX 30BE Ce BPX KOHY-
\
\ \‘} ca ofprama.
~ . Helfa je Ha ¢ 22 npecraB/beH Taj
ca1yuaj.
Cx. 22 yia)
©§ 24. KPYT.

1. w1 ¥Ysmumo caga wa ci. 23 jexaH xoHyc o6GpTawa S u
NYCTHMO Ja ra ceye Heka paBan R Tako, Aa CTOjH HODPMAIHO
Ha ’WeroBoj ocu. Papan K cede KOHYCHY IMOBpPIUHHY IO je€IHO]j
3aTBODEHO] KDHMBOj JIMHHjH. ¥Y3MMMO Ma Koje npe Tauke A u M,
Ha TOj KPHBO] JHHu]H H obesexxumo ca (O OHY Tauky paBHH R
KpO3 KOjy mpoJsiasn oca xoHyca. K3 cauke ce Bumd Ja Cy Tpo-
yraosu SOA u SOM mnopynapuu, jep umajy mo jemHy cCTpany
jelHaKy M NO MABa Ha mOj Hajersa yrJaa. Ms noaynapaocrn
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oBMX TpoOyraoBa usnasu ja je: OA = OM. wro 3Hayu, 1a CBE
TayKe Ha A00HBEHOj KDHBO] JIMHHjH TNOAjeIHAKO OTCTOje On
jenHe tauke O Koja ce ca
bUMa Hala3u |y  HCTOj
paBud. KpuBa JnHHja KO-
ja uMa oBakBe OCOGHHe
jecre KpyXHa JdHHja M-
au kpyr. Tauka O je uews-
Tap Kpyra, a OTCrojame
OM je pamujyc uaM Mo-
# | J#ynpeunnxk Kpyra M Haj-
yewthe ce obesexaBa ca 7.
Haxiae xpyr je Taksa
Cr. 23. 3aTBOPDEHAa KpHBA JIHHHja

y PpaBHM uHdje CBe Tauke

NOLjeIHAKO OTCTOje O jeaHe CTajJHe TayKe Y HMCTOj paBHH.

® § 25, EJIMIICA.

¥3amMuMo Ha c1. 24 jenan KOHyC oOOpTama H NpeceldMo ra
npso jeAHOM paBHM D KOja CTOjM HODMAJHO Ha OCH KOHYycCa.
[IpernocTaBUMO Oa je 0BAa paBaH npuyBpuihieHna 3a KoHYC T. j.
Ia He Mera CBOj NOJIOXKAE] TpeMa HbeMy M cMaTpajmo je 3a Oa-
3ucHy paBaH KoHyca. OOejexHuMO 3aTHM ca @ OHaj yrao Koju
3akJ/ana reseparpuca ca 6a3sucoM KOHYyca.

YamuMo cafa jenHy paBaH R xoja ceye MOCMaTpaHH KOHYC
TaKo, Aa ca PaBHM Ga3HCa 3akJjana HeKM Yrao o, KOjU je MaibH
op, yrna @. Tana ce y mpeceky OBe DaBHH M KOHYCHE NMOBPIUMHE
no6usa kpuBa JmHHja L. 3amucaumMo caaa ¢GopmHpaHe ABe
JONTE Y KOHYCY; M TO jeAHY H3HaA 2 APYry HCOOZ paBHH H.
Hexa Te nBe Jjonrte OyAy TakBe Aa AOLMPYjy paBaH R y Taukama
F un Fj, a xouycuy MOBPIIKMHY MO KPYXHUM JAuHujama [ ¥ [, Kao
IITO Ce BHIH HAa CJHLH.

Axo Ha KpuBOj JauHHjH L y3MemMO Ma x0jy Tauky M u Kpo3
by NOBYYEMO jeJHy TeHepaTpucy KOHyca; oBa he reneparpuca
cetin kpyxHe JuHuje [ u [ y Taukama B u B,

Y3 cauke ce BuAM Za je:

MF, = MB,
MF=MB }

KA0 TAHI'€HTE JOoMTe MOBYYEHE U3 jeﬂ.He TauKe BaH JolTe.
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CaGupamwem jenHauuna 1) mobupa ce:
MF, + MF = MB, + MB
HWIH ¢ 063HPOM Ha CJHKY
MF,+MF=BB..... 2).
Besmuuuna B,B je KOHCTAHTHA BeJWYMHA 33 [OCMATPAHH
cyyaj Kao OTCeyak TreHepaTpUce KOHyca u3Mehy ABejy napa-

JEJHUX KDYXHHX JHHHja [, B [ KOje ce Hamase Ha KOHYyCY
o6pTama.

[Towro je BB cranna BenduuHa, TO W JeBa CTPaHa jexHa-
uyHe 2) Mopa OuTH Takohe cTanHa BeJHYHMHA T.j. Mopa OHTH:
FiM 4+ FM = Const. .. .. 3).

H3 ceeea o0soea u3aasu, Oa je kpusa L maxsa auHnuja y pas-
HU, kKOja uma Wy ocobuny, 0a je, 36up pacmojarwa cs8ake reHe
wauxe 00 0se cmaaHe @a4ke Yy uciuj pasHu, ysex CmasHa se-
ARYUHA.

Csaxka auruja roja uma Waxsy ocoOUHY HA3UBA ce eAURCOM.
Cranne Tauke F; u F 30By ce orycuma Win xHcuxncama enuice:
Pacrojatba o »xuXXa 10 Ma KOjé TauyKe Ha eJIMICH HAa3HBajy ce
iomesuma eanuce.
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[IpaBa JiMHHja KOja MPOJIA3H KPO3 KHKE F, u F ceue equncy,
ka0 IUTO C& BUIM Ha CauuM, y Taukama P u Q. Ose Tauke ce
Ha3UBajy WeMEHUMA eaulice, a -OTCTOjarbe u3mehy mHX 30Be ce
BeAUKOM OCOM enllice,

Kako ce u Tauke P u ( Hajase Ha €JIUICH, TO H 3a IbUX
Ba)KKH OJHOC M3DAXEH jeiHAaYyHHOM 2), Te je Mpema TOMe:

F,P+ FP= BB

FIQ+FQ= BIB}
M3 oBuX ABejy jelHAYHHA H3/Ma3K fa je:

F,P+ FP=F,Q+ FQ
uau ¢ 063HPOM Ha CIHMKY
FP + F,F + FP = F,Q + F,F + F,Q
ofaKje je
FP=FQ..... ).
AKO y UpPBOj 05 jenHauuHa 4) MeCTO BeJHYHHE FP crasr-
MO e3MHY BPEILHOCT K3 jeiHaunHe 5) OHAa A00HBAMO:
F,P+ F:Q=B,B,....6).
Jlepa cTpaHa jegHauuse 6) HMje HMUITA IPYro A0 Be&/HKA 0C4
euIICe; Na aKO HEHy NOJOBHHY OGENeXMMO Ca a, OHAa je:
2a=B/B..... 7).

Kan y jennaudHd 2) MeCTO BeNIHUMHE B,B cTaBuMO HHE3HHY
BPeAHOCT K3 jenHayuHe 7) OHHA LOGHBAMO cnenehy jenHayuny:
FM+FM=2a..... 8).

Osa Ham jeOnadura woxasyje, da je 36up nowea ma Koje diauke

HQ eAulicl jeOHak 8eauxoj ocu eauiice.

[TpaBa JMHHja KOja MOJIOBM BEJHKY OCy €JHICE H CTOjU Ha

10j HODMAJHO, Ceye eJHNCy y ABEMa Tadkama. Pacrojame H3-

Y mehy THX MBejy Tayaka Ha-
3¥Ba Ce MAA0M OCOM eJuIce
M MH heMo je obejexuTH
ca 2b.

Tauka y Ko0joj ce CeKy Be-
JUKa H Maja oca eJuIce Ha-
3UBa Ce yeripom eaulce.
Taxko 6u esurca uMana H3-

Cr. 25. raef y paBHH Kao Ha CI. 25.
OrcTOjatbe OJ LEeHTPa O JKHMME EJHNCe Ha3uBa Ce AuHeap-
HuM eKCyeHmpuyumewom eauiice v obenexxuheMo ra ca . H3
caMKe ce BUIM Aa je:
CE=ai—b? oy c=| a2 —b .....9).
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M3 uzpasa 9) Bumymo, ga he ce Bejuuuna ¢ nosehatv axo
ce moayoca ‘0 6yne cmamuBaza. Kap nosayoca b mocrame pasHa. -
Hyau Tafna he BeJuuuHa ¢ OUTM paBHa MOAYOCH a. ¥ TOMe Cay-
uajy enunca ce gedopmulie y AyxK 2a T.j. y CBOjY BeJIHKY 0Cy.

Axo ce nosnyoca b noBehaBa, OHZAA Ce BEJHYMHA C CMaibyje.
Kag mosnyoca b mocraHe paBHa NOJyocH @, Tajza he BeauydHa ¢
OUTH paBHA HyJH. Y TOME (€ CJAy4ajy eJMIica nperBapa y Kpyr..
[Ipema ToMe Kpyr je jeaHa crneudjajHa BpCTa €JHIICE.

® § 26. KOHCTPYKLHMJA EJIMIICE.

1 ua. Bupenu cmo, na je 36Hp oTCTOjatba Ma Koje Tauke
Ha EJMIICH OJ HWEeHHX XKHXKA yBEK jeJHaK BEVIHKOj OCH eJHIcCe.
[Ipema Tome Tauke ejurce ce Hazlasze y NpeCeKy HIx AOKUPY ABa
Kpyra OJ, KOJHX ce Li€HTap jeAHOora Ha/ladH y jelHOj XKHXKH, a
LUeHTap Apyrora y APYroj KuxkKM equrce. 36Hp NOMynpedHHKa
OBa JBa KPyra yBeK Mopa OHTH jeJHaK BEJMKO] OCH - eJHICe.
Axo yaMeMo, fa je *r TIOMYNPEUHHK jeAHOra Kpyra, OHAA TONIY-
NPEeYHHK Apyrora Kpyra mopa 6utu 2a — r. OBW Cy nogaynped--
HHUH NPOMEH/bHBE BEJHYHHE, aJH YBEK HHXOBa Pas/jHKa Mopa
OuTH Marba WM jelHaKa ca OTCTojarbeM H3Mehy Kuka emumnce;
jep €e y NpOTHBHOM IHUXOBH KDYIoBH HeOH MOraH cehu HUTH
JOHPHBATH.

Ako je 2a —r Behe on r, owma Mopa OuTH:

2a—r—r< 2

OLHOCHO
2a —2r < 2¢
HJH
a—r<c
ozaKJje je
a—cr ... 1.

Ako je nax r Behe on 2a —r, oHEa MOpa GHTH:
r—_2a—n <2

OLHOCHO
2r—2a < 2c
WK
r—a<c
ojakJe je
r{at+c..... 2)
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W3 uspasa 1) u 2) Hacraje cnepehn opHoc:
a—cLr<Latc.....3.
OpaBie M3jasH, Aa je r, NPOU3BOJbHA BENIMYHHA, Al CaMo
y rpaHduaMa Koje ozpebhyje u3pas 3), T.j. MOJyNPeYHUK KPyra
KOJUM Ce TPa)ke TaykKe evIuIice, He cMe OGUTH MambH 04 OTCTO-
jarba #u3Mehy xuxe W OOIMMKIBET joj Temena, muTH Behu of
‘OTCTOjarba H3Mehy KHXe U JPYror TeMeHa eJIMIICe.

[Tomito cMO onpegusny rpaHHLe IOJYIPeYHHKa 7, OHIA
hemMO KOHCTPYKLH]y eJuIce M3BDIIMTH Ha ciaelehu HayuH:

Yaehemo Ha o1 26 nyxx PQ 3a Benuxy ocy eaunce. Ha Toj
‘hemo RyKH y3eTH ABe Tadke, KOje MOAjeAHAKO OTCTOje OJ, Kpaj-
bHX Tayaka Iocmarpa-
He 1yXM, Na heMo HX
ofesnexxuty ca Fyu Fu
oHe he wHaM mnpeTcTas-
£ ’PaATY JKHXe eJHrce. 3a-
THM heMo OTBOpOM LIe-
crapa PK us wHxe F
ONMCATH JBa JyKa, je-
IaH H3HaJ, a APYTH HC-
nox, pyxu  PQ. Tlocue
Tora hemo OTBOpOM Lie-
crapa QK u3 xuxe F omucaTd ABa JyKa jelaH M3Hal, a APYrH
genox ayxd PQ,kojum hemo npecehu panuje noGuBeHe JAyKOBe
y taukama M u M’. Tauxke Mu M’ cy O4YeBHIHO TauKe EJMIICE

jep je:

# &

Can. 26.

F,M + FM = PK + QK = PQ.

Ha uctu hemo naumn ortpopom wecrapa: PKy; PK, PKs;
M. L ... 43 xwxke F;, u otBopom wecrapa: QK QK, QKGg;
WT. L ... 43 xKmKe F, no6urtu tauxe exunce: N u N'; H uw H';
Gu G’y uT. ... Axo moBexeMO OBaKO AOOMBEHE TdauKe, OHAa
CMO U3BPIUMIM KOHCTDYKIM]Yy €JHIICE.

Y xoauko cy rtauke: K; Ky K, ... Omixe jeada apyroj, y
rosMko he u Tauxe: M; N; H;... rakohe Outn Ommxe jenHa
pyroj; a THM he W KOHCTpyKuuja enunce Gurn Taunuja. Kax 6n
rauke: K; Ky K, ... 6ure Geckpajuo Oaucke jenna Apyroj, Taxa
6u u tauke: M; Ny H, ... 6uie takohe GecxpajHo OaucKe jeaHa
APYroj, @ THMe Ou W KOHCTPYKLHja eannce Guila caBpUICHO TayHa.
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2 un. KoHCTpyxuujy enurce MOMEMO HIBPLINTH A Ha CJe-
nehy HauuH:

Y3MHMO HEHCTEer/bHB KOHall oJpehene AyXunHe, na My Kpa-
jeBe MPUYBPCTHMO 32 JBE Tauyke HEKe paBHe MOBPLUIMHE. Orcro-
jale OBMX JBeJy Tauaka \

MOpa GUTH Matbe OL LYXKHHE

KOHUA. Y3MHMO 3aTHM 3a-

OLUITPEHY THCa/bKy Ma Ha-

cnatbajyhn meH BPX HA no-

cMaTpaHy PaBHY NMOBPLUMHY,

3aTErHMMO MOMEHYTH KOHal

JI0 H3BECHOT CTelieHa 3aTer-

HyrocTtH. [loce Tora nosJna-

YUMO BpPX MHCa/bKe MO TOj Cn, 27.

pPAaBHOj MOBPLIMHH, TAaKO Ja 3aTerHYTOCT KOHLA OCTAHE YBeK
ucra. Tana he wam BpX NHCa/bKe ONHCATH 3aTBOPEHY KPUBY JIH-
HHjy, KOja uMa Ty 0cOOHMHY, Za je 30Hp OTCTOjatba CBAKE HhEHE
TauKe OJ ABejy yTBPHEeHHX Tauaka YBeK paBaH [YMHHM KOHUAE.
Jlo6uBeHa /MHHja mpema CBOjOj OCOGMHM HHUje HUIUTA APYTO HO
eaunca. Cin. 27 HaM npetcTaB/ba Taj Cayuaj.

® § 27. XUIMEBOJIA.

Yamumo Ha ca. 28 jemaH ABOTYOM KOHYC 06pTama M mpece-
UMMO ra npBo ca Hexom paBHH P KoOja cTOjH HOpPMAJHO Ha OCH
konyca. [lpernocrasumo, Aa je oBa paBan npuuBpiibeHa 3a Ko-
HYC T.j. Ja He Merma CBOj NOJ0XKa] MpeMa HhbeMy H CMaTpajMo je
3a GasucHy pasaH xonyca. O6esexuMO ca @ OHaj yrao Koju 3a-
Kjana reHepatpuca ca ©a3uCOM KOHyCa. Y3MHAMO 3aTHM Hexy
paBaH R koja ceye o6e rnoJse KOHyca, a ca 6a3MCOM 3akJana
yrao o Koju je sehu on yrsia ¢. Tanmace y nmpecexy paBHH R
KOHYCHE MOBplIMHe fAo6HBa KpHBa JHHHja L, KoOja uMa JABe
rpaHe. 3aMHCIHMO ceM Tora (OopMHpaHe JBe JONTE KOje IOAH-
pyjy paBan R y Taukama F u Fy, a KOHYCHY MOBPIUMHY MO KPYX-
HUM auHHjama [ ¥ ['. (OBakBe je JqionTe yBeK Moryhe 3aMHCIHMTH,
jep 61 oHe Hacrase, axo GH Ce CMOJballllbd KPYFOBH TPOYrJa
SPQ o6prann OKO 3ajeJHHYKE CUMETpasJe yrjaoBa y KOjuMa ce
Hajase, a KOja y CTBapd HHje HHIITA APYro A0 0Ca KOHYca
ofprarba). _

AKO y3smeMO y nocMatpame Ma Kojy Tauky M Ha KpHBOj
JIMHHjH L OHJA jé Kao WITO C€ H3 CJAHKE BHIHM:



Ca. 28.
FM = MB 1)
FM=MB, [ )

Ka0 TAHTEHTE NOBYYeHE HA JIOOTY H3 je/He Tadke BaH JoNTe.
Kapz npBy Oi jenHauuHa 1) ofy3meMo OJ JApyre Taia NOOGHBUMO
FFM—FM= MB, —MB

WK C 063HPOM Ha CJIHKY:
FM—FM=2BB,..... 2).

BesuuuHa BB, je 3a JaTH cayuyaj CTajHa KOJHYMHA Ka0 OT-
ceydK reHepaTpuce usmehy napajeJHHX Kpyrosa [ul', xoju ce
Hasase HAa ABOTYGOM KOHycy oOpratba Ma je npema TOME H

FM—FM = const ..... 3).

M3 ceera oBora wu3jasy, Ja je KpuBa L TakBa JIMHHja Y
paBHHM, KOja uMa Ty ocoBuHy, Ia je pasauKa pacTojamba CBake
IeHe Tauke OJi JBE CTajHe Tauyke y MCTOj paBHH, YBEK CTasHa

—

b
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Beanyuna, CBaxka JMHHja KOja MMa TakBy OCOOHHY HasHBa Ce
xuiiepGosom, a craise tauke F, u F 30By ce hokycu W Hcudice
xunep6oie.

Pacrojama on XMKa n0 Ma KOje Tauke Ha XUIePOOJH 30BY
ce Hoideauma Xxuiepboie.

[IpaBa nuHH]a KOja NpOVa3H KPO3 MHHxKe XuIepOoJHHe ceye
xurepboay y ABeMa Taukama Koje cmo ofemexuan ca P u Q.
[TomrTo ce W OBe Tauke Hajase Ha XHUNepOOIH, TO H 32 HHX
BaKH HCTO CBOJCTBO KaO M 3a CBe OCTaje TayKe XHNepOOoJuHe.
Tako mopa 6uTH:

F,P— FP = BB,
FQ—F,Q=BB,

Kako cy pecHe crTpaHe jepHauuHa 4) jemHake, TO H JieBe
CTpaHe IbHXOBE MOpajy Outd Takohe Mehy co6om jemHake.
Tako je:

FQ—F,Q=FP—FP
WM ¢ 003UPOM Ha CIHKY:
FP+ PQ—F,Q=F,Q+ PQ—FP
‘OJaK/e je
FP=FQ ..... 5).

AKo y mpBOj OA jexHauuHa 4) MecTo BesuuuHe FP craBu-

MO ¥beHY BPEJHOCT M3 jefHauuHe 5), OHAA XOOHBAMO:
F.P—F,Q= BB,

HJIH ¢ 003HPOM Ha CJIUKY:
PQ=2B8B,..... 6).

Haxae cranxa BeauuynHa BB, jegHaka je pacrojamwy usmely
Tavyaka P u Q. :

Tauke Pu Q 30By ce wmemeruma xunepboie, a HHXOBO pa-
CTOjatbe Ha3uBa Ce 24agHoM ocom xwunepbose 1 oOHUHO ce obGe-
Jexasa ca 2a. Tako je: ' '

F\M— FM = BB, = PQ = 2a
OJHOCHO
FM—FM=2a..... 7).

Osa Ham jedwasuna Wokasyje Oa je pasauxa nomeza Ma:,
Koje mavre Ha xuuepBoau jedHara 2AasHoj ocu Xuuepboie.

Xunepbosa OHM y paBHH U3rjenana Kao Ha cji1. 29.

AKO y3MeEMO [eIHY [IpaBy JMHU]Y KOja IOJOBH BEJHKY OCY
xunepboJse M Ha WO CTOjH HOPMAaJHO, OHAA Ce HIbUXOBa Tauka
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npecexa, Kojy hemo obenexuru ca O, Ha3uBa YeHTAPOM Xuiiepbo.se-
Otcrojawe: OF wm OF) 308e ce auneapnum  ekcuerwpuyuiiie-
imom xuiepboae n obenexwutiemo ra ca c.

3
F
/] (4
4 )(__
£ P - & \F -
e
Cn. 29.

AKO H3 jeHOr TeMeHa XMMepGOJEe OMHIIEMO KPYT 4hju je
MOJIYNPEYHHK jeNHAK JMHEeADHOM eKCUEHTPULUTETY XHmep6oie,
onzxa he Taj KPyr, Ha NpaBOj JMHHUjH KOja MPOJAa3H KPO3 LEH-
Tap M CTOJH HOPMaJHO Ha BEJWKO] OCH XHNEPGOME, OTCEUATH AYH
KOja ce HasuBa cilopednosm ocom xunepGose. Ty cMO Ay¥ Ha
MPHIOKEHO] canuy obenexunau ca 26. Ms tpoyrma OQE wuanasu
1a je:

P=c*—aqa® . .... 8).
Kan jennaunsy 8) peliuMmo no BeMMYHHH ¢, Taja fOOGKBAMO CJe-
Jehy jedHauuHy:

©§ 28. KOHCTPYKLIMJA XMITEPBOJIE.

1 un. Bugenan cmo pma je xunep6osia KpUBa JHHHja Y PaBHH
TakBe 0COOHHE, Ja je pasiMKa NoTera Ma KOje theHe TauKke yBeK
jeAHaKa raaBHOj ocH xumeploue.

Axo pacrojarbe H3Mehy Hexe TauKe Ha jeiHO] TrpaHH Xu-
nepOOMMHO| U XKHMKE KOja Ce He Halash y TO] TPaHH OGEJEKHMO
ca r, oHzxa he orcrojarbe OX MCTE Tauke KO APYTe JKHIKE XHIIep-
OOJIHHe O4YeBHMIHO OMTH: »— 2a. J[laxie ocMaTpaHa ce Tauka
HalasH y NpeceKky WIM MOMMPY JABa KPyra O KOJUX je jemad
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OMKCAH TOJYINPEYHUKOM F H3 JKHXKe KOoja HHMje Yy OHOj IpaHH
XUMepOONHHO] HA KOjO] Ce Haja3u 3aJara Tauka; @ APYTH je
ONMUCAH MOMYNPEUHHKOM (¥—2a) W3 Apyre HxXe xuiepbo-
JaiHe, Jla 64 ce MOMEHYTH KPYrOBH CEKJH WJIH LOAMPHBAJU IMO-
TpebHO je M JOBOMbHO naa Oyne ucnymweH ciaefehn ycaos:
r+(r—2a)>2c

OoLaKJe je:

r—az>c
HJIH

r>=a-+c.
Nakjie BeJuuMHA » MOXKe HMaTH cBe Moryhe BpeJHOCTH NOYeB
on (a -+ c¢) na cee n0 + co.

[TomtTo cMO oApenWJ rpaHHLe BeJHUYHHE r, OHAA heMO H3-
BPUIMTH KOHCTPYKUM]jy xumepbose Ha cienehu HauuH:

[TIpBo hemo ra ci1. 30 moByhH jenHy npaBy JMHHjY ¥ Ha
1Oj y3etu nyx PQ 3a raaBHy ocy xunep6ose. Tana HaM Tauke
P u Q mnpercraBibajy :
TeMeHa xunepboJe.3a-
THM HeMO Ha HCTOjf
NpaBoj JHUHHUjH Y3eTH
jowr ase tauke F, u F,
KOje ce HaJjase BaH
nyxu PQ anmu Tako,
naje: FiP = FQ. He-
Ka Ham Tauke Fyu F
Syny xuxe xunepbo-
JUHHE.

Ilocne Ttora hemo
y3eTH y OTBOD Lue-
crapa ayx PK, na hemo u3 ke F; onucard KDYXKHH JyK.
3atum hemo y3ern y-otBOp wecrapa ayx QK u u3 xumxe F onu-
caTd kpyxHH Jyk. Ta nBa nyxka he ce cehu y rtaukama M u N
KOje ce Hasna3ze Ha xunepBoau jep je:

FM— FM = PK — QK = PQ.
Hcrum hemo noctynxoMm nobutH M xunepboanbe tauke: M, u M;
My, v N, uT. 0. AKO 3aTHM CacTaBHUMO CBe Te Tayke, oHpa hemo
ROOGUTH JYK jeIHe rpaHe xurnepGoJUHe.

[Tocne Tora hemo yserH y otBop wWwecrapa ayx QD u us
xmxe F onucaTh Kpyxuu Jyk. 3atuM hemo OTBOpPOM luecrapa

AHaJIHTHYK A FeOMEeTPH]a 5
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PD us xmxe F, onucarn kpyxHu Jayx. Ta nBa ayka he ce cehin
y taukama A u B Koje ce Takohe Hanasze Ha xunepGoad jep je:
FA— F A= QD-— PD = PQ.

HctuM moctynkom hemo BoOWTH u Tauke: A, ¥ By; A, u B,,
ut.n. Kax cse oBe Tauke mehy coGoM cacTaBuMo, Tama AOOUBaMO
JAyK Apyre rpade xumnepOoJauHe.

Ha Taj je HayumH wu3BpHIeHZ KOHCTpPyKuHMja xumepbote. ¥
xoauxko cy tauke: K, K; K,..... n tauke: D, D; D,.... 6urxe
jeaHa Apyroj y Tomuko he u rtauke: M, M, M,, ..., N, N, N,.....
U Tauxe: A, A, A, ... B, By, B, ..... outn Oanxe jenHa APYTroj;
a TuM he W KOHCTpykuuja xuiepbose OGuTH TauHuja. Kam 6u
HaBeJeHe Tauke OHJe GeckpajHo OJwcke jeasa Apyroj, Taga O
M KOHCTpyKuHja xumepGose Ouaa caBpueHo rayna. OBuM Ha-
YHMHOM KOHCTDYKUHMje Ka0 M CBAKHM JDYTHM, MH MOXEMO A0-
64T CaMO H3BECTaH OrPaHHMueH JAe0 JyKa XHUIepO6OJHHE, AOK
uesy XHrep6oJy HHKAaL He MOXEMO KOHCTPYHMCATH, jep ce ibeHe
rpaHe NPOCTUPY y OECKOHAUHOCT.

2. un. Xunep60oJay MOXKeMO KOHCTpYMCaTH M Ha ciaenchu Ha-
yuH: Y3MUMO Ha jeJHOj paBHOj IOBPLUMHM JBE TauKe 3a XHKe

. Cun. 31.
xunepboanne u obenexumo ux ca Fy u F. JTocraBumo jexaH kpaj
[IPOM3BOJ/LHO Y3€TOT JIRbHPA Y jeHY 2KHXY XHNEPOGOJHHY, Tako,
[a Ce JEHHD MOXE OBPTATH OKO TE XIkKe, Y3MUMO 3aTHM jelaH
HEUCTerJbMB KOHALl uUHja je JLyXKHHA Mama O] LYXKHUHE Jetbupa 3a
Be/MuMHy 2a. AKO je [yXHHa JietbHpa £, OHAA NYXHHA KOHUA
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tpeba aa Gyne r— 2a. [1puuBpCTMMO jenaH Kpaj Tora xoHua 3a
ApYr¥ Kpaj Jerupa, a APYTH Kpaj KOHI@ 32 APYTY KMKY XHIED-
GoJMHY, TAKO A& Ceé AYyXHHA KOHLA HE NPOMEHH. Ako mocje Tora
GynemMo 06pTasy JeHUP 1 BPXOM 3a0IUTPEHE MMCAbKE ApHa/u 38-
TErHyT KOHAU NPHMHjeH jeHHM LeJIOM y3 JIEHHD, OHILA he nam
Nuca/bKa OMMCHBATH YK je[He rpaHe XurnepOOJIMHE, jep je pasaHKa
OTCTOjaka O BpXa MUCa/bKe N0 MHKA xunepGOJIMHHX YBEK jel-
naka 2a¢. Ha c1. 31 je mpercraB/beH Taj Cayuaj.

Kax 6HcMO Kpaj JietbMpa MPEMeCTH/IH U3 dKHXe F y WHKY F
a Kpaj Komua W3 xubke Fy iy F) onna 6MCMO HCTHM MOCTYN-
KOM A0OHIM JYK Apyre rpane xunepGoaune. OueBnAHO je na
ce ¥ y OBOM Cayuajy AOOHMja camMO OrpaHMueH [eo JyKa XHUIep-
60aHHA. '

© § 29 MTAPABOJIA.

Yamumo Ha c1. 32 jenaH KOHYC oOpTama M IPEeCelMMo ra
npeo ca paBHu P, KOja CTOjH HOPMa/HO Ha OCH KOHYCa. 3a-

e
vy e mm e A S SN
- T T L -

’ 1

N Y

w’\/\/\/\/ Ca. 32.

MHCIMMO, 1a je OBa paBan npuysplutieHa 3a KOHyC T.j. Aa He
Melba TMOJIOXA] MpeMa KOHyCy H CcMaTpajMo je 3a GasucHy pa-

5
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BaH koHyca. O6enexuMO Ca @ OHaj Yyrao KOju 3akJanajy rese-
parpuce ca 6a3uCOM KOHYCa.

Y3MHMO 3atHM jeAHY paBaH KR KOja Ceye NOCMATPaHH KO-
HyC TaKO Aa ca paBHH 0asuca 3akJana yrao o KOjH je jejHak
ca yraoM ¢. Tazma ce y MpeceKky paBHM M KOHYCHE MOBPIIHHE
po6usa KpHBa JauHHja L.

Heka jom u paBaH c/aMKe Nposa3d KPO3 OCY KOHycCa H CTOjH
HOpMaJHO Ha paBHH R.

dopMupajMo 3aTHM jeIHy JONTY KOja AOJAMpyje paBan R
y Taukd F, a KOHYCHY NOBPUIMHY IO KPYXHOj JuHuju [ Y3-
MHMO C€M TOra M jeAHy paBaH V Koja ceye KOHYCHY MOBpIUHHY
N0 KPYMXHOj JHHH{H [, a paBaH R no npaBoj JMHH{H A\,

[Towto u pasan R M paBad V CToje HOPMAJHO Ha paBHH
CJIMKE TO M IbHXOB IIPECeK npasa A Mopa Takole cTajaTH HOpPMaJsIHO
Ha paBHM cauke. [IpaBa A npomupe papan ciauke y Tauuk D,
IITO 3HAYM Ja KPO3 Ty TAuKy [poJia3e CBe TPH IOMEHYTe pas-
nu. Kako xpo3 Tauxy D mnposase u paBaH CIHKe W paBaH V, TO
KpPO3 HCTY TauKy Mopa NpOJasHTH M IUXOB npecek mnpasa GC.
Tako MCTO, MOIUTO KPO3 Tauky [) Iposa3d M paBaH CJAHKE W pa-
BaH R, TO KpO3 by MOpa NDOJA3UTH H HHXOB npecex npasa AF.

M3 cBera oBora u3nasy, 1a Kpo3 tayky [ npoaase npasa GC,
npasa AF u mpaBa A 4 1a je oBa nocjelma HOPMaJHa Ha Npse
IBe. ‘

¥3mumo cama ma kojy Tauky M Ha KPHBO] AMHHjH L u Kpo3
1Y OYCTHMO paBaH F KOja CTOjM HOPMA/HO Ha OCH KOHyca U
ceye KOHYC M0 KPYXKHOj JHHUjU [, a paBaH CJAMKe [0 [PaBoj
G'C’. Yl pasan R u paBaH H CTOje HOpPMAaJHO Ha paBHH CJHKe,
f1a npeMa TOME H bHXOB npecex npaea MDD’ mopa ctojate HOp-
MaJHO Ha paBHu ciauke. [IpaBa M/’ npouupe paBaH CIHKe Y
tauuu D’ WTo 3HAuM, Ja KPO3 Ty TauKy INpoJa3e CBe TpH MO-
MeHyTe paBHH, Kaxo pasan cinmxe W pasan f{ mposase xpos
Tauky D’ TO M mHX0B npecek npaea G'C’ mMopa NpPOJA3UTH KPO3
Ty rauxky. Cem TOra HOIUTO M paBaH CJMKE M paBaH R mnpoJase
Kpo3 Tauky D’ TO Takohe KpO3 HCTY TauKy MOpa MNpoJasuTH
M HUXOB Tpecexk npasa AF. -

OnaBie u3Ja3u Aa Kpos tauky )’ npoJase: npasa G’C’, npaBa
AF w npasa MD' u zma je oBa NocAeAmAa HOPMajHa Ha MNOPBHUM
JBEMA.
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W3 cauke ce BUAM Aa je:
CFM = MN
Ka0 TaHTeHTe Ha JIONTy IOBy4YeHe M3 jeJHe TadKe BaH JIONTeE.
Cem Tora je:
MN = GG’
Kao OTCeuld reHeparpuca HaMehy nmapaneaHux KPyroba KOHyca
obprama.
Mekytum je:
GG’ = DD’
a0 CyHpOTHe CTpaHe napa’ejnorpama.
Taxko HCTO je H:
DD’ = MQ
Kao CyNpOTHe CTpaHe napaJesorpama.
[Ipema ToMe MOXe Ce HalHUCaTH:
FM = MN = GG’ = DD’ = MQ.
Hakie je:
FM = MQ ..... 1.
JegnauuHa 1); HaM HOkasyje CBojcTBo Kpuse anuHje L, npe-
Ma KOMe CBaka IeHa Tayka HMda [OJjeiHaKo OTCTojambe O
jexHe cranHe Tauxke F u jegHe cralHe mpaBe A, KOje Jewe y
HCTOj paBHH C€a INOMEHYTOM KDHBOM JHHHJOM.
Csaxa wpusa AuRuja Koja uma @axey ocobuny Ha3usa ce
@apabosom.
Cranna Tauka I 30Be cedcuxcom napaGose, a CTaaHa Ipa-
B4 \, HA3WBA Ce YNPABHUUOM WM Oupekipucom napaboJe.
FM . _ o
Pasmepa: MQ HA3HBa Ce OpOjHUM eKcyeHmupuyiiiemion napa-

Gosre 1 obenexxuhemMo ra ca e.
Ilpema jeanauuuy 1) usnasu Aa je:

M _
MQ
OJHOCHO
e = 1. .

Jakje OpOjHM eKCUeHTpHUMTET KoJ mnapabovie je jeaHax je-
JUHHLH, .

[lapabona y paBHH HMa H3rie) Kao Ha ca. 33.

[lpaBa smuHuja KOja NPOJA3U KPO3 XHXKY, a CTOjH HOpMaJ-
HO Ha JUPEeKTPHUCH 30Be ce ocoim mnapabose. OHa ceue napaboay



Y JeAHO] Tauku KOja Ce Ha3uBa meMe-
Hom napabose. Tauke y kojuma oca
re—0 —at ceue mapabony H IOHpeKTpucy obeJe-
" y XHUJIH CMO Ha MNPHJIOXKEHO] CAMLM ca
Au B

Y,
s a4 l AKO KPO3 XKHXy mapabone moByqe-
|

MO OpaBy JHHHjY KOja CTOjMU HOpMaJ-
HO Hd OCH mnapaGovie, Ta ke npasa cehn
napabony y nsema taukama N u E. Ot-
£ crojamwe u3aMehy THX ABejy Tauaka Ha-
3uBa ce napameiipos napaboge U obe-
nexuhemo ra ca 2p. Kax uas rtauke N
Ca 33 MOBYYeMO HOpMally Ha JHPEKTPHUCY,
oHna fe je cehn y mekoj tauum Q
[lpema omwroj ocobunu cBMX Tauaka Ha mapabouau, Mopa
6uTu:

p = NQ.
M3 cnuxe ce BHAM ma je:
NQ = FB

Ka0 CynpoTHE CTPaHe KOJ MapaJjexorpama, na npemMa TOMe Mopa
éutn u:
FB=p
UMM ¢ 003UPOM HA CJIUKY
FA+AB=p ..... 2).
Kako ce n Tauka A Hanasu ma papaboam, To npema MOMEHYTOM
cBojcrBy napaboae, Mopa GuTH: '

FA=AB..... 3).

AKo y jemHauumnu 2) Mecto BeaHuuHe AB cTaBumo i—beHy Bpe-
JIHOCT U3 jejHauHHe 3) oHxa AO6GHBaMO:

FA+FA=p
onakJe je
2FA =p
HJIH
p
FA=5..... 4)

ITowro je npema jennauunu 3) BeqwunHa: AB = FA, 10 wmopa
OuTH M
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® § 30. KOHCTPYKLIMJA [TAPABOJIE.

yr. 1. TTowrro cBaka Tauka rapaGoJsie MOAjeJHAKO OTCTOjH
On jenHe CTajfHE TAYKe W jeAHe CTaJHe IpaBe JHHHje, TO heMmo
KOHCTpyHCaTH napabony Ha caegehu HauxH.
Heka cy ma ca. 34 npercraB/beHe ABe Tauxe Ok KOjuX hemo
jenHy oGenexuTd ca A, M y3etH je 3a TeMe napaboJe, a APYry
hemo ofenexutd ca F u y3ertn
e je 3a xuxky napaboue.
}2 Axo u3 Tauke A OINHLIEMO
Kpyr moayupeunukom AF, oHua
he uam Taj kpyr cehu ocy na-
pabone y Hekoj Tauuu B. Ilpa-
Ba JHHHjd KOja NpPOJIa3H KPO3
tauky B W crojun HOpMaJHO Ha
F—?/_ﬁ rgjrz—%——’- ocH napaboJse je AUpEKTpHCA
! napatoune.
! O6enexumo ca D, D, D,,D;...
\ | u3BecTaH 6poj MPOU3BOJLHO y3e-
\ . THX Tayaka Ha ocu napaboJe
¥, EV'S Ol KOjuX cBaka uMa Behe oOT-
I CcTojarbe Of AHPEKTPHUCE HEro
’/gﬁf TeMe napa6ouse.lloByuuMo Kpo3
Te TauKe INpaBe JHHHje Koje Cy
napaJenHe €a AMPEKTPHCOM Ta-
pabGose. AKO cBaKy OJ THX [PaBHX NMOHAOCOO NpeCeyeMo KPYK-
HHM JIYKOM ONHCaHUM OKO JKixe I ca moJynpeuHuKoM KOjH je
jemnak orcrojamy OJ Te mpaBe A0 AHMPeEKTPHce, OHAa hiemo no-
o6uty tauxke napabome: M, M, My, My..... u NN, N,y Ny.....
BesuBameMm 0BMX Tayaka [0 peAy MNOUEBIUH OA Tauke A Ha jeHy
M Ha JpYry CTpaHy, n06uBa ce Jyx mapaGone. ¥ KOJIHKO Ce
tayke: D, D, Dy, Dy ...t ysuMajy OJHKE jeaHa APYroj, ¥ TOJNHKO
ke u Tauke: M, M, My, M, ..... u N,N, Ny Ny. ... Takohe
6utu Oirke jeiHa APYroj, a tume ce nobHja TauHHja KOHCTPYK-
uuja napaboge. Kag 6u rauke: D, D, D,, Ds..... 6use 6eckpajHo
Oaucke jeana ppyroj, tama Ou u rtauke: M, M, M,, Mg ... .. "
N, Ny, Nyy Ny . ... Buse rtaxohe GeckpajHo GaHuCKe jexHa APYroj,
a tume Gu W KOHCTpyKUMja napaboJe Ouja CaBpILIEHO TAuHa.

Cn. 34.

OueBHAHO je, Ja €€ OBHM Kao M CBAaKUM ADYTHM HauMHOM
KOHCTPYKUHje, Moxe AOOHTHM caMo OrpaHHueH Aeo JyKa mapa-
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GoJe, a uena ce napadoia He MOXe HHKaJ KOHCTPYMCATH jep ce
OHa NPOCTHPe y OGECKOHAYHOCT.

2. w1 Konctpykuujy napaGosie MOMXeMO HM3BDIIMTH H Ha
caepehy Hayuu: ' '

Heka je Ha ca. 35 mnpercraBibeHa jenHa npaBa JAMHH]A H
Tayka F KOja ce Hanasu BaH Te mpaBe. 3ajaTy NpaBy MOMEMO
y3eTH 3a JHMPEKTPHCY, a Tauky F 3a
KHXKy napabode.

IlocraBumo npasoyrau Tpoyrao ABC
y paBaH 3ajare npaBe M TadKe TaKo,
7 na my ce xarera AC nokJaana ca jau-
/ PEKTDHCOM M MOXE K/H3aTH MO HOj.
/% : Y3MHMO 3aTHM je/laH HEHCTEer/bHB KO-

F Hau uHja je AY)XUHA jeAHaKa KaTeTH

CB 4 jenan Kpaj TOra KOHUa NPHUBpP-
CTUMO 3a TauKky B, a APYrH 3a XMXKY
F. Ako mocne Tora BPXOM 3aoLuTpe-
He MHcabKe OyaeMo ApxKaad KOHaL
sareruyT y3 xarety CB, a tpoyrao
Ca. 35. KJH3a1¥ N0 PaBHH, TAKO Ja MY ce Ka-

Tera AC yBex NOKJamNa ca AHPEKTPHCOM, OHAA he BPX MUca/bKe

ONHCUBATH IO PABHHU JYK KDHBE JHHHje.

Ha npuioxenoj cauuu cMo mosoxaj BpXa nuca/bke o6ejie-
KWIM Ca TAYKOM M, a MO NPETHOCTABUM MOpa GUTH: .

FM 4 MB = CM + MB

olakJje je: _
' FM =CM....1).
Vs jepnauune 1) ce BuAM, Aa BPX NHCabKe YBeK MOJjeoHAKO
OTCTOjH OJ 3a/aTHX MpaBe H TauKe, WITO NOTBPhHyje fa je OBAaKO
JobuBeHa KpuBa JHMHH]a 3aucra napaboJa.

CFrhasa |V

®§ 31 KPYT.

Hexka je Ha ca. 36 mpercraB/beH jenaH KpPyr.
[TocraBumo y paBad Tora Kpy- |y
ra npaBoOyrad KOODAMHATHU CH-
cTeM, TaKo, Ja Ce KOOPAUHATHH
[OYeTaK MOKJiana ca LeHTPOM
Kpyra.

AxO y3meMo y nocmarpame He-
KOJMHKO Ta4yaxa Ha KPYXHO] JHu-
Huju; Ha np.: My (X, ,)s My (Xg, ¥);
M; (%,,y,) ¥ 1. L. ouja nomohy
[NuraropuHa npasuaa A0OHBAMO
caeaehe jenHaumue: Cn. 36.

X%+t =t
Xp? 4yt = 1
X2 4 P2 = 12
H T I
CBe oBe jeaHayuHe, Kao IITO Ce BUAY, KMajy HCTH OOGJHK.
Tako HCTO, aKO MECTO NMOjeJHHMX TauyaKa ca CTaJHUM KOOpAUHA-
TaMa Y3MEMO HEKy MOKpeTHy Tauky M (X, y) ca npoMeHJbHBHM
KOODpAMHATaMa, Koja ce Kpehe N0 KPYXHO] JHHH]jH, oHOa Takohe
no IluraropunoM npaBuiy_ uobusamo cregehy jenuaunuy:
xRy =2 ).

rjie NMPOMEeH/bHBE BEJUYHMHE X B Y MOTY IIPeTCTaB/baTd KOOpIH- -

HaTe Ma KOje Tauke Ha KPYKHOj JIHHUjH.

[Towto jeaHaunHa 1) BaXKH 3a CBAKy TaukKy Ha KPYXXHOj JH-
HUjH, TO HaM OHa NPeTCTaB/ba 3AKOH CBHjy Tavyaka Te JHHHje H
Yy aHaJHTHYKOj reOMETDH jH Ce Ha3uBa jeJHAUYHHOM Kpyra.

Kako ce y OBOM cayuajy IeHTap Kpyra nokJjana ca KOOpAH-
HAaTHHM MOYETKOM, TO Ce jegHaudHa 1) jolu mpeuwsHHje Ha3HBA
YEHWPANHOM JeOHAHUHOM KEpYeq:
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2 yn. JUCKYCUJA JEJHAUMHE KPYTA

Axo jemnaumny xpyra X2 -4 p%==r2 peminmo no y-Hy Tama

po6uBamMo na je: : :
y=r—x

K3 oBora ce u3pasa BHMAM, Ja CBaKO] BEJHUMHH X-Ca, udja je
ancoJyTHa BPEeJHOCT Marba OJf, 4, OArOBapajy Io jAse jefHaKe a
CYyNMpOTHO O3HauyeHe BPEAHOCTH Y-Ha, LITO 3HA4H Ia oca X [eJH
KPDYXHY JHHHjy Ha ABa CHUMeTpHYHA JeJa. 3a OHe BPEIHOCTH
X-ca yHja je amoCoJyTHA BpeaHocT Beha op r, y-oH moOHBa jBe
WUMArdHapHe BPEJHOCTH, IUTO 3HAYM 2 KPYXKHA JHHH]a HemMa Ta-
yaka yHje OW amcuuce GuJe MO ancoJyTHO] BpeAHOCTH Behe OX
MOJIYIIPEYHHKA F.

Axo cana jemHayuHy kpyra X2 4 p% = r? pewHMO [0 X-Cy
oHza HoOHBAMO na je;

x =4 [P

M3 oBora ce uapasa BUIAM, O3 CBAKO] BEJNHYHHH ¥ -Ha, udja
je amncoJyTHa BpeIHOCT Mawa Oj /, OAI0Bapajy Mo JABe jelHaKe
a CynpoTHO O3HaueHe BPeJHOCTH X-Ca, WITO 3HAuH, Ja H oca Y-0
JeNU KPYXHY JHHHjy Ha JBa CHUMeTpPHYHA Jesa. 3a OHE BpeIHO-
CTH, J-HA YHjd je anconyTHa Bpennoct peha o 7, X 106uBa ABe KMaru-
HepHe BPeJHOCTH, WITO 3HAYM A4 KPYy:HA JHHH]ja HEMa Tayaxa uuje
6w opuHaTe GHJe 110 aNCONYTHO] BPEIHOCTH Behe 04 NoynpeyHnKa

® § 32 I1OJIOXKAJ TAUKE M KPYTA.

1 yn. Heka je na ca. 37 npercraBiweH Kpyr: X2 + y2 = A~ u
y weMmy Tauka My(x;, ¥;). AKO Xpo3 3a4aTy TaukKy H KPO3 LEHTap
y y Kpyra noBy4YeMO NpaBy

3

Junujy, oHa he cehu
i KpYr y IBeMa TauKama O,
! . KOjux hemo yseru y mo-
J

Mz

CMaTpatbe. CaMoO OHY Koja
Cce ca 3a[]aTOM TAYKOM Ha-

X JIa34 y UCTOM KBAaLPaHTY
NpaBOYrJAOr KOOPJIHHAT-
Hor cucrema XOV. QOGe-
JIeXMMO TY TaUKY Ha MpH-
JIOXXeHO] cauuM ca M.

W3 canke ce Bugu na

je:

Cn. 37 OM, < OM,
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MIIH
OM, <r
odakae je
oMz <7 ... 0.
Us npasoyrnor tpoyraa: OM,D, u3nasu na je:
OM2=x2+ 2% ..... 2)

Axo y uspasy 1) mecro pesuunne: OM,? CTaBUMO beHY BPeIL-
HOCT M3 M3pa3a 2), OHAa A00HBaMO:
X2 +yt <P
WIIH
X2+ p—rr<0....3).

HejennaunHa 3) BaXKM 3a Ma KOjy Tauky y Kpyry, ma npema.
TOMe ¥ 33 HeKy MOKpeTHy Tauky M ca NpOMEeH/bUBHM KOOpAHHA-
tHMa (X)) T. ].

x2 4y — << 0..... 4).

2 yy. Y3MHMO caja y nocMaTpame Ha Cl. 37 HeKy Tauky
N, (x5,y;) Kkoja ce Halasu Bad Kpyra. Heka je w Kpo3 Ty Tauky’
IOByueHa JHMHHja KOja NpoJasd KPO3 UeHTap Kpyra. Ta npaBa
cewe Kpyr y ABeMa Taukama OJ KOjHX heMo yaeTH y 0O3Up camo
OHy KOja ce Ca 3aJaTOM TauKOM HajasW y MCTOM KBaApaHTy
NpaBoOYrJa0or KOOPAWHATHOM CHCTEMa XOQY. Ha npuioxeHoj cauuu
Ta je Tauka obenexcena ca M,

M3 cauke ce BUIH Aa je:

ON; > OM,
176,07
ON; > r
onakae je
ON2 > . ... 5).
Ua npasoyraor tpoyraa: ON;D, uanasu na je:
ON:: = %2+ Pg2 ... 6).

Ao y u3pasy 5) MeCTO BeJHUHHE: (N, CTABUMO IbeHy:
BpeIHOCT U3 jequaunne 6) onxa 106uBaMO:
X2+ yt >
HJIH .
X2+ p2—r>0..... 7).
HejenHaunHa 7) BaXH 3a CBaKy TauKy KOja ¢e Hajlas3y BaH.
Kpyra na mpeMa TOMe H 3a HeKy MOKPETHY TauKy N ca npowmen-
JbUBHM KoOpauHarama (x.y) T. j.
X4y —r>0..... 8).
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Tako Ham jexnauuna Kpyra. X* + p* = /2 4 HejesHauHHeE 4)
‘M 8) mornyso oxpebyjy NOJI0XKaA] Tauke M Kpyra.

V13 cBera oBOra pe3oHOBama no1a3u ce o caepeher npak-
‘THUHOT' yNmyCTBA 3a OApehMBame MOJAOXKaja Tauke o Kpyra:

[IpBo TpeGa o6pasosatu TPHHOM:

X2 Ay 2

Ny bEMY NPOMEH/bUBE BEJHYHHE X MY CMEHHTH KOOPAHHATHMA
-3ajarTe Tauke,

AKO je pesyarar Te cMeHe MamH Of HyJ/Je TauKa ce Hanasd
Y KPYTy; aKO JIM je pesyaTar CMeHe jemHak HyJH Taja ce Tayka
‘Halash Ha Kpyry, a aKo je max pesy.arar cmede Behu og HyJIe
OHJIA C& MOCMAaTpaHa Tauyka HalasH BaH KpyTa.

Ilpumep: onpennrt nosoxaj xpyra x2 4 y2 =25 u rauke
A (1,2).

Pemwreme: [IpBo ce ¢opmupa TPHHOM

‘ x% 4 y? — 25,
CMemuBareM KOOpIUHATA Tauke A (1, 2) nobusa ce:
I +4—25=—20

Haxe pesyartaT je cMmeHe MarbH OX Hyde LUTO SHAUH 1a Ce
‘Tayka A (1, 2) Hanasu y xpyry.

3AJALM:
1) Oxpenutn nonoxaj kpyra X2 + y2 = 13 u tayke (2,—2)
'2) » » o X4 yE=234, | (=3,5)
:3) . ” o XE4yrE=7, , (—2,—3)

© § 33. [10JIOXKAJ TPABE JIMHWJE M KPYTA.

Koopuunare npeceka kpyra x2 + y2 = 2y npase y =mx + b
JAoGulie ce pemaBarmeM OBMX ABejy jennavuHa mo x-cy u y-uy.

Tako je:
X2+ (mx 4 b2 = r2
"HIIH
X2 4 m2x? 4+ 2 mbx + b2 — 2 =@
OIHOCHO
X1 + m?) + 2 mbx + (b* — 12y =0
«LaKae je: :
—mb 4 | rPm? + » — b2
x1:2 =

e 1).
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CMeHOM OBe BPEIHOCTH X-Ca y jeJHauyHHM npase Y = mX -} b us-
Jasy ga je:
b+ mVrﬁmz—}—rz—bZ 2)

y1)2 R BT

1+ m?

Huckycujom uspasa 1) u 2) posaasumMo 1o ciaexehux 3axiby-
yaka:

[) Ako je y HaBeZeHHM H3pa3uMa AMCKPDHMHHAHTA:

r*m? 4 r? — b® peha on Hysne, OHJa Ceé M 3a X H 3a y AoOHBajy
no JBe peasHe HejelHaKe BDEIHOCTH, a TO 3HAYM Ja Ce IpaBa M
KPYr CeKy y ABeMa pa3JMyuTHM Taukama. Taza ce mpasa HasHBa
cewnyom Kpyea. .

II) Ako je y HaBENEHHM H3Da3MMa AUCKPHUMHHAHTa:
rPm? - — b® jennaka HyJM, OHJA C€ M 3a X M 3a ¥y H0OHBajy
0 JABE peasHe Y jelHaKke BPEAHOCTH, a TO 3HAuYH Ja CE MpaBa H
KPYr CeKy Yy JBeMa Tauykama KOjé ce MNOKJanajy T.j. npasa H
KDYr €& LOAHPY]Y YV jefHO] Tayuy H y TOM C€ CJayuajy npasa
‘Ha3uBa WaHeeHWoM UAL OuUpKOM Kpyeda.

Ill) Axo je max y HaBeIEHUM M3Da3UMd NUCKPHUMHMHAHTA:
r»m? + r* — b® Mama o HyJe T.j. HEraTHBHAa, OHJA C€ M 3a X H
3a y noGHBajy mo IBe HejelHaKe HMArHHapHe BPEJHOCTH, IUTO
3Hayd Ja NpaBa H KpPYr HeMajy 3ajeHMUYKHX Tauyaka, Hero ce
npaBa HaJa3M Herje BaH Kpyra.

[Mpumep: Oppenantn noaoxaj xpyra: X* 4 y? = 25 u npase:
3x4+y 415 =0
PewaBamem jeanauune xpyra x2 + y% == 25 u npase:
3x +y+ 15 =0 pobusamo 0Ba ABa mapa KOpewa H TO:
Xy =—2>5 y1=0
X,=—4 Yo =—3.
Opakse 43/1a34 Aa Ce NOCMaTpaHM KPYI W NpPaBa CEKy Y Tau-
kama A(—Db5,0) u B(—4, —3) 1.]. mpaBa je ceuuna Kpyra.

3anxauy:
1) Oxpenutd noaoxaj xpyra x2 4 y? =17 u npase:
3x + by = 17.
2) Kaxas mnosoxaj wumajy npasa 2x + 3y =13 ¥ kpyr
x2-+4 y? = 13?

3) Oapenut noaoxaj kpyra x® +y%? =4 unpasex |y =4,
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® § 34. OIIUTA JENHAUMHA KPYTA.

Kam ce ueHTap Kpyra He HaJa3H Yy MOYETKY MPABOYIJIOT
KoopauHanTHOT cucrema XOY cu. 38, Beh y Hexoj tauxn Q(p,q) Tora
cucrema, OHAa he ce weropa jenHaunHa Hahu Ha caenehu Hauuw:

Ako yTauky Q(p,g) MOCTaBUMO HOBH MPABOYIJIH KOODIMHATHH

cucrem £Qn umje cy oce napaJieJiHe Y MCTOM CMHCIY Ca 0Cama CH-
crema XOUV, oHIa je jenraynHa OCMaTpaHor Kpyra y TOMe CHCTEMY:
B4 ni=r.. . .. 1).

[Tosnaro je, na usmehy Ko-
OpAMHATA Ma KOjeé Tauke y 0Ba
JBa KOOpIHMHATHAZ CHCTeMa Mo-
croje caenehe jexHaunte TpaH-

£ chopmanmje:

' e:x“pl.....z)

n=y—q)

CTO BEJHYMHA £ U n CTABHMO
X  IbHXOBe BPEJHOCTH M3 HU3pasa
2) onza noOuBamMo jeXHAYHHY
cnenetier o6auxa:
X=pP O —gr=r...3).

Can. 38 Jexnauyusa 3) Ham npercrassba

jenHauMHy [OCMATPaHOra KPyra y MpPaBOYIJIOM KOOPAHMHATHOM
cucremy XOV, udju Ce LEHTap Haa3H y TauKH Q(p,q) Tora cu-
crema. Kaxo rauka Q(p,g) moxe 3saysumatH nosoxaj Ma Koje
TauyKe y PABHH NPaBOYrJOr KoopauHatHor cucrema XOV, 1o Ham
jeanaunHa 3) MPETCTaB/ba OMIUTH OGAMK je[HAUMHA KDPYra.

Kaga ce Hag jennayuHom 3) u3BpIIE HA3HAYEHE pauyHCKe
palnibe, OHZa OHa BoGuUBa OOJHK:

X* Y2 —2px —2qy +-p* + ¢* — 12 =0

HJIH

x2bytbdx+ey+ f=0..... 4).
rue je
d=—2p a omatie: p:——% : 1
e‘:_2q » 73 q=__;‘ f """ 5)
f=p+¢—r ., o, r=lpr+e—f

Ako cajga y jegHaynnu 1) me-
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Us mnapasa r=|/p>+¢*—f Bumu ce, na he jennauuna 4) nper-
CTaBJ/baTH peasHy KPYXKHY JHHHjy CaMO y TOME Cayuajy Kajp je
BeJHuHKa p? + g% — f > 0. Muaue, y oHom cayuajy, kaza je Be-
JuynHa pt+ g2 — f =0, Ttapa jemHaumHa 4) NpPeTCTaBba KPYr
YHjK je MOJYNPEUHHK jeJHaK HYJAM T. j. He NPETCTaB/ba HHULITA

JPYro 1o jeAHy Tauky. Axo je nmax BesuumHa p? 4+ ¢*—f < 0,

OHJa HaM jeaHaudHa 4) NPETCTaB/ba HMATHHHPAHM KPYr T. j. He

NpeTCTaB/ba HHUIUTA PEAJHO y IPABOYIVIOM KOODAMHATHOM CHC-

Temy XOVY.

Axo HaMm je sazara jepHauMHa kpyra y obuHKy 4) oHia mo-
Mohy u3pasa 5) MOxeMO yBeK OAPEeIMTH KOOpJAHMHaTe LEeHTpa H
HOJYNpedluK Tora Kpyra. Takd HCTO, aKO Cy HaM 3a[aTe Koop-
JWHaTe UeHTpa W MOJYNPEYHHK Kpyra, nNomohy H3pasa 5) yBex
MoxeMmo Hahku jegHauuHy xpyra.

1) Ilpumep: OapeauTd KOOpAHHATE LEHTPA U MNOJYNPEYHHK
Kpyra uxja je jeanayuHa: x2 4 y2 — 6x + 8y — 24 = 0.

Peeme: )

—6 [ = — .74
p=—"g =3 | -

g r= V@R + (4 —(—24) =7
g=—7g5g=—4

2) Tlpumep: Hahu jesHauuHy kpyra KOJA KOra je MoJynpeu-
HUK r = 4 a ueHtap My ce Hanasud y Tauku Q(2,3).
* Pemwere:
(x— 2+ (y — 3t = &2
olakne je
X2+ y2—4x—6y—3=0
jenHauMHa TPAXKEHOora Kpyra.
3agarak: OppeAuTH 1UTa TPeTCTaBMbajy jedHaYHHe:
x2 4324 8x — 6y + 24 =
x24y248x—6y+25=0
x*+y:+8x— 6y + 26 =0.

§ 35. CIIELUMJAJIHU OBJIVMLIM JEAHAYHMHE KPYTA.

[pernocTaBuMo cana aa je y jepHaunsd 3) BeawunuHa g =0
T.j. OPETIOCTaBHMO A& Ce LEeHTap Kpyra HaxasH Ha alCUHCHOj
oo ¢l 39-a, Taga meroBa jeJHaydHAa IOCTaje:

(x—p)r-4-y2=r
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nﬁu
Xty —2px4pt—r=0..... 6).
AKO jowl NpETNOCTaBHMO, Na Je p =/, OHld jenHauuHa 6)

6uBa OOGJIHK:
o X2 4 y? = 2rx.

Osaj je cayuaj mpeTCTaB/beH Ha CI. 39-b a jepHauMHA Ce Ha3HBA
TeMeHOM JEOHAHUHOM EPY2a.
Tako HCTO Ce MOXe HECHTH [a je y jefHaunHd 3) BeaHurHA
p==0, Te OHAA jeJHAUKMHA KDyra nocraje:
X2 (y—q) = 7°

X2 4 93— 2gy + ¢*—r2=0....7).
y - X

x X 0
0 9Q

HJIH

a) 6) ) 9
Cn. 39. -

Ha cu. 39-C je MPercTaB/beH OBa] cayuaj. .

AKO TIPETIOCTaBHMO M TO, Ja je g =7, OHIa Ce jenHauuHa
7) cBOMM Ha jeNHAYMHY: X2 4 y2 = 2ry, Koja ce TaKohe HasuBa
demerom jedHauunom xpyea. OBaj ce caydaj BHAM HA cr. 39-d.

i L — -

Hanoc/aeTKy, aKo je y jelHauHHM 3) u Besquuuua®p =0 u BeIH
yuna ¢ = 0 oHOa ce jeHauMHa Kpyra CBOLH Ha Beh HaM NO3HATH
JeHTPaIHH OO0JHK: x2 4y = r2

§ 36. [IPUBHUHO HEOJIPEBEHU N3PA3M:
YaMnuMO Ha CJT. 40 jemadH NpPaBOYTAH KOOPAMHATHH CHCTEM
e y=mx Uy =m'x.
Y }Tgr%ugypx?eB:a'Tynpa;nua ngase y = mX [aT je TAHTeHCOM yrJa
« KOju Ta MpaBa 3aXBaTa Ca MO3HTHBHOM TpaHoM ancuucHe oce T.j.
pasmepoM u3Meljy OpAHHATE H amcuydce Ma Koje Tauke Te TpaBe.
Taxo je:
WM w0
X Xy Xy ®
jep ce HA TO] npaBoj W MOpPeJ OCTanuX Tayaka Hamase H gaqxa
yuje Ccy KOOpAHMHATE (0,0) u Tauxka uMje Cy KOOpAMHATE €CKO-

HAauHO BeJHKe.

m,::tgd.:
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ot
4 €
: ¥
H ¥
] ] H
t ' t ]
L T
Yy 1 ) ] Lyt
' ' H y” 4
T ot
" ] ! 1] 1 i
t ) M ] ' 4
& ! . | ) .
0 P I X
/ X, Xz X x* X" xm
Ca. 40.
Takohje u koeduunjeHar npaBua npase y = m’'X JaT je TaH-

reHCOM YyrJa KOjH Ta npaBa 3axpaTa Ca IMMO3UTHUBHOM [pDaHOM

ancuucHe oce T.j. pasmepom u3Meljy opauHare u ancudce ma xoje
TayKe Te Ipase.

Tako je:

mo=tgy =2 =Y ¥ __ O 0_. .. ..92.

= x X' o e _T).

jep ce ¥ Ha TOj MPaBO] RaNa3e Mope] OCTAJMX Tauyaka W TAUKd
uuje cy xoopauHate (0,0) M Tauka uMje cy KOOpPAMHATE GECKO-
HAauYHO BeJHKe.

M3 opgnoca 1) u 2) BuAM ce ma u3pasH QH% y jenHom

0
cayyajy HMajy jejHy a y LPYIOM cacBHUM JADYTYy KOHauHy H Of-
peheny BpenHocT. [akie oHM Cy y omure HeojapeheHd u3pasw,
jep Mory mpercTaB/baTH Ma KakBy KOHauHy M oxapeheHy Besau-
yHHYy. AJM Kako y CBAKOM JaTOM CJay4ajy OHH IIPETCTaB/bajy

- €caMO jeIHY jeAMHy CTajqHy W ozapeheHy BeauHyHHy, Koja ce Ha-

34Ba HUXOBOM NPABOM BPELHOCTH, TO CE OHH HAa3WBA]y NpUBLOHO
HeoOpeherum uspazuma.

Tako je y omHocuma 1) BHUXOBa npaBa BPEAHOCT m a y OZn-
Hocuma 2) m’ koje ce mehy co6OM pa3nMKyjy MO BeAMUYHHH,
Kao IITO Ce U3 CAMKe BHIH.

Kapa ce y pauyHy HOjaBH KOjH OJ HPHUBHIAHO HeoxpeheHux
u3pasa, oaMax Ttpeba NMOTPaXKHTH HauHMHA, Ja Ce OJApPeldH ibe-
roea mpapa BpPeAHOCT, jep he ce y mpotuBHOM AohkM o Kakse
HeMOT'YHHOCTH M HeroJinuHoCTH.*)

¥} Y mudepeHUHjanHOM padyyHy MOCTOjH NpaBu/io noMohy kora ce oapehyjy
npase BPEAHOCTH VIPUBHAHO HEoxpehCHHX H3pasa.

AnanyTuuka reoMerpuja . 6
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§ 37. TAHTEHTA KPYT'A I[MOBYYEHA M3 JEAHE TAYKE
HA KPYTY.

JennayuHy TaHreHte Ha Kpyr: X2 y? = r? usBewheMo Haj-
Jakule u3 nokpetHe ceyyue. Heka ci. 41 mpercraB/ba KPyr M npa-
y BY JIHHHjYy KOja ra npece-
' ua y JABeMa ‘Taykama

/ M, (x;,31) 1 Ms(Xp, ).
JenHaunna Te mnpase je

My(x,
HPETCTaBJbeHa U3pa3om:
M1, %) y———ylz )—)2——}—)]—' (x—xl) .....
0 X Xo—X

Axo cana 3aMHCIMMO
aa ce Tauka M, xpehe no
Kpyry TaKo pna Ce Ha
Kpajy noxJonu ca Tauy-
koM M,, onpga npasa, KO-
ja je 6una 'y mouyerky ce-

Ca. 41 yMua, npenasd y MoJo-
Kaj Tanrenrte. JelaHauuHa 1) Tama mnpenasu Yy OBOj H3pas:

OJLHOCHO
y—mn= % (x — Xy)

KoeduuujeHar npasua npase 1) cBeo ce Ha HPHBUHAHO HEOApe-
Henu u3pa3—8— W jegHAuHHA Yy OBOM ciydajy He NpPeTCTraB/ba HH-
wTa oApeheHo y KOOPAMHATHOM CHCTEMY. MehyTuM mpaBa y mo-
70xajy TaHreHte Kpyra y Tauld M;(x,y1) je motnmyHo OApe-
hewa u uMa CBOJ KoeduuyjeHar npasua nDOTOYHO onpehen. Fbera
kemo HahH Ha OBaj HAUHH!

KoopAuHaTe NpecedHux Tadaxa M,(x,71) 1 My(x,,) ceunue
U Kpyra 3a/0B0/bABajy M jelHayMHy IpaBe W JeAHA4YHHY Kpyra,
m1a ce MOXKe HAaMHCaTH:

X2 4 Pt = 1

9
x12+y12 =7
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Axo Ipyry oX OBHX HABejy jeLHAauHHA OJy3MeMO OJ NpBe, OHJA
A00UBaAMO:

X2 — X2+ 2 —y,2 =0

oJaKiae je:
Vel — V& = — (% — X)
HIIH
Ve — ¥1) Oa + V1) = — (X — Xy) (X5 + X))
a ogaBne je:
Yo=Y (X3t %) C2)
Xy — X Vo + 11 .

Jlepa crTpana u3pasa 2) npercraBba KoedHlujeHaT npaBua
ceydlle Koja je u3pakeHa jeAaHauyuHoM 1), Tma OHAa U iberosa
JecHa CTpaHa Mopa Taxkohe IpeTCTaB/baTH HCTH KoeHIHjeHaT

.mpaBua. Ako y jenHauuHH 1) koeduuHjeHat npalauayz;x1 cMme-

Xy — Xy
HHUMO IerOBOM BpeJHOWhY U3 u3pa3a 2) onpa oHa xo6uBa cie-
nehy oGmMK:

X + X4
y—m y2+y1(x X)) ... 3).

3amMHcaIMMO Cafa NOHOBO aa ce Ha cl1. 41 trauxka M, kxpehe no

Xpyry Tako, Aa ce Ha Kpajy IOkJama ca TaukoM M,, oHma ce-

yyIa [peJasH y TaHTeHTy, a KoopauuHare Tayaka M, v M, mno-
cTajy jenHaxe. ¥ Tome cayuajy jeanaunHa 3) mobua OOJHK:

y—V=— 1C]—_*_xl(x_xl)

B+

HJIH

Jenwauuna 4) npercraB/ba TaHreHTy Kpyra: x2 4 y2 = r? koja je
NoByYyeHa W3 werose tauxe M;(x;,¥q).
Axo y jenHauuH{ 4) H3BPHIMMO Ha3HayeHe pauyyHCKe omnepa-
uMje oHxa oHa nobuBa ciesehd OOMHK:
YY1 —YiE = — XX+ Xg°
HJIH
XXy + Yy =X+ y%
Kako je x,% + y,2 = #?, TO jexnauuHa TaureHre pobusa ne-
duHHTHBAH 06JHK:
XXy + vy, =12 o 5.)
y O0BOM ce OOJHKY OHa [a HajlaKiie ¥ 3alaMTHTH.
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Mpumep: Hahn jexsauuny renrenre kpyra: X2 +- y% =25 y mero-
Boj Tauku M (3,4).

Pewese ce n06uBa, ako y jeAHAYHHY TAH[EHTe 5) MecTo
BEJMUHHA X; H ¥, CTABHMO KoOpAauHaTe 3ajzarte Tauke. Tako je
jenHauyMHA TPaXKEHe TAHTEHTe:

x.3 + y.4 = 25 onnocuo 3x + 4y — 25 =0.

3apanu:

1) Hahn jennaunny Taurenre kpyra: x* 4 y2 = 13 y meronoj
Tauky (2,3).

2) Hahu jemnaunny raurente xpyra: X% -4 y2 = 29 y werosoj
tayxkyn (—2,5).

3) Hahu jexsaunny rtanrente kpyra: X* - y2 = 16y mweroBoj
tauxku (0,4).

§ 38. JEIHAUYHMHA HOPMAJIE KPYTA.

[IpaBa suHMja KOja Inposiasu Kpo3 Tauxky M, (X;, ¥;) kpyra:
x2 4 y2 = r% a CTOjM HOPMA/JHO HA HErOBOj TAHICHTH Ha3MBa
ce HOpMAAOM Kpyeda. JeJHauMHA HOPMaJe Hajasd ce Ha Taj Ha-
ydH, IITO C& y3Me jeJHAuMHa IpaBe KOja NpOJa3d KPO3 jexny
tauky wi. 1. § 12 1 y 10j ce cMenu HeoApehenu koeduiujenar
npaBLa €& HeraTHBHOM PeUHIPOYHOM BPEAHOCTH KOedHIHMjeHTa
IpaBua TaHIeHTe Kpyra y Toj Taulu CXORHO wi. 3. § 18.

Tako je:

Yy — Y =m(Xx—%X)
rae tpeba ma Oyxe:

_ 1 _ %
m= X1 X%
7

ma ce fOoOHBa jelHaywHa:

y_}’1=£_1(x*x1)
1
onakJe je:

N
Y= %

HIH : \
XY=y =0.....1 1)

JennauusHa 1) npeTc'TaBn;a jenHaunHy HopMasie Kpyra: X? + y=r2
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y werosoj taynd My(x;,y,). M3 obiuka obe jexHaypHe BUAM Cce
Ja HOpMasia Kpyra NpoJia3y KpO3 IberoB IEHTap.

[Ipumep: Hahu jennaumny Hopmane kpyra: x2 4 y2 =45y
1»erooj tauku M(3,6).

Pewiewe hemo po6uty, ako y jelHaudHd 1) MECTO BeIHYHHA
X; M Y CTABHMO KOOpDAHHATe 3ajgaTe Tauke. Tako je jemHAYHHa
TpaweHe HopwmaJe

X.6 —¥.3 =0 onHOCHO ¥y = 2X.

3amaum:
1) Hahu jeanauuny HopwmaJse xpyra: X2 ++ y2 = 26 y berosoj
Tayuy (1, 5). ’
2) Hahu jemnaunny nopmane kpyra: X2 4+ y2 = 9 y 1berosoj
Tayuu (0, 3).
3) Hahu jennauuny nopmaJse kpyra: x2 + y2 = 13 y 1€erosoj
Tayuu (— 2, 3). '

§ 39. 1OOMPHE BEJ/IMUMHE KPYTA.

Hexa je nHa ci. 42 npercraBibeH Kpyr x2 -+ y2 = r2 Y3MuMO
Ha ToMe Kpyry tauky M, (X, ¥;) H MOBYUMMO KDO3 Y TAHTE€HTY H
HopMmasny kpyra. TaHreHTa ceue ancCUMCHY ocy Yy Hexoj tauuu D.
Ortceuyax JiMHHMje TaHCEHTE Y
M;D =T 30Be ce jenHo-
CTABHO [HaH2eHWa, a4 WweHa
NpOjeKHja Ha allCLUCHY OCy

ED = Sy nasusa ce cy6lian- NG
2eHITaQ. N AN

Jluuuja Hopmana ceue 0 £ J X
amnciUMCHY OCYy y Taukd O. = Sr‘ﬁ\
Ortcevak Ha wOj OM; = N

30BE C€ HOpMA/AaQ A HheHa
NpojeKliHja Ha ancClUKCHY oCy
OF = Sy unasuBa ce cy6-
HopMaaa. Ca. 42.

Koopaunate Tauke M,(X,,y,) Cy Io3HaTe, a KOOpJHHATe
Tauke D ce HaJase Kao KOOpIHMHATE Ipeceka JABejy MPaBHX M TO
JMHH]€ TaHreHTe H ancuucHe oce. Taxo HUCTO KoopauHate Tauyxe O
¢y MO3HaTe, a2 W Ja HUCY, MOrae OH Ce JaKO H3payyHaTH Kao
KOODAMHATE IpeceKka [Bejy NpaBHX H TO JHHH]jE HOpMaJe M al-
CLIMCHE oce,
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Bennuune, Tanredre 7 M HopMase N, M3pauyHaBajy ce Kao
oTCTOjarbe M3Mmely IBejy Tauaka M y3HMajy ce YBEeK Ca MO3UTHBHUM
adakoM. CyGranrenra Sy u cyGHOpMana Sy MOy ce M3pauyHaThs
u nomohy IlutaropuHa npapuna:

Sp = + | TE_ye
Sy = + [ Nz—V2

OBpe je ycBOjeHO, Jla Ce y3uWMa 3HaK IIYC aKO Ce BeJMUHHA Ha-
Ja3u C AeCHe CTpaHe OpAuHaTe Tauke JM,, a 3HaK MHMHYC aKO ce
BeJIMYMHA HaJa3d C JeBe CTpaHe OpAMHaTe Tauke M,. Moxna 6u
Ce jolu MpelH3HMje MOrJO peli, Ka ce BeJIHYHHYU CYOTAHTEHTE H
cy6Hopmase Mnpupaje 3HaK IUIYC, aKO Ce OHa HaJasH C OHe
cTpaHe OpAMHaTe Tauke M, y KOMe Ce CMHCIY NPOCTHPE MO3H-
THBHA IDaHa alCUHCHe OCe, 4 3HAK MHHYC, aKO Ce BeJHYWHA Ha-
734 C OHE CTPaHe opAuHaTe Tauke M, y KOME ce CMHCIy Mpo-
CTHpe HEraTMBHa rpana anClHCHe oce.

Besuurue cyOTanreHTe H cyOHOpMaJje MOTY Ce H3pauyHaTH
W Ha jeNHOCTAaBHHjH HAUMH, aJ¥ HH Y KOM cJIydajy HHje no-
TpeGHO H3BOJMTH W MNaMTHTH HapouuTe oOpacue. LoBo/bHO jJe
3anaMTUTH o6pasal 3a jeAHAayHHY TaHIeHTe y jefHOj TauKkHu Ha
Kpyry M nomohy mwera M3payyHaTH M jeHAaYHHY HODMaJe U CBe
LOAMpHE BeJHUWHEe, HapaBHO HMajyhM yBeK Ha yMy jelHauyu:Hy
npaBe WITO IIPOJAa3d Kpo3 jelHy Tauky u obpasal 3a pasnd-
JoHHY H3Meby JBejy Tauaxa.

[Tpumep: M3pauynatu JOJMpHE BeJuuuHe Kpyra: X2 +4- y2= 25
Koje oarosapajy ierosoj Tauln M(3,4).
Pememe: JeaHauuHa JMHHje TaHCeHTe y TO] Tauyud je:

3x 4 4y = 25, a jegHaunHa ancuucHe oce je: ¥y = 0. Pewapamwem

o . 25
OBUX JBEjy jelHauMHa A0CUBA ce, Ha je: X == 3R Y= 0 kao

KOOpAHHATE TauKe [peceKa HaBeJEHHX MABejy NpaBHUX JHHHja.
Opa Tauka npeceka oxroeapa Tauku D Ha ca. 42,

Tako je:
25 2 20
r-+V&-3)+m—w=—

3
Sr =+ '\/(23—0)2 _p10

3
A joul jeaHocraBHHje ¢ 003upOM Ha ca. 42
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25 16
ST —?—Bﬁ ?

N =+ J(3—0P+ (4 — 0 = + 5.
Konm xpyra: x% 4 y? = r? je BeauuyuHa nopmase N yBex jel-
HaKa TOJYNpPeYHUKY Kpyra. ‘ :
Sy = —) 5 —4%=—3,
[lpu pewaBary OBAaKBHX 33jJaTraKa yBeK je morpebHo, Aa ce
NPeTXOAHO HALPTa CIHKA M Ja Ce H3 e M3pauyHaBajy Tmoje-
JMHe TpaxKeHe BeJHYMHE.

3ajany:
1) Hahu monupHe Benuunbe xpyra: X%+ y2 =10 u3 merose
tauke (1,3).
2) Hahu nonupHe Beamuune kpyra: x4+ y?2 = 5 u3 merose
Tauke (—2,1).
3) Hahu pomupne Benuuune kpyra: x2 4 y%2 =41 u3 mwerose
tauke (5,—4).

§ 40. TAHIEHTA KPYTA ITOBYYEHA M3 TAUKE BAH KPYTA.

Bunean cmo y § 33 na6u npaBa: y = mx +b Gusa TaHreHTa
kpyra: X2 4 y2=1r% y HEKO] HEroBOj TaukH, MoTpebHO je H AO-
BOJbHO, & IUCKpHMHUHAHTA m?r? 4 r2— b® Gyne jenHaxa HYJIW
T.j. na je:

miri4ri—062=0..... 1).

Cem Tora, na 6unpasa: ¥y = mX -+ b npoJsasuaa Kpo3 Tauyky
A(xg,Y) Ban Kpyra, TO KOOpAHHATE OBE€ Tauyke MOpajy 3a10BO-~
JbaBaTH M jeHAUMHY NpaBe T.j. MOpa OUTH:

Vo=mXg+ b ..... 2).
[Tocmartpamem jennaunsa 1) u 2) youama ce, ja Ccy TO ABe jelHa-
uyHe ca JBe HElO3HaTe BEeJHYHHE /77 M b, KOje ce pellaBatbeM MOo-
MeHyTWX jeNHauMHa, MOTY yBeK H3pauyHaTd. MebyTum, nowTo
je jenHaunHa 1) KBajaparHa a jegHauyuHa 2) JHHeapHa, To ce pe-
lIaBarbeM HCTHUX A06GHBajy Mo ABe BPEAHOCTH 3a m KU b

AKO jenHayuHy 2) pelwiuMo no U ¥ Tako A0GHBEHY BPEIHOCT
CMeHUMO y jenHauwau 1) Taga pobUBaMO KBajgpaTHY jeAHAUHHY
no m. PewaBamwem Te KBaiparHe jenHaunHe pnoOuBajy ce 3a m
cnenehn KopeHu:

XoYo k7 VX2 + Y2 —r®

X2 — 1

MMy, ==
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Kako je mpema § 32 noTkopeHa BeJHUHHa OBOra u3pasa Beha of
HyJe, jep ce rtauxa A(Xq,Y,) Hajla3su BaH KPyra, TO Cy KOPeHH m,
H my peajJHe M HejefHaKe BeJHYHHe.

Axo cana y jeaHauMHM 2) MeCTO HeojapeheHe BeJIMUHMHE /m
CTaBMMO, IIPBO BeJMUMBY #my, Na 3aTUM BEJMUYMHY /My, OHIA 3a
neonpeheny Benuunny & Takohe mobumBamo nBe peanase ojpehene
ppeanoctd b; u b,. Ha Taj cMo HayuH peluaBameM jenHaudHa 1)
d1 2) mo BeauuuHama m W b nobuaM ABa mapa peaJHHX Kopesa:
my b, u myb, ¥3 uera W3nasW, Ja Cce U3 jefHe Tauke BaH Kpyra
Mory nosyhu [Be TaHreHTe Ha KpYT.

Kan y jenHaunHu nocmarpade mpase: y = mx + b MecTo Be-
JHyHHe m M b CTaBUMO NpPBO m, U by a 3aTuM m, U b,, Taja
nobusamo ciaenehe jenHauuHe:

y=mx+ b
u

y = myX + b,.
Oge jexHaydHe Cy OYEBMIAHO je/HAUMHE JBEjy TaKreHarta Kpyra
X2 4 y? = r?, Koje nposa3de Kpo3 3ajary tauxky A(X,Y,) BaH Kpyra.

[Tpumep: Hahu jennauune taHnrenara kpyra: x2 -4 y2 = 10 u3
tauke M(5,—5) koja ce Hamasu BaH Kpyra.

Pewemwe: [la 6u npaBa: y = mX +b npoaasuaa Kpo3 Tauky
M(5,—5) tpeba ma Gyne:
—b5=mb+ b
HIIH
; b =—(bm+5).
Ycaos nax na 64 HaBeeHa npaBa Ousa TauredTa kpyra: X2 4+ y2=10
e:
: % = 10 m? + 10.
PelraBareM OBHX ABejy jeAHAYMHA O HENO3HATHM KOJUYMHAMA
m un b pobusa ce:

by = —

Tako cy Tpa)x€He TAHIeHTE NpeTCTaB/beHe caeichinM jedHayHHaMa
x+3y+4+10=20

1%
3x+y—10=0
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3anauu.
1) Hahu jennauune rtavresata xpyra: x2 4 y2 = 25 u3 Tau-
xe (1,7). :
2) Hahu jennauuse TaHrenara kpyra: x2 + y2 = 37 u3 Tau-
xe (7,—5).
3) Hatn jennauune tanrenara xpyra: x2 4+ y2 = 68 u3 rau-
Ke (9,—2).

* § 41. [TOJIAPA KPYTA.

[Ipo6aem onpehuBarma TaHreHTe Kpyra U3 Tauke BaH Kpyra
MOXe Ce pelIMTH M Ha ciaelehin HauuH:

Hexa je na ca1. 43 sanara Tau-
ka A(Xg,Y,) U Kpyr x2 - y2 = r2,
AKO W3 3azare Tauke MOBYUEMO
TAHTEHTY Ha MNOCMAaTPaHH KpYyT,
oHjxa he ra oHa JAONMDHBATH Yy
HeKOoj Tauku M,(x,.y;). JenHauuua
TaHTeHTe Kpyra y TOj TauxkH 6u.a
6H: XXy + Yy, = 2, rae Cy BeJu-
YHHE Xy M ¥, jow Heno3Hare. Fbux
heMo onpeanTH Ha OBaj HauMH:

Kako nomenyra raHrexTa npo-
J1a3n Kpo3 T1auky A(xg,Y,) TO mbeHe
KOOpAKHATE MOpajy 3am0BOJba-
BaTH jeJlHAYHHY TaHreHTe, 1A
ce no6uBa:

Cn. 43.

[Towro ce Ttauka My(x,,y,) Hajasud Ha xpyry: x2 4- y2 = r2
TO HEHE KOODAMHATE MOPajy 3a10BOJBMTH jeHAUMHY KpYyra, Te
TaKo umamo cienehy jexmnaumny:

Jennaunne 1) u 2) cy aBe jennauuHe ca jgBe HernosHate. M3
BHUX Ce MOTY H3PAuyHaTH Helo3HaTe BEJIMYHHE X; W ¥,. Mehytum,
jennauvHa 1) je JHHeapHa a jexnaudHa 2) KBaapaTHa, Ia ce
pellaBameM HCTHX AOOMBajy 1O JiBe BPENHOCTH 3a HENO3HATe
BeJIMYMHE, WITO 3HAYM Ha ce M3 Tauke A(X,Y,) Mmory noByhu nse
TAaHTeHTe Ha KpYT.

PewaBamem jesnayusa 1) u 2) u3nasu ga je:
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Xq =
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r’x, + Yo Vx02 +yi—rt Y, = %Yy —1rX, VX2 + yo2 —12

.3).

Xo? + Yo T Xo? 4 Yol
rixg — 1Yo VX2 + Yo —12. y _ Yot rX, V%2 +y,2—r?
Xo% + Yol TR Xo® -+ ¥o?

[Mpeu map kopeHa 3) oxromapa KoopjauHaTama Tauke M, a
Jpyrd nap KopeHa OAroBapa KOOpPAMHAaTama Tauke XOAHPa OHe
Jpyre TaHTEHTE KOja ce MOXe NOBYhy Ha Kpyr H3 3ajaTe TauKe
A(xe,Yo). Tauky Ha Kpyry wuuje Cy KOOPAHMHATE (x,,¥5) OBede-
WKUJH cMO ca M,.

VaMHMO cafa y NocMaTparbe OHY MpaBy JHHH]Y, KOja Mpo-
nasu Kpo3 00e TauKe JOAMPA TaHreHaTa Ha KpyT. tbena he jexna-
uypHa OUEBHJHO OHUTH:

Yo— W
y—h = ﬁ(x—xl)-
AKO y OBOj jeJHAYHHH BEJAMYHHE Xi,Y; K X,), CMEHHMO FbHXO-
BMM BpeIHOCTHMA M3 HM3pasa 3) oHza moGusamo cielehy jen-
HAUUHY:
XX+ YWo=1r%..... 4).

Jenmaunna 4) uma o6JMK jeJHAudHE TAHTEHTE, CAMO CE Y 0] Ha-
Na3e KOOPAMHATE TauKe BaH Kpyra MeCTO KOOpJHMHAara Tauke A0
JIupa Ha KPYT, KOje Ce Hajlage y jeiHauHHM TaHreHTe.

[paBa JHHH ja KOja je mpercTaB/beHa jeJHaYHHOM 4) Haszusa
ce moJapoM Kpyra, a Tayka A ce 30Be MOJOM Te moJjape.

Tako cMo, nomohy moaape, mpoGaeM Hajlaxerba jefHauuHe
TaHreHTe KPyra, Koja npoJasd KpO3 Tauyky BaH Kpyra, CBeJd Ha
H3HAJAKEHE jelHAYMHE TaHreHTe Koja MpOJasd Kpo3 jeiHy
rauky Ha Kpyry. [IpBo ce, pelmlaBarmbeM jenayuHe mojape ca jel-
HayWHOM Kpyra, Hahy KOOpAMHATe TayaKa AOJMpa TaHreHara ca
Kpyrom, fa ce OHE je[HOCTABHO YBpPCTE y ofOpasall jeJHayHHe
TaHrenTe jemHe Tauke Ha Kpyry. OBako JoOOHBeHe TaHTEHTE, Ha-
paBHO [a MOpajy MPOJA3UTH KPO3 3a/aTy Tauky BaH Kpyra.

[Mpumep: Hahu jennaunne Tanrenata xpyra: x* 4 vt = 10 u3

tauke M(5,—D5) Koja Ce Hanasu BaH Kpyra.
Pewiewe: JegnauuHa nomape kpyra: x2 4+ y? = 10, yuju ce
noJa HaJIa3W y 3anaroj taukk M(5,—5) je:
5x — 5y = 10
ojaxde je
y=x—2.
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PemaBaweM OBe jenHauHHe ca jeAHAYHHOM 33JaTOra Kpyra
N0 HEeno3HaTHMM BeJHYHHAMa X M y pobuBa ce na je:
' X, =3 y =1
Xo=—1 y,=—23.
[TapoBu KOpeHa Xy,¥; H X, Y, HHCY HHUILTA JAPYTrO AO KOOPpIHHATE
Tayaka AOJMpA OHMX IBejy TaHIeHaTa INOCMaTpaHora Kpyra Koje
npoJase kpo3 3axary tauky M(5,—5). Kan koopaunare oBako
HaheHMX MNOIMPHHX Tayaka CMeHMMO y ofpacuy 3a jeiHauuny
TaHreHTe Kpyra, onjga pobuBamo caeznehe jennauune:
3x+y=10 wnm3x+y— 10=0
—x—3y=10 s X+3y-+10=0
OBaj cMO 3ajarax pelWWAM Yy MNpeTxojHOoM naparpady no
JDYroM HayHHY pellaBalba M JOUIJIM CMO JO HCTOI pe3yJaTara.
Hanmomena: Pewntn nomohy nosape 3ajzaTke u3 NPEeTXOAHOT
naparpada. :

. HAucxycunja noaape xpyra.

1) Ako ce Tauka A (X, Y,) Hala3u BaH Kpyra, OHAa.cy oba
napa KopeHa y H3pasuma 3) peasiHa u Mehy cobom HejenHaka jep
je DUMCKpHMHHAHTAa X,2 + y,2— r% npema ui. 2 § 32 yBek Beha ogn
nyiae. M3 Tora uanasu ma nosapa Kpyra 4HMjH ce MOJ Ha/lasH BaH
Kpyra, ceye Kpyr y JBeMa peajJHMM Tauykama, LITO 3HauyH, Ja ce
M3 jeoHe Tauke BaH Kpyra yBeK MoOry mnoByhu [Be TaHreHTe
Ha KpyT.

2) Axo ce tauxka A (X, ¥,) Hazna3® Ha Kpyry, oHza cy oba
napa KopeHa y u3pasuma 3) peasHa u Mehy coGom jenHaxa, jep
je npema § 32. muckpumuHata X2 -+ y,2— r? jenHaka HyJad. Y
TOM CIyuajy KoopaurHarte tavaka My (X, ¥1), My (X5, V) B A (X, Vo)
nocrajy jeiHake T. j. CBE TPH OBe Tauke ce nokjanajy. M3 Tora
M3/143H, [a Ce U3 jeJlHe Tauke HAa Kpyry Moxe noByhu camo jenHa
TaHIEHTa Ha KPYr U Aa ce OHa IOKJama Ca [I0J1apoM Kpyra uHju
Ce TOJ Hajda3H y TOj TAuKH.

Hakae ianzenita Kpyza y HEKOj me2080f ilaxku je uciio-
spemeno u orapa kpyza 3a ALy Haiky.

3) Ako ce rtauxka A(xy, ¥,) HaJasH y Kpyry, oHjxa cy ofa
rapa KOpeHa y u3pasuma 3) umarumHapHa, jep je mpeMa uJ. |
§ 32 amckpumuHaTa X,2 + % — r? Mama oA HyJae. M3 tora usnasu,
Ja 1oJiapa Kpyra He ceue KPYr HH y jeAHOj PeajHOj TaykH, WTO-
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:3HauW, Ja CE HH M3 je[He TauKe y KPYry He MOXe noByhu TaH-
TeHTa Ha XKpyr. ¥ TOM Caydajy mosapa xpyra Ipojasu BaH Kpyra.

M3 cpera oBora monasumMo A0 3aK/byuyka, pa C€ CBakKa Tauka |,

'y paBHH KDYra, MOXe CMaTpaTH Kao IOJ HEKe NoJape Kpyra.

[pumep: Hahu ony nomapy xpyra: x* + y* = 45 uuju je nonx
v tauku (5,5).
Pewete po6UBAMO ~ Kaj Yy jeJAHaYHHH ToJape  Kpyra
XXy + VY, = 45 MECTO BeJHYMHA X H Yo CTaBUMO KOODAMHATE
3agare Tauke. Tako m06HBaMO:
x.5 4+ y.5 = 45 omHOCHO X 4 y = 9

3apair:

1) KakaB noaoxaj mpema Kpyry : X2+ y2 = 40 umajy merose
noJiape, UKjd e MOJOBH Hamase y Taukama: (4,8); (6,2) u (4,4)
1 KOje Cy IbMXOBe jelHaurHe?

2) Hahu yrao wuamehy onux noaapa xpyra: x* 4 y*= 12
4Hju ce moJOBM Hanase y Taukama (6,3); (2,—4).

3) OampenuTd pasjabuHy H3Mehy Tauxe (6,4) u nouxape
kpyra: x2 -+y2 = 10 uMjH je MOJ y Tauku (3,4).

Cpaka NpaBa JWHHHja y PaBHHM Kpyra je moJapa Tora xpyra.
¥Y3MEMO y (OCMATpaibe Npasy JHBHjy: mX + ny + p = 0 u xpyr
x4y = :

[MocmaTpaHa jeAHAuMHa MPaBe Ce MOXKE HAMHCATH M Ha CJe-
Jehy HauuH!

mx 4+ ny = —p.
Kanx 0By jeAHauHMHY MOJEJIMMO Ca BEIHUHMHOM (— p) onna ona
mocraje:
me_
P p
AKoO caja OBY HOBOJOOMBEHY jeIHAuHHy IIOMHOXHMO Ca BeJaH-
ydHOM 72 OHJA OHA JOOuBa OOMHK:
mr2 nt
—_— X — Yy =1r.
p p
OBa ce NaK jeHauHHA MOXKe HaMcaTH M Ha caefeh HauuH:

x (__ mr2) + 9 __n?rz) =r.. ... 5).

JegnayuHa 5) H4je HHWTA APYrO KO nosapad Kpyra: x24+y2=r?,

mr? nr?
Hy——1»4.

TAe ¢y Oj KOOpaMHaTe noxaa ——7 F AKO
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64CMO MMalH JAa OAPEeNUMO OHY NoJapy xpyra: x2 -+ y% = 2,
YHjH je MOJ Tayka €4 KOOpIHHATama ——) (— —) oHaa:

6y oHa Gusia NpETCTaB/bEHA jeARAYHHOM b5).

Kako npaBsa smiHH]ja He Merba NMOJMOKA] IpeMa KOOPAHHATHOM:
CHCTEMY, aKO jOj jeaHauvHa MPOMeHH OOJHK, a CBaka ce NpaBa
JHHHja MOXe JOBeCTH Ha oOJMK noviape Kpyra, TO 3HayH jga je
CcBaxka npapa JHHHja y DaBHH Kpyra HCTOBDEMEHO H I10Napa
Kpyra.

[Mpumep: OgpenuTu noa nonaape xpyra:x? 4+ y2= 20 axo je
beHa lem{a!mﬂa X + 3y —10=0.

Pememwe: Jeanaynna safarte mpaBse MOKe Ce€ HamucaTH H Ha:
caenehH HauMH:

X+ 3y =
Axo caja TOMHOXHMO OBY jenHauHHy ca 6pojem 2 onua
oHa no6uBa OOGJHK:
2x + 6y = 20
HJTH
x2 + y.6 = 20.
OpaBae ce BUJH, Ja je nOoJ HaBeJeHe NoJape 3a4aTora Kpyra
y Taunu uhje cy xoopauHare (2,6).

3apanu:
1) Oupeautu nonx nosaape xpyra: X2 4- y2 = 90 axko je meHa

jenHaunHa: y = —% x 4+ 15.

2) OppenuTty moa nonape kpyra: x% 4 y2 = 80 axo je mweHa
jennauuuHa: 3x 4+ 4y — 40 = 0.

3) Oapenutd nosa nosape kpyra: X2 4 y2 = 5 axo je meHa
jenHayuHa: x —y = 1.

4) Hahu orcrojame noJaape kpyra: x2 4 y2 =05 O He3HHOr"
noja Koju je y tauxku (3,4).

5) Hahu otcrojambe mosape xpyra: X + y% = 30 ox mwesu-
HOT moJa Koju je y Tauxu (8,6).

6) Hahu pasmamuny usmeljy uenrpa xpyra: x? 4 y% = 52
H IberoBe IoJape YHjd Ce MoJa Hanasu y tauku (12,5).

7) Hahu yrao usmehy onux nonmapa kpyra: X2 + »2 = 8 umju
¢y nosoBd y Taukama (2,6) u (—3,5).

————
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+§ 42. [TOJIAPE KPYTA YMJK CE T10JIOBH HAJIA3BE HA
JEIHOJ ITPABOJ.

V3aMHMO Caza 3a NoJoBe noJapa xkpyra: x2 4 y? = r? neko-

JUKO Tadaka Ha Npasoj:
y=mx-+0b..... 1).

Heka cy te tauxe: M, (X4, Vo); My (X1, Y1)s My (Xy ¥p) ¥ T.L
OLHOCHO Tauke: M, (X, mx, + b); My (X;, mx;4-b); My (X,, mX, + b)
u 1. 5. JenHaudse nosapa kpyra: X% 4 y2 = r%, uuju ce Mo-
JOBM HAJa3e y 3aJaTHM Tauykama Ouhe OYeBHOHO:

X r?
XX, + y (mx, + b) = r* muy:—mxo"_}_bx—kmxo_{_b
. X, re 9
XXy + y(mxy +0)=r* y:—m—xl—f—bx—{_ﬁﬂ ----- )
X r?

Kako Koe(HUHMjEeHTH MpaBUa NMpaBHX 2) HUCY jeAHaKH, TO
3HayM fa ce oHe MehycoOHO ceKy Herje y KOHadHHM Ja/bHHaMa.
PeuraBatheM Ma Koje IBe OJ IbHUX I0 HENO3HATHM BeJUYHHaMa
X ¥ y yBeK JH06MBaMO 3a KOOpAHHATE bHXOBA Mpecexa crepehe
HU3pase:

[TowTo y ¥3pa3uMa 3) BEJHUYMHE X W ) HE 3aBUCEe OL KO-
OpauHaTd TOJNOBA 2) Hero camMO OI BeJHYHHA M, F U b, xoje
cy y JaTOM Cilyyajy y3eTe 3a CTaJIHe BENHYHHE, TO 3HAUM Ja Ce
CBe mpase 2) CeKy y je[HO] TauKH.

M3 oBora Hanask NpaBW/O Npema KOME ce: ce doaape kpyea.

X2 4 y2 = 1%, wuju ce 0OA08U HANG3e Ha jedwnoj upasoj mopajy
cehu y jeOHoj madku.

Juckycuja:

AKO TIPETOCTABHMO Ja je y jeNHaunnu 1) BeaduuHa b jen-
HaKa HyaAH, OHJla NPaBa [PeTCTaB/beHa TOM jenHaqquM npoJasu
KPO3 KOOPAHHATHM MOYETAK. Y Tome cayuajy KoedHUHjeHTH IpaB-
na mosapa 2) MOCTajy jejHaKk#, a HMXOB [pPeceK MPEeTCTaBber
u3pasuMa 3) mocraje:
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X = —o0
y =
M3 oBora cienyje 3axpyuak npema KOMe Cy MnoJape kpyra:
x2 4 y2 = r? wmehy cobom mapasnesnHe, ako UM Ce MOJIOBH Hanase
Ha NPaBOj KOja IPOJAa3H KPO3 KOOPAHHATHHU IOUYETaK.

*§ 43. [TOJIO2KAJH [TOJIAPA KPYTA x2 + y2 = r* 1 IbMXOBHX
T1OJIOBA AKO CE OHU HAJIA3E HA TTPABOJ KOJA TTPOJIA3U
KPO3 KOOPIOMHATHU [MOYETAK

Hexka HaMm je nara npaBa JUHHja:

Yy=mx ...... 1).

AKo Ha OBOj NMpaBOj y3MEMO HEKOJMKO Tauaka Kao H. Mp.
M(X,¥0), Mi(xy,y,), My(xy,Y,) UTH. OHMa he nosape Kpyra, 4Mju
€e MOJOBH Hajasze y NOCMaTPaHHM Tauykama, OMTH MpercraB/beHe
jenHadudHaMa:

2
XXg + YYo= r* wam y=—§i’x+i ]

Yo Yo

2

xx1+yy1:f2 » y:—x_1x+r—
Yoo Yo 9)

X r?

Xx, + =r , = 2 -z

2 T VY2 y Vs +J’2

M3 cucrema jepHauHa 2) ce BUAM, xa OM OMNLITA jeHAuydHA
TIoJldapa Kpyra, ukjH ce ITOJIOBH Hajase Ha NPaBoj 1) uMasaa o6/HK:
Xn r?
y=——x+ —
Vn Vn

Kako nak npase 2) mopajy 6utn mehy cobom napasende, TO
e OBa jejiHauHHa MOXKe HANMCaTH H Ha 0Baj HAYHH:

Coboaan uiad jegHaudHe 3) MPETCTaB/ba OHY AYXX HA OpPAWHAT-
HOj OCOBMHH, KOjy NpaBa NpPeTCTaB/beHa TOM jeHAUMHOM OTCeLa
M3HAJ WM UCAOJA mouyeTKa MPaBOYI/IOT KOOPILMHATOT CHCTeMa.
W3 jennaunne 3) ce BuIM, Aa he joj cn060aHM unaH BGHTH
NO3UTHBAH aKO je y, MO3KTHBHO M oOpartho, na he joj caobon-
HH 4iaH OMTH HeraTHBaH axKo je Y, HerarusHo. k3 Ttora uanasu
3aK/byudK, Ja CBAMAa Taukama Ha npasoj 1), KOj€ umajy no-
3UTBHE OpAHHAHTE, OXrOBapajy noJjape Koje OTCelajy Ha OpAHHAaT-
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HOj OCOBHHH TIOSHTHBHE OTCEYKE M O6PaTHO, CBAKO] TAUYKH Ha:
npaBoj 1) Koja MMa HEeraTMBHy OpJHMHATY, OArOBapa moJapa
KOja OTcella HEraTHBaH OTCeYaK Ha OPJHHATHO] OCOBHHH.

; CeM TOra, U3 HCTOr CI0OOOAHOT ujaHa mnoJjape 3) LOaasd ce
po caefeher 3akbyuka: ¥ KONHKO je alCOMyTHA BPEJHOCT BeJH-

UHHA Y, Beha, Y TONHKO je amcolyTHa BPELHOCT CA0GOAHOM
2

r .
yraHa —— Mawba H 006PATHO, Y KOJHMKO je arcoJAyTHa BPEIHOCT
Yn

BEJHYHHE Yn Mambba y TOJHKO je ancyJ/JyTHa BPEAHOCT CJI0600HOT
2

r
ynaHa — Beha.
n

Y3MuMO caja y mocMmarpame CHeldjanad caydaj U TO OHaj
‘Kajfa je IpaBa Koja IPOJAsH KPO3 KOODAMHTHM IIOUYETAK Cama
alcUMCHA OCOBHMHA, YHja je jenHayuHa Kao LITO 3HAMO JaTa H3-
pasoM: _

y=0..... 4).

Axo ce IoJ Hanasu- y Hekoj TaukH M, (Xn,0) Ha mpasoj 4)
oHza he momapa kpyra: x? 4 y2= % OUTH OHa NpaBa 4yuja je
jeaHaydHa NpeTcraB/beHa caenehum u3pasom;

XXp + 9.0 =12
ojakJje je
XXp, = r*
HIIH
2
x="T"..... 5)
Xn

M3 o6auka jegHaudHe 5) BHAH ce, Ja NpaBa, Koja je HbOMe npeT-
cTaB/beHa Mopa OHTH HOpMajaHa Ha alCUMCHO] OCOBHHH T. j. Ha&
npasoj 4) M ga je oTcTOjambe OX Te HpaBeZ: JO KOOPJLHHATHOM
noyeTKa OAHOCHO IeHTPA Kpyra jeJgHaKo xL

[Toaoxaje uamely mnoaape 5) M HE3HHOr MoJa KOjd ce Ha-
a3y Ha npasoj 4) y Hexoj tauxu M(x,,0), Hajboke hemo npeT-
cTapuTH c1eaehoM CxeMOM; M3 KOje Ce BHAM OBO:

Kapx ce mos Hajasy Ha npasoj 4) y jenHoj Tauxu y Oecko-
HAYHOCTH, OHJA I0Japa NpPOoJa3H KpO3 KOOPDIAHHATHH IMOYETaK
ONHOCHO KPO3 LeHTap Kpyra: X2 -4 y2==r2 Ako ce mnoan Oyne
KpeTao 10 Nnpasoj 4) U3 miyc GECKOHAYHO Ka LeHTPY Kpyra, oHla
he nosapa TOKM On UEHTPA KPyra y CMHCIY NJAyC GeCKOHAauHO.

e T O KOS b TS
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Ha nepudepuju xpyra he ce cycpects u mox u nosapa, na he
NOJ NPOAYKHTH NYT Ka LEHTPY KPyra a nojapa 3a mayc 6ecko-

HayHo. Kan mon mocnme y uenwtap xpyra, onga he nosapa cruhu
y nayc 6ecKOHayHo.

OJlCTOjatbe | OTCTOjakbe OACTOjatbe OTCTOjakbe
Mo/a O4 UEH- | TOoJape Of || mosa OX UeH-|| mnoJape og
TPd Kpyra |UEHTPaxpyra|| Tpa kpyra (ueuTpa kpyra
2
Xn L Xn re
Xn Xn
® 0 —0 — o d
1000 re L —1000m |
1000 71000
2 1 i
100 R o — 100, |
100 100 ’ :
2 1 i
10 r = —102 }
10 1 r
re 1 | —
r r —r —r
1 ro —r2 —1
1 re \
~. 10r2 — 10 — .
10 10 |
1 100/ — 100 -
100 100 :
|
B 100072 — 1000 _r
1600 1000 i
0 o — —0

Axo nos npohe Kpo3 HyJy ¥ MPOLYH nyT nNpasoM 4) y cMmu-
cny MuHyc OeCKOoHayHO, OHJAAa he nosapa npenasehn us Iyc y
MHHYC GE€CKOHAuHO, KPETaTH ce Ka LEeHTpPy kpyra. Ha nepudce-
puju Kpyra he ce MOHOBO CyCpecTH M MOM M NoJapa, na he Mod

AxanutHuka reomerpuja 7
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OPOAYKHTH NYT 3a MMHYC OECKOHAuYHO, a MoJapa Ka LeHTpy
kpyra. Kag noa 6yae crurao y mMuuyc OeckoHaudo, Taja he mno-
Japa npohu Kpo3 LeHTap Kpyra.

W3 oBora ce Buau HHA XapMouHja u3Mehy mosoxkaja mo-
aape Kpyra: x2 4+ y? =% W E3HHOr ImoJa Koju ce kpehe no
jeJHOj MpaBOj JHHHjH KOja NMPOJAa3d KPO3 KOOPJHHATHH MOYe-
TaK OAHOCHO II€HTap TOora Kpyra.

§ 44. JUJAMETPH KP¥TA

1. u1. Heka Hawm je Ha ci. 44 npercrasiben Kpyr: x2 4 y = 72
u tauka A(X,y,) BaH Tora kpyra. [losapa xpyra uMjH ce noJ Ha-
Jasu y 3ajatoj Tayku Ouhe npercrap/beHa jeAHAYMHOM:

XXy + Yo =1 ... 1).

Oua he cehu patv xpyr y asema Taukama M (xy,y;) B My(Xy,),).
O6enexunmo ca D(x,,y;) OHY
TAayKy KOja NHOJOBH TETHBY
MM, JensauuHa Ipase
KOja IIpOJIa3H KpO3 Tauke
A(meo) H D(xa;ya) Guhe
NpercraB/beHa H3pas3oM:

Vo
V=Yoo= Xg—x (X — Xo)
-+X
Ve ’2__1 — Yo
L e )
._2_ J— xO

Axo y oBoj nocrenioj
jeIHauMHM CMEHMMO BeJIH-
YHHE X;,Xp H ¥1,Y, EHXOBUM
BPeAHOCTHMA NpeTCTaB/beHdM y u3pasuma 3) § 41, ouma hemo
nocae 0GHYHHUX PAYYHCKHX Onepauuja pobutu ciexehy jenHaunuy:

Ca. 44.

W3 o6auvKa jenHaunHe 2), jaCHO ce BUJIHM, ja NpaBa JHHH|a
Koja je HOMe NpETCTaB/beHa, POJa3h KPO3 KOOPAHHATHH MOue-
TaK, 0AHOCHO KPO3 LEHTap 3ajarora Kpyra. 3Haud, Aa Ipasa
KOja IPOJIa3H KPO3 NOJ HeKe M0Jape KPyra ¥ Kpo3 CpeiiuHy OHe
TeTHBe KOja ce Hanmas3u usMmehy mpeceunux Tayaka Kpyra 4 Imo-
Jape, MOpa MpOJIASHTH M KPO3 LeHTap kpyra. [axkae cBe TpH
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TayKe: I0J, UeHTap Kpyra v CpejMHa OH® TeTUBE Kpyra, Koja Ha-
CTaje NMPecexOM KpyXHe JHHH]je M IoJape Kpyra, Mopajy JexaTH
Ha UCTOj mpaBoj JuHUjH. K13 oBora manasu ciaegehe mpasuno:

IlpaBa nmnuja koja mpoaasd kpo3 IOJ Hexe rojJape kpyra
M KpO3 LeHTap Kpyra, MOpa IOJOBHTH OHY T€THBY Koja Ce Ha-
nas3n H3mehy MpeCeYHHX Tayaxa Kpyra W noiape.

AKko yamMeMO y mocMatparbe H3BecTaH Opoj noJsapa Kpyra,
YU ce NOJOBH Hajxase Ha nparoj 2) onxa he oHe 6utu Mehy co-
6om napaneqade. Tako ucro he 6uTH Mehy co60oM napasense u cse
OHE TeTHBE KPyra KOje HaCTaHy MpeceKOM NOMEeHYTHUX IroJjapa ca
Kkpy:HoM JuHHjoM. Cem Tora he npama 2) npema nNpeETXOJHOM
npaBHily, NOJOBHTH CBAaKy O THX Taxko JOOHBEHHX TE€THBA Kpyra
# 300r Te CBOje OCOOMHE OHa ce Ha3HBA JHjaMeTapCKOM NpasoM
HIN [HjaMerpoM kpyra.

Ha cBakoj mpaBoj AMHHM]U KOja mpoJasH KPO3 UeHTap Kpyra
MOXeMO y3eTH NMpOoH3BosbaH 6p0j Tayaka 3a NOJOBe IoJapa Tora
kpyra. Cse Tako mobuBeHe mnosape mopajy 6urth mely cobom na-
panense. Ilpema ToMe Mopajy 6utu Mehy co6oM mapanenHe H CBe
OHe TeTHBE KOje HAcTajy NpeceKoM Kpyra H NOMEHyTHX IToaapa.
ITocmaTpaHa NpaBa MOpPa MOJOBUTH CBE TaKO AOOHBEHE TETHBE
LITO 3HAYH Ja H OHA [IPETCTaB/ba AHjaMeTap Kpyra.

H3 @woea usaasu 3axsydak Oa csaka @pasa AUHLJQ kKOja
Gpoaasu kpo3 yeniiap kpyea: x® 4 y% = %, Gpeficiiassma Juja-
Meliap woa kpyed. :

Jeanayuna 1) Ham npercraB/ba NOJAPY Kpyra 4YHjH ce TOJA
Hanasu Ha aujamerpy (2). Ty jeaHauwHy MOKeMO HamHCaTH H Ha
caenehu HauyuH:

Ako koeduumjenat npasua npase (2) obesnexeno ca m, a
xoeduimjeHat npasua npase (3) ca m,, oHga JOOHBAMO:

Yo )

Yo J
Kan jepraunue 4) Mehy co60M MOMHOXHMO H TO AECHY CTpa-
Hy je[He ca ZeCHOM CTDAHOM Apyre, a JeBy CTPaHy jellHe ca Je-
BOM CTpaHOM Ipyre, Taia A0OHBAaMO:

7
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mmy; = —1
HJIA
me—— L 5)
4
L
m

OBH HaMm o6pacuM IHPeTCTasbajy OXHOC usmehy xoeduuu-
JeHTa mpasna jefHor AMjaMeTpa Kpyra M OHHX IapaJesHHX I10-
Jlapa Kpyra Ynju ce MOJIOBH Hajlase Ha TOMe JHjaMmeTpy.

W3 obpasaua 5) BHAMMO, ga CBakH Aujamerap Kpyra Croju
HOPMAa/NHO Ha OHUM TEeTHBaMa Kpyra Koje OH IOJIOBH.

[Tpumep: Hahu nujamerap xpyra: x2 + y2 = r2 KOjH TOJIOBH
HEroBe TETHBE MapajnenHe ca npasom: 3X -+ 4y + 7 = 0.

Pewerme: Jennaunna TpaxeHor aujamerpa uma o6/auK: y=mx.
[lowro BeaW4HHA m Yy OBOj jexHauMHM MOpa OHMTM paBHAa Hera-
THBHO] PeLMIIPOYHOj BPENHOCTH KOe(hHLMjeHTa npasua sajgare

: 4
npase, TO HMaMO: Y = zX.

3AIALIH:

1) Iujamerap xpyra: X% 4-y2 = r% nposasu Kpo3 Tauky
(3,—2), nahu KoeduuMjeHaT NpaBUa OHMX TETMBA Kpyra Koje
MOJIOBH Taj] AHjaMmeTap.

2) Jenan nujamerap xpyra: x2 4 y2 = r2 je mnapajesaH ca
npaBom: 2X—y + 5 = 0, a Apyru nposasu kpo3 Tauxy (3, 1); nahu
yTao KOju 3aXBaTajy Mojape Kpyra ydjH ce TIOVIOBH Hajasde Ha
THM IMjaMeTpHMa.

3) Ipase: x4+ 4y-—12=0; 2x +3y—14=0 u nonapa
Kkpyra: x> + y* = 12, yuju Ce MO Hala3H y MpeceKy 3aaTHX
NpaBHX, NPETCTaB/bajy jeAHAuMHe CTPaHa jeAHOI Tpoyraa; Hah
NOBPIUKHHY TOra TpOYIJA.

2 un. KObYTOBAHK OJUJAMETPU KPVYTA.

Jexna of mapanenHMX IOJApa KPyra, 4HjH ce DOJIOBH Ha-
7a3e Ha AujamMerpy (2) Mopa NMPOJasHTH Kpo3 LeHTap Kpyra:
x? + y2 = 7% lbena he jeaHaunua GuTH mpeTcTaB/beHa H3pasom:

y=—=x..... 6).

Kako mnpasa (6) nposmasu Kpos UEHTAap Kpyra, TO HaM H OHa&
MCTOBPEMEHO MpeTCTaB/ba jelaH AujameTap Kpyra. Axo xoedu-

B
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LujeHaT NpasBla OHMX NApalleJJHHX TETHBA KPyra Koje MOJOBH
nujamerap (6) oGenexcnmo ca mg, OHAA npema o6pacuuma b)

Mopa 6uTH:
Xo)
my{—=)=—1
2( Yo
oJaKJIe je
my = ? ..... 7)

M3 nspasa 7) uanasu fa cy TeTHBE KPyra Koje IOJOBH Auja-
Merap (6) mapavienHe ca jgujameTpoM (2). Tako HCTO 3HAMO JAa H
AujameTap (2) mOJOBM TeTHBE KPyra Koje Cy mapaJjejHe ca Au-
jametpom (6). OBakaB nap AvjameTpa Ha3HBaMO KOHY208AHUM Ol-
Jjamewpuma kpyza.

IIpema ToMe KOHWYrOBaHH JHjaMeTpH Kpyra Cy OHa JBa AH-
JaMeTpa on KO juX CBaKH NOJOBH TETHBE Kpyra Koje cy napajienHe
OHOME Apyrome.

[Towro je koeduuujeHar npasua Aujamerpa (2) jenHaxk He-
raTHBHO] DEUMIPOYHOj BpeaHOCTH KoedHiMjeHTa npasua auja-
merpa (6), TO 3HauM Aa KOWYrOBaHM JHjaMETPH Kpyra cToje
HOPMa/JHO jexaH Ha Apyrome. Jlpema TOMe ancuxCHA M OpAMHATHA
-oca npaBoyraor KoopauHatHor cucrema XOY npercTaBmajy
jesaH map KoWwyroBaHHMX aujaMeTapa Kpyra: X2 + y% = r2

*§ 45 [TOJIAPA KPYTA: (x — p)? + (y — )2 = .

Heka je wa ca. 45 npecraB/beH Kpyr uuja je jeaHauwHa y
NpaBoyIJIOM KODAHHATHOM CHCTEMY JAaTa H3PasoM:
(x—py+(y—g)2=r2.....1). :

Y3MHMO cana y PpaBHM MCTOr HPAaBOYIJIOr KOOPIAMHATHOL
cuctemMa Hexky Tauky Ay (X,,Ve) KOja Ce Hama3u BaH 3anarora
Kpyra. JenHauyuHy noJjape Kpyra, 4HjH C€ [OJ Ha/aa3H y nocma-
TpaHoj Tauxku A (XY, OApenuhiemo Ha caenehd HauyMu:

[IpBo hemo y LleHTap 3amaTora Kpyra noCcTaBUTH j€IaH IO-
MORHU NpaBOyrJM KoopAuHaTHU cucTeM §Qn, uMje cy OAromapa-
jyhe oce napasnenHe y ucroM cMHCay ca ocama cuctema XOY.

Jennauuna sagarora kpyra y HoBoMe cucTemy £Qn Ouhe
TIPeTCTaB/beHa H3Pa3oM:

2+ n2=1r.... 2).
Hexa cy & u n, xoopauHare Ttauxe A y cucremy &Qn. [lo-
3HaTO HaM je 1a he OHa noJsapa 3amatora Kpyra, 4YHju ce MoJ
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Ca. 45.

Halas y TaukH A, OUTH MpETCTaB/beHa Yy HOBOME CHCTEMY
jeIHAUHHOM

Bo+mp=1r..... 3).
3Hamo, Aa u3Mehy KOOpJHHATa Ma KOje Tauke, Koja Ce Ha/asn
y o0a cucrema XO¥ u £Qn mocToje CTamiHH OXHOCH IPETCTAB-
JbeHH TO3HATHM jeiHauMHama TpaHchopmauuje:

§=x — p}

..... 4),

n=y-—g¢g

Ha ocHoBy oBuX jenHauwmua, a BUAH Ce M JHPEKTHO M3 cia. 45

na je:
Eo =x0—p}
..... 5).
Mo =V —4¢ )

AKo y jelHauwHH 3) MeCTO BeJHUMHA &1 U £y, n, CTABHMO EbH-
XOBe BPELHOCTH M3 u3pasa 4) u 5), onHza noOuBaMo caenchy
jeHaunHy:

x—p) Cog—p) + V—q) Bo—q) = r* .. ...6).

Osaj HaM HW3pa3 MNpercTaB/ba jeIHAUMHY [0Jape 3ajaTora
Kpyra ca IOJOM Y TaukH A, H3paXKeHy Y IIPaBOYIJIOM KOODAHHAT-
noMm cucremy XOV.

M3 obnuka jegnaudHe 6) BHIM ce, na ce jefHayHHA moJjape
kpyra 1) no6uBa Ha Ta] HAuWH, ILUTO CE Y 1ErOBOj j€AHAUHHH:

=

‘TpaBa JHHHja KOja NpOJasH
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(x—p)? + (y — q)? = r* uspasu: (x —p)? u (y — ¢)* pacrase
Ha MO B4 UMHHTE/A, Ia Ce y MO jeAHOM OJ THX YHHHMTE/ba Me-
CTO BE&JHUYHHA X H .Y CTaBe KOOpIMHATE 10Ja Xo» Vo-

Mpumep: Hahu nomapy xpyra: (x —2)2 4 (y —3) = 18,
Koja uma non y Tauku (4,7).
Peumeme: (x —2) 4—2) 4+ (y—3) (7—3) = 18
HJIH
x4+ 2y —17=0.

*§ 46. TAHTEHTA M HOPMAJIA KPYTA (x— p)*\-(y—q)2 = 2
MOBYUYEHE M3 JEIOHE HbETOBE TAUKE.

Hexa je na ci. 46 npetcrasibeH kpyr (x — p)2 4 (y —¢q)2 = r*®
W werosa tauka M,(X,, y,). Jennaunna nosape nocMaTpaHor Kpyra
yMje ce NMOJ HaJaasu y 3ajaroj tauku Mq(x,, y,) Ouhe nata napasom:

x—p =P+ —Ph—=r..... D
Kaxo mosapa kpyra, 4dju ce
NIOJ1 HaJla3H y HEKO] TauKH Ha
KDYXHO] JMHHjH, HHj€ HHIITA
Apyro A0 TaHreHTa Kpyra 3a
TY TauKy, TO je OUeBHMJHO, Ja
HaM jeAHayHHa 1) Npercras/ba
HCTOBPEMEHO M jeJHAUHHY TaH-
reHTe Kpyra:
(x —p)+ (y— q)* = r’y me-
rosoj Tauun M,(x;, ¥1)-

y

Hopmana kpyra:
X—pP+ @ +gr=r
y Tauuu M, (x;,y,) je OHa

KpO3 Ty TaykKy H CTOjH HOD-
MaJIJHO Ha TAaHIreHTH Kpyra y Cn. 46
Toj Tayku. Ibeny hemo jennauuHy nahu Ha Taj HahuH wWTO hemo
y jelHauHHH NpaBe KoOja Nposa3d Kpo3 Tauky M,(Xy, ¥;) Heoape-
henn koeduLMjeHaT NpaBUa CMEHHMTH HEraTHBHOM pPELMIIPOYHOM
Bpennowhy KoeHUUjeHTa MpaBla TaHTeHTE Kpyra y TOj TayLu.
Jennaunea npaBe koja nponasu kpo3 rauky M,(xy,y) je
JaTa U3pasom:

— Y= m(X—X).
Ako y 0BOj jennauunu Heojpehenu xoeduuejeHar npaBua m cme-
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HHMO HETaTHBHOM PEUMNPOYHOM BpeaHourhy KoedHuLMjeHTa npas-
ya rtaHrenre 1) onga mobueamo cienehy jesHaduHy:
ey, = T T
V—¥r= xl—p(x Xy)
HJIH
(X—Xx) (0 —@— @ —y)(x,—p)=0..... 2).
JeaHaunna 2) HaM npecraB/ba HOpPMaJy Kpyra:
(x—p)*+ (Y —¢?*=r*y werosoj Tauuu M(x,, ¥y).
[Tpumep: Hahu jensauMne TaHrewrTe W HopMase Kpyra:
{(x —3)+(y —4)?=8 y mwerosoj taukn M(5,6). g
Pewemwe: Jennaunna rtanreure he GUTH:
(x—3)B—-3)+(F—4H6—4=38 '
WM
xX4+y—11 =0.
JennauyuHa nopmane he Guru:
(x—5)(6—4)—(y—6)(5—3) =0
HJIH
X~y +1=0.

¥ § 47. MEBYCODBHH T1OJIOKAJM IBA KPYTA.

Y cBHMa obJaHUHMMa jefAHaudHe Kpyra BHAENH CMO JAa Cy Koe-
¢duunjeHTH y3 X2 U Y® yBeK jelHAKH, WITO 3HAayW, Ja je TO OnwTa
oco0uHa jegHayune xpyra. Koeduuujentn y3 X u y, a0 u CI0-
60411 4iaaH, Mory 6MTH Mehy cOGOM pasIHUWTH. = !

AKO Ce jesnHauMHe [ABa Kpyra pasidKyjy ¢aMo y CJ10060QHHM
yJaHOBHMa, OHJA OHE TMPeTCTaB/bajy KPyroBse KOju MMajy 3ajel-
BHukd UeHTap. TakBu ce KDYTrOBH HAa3uBajy KOHUEHMPULHUM
KEpV208UMA. i

Kapg 6u y jennaunnama jBa KOHUEHTDHUHA Kpyra M clo- ’
6OJHH ulaHOBH OHJM Meby co60M jenHaxku, oHAa Ou Ce TH KDy~
roBH TOKJanajau T.j. MPETCTaB/bAJMH jeﬂﬂy T€ WUCTY KPHBY JIHHH]Y.

AKO Yy jenHayuHama ABa Kpyra, KOe(QHUHjEHTH y3 X WIH ¥3 ¥
MJAM HCTOBPEMEHO M Y3 X M y3 ¥, HHCY JellHaKH, OHAA C€ LEHTPH !
THUX KPYroBa He Mokjanajy. TaxBu ce KPYTrOBU HABMBA]Y ekCUeH-

MPULHIM KEPY206UMA.
Hexa cy HaM 3anata ABa Kpyra u#je Cy jefHaydHe: ‘

x2+y5’+d>c+ey+f-——-0}
Xty gty + h=0
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PelaparbeM 0BHX JABejy jeAHaudHa n0o0HBajy €€ KOODAMHATE
TIpECEUYHHX TayakKa OHMX ABEjYy KPYXHHUX JHHHjad KOje Cy huma
npercrasibeHe. Axo je M(X;,¥;) jeAHa On NpeceydHux Tayaka
:3aaTHX KPYroBa, OHA2 HeHe KOOPJMHATE MOpajy 3aA0BOJbABATH

M jeAHAaYMHY jeAHOT ¥ jeIHAYHMHY APYror Kpyra.

Kapn jenny on jeaHaunHa 1) MOMHOXHMO Ca HEKHM KOHCTAHT-

HuM Opojem ), na Taxo AOCHBeHy jennaudHy cabepemo Ca Apy-

roM oHpa nobuBaMo cienehy jegHauHHy:

(P yitdxtey+ )N+t ge+ny+h)=0...2).

AKO y jenHauuHH 2) MECTO NPOMEHhb/BHBHX BEJMUHHA X U Y

CTaBUMO KoOpAuHaTe Tauke M (X;,);), oHza he npema yaeroj

npeTrnocTaBuM (Aa Cy X; M ) KOOpAHHAaTe npeceka kpyrosa 1)
H H3pa3 y INPBOj ¥ U3pas y APYroj sarpaju noHaocot 6uTH jen-
HaKH HyJM, T.j. Lena he JjeBa cTpaHa jefHaydHe OUTH jeaHaxa
Hya¥. 3Hauy, Aa he xkoopauHare Tauke M (x;,¥;) yBeK 3a10BO-

JbaBATH jeJHaYHHY 2) HE3aBHCHO OJ TOra KakBy BpegHoCT Oy-

JEeMO LABAJM BEJAMUHHHM .
Besauunna A . je DOTIYHO He3aBWCHA OJ CBMX BEJHMuUHHA KOje

«purypHily y jeaHaudHu 2). Fboj MoxeMO HaBaTH KakKBy rOJ, XO-

hiemo xoHauHy u opapeheny BpeaHoct W 360T TOra ce 30Be IpO-
MEeHJbMBH IlapameTap.

Ako xpyroBu 1) cem Tauke AM,(x.,y;) HUMajy jowl Kojy 3a-
jenHHUKy Tauky, oHZa he O4YeBHJHO M KOODAMHATEe THX Tayaxa
MOpPaTH 33J0BG/bUTH jeAHAYHHY 2).

Kax y jennaunuu 2) craBuMo pa je nmapamerap A\ = — 1, ouza
Ce OHAa CBOJM HA jeJHAUMHY:

d—gx+Ee—my+(Ff—nH—0..... 3).

Koopauhare mpeceka cBake Tauke Kpyrosa 1) Mopajy 3ano-
JOBOBHTH jeJHaunHy 3), IITO 3HAYM Ja H JHHH]a Koja je npert-
CTaB/bE€HA j€JHAYHHOM 3) MOpa NpOJIasHTH KpO3 Tauyke Ipeceka
kpyroBa 1). Take oba kpyra 1) ¢ auuuja 3) mMopajy HUMaTH 3a-
jeqHHYKe TauKe Mpeceka.

Jluauja (3) je jeaHauHHa NpBOT CTeleHa Ca ABE HEMO3HAaTe
‘BeJIMYHHE HITO 3HaYM, /@ OHA MpPeTCTas/ba Ipasy Jaunujy. Koop-
JauHarte npeceka npaee (3) 1 kpyroea (1) po6uhe ce peluaBambeM
jende ox jensHauuna 1) ca jeaAHAyHHOM 3) MO HENO3HATHM BEJH-

yuHaMa X u Y. Kaxo cy jennauuse 1) xsajgpaTHe a jesHaudHa 3)

JHMHeapHa, TO Ce pelLIaBameM jejaHe ox jenHauwHa 1) ca jenHa-
yuHOM 3) MOpajy AOOHTH HM Mare Hy BHLIE HEro JBa I1apa KO-
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peHa O HeMO3HaTHM BeJHuYMHaMa X H Y. TO uIak He 3HA4YH HU-
wTa Apyro Hero ga npasa (3) ceue xpyrose (1) y asema Tauka-
Ma, a TO Ja/be 3Haud Ja Ce M caMH Kpyrosu (1) mory cehin camo
y [IBeMa TauKama.

[Ipasa (3) xoja mposa3H KpoO3 3ajeHHUKE Tauyke TpeceKa
kpyrosa (1) npercTaB/ba jeJHAUHHY HUXOBE 3ajeJHHUKE CEUHIIE.

M3 cBera oBora u3BoJH ce cienehe NPaKTHYHO yOyTCTBO 32
onpehusare KOOpPAMHATA TpeceKa MABejy KPYMCHHX NHHMja, yuje
Cy jemHadHHe IMO3HATe: '

[IpBo Tpeb6a jeiHy opn jefHauHHA 33JaTUX KPYrosa OAY3€TH
on Apyre, unMe ce RoOHBa jeJHAUHHA HUXOBe 3ajeJHUUYKE Ce-
yune. 3aTuM Tpeba jeiHy O jeAHAuHHa TUX Kpyrosa M jefiHa-
YHHY AOOHMBEHE CeuHlle PeIUHTH [0 HeNO3HATHM BeJHYHHaMa
x u y. Tapa ce gobujajy ABa mapa KopeHa IO X-Cy ¥ y-HY, KOjH
He NPeTCTaB/bajy HHMIUTA APYro A0 KOOpAMHATE fpeceka 3aja-
THX KpYyrosa.

L N
T paa

AHUCKYCHIA:

1) Ako ce pemaBameM jegHe oJ jenHaudHa kpyrosa (1) ca
jenHaurHOM npase (3) #AoOMjy HBAa napa HejeqHAaKHX pealHHX
KOpeHa, OHJA Ce MMOCMaTpPaHd KPYrOBH CeKy y [ABeMa TadyKama.

2) Ako ce pellaBambeM jejHe OJ jegHauumHa kpyroBa (1) ca
jennauynHOM mnpase (3) moOHjy ABa Iapa jeJHaKHX peaJHHX KO-
peHa, OHAaZ Ce NOCMATPaHH KPYTrOBH AOJMPY]y Yy jelHOj TauyKkH.
Tana je HUXOBA 3ajeHHUKA Ceuydla Npellia y Monoxaj HhHUXOBe
sajenHnuke TaHrexnre. OBLe MOTy -HaCTYNHMTH ABa Ciaydaja: —
Mory ce KpyroBu IHOAMPDHBATH CIObA a MOTY M usHyTpa. Kojn
he 6UTH O HaBeJeHHX CjyyajeBa MOXe Ce OApPeJMTH noMmohy
neHTpanHe paspabuie. LleHTpasHa pasjabHHA je OTCTOjarbe U3-
mehy LeHTapa JBajy MOCMAaTPaHMX KPYyroBa M OHa je IpPeTCTaB-

JbeHa u3pasoMm: ¢ = |/(p — m)® + (g — n)?, riue Cy p U g KOOpAH-
HaTe LEeHTpa jelHOr Kpyra, a (m, #) KOOpLHHATe LeHTpa APYyror
Kpyra.

M3 3amaTHX jeaHaydHa MOTY Ce H3pauyHaTH MOAyNpevyHHLH
kpyrosa. OGenexunmo .ca R noxynpeynux Behera xpyra a ca r
MOJYNPEeYHHK Marbera Kpyra.

Axo je ¢ =R 4 r, oHZa ce KpyroBu JONMPYjy Cro/ma, a
aKo je ¢ = R —r oHja ce KpYroBH AOAMDY]Y H3HYTpa.
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3) AKo ce pellaBaibeM jejgHe OJ jexHayuHa Kpyrosa 1) ca
jeaHaunHoM mnpase 3) AOOHjy JBa mnapa MMardHapHHX KOpeHa,
OHJ4 Ce KPYNOBH Yy ONILITE HE CeKy.

H oBpe mory HacTynuTH nBa pasnaHudTa cayuaja: Mory xpy-
ropu OMTH jelaH BaH JApyrora, a MOry OWTH jelad y Ipyrome.
Koju he 6utH ox HaBeleHHX ciayuajeBa IOHOBO he oapemuTH
IbUXOBA LEHTpaNHa pasjabuHa. Ako je ¢ > R 4 r, oHza cy kpy-
roByM jenan BaH Apyrora, a ako je ¢ << R—vr, OHda ce MamH
Kpyr Hajasu y Behemy.

SAOALM:
‘ ©1) Hahu jenmauuHy Kpyra 4uju je MNOJYNPEUHHUK ¥ = 2 &
LIeHTAp My C€ HaJa3d Yy KOODAHHAaTHOM MOYETKY.

®2) Kako rsacu jeaHauydHa Kpyra, UMjH je HEHTap y KOOp-
JHHATHOM NOYETKY a NpeuHuk My je 12 dm?

- ©3) Hahu jennauudy Kpyra KOjH nposiasd Kpo3 Téqu 3,4y
a ueHTap My ce HajJasd y KOODAHHATHOM NOYETKY.
©4) Kpyr nposiiasu Kpo3 tauky (—5,1), a LeHTap My je y Ko-
OpAMHATHOM IIOYeTKY, HahH HeroBy jeAHauHHy.
© 5) Hahu jexrHaunny Kpyra Kojd npoJasd Kpo3 Tauky (%,—3)

a LeHTap My je y KOODAHHATHOM IIOYEeTKY.

®6) Oppenutd MehycofHu mnosoxaj kpyra x* 4 y*= 13 n
Tayaka yuje cy xoopauuare: (1,2); (3,2); (2,5).

©®7) Kakap nmnoJoxaj 3aysumajy Tauke Ca KOOpAMHATAMA
(;—, %), (— %, %) H (%, — 1) npema kpyry 36 x2 -4 36 y% = 257

®8) Oppenutu Mehycobuu nosoxaj xpyra x2 4 y2 =10 u
npaBux: X —29.+6=0; x—3y 4+ 10=0un x—y —6=0.

®9) Kakas nosoxaj umajy npase: X + 3y — 10 =0;
2x +y—10= 0 u y = 2x — 15 npema kpyry x* 4 y? = 20?

Odpeduiiu jednauuny kpyea:
© 10) yuju je ueHtap y Tauuu (3,5) a MOAYNPEUHHK r = 4.
©11) uuju je uexrap y rauud (—2,4) a noaynpeyHux r = 6.

©12) uuju je uUeHTAp Yy TayUu (%, 3) 4 TMOJYNpPEeUHUK r—_—g--
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-Odpedumu KoopOunawme yeHmpa, HOAYUDEHHUK U KOHCpyucamu
kpyeosge

®13) x2 4+ y2—12 x 46y + 41 =0.

®14) x2 +y2+48x—2y +1=0.

®15) x2+y2+6y—7=0.

®16) x2 +y2—10x + 16 = 0.

®17) 3x2 4 3y2—9x — 4y + 6 = 0.

®© 18) Hahu jennauuHy Kpyra KOjH MNpoJa3H KpO3 KOOpIH-
HATHH [OYETAK a LIEHTap My Ce Hazasd y rtaduu (8,6).

®19) Hahu “jennauvHy Kpyra KOjH TMpOJasH KpPO3 Tauky
(—2,3) a ueHrap My je y npecexy npasux: 3x4y —10=0 #u
4x —y +3=0.

© 20) Hahu jennaunny kpyra KOjH TNpOJMAa3H KDPO3 KOOPIH- |

HATHHM NoueTak H Kpo3 rauke (2,4) u (3,1).

© 21) Hahu jenHaunny Kpyra Koju npoJsasu xpo3 Tauke: (2,5),
(—3,—4) u (2,—3). :

©® 22) JennaunHe TPOYIJAOBHX CrTpaHa cy: X — 7y -+ 2 ==0;
3x 4+ 4y +6=0 u 7x + y — 36 = 0 pahu jemnauuHy onucasor
Kpyra OKO TOTa TPOYIJa.

23) Hahu jennaunny raurenrte xpyra X% -- ¥ = 34 u3 merose
tauxe (5,3).

24) Hahu jennauuny Hopmane kpyra x* - y2 = 52 u3 werose
tauxe (4,6).

25) Hahu jenHauuny raHrenre u HopMase xpyra x? + y? =25
n3 rauxe (1,2).

26) Hahwu jesnaunny taurenrte u nopmane kpyra x% + y? = 13
u3 Ttauke (— 2, 3).

27) Hahu jenHaunny TaHreuTe u Hopmane kpyra 4x? + 4y2 = 5
u3 tauke (t/,,1). _

28) Hahu nonupue BeanuuHe kpyra x% 4 y2 = 20 u3 merose
tauke (2,4).

29) Hahu pomupHe BeanunHe kpyra x% 4 y% = 45 43 merose
tayxe (— 3,6).

30) Hahu nonupue Bennumne kpyra 9x* 4 9y 4 40 us mwe-

auke (2 — 2)
roBe T 3 .

31) ¥ jemnauunu npase x 4 2y —\ = 0 onpenuts BpeAROCT
napameTpa \ TaKBy, 11a Ta npaBa 6yae Tanrenta kpyra x* + y2 = 20.
32) Y jemHauuHy npase AX 4+ ¥y — 20 = 0 OIpPENHTH BPEAHOCT
napamerpa A TaKBY, a Ta npasa 6y/e Taurenta kpyra x2 4 y2 = 40.

Gy

33) Hahu jennaunny Ttanrenre xpyra x% + y?2= 10 Koja je
napanesHa ca npaBom 3X + ¥ + 2= 0.

34) Hahu jennauuny ranrente xpyra x% - y2 =15 Kkoja je
HOpMasHa Ha npaBoj 2y —x — 3 = 0.

35) Kako rnacu jeanauuHa Kpyra KOjH JOOAHpYje MNpaBy
4x + 3y —7 =0 a uentap My ce Hanasu y taduu (5,4)?

36) Hahu jemnaumny kpyra Koju npoJasd kpo3 Ttauke (1,2)
u (—1,0) a nenTap My ce HaJjasd Ha npasoj x —2v —7 = 0.

37) Kpyr ca noaynpeyHskoM £ = 5 JOZMpYje MpaBy
4x + 3y — 13 =0 y Ttayuu uuja je opaHHara 3; Hahu meromy
jeNHayHHY.

38) Kpyr nomupyje npaBy X + 2y — 17 =0 y Ttayuu udja je
ancudca 5, a4 LeHTap My Ce HaJasd Ha npasoj x + 2y —7 = 0,
HahK jenHayMHy TOra Kpyra.

39) JeaHauuse TPOYrJIOBHX cTpaHa cy: 4x + 3y — 20 = 0;.
3x— 4y —15=0; 4x — 3y — 14 = 0; Hahu jexuayuny ynucaHor
Kpyra y TOMe TPOYTIJY.

* 40) Tauka (7,1) je Ban kpyra x* -+ y? = 25, uahu nonapy
TOra Kpyra yujd Ce€ IOJ Ha/la3d Yy 3a4aroj TauylH H OJPEAUTH
Hherope TaHIEHTE KOje MpoJjase Kpo3 Ty Tauky.

* 41) Hahu taurenre kpyra x% - y2 = 37 xoje nposase xpo3
tauky (5,—7) ¥ ONPEIHUTH HEroBy MOJADY UHjH C€ [N0J Hala3u
Yy 3a1aToj TaulH.

* 42) Hahu tanrente xpyra 4x% 4- 4y? = 5, xoje npoJsase Kpo3
TauKy (2, — g) M OLPEIMTH HEroBy MOJApy YHjH Ce MOJ Ha-

JIa3u y 3aaTOj TaullH.

43) HUs rauke (8,—6) noByueHe cy TaHreHTe Ha KpYr
x2 + y2 = 50, nahu yrao uameljy Tux TaHresara.

*44) Tlonapa xkpyra x* 4 y2 = 26 je npasa 2x + 3y — 13 =0;
OIPEIHTH HbeH MO

*45) Tlonapa xpyra x2 + y* = 40 jenpaBa v = % x + 10; on-
PEAMTH HeH MOoJ.

*46) Ilomapa xpyra x% 4 y2 =180 je mpaBa x + y = 18; ox-
pPEeNHTH IEH MOJL

#47) Hahu jensayumHy xpyra 4uju je LleHTap y KOODIAHHATHOM
NOYeTKY, aKO je mwerosa noJgapa 4x 4+ 3y —40 =0 ca nojom y
tauuu (8,6).
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*48) Haliy jelHauKHHy KPYyTd UMjd j€ UEHTAD Yy KOOPAUHATHOM
NOYeTKY, aK0 je HeroBa nojapa y =-—3x + 10 ca noaoMm y
Tayuu (6,2).

#49) Hahu jenHaudny Kpyra 4MjH je LEHTap y KOOPAMHATHOM
Io4YeTKy, 4KO je meroBa nosapa X + ¥ = 9 ca noaoMm y Ttauxu
5,5).

( )*50) Hahy jennauuHy nujamerpa kpyra X% - y® = 52 Koju
je mapaJjenad ca HErOBOM [OJApOM, UH[H C€ MOJ HalasH y Tau-
xu (4,7).

#51) Hahu jemsaumny nujamerpa xpyra x% 4 y% == 80 xoju je
HOpMaJIaH Ha HErOBOj MOJIADH YHjH Ce MOJI HaJasH y TayKH (6,8).

*59) OppesuTH [nap KOWmYroBaHHX  AMjaMeTapa Kpyra
x2 4+ y2 =10, ox KOjuX je jejaH mapaziesaH Ca MOJApOM Kpyra
yuju ce NOJ Hauasu y tauuu (2,4). _

*53) Hahu jenHauuny KpYyra, uMjH je LEHTAp Yy KOOPAHHATHOM
nmoyetky, a Koju Ha npasoj 3x + 4y —60 =0 orcena nyx Of
10 AyXHMHCKHX jeNHHHUA. :

#54) 3a koju yrao tpeba ja ce oxpene npapa 7x 4 y = 50
oko csoje Tauxe (7,1) na Gu moxmpusana kpyr x4 y2= 257?

55) Halu jeaHaudHy Kpyra KOju HAOAMPYjeé KOOPAHHATHE
OCOBWHE 1 MpPOJa3d Kpo3 Tauxy (2,4).

#56) Hahu jenHaunHy TakreHTe M HOpMaJe Kpyra:

(x— 3)2+ (y — 2)* = 26 u3 merose Tauke (—2,1).

#57) Hahu jenHaudHy TaHT€HTe W HOPMaJe Kpyra:
x2 4 y2—8x— 10y 4 24 = 0, u3 werose Tauke 3,1).

#58) OZpesuTH LOILMPHE BeJMUMHE Kpyra:

(x + 2)2 + (y—3)% == 29 u3 merose Tauxe (3,5).

#59) OnpenHTH LOIHPHE BeJIHYMHE Kpyra:
x2 4+ 32— 2x + 2y — 11 =0 u3 merose Tauke (—1,2).

#60) Hahu jennaunuy nosape xpyra (x + 2) 4 (y — 4)% = 37
yujd ce I0JI HalasH y Taulu (5,6).

#61) M3 rtauxe (5,--2) nmoByyeHe Cy TaHreHTe Ha KPYT:

(x — 412+ (¥ — 5)? = 18, nahu muxoBe jeanHauynHe.

#62) M3 Tauke (3,2) nosyueHe Cy TAHI€HTE Ha KpYT:
x2 4 y2—6x + 6y + 13 = 0, nahu mwuxoBe jesHaunHe.

#63) Va3 tauke (1,5) moByueHe Cy TaHT@HTE Ha KPYT:
x2 4 y2— 12 x — 8y ++ 39 = 0, nahu yrao xoju one 3axBaTajy.

#64) Kakap Mehyco6Hu 110/10)Kaj KMajy npasa: 5x + y — 16 =0
u Kpyr: X2+ yt—2x —6y +2=07?

Tl

*65) Kaxas melyco6uu nonoxaj umajy npasa: 5x - 2y — 16=0
" Kpyr: (x + 3)2 4 (y — 1)2 = 29?

"66) Kaxap mehycobuu nomoxaj umajy Kpyr:
X2+ v —10x—12 Y+ 56 =0 u nmpasa X + 2y — 4 =0?

*67) Hahu rtanreare kpyra x2 4 y2—6x + 8y + 8 = 0 xoje
€y mnapaJenxe ca npaBoM Y = 4x — 5,

*68) Hahu ranrente kpyra x2+4 924 10x—6y +5=10 '
KOje Cy HOpMaJHe Ha npaBoj 2y + 7x + 14 = 0.

69) M3pauyHaTd UEHTPaJHY pa3fa/bUHY KpPyrosa:
x24 Y24 4x—2y —5=0 u x2+y2—-92x—8y+-13=0 wu
Hahy beHy jelHauyuHy.

Karas mebycobuu foroscaj umajy rpyeosu.

#70) X242 —2x 410y + 17 =0 u (x+5)2 + (y—1)2= 9.

FT) X E 2 —8X—4y + 16 =0 u x2 4 y2 + 2x — 4y — 4=0.

P X2 L 242X —6y —7=0ux24 y2—10x + 6y +~5=0.

T3 x4 24 8x—2y —19=0 u x? +y2—2y —3=0.

L) x2 4424y — 2y —20=0 u x* 4 y2 —4y = 0. _

FT5) x4 24 8x—4y+4=0u{x+42+ @y —22=09.

*76) M3 npeceuHux rayaka Kpyrosa:
x2 4 y2—4x — 2y —12=0 u x* 4+ 2 — 8x — 6y — 20 = 0, no-
ByYyeHe Cy LHMpKe Ha 06a xpyra, HahH HBHXOBe jeNHadyuHe,

#77) lra npercTaB/ba reOMETPUCKO MECTO LIEHTApa KPyrosa
KOjH mpoJiase kpo3d Tauke: (—2,1) u (3, 2)?

#78) Wra npercraB/ba reOMETPHUCKO MECTO LIEHTapa KPyrosa
YH]H j& DOJYNP3YHHK » = 2, a KOjH HOAMPYjy Kpyr:
x2 4 ¥+ 6x— 10y + 9 =0 a) cnosma, b) usHyrpa?

*79) llta npercraB/ba TreOMETPHCKO MECTO Tauyaka Yy PaBHH
Kpyra x4 y2 —4x —8y + 4 =0 U3 KoOjux Ce Taj KPYr BuIH
TIoA yraom on 60°?

*80) Temena OWTPHX YrJ0Ba NpaBOYIJIOr TPOYrJa HaJjase
ce yTBphena Ha anCHUCHO] OCH, OJ KOjHX je jelHO Y MO4YeTKy
NpaBoyrJor KOOPAMHATHOr CHCTEMA, & JPYTO HA NMO3UTHBHO] rpaHu
ancuuche oce; Tpehe ce Teme kpehe y paBHH TOra KOOPAWHATHOT
cucTema, HahM  jellHaUMHY TeOMETPHCKOr MeCTa CBHX IheroBHX

noJoxaja.

#81) JeaHo Teme TPOYIJOBO JIEXKH Y KOOPIAHHATHOM MOYLTKY,
JAPYro ce Hajmasu yTpljeHo Ha NO3UTHBHO] rpaHy ancuucHe oce, a Tpe-
hie ce xpetie y paBHM NpaBOYIJIOr KOOPJAHMHATHOT CHCTEMA; ONPENMTH
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jellHauMHY F€OMETPUCKOT MECTa CBUX noJoxaja rpehera remena, kan
ce 3Ha J1a je PasMepa HberoBUX OTCTOjatba O NPBA ABA TEMEHA YBEK

m
CTaJHa B&JHYHHA -,7

= *82) Ilyx 2m xpehe ce y 1paBOyr/JoM KOOPAHHATHOM CHCTEMY

TaKo, Aa jOj YBeK jelaH Kpaj KJIu3M 1O alCUHMCHO] OCH, a APYTH MO

OPJMHATHOj OCH; OAPEIMTH jeIHAUUHY MYTaHe KOjy ONMUCYje He-
3MHA CpeAma Tauka.

Frhasa V

ESAMNCA

® § 48. OOPEBHUBAIBE TINOTEl'A EJIHUTICE.

Ilpema § 25 esaumca je 3aTBOpeHa KPHUBA JIHHHja Y DaBHU
KOJ Koje je 30Hp moTera Ma Koje TayKe jeQHAK BEJHKO] OCH
eJIHIICe.

Heka je na ca. 47 npercraBibeHa jeana eaunca, IlocraBumo
y paBaH Te eJuIce jefad NPaBOYIVIM KOODIMHATHH CHCTEM, TAKO
Aa Ce KOOPAMHATHU MOUETaK ITOKJana ca UeHTDPOM eJHICe, ar-

y

N

Ca. 47.

CUHCHa OCa Ca BEJIHKOM OCOM €/IHIICe, a4 OPAMHATHA 0Ca Ca MaJjoM
OCOM eJIHIICe. yamnmo 3aTMM Ma KOjy Tauky M(X,y) Ha ejuncu u
JIOBYUMMO H-€HE MNMOTEere W KOOPJHHATE.

M3 canke ce Buau aa je:

F M2 = F,E? + ME*?

FM? = FE? + ME®.

AHaJlHTHUKA TeoMeTpHja : 8
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Axo apyry oj OBHX [Bejy jeJHauHHa OAYy3MeMO OJ IIpBe,
oHJa jo6uBamo caelehy jesHauUHY:

F{M?— FM? = F\E? — FE? ..... 1).
Tako MCTO Ce M3 CIUKe BHUAM Ja je:
F.E=c¢c-+4x
R 2).
FE=c—xXx

Ao caja y jeaHauuHd 1) mecro BeauuyuHa I[E w [FE craBumo
HbHUXO0Be BPeAHOCTH U3 jeqHayuHa 2) OHAa AOOMBAMO jeJHauMHY:

F\M2 — FM? = (¢ + x)® — (c — x)?

oJlaKJe je
F M2~ FM* = 4cx
WM
(FIM— FM) (FXM 4 FM) = 4cx. ... 3).

Kan y jemmauunn 3) mecro Bennunue (FyM + FM)craBumo
eHy BpelHocT 24 npema jendaudun 8) § 25 Tapa npobuBamo:
. (F\M — FM)2a = 4cx
HJIH

M—FM="5 ),

PewiaBarmbeM OBe jeanayHHe ca JE}LHa‘{HHOM 8) § 25 no Be-

Juuyunama Fi\M u FM uanasu pa je:

Fle'a—{———

M=
a

Jennauune 5) HaM M3paxaBajy AyXKHHe rmorera Heke Tauke M
Ha eJUICH.

®§ 49. JEIHAYUHA EJIMIICE
(ueHTpaIHH OO6JMK).
1. ur U3 tpoyraa FEM cn. 47 usnasu na je:
y2 = FM2 — FE® .. ... 1).
AKo y 0BOj jexHaunHu MecTo BeqHuuHa FM u FE craBuMmo HH-
XOBe BPEAHOCTH M3 jefHauuHa 2) u 5) § 48, onga gobuBamo cie-
nehy jenHayHHy:

yzz(a———) (c—Xx)*?
oJakJje je:
(@—c) x2+a?y*=a? (a®—c*) ..... 2).
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Kan y jemnaunuu 2) mecro BeauunHe (a* — c?) CTaBUMO me-
3UMHY BPEQHOCT u3 jegHauuHe 9) § 25,0Hna nOOMBAMO jeHAYHHY:
02x? 4+ a?y? == q?b? .. ... 3).

JenHaynna 3) Ham H3paxxaBa OJHOC H3Meby KOOOpAMHATA
Ma KOje Tayke €JHICe, a ce 3aTO M Ha3HBa HEHOM jefHAUHHOM.
Ona ce Mome HanucaTH U y ciefehem oOMKYy:
x2 y?
2 wi. JUCKYCHJA JEAHAUMHE EJIVMIICE.
AKo jemnauuBy esunce: b2x% 4 ay? = a%b’, pewnmo no y-uy,
Taga nobuBamo nga je:

= 1.

b —
y =+ EVaZ—xz- .

M3 oBora ce u3pasa BHAM, LA CBAKOj BEJIHUYMHH X-Ca, 4yHja je
allCONYTHA BPeQHOCT Maka OJ I1OoJAyoce @, OAroeapajy no MABe
jeAHaKe a CympoOTHO O3HAueHe BPEJHOCTH y-Ha, IUTO 3HayM, Aa
ancuucHa oca JeJd eJMNCY Ha ABa Mehy co60M CHMeTpHUHA fena.
3a oHe naxk BPeIHOCTH X-Ca 4Hja je amcosyTHa BPeJHOCT Beha
ol 1oayoce a, y-ou A06HBa JB€ MMaruHapHe BPELHOCTH, LUTO
3HAuM, Ja eJMNCAa HeMa Tauyaka uuje OH ancuuce 6uJe No anco-
JYTHO] BpenHocTH Behe 0n meHe noayoce a.

Ako 3aTuM jenHauuHy eaunce: b2x? - a’y? = q%h® peliumo no
X-cy, OHZa JOOHBAMO na je:

R =T

M3 oBora ce u3pasa BHAM, Ja CBAKOj BeJHUMHH Vy-HaA, uMja je
anco/yTHa BPENHOCT Mama OJ MoJyoce & OAroBapajy mo nse
jeAHaKe a CyNpOTHO O3HAyeHe BPEAHOCTH X-Ca; LUTO 3HAYM, 1A
H OpIMHAaTHA Oca AeJH eJHNCcy Ha aBa Mehy co6oM cHMeTpHUHA
desa. 3a OHe MaK BPeIHOCTH y-HAa 4YHja je ancoJyTHa BPEZHOCT
Beha ox nmoayoce b, x no6uBa IBe MMATHHADHE BPENHOCTH; LUTO
3HauK{, Aa eJuNca Hema Tayaxa yuje 6M opAHHaTe GUJIH [0 anco-
JYTHO] BpejsHoOCTH Behe on mweHe nosayoce b.

IMpumep: Kako raacu jemHauyMHa eJMIICE YHja je BeJHKa
noayoca a = 4, a maJna nosayoca b = 3?

Pewemwe: Kan y jennauunu: 62x2 4 a2y? = q2b% MecTo BeJH-
4yyHa @ ¥ b CTaBMMO 3ajaTe BPEIHOCTH OHXA XOOHBAMO:

9x% + 16y% = 144.
Opa HaM jeAHAuWHA N[ETCTAB/ba jeAHAUYUHY TPaXKEHe eJIUICce.
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SAJALIM:

1) Hahu jemnauyuny enunce upja je Bearka oca jeanaxa 10,
a Maza oca 4 AyXHHCKe jeJUHHLeE.

2) Kaxo riacu jemHayusa eJHIICe 4Mja je Mana noayoca b=6,
a JMHEaPHH eKCUeHTpuuuTeT = §?

3) OxpeguTH jelHAUYMHY eJNHUIICe KOja NMPOJasH KPO3 TauKy
(2,1) a umja je Besuka nosayoca a = 4.

® § 50. [1OJIOXKAJ TAYKE U EJIMIICE.

1. uwa, Tauka ce Haaasu y eauncu.

Heka je Ha ci. 48. nmpeTcraBibeHa eannca: b2x? 4 a%y? = g%b?
u y 0] Tauka M, (x;, ;). IloByuuMo Kpo3 Ty Tauky H
Kpo3 LEeHTAp esunce jegny npasy Jaunujy. Opa he sunuja
cehu eJMIICY y ABeMa TaukaMa o] kojux hemo ysetu y o0063up camo
y OHY KOja Ce ca 3aRaToM Tau-
KoM M, (xy, y{) HaJla3u y HCTOM
i KBafpaHTy NPaBOYI/Or, KOOP-
2\ | JMHATBOr CHCTeMa M 06eJexH-
{ {' ‘ > hemo je ca My(xy, ¥,).
;X Kako ce Tauka M,(x,,Vs)
HaJla34d Ha €JMICH, TO IeHe
KOOpJAHHAaTe MOpajy 3aloBO-
/baBaTH jeHAUHHY eJHICe Te

M, (3, %)

T
Y
f

Cn. 48 UMaMo:
b2x,2 - a2y, =atb?..... 1.
M3 cauvke ce BHAM Ja je:
X <Xy
H
Vi<V,

[TowTo Cy y MOCMATPaHOM Cayuyajy CBe BeJAHYMHe OBUX HU3pasa
No3UTHBHE, TO Takohe Mopa OHTH U:
x12 < x22
H
Y& <yg?
Kaz npBy OJ OBHX HejeJ(HaunHa MOMHOXKHUMO ca b%, a apyry
ca a? Tasa N0GHBAMO : '
_ b2 x % < b2 x,?
H
aty.? < a*y,2
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CabupameM OBHX IBejy HejenHauuHa no6usaMo cienehu wuspas:
D22 4 a2 y,2 < b2x,2 4 a?y,2.
AKO y 0BOj HejeJHAUHHH CMEHHMO BeJMHUHHY 6%X,2 + a?y,? wesu-
HOM BpenHolwhy u3 jenHauuHe 1) oHma moGuBamo:
b2 xlz + a® },12 < a? bz
WIH
B2x24 a2y —atbt<0..... 2).

HejeanaurHa 2) Baxku 3a Ma KOjy TauKy Yy eJHICH, I1a rpeMa
TOME M 3a HeKy MOKpeTHy Tauky /N(X,y), koja 64 ce KpeTaja Mo
YHYTPAlUOCTH EJIMICe W uMaja IPOMEtJbUBE KOODJAHHATE, T.|.

DPx?+ a?y?—a?b?<<0..... 3).

2. ya. Taura ce Haaa3w 8aH eAulce.

¥Y3MuMO cafa y nocMmarparbe Ha ci. 48 Heky Tauky My(x,, ¥a)
KOja Cce Hajiasu BaH EJMICE M KPO3 MY NOBYLUMMO TpaBy Koja
npoJa3d Kpos neHrap eadmnce. Opa he npasa cehu enuncy u aBe-
Ma TaukaMa OJ KOjHX heMo y3eTd y mocMaTpambe caMo OHy Koja
ce ca 3ajaToM TaukoM Mg (X,, V;) Hamasd y HCTOM KBajpaHrty
npaBoOyraor KOOpPAMHATHOr cucreMa M ofenexuhemo je ca
My (Xa,Y2)-

[Towrro ce rtauxa Mg (xp, ¥,) HaMa3d Ha EJNUNCH, TO IbeHe
KOOPJHHATe MOpajy 3aOBOJ/bABATH jeJHAUHHY €JIHIICE Te UMaMO:

b%x,3 4 a¥y,2 = a?h? .. ... 4).
U3 cauke ce BUAH 1A je:
u Xy > Xg
Ya >V

Kako cy y nocMarpanoM ciayuyajy CBe BEJIHUMHE OBHX H3pasa
NO3UTHBHE, TO Takohe mMopa OuTH:
H . X 2 > Xl
Vs® > Ve
AKo NpBY Ol OBHX HejefHauydMHA NOMHOXHMO ca b* a apyry
ca a?, onjga noOHBaMo:
H b%x,% > b2x,?
atyy? > aty,’.
Kapn caGepemo oBe nBe HejegHauumHe, OHAa RoOGHBaMo cCae-
nehn uapas:
b2x? 4yt > bRx,t 4 a?ygl.
Axo y O0BOj HejelHa4yHHH BeJHuMHY 0%X® + a?y,® cmeHHnMO
me3uHoM BpenHowhy u3 jennauune 4) oHza A0OMBaMO:

bx + aty? > a*h?
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HJIH
b2 4 aty? —a?bt > 0 ..... 5).

Hejennaunna 5) BaxH 3a CBaKy Tauky BaH eJHlice, [1a NMpema
TOMe H 3a HeKy TmokpeTHy Tauky D (X, y), koja ce kpehe no
paBHH €JHIICE M HMa IIPOMEH/bHBE KOOpJHHATE., 3aTO MOXKEMOo
HalHCaTH:

b2+ a’y? —a%t > 0 ..... 6).

Tako HaM jenHauuHa eaunce b2 4 a2y? = a2h® u He-
jeAHaunHe 3) H 6) MOTNYHO oApehyjy moJsoOKaj Tauke W eJHICe.

M3 cBera oBora mosasd ce a0 cieneher NPakTHYHOT YIIy-
cTBa 3a oxpehuBame nmosoxaja Tauke U eJuIce:

[IpBo Tpeba o6pa3oBatu  TpUHOM: b2x% 4 a%y? —a? b%;
Uy HbeMy IPOMEH/bYBE BEJHYHHE X K Y CMEHHTH KOOpIHHATaMa
3agaTe Tayke. AKO je pe3y/aTaT Te CMEHE MalbH OJ HYyJe, Tauyka ce
Hala3u y eJHIICH; aKo JIH je pe3yiaTaT CMeHe jefHaK HyJH, Taaa
ceé TayKa HaJasd Ha eJHUICH, 4 aKo je nak peay/TaT cMeHe Beh
O HyJe, OHLA Ce MocMaTpaHa Tauka HaJa3¥ BaH eJIHIICe,

ITpumep: Oppenutn nomoxaj eaunce:” 9x% 4 25y% = 225 n
tayke (5,1).

Pewemwe: [IpBo ce dopmupa Tpusom: 9x% 4 2592 —225 na
ce y beMy MeCTO NPOMEH/bUBHX BeJMYHHA X M ¥ 3aMemyjy KO-
OpAMHATE 3ajaTe Tauyke.

CmemyBatbeM KoopauHarta tauke (5,1) y HaBeleHOM TPHHOMY
nobusa ce:

2254 25 — 225 = 25.

[Towrro je pedyarar cmeHe BehH Of HyJe, TO 3HAUH, Ja ce

tauka (5, 1) Hanasd BaH eJsHIice.

3AJIALIA:
1) Onpeauty mosoxaj enunce 3x* -+ 4y? =48 u Ttauke (2,1).
2) s ih 3y 2x? + 5})2 =177 » 2] (4)_3)
3) 13 » ’ X2 + 3}’2 - 4 3 ”» (——2)5)

® § 51. INOJIOXKAJ TIPABE JIMHWUJE W EJIMIICE.

Y3UMHMO y nocMaTpame jeiHauuHy eqaunce: H2x? 4+ a’42 = a%h?
¥ jeHaYHHY MpaBe JHHH]e: y = mX -+ n. PelnaBameM OBHMX JBe-
jy jeosayrHa MO MPOMEH/bHBMM BeJHUYMHaMa X H ¥, Hpobusajy ce

KOOPAHHATE MPECEKA MPaBe H eJHNCe KOje Cy MPeTCTAB/beHE THM
jeanaudHama.
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AKo y jenHAUMHHM ENUNCe CMEHHMO ) HeroBOM BpeAHomhy
U3 jeanaddHe NpaBe, OHJa KoOHBaMO Ciejehy KBagparHy jenHa-
YHHY MO X-CYy:

b2x2 + a® (mx + n)® = a?b?

opakJae je

(b2 + a®m?®) x% -+ 2a®mnx + (a®n®* —a®?) = 0 ..... 1.

PemaBamweM OBe jeJHauHHe N0OHBAMO KOpPEHE:
— a?mn + ab@?m? + b — n®

bZ + azmz

Kaj y jennadunu: y = mX 4+ 1, MeCTO BeJIHYMHE X CTaBUMO
0BAKO H3pauyHaTe BPENHOCTH X; M X,, Taaa n00uBamMO W 3a y Ta-
Kohe mBe ciaenehe BPEAHOCTH:

_ bn A abmaPm?® + b2 — n? 3

y1)2_ b2 + a2m2 ..... . )

Ha Taj ¢MO HauMH DelUaBatbeM jeJHauHHa npaBe H eJHIICe, 1O-
6uad ABa napa KopeHa (xp,J;) M (Xg,Ye) KOjH HaM MNPETCTaBI/bAjy

KOODIHHATE [peceKa THX ABejy JAHHM]a.

Xpp =

W3 uspasa 2) u 3) »snasy caenehd sak/pydak:

Ako je guckpumrHanTa: a*m2-b%*—n® Beha o Hyxe, OHHA CY
o6a napa KopeHa (x;, y;) M (Xa,y,) peanHa a HejeiHaxa. Y Tome
cayuajy npaBa Ceuye €JIMICY Y JBEMa Taykama W HasuBa ce cedll-
oM enuice.

Ako je nmuckpumuHaHTa: a?m- b*—n? jenHaka Hyad, oHJA CY
06a mapa KopeHa (X;, ¥;) H (X, Yo) peanHa u jenHaka. ¥ Tome
cydajy npaBa ceye eJHICY y ABEMa TaukaMma Koje ce MOKJanajy
T. j. OH& QOAMpYje eJHUICY ¥ jeAHOj Tadlld U Ha3uBa ce ouproi
WIW HaH2eHiioM euICe.

Axo v je nak AHCKPUMHHaHTA: @®m? -+ b% — n? Mmarba on HyJe,
oHzla cy of6a napa KopeHa (xj, y1) W (Xp, Y} HMarnHapHa u He-
jenHaka, ITO 3Haux [a NpaBa HeMa 3ajeAHHUKHX TayaKa ca eJMI-
COM, HEro MpoJa3u BaH eJHICe.

[Mpumep: Oppenutu nosoxaj equnce: 2x* 4 3y* = 35
npase 4x — 9y — 35 = 0.

PeuraBamem jepHauuHe equnce: 2x2 4 3y2 = 35 W jensa-
upHe npase 4x — 9y — 35 = 0, nobuamo KOpeHe: X; = 2,
y,=—3 H X, =2, yp= —3; IWITO 3Hauu Ja je TpaBa TaH-
reHTa eJHICe,
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3AJALIM:

1) Oppenutu noJjoxaj eaunce: 5x% 4 8y2==77 u npage:
x—4y—11=0.

2) OnpenuTn nosoxaj enunce: 4x2 4 5y?=84 u npase:
8y + 6y—42 =0.

3) Onpeantn nosaoxaj emaunce: x2+4 2y*= 3 u mnpase:
x—v+4+3=0.

§ 52. TAHTEHTA "EJIMIICE TIOBYYEHA K3 TAYKE HA
EJIUIICH.

JeHAUMHY TaHreHTe Ha eJHUNCY u3BewhemMO Hajiaxkiue Mmomo-
hy noxpeTHe ceyuue.
Hexa je na c1. 49 npercras/bena enunca: b2x% 4 a®y? = q? h?

Can. 49

M npaBa JHHHMja, KOja cede Ty eJuncy y taukama M,(x;,y,) #
My'xg,y,). Jennaunna Te mnpase Ouhe OueBHAHO AaTa M3PasoM:

)’—y1=%_—}£ (x—x) ..... 1).

Axo ce Tauka M, xpehe Mo JyKy esunce TakO Ja €€ Ha
Kpajy DOKJIONH ca taukom M, onna H npasa (1) Mewa CBOj no-
JI0)Kaj cBe NOTJIe AOK He npehe y MoJoxaj TaHrewTe y tauun M.
Y Tome cayuajy jemHayuHa 1) pobusa obuaHK:

y—h= H(X"xl)
HIIH

y—y, = 8—(x—x1) ..... 2).
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‘KeoguuujeHar npaBua npase (1) CBeo ce y OBOM CIy4ajy Ha NpPH-

BHIHO HeonpeheHu 1/13p213g W jeJHauHMHA 2) He NPEeTCTaB/ba HH-

0
uiTa onpeheHo y npaBOyrjoM KOOPIAHWHATHOM cucTeMy. MehyTtum
npaea JUHKja Yy MOJIOKAjy TaHTeHTe enaunce y rtaquu Mi(xy, y,) je
cacBMM ojapehena, M uMa CBOj KoebuUMjeHaT INpala NOTIYHO
onpehen. bera hemo dahu na cnenehd HauuH:

Kaxo ce rauxe M (X;,y,) u Ma(xXy, ¥o) .Hanade Ha 3anaroj
@JIHIICH, TO IbMXOBE KOODAMHATE MOpAjy 3aJ0BOJ/bABATH jeHAYHUHY
@JIUTICE, T€ MMaMo:

bZ x22 __i_ aZ yZZ — az b2
H

b2x,% - a?y,t = a® b2
AKO Apyry on OBHX ABejy jeiHayHHa OJAy3MeMO OJ NpBe, OHJA
206HBaMO:

D2 xg2 — b2 X, + a2yt — a2 y,: =0
ojakiae je:
a¥(y, —y1) (¥ + yp) = — b (Xp—Xp) (X2 +Xy)

HITH

yZ—ylz_bz(x2+xl) .... 3)

Xg—X; a*(y, + ¥1)

Kan y jennaunnn 1) xoedunuujenar npasua yz—ill
27 M1

TOBOM BpenHowhy u3 jenHaunHe 3) onpa pobuBamo cienehy jen-

HaAuHHY:

CMEHHMMO Hbe-

2
y—y1=—b2(x"7+x‘) (x—xp) ... 4).

a*(ya + y1)
JennaunHa 4) HaM npercraB/ba MCTY NpaBsy Kao W jenHayuHa 1)
T.j. Ceyuly 3ajaTe eJMIce, KOja NpOaa3sH KPO3 MhEHE Tauke
My(x,y1) 1 My(xa,¥a).

[lpernocraBumo nouoso, ma ce Tayka M, kpehe no Jayky
‘©JIMIICE CBE JOK Ceé He NOKJOMM ca TaykoMm M;, OHAa ceuyHna
€JIUIICE 3aY3HMa MOJIOXKA] TAHTEHTE, a KoopauHaTe Tauyaka M (xy,Y1)
H My(xs,¥s) noctajy jembaxe. ¥ ToMme cC/aydajy jeaHaudua 4) no-
OuBa 06JHK:

y— [ M (x —X )
& a*(y1 + ¥1) !
HJIH , Do
b2x, s

y—y1=_a2—yl(x_x1)
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ofaKiIe je:
bixx, + atyy, = bx,+ a¥yy?
Kako je uapas: b2x,% 4 a*y,® jelHaK BeJHUMHH a’b?, to oBa
jennaunHa 106uBa AePUHUTHBHYM OOJIHK:
bixx, + a?yy, = a%? ..... 5). i )
JeOnauuHa 5) Ham OApewucillasipa WaHeHWy eauuce, UOBYdeHE
KpO3 He3URY WKy My (x3,91).
[Npumep: Hahu jennaunHy TaHTEHTE eJHICE: 3x2 4+ Ty? =34
u3 wesune tayke (3,—1).

Peuretbe:
3xx, + Tyy, = 34
OJHOCHO
3x.3 4 Ty(—1) =34
HaH

9x—T7y—34=0

3anauu:
1) Hahu ranrenty eaunce 2x* - 5)% =52 3 e3uHE Tauke
(4,—2).
2) Hahu rtanreury enunce 3x® - 4y =39 H3 me3HHE Tauke
(—1,3).

3) Hahu rtanredty enunce 9x% 4 18y% = 22 u3 mwe3uHE TAuKe

)
5 1)
G 1)
§ 53. HOPMAJIA EJIUIICE.

[NpaBa JHHHja KOja NMPOJAA3KW KPO3 jelHY TauKy Ha eJUNCh
M CTOj¥ HOPMAJHO Ha TAHTEHTH €JHIICE NMOBYYeHe KPO3 Ty TaUKy
Ha3WBa €€ HOPMAJ/IOM eJIHICe.

TIlpeMa ToMe, jelHaudHy HOpMaJe TOBy4YeHEe KpO3 jefsy
Tayky Ha ejurcH, HahH heMo BHa caexehu HauymH: .

Y3eheMo jeiHauMHy NpaBe JHMHHje KOja MpoJasH Kpos 3a-
AaTy TauKy Ha JHICH H Y O] CMEHWTH HeoApehedH Koeduu-
jeHaT npaBUA Ca HEraTWBHOM DEUHMIPOYHOM BPENHOCTH Koedu-
uMjenTa OpaBla TaHreHTE MOBYUEHE HA €JHKICY y TOJ TaylM.

JedaurHa rpaBe JuHHje MOByweHe Kpo3 Tauky M, (xy, ;)
KOja Ce HaJasu Ha eauncu: b2x% + a?y? = a*h? nara je u3pasomr

yp—yy=m((xX— X)) ..... 1).

MehyTHM TaHTeHTAa HCTE eJHIICe MOBYYeHa KPO3 Ty TauKky

NpeTCTaB/beHa je OUEeBHJAHO jeJHAUHHOM:

bixx, + atyy, = a*b®
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WJIH
b x, b?
— X
a*yy v
AKO y jeaHayMHH 1) MECTO BEJHUYMHE M CTABHMO HETATUBHY
pelHnpoyHy BpeAHOCT KoedHuMjeHTa npaBua Nnpase 2), OHZa A0~
6uBamo caenehy jenHayHHY:
a*y,
— Y = 5= (x—x)..... 3).
y V1 ble ( 1) )
OBa HaM jeaHayHHa NPETCTaB/bA HODMAJMY eJHrce:
b2x? + a%? = a?b* nosyueHy Kpo3 Tauky M, (x,, ;) Koja ce Ha-
Ja3W Ha TOj enuncu. JexHauumny 3) He Tpeba yuMTH HanaMeT, ajiu
je norpe6HO 3amaMTHTH I[OCTYNaK KOjUM ce joJasd a0 mwe. Ta-
KBHM CMO C€ HCTMM MNOCTYNKOM MOCJAYXHJIH H NpH oApehuBamy
jelHauMHe HOpMane KOJ Kpyra.
INpumep: Hahin jepnaunmny Hopmage eaunce: 2x% 4 3y = 21,
NOBYYEHE KPO3 HWe3uHy Tauky (3,1).

y =

Peweme: JegHauuHa npaBe JHHHje KOja MNpoJasdH Kpoz

rauky (3, 1) je:
y—1l=m(x—3)..... a).

TaHreHta 3agaTe ejgHICe IOByueHa KPO3 IOCMAaTPaHy Tauky

je mpeTcTaB/beHa H3Pa30M:
2x.3 + 3y.1 = 21
HIH
XX +y=17
ojaKie je:
y=—2x+T.
Koeduuujenar nmpabua oBe TaHreHte je: (—2), na ako He-

roBy HEraTHBHY DeLHIIPOYHY BPEJHOCT CTABUMO Y jeXHA4HHH a)
MeCTO BesiMUMHe m, oHjga J06uBaMoO:

1
y—1= §(X —3)
ojaxie je:
x—2y—1=0.
3AALM:

1) Hahu nopmany eaumnce: 4x2 4 9y% = 40 nosyuyeHy Kpo3:
weny Tauyxy (1, —2).

2) Hahu Hopmany enunce: 6x2 - 7y% == 61 nosyueHy Kpo3.
weHy tauky (—3, 1).



124
3) Hahn Hopmany emunce: 12x% 4 18y2 = 5 nosyuedy Kpos
1 1
HbeHY TauKy (5, 5)‘

§ 54. 1OOWPHE BEJIMYWUHE EJIMIICE.

Hexka je Ha ci. 50 mpercTaB/beH NPaBOYIIH KOODAMHATHH CH-
CTEM U y theMy eanmnca: b2x® -+ a?y? = a%b% Y3MHMO Ha TOj eJIHIICH

Ca. 50.

Heky TauKy M;(x;,y;) ¥ KpO3 1by NPOBYUHMO TAHIEHTY H HOpMasy
eJIMIICE.

JIMHUja TaHreHTa ceye ancuUUCHy ocy y Hekoj Tauuu D.
‘Orceyak Ha TOj JAuMHH]H u3Mehy Tauaka M; u D 30BeMO waH-
zeniiom enmnce u obenexuhemo ra ca 7. Tlpojexkumjy Ttora oT-
.ceqxa Ha anCUUCHY OCY HA3UBAMO CyOWaHZeHWOM eyurce u obe-
Jexuhiemo je ca Sy .

JlMHHja HOpMaJa Ceue ancukcHy ocy y Hekoj Tauuu £. Otceyak
‘Ha TOj JAMHMju M3Mehy Tauaka M; u E 30Be Ce HoOpMAI0M eunCe

u o6esnexuhemo ra ca N. [Ipojexuujy Tora OTCEYKa Ha aNCUMCHY

.0COBMHY Ha3HBaMO cyOHOPMANOM ENHTICE U obenexuheMo je ca Sy.

Bequnne T u N uspauynaBajy ce Kao OTCTOjame usMehy
ABejy TauaKa M y3UMajy C€ YBEK Ca MO3HTHBHHUM 3HAKOM. Koopuu-
HaTe Tauke M, cy mam 3ajarte a xoopauHare Tauaka D u E Ha-
.Jase - ce MOHA0CO6 KAO KOODIWHATE Tpecexka HBejy [03HATHX
NipaBUX JHMHH]A.

Beanuune Sp ¥ Sy Mory ce uspadyHatd nomohy Iluraro-
{PUHOr NpaBuJa, Te je:
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Sp=+T>—y,?
U

Sy =+ VNE—y
Ose BesHYHHe MOTY OMTH TMO3UTHBHE a MOLY W HeraTHBHe. YCBO--
jeHO je NMpaBWJIO NpeMa KoMe ce CBaKoj OZ BeauuuHa St H Sy
NpuAOLaje 3HaK IJIYC, aKO C€ OHa Ha/Ja3H Ha OHOj CTPaHH OX
Tauke M; y KOMe Ce CMUCIY MPOCTHPe MNO3WTHBHA I'DaHa anclUHCHe:
0Ce; a 3HaK MHHYC, aKO C€ HCTAa Haja3H Ha OHOj CTpaHH OX Op-
nuHaTe Tauke M, y KOMe ce CMUCAy NPOCTHpe HEeraTHUBHA TIpasa.
ancuucHe oce. Tako 6u Ha ca. 50 BesuuuBa St MMana 3HaK IJYC,.
a BeJMYMHA Sy 3HAK MUHYC.

Besuunna Sy moxe ce Hahu W OHIOA Kaj ce 0J ancuuce
tauke D onysme ancmuca tauxke M,;. Tako umcro ce u BesnunHa
Sy moxe Hahu, Kajy ce oJ ancuuce Tauxke £ oxysme ancumca.
rauke M,. Osaro uspauynaiie seausune: 7, N, Sy u Sy Hasu-
sajy ce Joduprum senudunama eauiice.

3a usHanaxerme XOAUPHHX BeauyHHa ejurnce, He Tpeda.
YUHTH HamaMeT HapouuTe obpacle; aJd je 3aTo HEONXOJHO TNo-
TpebHO, Ja ce 3amaMTH MOCTYIaK KOjHM Ce JoJa3H A0 THX Be-
JHYHMHA. Bupenmn cMmo paHuje Ja ce TakBHM HCTHM IOCTYIKOM:
H3pauyHaBajy M JNOAMPHe BeanuMHe Kpyra. Kax ce nobpo 3Ha
o6pasau 3a OTCTOjathe u3meljy nmejy tavaka ¥ ofpasan 3a TaH-
TeHTy €JHICe, OHAa (€ HaBeAEHHM IMOCTYNKOM YBEK Jako MOTy
ONpeIMTH AOINHPHE BEeJHYHHE eJIHICe.

INpumep: Haku nonupne Besnunne exunce: 3x%4 8y% = 84
U3 me3uHe Tauke (2,3).

[Ipu pewaBamy OBaxBHX 3ajgataka, NaTpeGHO je yBeK Ha-
LPTaTH CIHKY.

Pememe: [lpernocraBuMo, aa uam je Ha ci1. 50 mpercras-
JbeHa 3alara eaunca, a Tayka M, Hexka uMa koopuuuare (2, 3)..
Jennaunga TaHrenTe 3ajaTe eJMICe Y Pme3uHOo] Taduu (2,3) Ouke:

3x.2 -+ 8y.3 =84

HJIH '

X+ 4y = 14.

PeliaBamem OBe jefHAaUYMHE Ca jeJHAYHHOM anCUMCHE OcCe [10-
6uBamMo koopauHate tauke D(14,0). Tako je:

T= 4 J(14—2)"+ (0—3)* = + |/ 153.
Sr=14—2=12

JenHaunHa HOpMale 3alaTe eJHNCe Yy He3uHo| tayuu (2,3):

npema § 53 6uhe oueBnmnO:
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y—3=4(x—2)
HIH
4x —y—5=0.
PeluaBatbeM OBe jelHAYMHE €3 jeAHAYHHOM daNCLUCHE Oce

J06MBaMO KOODAMHATE TauKe E(%, 0). Tako je:

74 3 3
N = +\/(5—-2) +(0—3)2 =5)29
LS‘N == %“—2 S —g.
3ATIALM:

1) Haha nonupse Benuuune eanmnce: 2x%4- 9y? == 68 u3 mwene
Tauke (4,—2). ;

2) Hahu noaupue Benmuune eaunce: 3x2—--5y2 = 80 u3 weHe
Tauke (—95,1). '

3) Hahu nmonupue Bennunue esunce: 18x%24-36y2=11 13 weHe

G-3)
Tauke \z3,— 75 )-
§ 55. TAHT'EHTA EJIMIICE
aosyuena u3 jedne auke sau eauiice.

Jla 6u mnpaBa: y == mX -+ n Ouna TaHreHTa €JHIICE:
b2x? + a?y? = a%? noTtpe6HO je W mOBOJBHO npema § 51 na
6yme 3a80BOJbEH Cienehu ycios:

n? = m2a?®+ 62 ..... 1.

AKo TmpaBa: ¥y = mx -} 12 IpoJaa3x Xpo3 rtauky A (X, ¥,) Koja
ce Hanasd BaH eJHACe, TO KOODIHHATE OBe Tauyxke MOpajy 3ano-
BOJbABATH j€IHAUMHY MOCMATpaHe NpaBe T.j. MOpa OUTH HCNYibeH
OBaj YCJOB!

Yo =mxo+n ..... 2).
Jennauute 1) u 2) cy IBe jenHauMHe ca JABeMa HEMO3HATHM Be-
JadypHamMa m H n. Kako je npBa on HaBeleHMX jeHAuUMHA KBaji-
paTHa, a Apyra JuHeapHa, TO C€ IUXOBHM peliaBaeM MOpajy
n06GuTH B2 Napa KOopeHa, OJ KOjux heMo MPBH OOJIEHHTH Ca
(my, 1) @ APYTH ca (1, 11,).

AKO jeiHauMHy 2) peludMMO MO BeJMUMHH 7, OHJA A0OHBaAMO
aa je:

n=y,—mxy, ..... 3).
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Kan y jeanauumHu 1) Mecro BeJHUHHE 72 CTABHMO HEHY Bpen-
HOCT M3 jeHayuHe 3) Taza no6uBamo ciaenehy KBaApaTHY jellHa-
YUHY MO HENO3HATO] BEJHYHHM 711:

(X2 —a®)ym?—2x,y,m 4 (y2—86%) =0 ..,.. 4).

PelraBameM oBe jegHauuHe A0OHMBAMO KOpeHe:

gy = %00 VB XIF alyF—a" b,
X2 —a?
MowTo je AMCKpMMHMHAHTAa OoBOra u3pasa npema § 50 ui. 2. Beha
‘0]l HyJe, TO he W KOpeHW my u m, yBeK OWUTH pealdHe u Mehy
.co60M HejefHaKe BeJMYMHE, HITO 3HAud, JAa Ce M3 jeaHe Tauke
BaH eJIMNCce MOry noByhH [Be TaHreHTe Ha eJIHICY.
Kan y jesnaurHd 3) MeCTo BeJMuKHE 2 CTABUMO MpPBO /7,
‘@ 3aTUM mg, Taja 3a BEJHYHHY 7 HOOHMBAMO [Be peanHe Bpel-
HOCTH, Koje hemo obenexutH ca 72; W 7y OBe [ABe BeJIHYHHE
Mory 6utH Mehy co6oM pasdauuure a mMory OHMTH M jelHake, LUTO
3aBMCH OJ TOra, Aa JH je€ X, PasJUUUTO OA HYJE WJH je jeHaKo
HYJH. :
AKO y jelHAuYHHM 7IpaBe: y = mX - 11, MeCTO BeJUUMHA M H
J1 CTABMMO NPBO (my, n,), a 3atuMm (M, 11,); OHAa AOOUBAMO CJe-
aAehe jeanaunHe:

y=mx A+ n
Yy = nm,X + n,

OsBe HaM jeJHaudHE MPETCTaB/bajy TAaHTEHTE EJHICE IOBY-
YeHe M3 jelHe TAuKe BaH eJHIICe.

SR
16 12
nopyyeHux M3 Tauxke (6,1) xoja ce Hasasu BaH €JHICE.

Peutewe: TaHrenra enurce je npasa JIMHHja YM]y jeAHAYHHY
MOXKEMO HAHCATH Y OOMHUKY: ¥ == mX 4+ n. Yciosu: ni= ma® + b?
H Yo = MX, + 1 y JaTtoM Cay4dajy Cy:

nt =16 m? + 12

[Mpumep: Hahu jennauuHe TaHrenara esurnce:

H
1l = 6m+ n

PewaBameM OBHX JBejy jeJHaydHa IO HEMNO3HAaTHM BEJHUH-
11 28 1
0 /zlz—gnmzz—g;

Kapn y jenHauuHH npaee: y = mX -+ 1, MECTO BeJIHYMHA M
4 /2 CTaBMMO NPBO BPEAHOCTH BeJHUMHA /1, ¥ /1, & 3aTHM BpE.-
HOCTH BeJHYMHA M, U Mg, Tala AOOMBAMO jelHAUYHHE:

11x— 10y —56=0ux + 2y —8 = 0.

Hama jp00uBaMO 1a je: my = i, =4.



128

OBe HaM jeJiHayMHe MpPETCTaBjbajy TPaxeHe TAHTCHTE.

3AOALIM:
1) Hahu tanrente enunce: 2x% 4 5% = 70 u3 rauxe (3,4).
2) n ” ” 5x2 + 6}’2 = 26 » ” (5,’_4).
2

* § 56. [1OJIAPA EJIMIICE

1 ua. IlpoGaem ofpehnBara TAHrEHTE e€JaHNCE H3 jenne:
TauKe BaH EJHICE MOMXE Ce DEeLUMTH M Ha OBa] HauHH.

)I

%42, %) #(x, %)

- . /\x

Cn. 51.

Heka je na ci. 51 npeTcraB/beHa eJuIca b2 4 a?y? = a%b®

u Tauka P(X,Y,), KOja ce Halas¥ BaH eJuIce. Axo u3 3apare

TauKe MOBYYEeMO TAHTEHTY HA IOCMATpaHy eJHiicy, OHld ke Ta

raHrenTa LOJMPUBATH €JUNCY Y HEKOj TauKH M, (x,y,). Jennaunna
TaHrenTe NMOBYYEHE HA @JHMICY Yy TOj Taulld 6usna Ou:

b2xx; + ayy; = a3b?.... 1) .

[Towro cy y OBOj jeJHAUWHH KOOPAWHATE TayKe XOAMPA T.J.

pesnuuHe (X,,y;) jol HernosHarte, TO HEMO WX M3pAYyHATH HA CIE-

nehin HauyMH:
Kaxo Ttauredra (1) mpoaa3u KPO3 Tauky P(X4,Y5), TO KOOP-

JMHAaTE OBE Tauke MOpajy 3al0BO/bABATH jEIHAUMHV MOMEHYTE

TaHCEeHTe, T€ TAKO JOOHBAMO [CIHAYMHY:
¢ X 2 — q2h2
b2xgx, - @Yoy, = a®b? ... 2)
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Tauxka M;(x,,y,) Haltasu ce ¥ Ha eauncu: b3x? 4+ a%y? = a%b?,
na HeHe KOOpAMHATE MOpajy 3aJ0BOJbABATH j€NHAUMHY e€JHIICE,
T€ 3aTO HMaMO jCJHAYHHY:

b%x% + a%,* = a%* ..... 3).

JennauuHe 2) u 3) cy ABe jenHauyHHe Ca NO LBE HEMNO3HATE
BeJHUKHE: X; K Y,. MelyTuM, Kaxko je npsa OJ OBHX je€IHAUMHA
J¥HEapHa a Apyra kBajpaTHa, TO Ce IHUXOBHM pellaBatbeM MO-
pajy noGuTH OBa mapa KOpeHa, Of KOjUX HeMO MPBH OGENKHTH
jenHocraBHO ca (Xy,y,), a ADPYrH ca (X,),). Jeman nap xopeHa
npeTcTaB/ba KOOPJAMHATE jefHe Tauke AOAUPa KOjy cMo obene-
MM ca M;; a Apyru nap KopeHa MpeTCTaB/ba KOOpAMHATE ApYyre
Tauke A0Aupa, Kojy hemo obesexurtd ca My. M3 cBera osora nak
M3J1a34, A Ce H3 jejHe Tauke BaH eJMIICe YBeK MOTY nosyhH -jaBe
TGHIEHTE HA eJIUNCY, YHje Cy Tauke poaupa: M;(xy,¥) H My(Xs,¥a)-

PewaBamem jennaunmua 2) u 3) no6usamo cienehe Kopewe:
ath?x, + aty, Vbzxoz + a’y,t — azbz' _a2b2yo__bzxov'bzxoz+azy02_a2bz

b2x,E + aty,? r1T bix,2 + aty,?
a®0xg— a%y, | bixo® 4 Py, — @t abiy, + b2, | 0Px P+ aye® — ah?
Bxet - aly,? e . BPxg? 1 a2yt

Jennayuna npase JuHHje KOja NpOJa3uM KpPo3 ofe Tauke A0-
IMpa TaHreHaTa I[OBYYEHHX Ha equncy: bix? -4 a?y? = a26® na
Tauyke P(x,,y,), 6uhe oueBnaHoO:

V1

Y= ),

AKo y 0BOj jeAHauYHHH BeJMUHHE: Xi, ¥ H X,, ¥s, CMEHUMO
HHXOBHM BDEIHOCTHMA M3 H3pasa 4), OH#Aa Moc/ie OGHYHHX pa-
UYHCKHX oNlepauuja pobusaMo caelehy jenHauuuy :

b*xxy 4 aPyy, = a?b?. .. .. 5).

OBa jeanaunHa uMa oOAHK jeJHAUHHE TAHTEHTe Ha EJHATICH,
C TOM pasJHKOM WITO C€ y H0j Haja3e KOODJHHATe TauKe BaH.
eJMNCe, MECTO KOODJAHMHATA TauKe JOJHpa TaHIEHTe H eJIMICE,
Koje (puUrypHily y jeIHAuUHHH TAHTEHTE.

[ipasa auntja woja fe npeiliciiasmeHa jedHavuHom 5) HA3L8a
ce flosapom eauuce, ¢ maika P(x,, y,) ce 308e Goaom we dorape.

Ha raj cMo Hauun npoOjieM onpehuBama jegnaunue Tan-
reHTe eJHICe KOja MpOoJasH Kpo3 Tauky BaH eJdIce, CBeJH Ha
M3HANAKEe jefHAUHMHe TAHreHTe KOja NpOoAasH Kpo3 jeany
Tauky Ha eauncd. Pelapawem jeiHayuHe roJape ca  jea-

A"anuTuyKa reomMeTpuja it
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HAYMHOM e/IMIce JoOHBajy ce KOODAMHATE Tayaka LOAHPa OHHUX
JBejy TaHreHaTa KOje Cy NOBYUYEHe Ha eJHUIICy M3 3ajJaTe Tauke
BaH esunce. OBako W3pauyHaTe KOOpAUHATE Ta4aka HOAHpa 3a-
MemyjeMo y obpacuy 3a jefHAauHHY TAHCEHTe eJMIice, Te TaKo
no6MBaMO jeHAyyHe TaHreHaTa eJHIICe KOje IIpoJase KPo3 3a-
ce
[aTy Tauky BaH eJIMIICe. ) -
[Tpumep: Hatu jennaunne tanrenara eaunce: 3x% - 4y® = 48
noByueHHx u3 Tauxke F(6,1). o .
Pewerwe : JennaunHa noJsape eurnce 4uju je noa y 3a2aT10]
Tauky je: 3x.6 4 4y.1 = 48 nam 9x + 2y = 24. Pewasamwewm jenua-
yHHe OBE MoJape ca jelHAYHHOM 3ajaTe eJjHrce H06MBaMO Cie-
nehe KopeHe:

_5

22 .
77 = 7

Xy ==

xz = 2, _y2 == 3. ] ]

CMeHOM OBHMX NapoBa KOPEHa IOHA0C00 y jeJHAuuHH TaH

reHTe 3ajate ejumnce, xobusamo cienehe jeaHaunHe:
Ilx—10y—56=0 u x+2y—8=0.
Ope HaM jeJHaYUWHE NPETCTaB/bAjy TPaXKeHe TAHTEHTE.
OBaj cMO IpuMep peldad H y § 55 1mo APyroj Meroad u
TOr pe3yaTara.

JOULTH CMO A0 HUCTO

Hanomena: PemnTu 3amatke u3 § 55 1o oBome HaduHY
peluasatba.

2 ua. Juckycuja noaape eaulice.

1) Axo ce Ttauka P(X,y,) HaJa3u BaH eJuIce, OHAA <y :}(6:
napa KopeHa y u3pasuma 4) peaiana n? r:ehy co601\go He;iiHBehz;
jep je AHCKpHMHHAHTA b2Xo® -- a%y,* — a?b? npema § yTawae1
ol HyJe. ¥ TOMe caydyajy moJapa ceye emuncy y asema h,(;
LITO '3HAYH N4 Ce W3 jelHe TauKe BaH €JMICE yBEK MOTY IOBY

e Ha eJuncy.

e ;;H:}E(ZT ce Tauka Py(xo,yo) HanasH Ha eJMNCH, OHua Cy qza
napa KopeHa y uspasuma 4) peajHa u ngeijzy co?{(});w' ]enﬂa:aH, :‘mf
je npema § 50 nuckpumunanra: bixy? + a?y,?— a* ]Qil;[ﬂl( ); H
Y Tome ce cayyajy ofe tayke poaupa Ttaurexata My(xy,y, .
My(xg,ys) MOKJIANAjy ca Taukom P(xg,Y,), WTO 3HAauM Ja HcTe; "
jemHe TaukKe Ha €JHUICH MOXe nosyhu camo jeiHa Taure na
enuncy. Ta TaHreHra ce MOKJIaMa ca MOJAPOM EJHICe YHjH Cce
Haj4a3H y NOCMATPaHOj TaullM HA eJIMICH.

131

3) ‘Axo ce Tauka P(xy,y,) nanasu
KOpeHa y u3pasuma 4) umaruuapha,
MUHAHTa b2x02 + a2y 2 — g2p2
Jlapa He ceye eJHNCY Hu y jenHoj
Aa €€ Hanasd Herge BaH emunce. M3
TAUKE y €NIMNCH He MOXKe noByhu Hu jemHa Tanren

Ms csera osora norasumo go 3aK/byyKa, na C
Y PaBHH esurce

Taxo wucro ce moxemo YBEPDHTH aHAJMOrHM HOC
KOL Kpyra, xa je cBaka npasa JHHHja
MEHO M ToJapa eJuIce.
[pumep: Jeanauuna: 5x 4 24
5X% 4 8y? = 88; onpenutu mox Te nosape.
Pewewe: Jeanauuna noJjlape jnare eaMmnce je:
Sxx, + 8yy, = 88.
Jennayuna sanare [IpaBe ce MOXe Hamucatd u

Ha cnenehu
HayuH:
5x 4 24y = 44
158071
5x.2 4 24y.2 — 88
onaxJie je

5x.2 4 8.y.6 = 88.
M3 ‘oBe jepnauune ce BHIM, A je: x=2, a y=6 T.j. Ta4Ka
P(2,6) je Tpamenu nou. '

SAIALIM:

1) Hahu ranrente enumce: 3x2 + 4y? = 48 u3 Tauke (4,2).

2) Hahu Tanrente esmmce: x2 + 2y = 11 u3 rauke (1,4).

3) Hahu ranrente esunce: 2x2 -+ Jy? = 38 u3 rauxe (6,-;—).

® § 57. KOHCTPYKLIMJA TAHTEHATA EJIUIICE.

1 wn. Heka je wa cu. 52 NpeTCTaB/beHa esuIIca:
b2 + a?%? = a20% u wena TaHrenta: b3xxy + a?
A0IUpYje eNHMICY Y Tauiy Mi(xy, y1).

Axo obenexumo ca: o yrao u3Meljy TaHreHTe M MO3UTHBHOL
CMHC/Ia alCUMCHE OCe; ca o yrao usmehy mnorera FM, u nosu-

THBHOI' CMHC/Ia anCUuCHE OCe M ca oy yrao usmelyy norera FyM,
H TIO3HTUBHOT CMHCJa aNCUUCHE OCe, OHpa je:

vy = Ez‘lbﬁ’, KOja

g*

Y &/uncH, oxnacy ofa napa
jep je npema § 50 AUCKDH-
Matba OL Hyse. ¥ Tome cayuajy no-
peamuoj Tauum, wro 3Haum,
TOTa M3/1a3H, Aa Ce M3 jenHe
Ta Ha EJHMCy.
€ CBakKa Tayxa
MOMKE CMATPATH KAO NMOJ HeKe noJaape esumce.

TYIKOM Kao |

Y PaBHH esHICe HCTOBpe- i

Y—44=0 je nonapa eaunce:
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b2 xq, _ ). _ N 1
Z ) fgal——xl_c, tgagy e ).

Cem Tora ofesexuMo ca: p yrao usmely TaH[E€HTE H NOTEra M,

tga = —

_\r/&z/r
3

Cn. 52

a ca g yrao uamehy TaHrente ¥ foTera FM;. V3 camke ce Buoa
1a je: p= a—aqa;; Na OHjxa MOpA 6UTH:

top — B — tgay,

&P 7 1+ tga tge,
UM c 063upom Ha u3pase 1)

bixy _ N \
T mec  — (bhxdtatyi—bing) _ — (0% atyy — bl
gp = W_J’L_ = atxyy — b2x, y—a%¢ (a® — b*) x,3, — alyie

E1 X3—¢C )
Kako je: b2x,% - a%y,® = a*b® n a* — b® = ¢® 10 je:
— (a2b® —b2x 0)  bPxo—afb® b2(x,c — a?)
ep = W Ty @y (% 0—aF)

HITH
t _ 2)
o EVRRRE
Tako HCTO ce U3 CIMKe BWAM, Ha je ¢ = ay -+ (180 — o) Te

Mopa OuTH:
toq = tga, — fgu
8971 + tguytga
wiK ¢ o63upom Ha uspase 1)
Y1 b
Fre @y, Okalyi b Dt atytdbtine
tgq = ]_lﬂ}_)ﬁ = FExy Uik atne T (@ bR,y + aty e
aty, x4 ¢
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ojakie je:
teq — azb® + b%*xyc bA(xc4a®)
g axy, = a?yic oy (xc-+a?)
UIH
tog = TR 3).

TlowrTto ¢y y u3pasuma 2) u 3) necHe crpaHe mehy cobom jenHa-
Ke, To Mopajy OHTH jefHAKe W HHXOBE JieBe CTpaHe T.j. Mopa
OUTH:

tep=tgq..... 4).

[TosHaTo HaMm je M3 TPUTOHOMETpHje ciaeigehe nmpaBuUIO:

AXKO cy TaHrescu yraosa Mamwux on 180° mehy cobom jen-
HAKH, OHJA U TH YILJAOBH MOpajy Takohe GHTH jeAHAaKH.

Kako cy yraoBu: p u ¢ mawu ozn 180% To npema KaBeneHOM
TIPABUIY MOpa OUTH:

p=gq..... 5).

OBuM cMO JOKa3zall, xa TaHreHTa MOBYYeHa H3 jejHe Tauke
Ha eJMIICH, 3aKjana jejgHake yrjoBe ca IIOTe3HMa Te Tauke.

H3 oBora u3na3u, ja H HOpMaja IOByYeHA H3 JeJHE Tayke
Ha eJHICH 3axBara jejHaKe yrioBe ca MOTe€3HMa Te Tauke.

OBo je mpaBusOo HAIIO NMPHMEHe Y (DH3UUM H  TEXHHMLH.
3BYYHH, TOIMIOTHH M CBETJIOCHH 3pald KOjH IoOJase U3 jende
JKHXKe €NMNTHYHHUX NOBpUIMHA (cana, oraejana HT.A.) CKyMmbajy
Ce Yy HPYyroj XKHXH, jep MM je caMO y ToMe CJyuajy yrao yna-
Jawa jegHak yray oxbujama.

Axo Ha cr. 52 noter FiM, Npoayxumo rpeko Tauke M, u
yrao KOjH TO MPOAYXEHe 3aXBaTa Ca TAHTEHTOM OOEJeXHMO ca v,
oHJA je:

v=q
Kao YHaKpCHU YIJIOBH.
Kaxko je
p=q
TO MOpa OUTH H:
pP=7..... 6)

Odasde ussasu, 0o je wWanzendia BOBYYeHa U3 jeOHe Madke
Ha eauiicu, cumelipaiq oHoza yeaa koju 3axsaiia jedan Rodiez e
fiaure ca Apodysicerem joj Opyzoea mNodieza.

M3 oBora mpaBuJa cleAyje NPAKTHYHO YMYCTBO 3a KOH-
CTPpyHCarme TaH[eHTe eJHICe H3 jeJHe TadyKe Ha eJHIICH.
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[lpBo Tpeba moByhu moTere 3asaTe Tauke HA EIHIICH H je-
IaH Ol IbUX NPOAYXHTH IIPEKO Te TAuyKe BaH EJHIIce. 3aTHM Ce
KOHCTPyHIE CHMETpata yria, KOjH 3axjana NOMEHyTO MpPOXLy-
Aerbe rmorTera ca Apyrum noreroM. Ta cumerpana je ucrospeme-
HO M TaHIEHTa €JHMIICe KOja NPOJa3H KpO3 3aKaTy Tauky Ha
€JIHIICH,

2 ua Ha cn. 53 nper-
CTaBJ/bEHA j€ EJIHIICA H HeHa
TAHIeHTa KOja NPOJIa3H KPO3
Tauxky P Bad eaunce. Hexa
Ta TaHIeHTa [0jMpyje e-
JUNCY y Tauuu M,.

Axo norer F,M; npo-
AYXKHUMO 3a nyx M,N, xoja
je jemHaka ca npyrum no-
Terom /*M;, u IoByuyemo myx

y FN,, oupa no6usamo pas-

Ca. 53. HOKpaku Tpoyrao FMN,.

Kako je y oBome tpoyray

3a14Ta TAHIEHTA CHMETpaJd yr/a NPH BPXy YHje je Teme y Tauuu

M,, To oHa Mopa OuTH K cuMmeTpasia ocuosuue FN,. [Towro cBe:

TauKe Ha CHMETPAJH HEKe NYXKH MOAjENHAKO OTCTOje O] KpajHHX

Tayaka Te NYXKH, TO Ce M Taukd P MOpa HaJa3MTH Ha HCTOM pa-

cTojamy OR rayaka F wu N,. Ha raj ce nauun tauxa N, Hamasu

y TNpecexky jJBa Kpyra OJ KOjUX j€ jelaH ONHCaH ©OKO Tauke P~

ca nosnynpedHukom PF, a Ipyru oKo xuxe F; ca NoJynpedHUKOM:
M, + MiNy = F,M, + FM, = 2a.

[Towro ce tauka M; Hanasu y npecexy equnce u nyxu FiV,,
TO je THME W He3HH MOJM0XKaj INOTNYHO oxpeheH.

M3 cBera 0BOra M3nasu NMPaKTHUHO YIYCTBO NpEMa KOMe Ce
KOHCTPYKUHja TaHTEHTE eJHIICE H3 jelHe Tauke BaH EJHICE
BpLUM Ha caenehn Hauuy:

IIpBo ce OKO jeaHe H)Ke ONHIIE KPYr Ca MOMYIIPEYHHKOM
KOJH je jeJHaK BEJHKOj OCH eJHUCe. 3aTHM Ce OKO 3ajaTe TauKe
BaH EJUICE OMHIIE APYTH KPYr ca MOJAYyNPeYHHKOM KOjU je jel-
HaK pacTojawy uaMehy Te Tauke W apyre xuxe eaunce. Ta ABa
Kpyra ce CeKy y nBeMa Taukama. Kaa jemny ox tux Tavaxa cno-
JUMO Cca OHOM JXKHXOM, OKO KOje CMO ONHCalIH KPYyr 4HjH je
TMOJyNpPeYHHK BeJHKa OCa eNunce, Tafa A06HBAMO TauKy AOIUPA

b2xx, + a?y(mxy + n) = a%® , y=

TAauUM YHje Cy KOOpAMHATE : (——« ;
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TAHTEHTEe H eaunce. AKO 3aTHM INOBYUYEHO MpPaBy JIHHHM]Y KpPO3
0Bako ojpeheHy TauyKy AOJMpPa M KPO3 3aJaTy TaAuky BaH, eJHI-
ce, oHJa he HAM OHa GMTH TAHTEHTA EJHMIICE KOja NpONasH KPo3
3a/1aTy TauKy BaH eJHIICe.

[lourto ce u3 MCTe TAaukKe BaH eJHIICE MOXE NoByhu M gpyra
TAHreHTA Ha eadIicy, To heMo M by KOHCTPYHCATH Ha HCTH
HauHH.

* § 58. TIOJIAPE EJIMIICE 4UMJM CE I10JIOBHM HAJIA3E
HA JEOAHOJ TTPABOJ JIMHWJIW.

Y3mMuMO 3a MoJoBe noJaapa eaunce: b2x? + a?y® = q2b® Heko-
JIMKO Tauyaka Ha NPaBoj:
y=mx-+n..... 1.
Heka cy te Tauxe: My(xy, Yo); Mi(X1,¥1); My(Xg, Po) ¥ T. . OMHOCHO
My(xg, mxy + 1); My(xy, mx; -+ n); Mg(xg, mx,—+n) u 1. a.... Io-
nape equnce: b2x%--a?y? = a?b?, yuju ce NOJOBH Hajase y 3a-
JaTHM Taukama Ouhe npercTaB/beHe jenHAUMHAMA :

b2xx, + a? + n) = a%? um y= by i
XXg a.)’(mxo ) - y=— a2(mx0+ Il) mx, + n
b2x,x b?
2 2 = q2h2 = — 1
b XX + a,y(mxl + ’Z) ab » Y az(mxl_l_n) +mxl + F 2 I
b2xgX b2

 a¥(mxt-n) + my,+n J

[Nowro koeduuujestn npasua npaeux (2) Hucy wmehy coGom
jeAHaKH, TO 3HAYM, Ja C€ OHE CEKYy Herje Yy KOHauyHOCTH. AKO
pelnuMo Ma KOje ABE OJ HbHX 10 NPOMEH/bHBHM BeJHYHHAMA X
H y, nobuhemo 3a xoopianHaTe mHxOBa npeceka cienehe uspase:
a*m
n

X =—

2
Y=
Y uapasuma 3) BeMHUYMHE X W J HE 3aBHCe O KOOpAMUHATa
no/sioBa nosapa (2), Hero camo O BeJWuMHA: m, /I, @ u b, Koje
Cy y HatoM CJyuajy y3eTe 3a CTaqHe BesauuuHe. To 3HauM, na ce
CBE noJape, Koje Cy NPeTCTaB/beHe jeiHadHHaMa 2), CeKy y jeflHoj
a*m_ b2

n n
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M3 oscea u3Aaau 3axmydar, Upema KoMe (e cée Goaape
eaunce: b3x® 4 a?y? =- a*b®, wuju ce Nonosu Haraze ma jeduof
iApasoj aunuju, mopajy ceki y jeOwof Mauyl.

Huckyvenja:

AKO MNpeTnocTaBHMO, Na je y jelHAudHM 1) BesaMuMHA /2
paBHa HYJM, OHJ& NpaBa KOja je MPEeTCTaB/beHa TOM jeNHAUUHOM
MpoJsiasy Kpo3 KOOpDAMHAHTAaH MoyeTak. Y Tome cayuajy xoedu-
uujeHTH npasua monapa (2) nocrajy mehy cobom jenHaku, a
HBUXOB MPECEK NpPeTCTaB/beH M3pasuMa 3) mocraje:

X=—c0
y=co.

H3 o0s0za uzaasu 3axmydax ipema Kome cy nosape enuice:
b2x2 4 a®y® = a?0® mehy cobom BapaisenHe, axo um ce 0O0AOBU
Haaase Ha @pagoj AuHUju. KOja @poaasu kpo3 xoopduﬂau—wu io-
Yeigiax O0OHOCHO yexidap e eaulce,

#§ 59. JUJAMETPU EJIMIICE.

1 w1 Ha ca. 54 npercraBibeHa je emunca: b2x2 -+ a2y? = g2h®

u tauka Py(X,Y,) Koja ce HasasM BaH Te esmnce. Cem Tora cy

H3 3azare Tauke MOByuye-

He 00e TaHTeHTe eJIHIICE,

KOje JNOAMDY]y eJurcy

y Taukama: M,(x;,y;) 4

Mg(x,,¥,). 3atum je mo-

BYyueHa IoJiapa eJIKIICe,

Ydju Ce MOJ Hada3u y

3aJaTOj TaylH H KOja Be-

X 3yje ofe Tauke LOAMpa

eJIUIICEe U MTOMEeHYTHX TaH-
reHara.

Axo obesexnumMo ca
D(x,,y,) cpeauHy oHe Te-
THBE, KOja HacTaje mpe-
CeKOM 3ajaTe f[oJape u

enunce, oHga he mweHe KoopAuHaTe ¢ 003MpPOM Ha u3pase 4)
§ 56 Outu:

Cn. 54.
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x, = Xy X, _ asz_xn__ ]

4 9 bzxuz 4+ a2y? )

poo VitVe_ @by, [ |
4 2 bzxoz + azj,oz J

[TpaBa siMHHja KOja npoJsia3u KPO3 CPELAMHY HaBEAEHE TETHBE
¥ KPO3 MO0J 3ajaTe noJjape T.j. kpo3 Tauxke D(x,,yy) u Py(X,,Ve)

-Butie npercraB/beHa jeLHAUHHOM:

y—%=%:%@—%»
Kan y 0BOj jelHauuHH, MECTO BEJNHYHHA: X; K ¥, CTABUMO HHXOBE
BPENHOCTH ¥3 u3pasa 1) rana mocsae OOMUYHHX DAYYHCKHX Onepa-
uMja nobuBamo cierehy jelHaudHy:
Yo .
y = . X..o... 2).

Kako jepHauMHa 2) HeMa CI0GOZHOr uJsaHa, TO 3HAuW, na
npasa Koja je rmbOMe MpPeTCTaB/beHa MOpa INPOJA3UTH KPO3 KOOpP-
JHMHATHHM 10YETAaK OJHOCHO KPO3 LEHTap eaunce: b2x2 4 g2y? = a2b>.

M3 Tora Hs3sasu mnpaBH/IC IIpeMa KOMe IpaBa JWHHH]ja Koja
NpoJsasd KpO3 [0/ HEeKe eJUICHHEe [OoJape W IMOJOBH OHY Te-
THBY, KOja HaCTaje NMpPeCceKOM eJHIICe M Te InoJape, mMopa npoJa-
BHTH U KPO3 LleHTap eJHIce,

Opapne nak cienyje H oOpPHYTO NPaBHJIO KOje IJacH:

IlpaBa JIHHHja KOja npoaaszy KpO3 LEHTAp €JHICE H KpO3
M0J Heke €JMNCHHe N0JAape, MOpA NOJIOBHTH OHY TETHBY, KOJa
Jje Hacrajpa npecexoM eJHnce H Te HoJape.

Axo ysmemo Ha npasoj (2) ma koje tauke: Py(Xy,y,); Ps(X5,Vs);
Py(X5,Y5) ... 32 1OJIOBE EJMNCHHMX NOJIapa, OHAA he HHXOBE jel-
HayuHe OUTH: ’

b2xx, + a?yp, = a%b® wam y = — Z;;" X —f—j—“
. 0 0

b2xx, + a®yys = a%b® waum y == — Z;? X —{—j—L ..... 3).
8 3
boxxs + a%yys = a2b® nam y = — Z;iﬁ %
’ 5 6

[Towro npaBa (2) nposiasad Kpo3 LeHTap eaunce d Kpos No-
n0Be: Py(X,Vo); Pa(Xsve); Pe(XsVs) - ... , TO OHA MOpa [OJOBHUTH
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cBe napaJiesqHe TEeTHBE, KOje Ce Hasase M3Mely npeceuHdx Tavaka:
enunce M nosaapa (3).

CBaka npaBa JAHHHja KOja uMa Ty OCOBHHY JAa NMpOJa3i Kpo3
yeHrap eJIHNce W NOJOBH JeRHY CepHjy napalelHHX eTHICHHUX
TETHBA, HAasHBa Ce JHjaMeTapcKOM NpAaBOM HJH JHjamMeTpoM:
equnce, Hakne npasa (2) je jenan ZujaMerap enaunce.

Ha cBaxkoj npaBoj JHHH]H KOja IIPOJNa3u KPO3 UEHTAD eJHI-
Ce MOXEMO Y3eTH KOJHKO [OJ KeJdMO Tayaka 3a [oJNoBe NOo-
napa te eaunce. Cee Te noaape Mopajy OuTH Mehy coGom ma-
panense. Tako ucTO Mopajy Mehy co6oM OuTH MapajeiHe U CBe:
OHe TEeTHBE KOje Hacrajy TPeCceKkoM eJHIice M IMOMEHYTHX MOo-
nmapa. CeM Tora mocMaTpaHa IpaBa MOpa TNOJIOBHTH C3€ OBAKO-
no6uBeHe TETHBE eJHICe, WITO 3HAYH, Ja CBaka Npapa [THHHja
KOja npoNasu xkpO3 LEHTap eiHice je HCTOBPEMEHO H [HjaMerap:
Te enHlice.

Axo xoeduuHjeHaT npaBuUa npaBe (2) obejexumo ca m, &
Koe(uUHjeHAT NPaBLa MapaseHux npasux (3) ca m;, OHAA HMaMO::

Kax jeanauuHe 4) mehy coB6OM NMOMHOXHMO W TO, HAECHY
cTpaHy IpBe €a JECHOM CTPaHOM ApYyre, a JeBY CTpaHy Hpae ca
JeBOM CTPaHOM Apyre, Taja J0OHBaMO:

. -
m.m, = —‘% ..... 5).

O6pasan 5) Ham jxaje ogHoc namehy KoedHuHjeHata npasua
jefHor aMjamMeTpa eJHrce M OHHUX IapajlesHHX eJHICHHUX Mo-
Japa yMjH Ce MOJOBH Hajase Ha TOME [HjaMeTpy.

OBO OH Ce MOIJIO M3Pa3uTH M Ha ciejehd nauuH:

O6pasan 5) HaMm Oaje ogHOC H3Mehy KoedHuHjeHaTa npasua
jeqHor AHjaMeTpa eJHrce H OHHMX EJHUIICHHHX [apajiefHHX Te-
:mBa Koje Taj mujamerap MOJOBY.

[Tpumep: ‘Hahu jennauuny nujamerpa enunce: 3x2 4 4y* =12,
KOju TOJIOBU eJUNCHHE TeTHBE MapaJjie/iHe ca NpaBoM:

Y= %x -+ 9.

Peuwlemwe: JeJHauMHa TPAXEHOr AMjaMerpa MMa O6JHK: y=rmX.

BesuuHHA m Yy OBOj jeAHayMHH npema ofpacuy 5) mopa OuTH:
3

m'§=—Z HI m = — 2.
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Taxo je jeaHauuna TpakeHOr nHjamerpa: y = — 2x.

SAIAUM :

1) [Monapa enunce: 4x2 -+ 5y = 20 je npasa: 3x — 2y + 6=0,
HahM OHaj AMjaMerap eJHMIICE HAa KOMe Ce Ha/Ja3d IoJ 3ajnare
noJsape.

2) Hahu koedrnunjesar npasua OHMUX mnapasesHUX TETHBA
esmunce 5x? 4 6y% = 30, xoje nososu gujamerrp: y = 10x.

3) Hahu nonapy enunce: 6x2 4 792 = 42 xoja nposasd Kpos.
Tauky (2,1), a uMju Ce NMOJ HaJasd Ha NpaBoj: y = 3X.

2 ua. Komwyzosanu oujameiipu eauiice.

Jeana ox mosapa 3) Mopa NpOJA3HTH U KPO3 LEHTAP eJHI-
ce, te he meHa jegHauuHa OYEBHIHO OHUTH:
b,
y=- a2y,
[Towro npaBa (6) mpoJasu Kpo3 LEHTAP €AHICE, TO HAM OHa:
HCTOBPEMEHO MPETCTaB/ba W jeJaH AvjaMmeTap eJuIce.
Ako koedHUMjeHAaT NpaBUad EIMICHHHX NAPaJeNHHX TeTHBA
KOje OBaj HHjameTap INOJOBH, OO0eJieXXMMO Ca /My, OHAA [NpeMa
obpacuy 5) uMamo 4a je: :

X oo 6).

my (—25) 2
2-\ azy, - as
OfaKJe je
My _%: ..... 7)

H3 wnspasa (7) BuAMMO, Ja Cy TeTHBE €JHOCE KOje MOJIOBH
Jujamerap (6) mapanenHe ca aujamerpoM (2). Tako UCTO 3HAMO,.
Ja aujamerap (2) NOJOBH TETHBE €JMIICE KOje Cy IapaJelHe ca.
aujamerpom (6). 3a oBakaB map AMjaMerapa KaXeMmo Aa Cy Ko-
HYTOBAHU JHjaMeTpH eJHIICe.

Haxre KOWBYropaHd [djamMeTpH €JHIICe Cy OHa JBa JHjame-
Tpa of KOjHX CBaKH NMOJOBH TETHBE eJHIICe [apajejHe OHOME
Apyrome.

ArncuucHa oca npoJsia3d KpPO3 IeHTAD eJuIce Na HaM M OHa
HNpeTCTaB/Mba jefHa Aujamerap eaurnce. Ako xoeduuujeHat npar-
1a TeTHBa KOje OBaj AUjaMeTap MOJOBH OOENMMKHUMO ca /71g, OHIE:
UMaMo:

bz

m —_— =
a2.0

= — 00.

5
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Opnasae uanasu, la Cy TeTHBE €JMICE KOje MOJIOBM ancuucHa
oca mapajefgHe ca OPAHHATHOM OCOM.

[Towrro ¥ opjAHHATHA OCa IPOJA3H KPO3 LEHTAp eJdIce, TO
je M oHa Taxohe jemaH gAMjamerap eaunce. Ako xoeduuHjeHAT
npasla TeTHBA KOje MOJIOBM OBaj AHjaMeTap OOeNexHMo ca /ny,
OHJA MMaMO:

b?.

a?.co

= 0.

my = —

OpaBie u3zna3y, Aa Cy TETHBe eJHICe, KOje IOJOBU OpAH-
HaTHa 0Ca, NapasejHe Ca alCUUCHOM OCOM.

Jlakae ancuMcHa ¥ OpJHHATHA OCa Cy jellaH Nap KObYro-
BaHHUX [HjaMeTapa enunce bx? - a%y? = a2b2.

[Tpumep: Ilpapa: y = 2x je nujamerap esunce: 2x2 + 3y% = 6,
Hah¥ HEroB KOMYrOBaHH JdHjamerap.

Pewrewe: JegHauuHa TpaueHOr AHjaMeTpa UMa OOJIHK: Y = mX.
BeauuuHa m npema o6pacuy 5) mopa OMTH:
2 1
32 %

Jakze jeaHaunHa TPaXeHOr AWjamMerpa je: y = —

nm = —
X
3

3AIAUM

1) Jeman mujamerap eamnce: 3x%-5y2 = 15 nposasu Kpo3
tauky (—2,3); Hahk meMy KOmYroBaHM JHjaMeTap.

2) Hujamerap eaunce: 4x2 -+ 9y = 36 je mapasiesan ca npaBoM
3x—4y + 5 =0; Hah# HeMy KOIbYrOBaHH AHjaMeTap.

3) Hahu nap xowyrosasux gujamerapa enunce: 5x2 + 9y? =45
OJl KOjUX jellaH CTOjM HOPMAJHO Ha MNpaBOj KOja MpoJaasH Kpoa
tauke (1,—3) u (4,2).

§ 60. AMPEKTPUCA, BPOJHHW EKCUEHTPHULIMTET
Y TIAPAMETAP EJIMIICE.

* 1 yn JenHaudMpa eJHUICHHE TNOJAPE YHjU Ce MOJ Ha/Ia3d y
xwku F(c,0) je mpercraB/beHa H3pa3om:
b2xc + a?y.0 = a?b?

oJjaKie je
b*xc = ab?
HIH
(12
X=—..... 1).
p )

141

Ha wern OMCMO HayHMH Hauwid, fa je jejHayuHa eJHIcHHe:
roJape 4Hjd je Mmoa y APYToj KHXKH edQHlCe MpPeTCTaB/beHA
H3pa30M:

IlpaBe JqHHHje KOje Cy IpeTCTaB/beHe JeaHaqnaaMa 1) u 2) Ha-
3uBajy ce dJupexifipucuma eauice. ~

Tako 61 eauiica npemMa OBOMe HMaJja H3IJex Kao Ha CIL. 55.

*2 /1. Y3MHMO-

y y rfnocmarpame Ma

Kojy Tauky M(x,y)

) Ha eNUNCH M U3 e

NOBYUMMO HOpPMaTy

Ha JpupexTpucy (1).

Hexa Tta HOpmana

ceue NUPEKTPHCY Y

7 Tauuu V.
Kako je morer
cx
FM=a——,
a’

a OTCTOjaibe

o

MN = ——x TO je
¢

W pasmepa  OBHUX

Ca. 55 IBejy LyxH jara
cnegehuM H3pasoMm:

M_""a_ " a
MN @& a2 —cx
c
opaiiae je:
FM ¢ .
MV =2 3).

[TowrTo je £ cranna Be/JMUYHHA, TO M Da3Mepa EM Mopa OuTH
a MN
takohe cTajsHa BeJMYHHA.
OBa ce pa3mepa Haszusa OpojHum e/ccwemupuuumemo/n equn-
ce u obenexuhemo ca e. Tako je:
M
My
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OIOHOCHO

¢
e=_
a

M3 uspasa 4) suaumo, na je ¢ < 1; jep je Gpojurem pa3.710MK'a.

c
E MadkbH OJ HWheroBa HMEHHTE/ba.

3 un. TeTHBa KOja IPOJIa3d KPO3 XKHUKY €JHNICE H CTOjH HOp;
MajHO Ha 1beHO] BeJUKO] OCH, Ha3WBa C€ [apaMeTpoOM eJHIICe.

Axko napametap ejunce o6eseXHMO ca 2p, OHIA jeAHA Tayka
Ha eJHMIICH YMuja je ancuuca ¢ uMa 3a opauHary p. O6e/qexumo
Ty TauKy Ha npuaoxenoj cauuu ca D. [lowrto ce rtauxa D(cp)
HaJasy Ha equncu 6%x2 4 a?y® = g?b® 10 IbeHe KOOPAMHATE MO-
pajy 3al0BO/bABATH jeHAUMHY eJHIICe, T HMaMo:

b%c® - a®p? = a2b?

HIU
b2(a® — b?) - azp? = a%b®
ojakie je
[)2
P = a_ ..... 5)

* § 61. [TOBPIUMHA EJIMIICE.

Hexa je Ha ci. 56 npercraB/beHa enunca b2x2 + a2y? = q2h?
u_Kpyr x* 4-y2 =0 AKO Ha 3aHaTtoM KDYIy Yy3MEMO TauKe:
y H,H,H, ..... M u3
hbHX [OBYYEMO HOp-
MaJie Ha alCLUCHY OCy,
onjga he one cehu
eJMNCY Yy  Tauxkama
EELE,..... , a anc-
UHUCHY OCYy Yy Tauykama
D, Dy, Dy..... Tauxa
£ Ha enuncu M Tauka
H na xpyry wumajy
HCTY afncLHCy, NOK Cy
MM OpIHHATE Ppa3Ju-
yute. OpAuHaTa Tauyke
E je nyx DE, a op-
auBara Ttauke H je

nyx DH.
Ca. 56 M3 jennaunna esu-
nce M Kpyra H3nasu
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Jha je:

9

DE = az — x°

Q>

DH = | a® — x=
Kaz oBe JBe jeiHauHHe NMOAENTHMO H TO JECHY CTPaHy NpBe
'ca [IeCHOM CTPAHOM ILPYTe, a JieBy CTPaHy MpBE ca JIEBOM CTpa-
'HOM Jpyre, oHAa A06HBaMo caenehy pasmepy:

DE b
DH — a
Ha uctu 6MCMO HAUMH AOLWIM 0 pa3mepa:
DyE, b
D,H, ~ a
DyEy b
Dy, — a

Tlowito cBe 0oBe pasamepe KMajy HMCTe KOJHUHHKE, TO UX MOXKEMO
HamncaTH y oGJAMKYy TNpDOAYMXeHe NPOropuuje:
DE _ D _ Dy _ b
DH ~ D,H, DAy, ~ PR .
Ha npuaoxenoj canud cmo obenexund ayx BD = m,
DD, = my, D)Dy = my ...
Axo npsu usad nponopuuvje (1) npolIMPUMO ca m, APYTH
ca my, tpehu ca my..., OHAZ AOOHBAMO:

DEm _ D E.my DyEgmy _b 9
DH.m ~ DH,.m, DgHym, " Ta '
M3 nponopuuje {2) cienyje uspas:
DE.m + DiEymy + DyEgmg + ... b 3)
DH.m + DHy.m, -+ D,Hym,~+ ... a """ '
AKO YIpeTNOCTABMMO Ja Cy: m, My, Mg, ..... fecKoHauHO

MaJje BeJHYHHe, oHJa he OpojuTe/b Pa3IOMKa

DE.m + DE;.my + DyEy.my + ...

DH.m + D\Hymy + DHamg 4. ..
MPEeTCTaB/bATH NOBPILMHE MPABOYracHWKA, YHjU je 30up jemHax
MOBPLUMHM €JMICE, a4 HMEHUTe, TOra pas/joMKa IpercraBsbalie
NOBPLIKHE NMPABOYTracHUKA, YKju je 304p jeAHAK NOBPUIMHEM KDYyra.
AKo y TOMe Cayuyajy NOBpUWIMHY esunce obenexumo ca P, oHAa

jepHauuHa 3) n06MBA OOGJHK:
P b

asn a
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HIIH
P=abn..... 4).
JennayvuHa 4) Ham 1npercraB/ba ofpasau 3a MOBPLIMHY

eJHIICE.

* § 62. JEITHAUYMHA EJUICE WK JE LIEHTAP BAH KO-
OPJIMHATHOI NTOYETKA, BEJIMKA OCA TIAPAJIEJIHA CA
ATICLIMCHOM, A MAJIA OCA TAPAJIEJIHA CA OPIHWHAT-
HOM OCOM [IPABOYIJIOI KOOPAWHATHOI CHCTEMA

Ha ci. 57 mpeTcTaB/beH je npaBOyr/M KOODLHHATHH CHCTEM
XOY v y teMy jeaHa ednca udju Ce LEHTap Hajkasu y Taulu:
Q(p,q). Heka je Benuka Oca OBe €JHNCe napase/Ha Ca anCuucHoM

y OCOM NPAaBOYyIJIOL KOOD-

a mheHa MajJa oca mapa-
M JesHa ca  OPAMHATHOM
OCOM TOra KOOPIMHAHT-

-

3aTUM Yy paBaH eJIHNce
jenaH momohHH npaBoO-
yrJaId KOOPAWHAHTHH CH-
cTeM, Tako Ja My noue-

g AncuucHa oca HOBOra

cuctema Heka Oyne mna-

Cn 57 panenHa y MCTOM CMK-

CJy Ca ancCUKMCHOM OCOM

cuctema XOY. OpauHatHa oca HOBOra CUCTeMa HeEKa Oyne na-

JiesHa Y UCTOM CMHCAY Ca OPIMHATHOM OCOM cuctema XOV. Y

ToM cayuajy he ce ancuMcHa oca HOBOra KOOpAHHATHOT cucTema

HoK/4naTH Ca BEJWKOM OCOM €JHICe, a OPAMHATHA 0Ca Ca MaJIOM

ocom eaurnce. Taj CMO KOODJWHATHH CHCTEM HA MPUIOKEHO)

cauun  obeseeHH ca tQn. JenmHauyHa 3amarte eJMrnce y OBOM

KOOPAHHATHOM CHCTEMY oueBUIHO he OMTH:

b2e 4 gty =ab? ... .. 1).

AKO y3MeMO y TocMarpare Ma Kojy Tauky M Koja ce Haaasdu

Ha 3a[44TO] EJHICH U OOR/IeNMMO C€a (x,y) meHe KOOpAMHATE Y

cucremy XOY, aca (5n) tbeHe KOOpAAHAaTE y CHCEMY £Qy, oHaa

ke onHoC u3Mehy Tux KOOpAMHATAa OMTH MpPETCTaB/bed caenehinm

M3pa3Ma

nuuautsor cucrema X0V,

HOr cucrema. [locTaBUMO:

x Tak 6ype y Ttauuk Q.

Ty S EL Y
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P x—p } ..... 9.
n=y-—-¢q g

Kan y jeanauunu 1) Mecro BeauyuHa & M n CTaBUMO HHXOBe
BPEAHOCTH M3 u3pasa 2), taga Ko6uamo ciaenehy jemHauuuy:
bAx—pRt+aily—q)2=a2b?..... 3).
OBa HaMm jegHauMHa mpercTaB/ba 3aJaTy EJIHICY y I[PABO-
yrjaoM KOOpAHHAaTHOM cucremy XOV.
AkO y jeaHayuHu 3) u3BPLUMMO HA3HAYEHE PAUYHCKe Dalibe,
oHAa AOCHBAMO jeIHAUUHY:

bixt 4 a2y — 2 bPpx — 2 atqy + b2 +a*q? — a?b? =0 ..... 4).
JernauvHy 4) MOXeMOQ HAMUCATH M Ha craefehu HauuH:
A2+ By*+ Cx+Dy+ F=0..... 5).

Ja 6u jennauuse 4) ¥ 5) npercraB/bajle HCTY €JNMICY NOTPEOHO
jé W 0BOJ/bHO, ja cy uM xoedHUHjeHTH y3 oaroBapajyhe neno-
3HaTe BeJHYHHE M CJIOOOJHH WIAHOBH jeJHAK¥ HJH IIPONOPLHO-
nHasuu. To 3Haun na Mopa OUTH MCNymweH caenehin yciaos:

[;_2_@__2 bzp_—‘Za?q_b2p2—|—a‘~’q2—a2b2__)\
A B c ~— D F o
olnakiae je
b2 = A\
a? = B\
—20% = C\
_ — 2a%q = DA\.
M3 oBux omHoca u3fnasu na je:
_ — O N C
P=9m» = "2~ 24| .
D D\ D (- 6).
222~ 22BN 2B

HMapasu 6) nam npercraB/bajy obpacue 3a oapehyBatbe KO-
OpAHHATA LUEHTpa eJHMIICe, AKO je HheHAa jeiHaunHa fara y oOJH-
KY jeAHayuHe 9).

Axo je jemHauWHa exunce Aara y DasBHjeHOM OOJHKY T.j. .
y obiuxy jexHaudnHe 5); oujna hiemMo oApeaHTH HeHe Oce Caeje-
hum mocTynkom:

Mu cMo U3 ob6anka jepHauuHe 3) Bpluelin n3BeCcHe pauyyHCKe
pagmwe goulid Ao 00aHKa jeaHauyuHe 5). MehyTHM, CynpoTHHM
[IPOLECOM PAUyHCKHUX PaAibH, YBEK Ce MOXEMO BPaTUTH U3 00/n-

AHaJuTHUKA TreomeTpHja 10
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Ka jegHauuHe 5) 'y oOauk jemHauuHe 3). Kax cmo jeanauumny
eJHIOCE LOBEJH Ha OOMHMK jeqHauuHe 3), Tajda je MOXeMO H3pa-
3HTH M Ha ciejehu HauuH:
(x—pz)_]__(y——‘b)2: 1
e , e
Y jenHauyMHuM eJqMnCe Koja je CBeleHA Ha OOJHK jelHavynHe

(x —p)*
a2

7) yBeK HaM HMMeHUTEb CabupKa

(y —0)®
bz
HPETCTaBJba KBa}.IpaT MaJie HOJIyOCQ eJIUICe. Kan CMO O,ZIPEILHJIH
KBanpaTe noJayoca €JIMNCe, OHOga M3 HHX JaKo H3paquaBaM0 no-

nyoce OJHOCHO 4 CaMe OcCe eJIHICe.

BeJIMKE MOJIYyOoCe €JIMICE, a HMMEHHUTED ca6upxa YBEK Ham

ITpumep: OnpeauTH KOOPAMHATE LEHTPA H IOJYOCe eNHICce:
4x? + 9y? — 40x — 72y 4 208 == 0.

Peweme: [Ipema obpacuuma 6) KooOpaHHATE LEeHTPA CY:

—40
P=—953=5

—72
b=—g9="%

JegHaudHy 3ajare €JUIICe MOXEMO HallHCcaTH M Ha OBaj

HAYHUH :
4x2 — 40x + 9y2 — 72y = — 208,

Kaj u 71eBOj M J€CHO] CTpaHM OBE jeJHAUHHE AONAMO KBal-
paT eJUICHHE aNCLUKCe LEHTPa MOMHOXEH ca KOe(UIHjeHTOM Y3
X2 M KBaApPAT €JUIICHHE OpJMHaTe LIeHTPa NOMHOXEH ca KoedH-
nujesToM y3 y? Taga A06GMBaMO:

4x2 —40x + 425 + 92— 72y + 9.16 = 9.16 + 4.25 — 208

ojaKie je
4(xz — 10 x + 25) + 9(y2 — 8y -+ 16) = 36
onaBze je
C4(x —5)2 + 9@y — 4)2 — 36
HJIHA

(x—5% (—4)7
5 -+ 7} = 1.
U3 oBe jepHaunHe BUAUMO Aa je:
a2 =9 nn a=3
b2 =4 wm b=2.

npercras/bd KBazapar-

Y

e e

147

3AIIAUM:
Haku koopauHare nedTpa H noayoce eJHIce.
1) 9x2+16y> —36x — 32y — 92 =0.
2) 36x2-+ 1442 —36x— 96y 21 =0.
3) 6x2 4 9y 48x —12y 482 =0.

* § 63. TTOJIAPA EJIUIICE: b2(x — p)2 4 a*(y — q)* = a2

Heka je ua ca. 58 J.-'Y n
NpeTCcTaB/beHa eMHICa:
bix—p)*+ai(y—q)t =ab?
u tayka P(xy,y,) Koja %(%.%)
Cce HajJasH BaH Te
enunce. [ToctaBumMO 3a- |
THM Y paBaH 3ajare _ a
e/urice jead noMohHU
NpaBoOYIiKH KOOPJHHA-
THHM CHCTEM, TaKO Ja
My nouerak O6ynme y [/ A
LEHTPY T€  eaHIce. x
ArncuucHa oca HOBOra
cHCTEMa- Heka Oyne
napaJjesHa Y HCTOM CMUCAY ca ancluiom ocom cucrema XOY. Opau-
HATHA 0Ca HOBOTa CHcreMa Hexa OyJe napajefHa y MCTOM CMHCIY
€a opAHHaTOM ocom cucteMa XOVY. Y tome he ce caydajy ancuu-
CHa 0Ca HOBOra KOODJHHATHOr CHCTEMA MOKJAMATH Ca BEJIHMKOM
'OCOM €JIMIICe, a OpAMHATHA 0OCa Ca MajoM OcoMm eaumnce. Taj cMmo
CHCTEM HA. MPHJIOKEHO] CauuM obenexuau ca Qn.. JeaHaunHa 3a-
Jate eqaunce 6uhe npercraB/beHa Y HOBOME CHCTEMY H3Da3oM:

5282 4 ain? = a2b% .. ... ).

Axko obexnexumo ca: (&,n,) KoopauHate Tayke P y cucremy
tQn, onna he y ToMe cHCTeMy jelHAUMHA EJNUIICHHE [OJAPe YHjH
€€ I[10J Ha/Ja3u y 3aaTO] Taulli OYEBUIHO OMTH:

b2k - aPne = a2b® ... .. 2).
[TosraTo Ham je u3 § 3, a U U3 cauKe ce BHAU Aa je:
PExXp E°»':x°_p} ..... 3).
n=y—¢q No=JYo —¢

Kan y jegnayunu 2) mecro Besuuuna: £ n 4 &,. 1, CTAaBUMO .
1bUX0BEe BPEJHOCTH M3 jeanauuna 3) rtajza jgobuBamo caenehy
jenHayuHy:

F”{x.. %)

My (4,%)

~F

Ca. 58.

10*
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brx—p) (Xo—p)+at (Y —q Yo—q) =a** ..... 4).

Jennaunua 4) HaMm npercTaBiba N0JApy 3ajlaTe equice y npa-
BOYIVIOM KOOpAMHATHOM cucreMy XOY uanjn ce noa nHamasu y
Tayun P (X,¥,)-

INpumep: Hahu nosapy enunce: (x —2)24-2 (y —3)2 =6,
yuju ce NoJ Hanasu y rtauuu P(6,2).

Pewemwe: (x —2) (6 —2) 4 2(y —3) (2—3) = 6 onakae je
y=2x—4 ' :

3AﬂALU/I

1) Hahu nosapy emunce: 3(x —3)2 4 4(y — 1)2 = 16 uuju je
non y rtauuu (3,5).

2) Hahu noaapy emunce: 2x2? 4+ 5y — 8x — 40 y + 81 = 0 unju
je mon y Tauud (—4,5).

3) Hahu nosapy enunce: 4x% 4 5y2-—24x— 20y + 47 =0

1
uljd je moJl y Taulu (3, 5)‘

*°§ 64. TAHTEHTA M HOPMAJIA EJIMIICE:
b2(x — p)? + aX(y — q)* = a%b2,

1 un. Cpaka Tauyxka y PaBHH eJHIICe:
b2(x — p)® + a¥(y — q)* = a*b® MOxe TMOCIYMHTH 3a MNOJa jelnHe
nosape Te enunce. Ako Ha cl1. 58 yamemo Tauky M,(X;,y,) Koja
Ce HAJMa3M Ha CaMOj EJMICH 3a IOJ eJHMACHHE rojape, onga he
beHa jeflHauHHa OuTH:

(X —p) (X, —p) + @(x—q) (3 —q)=azb® ... 1),

Kako je mosapa e/HMICe 4MjH CE€ 110/l HaiasK y HEKOj Tauuwu
Ha eJHICH HCTOBDEMEHO W TAHI'EHTA TE eJHNCe, TO HaM jeIHauYMHa
1) npercraBma Tauredty enunce: b%(x —p)? -+ a¥(y — q)? = a*b?,
KOja je MOByuYeHa M3 me3uHe Tauke M,(xy,);).

[Tpumep: Hahu jennauuuy TanHrenTe eaumnce:

2(x — 1)2 + 3(y — 4) = 11 xoja je noByueHa u3 me3uHe Tayxe (3,5).

Peweme: 2(x —1) (3—1) +3(y —4) (5—4) =11 onaxue je

4x 4-3y— 27 =0.

2 w1 JenHauuny Hopmane nosyqeﬂe us tauke M,(xg,y,) Koja
ce Ha/la3M Ha eqHncu: H2(x — p)? + a*(y — q)? = a?b? oxpeaunbemo
Ha csaenehn HadMH: »

[IpBo hemo yseTH jeIHauuny npaBe JHHHje KOje [POJIA3H
Kpo3 3anaty Ttauky M, (x,,),). tbena he jennaunna Outd nper-
craBjbeHa cnenehliuM u3pasom:
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y—yi=m (x—X)) ..... 2). _
Kax y oBOj jesHauMHH MECTO Be/JHYUHE /7 CTABKMO HEraTHBHY
PELHNPOYHY BPeNHOCT KoedHuujeHTa npasua TtaHrente (1), tana
106uBaMo:

_ @0 —q) .
y—Wh= bz(xl _p) (x xl)

HJIH

by —yy) ¢y —p)—a*(x—x) ) —¢)=0....3).
JengnauuHa 3) HaMm NpeTcTaB/ba HOPMAJY. eJHIICE:
0*(x — p)? + a¥(y — q)® = a?b®, xoja je mMOByueHa M3 3anaTe TadKe
Ha TOj €JIMINCH.

[Npumep: Hahu jenwauuny nopmase ejunce:
{x—3)* + 4(y — 1)2=17 Koja je moByueHa u3 Tauke (4,3) Te enumnce.

Peméme:%(y—-B) (4—3)—17 (x—4) (3—1)—0 omaxue je:

y=8x—29
Hanomena: JlonupHe Be/nuuHa esurce:
b2 (x — pY 4 a*(y — q)? = a?b® onpehyjy ce Ha HCTM HAa4YMH Kao
y § 54.

3AIIALIM:

1) Hahu ranrenrty u Hopmaay ennnce: 2(x — 42 +-7(y — 2)2=15
u3 mwesuHe Ttauxe (6,3).

2) Hahu ranrenty w Hopmasy esunce:
3x2 4 5y2 — 12x — 10y — 15 = 0 u3 me3une rtauxe (4,—1).

3) Hahu moaupHe BenuunHe ejumnce:
4x% + 9y? —24x— 18y + 20 = 0 u3 mesune tauxe (5,2).

§ 65. TEMEHHW OBJIMK JEAHAUMHE EJIMIICE.

3a LeHTap eJUICe MOXEMO Y3eTH Ma KOjy TauKy y NnpaBo-
yraom KoopAauHatHOM cuctemy YOY. Enunca ymju ce uenrap Ha-
Jlasy y TaullM (p,g), @ uMja je Beauka OcCa NmapajiesHa ca alncClUMCHOM
0COM, a MaJ/la 0ca Ca OPAHHATHOM OCOM IIPaBOYIJVIOT- KOOPAHHATHOT
cucrema XOV, npercraB/beHa je jeHAUHMHOM:

bAx —pp -+ a2y —q=a2b® ..... 1.
AxO nMpeTnocTasumo, na je BernunHa ¢ = 0, a BeIMYHHA p == a

OoHJa jenHauuna 1) nobusa 0GJHK:
b2(x — a)? 4 a2y? = a2b?



150

ojakJje je:
a?y? = 2ab?x — b2x?
HIH
b? b?
2= 2 — X — X%
= a?
. b?
Kanx y oBOj jeAHaYUMHH MECTO BeJHYHHE 5 CTaBHMO IbeHy
spenHoct u3 § 60, onma mobusamo caenehy jesHauuHy:
Y2 = 2px ——%x2 ..... 2).
JefHauMHa 2) HAM NPeTCTaB/ba TEMEHH OGMMK jeJHAUHHE eJHMCe.

3AALIM:
(Lleniipaanu obauk jeOHadune enuiice, uuja ce seanra oca wo-
KAQRQ €A QUCHUCHOM OCOM, G MAAQ 0CA €A OPOUHATIHOM OCOM
pasoyz a0z KOOPOUHAWHOZ CUCTLEME).

© 1) Hahu jennaumny enmmnce xonm koje je a =4, b = 3.

@ 2) Kaxo rsacy jenHauuHa eJIMICe uMja je Maja oca jes-
Haka 8, a Besuka oca 127?

® 3) OppenuTy jenHa4YdHy eJuIce 4uja je Beamka oca 14, a
MaJja nonayoca 3.

©® 4) Kako riacd jefHa4yHHA eJHIICE 4YHja je JHHeapHa eKc-
HeHTpUYHOCT 6 a maJsa oca 167

® 5) Hahu jennauuny esunce kon koje je;a— b =1,ac=3.

® 6) OppenuTH jeNHauyHHy €JIKICE KOJI Koje je:
a+b=9 ac=3)5.

©® 7) KoHcTpyHucaTh eJMICY 4Hja je Maja oca 16 a Be/HKa
oca 20.

© 8) M3BpiIuTH KOHCTPYKIHjy eJsuIce quja je BeaukKa oca
10, a JMHeapHa EKCUEHTPHYHOCT 4.

® 9) KoHncrpyucaTu enuncy Kon koje je: # =3, a ¢ = 2.

© 10) KoHcTpyHcaTh eJHOCY KO Koje je: a =8, ab =5,

® 11) Hahu jensaundy equmnce xoja nposasu Kpo3 Tayky
(3,2), a BeqmKa joj je oca 8. '

® 12) OxpenuTH jeAHAYMHY €JIHIICe KOja IPOJIa3H KPO3 TauKy
(3,1) xan joj je mana oca 6.

@ 13) Eaunca nposta3u xpo3 tauxe (2,3) m (4,—1); Hahu
beHy jeHaYuHy.

© 14) Hahu jeaHauusy eJunce Koja IPOJasH KpPO3 Tauke:
(4,—2) 1 (1,4).
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® 15) Ompenntr MehycoOHH MOJIOKA] e/HUMnCe: 8x2+9y2—108
u Ttayaxa: (2,—1), (——3,2) u (4,3).

® 16) Ompenntu MelycoGHH moJoxaj eaunce: 2x34-11y2=43
u Ttauvaxa: (1,2), (4,1) u (3,—1).

® 17) Oppenutu MehycoGHH noJioXaj enaumnce:

. 2 1 2 1 1)
36x2 + 45y2 =29 u Tavaka: (1,5), (5, §) H (6—’ — 3)

® 18) Ha esnncu: 2x2 4 7y2 = 81 OLPEAUTH TayKy, KOI KOje
Cy ancukca @ OpAHMHATa jeAHaKe.

® 19) Oppenuru Mehycobuu nosoxaj emunce: 4x? 4+ 9y2 =5
¥ npase: 2x + 3y —3 =0.

® 20) Oppeantn MelhycoGuu nosaoxaj emunce: 3x2 4 7y2 =75
u npase: 2x — 7y —25 =0.

@ 21) Onpeantu mehyco6HH ncmoxaj emmnce: x4 3y2 =3
M npaee: y =X + 4.

® 22) Hahu norere emunce: 16x2 + 25y = 400 noByueHe u3

12 . .
heHe Tauke (4,€ M yrao KOju 3axBaTajy TH MOTE3H.

® 93) [TpaBa 4x -+ 3y — 13 = 0 ceve eauncy: 8x2 4 15y% = 143
y ABema Taukama; HahM OTCTOjame u3Mely THX Tauaka.
Haku jednadune wianzenille i HOpMane enuuce.
24) 4x® + 5y* = 61 Koje cy noByyese M3 ieHe Tauxe (2,—3).

1
25) 7x2 4 8y% = 9 xo0je Cy noByyeHe M3 eHe Tauke (1,—5).

26) 9x2 + 11y2 = 45 xoje Cy mOBYYEHE U3 HheHe Tauke (—é—,Q )

27) x% 4+ 4y2 = 41 xoje cy nosyyeHe u3 mwene Ttauxe (—5,2).
28) 8x2 4 12y% = 75 Koje Cy noByueHe U3 weHe Tauke (—3,3).
O0peduinin dodupre senudute eauice:

29) 2x2 4 13y2 = 45 Koje onrosapa]y wenoj Ttauuu (4,—1).

30) 3x2 + 8y? =29 xoje oxropapajy HeHoj Tauuu (3,3%).

31) 15x2 + 18y2 = 62 koje oarosapajy mewoj Tauuu (2,—3).

32) Hahu ponupte BeanunHe equnce: 3x% + 4y* = 63 H3 mwene
Tauke yuja je ancuuMca jeiHaka OpIHHATH.

33) Oxpenutd BPeRHOCT rMapameTpa A TakBy, Aa 64 npaba:
X+ y-+\=0 Ouna Tanrenta ejunce 2x*-3y* = 30.

34) Hahu BpensocT mnapamerpa A TakBy, Aa Ou mpasa
Ax -5y — 12 =0 Gusa taurenta enunce: 4x*—+ 5y? = 24.

35) Hahu jennaunny raurenrte enunce: 3x%--5y% = 95 koja
je mapasenna ca npasoM 3x —2y -+ 7 =0.
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36) OmpenuTd jeoHAuuHy TaHreHTe esadnce 4x? - 9y2=45,
KOja je HOpMaJHa Ha npaBoj. 4x—3y 4 2=0.

' 37) Koja je ranrenra equnce 4x2 - 6y2 =25 napanensa ca
npaBom: x — 6y 7 =07

38) Hahu jennaumny tanrente esunce: 3x%--9y% = 16, Koja
je HopmasHa Ha mpasoj: X —y 45 =0.

39) Kosmmka je BpemHoCT napamerpa A, KaA je 1[pasa:
5x + Ay — 14 = 0 ranrenTa eaunce: 5x2 |- 8y = 28?

40) Kako ruacy jenHauHHa TaHreHTE [IOBYYeHE K3 Tauke
(4,— %) na eauncy: 3x®4-8y2 =207

41) OppenuTH jeAHAYHHY TAHTEHTE NOBYYeHe u3 rauke (6,—2)
Ha emuncy: 3x2 - 5y? = 80. ‘

42) Hahu jennauumHy TaHrente nosyueHe u3 tauke (4,4) Ha
esmuncy: X2+ 4y% = 40.

43) HMspauyynatu yrao KOju 3aKJalnajy TAHI'€HTE NMOBYYEHE U3
Tauke (2,3) Ha emuncy: 2x2-+ 3y? = 30.

44) OppenuTd yrao KXOjd 3aK/aHajy TaHIeHTe  eJIHICE:
5x2 -~ 1292 = 57 noByueHe u3 tauxe (7,—4).

* 45) IlpaBa: 6x+y—22=0 je nmosnapa eaurnce: 2x2-4-3y2=66;
OJlpeIMTH NOJ Te MoJape.

* 46) ITomapa enunce: x244y*=32 je npasa: 3x+2y—16=0;

OLPeIHTH HheH MOJ.

* 47) Hahu nujamerap esmnce: 3x2 4 4y? = 12 Koju nosoBH
€JIMIICHHE TETHBE NapaJjesHe ca nmpaBom: 3xX-+2y—5=0.

* 48) Hahu xoeduuujeHar npaslia OHMX NapajeJHHX TETHBA
equnce: 7x2 4+ 9y%2 = 63 koje nmosoBu Aaujamerap: 14x — 3y = 0.

* 49) Ha nujamerpy enunce: 5x2 + 8y? = 40 Koju nposa3y Kpo3
tauky (3,2) HaJa3H Ce NOJ eJUIICHHE NOJape, Koja npoJaasu Kpos
tauky (—4,1); nahu jesnauuny Te moJape.

* 50) Jeman nujamerap esunce: 3x2 4 10y = 30 nososu enun-
CUHE TeTHBE KOje Cy mapaJjesHe ca npaBoM 6x 4+ 5y —15=0, a
IPYTH jHjaMeTap Te esuIce nposasu kpos tauky (—2,5); nahu
yrao, KOjH 3akJanajy Ta ABa IMjameTpa.

* 51) Kpos npecex npaBux: x4+ y—8=0un 2x—y—1=0
nposasu nosapa egjunce 5x* + 12y = 60; Hahu jenHauMHy Te NO-
Jape ¥ OJPeIUTH HbeH NOJL

* 52) Tauxa (g,—l) IIOJIOBH TETHUBY eJIHIICE:

8x2 -} 15y% = 143; nahu nQyxuHY Te TeTHBE.
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* 53) [IpaBa: 3x — 2y = 0 je nujamerap enunce: 3x2 -+ 8y2= 24;
Hahu meMy KOWYrOBaHH JHjamerap.

* 54) Hujamerap exaunce: 5x% -+ 6y? = 30 nposiasu Kpo3s npe-
cek npasux: 3x+ 2y —13=0 u: x —y —1 =0, Hahu mwemy KO-
IbYTOBAHM JHjaMeTap. '

* 55) Hujamerap esmnce: 7x2 + 12y2 = 84 je mnapasenan ca
npasoM 14x-—8y +5=10; HahH mmeMy KOWBYroBaHMH IHjameTap.

* 56) Hahn nujamerap enunce: 8x2 4 9y2 = 72 koju je HOp-
Manan Ha npasoj 3x —4y—7 =0.

* 57) Hujamertap emunce: 3x2+4 792 =21 je mnapasenad ca
‘CHMEeTpaJIoOM LYXH uHje Ccy Kkpajie Tauke (—2,5) u (4,3); nahu
1hEMY KOHWYTOBAHH IMjaMeTap.

* 58) Hahu jennauune mupexrtpuca eaumnce: 9x2 + 25y2 = 225,
'OLpeNuTH rnapamerap U OGDOjHH EKCLEHTPHUHMTET TE eJHICE.

#* 59) OppenuTH jemHauuHe JHUPEKTPHCA EJHIICE:
16x2 - 25y2 = 400, nahu napamerap u OpOjHH €KCUEHTPULHTET
TE EJHIICE.

* 60) MapauyHaTtd noBpLUMHY eJaunce: 4x2 4 9y2 = 36.

* 61) UspauyHatu noBplunHy eaunce: x2 - 4y? — 12.

* 62) MapauynaTu nospiuMHy eaunce: 2x% 4 8y? =17.

Eauiica wuju ce yenilap HaAa3l BaH KOOPOUHAHOZ UOHEWKA U
Yuja je genuxa oca UAPANEAHA €A QHACUUCHOM, a4 MAAQ OCA CQ
OPOUHAWHOM OCOM UPABOY2AOL KOOPOUHAWIHOZ clCliemMa.

KonctpyHcatu eauncy uuja je jenHauykHa:

* 63) 4x2 4 92— 4x 18y 473 =0.

* 64) 3x2+5y2+ 24x— 20y 443 = 0.

*65) 12x2418y2 — 12x — 12y — 31 =0.
Odpedumu dodupre senuyure eauice:

* 66) 2x24-5y? — 12x — 40y +-76=0 u3 mwe3une tauxe (4,2).

¥ 67) 4x24-5y2 - 16x — 10y—35=0 u3 we3une rauxe (—>H5,3).

* 68) x249y2 — 12x —36y+31=0 u3 we3uHe tauxe (2, }).
Hathu je inawune Wanzenaiia esuiice:

# 69) 5x2+49y?—40x—54y+120=0 ‘HOByueHHUX H3 Tauke

5

(-63)
* 70) 2x%43y*—24x—18y+79=0 nosy4enux u3 rauke (1,3).
#71) x2+4y>— 2x-+16py —51 =0 noByuenux u3 Tauke (—>H5,3).



CFriasa Vi
XHAMNEPBOJIA

® § 66. [IOTE3KW XMIIEPBOJIE.

/
[Mpema § 27 xunep6osa je TakBa KpuBa JIHMHHja y paBHH,

KOja WMa Ty OCOGMHY, Ja je pas/MKa Mnotera mMa Koje } bseue TayKe
jenHaka IJIaBHOj Ocu xumepboue.

Hexa je Ha ci. 59. npercraB/beHa jenHa xunepbosa. [locra-
BUMO y paBaH Te XunepGoJie NPABOYIVM KOODEUHATHH CHCTEM
TAKO, Ja Ce KOOpIH-
HaTl-{;l noyeTaK, Io-
Kjana ca UeHTPOM XH-
nep6oute, ancikcHa 0ca

Y

OpJAMHATHA 0Ca Ca CNOo-
peZHOM OCOM XHMep-
6osie. AKO Ha rnocma-
TpaHO]" xunep6oau y3-
MEMO  HEKY  TauKy
M(x,y), onna hemo ot-
cTojawba OL Te Tayke
no xuwa F; n F na-
hu Ha caenehH HayuH:

Cn. 59
rpoyraosa: FyMD w FMD/ usnasu na je:
Wz_yz_(x+c)2
FM2 —y? = (x— c)2.
Kan npyry ox os{ax IBejy jeAHAayMHa OJLY3MEMO OJ mpBe,
ouna noGuBamo caefehy jennauuny:
Filfe — FM: = (¢ + x)* — (¢ —x)°

H

ojaxJae je:
(FiM — FM) (F\M + FM) = 4cx.

/ca raaBHOM OcoM, a

M3 npasoyrimx

Axo y 0BOj jenHauuHu Mecto BeaHuune (F,M —
BUMO tbe3UHY Bpeinoct u3 jeanauune 7) § 27, onpa’ mobuBamo::
2a(F\M + FM) = 4cx

HaH

FM+FM~2%X .....

M3 oBe jesHauynHe U M3 NO3HATE |
M3J1a3u jpa je:

Haunuu: FM— FM = 2a.

Jennaunne (2)
Ke Ha xunep6oa

AM u3paxcaBajy JyXHHe [OTera Heke Tau--

® § 67. JEIHAUMHA XWITEPBOJIE
(yeHwuparnu 06AuUE). .
1. wr. M3 rtpoyrma F.MD ci. 59 n3nasu gna je; ’
' FaMe—y2 = (x+c)2..... 1). /
AKO Yy OBOj jelHaUHHHU MECTO BeJHUMHE: F;,M CTaBHMO IbeHY"
BPELHOCT H3 npBe OX jennaunHa 2) § 66, OH/.{a A06uBaMo  cJje-—
nehy jenHauuHy: /

cx
e o=
oJaKiae je: /
62 : + 2¢x + o> —y2 ——/ + 2¢x + x2

HJIH
C2x2 + a{ a2y2 L a’2c.‘ + a2x2
a olaBne - /

(¢ — a?)x? —afy? = a?(c? -- a?).

Kaz y oBoOj jennaunnu MECTO BeJMUHHE (¢?—a?) craBumo-
HbEHY BPEJHOCT M3 H3pasa 8/) § 27 raga po6uBamMO jeAHAuYMHY:
bx2 —a%y? = a®b?. .. .. 2).

Jeonauuna 2) nam u3pascasa o0noc uzmehy aidcyuce u opou-
Halle ma Kofe ilauke HQ xuuepéo/tu Ra ce 3010 u Hasusa jed-
HauuroM Xuilepbose. OHa ce MOXe HamnMcaTd H y caeiehem
06aMKYy:
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HJIH

HA3HBA PABHOCTPAHOM XUAepGOAOM.

2 ua. [fuckycuja jednatune xulepboie.

vob
y =2k Ve —a

Ka
W3 osora ce u3pasa BuAM, Ja‘BeJIHUYHMHAMA X-C4 uufa je ancoJyTHa
BpPeIHOCT Maiba OJ MOoJyoce ‘¢ He oJropBapa HH jegHa peasHa
BPENHOCT J-H4, IUTO 3HAYHW, Aa\y TOM pa3Maxy He TOCTOjH HH
jenna Tauxa xunep6ose. OHuM nadY BEJHUHHAMA X-Ca uHja je amn-
.cOJyTHA BPeLHOCT Beha ox mosyoce &, OArogapajy o ABe jenHaxe,
.4 CYNPOTHO O3HayeHe BPEJHOCTH y-HA, IUFO 3HAUM, AA 0Ca X KeNH
-06e rpaHe xunepboJHHe Ha TO JBa je)l\' Ka M CHMETPHUYHA JeJa.
AKO 3aTMM jeXHauHHY Xxunep6oJ/e/\pelumMo No X-Cy, Tana
~1064BaMO: :

M3 oBora ce u3pasa BHAM, Ja CBAKOj BPEIHOCTH Y-Ha OArOBapajy
o ABe jeIHaKe a CYNPOTHO O3HaYyeHe BPEIHOCTH *X-Ca; LUTO 3HAUK,
A4 cy rpaHe xunepOoJuHe CUMeTPHUHO pacropelhehe npema opau-
HATHOj OCH. .

[Tpumep: Hahu jennaun xunep6oJe yuja je raaBHa MOJY-
-oca a =4, a cnopegHa noJayoca b = 3.

Peureme: 32x% — 42y2 =L 32 42
HITH

9x2 — 16y% = 144,

— e,

3AIIALIM:

1) Hahu jeanaunny xumep6oJe uuja je ryaBHa ocCa jexHaKa
16 a AuHeapHH eKCUeHTpHuuTeT 10 LYXHHCKHMX jeJuHHIa.

2) Crnopenna oca xumep6oJse je jenHaka 4, a JIHHeapHH exc-
LHEHTPUUHTET "5 AYMHHCKHX jeAHHHUE, OAPEAHTH jeAHAUHHY XH-
_nepboue. ’
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3) Xunep6osa uuja riaBH2 0Ca H3HOCH 8 NYXKHHCKHX jenu-
HHLA TIpoJa3u kpo3 Tauxky (5,2), Hahu jenHauuny Te xunepfoJe..

© § 68. ITOJIOXKAJ TAYKE M XUIIEPBOJIE.

1 wir. Hexa je na y
c¢1. 60 npeTcraB/bera
xunepboua:

b2x2 — q2y? = qg2h?
1 tauxka My(xq,yy) K0ja
ce HaJja3W BaH XHUIEp-
6oae. '

Axo Kpo3 3azxary
TAyKy [IOBYYE€MO IIpaBy
JIMHHjy KOja je mapa-
JeJHa ca  anCLHCHOM
ocom,oHza heTa npasa
celiv xunepboay y ue-
koj rtauuM  Ai(Xg,yy). ,
M3 ciauke ce BHAH, Ia je:

Ca. 60

.
X, < Xa.

[ToWITO CY M BEJMYMHA Xy M BEJHMYHHA Xy Y [0CMATPaHOM

cayuajy TMO3UTHBHE, TO TaKO HCTO MOpa OHTH:
X2 < X%

Kan o6e crpaHe 0BOra H3pa3a NOMHOXHMO C€a BEJHYMHOM::

b2, Tana LOOUBAMO:
b2xq® << b2x%y ..., 1).

Kako ce tauka A;(xg,y;) Hazasn Ha XxunepboJH,. TO IbeHe
KOOpAHHATE MOPajy/ 3a4030/baBATH jeJHAuuHBy xunepbone, Te
HMAaMO: A

/ b2xy? — a?y,® = a2b?
WJIH / :
/ b2xg® = a?b® + a2 ..... 2).

Axo y n!pasy 1) mMecTo BesmuKHe: H2xy% CTAaBHMO theHY Bpel-
HOCT W3 jejHaunHe 2), OHAa 10GHBaMO:

/ b2x,2 < a?b® + a?y,®

HJIH : )
b%x2 — a?y® < a%? ... 3).

OIHOC KOju je TpeTcTaB/b€H H3DA3oM J3) BaXKH 3a CBaKy

TAYKy KOja Ce Hasia3{ BaH xurmepOoJe, Na NpeMa TOME M 3a HEKY
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noxpeTHy Tayky M ca npomeH/bHBHM Koopuunatama (X,y)/ Taxo
.MMaMo: .
b2x2 _ a2y2 < a2b2

U
b2x? — a?y? — a2h? < 0 ..... 4).
2 ua. ¥3amumo Ha ci1. 60 ueky Tauky N, (X;,y;)Y Koja ce na-
J1a3H y XMOepOosM W KpO3 by MNOBYLHMO NpaBf JHHH|jy napa-
JIeJIHY Ca ancuucHoM ocom. Ta mnpasa cede xupgep6ogy y Tauly
A (Xg,y4). VI3 cauke ce Buau na je:
Kako cy ¥ BeqMUYMHA Xg M BEJMUMHA X3 Yy
THBHE, TO TAKO MCTO MOpa GHTH u:
Xg2 > Xg2.
Kan u J€eBy M ZecHy cTpaHy OBOra M3paga NMOMHOXHMO Ca BeJH-
yuHoM: 02, Tapa no06UBAMO:
D2xg? > b2xy2 ...
Axo y u3pa3y 5) MecTo BequuuHe: b2
U3 jelHauyMHe 2), oHJa JOOUBAMO:
b2xg? > a2bh?

aTOM CJayuajy nosu-

HJH
b2x,* — a2y, >
~QIHOC KOjH je NMpeTcTaB/beH M3p330M 6) BaxkM 3a CBAKy Tauky
KOja ce Hana3u y xunepGoaH, na fipeMa TOME H 33 HEKy TIOKPeTHY
‘Tayky N ca NpoMeH/bHBHM KoopauHatama (x,y). Tako noGuamo
-caenehu uspas: '
b2x2_.
HJTH
b2 —a?ytf-a2b2 > 0..... 7).
M3 cBera osora uanasy/ crenehe nMpakTHYHO YOyTCBO npema
‘KoMe ojapebyjemo mosoxaf Tauke u xunepGose:
[IpBo Tpe6Ga nanucaT# ApPHHOM Xunepboanu: b2x2 — a2y? — g2h2,
.a 33aTHM Y HHeMy MeCTO/ NPOMEH/bHBHX KOJMYHHA (X,Y) CTABHTH
KOOpJAMHATE 3ajaTe Taukk. AKO je pe3yJTaT CMeHe MawH 0J HyJe,
“TayKa Ce HaJasM BaH XMnepOoJe; aKO je pe3yqaTaT CMEHe jelHaK
HYJH, Tauka ce Hanasfl Ha Xurep6o/M; a aKO je PesyaTaT CMeHe
pehiu oI Hyse, OHAA L£e Tayka HaJaa3H y xunepGoJH.
TH MehycobHKu nosioxkaj xunepboue:
uke (4,3). :
Peweme: TpyHoM 3amaTe xunepbone je: 4x2— 9y2 — 36. Kaz
'y OBOM TPMHOMY MECTO BejHMuMHA (X,Y) CTaBHUMO KOOpDAMHATE 3a-
_JaTe Tauke, tajxa noOHBaMo:
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4.16 — 9.9 — 36 = 64 —8L=-36 = — 53.

Jakne pesysrar cMeHe je Her
3HauM, J1a Ce TayKa Ha/lasw BaH xunepboue.

Ol HyJe, TO

3AJALN:
1) Onpenuty nonoxaj xunepGose: 2x2—6y2 =05 u Tauke: (2,5).
2) Oxnpenutn noaoxaj xumnepbose: 5x2 — 6y? = 14 u tauxe:(—2,1).

3) OnpeanTu nonoxaj xunepboJe: 6x2 — 9y2 = 5 u rauke: (2, %)

@ § 69. ITOJIOKAJ [IPABE JIMHHWUJE W XHUITEPBOJIE.#

p
Heka cy nam 3agare jeasaurHa xunep6ose: 62x2 -— a2y2/= azh?
¥ jeNHaynHa NpaBe JuHMje: Y = mX -+ 7. Mehyco6uy nomoxaj
OBHX lBejy JuHuja ozpenuhemo Ha cielehu Hauuu:
Ako y jenHauuHH XunepGoJe CMEHMMO Y C€a i ‘roBOM BpeX-
HOlIhY M3 jellHauKHe MPaBe, OHAA AOOHBAMO jeAHAYHHY:

b2x2 — a*(mx + n)? = a2b?

oJaKJje je
x2(b% — atm?) — 2 a*mnx — (@*n® +
Jennauuna 1) je xBajgpaTHa jemHau
JUYHHK X, 112 4KO je DelUHMO, OHJa

=0 ..... 1).

a4 N0 NPOMEH/bHBOj Be-
61BaMO KOpeHe:

MECTO BeJHUYHHE X CTaBHMO ibe-
3MHe BPeLHOCTH M3 M3pa3a 2), oHna 3a y taxohe mo6uBamMo cie-

b2 — a2m2

jelHauyMHa npaBe H xumnepoose LOOGHIH
JBa napa kopesa: (¥1,51) H (Xg,Ys), KOjH HaM IpeTCTaB/bajy KOOp-
JMHAaTe Tpeceka TYX IBejy JHHHja.

M3 uspasa 2f u 3) uanasu caenehu 3akspydax:
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1) Ax\b--\je JIMCKpUMHUHaHTa: #2 + b* — a®m? seha /04 Hyue,
onza cy o6a\iapa KopeHa pealHa H HejenHaxa. ¥ pOme cayuajy
npaBa ceye xuhigpOoay y ABEMa TaykaMa W HaspBa Ce Ce1diyom
xumepboze. N

2) Ako je namCKpumHHarta: n% + b% — gFm® jelHaKa HyJH,
oyna cy o6a mapa KQpeHa peanHa H jeapdxa. Y TOMe cayuajy
npasa ceye xunep6ony\y ABeMa TayKaMg/ KOje ce MOkJaanajy, T.j.
oHa NOAMPYje xunepbony: y jenHoj UM M HasuBa ce OUPKOM
WK TWAHZEHTOM Xullep6oae.

3) Ako je mnax nucxpm\m\}la a: n2 4+ b2 —a*m?® wmawma oo
Hyse, OHJa Cy o0a rnapa Kopelf KWMarMHapHa u Hejelsaxa, WTo
3Haud Ja Npapa Hema 3ajeIHWMKRX Tauaka Ca XMIepGOJIOM, Hero
npoJsasd BaH xunepGoue. h

nep6oau: 5x? — 7y? =

Pewewe: PemaBpibeM jefinauusa npase: y = X — 1 u xunep-
Gome: 5x2— 7y2 =/17 nmoGuBamo 3a KopeHe: X =3; }, =2 H
X, = 4; y3 = 3. ¥lpema TOoMe je mpasa ceunla xunep6one.

3AJALIY:
1) OxpenuTd MOJI0XKa] xunepbose: 3x2 —T7y2 = 20 u npase:
3x +y—10=0. :
2) OppenuTd moJoxaj xunepoose: 4x2 — 5y? = 20 u npase:
x4+ y—1=0
3) OApenuTy nojaoxKaj xunep6oue: 4x2— 9y% = 36 u mpase:
Yy = x 4+ 2.

§ 70. TAHFEHTA XHIIEPBOJIE
(Togydena u3 vwadxe Ha XuiepOOAw). _
Hexa je na ci. 61 npercrasibera xunep6oaa: b2x2 — a?y? — a®b®.
Vamumo Ha Toj xumep6oan Tauxe M;(x;,y,) U My(Xg,Va) B KPO3
1HX TOBYUMMO Ceunuy xunep6one. Jensaunna rte ceyuue 6utie
[IPETCTaB/bEHA H3Pa3oM:

Ya— Co
Yy, =2 Ly __x). 0 1)
Vy—¥: X 1)
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Ako ce Tauxa
Ma(X,, ;) Oyne ay-
KoM xumnepgoJe
NpUMHLA/LA TAuKH (0. %)
M,(%,,y,) CBE HOTIE
ILOK Ce He IOKJOIe,

X
onna he ceuyuna 1) 7
MeHaTH CBOj IOJIO-
XKaj Y KOOpJIHHAT- M0%.%,)

HOM CHCTEMY cCBe
IOK He 3ay3Mme mo-
JIOXKa] TAHTeHTe XM-
nepboJie  y TayuM
M(x3,y,). Y Ttome Cn. 61.
cay4ajy jemHadHHa

1) nobuBa 06auk:

SV . Sl WV
Yy )’1—x1_x1(x X1)

HJIH

y-—y1=—8—(x~x1)..., 2).

Koedruujenar npasua npase JuHuje koja TpebGa ma Oyne nper-
CTaBJ/beHA OBOM jeHAUMHOM, NOjaBHO C€ Y NPYBHAHO HeoApeheHoM
n3pasy % Tako Ham jenHauuna 2) aKO GHCMO je OCTABHJIH Y TOM
00J/IMKY, He O NpeTCTaB/baja HULITA OApPeheHO Y KOOPIAMHATHOM
cuctemy. Mehytum, taurenta xunep6one y Tauud My(x;,y,) HMa
MOTNYHO ojpehed MoJoXaj y KOOPIMHATHOM CHCTEMY Kao UITO
ce BMAX Ha <. 61, nma u we3uH xoeduuujenat npasna mMopa Outu
MOTNYHO KOHawaH W oapehen. Hbera hemo oapenuTtv Ha caenehu
HauMH:

Tauke My(x,,y,) U My(X,y,) Haraze ce Ha xunepOOJIH:
b%2 — a%y? = g%b?, Te WbHUXOBE KOOpPAHHATE MOpajy 3a10BOJbABATH
jenHaynHy xunep6ose. Tako Ro6uBAMO jelHAuHHE:

bx, — aty,t = a2bt
b%x 2 — a%y,® = a*b?.

Kax apyry o oBuX jBejy jeiHauHHa OLy3MeMO OJ IpBe,

Taza AOGHBAMO jeXHAYMHY:

AHaJlHTHYKA reoMerpHja 11
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b3 (%2 — x,%) — a*(Ya2 —,%) =0
HJIHU
bA(X, —%;) (Xp + X)) = @Yo — Y1) (Y2 +31)
omaKJye je:
Yo—Y1 _ b*(xg 4 %y) 3).
Xp—%; Ay +y)

Yo—W1

Axo y jemsauuHd 1) xoeduuujenar npasua . CMEHHMO
27 1
WeroBOM BpelHOWhy M3 jefHaYHHe 3) Taga KOOGHBAMO:
| 6+ x)

Yy—N= TS x—x) ..., 4).

Jennaunna 4) mpercraBba ceyuiy xunep6oJse Koja Nposasu Kpos
rauke My(Xy, 1) ¥ Ma(Xs,y,). Ao ce tauka My(x,,y2) Oyne Jy-
koM xunepGose mpumuuana tadkd Mo (x;,y,), onia he ceudua 4)
MEIbaTH CBOj IOJIOKA] MpeMa KOODIMHATHOM CHCTEMY CBE JOTIE
OK He 3ay3Me nosoxkaj ranredre y tauuu My(xy,y,). Y TOME
he cayuajy OMTH: X, ==X; ¥ Y, =y,, Te he jensaunHa 4) no6utH
0BaHK:

bR+ X) Y —x
YT T g 1 +31) ( 1)
WU
by,
y—wn= ag—yl(x X1)
ojaKJ/e je

b2xx, — atyy, = b%x,® — a®y,;®.
Kako je uspas: b2x,2— a®y,* jeiHaK BeAHUHHH: a*b® to oOBa
jexHaunsa AoGMBa HepuHUTHBAH 06uK:
b2xx, — atyy, = ab? ..... 5).
JeniHauuHa 5) HAM NIPETCTAB/bA TAHTEHTY XUnepOose MOBY-
yeny H3 teaune Tauxe M;(Xy,yy)-

[Tpumep: Hahu jeanauuny ranrenre xunepbose: 3x2—4y2=12
U3 wesuHe tauke: (4,—3).
Pewreme:
3xx;, —4yy, =12
OJIHOCHO
3x.4-— 4y(—3) =12

HJIn
x+y—1=0.
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SAIOALM:

1) Hahu ranrenry xumepGosie: 2x2—5y2 =45 u3 e3uHe
Tayke: (5,—1).

2) Hahu Tanrenty xunep6ose: 5x2 — 6y% = 21 u3 e3uHe
Tauke: (—3,2).

3) Hahu rtaurenty xunepbose: 3x*—4y2 =3 U3 He3uHe

3
Tayke: (2, — §).

§ 71 HOPMAJIA XUIIEPBOJIE.

[lpaBa anuHHja KOja MpOJa3u KPO3 jeAHY TauKy Ha XHMep-
‘60JIH ¥ CTOjH HODMAJHO Ha TAHT'eHTH XHIepOOJe NoByyYeHe Kpo3
Ty TauKy, HasHBa Ce HOPMaJoOM xumep6oJe. JeZHAUHMHY HOpMaie
INIOBy4YeHe KPO3 jedHy Tauky Ha xunepb6osaun Hahuhemo Ha cie-
Jehn HaunH: ¥Y3eheMo jeaHauyuny mnpaBe JUHMje Koja pOJa3H
KpPO3 3amaTy Tadky Ha Xunepbosn M y BOj CMeHHTH HeonpeheHn
koedHUUjeHAT NpaBNa ca HEraTUBHOM DEIHIIPOYHOM BpemHOIIhy
KOedHIHjeHTa [paBlla TAHTEHTE MOBy4YeHe Ha XHIepOOJy V TOj
TaUIH.

Jennayuna npase JsuHHje nosydyene xpo3 Ttauky M; (x4, y,)
KOja ce Hajasu Ha xunepbosau: bH2x% — a?y? = a2b?, parta je us-
pa3oM:

Y—Y—mx —X)..... 1).

Taurenra ucte xumepfose MOByueHa KpPO3 Ty TauKy INpeT-

CTaB/bEHA je OYEeBHAHO jeZHAYHHOM:
b2xx, — atyy, = a?b?
HIH

AKO y jenHauydHH 1) MECTO BeJUYMHE M CTABMMO HEraTHBHY pe-
LIUIIPOYHY BpPemHOCT KoedHlHjenta MpaBia npase 2), oHAA HLO-
6uBamo caenehy jenHayuHy:

a2
y—ylz——bz—x'l(x—xl) ..... 3).

Jennauusa 3) HAM NpeTCTaB/ba HOPMaly XHIepOoJe :
b2x2 — a?y? — a?b?, noByueHy kpo3 Tauky M;(%,,y,) Koja ce Ha-
JIa3d Ha XHnepOOJIH.

11*
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Jepnaunny 3) He Tpe6a yunTH Hamamer kao obpasal, anu je
NOTPeOHO 3alaMTHTH MOCTYIAK KOjHM ce JOJasH IO He. TakBum
CMO Cce TOCTYIKOM IIOCIYXHJH W NpH OApehHBamky jexHaudHe
HOpMaJe KOJ Kpyra H KoJ, eJHIice,

[Tpumep: Hahiu jennaunny nHopmane xunepGone: 4x2 — 9y? = 64,
MOByyeHe KPO3 IbeHy Tauky (5,2).

Pememe: JegHauMHa npase JHHHje KOja NPOAA3H KPO3 TaUKy
(5, 2) je:
y—2=mx—25)..... a).
JeinaunHa TaHrenTe xunep6osnHE KOja NpOJA3d KpO3 3a-
Jary TayKy je jaTa M3pasoM:
4x.5 —9y.2 = 64
onakJe je:

9 9

_10x, 32
. . .10 .
Koeduuujenar npaBia oBe TaHreHTe je g Ma aKO IberoBy
HEraTUBHY PEUHNPOUYHY BPEIHOCT CTABHMO Y jeQHAYHHY a) MeCTo
BEJMYUHE M, OHZA L0OHBAMO :
9
—2=—=(x—>5
y g *—9)

ozaksae je:
9% 4+ 10y — 65 =0.

3AJALIM:
1) Hahu nopmany xunep6ose: 4x2 —7y%= 9 noByuyeHy Kpo3
weny Tauky (2,—1).

2) Hahu nopmany xunmepbose: 6x2—5y2 =105 nosyueny
Kpo3 meHy Tauky (—5,3).

3) Hahu nopmany xunepbose: 5x%-— 8y? = 10 noByueny Kpo3s
weny Tauky (2,—%).

§ 72. JOOVPHE BEJIMYWHE XWITEPBOJIE.

Hexa je Ha ci1. 62 npeTcras/bena xunep6ona b2x%— a?y? = g2b?

u tauka M (x3,y,). TloByunmMo Kpo3 3aJaTy TauKy TaHreHTy |
HOpMaly xumepboJe.
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y JlnHuja TaHreHra

cede afCUMCHY |OCy ¥
Hexoj taugn D. OT-
Ceyax Ha TOj JIMHHMjH
namehly Tavuaka M; u
D 30BeMO HaHxzeHiloM
u obesexculiemo ra ca
07/*,_ T. [lpojexkuujy Tora

OoTCeuKa Ha afCUUCHY
/ 0CY Ha3HBaMO cyOlaH-
2eH@ioM W OBeNeM(H-
femo je ca St.

JluHvja HopmaJga

Ca. 62. ceye ancUUCHY OCY y

nekoj rauku E. Otce-

yaK Ha TOj JUHH|jH u3mehy Tauaxa M; u E 30Be ce Hopmaiom U

o6enexuhemo ra ca N. [lpojexuujy Tora oTcedKa Ha alCUOHCHY
0CY HA3uBaMO cYGHOpmasom W obenexubemo je ca Sy.

Beauynne T W N uspauyHaBajy ce Kao OTICTOjame H3mehy
IBejy TauaKa ¥ y3MMajy ce yBeK ca IO3WUTHBHHM 3Haxom. Koop-
JMHarte Tauke M, Cy Ham 3ajpare, a xoopaudarte tavaka D u E
Hajase ce MOHA0CO6 Kao KOOPAMHATE MpeceKa ABEjy MO3HATHX
NpaBux JMHH]a.

Beanunne Sr u Sy mory ce wuspauyHata nomohy Iluraro-
PUMHOr NpaBuJsa, Te je:

Sp=4|T2—y?
Sy=+)Nz—yz2

Ose BenuuMHe MOry OWUTH NO3WTHBHE, @ MOT'Y M HeraTHBHE.
YcBOjeHO je mpaBusio mpema Kome ce CBaKOj 0J BeluuHHA ST M
Sy TmpHIOJaje 3HAK NJYC, aKO Ce OHA Haja3M Ha OHO] CTPaHK
Onx Tauxke M, y KOMe Ce CMMCIY TNPOCTHPe [O3MTUBHA TpaHa
AlCUKUCHE OCE; a 3HaK MHHYC, aKO Ce HCTa Ha/la3H Ha OHOj CTPAHHU
O opauHate Tauxke M; y KOME Ce CMMCJY TpPOCTHPE HEraTHBHA
TpaHa ancuuche oce,

[Tpema Tome 6u na ca. 62 Beauuwda St umana 3HAK MHUHYC,
4 BeJuyMHa Sy 3HaK mayc.

Bennunna St moxe ce Hatm M OHZa Kax ce O ancumce
Tayke D onysme ancuuca tauke M;. Tako wucro ce W BeJaHYHHA
S~y moxe Hahu, kan ce ox ancuuce Tauxe E onxysme ancuuca
Tayke M;.
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Bemyyune: 7, N, Sy u Sy HasuBajy ce doduprum seruvu-
Hama xuilep6ose.

3a uspauyHaBamwe NOAHPHHX BeJaHurHa xunepboise, He Tpe-
6a yyHTH HamameT HapoudTe ofpacue, aau je MoTpeOGHO na ce
3aMaMTH IIOCTYNAaK KOjHM ce JOJAasy MO0 HbHX,

[Tpumep: Hahn noaupne Bennuuse xunep6ose: 2x2 — by? = 12
U3 me3uHe Tauke (4,2).

Ilpn pemrapamy OBaKBMX 3aJaTaKa, n0Tpe6Ho je yBek Ha-
LPTATH CIUKY.

Pememe: [IpernocraBumo, Ja HaM je Ha ca. 62 mpercras-
JbeHa 3ajata Xunepfoaa, a Tayka M, Heka HMa KOOpAHMHATE
(4, 2). Jemnauuna Tanrenre 3ajzarte xunepbosie Y IbE3MHOj Taull
(4,2) 6uhe:

2x4—05y.2=12
UJIn
4x — 5y —6 = 0.
Pewasamwem oBe jgﬂﬂaquﬂe Ca jeJHAYMHOM alCLHCHE oce,

J0o6uBaMO KOODIHHATE Tayke: D(g, O). Tako je:
3 Wl
r_-+\/(2—4) +(0—2pr=

3 5
St = 5 4=— 5
JeanaynHa HopmaJje 3ajxate xunepbole y HE3UHO] Tauud
(4, 2) mpema § 71 Ouhe oueBHAHO:

y—2—-—*(x~4)

Wi
5x + 4y — 28 = 0.
PewaBameM OBe jefHAYHHE Ca jeJHAYHHOM aICLHCHE OCe 10-

6uBaMO KOOpIHHATE Tayke 5(2—58, O). Taxo je:

N = +\@—4)2 so—2p = 2B

167

SAJAUN:
1) Hahn noaupre BelIHunHE xunepbose: 3x* —7y? = 35 u3
were Tauxe (7,4).
2) Haha nomupue Bequunne xunepGone: 4x2— 5y = 16 u3
mwene Tauke (—3,2).
3) Hahu nmonupre BenuunHe xunep6one: 9x2 — 18y? = 28 u3
2

beHe TauykKe ( 2, — ?)

§ ACUMIITOTE XUIIEPBOJIE.

Hexa je wa ci1. 63 mpercraBbeHa xunepbona uyuja je jemHa-
YdHA 1aT4 M3Pa30OM: /

: y b2x2___a2y2_.a2b2 ; 1)
Jennaunmua caxe npase JMHH-
je Koja mposasu Kpos KOOP-
JHHATHH MOYEeTaK MpEeTCTaBbe-
Ha je u3pasom’

y=mx..... 2).

BesnunHa m y 0BOj jeAHAYHHH
l'[peTCTaB'Jb,a HeoJpeheHu Koe-
¢uuMjeHaT npasua sajarte npa-
Be JIMHH]E.

Ako jemnauune 1) n 2)
PeLHMO [10 NPOMEH/BUBHM Be-
JHYHHAMa X W ¥, OHla HOOH-

Cn. 63. BAMO KOOpJHHaTe Mpecexa 3a-
jate npaee W xunepb6oJe.

PeluaBameM HaBeJEHHX Jem{almﬂa J06MBaMO KOpeHe :

. R N B— 3).
:H/bz__ meaz . il/bz — m2a
M3 uapasa 3) ce nonasu Ko, ‘cnenehier 3akipyuka:

Axo je MOTKOpeHa BeJMuuHa : b% — m® a® Mamba OX HyJIe, OHAa
Cy KOpeHM MMardHapHH, IITO 3HAuyM, Aa 11PaBa NMpPOJa3d BaH XH-
nep6oue. :
Axo je non(opeﬂa ‘BesMuuHa : b2 — m? a® Beha OX HyJe, OHZA
Cy KOpeHH peajHe BefnuMHE M NpaBa ceue xunepboay y JHBeMa
KOHAYHHM Taqxama./"'

Ako je nax notkopena BequuuHa: b® —m? a® = 0, onpa npasa
1 xunepboJa mvyaf’y 3ajeNHHuyKe Tauke y OecxonauHoctu. [Ipasa

/
/
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AUHUJA KOJG@ UMQ MAKAB8 NOJONCO] npema XunepOoJul.Ha3usa ce
acumnmomonm xunepboe.
Koeduuujenar npasua acuMnToTe Tpe6a OJPEAHTH U3 jenHa-
yuHe: '
b —mPa®2 =0 ..... 4).
Kako ce peuapamem jeasauune 4) no Heonpehenoj Besu-

. b
ydHH m, AOOUBajy [Ba KOpeHa U TO: m; = + 5 W Mmy=——; 70

a
3Hayn Ja xunep6oJa MMa JABE aCUMNTOTE.

Kax y jenHauyMHH 2) MeCTO BEJHYHHE /7 CTABHMO IIPBO Bpel-
HOCT BeJUYMHE /M;, a4 3aTHM BPEJHOCT BEJIMUYHHE #1,, Tala AOOH-
BaMO jelHAYMHE:

>

M3pa3u 5) Ham npercraB/bajy jeAHAYHHE AacHMITOTA XHIIep-
GOJIHHUX.

Ha ca. 63 cy xoucrpyncaHe ‘U acuMmnrtoTe xunep6ole.

[Tpumep: Hahu jeanaumne acumnrora xunepGoue:
4x2 — 9y = 36.

Peweme: Kaxo je y saparoj jeqnauuuu: 6> =4 u a®> =9, 10
je b =2 n a=3. [Ipema toMe jenHauuHe acuUMNTOTa he OWTH:

" / / 9 \

SAIOALM:
1) Onpenurd acumnrore xunepooae: 9x* — 16y2 = 144.
2) Ompenuta acuMrnToTe xunepboue: 5x2 — 6y* = 30.

3) Onmpenutu acumnrorte xunepbode: 3x2 — 4y = 11.

Hanomena: Beauunne: a u b nHajnaxwe ce ozpehyjy kan ce

g
jenHauuHa xunepOose AoBele Ha OGJMK: R 1,
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§ 74. ACUMIITOTA KAO I'PAHUYHH [MOJIO>KAJ TAHTEHTE

XHITEPBOJIE.
Ha cn. 63 npercraBibena je xuneposa: 52x2 — a2y? = g2b®
H HE€Ha aCuMNTOoTa: Y :gx. ¥3MHMO y mnocMarpame 1o jeHy

TAYKy Ha aCHMMTOTM M XHIepboJH, KOje HuMajy 3ajeHHuKy an-
CUMCy, Ma OpAHMHATY TAauKe Ha aCHMIITOTH Ofesexumo ca y’, a
OpAMHATY Tauke Ha xunepbosu ca y. OpIauHaTa 3aJaTe TA4yKe Ha
AcUMNTOTH 6uhe npercraB/beHa W3pa3oM:

;b ,
Y= X 1).

‘OprvHata nak focMaTtpaHe Tauke Ha xunep6oJu Ouhe mpercras-

Jb€HA H3pa3oMm:
LAY,
= —\/x2 — a2
Y a

_11 /A
y= % 1 (;) oL 2).

AKO jenHauKHY 1) MOZENHMO ca jenHaUHHOM 2) OHJa HOGHBAMO
ciepehly pasmepy opAMHAaTa:

‘HJIH

}}_Iz
y

Pasmepa 3) Baxu 3a OpAHHATE CBHX Tayaka Ha aCHMIITOTH
¥ xunep6osd, Koje uMajy 3ajeHMUKy ancuMcy. AKO y jeaHauMHH
3) CTaBUMO na je: X =oco, OHAa Ho6uBaMO cJaefehy jenHauuny:

y 1
y a\’
| 1—(2)
‘OLaKJIe je
y 1
y 1
120 0% :
Y=y ... 4.

Ws jemnauuyie 4) M3nasu, fa Cy OpAMHATE TAUKE HA ACHMIITOTH H
TauyKe Ha X hepGOJm, Mehy cofoM jesHaKe, aKO KM je 3ajelHAuKa
arncuuca GZCKOHaqu Bennka., 10 fak 3Hauu da ce ife dge mayke
a0knQiajy u 0a acumi@owa Huje Huuwva Opyzo 00 idanzeHuia
Xuiiepboae y jeOHO] Geckpajuo yoameroj matylL.
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/
§ 75. KOtbYT'OBAHE XI/IHEBOJ}E.

Xunepbona yuja je raasHa oca 20 u nom;{na ce ca OpAH-
HATHOM OCOM, CIIODeJIHa 0Ca 2a u NOKJana Ce G4 alCUKHCHOM OCOM,
a YMjH Ce UEHTAap Halasu Y KOOPIHHATHOM /c/)qen{y, 6uhe npet-
CTaBJbEHA jeLHAUMHOM: :

yZ x2
R
HJIH
\\ _ xZ yZ

N .
Xunepbouxe, xoj KO]HXC rJIaBHA OCa/ jelHe jelHAaKa CHNOPeLHO]

OCH ZpYre, ¥ coopenHa. oCa NpBe jelHaKa [VABHO] OCH APYTe,.

HA3KBA]y Ce KOHY208aHUM Xumepbosima.

Ha cn1. 64 mpercraBiben \]e_. jelAH Map KOWwbYTOBAHHX XHIIEp-

6oJa. AN
y2
Acumnrote xunep6Goe: 2 Py 1 npeTcTaB/beHe Cy U3PA3OM:
N
a \
X = —
50 N\
olaKJae je
. \

b
y%+Ex ..... 2).

M3 jennayune 2) ce BHIH,
Jla KOmwyroBaHe xunep6oJe

nTOTE.
[Mpumep: JeanaunHa xu-

. x2 y2
nepbose je: 9776 =1

Hah¥ jeJHauuHy ibeHe KO-
byroBaHe xunepooJe.

YR x
Pememe: 6 9 =1
2 2
o HJIH x_Y = —1,
e e e L

3AIJALH:

| 1) Jennaynuna xunep6oue je: 4x2 — 9y? = 36, nahu jensaunny

}-‘ bheHe KOIbYroBaHe xunep6one.
\

I —

v

HMajy  3djefHHUYKE aCHM-

-
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2) Xunep6oJsa yuja je raaBHa oca: 2a = 8, MpoJasd Kpo3:
rayxy (5,—2), Hahu jeJHauHHY HEHE KOWYrobaHe xunepboJe.

3) Xunepbosa nposasu kpos tadxe (3,1) u (5,—3); Hahu jen--
HAauWHY 1beHe KOmyroBaHe xurep6oJe.

§ 76. TAHTEHTA XMIIEPBOJIE. [IOBYYEHA W3 JEIHE
TAYKE BAH XMITEPBOJIE

Ha 6u mnpaBa:.y = mx -+ n OuJa TaHreHTta xuue/p6one:
b% x2 — a? y* = a? b® noTpe6HO je u JOBOJBHO Npema § 9@ na 6yne:
3ap0BoJben caenehu ycaos: //
n?=a*m:—0 ..... 1).
Axo npaBa: ¥y = mx -+ n nponasd Kp3 TayKy P/(xo,yo) Koja ce
Haja3u BaH Xurep6oJe, OHNA KOOPAMHATE OBe fauke MOpajy 3a-
J0BOJbABATH jelHAUHHY 3ajaTe npase T.j. Mopa 64”1 UCMYH:eH yCJI0B:.

Yo=mXg-Fn ..... 2) s

Jennauune 1) ¥ 2) cy ABe jenHauMHe ca ABE HeNo3HATe Be-
auupee m u n. [ToWwTO je NMpBa O HApPeNEHMX jeIHAYMHA KBa-
JpaTHa, a ApPYra JHHeapHa, TO Ce l-bP[)(/éBl;HM pellaBalkbeM MODajy
no6uTH ABa Mapa KOpPeHa OJi KOjux HMemo jenan o6esnexntH ca

(my, ny) a Apyru ca (mg, ng}.
, Kau jelHAYHHY 2) pelIHNMO I BEJAHYMHH 72, Taxa LOOHBAMO-
na je:

) _ XoYo 4= Va?b® — b2xg® 4 a?y?
‘ X2 — a?
[Towto je mucKpuMpHaHTa oBora uspasa npema § 68. wi. 1 eha
ox Hynae, To he u Kopewu m, u m, yBek OWUTH peanHe U Mehy
cobom HejenHake pesnnudHe. M3 tora Maznasu, 1a ce M3 jefHe Tauxe
BaH xunep6ose yBex Mory nosyhu nBe TaHrenTe Ha xunebosy.
Kan y jeu)ﬂ'aqnﬂu 3) MecTo BeJHYMHE M CTABHMO NpPBO m,,.
a 3aTiAM m,, Faja 3a BeNHYHHY 7 JOOMBAMO JBE peajHe BPeJHOCTH.
Koje heMO OOEJEXHTH ca n; U 1, DBenudumHe 1, U n, Mory GUTH
mehy coGop pasnnumTe, a Mory OHTH M jeldHaKe, IUTO 3aBHUCH OJL.
TOra, Jajdy je X, PasaHYUTO OL HYJE WIH j€ jeHaKO HYJIH.
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Axo y ]eaxaqm-m NpaBe: y == mx - 1, MECPO BeJMUMHA M W

S CTaBAMO MpPBO W7(,/;), a 3aTUM (m,,n,) OHJA fo6uBamo cnenehe
_jenHaunne:

= mx -+ n
Y X mgx + n,

Jeanauune 5) wam npercrapsbajy TaHreHTe xunepGose ‘TIOBY-
4€HEe M3 JelHe Tauxe BaH Xunepbose. /

. [Ipumep: Hahu taurentd\xunepGbme: 3x2 — 4y? = 8, Koje cy
noByyeHe M3 Tauke (4,4). /
Pewerse: Tanrenra xunep6oun e NpaBa JHHKU]a YH]y jenHAYHHY

-MOXKeMO HAMHCATH ¥ OOIHKY: y ='mX\+ n. Ycaosu: n2 — a2m2 — b2

;

U Yo = MXy -+ 1y natom chy/qajy cy:!

ne Lt o mp2
/3
4=4m 4 n
Kan oBe jennaunne/peiinmo no HenosHaTuX BelMuMHAMA 1 u
/ 3 9 2
.11, OHjla ROGKHBaMO 17je. my =53 My =— 21 m To) = &

AKO Yy jeiHaunHu npaBe: y = mx -4 1, MECTO BRJIMYHHA M U
/1 CTABHMO NPBO BPEIHOCTH BEIHYHHA /11y H 77;, @ 3ATHM\BPEHOCTH
BEJHUKHA M, YW N, OHJA 10GHBAMO jeHauYMHe: 3x — 2y
‘9x — 10y ;F/f: 0. OBe Ham jemnaumHe npercrasibajy
‘TaHTeHTe. : A

3AIALIHN :
1) Onpenutu Tanrente xunepbone: 2x2 — 3y% =6 u3 tauxe (4,3).
2) Onpenutu Tanrente xunepGose: 3x2 — 5y2 = 30 u3 rauxe(l,—1).
-3) Onpenutu Tanrente xunepGose: 4x2 —7y2 — 84 y3 tayke(l,—2).

‘

* § 77. TIOJIAPA XMIIEPBOJIE,

1. yn. Hexa uam je na caumum 65 npercraBibeHa xu1ep6oJa
2 ¢2 g2 4y2 — 2 A2 i
b2 X*—a?y? = a* b u Tauke P(x,y,) KOja ce HaJasH BaH Xu-
mepboue.

Xg
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y _ Tanreura xunep6oJie:
NOByYeHa M3 3anaTe Tay--
Ke H0aupyje xumep6osy
¥ HeKOj Tauku M (x1,94)-
JennauuHa Te TaHreHTe-
je nara u3pasom:
0% xx, — a? yy, = a? b2
“Kako no6usena npa-
Ba NPOJA3H KPO3 TauKy’
P (x4, ¥o), TO KOODHMHA-
‘Te OBe Tauke Mopajy 3a--
' LOBOJ/bABATH  jeNHAYHHY
rnocmarpase Mnpase, Te

Cn. 65. / UMaMO:

b2xox, — a?y, ¥y = azbr .. ... 1).

Y 0BOj jexnaurHd GUrypuuly Heflo3HaTe BeJMUYHMHE X; U Y, KOje
Tpe6a n3payyHaTH. Hbux MoxemMo ONpenHTH CaMO y TOM Cayuajy’
ako HaheMo joul jenHy jeAHaYHHY Y KOjoj One (urypuiuy,

[Tomro ce Tauka M, (x;,p;) Hana3u ¥ HA XUNEPOOJH, TO HeEHe.
KOOPAHHATE MOpajy 3af0BOJKABATH je[HAYHHY XUMep6ose Te TaKO:
X0OHBAMO jeNHAYHHY :

b? x2, —

Axo pewmMO jesHaufHe 1) W 2) MO HENO3BAaTUM BeJAHYHHAMA
Xy ¥ y; onna pobusamo/ koOpAMHaTe Tauxke poAaupa. MehyTum
K4aKO je jelHa OO OBHX/jexHAYHHA JHHEapHA a APYyra KBaapaTHa,.
TO Ce IHXOBUM pemagameM J06MBajy MO IBa Napa KOpeHa, WITO-
3Haud Oa ce M3 jenH¢ Tauke BaH xunepboje Mory nosyhu 1Be
TAaHresTe Ha xunepopay.

[TpBu nap no6pBenux xopena obenexulieMo jeHOCTaBHO ca
(X1, ¥1), @ APYrH cA (X, ¥,). Tauky umje Ccy KoOpRHHATE (X, ¥q)-
ofenexuny cMo ¢a M,, a Tauky uuje cy KOOpAHHaTe (X,,y,) obe-
aexuhemo ca MY Haxnae rauxe: M, (X, y3) 1 M, (X5 v,) Cy Tauke
HOZHMpa XxunepbOJe W OHMX HEHHUX TAHIEHATA KOje NpOoJase Kpo3.
3apaty Tauky P (Xp, Vo)

P(%.%)

A’Z{Xz:)ﬁ)

PemaBamkm jennaudua 1) u 2) no6uBamo cienehe wopene:
_ aix,+ay, azbz—bzx.f—f—azyoz,. Yy = ay,+ 0%, V a’hr—b2x 2+ aly,?
bhxyt—alyo? bixh—aty,’

— )
_ @*rxe—aty, Va”b”—b%&—{—a”yﬁ, Yy — ab*yo—>bix, ]/a%”—b%vf—{—a{vﬁ
byt —alyel > 2 Brx,P—alyet
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JenHaunHa npase JMHHje KOja Mpovad3u Kpo3 Tauxe: M,(x;,y;)
u My(x4,y,) HaTa je uapasom:

y— yl‘_y yl(x—xl)

Kan y OBOJ jelHAYHHH MECTO BeJIMYMHA: fxl,yl, X, B ¥, CTa-
BHMO tbHXOBE BPEIHOCTH W3 M3pasa 3) Ta;La nocje o6HUHHX pa-
YYHCKHX onepauula A06uBaMO ciefehy ]EJLHa‘«IHHy

Lb2Xxy — adyy, = ab? | :,". .. 4.

[Ipasa runuja koja.je tpeiliciiasmena jébﬂattuuom 4) nasusa ce
‘Rosaapom xuepboe, "q @aura P(x,y,) Jose ce iorom iGie Zoaape.

Haxnae nosapa je' ona npasa JuHMja KOja Beayje Tauxe xo-
nupa xunepbose u }beHHX JBejy TAHYreHaTa KOje MpoJa3e Kpo3
nos T€ noJape. i ,/

Ha Taj cmo Hauun npoGrem O}lpehHBafba TAHTEHTE XHIlep-
6o/t MOBYyueHe W3 jeAHE Tauke Baji XunepGoJe CBeJH HA IPOGIeM
‘0flpehuBatba TaHreHTe XMNEPOOJE / IOByUeHe U3 jefHe Tauke Ha
xunep6oau. Tlpso ce pem'aBakbglM jeLHauuHa TIOJIape M XHIIep-
‘Gosie  M3pauyHajy KOOpAMHATE/ Tayaka HONMPA OHUX nBejy
‘TaHreHaTa Koje mpoJsiase Kpoq/saga'ry TaykKy BaH XHuIepboue.
-3atnm ce Tako AOOHBEHe KOODUHHATe CTaBe y 06pasay 3a onpe-
huBame jenHauMHe TAHIEHTe dByque H3 JeHE TauKe Ha XH-
nepboau M Taza ce ROGHjY Tpamewe TaHIeHTe,

[Tpumep: Hahu jepnasuye TaﬂreHaTa xunepbose: 3x2—4y2=8
[IOBYUEHHX K3 Tauke (4,4). '?\

Peweme: Jennaunda ngmnape naré xunepboJse 4yuje ce moJ
Hanasu y Ttauku (4,4) je: Bx4-4y4j8 Wi 3x—4y = 2. Pe-
11aBakbeM OBe jelHayuHe ca Jelmatmﬂo&g 3ajare xunep6oge KO-
-6uBamo caelehie xopene: A

X]_ — 2; = y1 == 1
—6 yp=—5."

.\.

CMeHOM 0BMX napbsa KOpeHa MOHA0CO6 y;e\z\maqnﬂu TaHreHTe
.3ajgare xunepbose ngbupamo caegehe jegHaunne: 3x—2y—4 0
H 9x— 10y + 4 = 0./OBe Ham jegnauune I'IPETCTaBJba]y TpaxeHe
“TaHTeHTe.

OBaj cMo TmpyMmep pelwMyd H y § 76 1o llpyFOJ MeTOILH H
JOWIM CMO A0 HCTOT pesyJTaTta.

Hanomena: Pewntu 3agaTtke u3 § 76 no osome Haquﬂy pe-
1IaBarba.

/

/
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2.y, Hucrycuja xuiiepbonune iosape’

1) Ako ce tauka P (x,Y,) Hanasd BaH xunepboae, OHxa Cy
o6a mapa KopeHa y H3pasuMa 3) peajnHa H Meb)yz coboMm Hejen-
Haka, jep je AMCKPUMHHaHTa a2b? — b2x,2 -+ azy)fé npema § 68 yBek
Beha of HyJse. Y ToMe ciayyajy monapa cede ¥unep6ouay y xBema
TaykaMma, LITO 3HA4YH, Aa Ce U3 jelHe Tauke ,nZu—x xunepbone yBek
MOTry NOByhH JBe TaHreHTe Ha Xumep6oday./

2) Axo ce tauka P(X, ¥,) Hanasu Hd{ xunepboaH, OHAa Cy
06a napa xopeHa y u3pasuma 3) peaiHa / mehly cobom jepnaxa,
jep je nmpema § 68 nuckpuMHHaHTa a?0%— b%x,2 + a?y,? jenHaka
Hysd. Y ToMe Ce caydajy ofe Tauke HOOMpa TaHreHarta
My(x,y1) B Ma(xg,ye) moxsianajy ca rtaukom P(X,, y), WTO
3HAuH, 1@ ce U3 jemHe Tauke HA xn‘rfeptionn Moxe moByhu camo
jenHa TaHreHTa Ha xunepOoay. Ta’/TanrenTa ce moxsana ca mo-
J1apoM xunepGoJse UHjH Ce IO HaJasM y HOCMATPaHO] TaulH
Ha xunepOoau.

3) Ako ce Tauka P(xy, ¥} /Hanasu y Xunep6oJau, OHAa Cy
o6a napa KOpeHa y M3pasuma 3) uMarmHapha, jep je mpema § 68
JMCKDUMHHAHTA a%b% — b2x* 4 a%y? Mamwa on HyJe. ¥ TOMe
caydajy ToJiapa He ceue xnng’p6ony HU y jeJHO] peasyHO]j TadlHy,
LITO 3HAUH, Ja ce Ha/lasW Herjge BadH xunepbose. M3 Tora wus-
J1a3d, na ce U3 jeaHe Tauxe y Xunep6oau He MOXe nOByhU HH
jemHa TaHreHTa Ha xun_»ep_.éony.

U3 cBera oBOra A0A43MMO IO 3aKJbyyKa, 7a Ceé CBaKa Tauka
Y PaBHHM XxumepfoJse MoKe CMaTpaTH Kao TOJX HeKe moJape XH-
nep6osaune. TaKko HCTO ce MOXEMO YBEPHTH aHAJOTHM NOCTYII-
KOM Ka0 KOI Kpyra, L{/a je cpaka mpaBa JHHH]A Yy PaBHH XHIEp-
6ose UCTOBPEMEHO M NoJapa xunepfole.

. Tlpumep: [IpaBa: 5x —4y — 10 = 0 je nonapa xunepGoze:
5x2 — 6y* = 30, oipenuTn NOJ TE noJape.

Pemweme: JennaudHa mojape 3agate Xumepboise je:

,/' 5x.xy — 6y.y, = 30.

Jezmaquﬂa Bapare mpase ce MOXe HamucaTH H Ha ciaelehu
HAuMH:

. 5x — 4y = 10

HJIH /
/ 15y — 12y = 30

ojaKiae je:’
5x.3 — 6y.2 = 30.
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M3 ose ce jennaynne Buiu na jer x, =3, a 'y, =2 1. Tauka
P (3,2) je Tpamenuu mnou.

3AIALIM:
1) Hahu taurente xunepGoxe: 3x% — 2y2 = 30 u3 rauke (1,—3).
2 ., ” oxE—yi= 5, , (2.
3) . » » D oxT—2y2=30 , , (1,2.

* § 78. TIOJIOXAJU XHIMEPBOJIMHUX TAHI'EHATA TTOBY-
YEHHMX K3 TAYAKA BAH XUIIEPBOJIE.

AKO y3MeMO y moCMaTpame jeAHy TauKy BaH XumepGode,
H3riefla Ha NpPBM IOMVIEH, Za Ce H3 Ibe MOTY IOBYhH 4YeTHpH
TAHre€HTe Ha XHIepOoJsy W TO ABe Ha jeiHy, a KBE Ha IAPYry
rpany xunepGosauny. MehyTtum Bupmeau cmo y- § 76 u § 77, na
ce M3 jeane Tauke BaH Xunepbose MOry moByhH caMo JBe TaH-
reHTe Ha xunepo6ouy.

[Torpe6HO je OApeAMTH Tauke y paBHH XHMepGoJe H3 KO-
JHX ce MOTy NOBJAYHTH TAHTeHTe Ha jeAHY IPaHy XHIEPGOJHHY;
3aTHM Tauke H3 KOjHX Ce MOrY I[OBJAYHTH TaHTCEHTe Ha ADPYry
rpAaHy XHUNepOONMHY; M HAMOCAETKY Taudke M3 KOjHX Ce jenna
TAaHr€HTa MOJXKe MoByhH Ha jeAHy, a Apyra Ha Jpyry FpaHy Xun-
nepboanny. To hemo ompeautn Ha cnemehu HayuH:

1 un. Heka je na cr1. 66 npercraB/besa xumnep6oua:

b2x? — a2y? = a%b?.
O6esexxumMo yraose u3Mehy acumnrora rte xunepfonae ca o, B,
Yl ¢ L, aH By. 5’3MH_M0 3aTHM ¥
nocMarpame jeHy Tauky

1Y/4 P(x i
iy _ o Vo) KOja ce Hanasu
BaH xunepbose. Jenua-
\ 7 YyHA XUNepOOJHHE I0-
AN ‘ Jape 4uju ce MoJ Hanasu
y 3amaroj Ttauuu Ouhe
OYEBHIHO:

b2xx, — ayy, = a2b2.

3HaMo Ja ce pellaBa-
hEeM jeHaYHHA OBE NO-
Jape ca jeJHAYMHOM XH-
nep6oJie 106HBajy KOOp-
JMHATE DOJHPHUX Tayaka
xunep6osie ¥ OHUX ABejy
1bEHUX TAHTeHaTa Koje

Ca. 66.
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nposa3e KpoO3 IOCMATPary Tauky P(Xq,V,). AKO jeHauuHy oBe
nosape pellHMO MO Y-HY, Na Tako n06uBeHy.BPEIHOCT y-Ha
CMEHHMO Y jenHA4HHu xunepboJe, nociae OOGHUYHHX ParvyHCKHX
onepauuja, ago6uhemo cnemehy KBampaTHy.jeNHAUYHHY MO X:€Y:

(a%yy? — b2x2) X2 + 2a2b%xx — (@*h* F a2) =0 ... ..

[Ipe Hero npehemo Ha UCNHUTHHAatbe KOpPeHa OBe KBajpaTHe
jennaunne, Tpe6Ga Aa OAPEeNUMO 3HAK KoedHUHjeHTa /Y3 X2

[lpernocraBuMe NPBO ga ce Tauka P(x;,y,) Halasd HErae
Ha npaBoj L koja npo/siasu KpO3 KOOpJHHATHH IIOUETAK M ceue
yraose B # B, Ha NPUIOKEHO] CIHHUM, /

Kako je xoeduuMjeHat npaslia npase L,féehn ox Kkoeduuu-

/

. a / .
Je€HTa [IpaBla aCUHMITOTE: Y = EX’ TO 3a CBaKy TauyKy Ha 0Opaso]

L Baxu 0Baj OZHOC:

Yo b/

_>_

X, @ /
fna Tako HCTO H ;

o2 /pe
ojakJje je /

a%(ﬁ > b2x02

WM /

a2y %2> 0.... 9).

[o oBora 6ucMo @ganoca AOmUHM, Ja CMO y3eJd Yy Iocma-
Tpawe Ma KOjy TaukKy Ha Ma KOjOj NmpaBOj KOja NpoJasH Kpo3
KOOPAHHATHH noqerfi n yraose B u B,

Ms wuspasa 2) Le Bumm Aa je xoepuudjenar: a?y,® — b,
NO3UTHBHA BEJHYMAA, N aKO HHME IMOJeIUMO jelHaduny 1), onxa
IO0GHBAMO: /

,félaZbe (a*b? + a?)
2 ST T 0 N N == —
X2+ aty t — b2xg% @ty — bt 3)-

OBa jeayayuHa uMa OBa KOpeHa MO X-Cy M ako HX obere-
KUMO Ca X;/H X,, OHJ4 MOMXKEMO HalucaTH:

__ (@)
XXy = — azyoz_ bzxoz
H omtbix. | i 4).
X+ Xy = 0

* aty,? — b2x2,
[Tocmatpajyhd npBy on jeaHauuHa 4), youaBamo Aa joj je
JlecHa CTpaHa HeraTHBHa, 1a IpeMa TOMe Mopa OUTH HeraTHBHA

AHaJuTH4YKa reoMeTpHja 12
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W 1beHA JEBa CTPaHa, a TO 3HAUM Ja KOPeHH Xy M X, MMajy pas-
quuure 3Hake. VI3 Tora msiasu, Aa nosapa xunep6ose uydju je
non y Tauuu P(X,,y,) ceye obe rpane xunepGosMHe y Taq{;aﬁaa
ygje cy amncuuce X; H X, Qpnapne mak caenyje 3aKbeqa}<,/.lla ce
us Tauke P(x,,y,) MOry noByhu ABe TaHreste xunepGosie,/OM KO-
jux jeaHa moaupyje jeAHy, a Apyra Apyry rpady XUnepoOONHHY.

U3 cBera oBora J0J1asH ce JO ONWITEr 3aKJ/byykd, 1o Kome
ce M3 CBake Tauyxke DaBHH, KOja Ce Hajpas3u I/I3Mfy KpakoBa
yraosa B u f,, mory noByhH no JBe TAHreHTe, Of, KOjux jepHa
JOZHpYje jeaHy a Apyra Apyry rpasy xnnepﬁozgmiy.

9 uwjg. Y3MHMO caja y IocMmaTparbe joul jeiHy Tauky BaH
xunep6ose. Heka ce Ta Tauka Hajuasw Ha npasoj [ Koja mpoua-
34 KpO3 KOODAHHATH NOYETaK M cede yriaose .o ¥ o, Ha CJL. 66.
Axo Ty Tauky ofenexumo ca Q(rg,ys), ouna - he jemHauuHa no-
Jape XHUIepOOJMHe WMjH Ce NOJ Halash y 3ajgaTtaj Tauld oye-
BUAHO 6uTHU: |

b xxg — a® yys = a? b

3yaMo, Ja Ce pelaBameM OBe jengéqnﬂe ca jelHaYMHOM XH-
nepGone: b2 x2 — a? y* = a® b?, no6uBajy KOOpIUHATE JOAHPHUX
rayaka xumepGosie ¥ OHUX HBEjYy kbE}/l-PIX TaHreHaTta KoOje npoJsase
kpo3 Tauky Q (¥g,ys). AKO jenHaunuy OBe M0JApE. pelumMo 1o
y-Hy ¥ TaKO ROGHBEHY BPEAHOCT y;Ha CMEHWMO Y |CNHAUMHH Xi-
nep6oae, onna hemo LOGHTH cienehy KBauparTHy jeJMHHLY MO X-Cy:

XE (a2 Yyt — 0P xg?) 22 07 xg ¥ — (a4 b2+ a?) =0 ..., 5).

[Ipe Hero mnpehemo Ha chy;‘fusakbe KOpeHa OBe KBajJpaTHe
jennauune, oipeanfieMo 3HaK 1§be¢munjema y3 X2, .

Kako je rxoeduuujenar npasua rnpase [ marb¥ Of KoOjeduuu-

/b .
jedta npaBLa acuMOToTe Y :/—a—x, TO 32 CBaKy TauKy Ha OBOj

npaBoj Baxu ciefehu ONHOC:

/ Vs a
L <y
[ xs b
fla TAKO MCTO H
ys* b7
Xg2 a®
ojakJie je J
{ azy 2 < B2 xg2
U
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Ho oBora 6ucMo OJHOCA AOWLIKM Aa CMO Y3€JH Yy [OCMAT-
pame Ma KOjy Tauky Ha Ma KOjOj paBoj Koja [0J1a3d Kpo3 KOOop-
JUHATHH MOYETAK M KPO3 YIVIOBE o H «;. 34 Halle MCIIUTHBaE
Mory yhu y 063up camMO OHE TayKe Ha MOMEHYTHM NpaBHMa Koje
ce Hasade BaH xumep6oJe, jep ce mpema § 77 u3 Tauaka y Xu-

nep6o/M He MOry noByhH Taurente Ha XunepooJay. -’
Wapas 6) nam noxasyje, na je kojeduumjeHat a2 yg?-< b2 X2
HeraTuBaH. y

AKO KBajpaTHy jefHauuuy 5) TOMHOXHMO Ca MHHYC jelaH,
onnxa hemo BoGHUTH:
— X% (a®yg® — 02 xg%) — 2 a2 0% Xg X + (a* 62 + a®) =0
/

/
X2 (b2 xg% — a® yg®) — 2 a2 b* x5 X + (at b? +/a2) =0....7).

Ogpa jensauyuHa ¢ 063MpoM Ha M3pa3 6,)/' uMa KoebuuujeHar
y3 X2 MO3WTHBAH, Ma &KO bUME MOAEAUMO/IENY jelHAUYMHY, OHAA
7

HJIn

JA0OHBAMO /
" 2 a® b2 xg ‘- atb® 4 a2 0 3)
‘ b2 X% — qa? y32 4 b2 «\'32 azyaz M e '

JenHauuna 8) uma nBa KOpeHa J10 X-CY ¥ aKO HX 06eJIeXKHUMO
‘Ca Xy H X5, OHZA MOXEMO HAalHCaT,

Xy =

ITocmaTtpawem npee O jednauuddHa 9) youaBaMmO Ha joj je

JecHa CTpaHa nosdTteBHA, fla npema ToMe€ mopa OHTH NO3KWTHBHA

U 1beHa JIeBa CTpaHa. ﬂeﬁ’a he joj mak cTpaHa OMTH MO3HMTHBHA
caMo y TOMe CIyuajy axKo/cy joj ofa uHHHTeba MCTOTa 3HaKa, LUTO
3Haun Ja o6a KOpeHa/ KBajapaTHe jedHauuue 8) mopajy OutH
ucrora snaka. Ma apyre on jeanaumHa 9) oxpenmhemo, ma au he
KODEHH X; U Xp OWTH/ NOBUTHBHU WJIM HEraTHBHH. 3HAK IecHe
CTpaHe OBE jefHAUMHE 3aBUCH j€NHHO OJ 3HAKA HEHOT UHHHTE/bA
Xg, @ MOIITO M J€BA CTPAHA NMOCMATPAHE jeJHAYMHE MOPAa UMATH
3HaK Ka0 M JeCHa, TO 3HayM, Ja 3HAK KOpeHa X; H Xy TaxKohe

.3aBUCH OJl 3HaKa BeJHuUMHE X5 AKO je€ Xg NO3HTHBHO, OHJA he u

KOPEHH X; M Xz OHTH NO3UTHBHH, a2 aKO j€ Xz HEraTHBHO, OHJA
he u kKopeBM X, U Xz OHUTH HEraTHUBHH.

12%
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¥ tbeHa JeBa CTPaHa, a TO 3HA4YH Ja KOPEeHH X; M X, WMajy pas-
AqudTe sHaxe. M3 tora usJaasu, Za moJapa Xumepboje uHjH je
nos y Taumu P(Xy,y,) ceue obe rpane xunepbosiuHe 'y TayKaha
yuje Cy amcuuce X, U X, Onasne nak cieayje 3aKibyuyax, Ja ce
u3 Tauxe P(x,V,) Mory nosyhn nBe rtaureute xunepGone ‘on, xo-
jux jeAHa mOAMPYyje jelHy, a Apyra Apyry rpany XUMepOoNHAY.

H3 csera oBora JoJasu ce JO Onwrer 3a1msytma/ no KoMme
ce M3 CBake Tayke paBHH, KOja ce Hajasu H3Mehy Kpaxopa
yraosa B u B,, mory noByhn no IBe TaHIEHTE, ozz/b KOjHX jeXHa
Jopupyje jexHy a Epyra Apyry rpasy XMI'IepﬁOJI]/IHy

9 wr Y3MuUMO caja y TocMarpakbe joIl jelHy Tauky BaH
xunep6one. Hexa ce Ta Tauka Hazasu Ha mpasOj [ Koja mpoua-

34 KpO3 KOODIMHATH MOYETAK M Cede YrJoBe 0. H &; HA CIL 66.
Axo Ty Tauky ofenexumo ca Q(¥g,yg), OHIA: ‘fie jepHauyMHa 10-
xape XMnepGOJMHE UMM Ce TOJ Halas y-3ajaTaj Tauuu Oue-
BUIHO OHTH: |
b? xxg — a® yys = a® b

3HaMO, [la Ce DellaBaeM OBe jeHAuHHe Ca jelHAYHHOM XH-
nepGone: b2 x* — a?y? = a* b* xoGuBajy KOOPAHHATE AONHMPHHX
Tauaka Xunepbose M OHWX IBejy HEeHUX TaHreHara KOje npousase
kpo3 Tauky Q (xs, ys). Axo ]ennaqnﬂy 0Be [OJape. pelinMo Mo
y-Hy W TaKo AOGHBEHY BPEIHOCT y-Ha CMEHHMMO Y jeLHAYMHH XH-
nep6oJie, onja hemo n06utn cneﬂeh,y KBaJAPAaTHY jE€AHHHIY TI0 X-Cy:

X2 (a® yg — 02 %g%) + 2 a% b% xg x — (@b +a)=0..... 5).

Tlpe Hero npehemo Ha UCTIWTHBAKE KODeHa OBe KBajpaTHe
jennaunte, oapennheMo 3HAK x,becpnun]ema y3 x2.

Kaxko je xoeduuujeHat npaBU.a npase [ MamH OL KOjedHuu-

]EHTa npapua acHMNTOTE Y /— X, TO 3a CBaKy Td4uKy Ha OBO]

npaBoj Baxu cienehu OLHOE :

Vs a
T
/¥
rna TaKko HCTO
2
¥ _ 0
Xg? a2
ojaKae je
a2 Vg2 < b2 Xg?
HJIH

a2yt — b2 x2 <0 ... 6).
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Jo osora 6ucMo OxHOCAa JOWJIM JAa CMO Y3eJdd y NOCMAr-
pame Ma KOjy TayKy Ha Ma K0jOj NpaBOj KOja IOJIa3d KPO3 KOOp-
JMHATHH TOYeTaK W KPO3 YIVIOBE « H 0. 34 Haule HCIHTHBaKe
mory yhu y 003up camO OHE TauyKe HAa IOMEHYTHM NpaBHMa Koje
‘€€ Hazase BaH xunepbose, jep ce npema § 77 u3 Tavaka y e

nep6oaH He MOry noByhH TaureHTe Ha xunep6oJy. -
KMspas 6) Ham nokasyje, na je kojednuujenar a2y82.—/b2 Xg2
HEeraTuBaH. v

AKO KBajJpaTHy jeflHAYHUY 5) NMOMHOMHMO ca MHHYC jenas,
-onna hemo n0GUTH:
— x2(ayg® — b2 xg%) — 2 a2 6% Xg X + (a*b?—F a®) =0
HJIH /-/
X2 (6% Ng* — a2 yg?) — 242 D2 Xg X + (@t 0° 4 @) =0 ... 7).
Osa jeaHaunHa ¢ 063upomM Ha u3pa3 6)f uma KoeduuHjeHat
y3 X2 MO3UTHBAH, Na aKO HHMeE I'lOlleJIHMO/LLeJIy jenHaYHHY, OHAa

L06HBaMO /
o 2070 at b? 4 a? 0 3)
v bZ X32 o a‘Z y32 b2 ;\'82 az .y32 """

JenHaunda 8) MMa HBa KOpeHa M10 X-CY M aKO HX 00eJeXKHMMO
€a X4 W X5, OHAQ MOXEMO Hamucar

sp2 /g2 -
NP
S 9.
e = b2xg] — a2yy? J

[TocmaTtpawem npBe OHF jemdauuna 9) yoyaBamo ga joj je

JIeCHA CTpaHa MO3UTHBHA, fa MpeMa TOMe MOpa GHTH IO3HTHBHA

M 1HeHa JIeBa CTpaHa. ﬂe{ﬁa ke joj max cTpana ©OuTHM NO3NTUBHA
camo y TOMe Cayyajy aKo/Cy joj ofa uHHMTe/ba HUCTOra 3HAKA, LITO
3yayu fa 06a KOpeHa, KBaApaTHe jeldHaunHe 8) Mopajy OuTH
uctora suaka. Ma apyre on jennaunna 9) onpemuhemo, ma mu he
KOPEHH X, U X OMTH/ NO3UTHBHM WJIH HEraTHBHU. 3HAK HeCHe
CTpaHe OBe jefHAYMHE 3aBHCH {€NMHO OJ 3HAKA HEHOT UWHUTE/bA
Xg, @ MOLITO M JIeBA CTPAHA NMOCMATPAHE jeJHAYHHE MOPa WMATH
3HaKX Kao M JecHa, TO 3HAuM, [a 3HaK KODeHa X, H Xs Takohe

.3aBMCH OJl 3HaKa BEJHYHHE X;. AKO je Xg NO3HTHUBHO, OHAA he u

KOpPEHH X, M Xy OHTH NO3MTHBHH, @ aKO j€ Xz HEraTHBHO, OHIa
¥ie H KOpEeHM X, M Xy OUTH HEraTHBHH.

12%
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Kako je y nocMarpasom Ciyuajy ¥g TOSMTHBHO, TO 3Haud Aa
nonapa Tauke Q(Xg,ys) CEue OHY rpany xunepbose uMje CBE TAUKe
umajy nosutuBHe ancuuce. To pame 3HauM, Ja C& U3 TAUKE
Q(xg,ys) MOry moByhu JBe TaHIEHTE Ha OHY TIpaHy x_y{nep6one
KOja Ce MPOCTHPE y CMHCIY TO3UTHBHE TPaHe ancuncx—;e{ oce.

Ja cmo ysenu y X'IOCN\f%Tpal-be Ha npaBoj [ Hexy/TauyKy BaH
xunep6oJie KOja HMa HEraTHBHY ancuucy, BHUAC/H _lﬁucmo, na ce
U3 e MOry nosyhu TaHreHTe Ha OHY IpaHy xun§p6one Koja ce
MPOCTHPE y CMHCJIY HEraTHBHE TPAHe anCUHCHE OCOBMHE.

U3z cseea osoza caedyje 3digfbytta1c, da ce 43 csake maixe
san Xuiepbone xoja ce HAAA3w U3MePY KPAKOBA Y2Aa o MOZY HO-
syhu @0 Oe WaHzenuwle Ha OHY tjaty xuiiepbéne Koja ce Harasw
y fome yeay, u u3 C8ake waike 8an xuﬁepdo/?e Koja ce Haia3u
usmely Kpakosa yzia oy, MoTy ce dosyku @0 Oge moHzeHME Ha
OHY 2pany Xuilepboae KOja ce HAAQsw y mome yery.

3, wi Heka je na ca 67 npercrap/beta xunmepbona:

AR
2 — 2p2 = Zx,
b%x2 — aly? = a*h? ¥ meHa acHMnToTa y;! 2 X
AKO Ha TOj aCHMITOTH y3MEMO y/n‘ocmanaHz,e HEeKYy TauKy’
b
b ORHOCHO M,(X,, — Xo); onnd he xumepOosuna nonapa,
olXa: Yo o\Xo»

ydju je MOJI y HaBeAEHO] Taul, 614714 NpPETCTaB/beHA jeIHAUMHOM!

bixx, — a?y b X, = a?b®

b
=—X-— ... 10).
y=7 F’ )

Koeduuujenat npasua osg nosape jelHak je ca KoepHLHU-

olaKJIe je:

b .
jenTOM MpaBUa aCHMITOTE Jf=--X, WITO 3HAuH, Ja cy wMehy
co6om napaneade. K3 oporg uanasu, Aa Cy CBE IOJMape XHIep-

b
GouuHe, uMjH Ce OJIOBH HA/A3€ HA ACHMITOTH Y = — X; Mapa-

1 ~
JeJHe c4 TOM aCHUMIITOTOM na jgagJje rnapaJesie H Metjy COOOM..

A
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AKO y jeoHaYHHH XHu-
nepboae: 6°x2 — a?y? = a?b?
MECTO BEJHYHMHE Yy CTABUMO
heHy BPEIHOCT U3 noaape
(10) osna nobuBamo jepny
jerHauuHy 1O BEJHUYMHH
x-cy. PewaBaweM Te jeaua-
upHe JOOHBAMO CaMO jefaH
KOPEH M TO:
X2 + a?

2Xx,

W3 rora usmna3u, jia no-
Jlapa xunep6ose ynjH ce noa
HaJasH Ha aCHMITOTH, ceye
xunep6oay €amo y jenHOoj ‘
KOHAUHO] TaullM; IUTO 3HAYHW, Ha c/e’ U3 jeJHe Tauke Ha ACUMITOTH.
MOxe NOoBYhHM CaMO jenHa TAHIEHTA HA XHNEPOONY Y KOHAUYHO]
Jamuuu. JIpyra Tadredra Koja ¢e M3 Te Tauke MoO)e NoByhu Ha
xunep6oay jecte cama acUMOTQTA.

W3 uspasa 11) ce Bupy, 21& 3HaK KOpDEHa X; 3aBHCH jeJHHO
OJ 3HaKa BEJHUHHE Xg. A;b je X, MO3HTHBHO, OHAA M Xy MOpa

[

GNTH [O3UTHBHO, @ aKo je HeraTHBHO, OHIa H X; MOopa OUTH
HEraTUBHO. /

X, =

W3 oBora M3jpasu 3a "beqax npemMa KoMe ce M3 Tadaxka aCHM-
nroTe Koje mmajy no3urHBHe aiicyice xozy NOBAAYUTH TAHIEHTE
CamMo Ha OHy rpaHy xuflep6oJie KOja ceé mpOCTHpe Y HO3HTHBHOM
npaByy ajcyHCHe OE¢OBHHe M H3 Tayaka HCTE acHMNOTOTe KO je
HMajy HerarHBHe anClHCe, MOr'Y Ce [OBJAYHTH TAHIM€HTe CaMo
Ha OHy rpady xunép6oie, Koja ce npoCTHpe 'y HErarHBHOM
npasny anChHCHe /OCOBHHE.

_Ha ucrn Ha‘)-éﬂ BUCMO AOLIN 10 aNCONYTHO HCTOT 3aK/byuKa
Ja CMO y3eau Y/ MoCMarpame Ma KOjy TAauKy  Ha XunepOoJuHoj
/
b

ACHMOTOTH Y = ——x

13 cBera oBora caenyje 3akbydyax npemMa KOMe Ce, i3 caux iia-
yaka Koje Ce Hajase Ha KpanguMa OHOra yria KOJH YHHE aCHM-
nrore xHinep6osuHe, MOry nOpyhH TaHT€HTE Ha OHY rpaHy Xu-
nepGosae KOja Ce Hanasu y TOMe YIJTY.

Kan ce oBome 3aKJbyuKy 107ajy 3aKJbyulld H3BEAEHH ¥ Wi 1 1
us1. 2. onpa ce n0o6KBA KDajtbi MEHEPANHH 3aK/bYUAK KOjU TJACH:
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H3 cBux Tayaxa BaH xunep6oJie Koje ce Hanase nameby kpa-
KOBa M H& Kpauuma OHora yrJaa IITO ra yypHe aCHMITOTE XHOep-
60JHHe, MOT'Yy ce NOByhH TaHIe€HTe CaM@ Ha OHY IrpaHy XxHHep-
Goxe xoja nexu y Tome yray. Cem TOLd, H3 CBaKe TayKe BaH XH-
nepfoJe kKoja ce Hazasu H3Mebhy KpaxoOBa OHHX YrjoBa WITO HX
3axBarajy acHMIITOTe xHnepGOJIHHe, a y KOjHMa He JCHH HH je~
AHa rpaHa xunepboIHHa, MOry, ce NOBYhH 1O JB€ TaHTe€HTE 04
KOjHX jegHA ROZHpyje jenwy a Apyra Apyry rpaHy Xuiep-
OONHHY. .

# § 79. KOHCTPYKUWMJA TAHIEHATA XHITEPBOJIE.

Y. 1. Hexa je na ca. 68. npercraBbeHa xunepéoJa:
b2x2 — a2y2 == q2b2 .
H IbeHa TaHreHTa: b2xXx, — a®yy, = a®b? koja nomupyje xunepbosy
y tadqud My (xq,3y). ‘

Axo 06esexHMO ca o Yyrao KOju 3axJjana TaHreHTa Ca MO3UTUB-
HUM CMHCJIOM aICHCHE OCe, Ca o, yrao Koju .3akjana rorer Ir,M;
€a TOBUTHBHUM CMH-
' CJIOM  anuucHe oce, M
ca o, yrao Kkoju 3a-
xaana norer I'M, ca
NO3HTUBHHUM CMHCIOM
arncuyucHe oce, oHa je:
b2xy
@y,

- N
bl
toqe — L
8% =T ¢
Ca. 68. / O6enexumo jour ca p

yrao u3mehy Taurenwre /u morera F,M,, ma he Owurtn:

M, (%, )/r)

.=
~

>

~o--

% 0 % tgo =

~.
o
o
QR
fin
—
~—

p=a—0
olaxJje je /’

S/ _ lga—1lguy
tgp = | + fgotga,
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Wi ¢ 003upoM Ha u3pase l):
bz,\’l_ A
top — azy, X+ o b2cxy + b%x,% — a?y,?
# 1+ bxy N acy; + a*xyy, + 6%y
a%y; X+

Kaxo je: b2x,2 — a2y, = a20® u ¢ = a® + 0% 1O je:
beexy + a*b® b (exy +.4a?)
3y 4 a%cyr  oyi(exy + a?)

gy =

HJIH

Ako obenexuMo ca g yrao usmeljy Taureure u norera M, ouna je;
q=0a;—a

onaKie je
. tg(}(2 —_ L‘ga
igg = 1 + fgaytga
uIM ¢ 063upOM Ha u3pase 1)
Y1 0%,
—_ g%y 24,2 __ p2y.2 2
toq = Xy c ady, a4y 0?x2 + b2cxy

I O s O e e
X, — ¢ ady,

owTo je: 6%¢,2 — ay,® = a2b® u ¢ = a® + b, 10 je:

b2cxy — a?b*  b¥ex; — a?)

teq = ex, Yy, — aeyy  cyi(ex; — a®)
HJIIH
b2
tgq = E)Tl ..... 3).

Hecne crpane jemmauvza 2) u 3) cy Mehy coBom jemmaxe,

na Mopajy OMTH jellHaKe M HHUXOBe JeBe CTpaHe, Te TaKOo UMaMo:
_ tgp=tgq..... 4).

IlosHaTo HaMm je u3 TpHUroHoMmeTpuje caenehe npasuio:

Axol,--cy TaHIeHCH yrjoBa Mamwux on 180° mehy cobom jen-
daKd, OHJa ¥ TH YIJIOBH MOpajy OHTH jeqHaKu.

Kaxo ¢y yraosu p u g mamu on 180° To npema HaBezeHoMm
npasu/Iy mopa Outy:

p=q..... 9).
H3 opora u3jasy npapHiO npeMa KOMe TaHreHTa HOBYYeHa

H3 jexHe Tauke Ha XullepOoay 3akJana jegHake yriose ca IorTe-
3MMa Te Tayxe,
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.Ha ocHOBY OBOra npaBWJa H3ja3u caefelie npakTH4yHO ymy-
CTBO 32 KOHCTPYKLUMjy TaHreHTe xunepose y jeJHO] TauuH HA
XHIepOOJIH.

[IpBo TpebGa moByhu moTere s3ajaTe Tayke Ha XunepOoaH, na
3aTHM KOHCTPYHCATH CHMETPALy yIJa KOju 3axBaTajy T IOTE3H.

Ta cumerpana he GWTH HCTOBDEMEHO TpaKeHa TaHMEHTA XM -

nepbode.

Ya. 2. Ha cu. 69 mpercraBibeHna je xunep6oJa W tbeHa TaH-
reHTa KO0ja MpoJiasd Kpo3 rtauky P BaH xunepbose. Heka r1a
TaHreHTa LOAUpYje xumepboay y tauud M.

Ako norer FM

y ckpaTimMo of Tauxe M
3a’ 1y MN, koja je
jenHaka Apyrom Mmo-
/ Tery ¥ MOBYYEMO MyXK
/4 FN, onpa mnobusamo
" paBHOKpAaKHM TPOYrao
FMN. Tlowto je y
OBOMe TPOYTJIY 3alaTa
TAHreHTa  CHMeTpaJa
yria TpH BPXY KOA
Tayke M, TO OHa MoOpa
OUTH M CHMeTpaJa
ocnoBulle FN. OGe-
aexumMo ca D oHy
Ca. 69'. TauKy y KOjOj TaH-

resra ceue Ayx FN u

nospyuumo ayx OD.

Kako ayx OD IBeay]e cpennHe nBejy crpaHa tpoyraa FiFN,
TO oHa Mopa OUTH jenHaka noJosuHu Tpehe crpane Ttora Tpo-
yraa T1.j. Mopa Gurn:

! opBlN_2a_
2 2

Jlakae Tayka [ ce HaJla3u Ha KPYIy KOjH je OnHCaH OKO
UeHTpa XHNepgo/ie Ca MOJYNDPEYHHKOM jeAHAKHM [MOJOBUHY TJa-
BHe Oce XuNepOoJuHe.

C mpyre jcTpane y npaBoyraom tpoyray POF tauka D ce
HaJa3¥ Ha TeMeHy [PaBora yraa, WITO 3HAYM Ja OHA MOpa Je-
:aTH Ha TepudepHju Kpyra KOjH je ONHCAH OKO XHUIIOTeHy3e
TOra TPOYrJa Kao NpedHuka T.j. oko ayxu PF.Ilowro tauka D

SN

<o

e e

—
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JeXu M Ha jeJHOM M Ha JPYroM OJi HaBeJEHHX KPyrosa, TO (2
OHa MOpa Hala3uTH y HbUXOBOM npecexy. Kaxo ce CeMm tauke [

' IIOMEHYTH KPYTOBH CeKy joll y je[HOj Taull¥, TO Ce Ha HCTH Ha-

YMH MOXe JOKa3aTH, Ja Ta TauKa JeXH Ha JPYroj TAHTeHTH XHu-
nepbone xoja ce MOxe nosyhu us Tauxe.P.

Hs cpera oBora uanasu ciejehe NpAKTHUHO YIyCTBO 3a KOH-
CTPYKUHjy TaHTeHTe Xulepboise u3 jénHe Tauke BaH XHUrepOoJe.
e

I[TpBo Tpe6a omucaty Kpyr oxd ueHTpa XHnepGoJe ca MoJy-
TPEYHHKOM jeJHaKHuM nonoxam;uzf' r1aBHe oce xumepboaunpe. 3a-
THM Tpeba moByhH NyX OJ anare Tauke BaH XumnepGoJe A0 je-
IHE XHKe W OKO Te AYXKW-KA0 NPEYHHKAa OMMCATH Kpyr. ¥ mpe-
CeKy Ta ABa kpyra go6ukemo mpe tauke. Kag xpo3 jegHy on THX
Ta4aKka 4 Kpo3s 3azLaTy/Taq}<y BaH xumnep60/sie MOByYeMO MNpaBy
JHHM]y, oHa he HaM NpeTcTaB/baTH TaHreHTy xunepbone. AKO
naxk Kpo3a ﬂ,pyry/vl IIpeceYeHHX TayaKka IIOMEHYTHX KpyroBa H
KpO3 3anary Taqu BaH xunepbose MOBy4YyeMO MpaBy JHHH]Y,
OHJa AO6MBAMO ADPYTY TaHTeHTY Xunepboue.

* § 80. TTOJIAPE XMITEPBOJIE UMJK CE I[10OJI0OBH HAJIA3E
HA JEIOHOJ ITPABOJ JIMIHHMJH.

¥Y3MUMO 3a IOJ0Be XHUIEePOOJHHHX nonapa HEKOJHKO Ta-
yaKa Ha IMpaBoj; g

y=mx4+n..... 1).

Heka cy e Tauxe: M, (Xo, ¥o); M, (X3,.91); My (Xo, ¥o) M T. L.
OImHOCHO : My (Xg, mx, 4+ n)Y; My (Xy, mx, 4 n); M, (x,, mx, + n) u
T. A... [lonape xunep6ose: 6%x2 — a?y? == a® b?, unju ce noO/IOBH
HaJase y 3aJaTHM Taukama Ouhe/mpercraBibede jexHauMHama:

D2XXg—a2y (mXy--11) =a2b? uin /_ BExox %)
Ao V 0 - l/y '#az (lnxO+’l) /nxo'}_n
bEx; X b*
v o — 22 = 1 —
b XX1—azy (/71X1+n) a b s y a? (mx1_+_/1) mxl—HZ 9
b2 x, x b2 "2

b2xxy—azy (mxy+n) = ‘i%q » Y T kgt ) mxgtn

Kako xoeduuujentd mpaspa npaeux 2) Hucy Meby coGom
jennaxs, To 3HauM, /a C€ OHe CeKy HEerje y KOHayHOCTH. AKO Ma
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KOJe IBE OM HWHX PelHMO [0 NPOMEH/LHBHM BeJHYHHaMa X H Y
ogga moGUBaMo 3a KOOpAvHaTe BUX0BA npeceka ciegehe H3pase:

x = wm)
7|
A 3).
y:-F J

Y OBuUM u3pasuma, BenqHumHE X U ¥ He 3aBHCe OJ Koopnu-
HaTa NoJoBa (2), Hero caMo OX BeJHUUHA' m, n,a u b, xoje cy
y TOCMATpaHOM ciay4yajy ysere sa craiHe Beguuydne. To 3Hauy;,
1.13 ce .CBe nonape.:, Koje cy NpeTCTaB/beHe jaHAYMHAaMA 2) cexy y
JEAHO] TaulH YyHje Cy KOopauHaTe: .

(_ @m b2

n’ - onf)
H3 CBera opOra M3nasu Ciefehn 3axJbyyaxk npema kome ce
CBe norape xunepoore b2x*—a®y*=ab® ynjn ce nonxosu Hanrase
Ha jeJHOj NIpaBOj NHHHju, MOpAjy cehn y jegHOj Taunm.

I4
Anekycnja:

AKo mpernocrasumo, g'a je y jemHauunu 1) Beanuuna n
paBHa HyaH, OHJAA npa,Ba%oja je mpercraBmena Tom jeruaun-
HOM, IIPOJASH KDO3- KOQDAMHATHH NOYeTaxK. Y ToMe cayuajy
KoeHLM]eHTH npaBua nofiapa (2) nocrajy mehy coGom jemmaki,
@ IHXOB IPECeK NPETCTAB/bEH H3Pa3uMa 3) mocraje:

X=—o
f/"! y=-—o.

Hz oBora 1/1311@3” SakJ/pydak Npema Kome Cy Hojape xHiep-
Gone: 0°X*— ay®== a2b® meby cobom napajejHe, ako MM ce Ho-
JOBH Halase Ha Npapoj JIHHHH KOja HpONa3H Kpo3 KkoopaH-
HaTHH 1oyYerax,

“§ 81. AMJAMETPH XHUIIEPBOJIE:~

I unr Hexa ~je--ya ca. 70 npeTgra’Bﬁ;eHa xunep6oga:
022 — a?y? = a2 pu Taqm@(\x\n,yo) KOfd Ce Hana3u BaH Te Xu-
nep6oJie. Tanrexre xunep6ose KO}E, / IOBYYeHe U3 TauKe Py(X0.940)
uonupyjy -xnnepéony y Tal{KaM’_a/M](Xl, . My(x,,¥a). [lpasa
MiHKA]a KOja NPOJA3K KPO3 og.e’nse TayKe jEN10/1apa xunepGose
YHJH C& TOJL HaJasu y 3angroj Tauuu Py(X,,y,).

Axo obesexumo ca/p;(xby*) CPeIHHY OHE TeTyge
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craje npecexoM NOMEHyTe mosape W xumepbose, oHna he ere
KoopauHate ¢ o63upoM Ha uapasde 3) § 77 Outu:

CXfx,  a?h%x
y B %) Xy= 9 _bzxnz_azyoe
Bl %) y1+y2 azbzy..f ..... 1).
Pl %) 4__72—_b2X02—,02y_(,2

[IpaBa JsiuHHja KOja NpOJA3H
Kpo3 Tauke: Py(xg, ¥o) 1 Dylxy, ¥u)
MPEeTCTaB/beHa  j& jeIHAYHHOM:

oy Y Yo
Y—Yo= o (X — X,).

AKO ¥ 0BOj jeRHAYHHH MECTO-
BENHYMHA X4 H Y, CTaBHMO IbH-
, X0Be BPEXHOCTH H3 H3pasa 1),
oHza mnocne OOHYHHX DPAYYHCKHX
onepauHja n0OHBAMO jeIHAYHHY:

Cn. 70

Hs obGauka jepnaurHe 2) 1;,6J1a3MM0 A0 3aKJbyyka, Ja Npasa.
JAMHMja, KOja je ¥bOMe NpeTCcraB/beHa NPOJd3d KPO3 KOOpJAH-
HATHH MOUYETaK OJLHOCHO KPO3,leHTap xunepoose 03X —a?y? = q2b2.
Ojasie caelyje MPaBUJIO, NPEMa KOMe IIpaBa JMHHja KOja TpoO-
Jasd KpO3 HOJ HeKe XHIep6oJjHHe NoJape W [OJOBH OHY Te-
THBy, KOja HacTaje npef&e}(om xunepbosie ¥ Te Nogape, MOpa.
NPOJIa3HTH U KPO3 uex;x*fap xunepboge: b2 — a%y? = a?b2.

W3 Tora nsanasu /yi 0OpHYTO IPaBUJIO KOje rJjacu:

[lpaBa JMHHMja KOja [pPOJAa3H KPO3 LEHTAD XHIepbole H
KpO3 moJ Heke xunep6oJiHe nojape, MOpa NOJXOBHTH OHY Te-
THBy, KOja je HaCraja npecexkom xHnepboje H Te MoJape.

Axo ysmemo Ha npasoj (2) uaBecHe tauke: Py(x,vo); Ps(¥s.Vs)s
Py(x5,95) B T. 3a rnosaoBe XxunepOOJNMHHUX noJapa, oHna he
HUX0BE jeaHyuuHe OUTH:

2\
b¥xxf— a’yy, = a?b® wan y= 22;" X —5 )
0 0
b b
vy —alygs = at0®  y = ptx—
‘ biv, bt d)
bxy — alyyy = 2’6,y = 22y S
1] [
............................................... J
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Kaxo npaea (2) nposasu Kpo3 UEHTap xurnepbonae u Kpo3
nosose:  Py(Xxg, Vo) Pal¥s, Vs)i Ps(Xes, Vo) - - - - , TO OHa MOpa [oJo-

BUTH CBE llapasie/iHe TeTHBE KOje HacTajy npecekoM xumnepfoJe

u nosaapa (3). /

IIpaBa JmMHHija KOja npojasu Kpo3 HEHTEp xunep6oje H 1o-
JJOBH H3BECHe XMNepOOMHHE napasejde TeTHBE, HazuBa Ce JHja-
.merpoym xunep6oue. [Ipema ToMe je W npasa (2) jeman ouja-
.MeTap xunepboue.

Ha cBaxko] npaBoj JAHUBH|H KOja NP@AA3HU KPO3 UEHTAD XH-
nepboJjie MOXKEMO y3eTH KOJHKO I'OJ X@heMO Tauaxka 3a NOJAOBE
nosapa te xunepboJe. CBe Tako ao6n;{2r{e noaape mMopajy 6uTd
Mehy cobom mnapasnenne. Tako ucto Mopajy Outa mehy cofom
napajeaHe H CBe OHE TeTHBE KOje HJcrajy mpecekoMm xunepodone
¥ IOMEHYTHX IOJMapa. 3aTHM, NOCYaTpaHa [paBa MOpa TOJO-
BHTH CBe OBaKo L00HBeHe TeTuBe /Kunepoje, IITO 3HAYW Ha i
OHa MpeTCTaB/ba jeaaH Aujamerap xunepbose.

H3 oBora m3nazu 3axkpydyax )ﬁ)ema KOMe je CBaka mpasa JH-
HHja KOja npojasu Kpo3 ueHTa;/ xunep6oae HCTOBPEMEHO H Jii-
_jamerap xunep6oie. Z

Axo koeduuHjeHaT npan§ nujamerpa (2) obenexumo ca m,
a koedHUMjeHAT npaBua no/gpa (3) ca m,, ovaa uUMamo:

/n—.& 1

Ty
7 %o

¢ bey, r ..... 4).
nm, =

/’ d2y0 J

Kan jenunaunme 4) mehy co60M MOMHOXHMO © TO JIEBY
CTpaHy NpBe ca JeBOM CTPaHOM Ipyre, a JECHY CTPaHy [pBe ca
JIeCHOM CTpaHOM Apyre, Tafia JOOHBaMO:

b2
omany = —

Osaj Ham offpaszay pnaje oxuHoc wusmehy xoeduuHjenara
npasua jemHor gﬁjameTpa XunepOose U OHUX TMAapaeNHHX Xil-
nep6OMHHUX MOJNAPA, YH]H Ce NMOJOBH Halade HA TOME JHjaMeTpy.

HictH saKJI;/yan 61 ce MOrao HspasuTH M Ha cxegehd Ha-
qun: obpasau,’5) wam npercrasiba oZHOC uamehy koedummje-
HaTa npaBua,’jeAHor nrjamerpa xunepbone M OHMX XHIepOOJH-
HHX napanq,fmnx TeTHBa KOje Taj AWjamMeTap IIOJOBH,

ITpumep: Hahu jennaunny nujamerpa xunep6oase: 2x2—3y2==
KOJH MOJOBH XHNEPOOJMHE TETHBE rapaJsiesiHe Ca MpPaBoOM:

Py

=

18

P
X /‘/'
== = — 4. L~
Y=% e

Pelerbe: JOMmaupHa TPAXKEHOT AMjaMeTpa-HMa O0JHK: y=mX.
Y 0BOj jeLHAUHHH BEJNHTHBA M npema o@paciy 5) mopa OuTH:

"o
s <

/zﬂ l}6 3 T
e e

OJHOCHO: /, m= 4. e~
Hpema/mue’jeuﬂaquﬂa TpaXeHOT AHjamMeTpa je: y = 4X. .

SAIOALIM:
1) Hahu xoeduuujeHaT nmpaBua OHHX NapaeHHX TETUBA XH-

nepbone: 3x2 — 4y? = 12 Koje NMoAOBU agjamerap: y = o X.

8
2)[Nonapa xunepGoie: 4x% — 5y* = 20 je npasa:
8x — 15y — 30 = 0, Hahu ouaj Anjamerap xunepGoJie Ha KOME
ce HaJjasd noJ 3ajarte InoJsape. .
3) Hahu nosapy xunep6oae: 5x2— 6y® = 30, Koja nposasu
Kpo3 Tauyky (3,2); a uMju Ce IOJ HAJIa3H Ha npaBoj 10x — 9y = 0.

2 un Kowyzosaun aujamempn xnueploe.
Jeaua on mosaapa (3) Mopa NPOJIA3HTH M KPO3 LeHTAp XH-
mepGose, Te he eHa jeAnayHHa GUTH: L
2
y = b; Yoox oLl 6). 7
as Yo 7
Kako oBa IipaBa NPOJIa3d H KPO3 LEHTap xunepbose, TO HaM.
OH4 HCTOBPEMEHO NpeTCTaB/ba H jelaH aujamerap Xurnep6oise.
AKO OBEIeMUMO €a m, KOehHIH]jeHaT . [[PaBLUa XHOePGOIH -
HHX napénenﬂ-nx TeTHBa KOje OBaj JAWjamerap MOJOBH, OHJA
npema obpacuy 5) MMamo:

e
m b xg . b
Paty,  a
opfaKae je P
,"_.—& 7
/ﬂz == X, )

OsaBae BUAMMD, Aa Cy TeTHBe xunepboje Koje NOIOBH LU~
jamerap (6) nap}anenﬂe ca aujaMerpoM (2); a 3HaMO Aa “ mdjz}-
MeTap (2) TIOJOBM TETHBE KOje Cy mapajiesHe ca AnjaMeTpoM (6.
3a OBaKaB ¥ap AMjaMeTapa Kaxemo, Aa Cy KOmbyrOBaHW JHjaMe-
tpu xup€pbone. Tako Cy KOWYroBaHH gujamerpn xunepoose:
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;

/
-OHa JABa JHMjamerpa OJ KOjHX CBaky MOJNOBH T/G’THBE xunepdoJe
napanejHe OHOME Apyrome. 7 .

[TowTo ancuucHa oca npoJsia3au Kpo3 ue/yr%ap xunepbose, TO
‘HaM M OHa MpeTCTaB/ba jefaH aujamerap xXumnepbose. Axko obe:
JIEXKHMO Ca m; KoedHUHjeHAT NpaBla OHUX NapaneHUX TeTHBA

xunep6oJie KOje MOJOBH OBaj JHjamerap, OHIA MMaMo:
;

b2

M3 osora uszasu, xa cy TeTuBe_AHnep6one KOje IOJIOBH art-
-CHCHa OcCa, IapajenHe ca opzmHaTﬁ'OM OCOM.

Kaxo u opmuHaTHA 0ca OpoJjdasd Kpo3 uedrap XumepOoie,
TO je ¥ OHa Taxohe zmjame’rap/_&nnepGone. Ako koedHuujeHAT
npasua TeTHBa XOje nomeu'ox}éj nujameTap 06eJIeKHMO ca 7y,
‘OHJIa UMaMO: /

2
m4/ azb—oo = 0.

Opasie v3nasu, uaf TeTHBe XHnepboJse, Koje MOJOBH Op-
A@HaTHa 0ca, IapaneJqHe’ ca alnCHCHOM OCOM. ,

Tako HaMm ancHCHA M OpAMHATHA OCa NPETCTaBMbajy jenad
‘TIap KOMYTOBAHHX anjjameTapa xunepbone b*x* — a?y? = a?b®

[Mpumep: [lpaBA: y = = X je nujamerap xunepboJe:

3
4x2 —9y? = 36, Hghu IbeMy KObYrOBaHH JHjamerap.
ayMHa TPAXKEHOT JMjaMeTpa uMa O6/HX: Y = mX.

BesquunHa m npema ofpacuy 5) mMopa OuTH: m%:%
. 1
ofaKae jer nf =
[Tpemd TOME jenHauMHA TpaXKEHOr HHUjaMeTpa je: y = X

§.
3AIOALIM:
1) Hujamerap xunep6ouae: 3x2 — bHy? = 15 nponasu Kpo3 Tauky
(5,6), HahH meMY KOWYroBaHH IujameTap.
2) Jenan nujamerap xunepbouse: 5x? — 8y? = 40 je nopmanan
Ha npasoj: 6x —5y — 12 = 0; nahn weMy KOmbYroBaHu JUjaMeTap.
3) Hahu xowyropane mujamerpe xunepGoie: 8x*— 9y =72

0Ji KOjHX je jejan mnapasesad ca NPaBOM KOja NpOJA3H KPO3
-rauxe (3,1); (6,3).
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§ 82. JOHPEKTPHCA, bPOJHM EKCUEHTPULIMTET U IIA-
PAMETAP XHIIEPBOJIE.

* 1 yj Tlonapa xunepfose yWju Ce€ IO Hanasd y KHKHU
F(c,0) npercraB/mpeHa je jeIHAUHHOM:
b*xc— a%y.0 = a%b?
ojaKge je
b*xc = a*b?
HIIH

7 Taxko ucro 6UCMO HAULIM, Ja je jefHaudHa XurnepOovnHEe

mnoJape 4YMjH ce IOJ HajJasd y APYroj »Kvxu xunepboje nara
H3pasoM:

[IpaBe nMMHHje KOje Cy HpeTcTaB/beHe jegHayuHama 1) u 2)

Ha3MuBajy ce Juperfipucama xuiepboae. [Ipema tome On xunep-
6ou1a uMajaa uaraen Kao Ha ca. 71.
. y * 2 umr Axko yaMeMO Ma
Kojy Tauxky M(x,y) Ha XxH-
nep6oJid U U3 e [OBYUYEMO
HOpMaJTy Ha qupekTpucy (1),
ouna he ta Hopmana cehu
OUPEKTPUCY Y TadyuH V.

(1) .
£ Kako je moter:
€x
M= — —a ahyx
a2
MN:x—C—, TO je u pas-
N
Ca 71 Mepa OBHX JBEjy JLYXH
' NPeTCTaB/beHA U3PABOM:
cx cx —a?
— —a
FM a a
MN a: c¢x—a?
x _—— JE—
c ¢
oJaKJe je:
FM ¢ 3)
MN o
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K . C FM l
aKo je — CTa/Ha BRJIMUMHA, TO M Pa3mepa N Mopa 6UTH

takohe cTrasHa BeJuyHHA.
Pasmepa (3) nasuBa Ce OpojHuM ekcyeRTpuyumeion xulep-
6oae n obenexuhemo je ca e. Tako je:

¢=UN

50144

e =

C
— ),

[Towrto je y uspasy 4) 6pojuresn paanomrca:% BehH O HMe-

HuTEbA, TO j€ ¥ BPEHHOCT TOra pasnomxa seha of jeauHuue
T. j. e > 1. :

3 un. TeruBa KOja Mposasy KPO3 XHKY XHIepboJe U CTOjH
HOPMAaJHO Ha IbEHOj BEJIMKO] OCH, HAa3UBa (€ [apaMeTpOM XHIMep-
Gone. AKO Ty TeTHBY ofeJexHuMo ca 2p, OHJAa jeiaHa Tayka Ha
xunep6odu uMja je ancuMca ¢ yMa 3a opauHaTty p. Ta je tauka Ha
OpHIOKEHO] cauuu obenexena ca D. Kako ce Tauka D(c,p) Ha-
Ja3d Ha xunepboau: b2x? — ay® = @%b%, TO IbeHe KOODIHHATE
MOpajy 3al0BOJbABATH jeJHAYHHY XHIep6oJse, Te HMaMO:

b2€2 —_— a2p2 — aZbZ

HJIH
bZ(aZ + bZ) _ a2p2 — a2b2
ojaKJe je
b2

# § 83. JEJHAUMHA XMIIEPBOJIE YKMJK JE LUEHTAP BAH

KOOPIMHATHOL TTOYETKA, T'JIABHA OCA [TAPAJIEJIHA

CA AICUMCHOM, A CIIOPEOHA OCA TIAPAJIEJIHA CA

OPOIMHATHOM OCOM TIPABOYIJIOT KOOPHMHATHOI
CHUCTEMA X0V. /

Ha ca. 72 npercras/ben je npasoxpm/xoopnuﬂaT CHCTEM
XOV u y wemy jensa xunep6osa qﬁjﬂ/é'ueﬂmp Ha/Iasyu y Tayiu
Q(p,9). Heka je rnaBHa oca ose xurlep6osie mapanenda ca anchu-
CHOM OCOM IIPABOYIVIOT KOOpAWHATHOT cucTema XOV, a meHa cno-
pexHa oca napanenﬂa/ca-'iipﬂnHaTHOM ocom Tora cucrema. [Jocra-
BHMO 3aTUM ¥ p/aBaH xunepboJae jegaH nomohHM NPaBOYIIH KO-
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ODIHHATHH CHCTEM TaKO
Aa My nouerak Oype y
tauuy Q. AmcuucHa oca 7
HOBOra cucrema Heka 6y-
Jle rnapajie/lHa y MCTOM _
CMHCJAY Ca ancuHCHOM &
ocom cucrema XQOY. Op-
JMHATHA 0Ca HOBOTA CH- .
crema Heka Oyne mapa- 9
|

/.

)

M

1

I

1

]

£

|

i

1

] .
JlelHa Y HCTOM  CMHCTY N\
ca OpJIMHATHOM OCOM CH- 0 ' |
crema XOV. Tama he ) | X
ce arncuMcHa 0ca HOBOTra ‘ Ca. 72
KOOPAMHATHOT  CHCTEMa
flok/JanaTd ca [JAaBHOM OCOM XxumepOoJie, a OpAMHATHAa OcCa ca
crnopeasom ocom xunepGosie. Taj cMO KOODAHHATHH CHCTEM Ha
NPUIONEHO] Cul| obenexnunn ca §Qn.

¥ tome he cucTemy 3aara xunep6osa OMTH NpPETCTaB/beHA
jeHAUMHOM: '
b2z — a%n? = a?b® ... .. 1).

Y3MuMO y nocmaTparse Ma Kojy Tauky M Ha 3a1aroj xurnep-

' 6o M obenexuMo ca (X,y) weHe xoopauHate y cucremy XOV,

a ca (5n) wene xoopaupare y cucremy £Qn. OnHoc usmely oux
KoopauHaTa Gulie mpercTaB/beH CaAeAehHM M3pasuMa:

Ji=x—p } ..... 2.
sn=y—4q

/ .
Axo y jenHaudHu 1) MecTo-BeqMYMHA § M n CTABUMO IHHXOBE
BPENHOCTH W3 u3pasa 2) OHHa LOOHBaMO caefehy jenHayuHy:

b2(f— P —a(y —q)=a® ... .. 3).
Jennauusa 3) Ham mpercraB/ba 3agaTy xunep0oay y MpaBoOyrioM

- KoOpAMHaTHOM cucremy XOV.

Kag y jénnauunu 3) M3BPIIMMO Ha3HAuyeHe pauyHCKe onepa-
uuje, rana AoGuBamo cremehy jesHauuny:

b2xt — a‘ly%/; 202 px + 202 qy + bPp? —atgt—athr = 0 ..... 4).
OBy‘,tJe;xHaqtu MOKEMO HaIllMCcaTH U Ha caedehd HayHH!
) A4+ B+ Cx+ Dy4+F=0..... 5).
AHaJl/HquKa reoMmeTrpHja ‘ 13

J
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Ha 6u jenHauyuHe 4) W 5) TpeTCTaB/bajge HCTYy XUMEPOOY
noTpeOHO je M JLOBOJBHO, A UM KoedUUMjeHTH y3 oAromapajyhe
Hero3HaTe BeJHUHMHEe Y CJA0OOJHM YIaHOBH OyIy jedHdKW WJli
nponopuuoHaiHH. [IpeMa ToMe Mopa OHTH HCHymweH caexehd
yCa0B: N

b —az__—Qb?p_Qazq_b2p2~a2;q‘~’—a2b2*)\
A~ B — c — D = F
ojaKJIe je:
b2 = A\
—a?= B\
—2b2p=Cx
+2a2g=D\’
M3 oBux H3pa3sa u3nasu na je:
. o . o C
P=""0p =7 24T T 24 6
o D - e .
9= 9 ~ "B\ T 7 2B

OBH HaM H3pasu npeTCTaBJbajy obpacne 3a H3RANAKEH2
KOOpJMHATa lLeHTpa xunepbose, aKo je HmeHa jeiHayuHa paTa
y 0OGJIHKY jeAmHauHHe 5). Meby'me oce Te xunepboae onpehy-
jemo Ha cregehH HauuH: ‘

Kako cmo u3 o6amka jensHauuHe 3) Bpuuehu u3pecHe pauyH-
CKe onepauHje JOLIM A0 oﬁJm_ka jenHauMHa 5), TAKO HCTO Ce
CYNPOTHUM IIPOLECOM paquC]RHX pajikbd YBEK MOXEMO Bpa-
THTH U3 OOJMKa jeiHauune 5) y oOaMK jepHaunHe 3). AKO cMO
jeanaunny xumnepbose moBeJH Ha OOJAMK jeJHaudHe 3) OHAa je
MOXEMO HM3Da3UTH M Ha ciefiehn HauuH:

(x ——op)2 _’(J’__ q)Z =1

2 =1..... 7).
at bt )
¥ jennaunnu xunepGose Koja je cBefeHa Ha 00/UK jeHauYHHE
! 2
7) yBeK HaM HMeHMTeJ/s H3pasa % NpercTaB/ba KBaApar
a

I3
i

: . (y —97
rJaBHe noJayoce xunep6oJe; a HMMEHHTeh H3pasa g yBex

HaM MperTcTaB/ba KBalpaT cnopenne moayoce xunepbosae. Ilowro
HahieMo KBajpaTe I[0JyoCa XUNEepOOJMHHX, OHIA U3 HHUX JaKO
M3pauyHaBaMo MOJyoCe HJM came oce xumepboue.

[Mpumep: OxpeauTs KOOPAMHATE UEHTPA K I[OJYOCE XHMep-
Goae: 9x2— 16y* —36x 4 32y — 124 = 0.
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Pewerse: Ilpema ofpacunma 6) KoOpAHHATE LEHTPa - Cy:
_ =36 _ 2

2.9 /
_ %2 3

2(-—16) ) ;
Jennauuny sagate xunepboJie MOKEMO HanncaTyf 1 Ha caernehu
HayuH: //'

9x2 — 16y% — 36x + 32y = 124.

AKO W J1€BOj M JECHOj CTpaHu OBe / jeJHauMHE JOJaMO
KBagpaT XMMepOOJHHE allCHCe LeHTPa HOM/HO}KQH ca xoeduun-
jeHTOM y3 X2 W KBaIparT XuNepOONMHE /ODHMUHATE UEHTPA IO-
MHOXEH €4 KoeuuUujeHTOM y3 y%, OHAa/ 106uBaMo :

9x% — 36X -+ 9.4 — 16y2 4 32y — 16,1 = 124 + 9.4 — 16.1
MK

9( — 4x + 4)— 16(y2 —/2y + 1) = 144
9a—mh_wgf4ﬁzlﬂ

(X_Q)Z_(y}_l)z__l
16 /9 o
M3 oBe jepnauuHe BHAMMO /2 je:
a® = 1§ um a = 4
w:ﬁ u o b=3.

OllaKie je

a oJaBje:

/ 3ATIALM ;
/
Hahu xoopnunare ifenrpa ¥ nogyoce xumnep6ose:
1) 4x2 — 9y — 64¥ 4 90y — 197 = 0.
2) 5x2 — 6y? — 3@x — 24y — 9 = 0.
3) 9x2 — 18y? 7’72x + 12y 4+ 106 = 0.

*+ § 84. [TOJIAPA XUITEPBOJIE: b2 (x — p): — a2 (y — )2 = a?b™.

Ha ca. 73 rdpetcraBibena je xunep6oJa:
b (x — p)2 — 2/(y-*q)z = a?? u tauka P(x,),) Koja ce Hajla3u
BaH Te xunepZone. [TocraBumo 3atum y paBaH xunepGose jenas
nomohHu npg{soymu KOODJAHHATHH CHCTEM, TaK0 Ja My IOYerax
6yne y uentpy xumep6ose. ANCHMCHA OCa HOBOra CHCTEMa Heka
6yne mapajesHa y MCTOM CMHMCIAY Ca alCUMCHOM OCOM cucCTeMa
XOY. OppuHaTHa oca HOBOra CHCTeMa Heka OyJne napasensa y

13%
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HCTOM CMHC/IY Ca OpLMHATHOM OcoM cucrema XOY. ¥ tome he ce
CaIy4ajy anCuUMCHa 0CA HOBOra KOOPJIMHATHOT CHCTEMA MOKIANATH Ca
y 7 FJIABHOM OCOM XHHEep-
Plry, 1) 6one. Taj cMO KoOpIU-
HaTHH CUCTEM HA MpH-

JI0XEHO] ClKHuK obene-

£ KM ca £EQn. Oue-

BUIHO je, na he 3anara
xunep6osa y HOBOME
NpPaBoOYrJIOM KOOP K-

At %)

My (%2, %)

OHTH MpeTCTaB/beHa.
0 {L/ jeNHaYHHOM :
bt =a20" ..... 1).
O6enexumo ca (§,n,)
KoopAauHare tauke P
y INpaBoOyrJIOM KOOp-

Ca. 73.

E=x—p
n=y—g¢g

OBa Ham jenraufiHa npercraB/ba NOAApY 3amaTe xunepboJe
y nmpaBoyriom koopnuHathom cuctemy XOY, unju ce noa nanasu
y rayud P(Xg,¥o)-

[Tpumep: Hapu nonapy xunep6ose: 3(x — 2)2 —2(y — 3)2 = 25.
uuju ce Moa Hynasu y Taqum: (— 3;7).

Peweme: Alpema obpacuy 4) jexHaurHa Tpaxeue rosape ie:

3F—2)(—3—2)—2(y—3)(7—3)=25
OLaKIE je
16x 4+ 8y — 29 =0,

3AIOALY:
1) Hahin nonapy xunepGome: 4(x—2)2 —7(y — 3)2 = 36 B1%4)71
je nmox y Ttasuu (1, — 1).

HaTHOM cHcTeMy EQn:
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2) Hahu nosapy xunep6oie: 5x2 — 8y —30x 4 64y — 131=0
4uju je moa y raumm (3,1).

3) Hahu nonapy xunepGone: 6x2 — 5y® 4 12x + 20y —30=0
qMjd je mos y Tauud (2, 4). /

/

/

*§ 85. TAHFTEHTA M HOPMAJIA XUITEPBOJIE:
b*(x — p)* — a’(y — q)° = a®b”.

1 un Cpaka Tayka y paBHH xunep6oJe:
b*(x — p)? — a*(y — ¢)? = a®b® Moxe ce y3etd 3a ngi xunepbo-
JIHHe moJape. AKO Ha c1. 73 y3meMo 3a nmoJ tauky/M;(x,, ;) Koja
‘ce Hasase Ha xunep6osau, ouza he mnoxapa
TIPETCTaB/beHA jeIHAYHHOM:

ITowTo je mosapa xXunepbode udju ge TOJ Hanasw y HeKOj
‘TAYLM HAa XUIIep6OaH HCTOBPEMEHO H TaHreHta Te Xunepobode,
TO HaMm jenHeyuHa 1) npercraBsba TAHIEHTY XuIepOoJe:
b2(x — p)? — a¥(y — ¢q)? = a%?, KOja je INOByuYye€Ha U3 IHHE3HHE
Tauxe M, (xy, y,)-

[lpumep: Hahu jemnauuny/TaHrenre xunepboue:
2(x 4+ 2)2—3(y — 1)2=6 uOja je mNOBy4YeHa H3 IHE3UHE Tauke
(1, 3).
Peurewe:
TeHTe je:

[lpema,“o6pacuy 1) jeaHaumHa TpaXeHE TaH-
2x 2) (1 4+ 2)—3y—1)B3—1) =6
HJIHA '

i x—y+2=0.

3AJALIN:

1) Hahu Ttanrenty xunepbose: 3(x — 3)2 — 4(y —2)> =8, no-
‘BY4€HY H3 me3uHe tauke (5, 3).

2) Hahn rasrenty xunep6osae: 7x2 — 9y2 + 28x + 18y =0, no-
‘ByueHY H3 Ibe3uHe Tauxe (—4,2).

-3) Hahu ranrenty xunep6oae: 20x2 — 28y2 — 40x + 28y — 39 =0,

3
MOBYUEHY M3 He3HHe Tauke (3,5)-

2 un. Hopmany nosyueny ua tauke M;(x, y;) xoja ce Hanasu
Ha xunepbosn: b x — p)? — a¥(y — q)® = a?b® ojppenuhemo Ha
caegetid HauuH;
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IIpso hemo yseru jeanaunny NpaBe JIHHKje KOja npoJasik
Kpo3 3anaty rauxky M(x,,y,). Ona je npercraBmena cn/eﬂehmw
H3pa3oMm: |

V== mXx—x))..... 2). !

AKO y OBOj jeNHaYWHH MECTO BeJHYHHe m CTABHMO Hera-
THBHY PEUMIPOYHY BPENHOCT KOC(HHUHjeHTa mnpaBud TaHreHTe
(1), onna nobusamo jenmauuny: /

vy PYi—q) /
y yl b2(x1 _p) (x—x]) l}/
HIIH /

b*y _)’1_) (a—p) + a¥y,—q) (x—xy) £o.... 3)-

OBa HaM jeHauMHa npercTaBlba HOpMasny AunepGode:
b(x — p)? — a¥(y — @) = q2b2 KOja je noByuefia u3 3azare tauke
Ha TOj Xxunep6ouan. /

IMpumep: Hahu nopmany xunepGose: /

4(x —3)* —9(y — 2)* = 64 nosyueny u3 fbesuse Tauke (—2,4).

Pewerbe: Tanrenra xate xunepGoie 0ja mpouasu Kpo3 3d-
AaTy TayKy NPeTCTaB/beHa je jeAHa'-IHHO,zI(:

CAHx—3) (—2—3)— 9y —2f (4—2) — 64
oJaKye je

y=—ax+ /... ).

JeqHaunHa npaBe JnuHje Koja 1;/pona3n Kpo3 tauky (— 2,4)
Jara je H3pa3om: ;

N y—4=mfx 4 2).

AKO y OBOj jemHauHHH MECTO/BeJIMYHHE /72 CTABUMO HEraTHBHY
PELHMIIPOYHY BPENHOCT Koe¢uu7jeHTa npasua npase (a), oHza
no6HBaMo: /

9
y— }/: 5+ 2
HIIH
) 9x—8/+58=0....b).
OBa HaMm jenHauuHa n[}drcramba TPaXXEHY HOpMAJNy 3ajaTe Xu-
nepGoue. .
SAIALIN.

1) Hahu Hopmany xunepGose: 5(x — 4)2 — 4y —>5)= 4 us
mbene Tauxe (2,3).

2) Hahu Hopmany xunepGose: 4x2— 7y2 — 16x - 42y — 83=0
U3 mene tauxe (—2,1).

3) Hahu Hopmany xunep6osne: 3x2 — 5y% + 2x + 5y —5 =0
43 mene Tauke (1,1).

;,,'3
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§ 86. TEMEHHW OBJIMK JEAHAUMHE XWIIEPBOJIE.

Ako y jenHauusmn: b2 (x — p)2 —a®(y — q)® = a®b® Beauun-
HaMa p ¥ ¢ OGYNeMO NaBaqM pasHe BPEIHOCTH, OHJa he xXumep-
f6osa KOja je MpeTcTaB/beHa TOM jEAHAUYHHOM MEHATH
Kaj npema KoopauHaTHOM cucremy XOY.

[Tpernocranumo najep = —a, a ¢ = 0. ¥ toMe cayuajy jen-
HaudHa xunepboje no6uBa OGJHK :

OJaKJE je

HJIHU

2
Kan y oBOj jenHaunHy MecTo BEJMYHHE - - CTABHMO  IbeHy

2

y:2px+% ..... 1).

Osa HaMm JefHayuHa npeTcTaB/ba TEeMEHH OOJHMK jeZHAUHHE
xunep60oa

3AIALM :

®1) Koucrpyucatu xynepSoay: 16 x2— 9y? = 144.

©2) Koucrpyucatn xumepbouay: 9 x%2— 4y? = 36.

®3) Koncrpyucaru xunepboay: 4 x2— 9y? = 36.

®4) KoucrpyucatH xunepfoay: 5 x2— 12y2 = 60.

®5) Hahu jennaunmny xunepbose yuja je ryaBdHa oca 6, a
cropenHa 4 LYXHUHCKHX jeIHHHLE.

©®6) Opperutd jelHayHHy xunepfoJie 4Mja je rjaBHa oca 8,
a JMHeapHH eKCUEHTPHLUHUTET 5 LYXUHCKe jelHHHUA.

®7) Kako rnacH jefHaudHa xumep6oJsie yHja je criopeana oca
16, a quHeapHu exkcueHTpuuurer 10 IHyKHMHCKHX jeauHuua ?

©8) Hahu jennauudy xunepbone konx koje je: a—b =1,

ac=|41.
® 9) Hahu jennaunny xunep6onie KoA Koje je: a -+ b =: 4,
a ¢=]10.

® 10) XunepGosa, udja je rJaBHa oca 4 AYXKHHCKE jeNHHHIIE,
nposiasu Kpo3 Tauxky (4,—3), Hahu jenHauyuny te xunepbone.
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@ 11) Kaxo rnacu jexnayuHa xunep6ose Koja NPOJAsH Kpo3
Tauky (—2,3), a uHja je cnopeaHa oca 6 NYMHHCKUX jeIMHMOA?

® 12) Hahu jennaunny xunepGosie KOja IIPOJ43H KPO3 TayKe:
a) 3,—1) u (43) b (—1,1) n (2,—3).

©® 13) Kaxap nosoxaj uma xunep6osa: 3x2 — 4y% = 12 npema
Tauku (3,1)°?

® 14) KakaB nosoxaj uma xunepgoaa: 4x* — 5y% = 44 npema
Tayku (4,2)?

® 15) Kakas nmoaoxaj uma xunepona: 5x2 —- 6y2 = 30 npema
tauky (4,3)?

® 16) Oppepurun wmehycoOum mnoJsoxaj npase; y = 2X— 1
n xunepbone 8x% — 3y2 = 5.

® 17) OnpennTn Mehjyco6nu noJoxaj npase: 5x — 4y—12 = 0
d xunepbone 5x2 — 8y? = 48. .

® 18) Ompenutr MmehycoGHH noaoxaj npase: y = X + |/3
U xunepbose x* — 4y? = 4.

19) Hahu Tanrenty v nopmany xunep6ose: 6x2 — by? = 70,
KOje Cy NMOByY4€He U3 weHe rtauxe (5,4).

20) Hahu Tadreuty u nopmany xunepbone: 7x2 — 12y% =51,
KOje Cy MmOByYeHe H3 rheHe Ttauke (3,—I1).

21) Hahu tanreuty ¥ Hopmany xunepGone: 2x2 — 4y =1,
KOje Cy MOBYY€He U3 HeHe Tauke (1,—4%).

22) Onpenurn RonupHe BenuunHe xunepbose: 4x2—11y2=20
U3 meHe Tauke (4,2).

23) OnpenuTH NOLHpHE BesHydHe xunepbose: 8x:—7y2=44
H3 meHe Tauke (3,—2).

24) Oppenyurtu JOAMpHE BeaHdnHe xunepbose: 9x2—2y2= 2

2
A3 beHe Tayke (—5,1).

25) Haku jennaunne acumnroTa xunepbose: 25x2—4y2=100.

26) Hahu jeanaunHe acumnrora xunepbose: x2—36y2=30.

27) Kako ronacu jenHauuHa xunep6oJse Xan joj j€ JMHEapHH
eKCUEHTPULMTET ¢ = D, a jeJHauHHa jeJHE ACHMNTOTE: y = %x?

28) OppendTH yrao KOjH 3aKJanajy acuMmnrtore xunepbose:
x2 —3x2 = 3. ,

29) ¥ jeaHaunmuu npase: 3x — 4y + A =0, oxpeauTtH Bpen-
HOCT mapamerpa A TakBy, Aa Oum Ta npaBa Ousla TaHTEHTA XMIEp-
Goae: x2— 2y% = 1.

r""‘;ﬁ.'.; -
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30) KakBy BpeoHOCT uma mapameTrap \ Yy je[HauyHHH Npase:
3x + A —4 =0, kax je Ta npaBa TaHredra xunepoose:
3X% — 4y? =: 8?

31) Oppenuty BPENHOCT rapameTpa A Y je[AHAYKHH mnpase:
M —y—1=0, xan je Ta npaBa TaHresara xumepooJe:
3x2 —y2 = 3.

32) Hahu jennaymnuy rtanrente xunep6ose: 3x2 — 5y = 28,
Koja je mapasensa ca npasom 6x —5y + 2 =0.

33) Kaxo riacu jeanayuna tanrente xunepoose: X2 — 4y? = 5,
Koja je HOpMasnHa Ha npaBoj: 4x — 3y — 7 = 0?

34) Oppeauts Ttaurenty xunepGose: x*—y® =3, Koja je
napajnenHa ca npasom: 2x 4+ y 4 11 = 0.

35) Hahu jennauuny rtanrente xuneptouse: 6x% — 5y = 105,
KOja je HOpmasHa Ha npasoj: X + 2y + 3 = 0.

36) Jennauuna xunepGose je: 5x% — 8y? = 40, nahu jenHa-
UHHY HheHe KOombyrosane xunepGose.

37) MapauyHaTH NOBpUIMHY YETBEPOYTJA, YMja Ce TEMEeHa Ha-
Jlage y Kuxama xunepoose: 9x? — 16y% = 144 u meHe KOmwyro-
Bane xunep6oue. '

38) Xunep6ouia umja je acumnrora: X /3 — y |/7 = O nposasu
Kpo3 Tauky (4,2), Hahu jenHayHHY HEHEe KOmbyrosaHe xunep6oJe.

39) Hahu ranrenty xunep6ose: 3x%— 4y? = 12 nosyyeny u3
Tayke (2,1).

40) Hahu rtanrenry xunep6ose: 5x% — 2y? = 30 noByueHy u3
Tauke (3,3).

41) Hahu taurenry xumepbose: x* — y2 = 12 rnosyueny H3
Tayke (2,2).

* 42) ViapauyHatH NOBPLUIMHY TPOYyr/ia KOjH je oOrpanuueH
nonapom xumnepbose 2x2 — 3y? = 5 uyuju ce NOJ HaJa3W y Tadlu
{(—1,—3) u pBema xunepOOJHUM TaHreHTaMAa KOje NpoJase Kpos
noJ Te noJape.

-* 43) M3 rtauke (2,—1) moByueHe CYy TAHTEHTE Ha XHIEepOoJy:
3x% — 2y? = 30; vahu yrao kojH Te TaHreHTe 3axknanajy.

* 44) [lpaBa: 10x — 7y —-35 =20 je mnoaapa xunepdoJe:
5x2 —Ty? = 70; OAPEAWTH NOJA TE IOJApe.

* 45) Hahu otcrojame u3amely mosa u mnonape xunep6ode:

8x? — 9y? = 8, ako ce nos Hasiasd y rtauud (2,—1).

* 46) Ilonape xumep6oJse: X2 ---4y? = 4 cy npase:
3x—4y —2=0 ¥ X+ 2y—2=10); OAPEIUTH OTCTOjalbe H3-
Mehy IBbHXOBHX IOJIOBA.
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* 47) Hahu nujamerap xunepbose: 4x* — 5y? = 20 xoju no-
JI0BY TeTHBe XxunepOoJIKHe Napaseste ca 1pasom 2x + 5y — 3 = 0.
~ * 48) Ha nujamerpy xunep6odse: 3x®— 4y* = 12 Koju npoJasu
Kpo3 Tauky (2,3) Hagasu ce nos xunepGOJSHHE rosape Koja npo-
nasu Kpo3 Tauky (—3,1); vahM jenHaumHy Te nosape.

* 49) ¥V rauum (3,4) cexy ce mujamerap M moJsapa xurepooJe:
4x2 — 7y% == 28; nahu jeAHausHY Te NOJApe Kal jOj Ce IOJ Ha-
Ja3d Ha 3a14TOM JIHjaMeTpy.

* 50) Hahu xoeduunjeHaT npaBua OHUX NapasesJHHX TETHBA

xunepoone: 7x2 — 9y? = 63, Koje NOJOBH Aujamerap: y= 5 %

* 51) Kpos npecex npaeux 3x —y —3 =0 u.x+ 2y—8 =0

nponasy nosapa xunepbosae: 5x%— 9y? = 45 oxgpeauTd jeiHa-
yuHy Te IoJape Kal jOj Ce IO/ HaJasH Ha IpaBoj ¥ = %x.

* 52) Hahu nyxuHy TtetuBe xunepbose: 5x*— 24 y? = 29,
KOja je mpenosioB/beHa Taykom (1,%).

* 53) Jenan aujamerap xumepbose: 3x2 — 5y? = 15, nosoBw
TeTuBE XUNepOOJHHe, KOje Cy mapaljelqHd ca INpaBOM:
3x +y—7 =20, a 1pyru Aujamerap Te xunepboje Mposaasu Kpos.
tauky (3,2); HaliK yrao xoju saxJanajy ta ABa ZHjamerpa.

* 54) Jeman nmjamerap xunepbose: x2 —3y? = 3 je npasa:
3y — 2x = 0, Halu rbeMy KOmYrOBaHW Aujamerap.

® 55) Ilmjamerap xunepbose: 4x2 — |1y? = 44 nposiasu Kpo3.
tauxky (—1,2); Hahu meMy KOwyropaHu Aujamerap.

* 56) Kpos npecek npasux: X -+ 2y =8 u 2x — 3y = 2 npo-
aa3u pujamerap xunepbose: 7x2 — 12y2 = 84; nahu memy Komby-
rOBaHU JHjaMmeTap.

* 57) Hujamerap xunep6ose: 5x2 — 6y? =30 j2 mapasenan
ca npaBoM: 5x — 3y — 6 = 0; nahu memy KOWBYroBanu gujamerap.

* 58) Jlujamerap xumep6ose: x? — 2y% = 2 je HOpMaTaH Ha
npasoj: 4x + 3y —9 = 0; uHahu reMy KOWYroBaHM IHjaMeTap.

# 50) Koju yrao 3awjanajy KOwYroBaHM [AMjaMeTPH XHIep-
6one: 21x2 — 4y? = 84, on xOjuUX je jelaH mapaJjejiaH ca paBoOM:.
Tx—y+8=07?

* 60) Jenan pnujamerap xunepbose: 2x2—5y? = 10, neau
LYK yuje cy Kkpajie Tauke (2,3) u (5,6) no pasmepu 1:2, nahu
yrao KOjU 3akjana Taj fujaMerap Ca CBOjHM KOWYTOBaHHM AHja-
MeTpOM,
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* 61) Onpenutu aupexTpuce xunepone: a) 4x2 — 5y2 = 20;.
0)3x2 —y2 =3 un ¢)bx2 — 11y2 = 55.

* 62) Hapauynatu napamerap xunepGoae: a) 3x% — 4y% = 12;
b) 5x2 —9y? =45 u ¢) 3x* — 16y? = 48.

* 63) Hahu nupexrpuce, napamerap u OpOjHH EKCLEHTPULUTET"
xunep6oiie: a) 9x2 — 16y% = 144 u b) 16x2 — 9y2 = 144,

Excyenitpuinn obauk jeOnauune xuiepbose, uuje cy oce iapa--
AEAHE €A 0Cama Npagoyzaoz KOOpOUHAMHOZ cUCHieMa.
Kouncrpyucatn xubep6oay uHja je jennayuna:
* 64 4x2— 992 — 8x 4 36y — 68 = 0.
*65) 2x2— Ty?—20x+4 28y + 8 =0.
*66) 12x2 — 20y2 — 96x 4 60y + 87 = 0.
Onpenury nojiupHe BelUuuHe Xxumep6oue :
* 67) 2x2— 5y?— 16x -+ 30y — 26 = 0 u3 wene tauke (1,2).
" 68) bx?— 9y? 4 30x + 18y — 8 = 0 u3 mene rauxe (2,4)..
* 69) 3x2— 18y2 — 30x 4+ 72y — 13 = 0 u3 mweHe Taqxe(l,—g)"
Hahu jenxnauune rtauresara xunep6ose:
70) x2—2y? —4x+ 4y —5=0 nosyuene u3 tayke (1,—1)..

71) 3x?—y?—6x + 2y — 6 ==0 mnosyuene u3 Tauxe (2,0).
72) 2x*—3y?—4x+12y— 15 =0 nosyuene u3 rauke (6,—3)..

*

®



Fnasa VI

MAPABOJIA

® § 87. ITOTEI ITAPABOJIE.

[pema § 29 napabona je TakBa KpHBA IMHKja Y PaBHHU uMja CBaKa
‘TAyKa NONjeIHAKO OTCTOjH OJ jenHe CTalHe Tayke W jenHe
.CTaJHe MpaBe JHHHUj€ Y HCTO] DaBHH.

[Nocrasumo y paBaH mapaboJe MPaBOYIVIM KOOPAMHATHH Cu-
creM XOV Tako jma My ce UeHTap MOKJIONM ca TEMEHOM Iapa-
"Gosie, a ancuucHa oca ca ocom mnapaGose. OpjauHaTHa OCa Tajxa
MoOpa MpOJa3uTH Kpo3 TeMe napaboJe M CTOjaTH HOPMAIHO Hd
‘Ib€HO] OCOBHHH.

Hexa je Taj cayuaj npeTcraB/beH Ha CJl. 74.

AKO y3mMeMO y nocmarpame
mMa xojy tauky M(x,y) Ha mapa-
60/ 1 M3 e NOBYYeMO HOpMaJay
Ha JHpeKTpHUCY, onja he Ta npaea
cehu fUpPEKTPHCY Y HEKOj TauLH Q.

[Mpema peduHunujn mapa-
6ose mopa GuTH:

FM=MQ..... 1).

U3 napanenorpama BCMQ na
NIDH/IOXKEHO] CIMLHY H371a3M Ja je:
MQ=BC..... 2).

Kan y jennadunu 1) mecto Benu-
ynHe MQ CTaBUMO HbeHy BPELHOCT
U3 jenHauuHe 2) Taja KOOGHBAMO:
FM = BC

‘“ad ¢ 063HPOM Ha CIHKY:
FM=x-+ OB

ALy

\

Q

~

3
x

o
)
> |
i I

|

Ca. 74.
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Kako je npema § 29 sesnuwuuna OB ———%, TO OBY jeAHaAynHy

MOXEMO HalucCaTH :

Besnnurna FAM HasuBa ce mnorterom mnapabose. Jly:xuHa noTtera

je onpehena jegHaunHOM 3).

® § 88. JEAHAUMHA TTAPABOJIE.

1. un. M3 npasoyraor rtpoyraa: FMC na ci. 74 u3nasu na je:
FM? = MC* + FC*

(o ) (2

Yr=2px..... 1).

JennaunHa (1) maMm npertcraBiba oaHOC u3Mehy amcuuce u.
opAMHATE Ma KOje Tayke Ha napaboJM, na ce 3aTo U 30Be jedHa--
yuHoM udapabose.

- Ona ce HasuBa wWemeHOM jeOHauuxom Hapabose, jep Ham:
IpeTcTaB/ba napabosy uHje ce TeMe Haaasd y [OoYeTKy IDaBo--
yrjor xoopauHardor cucrema XOVY.

HJIH

olaKgae je

2. ua. [Muckycuja jednayune dapabose.
W3 jemHaunde napaboue: y* = 2px u3nasu za je:
y=4V2px..... 2).

Cmatpajyhu BeNHYMHY 2p NO3UTHBHOM, M3 jenHauuHe 2) u3aasu
Ja CBAaKOj MO3UTHBHO] BPEIHOCTH X-Ca OLTrOBapajy ABE NO anco-

. JIYTHOj BPEIHOCTH jeJHaKe, aJu CYNpPOTHO O3HaueHe BPELHOCTH

y-Ha. To 3naud ma oca X nosoeu cBe napaGoJiMHE TETHBE KOje:
Cy mapaJjiesiie ca OpJAMHATHOM OCOM; OJHOCHO, jma-oca X Jenad
napaGoJy Ha JBa jegHaKa M CUMETDHUHA JeJa.

Taxko ucTO Cce u3 jeAHauyMHe 2) BHAMW, A3 CBaKO] HeraTHBHO]
BPEJHOCTH X-Ca OAroBapajy no [ABe HMarnHapHe BPELHOCTH Y-Ha,.
IITO 3HAaYM JAa NocmaTpaHa napabo/sia HemMa HU jelHe peasHe
TayKe KOja Ce Hajlasd y IpaBLy HEraTHBHE TrpaHe ancUUCHE
OCOBHHE.

M3 cBera oBora uaaasu, na je napabosa jeJHOrpaHa KPHBa.
JUHHja Koja ce npocTupe y 6ecKOHAYHOCT.
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3 ug. JennauuHy napadose y2 = 2pX MOXKEMO HanMCaTH Yy
BUAY cielelie HelPeKHIHE MPOrNopuuje:

_ 2y =y:x..... 3)..

M3 oBe npomopuuje BHAMMO, Ja je OpAMHATA Ma KoOje
‘Tayke Ha napaboJd cpeiwa INPONOpUHOHana u3dMehy mapame-
Tpa u ancuuce nocmarpase rauxe. [Ipema Toj ocobunn napaboue
"‘MOXKEMO H3BDILIHTH IEHY !
KOHCTPYKHH]Y Ha cie-
nehu HauyuH:

[TocraBuMO Ha CJI. 75 G

NpaBoyra¥ KOODJIKWHATHH G <
.cuctem XOVY. Ilpenecumo PO\
3aTUM OJ KOODIHHATHOT ARt

8 o \ 0 o, Yo, b X

noyeTKka Ha HEraTUBHY
CTpaHy amnciMCHe 0ce NYK Lo
"Op U IpYTY Kpajiby Tauxy :
-TaKo A06HBeHE RYIKH 00e-
-nexumo ca B. [Tocae Tora 7 =
‘HemMo OnuCHBAaTH KPyrose
KOjH IIpOJIa3e KPO3 TauKy
B, a 4uju ce USHTPH Ha-
Jia3e Ha ancCUUCHOj ocu. IToaynpevHuK HajMatber OX THX KPYrosa
tpeba na Oyae Behu ox mosoBMHE mapamerpa T.j. OJ [OJOBHHE
ayxu OB. Csaxku he ox tux xpyroBa cehu amcuucHy ocy y joi
jenHoj tauuM cem Tauke B. Mu hemo Tako noGuBeHe Tauke ofe-
gexuth ca: D, D, Dy, D, ..... Taxo ucrto he cBaku on 1OMe-
HYTHX KDyroBa cehu OpAMHATHY OCY Yy NO JABe Tauke, OX KOjHX
hemMo oHe Ha MO3UTHUBHO] I'DAaHH OpAMHATHE OCe OO0eJEeXHUTH ca:

Ca. 75

C, C, Cy Cs..... a OHE Ha HEraTMBHO] TpaHH OpAHHATHE OCe
ca: E, Ey, Es, Eg, ... ..

Kan w3 tauaxka: D, D;, D,, Ds,..... NOBYYEMO HOpMaJe Ha
.ancuucHy ocy, a u3 tavyaku: C, Cp, Cy... .. u E, E, Ey Es.....
[IOBYYEMO HODMAaJe Ha OPAMHATRY OCy, Taxa he ce Te HopMmaJje
cehu y taukama: M, My, Mg, M,......... u N, Ny, Nog, Ng.....
Tauxe M, My, M,, Ms,..... U N, Ny, Ny, Ny..... Cy Tayke ma-

paGouse, jep je OpAMHATA CBaKe OJ H>HMX CPeNlba MPONOPIHOHANA
u3meljy napameTrpa ¥ ancuMce IocMarpaHe Tayke. AKO Tauke:
M, My, My, Mg ..... u N, N, Ny....... CacTaBUMO 10 pejy
noueBwy OXA Tauke 0 Ha jeaHy M Ha ApPyry CTpaHy, onna hemo
BoGuTH YK mapatode.
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Ipumep: Hahu temenn o6ank jennaurue napaose xoja ce
MPOCTUPE Y MO3WTHBHOM CMHC/IY amCUMCHE OCe, Kal je beH napa-
MeTap paBaH 4 LyxUHE jeJHHHUA.

Pewewe: Jennayuna tpaxeHe napabose je: y? = 4X.

3ANALIM :

1) Hahu temenn o6Jnk jennauune nmapaboge, yuja ce XKHxKa
Ha/Ja3u HA IO3MTHBHO] IPaHH arCLHCHE OCe, Kaj je beH mapaMme-
TAp paBaH 7 AYXKHHX jeXHHHLA.

2) Hahu Temenu oGuuK jexHaudHe napaboJie uMja je iKa
y raunu (3, 0).

3) [lapabona uuje je TeMe y KOODAHHATHOM MOUYETKY NPO-
J1a3¥ Kpo3 Tauky (2, —4); OAPEAHTH IbeHY XHXY, Kaj ce OHa
Ha/Ia3d Ha MO3WTHUBHO] I'DAHH alCLHCHE Oce.

® § 89. JEAHAUMHA OHUPEKTPHCE TTAPABOJIE.

M3 ci. 74 ce BuAy, 1a CBaKa Tayka NpasBe A\ T.j. AHPEKTPHUCE

napaboJe y? == 2 pX uMa 3a afncuucy BeJHUHHY: —%, na npema
rTome he W weHa jeHAauHHA GHTH TPETCTaB/bEHA H3DA30M :
—-_ P
b g 1)
[Tpumep: Hahu jennauuny mupexrpuce nepabose: y? = 8x.
Peweme: ¥ oBOj jennauunu je: 2p = 8 HJIH%Z 2. Tlpema

ToMme he jenHauMHa TpaKeHe AUPEKTPHCe OHTH:
x=—2.

3AIALIM:
1) Hahu pupextpucy napabone: y? = 6x.
2) TlapaboJsa yHuje je TeMe y KOOPIHMHATHOM IIOUETKY PO~
CTUpE Ce Yy CMHCJAY MNO3HTHBHE TDaHe alciuMCHe OCe W IpoJa3u
xpo3 1auxy (1,2); Hahu jenHaunMHy theHe AHMpeKTpHCe.

® § 90. [TOJIOXKAJ TAYUKE U [TAPABOJIE.

I yn. Hexka je na ci1. 76 nmpercraBmera napatona y? = 2px.
Yamumo ma kojy tauky M(xy,y1) ¥ TOj mapabo/n H KpO3 Y NO-
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y BYLIMMO HOpMaJy Ha afnc-
A nucHy ocoBuny. Osa he
nopmana cehu mapa6osay
y xBeMa Taukama OX KO-
jux hemo ysetd y moO-
cMaTpame camo OHY Koja
Ce Hana3d y UCTOM KBal-
paHTy NpaBOYIJIOr KOOP-
JMHATHOT CHCTEMA Ca 3a-
gatom TaukoM. OBesexH-
MO Ty Tauky ca My(X;,ya)-
Kaxo ce tauxa Ma(Xy,Ve)
Hamasd Ha 1apaboJH:
y2 = 2pX, TO-IbEeHEe KO-
OpAMHATE MOPajy 3a10BO-
BHUTH jeIHAUMHY Mapa-
6ose, Te ce noOuBa:

U3 cauke ce BUJAM 1a je:

Y1 < VYa
TlowTo Cy OBE OOE BEAMUHHE TO3MTHBHE TO je TAKO MCTO H

¥ < Yot
AKO y OBOM H3pasy BEJHUHHY Ya? CMEHHMO IbEHOM ‘Bpeuﬂomhy
W3 jemHaunse 1), oHma A06HBaMO:

P2 < 2pXy 2).

HejeanaunHa 2) BaXKH 3a CBaKy Tauky y napaboJid, na mnpema
ToMe ¥ 3a HeKy nokperHy tauky M ca nmpoMens/bUBHM KOOpIHHA-

Tama (X,¥;-
Tako MOYKEMO HANMUCATH:
y? < 2px
HJH
y2—2px < 0 ..., 3).

9 yn YaMuMO 3aTHM jeIHy TauKy BaH mapaboie Koja Ce
Hasasd y jeAHOM OJ OHAa JBa KBajpaHTa NpaBoyrjaor KOoOpIH:
HATHOT CcHCTeMa y Kojuma ce Hajnasu mapabona u obenexumo e
ca Mg(Xs, Ys)-

Kaji M3 Te TaukKe NOBy4YeMO HOPMaly Ha ancHCHy OCOBHHY,
ona he cehu mapafoay y ABeMa TauKaMa Ol KOJHX hemo ysertH
y mocMaTpare camo OHy, KOja Ce Hajasu y HCTOM KBaJPAHTY

s
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NPaBOYTJOr KOODAHHATHOT CHCTeMa ca 3ajzaToM TaukoM. Obe-
JeXUMO Ty TauKy Ha DDHJIONKEHO] cianuu ca M(xs, y,). [owro
ce Tauka My(Xy, y4) Haa3u Ha napabosd TO HbEHE KOOpAKHATE
3aJ0BOJbaBajy jelHauHHy napaboJsie Te UMaMo:

V2 =2pxg. ... 4).
M3 cauke ce BUIM ga je:
Vs = Vs

Kako cy o6e BeaHunHe OBOra M3pasa MO3HTHBHE TO TaKO HCTO
Mopa OuTH Hu:
Ye& > Y%

AKO y OBOME HM3pa3y MECTO BE/JHYHHE V,® CTABUMO He3UHY

BPELHOCT H3 jenHauuue 4) taga no6HBaMoO:
Vo2 > 2pxg. ... 5).

HejepnauuHa 5) Baxu 3a cBe Tauke BaH mnapadoJge Koje
HMajy no3uTHBHe ancuuce. OHAa OYEBMIHO BAaXXM H 32 CBe Tayke
BaH napafose Koje uMajy HeraTuBHe ancuuce. Ma xakBa OGuia
OpAMHATA NOCMaTpaHe Tauke, HeH he KkBanpar OMTH IO3HTHBAH,
LITO 3HauH, jga he JeBa cTpaHa HejeZHayHHe 5) yBeK OWUTH IO-
3uTUBHA. MehyTuM 3a CBeé HeraTHBHE ancLHCe, AeCHa CcTpaHa He-
jensaunHe 5) ke 6MTH CTaNHO HeraTHBHA Ia HPeMa TOME M Marba
OJ HeHe JIeBe CTPaHe.

W3 oBora H3mnasu, ga HejegHauydHa 5) BAXKH 34 CBaKy Tauky
BaH napafoJe, ma peMa TOMe W 3a HeKy INOKPeTHy Tauky /V ca
NPOMEH/BUBUM KOODAMHATAMa (X, Y).

Taxo MOXeMO HamucaTH:

y2 > 2px
Hau
YE—=2px>0..... 6).

M3 ceera opora #3znasu ciefehe npakTHUHO yNycTBO npeMa
koMe ce oxpebyje moaoxaj Tauxe H napaboJe:

[Ipo Tpe6a HanucaTH OGHHOM: Y2 — 2pX, @ 3ATUM Y HeMy
MECTO NPOMEHJ/bUBHX BEJIHYHHA (X, y) CTABUTH KOOPAHUHATE [10-
cmarpaHe Tauke. AKO je pesyaraT CMeHe MalbH OJ HYyJe, Tauka
Ce HajasuW y napabosu; ako je pe3y/araT CMeHe jedHaK HYJIH,
TauKa Ce HaJa3H Ha napaboJH; a axo je pe3yJaraT cMeHe Behu
OIl HyJE, OHJA Ce TauKa HaJa3d BaH napaboue.

Ipumep: Kaxas je mehycobuu mosoxaj napaboae: y* = 10x
H Tauke (2, 5)?

AHalUTHYKA reoMeTpuja 14
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Pemteme: Kax y Sunomy: y2 — 10x, Mecro BE&JuduHa X U Y
CraBUMO KOOpJMHATe 3ajare Tauke, TAAa 206UBaMO :
52 —10.2 == 25 — 20 = 5.
[TowrTo je pesyaraT CMeHe MO3HTHBAH, TO 3HAYM, A4 Ce& MOCMA-
TpaHa TauKa Hala3W BaH 3ajare napabouae.

3AOAUN :
1) OnpenuTH MehycoSHH nonoxaj napadone: y* = 12x u tauke: (1,2); (3,—6); (&47).
16 _
2) OgpeauTH Mehyco6HH nonowaj napabose: yr o= XM rauke: (3,3); (3,4) (3,5).

. 2 ).(4 4).
3) OnpensTi MehycobHH nonoxaj napadone: y2 = 6x H Tauke: (3,6 54

(11)

® § 91. [TOJIOXKAJ TTPABE JIMHHJE Y TTAPABOVJIE.

Hexa cy Ham sajgate mapaGona: y» = 2pX 1 Ipapa JHMHH)&:
y = mx + n. Koopausare npecexka OBUX IBEJy Aunuja pobusajy
ce pelaBatbeM HbHXOBHX jeIHAUYMHA TNO TPOMEHBUBHM BEIATM-

pamMa X 4 Y.
Kax y jeanaunHu napaGosie MeCTO BEIUYUHE y CTABUMO IbEHY
BpeAHOCT M3 jelHayMHe Npase, Taad no6GuBamo:
(mx 4+ ny? = 2px
HJIH
m2x2 4+ 2mnx + n® = 2px
omakie je:
mexz— (2p—2mn)x + n*=0..... 1.

JennaunHa 1) je KBaapaTHa jeAaHauyHHa IO [IPOMEH/BHBO
pelduMHU X, A 4KO je pewuMo, OHia JAobuBamo  cielehe
KOpeHe: .

Xy = LM +Vpr—2mnp
m?

AKO NOCJHe 0BOTA y jeJHAUYMHU [paBe MeCTO BEIHUMHE X-ca

CcTaBMMO Ib€HEe BpeIHOCTH U3 u3pasa 2), onna 3a y noOuBaMO

rakohe JBE BPEIXHOCTH: A

Yo = L L WE D L 3).

Ha Taj cMO HayuH pellaBarbeM jeAHauyHa MmpasBe W napa-
Gose nOOMIM HBa mapa KopeHa: (Xpy,) H (Xg,Y2) KOJH NpeTCTa-
BJ/bajy KOOpJAUHATE MpeceKa THX ABE]y JMHH]A.

211

M3 uspaza 2) u 3) momasumo no caeneher saksmbyuka:

1) Axo je nucxkpumuHaHTa: p? — 2mnp Beha om HyJe, OHIa
«cy 06a mapa KOpeHa peaJiHa M HejeiHaka. Y TOMe Cayuajy npaea
.ceye napaboJsy y JBeMa TaukaMma M Ha3uBa ce cexuyom Gapaboie.

2) AKO je IHCKDHMMHHAHTa: p? — 2mnp paBHA HYJH, OHIa CY
-06a mapa KopeHa peajgHa M jefHaxka. ¥ TOME C/Iy4ajy npasa ceue
napaboJay y IBeMa TaukaMa Koje Ce NOKJanajy, OLHOCHO OHa A0-
JAupyje napabody y jenHoj Tauld H Ha3HBa Ce QUPKOM UAU WAH-
-2eniiom fapaboe.

3) AxO je max AUCKDUMMHAHTA: p? —zmnp Mama OJ HyJe,
‘OHga cy o6a napa xOpeHa HMarMHapHa W HejejHaka, IITO 3HauH,
LA Npapa HeMa 3ajeHUUKKX Tauaka ca napabo/soM, HEero npoJasu
BaH napaboue. '

[Tpumep: Kakas nosoxaj umajy mapabosa: y2 = 9x u npasa:
X—y+2=0
Pewemwe: Axo 3anare jeqHaudHe peliUMO [0 HEMO3HATHM Be-
JIMUMHaMa X 1 y, OHAa J00HBaMO KOpeHe:
X, = 4, »1=25

X, =1, Yo =3.
[TomTo jemHaunHe 3aZaTvX JMHHja uUMajy ABa Iapa pean-
HUX U Mehy cOGOM HejelHaKuX KOpeHa, TO 3Hau¥ 1a je upasa
-.ceynua napaboure.

3AIJALIM:
1) Onpenutn mehyco6un nosoxaj napabone: y2 = 12x n
npase auuuje: X —y + 3 = 0.
2) Onpenutn Mehyco6buu mnovsoxkaj mnapabosae: y2 = 16x wu
npase JauHuje: 4x -y —8 = 0.
3) Ounpenutus mehyco6uu rmnosomxaj mnapabone: y2=8x u
npaBe JIMHH[e: Y = X + 4,

§ 92. TAHTEHTA TTAPABOJIE
llogydena u3 jeOune wmauxe Ha Rapaboau.

Bugenn cmo y § 91, ma 6u npaga: y = mx -4+ n Ouna tan-
reita napa6oJae: y? = 2px, norpe6Ho je ¥ JOBO/bHO, Ja AUCKPH-
MHHaHTa Yy u3pasuma 2) u 3) ucrora naparpada Oyne paBHa HYJIH,

.Y Tome cayuajy xoopaHHaTe Tayke gonuMpa mapaboje u Inpase
-Cy nare caepehiuM H3pasuma:

14*
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— mn
=
" coee 1)
o= %
HMs gpyre ox jegHauumHa 1) W371asu ja je:
m=2 . 2).
Y1

Kan y npBoj onx jenHaudsa 1) MEeCTO BeJHYMHE 71 CTAaBUMO-
IEHy BPEIOCT H3 H3pasa 2) M Tako AOOHBeHy je[HaYUHy PEIIHMO-

o BeJIMYHHH A, Taxa JOOGHUBAMO ;

n="% . 3).
B4

Axo y jenHauydHy paBe: y = mX - 7, MECTO BEJIHUHHA M U I
CTABHMO 1MXOBE BPEIHOCTH M3 u3pasa 2) u 3), OHIA AOOHBHMO-

caenehy jelHaguuy :
p %1
= £ X £
Y N E 1
ofakJae je
Y1 = px—+px,
WU
I =px+x) ... 4).
JenHauMsa 4) gaM rnpeTcraB/ba TAHTEeHTY napaboJie MOoByUYeHy
U3 bEe3nHe Tauke (Xy,3),).

[Mpumep: Hahu ranrenty napabose: y% = 4x koja je moBy-:

yeHa M3 mesuHe Tauke (1,—2).

Peweme: [Ipema o6pacuy 4) jenHaudHa Tpa)KeHe TaHIeHTe:

he OuTH:
y(=2)=2(x+1)
ojakJie je
—y=x+1
HJIH
x+y+1=0.
SAIOALN :

1) Hahun ranresry napaboJe: y? = 9X noByueHy u3 He3HHe:

tauke (4,6).

2) Hahu Tanreuty napabose: y2 = 25X noByueHy M3 me3uHe-

tauxe (1,—H).

3) Hahu Tanredty napabose: y? = 18X noByyeHy U3 Hbe3HHe:

rauxe (,—3)-
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§ 93. HOPMAJIA TIAPABOVJIE.

Hopmanom napabose Ha3sHBaMO OHY NpaBy JHHHjY Koja
TnpoJsa3d Kpo3 jefHy TaukKy Ha mapa6oJu H CTOjU HOPMAJAHO Hd
TaHreHTH napaboae y Toj Tauud. Fbeny hemo jegnaunny Hahu
Ha Taj HayuH, WITO heMo y jeaHaYHHH NpaBe Koja NpoJaasu Kpo3
Ty TauyKy, CMEHHTH HeoApeheHd koedHIHjeHaT IpaBUa ca He-
TATHBHOM DELMNPOYHOM BpenHolhy koeduUMjeHTa NIpaBla TaH-
reHTe Y TOj TauLH.

Hexka je sagara napaGosa: y? = 2 pX u mweHa Ttauxa M, (x;, y;).
JennaunHa npasBe JIMHHje KOja MNpoJasu Kpo3 Tauxky M,(Xqy, ¥y)
Jara je u3pasom:

Y—yi=mx—Xx5) ..... 1).
MebyTum TaHreHTa napabofge MOBYYeHa KpPO3 3a7aTy Tauyky
NpeTCTaB/bEeHA je jeJHAUHHOM:

1= plx + x;)
UIH

Ako y jepHaunnu 1) Mecto HeojpeheHor KoeduuujeHTa npasua
M CTaBHMO HeraTHBHY pEUHNpPOYHY BpeJHOCT KoedHIHjeHTa
mpaBna npase 2), oHma nobuBaMo caenehy jefHauuHy:

. y—ylz—%(x—xl) ..... 3).
Jennaunmsa 3) waM npercras/ba HOpMaay napabode: y? = 2px no-
ByuyeHY H3 weHe Tadxe M (xg,y,).

ITpumep: Hahu nopmasy napabose: y? == 32X NOBYYEHY U3
mweHe Tauke (2,8).

Pewemwe: TanreHta pmarte napaboJie NOByuYeHa KpO3 3ajarty
‘TAUKy NpPETCTABJ/bEHA j& H3pPasoM:

y.8 = 16(x + 2)
HIAU

y=2x+4..... a). _
JenHauMHa TIpaBe JHHHjE KOja NPOJa3d KPO3 3alary Tauky
IpEeTCTaB/beHa je H3PasoM:
y—8=m(x—2).
Kan y oBOj jemHayHHW MeCTO BeJHYHHE M CTABMMO HETATHBHY

peuunpoyHy BpeNHOCT KoedHIUjeHTa NpaBUa M3 jelHAYyUHE a)
Taga AOOMBAMO:

1
y—8=—5(x—2)
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ojaKie je:
' X+2y—18=0..... ).
JepHauynHHa b) HaM NPETCTaBJ/bd TPAMKEHY HOPMAJY.
3AOALM:

1) Hahin Hopmany mapaGoisie: y% = 8x NOBYyY€HY KPO3 HEHY
Tayky (2,4).

2) Hahu nopmany napa6oise: y? = 27X NOBYYEHY KPO3 HhEHY

Tauky (3,—9).
3) Hahu nopmany napaGoue: y2 = 6X IIOBYUYEHY KpPO3 HbEeHY

Tauky (5,2).

§ 94. JOOHWPHE BEJIMYUHE ITAPABOJIE.

Hexa je na ci. 77 npercraBibeHa mapatosa y2 = 2pxX u meHa
rauka M,(X;,y,). [ToByuuMo Kpo3 3ajaTy Tauky TAHTEHTY W HOP-
Many napa6ose.

y JIuHuja TaHreHTa ceve amnc-
HHCHY OCY Y HEKOj TaylH, KOjy
CMO Ha CJIMUM ODeNeXuad ca
D. Otceuax Ha TOj JHHH]H U3-

)
|
1 i Mmehy tavaka M, u D uasu-
' - pa—
/ ) BaMO “WAHLEHIHOM K OGenexa-
i . .
2 g ! BamMo ra ca 7. [lpojexunjy
]
I

TOra OTCEUKA HA anCUHCHY OCY
30B&MO cybilaHeendiom n obe-
Jaexasahemo je ca Sr.
Jlunuja Hopmana ceue arc-
UMCHY OCY y HEKOj Taullh KOjy
CMO Ha MNPHJAOXKEHO] CAHUM O-
Cn. 77 Gemexxuan ca E. Orcevak Ha
TOj JUHHjM H3Mehy rauaxa M,
u E HasuBa ce Hopmasom u obenexuyaum cMmo ra ca N. [lpojex-
Uujy TOra OTCEYKa Ha amnCLUCHY OCYy Ha3MBaMO CYOHOPMAIOM H
oGenexuhieMo je ca Sy .
Benmuuyune T u IV uspauyHaBajy ce xao OTCTOjambe u3amehy
IBejy Tayaka M y3MMajy Ce YBEK Ca HO3HUTHBHHUM 3HakoMm. Koop-

e

e

nuHate Tayke M, Cy Ham 3ajate, a KOOpAWMHaTe Tauaka D u E

Haja3e ce MOHAoCcO06 Kao KOOpJMHATE INpeceKa LBejy MNO3HATHX.
NpaBMX JHHHja.
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Bemuunne Sr u Sy mory ce uspauywatn nomohy Iluraro-

PHHOI npasaja, Te je:

Sp=—VTo—y

SN = —|~~VN2—y2.
3a 3naxe BeamyuHa St M Sy YCBOjEHO je€ MpaBMJIO NpeMa KOME
Ce CBAKOj OJ IbUX NpHAOJaje 3HAK MJYC aKo Ce HaJsasd Ha OHOj
CTPaHH OJ OpDIHHaTe 3ajare TadyKe y KOME Ce CMHCJAY TPOCTHpe
NO3MTHBHA IpaHa ancuucHe oce. MehyTMM cBakOj OJ BEJIHUMHA
St M Sy mnpHAOKaje ce 3HAK MHHYC, aKO Ce€ HaJa3d Ha OHOj
CTpaHH OJ OpAHHATe 3aJaTe TauKe Y KOME Ce CMHUCJAY I[pOCTHpE
HeraTUBHA IpaHa alcUMCHE oce.

W3 cn. 77 Buaumo na he npeMa M370XEHOM MNpaBuay Cy6-
TaHreHTa napaéose: y% = 2px GUTH CTaJHO HEraTHBHA, 0K he joj
cybHopMasa GMTH yBEK MO3UTHBHA.

Cy6TaHreHTY MOXKEMO OIpeJMTH W Ha Taj HauuH wWro hemo
onx ancuxce Ttauxke D onysetd ancuucy tayke M;. Tako ucto u
cy6HOpMaJy MOXeMO OJpelUTH aKO OJ, ancuuce Ttauxe £ onys-
MeMO amncuucy Tauyke M;.

AKO pelMMo jeIHa4HHY HOpMaJse M jelHaYHHy ancuucHe oce
II0 NPOMEHJ/bUBUM BEJHYMHAMA X H Yy, OHJAa N06UBaMO Ja Cy KOOp-
JUHATe HHXO0Ba Mpeceka: X =X, + p ¥u y = 0. [Ipema Tome he
cy6Hopmana napatose GHTH NpETCTAB/beBAa H3Pa30OM:

Syn=x+p—x, =p.

Hs oBora ce uspasa Buau, ga je cyGHopMana mnapaboue:
Y% = 2pXx yBeK CTa/jiHa BeJMUYMHa H jeJlHaKa MOJOBHHM MapameTpa
napatoue.

3a ojpebuBarbe LOAUDHUX BeJHUYHMHa napaboJge, He  Tpeda
VUHTH HamaMeT HapouuTe obpacue, anau je norpebuo, ga ce 3a-
NaMTH TIOCTYNAaK KOjUM Ce HOJa3H JO HbHX.

[Tpumep : Hahu NOJUpHe BeJuuMHe napaboae: y* = 12x u3
1
beHe Taukxe 3 2
Peme}be [TpernocTaBUMO na HaM je Ha CJ1. 77 NpeTCTaB/beHa
sajara napabosa, a Tauka M,, HeKa HMa KOOpJAHHaTe (3, )

JennaurHa TaHreyre pnarte napaboJe KOja je MOBy4eHa KpO3 3a-
Jary Tauky NPeTCTaB/beHd je H3PasoMm :

y2==56 (x—|—%)
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ojakJe je
3X—y+1=0.
Kax pewnmo oBy jenHauyuHy ca jefiHauMHOM ancLucHe oce,

Taja 100MBaMO KOOpIHHATEe Tauke: D(— %, 0) Ilpema Tome je:

JeaHaunna Hopmane sagare mapaGosie Koja je moByuena
KpO3 Jary taqky Ha napadosd npema § 93 6ubie oueBuAHO.

1 1
y—2_—§ x-§)

3x +9y—19=0.
Pewasamem oBe jeniHaudHe ca jeAHAYMHOM AamnCUHCHE OCe KO-

ozakJje je:

61BaMO KOODAHMHATE Tauke E(?, 0). Tako je:

O () e
Sy =p = 6.

SAOALIM :
1) Onxpesuts moAMpHe BeauunHe napabose: y2 = 36X wus
wene Tauke: (1,—6).
2) OmpenuTH HOIMPHe BenWyHHE mnapaGone: y2 = 48X wu3

G ¢)
heHe TaukKe: 3 4).

3) Onpesuty noaupHe BenuudHe napabone: y2 zgx U3 heHe
Tauke: (2,3).

§ 95. TAHITEHTA ITAPABOJIE TTOBYUYEHA W3 JEIHE
TAYKE BAH [TAPABOJIE.

Hexa nam je samara mapaGoaa y? =2 px u Ttauka P(Xy,y,)
KOja C€ Ha/la3W BaH Te napagoJe.
Jla 6u npaBa: y = mX + n Guna TaHredTta 3ajzate napadose
norpebro je npema § 91 na Gyue ucnymwen caeaehu ycaos:
p2— 2mnp =20
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MU
p—2mn=20..... .

Axo npaBa: y = mX-} 7 0po/iasd jOll M KPO3 3a7aTy TAuky
P(xg,y,) OHIa KOOpPAHUHATE Te& TayKe MOpPAjy 3aL0BO/bABATH jelqHa-
YYHY TNpaBe T. j. MOpa OGHUTH WUCNYHEH YCJIOB:

Yo=mXog~+n ..... 2).

Y jennauvnama 1) u 2) Gurypuuy senosnare BeJHYHHE MU 7,
UITO 3HAYM, Ja HaM Te jeJHauHHEe CayHibaBajy CUCTeM OJ IBejy
jenHauvHa ca JBeMa HEroO3HATHM BeJHYHHAMA.

Axo jenHauuHy 2) pelUMMO MO BEJMYHHM 71, OHja HoGHBaMO:

n=yY,—mxy..... 3).

Kan y jennauunu 1) Mecto BeJHYHHE 7 CTABUMO HHE3UHY

BPENHOCT U3 jeinaynHe 3) Ttaga A0OUBAMO :
2x,m2—2y;m—+p=0..... 4).

JennauuHa 4) je kBajgpaTHa jeJHauUHHA MO HEMNO3HATO] BEJH-

4uun m. HbeHu cy KOPeHH NpeTCTaBibenu - ciienehuM H3PasoM:

_ Yo 'L‘ Vy02'— 2}”‘0
My, = 2
0

[Towro je mUCKpUMHHAHTa osora M3pasa npema § 90 Beha
OJ HyJ/e, TO U KOPEHU m, H m, MOpajy OUTH yBEeK peaaHe H
Meljy co6om HejemHake BesauudHe. 3 Tora cienmyje 3ax/bydax
npemMa KOMe Ce M3 jelHe Tauke BaH napaboJte ysek MOry nosyhu
N0 [Be TaHreHTe Ha napaboJy.

AKO y jenHauydMHH 3) MECTO BeJNMYHMHE m CTABHMO IIPBO IbEHY
BPEeNHOCT Mm,, & 3aTHM /11,, OHZa heMO W 3a BEJHYHHY 7 HOOHTH
Takohe aBe peajiHe BPeIHOCTH Koje hemo 00enemuTH ca 7, U /1,.
Ose BequunHe mory 6utn mehy cofom pasimuuTe, a MOTY H jel-
Hake, NpeMa TOMe, JaJH je X, pasjJHyMTO OA HyJe WX PaBHO
HYJIH. :

Kan y jennauunu npase: y = mx -7 MeCTO BeJIHYMHE m H
N CTABHMO IIDBO HHUXOBE BPEIHOCTH (M, 7,), a 3aTUM (Mg, Hg,)
Taga nobuBaMo caenehe jesHaddHE: '

Y =mx+ ’21} 5)
Vx4 oy [ .

JeguaunHe 5) HaM NpPETCTaB/bajy TaHreHTe napabose MOBY-

‘yeHe H3 jeJHe TauKe BaH mapaboue.

[Ipumep: Hahu rtaurente napaGose: y® = 4X koje cy nosy-
yene u3 tauxe (3,4).
Pewemwe: Taurenra sanate napaGose je mpaBa JHHH]A uHjy
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jeIHAYHHY MOXKEMO HaNHCaTH y OBJUKY: Y == mx + . YCJIOBH:
p—2mn=0mny,=mx,+ ny Karom cayyajy cy:
‘ 2—2mn=20
4=3m - n _
PemaBamweM OBHX JBejy jefHaYydHAa MO HENO3HATHM BeJIHYH-

1
Hama m W 1 u3nasu ja je my =1, ny =1 u my = Mg = 3.

Kap y jenHaumHu npaBe: y = mX + n MeCTO BeJHYHHA /M U A,
CTaBMMO TPBO IbHXO0BE BPENHOCTH (/71,,/2,); & 3aTHM (/My,N); OHJA
no6uBamo jepHauuHe: X—y+1=0 u x—3y+9=0. Ose
HaM jelHauuHe IPeTCTaB/bajy TPaXK€He TaHIEHTe.

3AJIALIM:
1) Hahu ranrente napabose: y? = 2x nosyuene us rtauxe (4,—3).
2) Hahwu Tanrente napa6ose: y® = gx noByyeHe u3 rauke (—2,—1).

3) Hatiu Tanrente mapabose: y2 = 9x mosyueHe U3 Tauxe (—8,-—3).

* § 96. [TOJIAPA TIAPABOVJIE.

1 un. Heka je na ca. 78 npercraBmeHa napabona y2 = 2px
¥ Tauxka P(x,,y,) Koja ce Hajsa3u BaH Te napaboJe. Taureura na-
paboJe MOByuYeHa ©3 3ajare Tauke AOJKDPYje napabosy y Hekoj
tayun My(x,,y,). Koopiaunate oBe Tauke Cy HaM HEMO3HATE, ajau
heMo uX ONPEAMTH Ha caenehd HayuH:

JenHauuHa napaGo/IHHE TaHreHTe KoOja MNpPOJa3H KPO3 Tauky
M,(xy,y;) HaTa je u3pa3oM:

= px+ %) ... 1.

Kaxko ce tauka P(XgY,) Hanasu Ha npasoj 1) TO meHe KOOp-
JUHaTe MOpajy 3a70BO/baBaTH jeHAYMHY TE [paBe, ONAKJE H3-
Jasy faa je:

YY1 =P+ X9 ... 2).

[Towro ce tauxa M,(x;,y;) Hanasu Ha mapaboau: y? = 2px,
TO KOODIAHMHATE Te Tauyke 3aJ0BO/baBajy H jesHadyuHy napadoJe,
Te ce JoOuBa:

V&= 2pxy ... 3).

PemaBamweM jefHauydHa 2) W 3) M0 HEMO3HATHM BeJMYHHAMa
X, W y; HOOWBajy ce KOOpIMHATe Tauke JOAMpa MNapadoie u
beHe TAHFeHTe Koja MpoJasy Kpo3 3alaTy Tauky BaH napabode.

Y
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Mehytum xako je jegHa om osux ngejy jelHauuHa JMHeapHa, a.
Apyra KBalpaTHa, TO Ce IHXOBHM pellaBatbeM n061Bajy iBa.
fapa KOpeHa, WTO 3HAYH, '

Aa Cce U3 jenHe Tauke BaH y
napabose Mory mnoByhu
IIBe TaHTeHTe Ha mapa-
Goay. Jenan nap oA THx
KOpDeHa MpeTcraB/bad KO-
opouHare Tauke M, wu
o6eseXKUIM CMO ra ca
(%y1). Opyrn nap on /

TAKO NOOMBEHHX KOpPEHA

obenexuhiemMo ca (Xy,ys,). Q& %)
OH Ham mpeTCcTaBba KO-
ODIHMHATE TauKe XOIUpa
u3mehy mapa6ose u gpyre
bEHe TAHT'eHTE KOja Mpo-
JIa3H KPO3 3a4aTy TauKy
Ban mnapaGoae. Ty hemo Ttauky oGesexurn ca M, Taxo nam
Mi(xp,,) m My(x,,9,) NpeTcTaB/bajy Tauke Jogupa mnapabose

IEHUX JBEJy TaHI€HATa KOje nposase Kpo3 3aj)aTy TaukKy BaH
napa6oJe.

(%, %)

Ca. 78.

Kap jennaumne 2) u 3) pewnmo no HemoaHaTHm BEJIUYMHAMA, .
Taga pobuBamo cienehe mapose Kopena:

X, =

0o —px) + o 3P =2y (et —pxe)— o)y —2px,
p o 2 S 4)..
=Y+ V)’o_2 — 2pxy 5 Vo =y, — Uy, — 2px,

Jennauuna npase JyMHuje Koja MpoJsasu Kpo3 tauke My(x,,yq):
1 My(x,y,) NpeTcTaBbeHa je H3pasom:
Ya—W1
— Y = A= (x —x)).
Y=y V)
AKO y 0BOj jefHAUMHM MECTO BEJUYHHA: X1,Xg W ¥1,Ys CTABUMO:
IbHUXOBE BPENHOCTH U3 H3Pasa 4), OHAA NOCAe OGHYHHX PAuYHCKHX
onepanuja HOGMBAMO jeRHAYHHY :
We=px+x)..... 5). .
Ilpasa aunuja roja je ipevac@asmena osom jednauunom Ha-

susa ce gonapom dapabose: y* = 2px, a @aura P(x,y,) ce 308e
iosom e Horape.
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2 uan. Huckycuja dapaborune Rorape.

- 1) Ako ce tauxa P (X, y,) Hanasu  Ban napabose, OHxa Cy
.06a napa kopeHa 4) peaaHa u wmehy coBom Hejenuaka, jep je
JUCKPUMHHAHTA Y, — 2px, npema § 90 yBex Beha on nHyme. Y
TOME CcAyyajy MnoJjapa ceye mapabosay Yy JABeMa Taykama, LUTO
3HauW, Ja Ce W3 jefHe Tauke BaH napatosje yBek Mory mnosyhu
JBe TaHreHre Ha napaboJy.

2) Ako ce Tayka P(Xy,y,) Hanasu Ha napabosu, ouxa cy oba
napa xopeHajy wuspasuMa 4) peaana u mehy cobom jemnaxa, jep
je mpema § 90 nuckpuMmHHaHTa: Y,®2 — 2 pX, pPaBHa HYJH. Y ToMe
ce caydajy o0e rtauke nopupa TaHreHarta My (X, yy) u My (Xy y,)
foKJanajy ce TaukoMm P (Xq,V,), IUTO 3Hauy, 1a CE U3 jelAHE TauKe
Ha ndpaboaH MOXxe noByhM camo jenHa Tanrenta Ha napaboJy u
‘W Jla ce OHa IOKJama ca I0JapOM Te TauKe.

3) Axo ce tauxa P (X,, y,) Hana3u y napabousu, oHxa cy oba
napa KopeHa y uapasuma 4) umaruHapsa, jep je mpema § 90
JIMCKDUMHHAHTA : ¥,2 — 2 pX, Mamka OXA HyJe. ¥ ToMe cayuajy Io-
Jiapa He ceue napaGoJy HH Yy je/lHOj peasHoj Tayuu, WITO 3HAUU
Ja ce Hamasu Herge BaH napa6ose. M3 rora wM3amasw, ma ce u3
jemHe Tauke y napa®o/iu He MOXe NOByhM HHM jelHa TAaHIeHTa Ha
napaboJay.

. U8 cBera oBora H0J1a3MMO 10 3aK/byuKa, Aa C& CBaKa Tauyka
y paBHH napafose MOXe CMaTpaTH Kao NOJ Hexe napabosHHe
noJjape.

Tako HCTO ce MOXEMO YBEPDUTH, Ja je M CBaka NpaBa JH-
HMja y paBHM mapaboJe HCTOBpeMeHO W NoJsapa rte napaGoue;
jep ma xakaB O6sMK MMaJja Ta npasa, MHOXehH je uau neaehu
MOJECHUM BeJHYMHAMa, YBEK Ce MOXe JOBECTH Ha OOJHK mapa-
HoNyHe TIONApe Y OAPESUTH jOj Ce MOJ. ¥Y3MUMO y NnocMaTpame
rpaeBy JMHHU]Y YyHja je jeJHaudHA [AaTa HU3PA30M:

y=mx—+n.
AKO 0By jelHaudHY NOJAENHMO Ca BEJIMYHHOM m, OHIA je:

Kaz oBy jesHauMHY NIOMHOXHMO Ca BeJIHYHMHOM p, OHIAA HO-
HUBaMO '
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OBa waM jeiHauHHa 0peTcTaB/ba Noaapy napabone y =2p}é‘
YHjH je DOoJa y Taulu (—n—,ﬁ .
m’ m
[pumep: Hahn tanrente mapaGose: y? = 4x Koje Cy mnoBy-
uene u3 rtauke (3,4).
Pememe: JexHauwHa noJape mare napaGoJse udjH ce oWk
Hanas y 3a4aToj Tadli NpeTCTaB/beHa je U3pasoM:
y.4=2(x4+3)
HJIH
2y = x 4 3.
Pewrapamem OBe jeqHaydHe Ca jeHAYMHOM mapaboJe: y2 = 4x,.
N0 HENno3HAaTHM BeJIMYMHAMa X ¥ ¥, H0OuBajy ce cielnehu maposu.
KOpeHa:
x, =9 X, =1
¥ =6 Yo =2
Kan y o6pacuy 3a jenHaudHy TaHrenTe napaoje CMeHHMO-
NMOHAOCOB OBe MapoBe KOpeHa, Tajla A06KMBAMO jelHauMHe:
x—3y+9=0unux—y+ 1=0. OBe HaM jeAHAUMHE NDPETCTaB-:
Jbajy Tpaxene tanrente napabose. OBaj CMO MpDHMEp PELIMIH ¥
y § 95 no ApyroM HauuHy pemaBerba d JOLIH CMO JNO HCTOr
peayJaTara.
AKO 3a noJa mnapaboguHe TMOJAape Y3MEMO XKHXKY NapaGoJMHY”

T.j. Tauky I (E,O ), oHJa he nosapa napabosnHa GHTH:

v.0 = px + ‘;l
oﬁaxne je
x=——£....'6).
Jexgnaunna 6) HaM Kao ILUTO Ce BMAM NIPETCTaB/ba HHDEK-
Tpucy napatoae. ‘
SAIJALLM:

1) Hahu tanrente napaGose: y* = 3X, Koje Cy NOByuaHe H3.
rauke (5,4).

2) Hahu rtanrente napaBose: y2 = 12X, KoOje Cy NOBYyYeHe:
u3 tauke (—4,1).

3) Hahu ranrenre napabose: y? = 2X, KOje Cy NOBy4YeHe W3-

3
Tauke (5,2 )
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* § 97. KOHCTPYKUMJA TTAPABOJIMHE TAHFEHTE.

1 wir Hexa je na cu. 79 NPETCTaB/beHE napabona: y2 = 2px
W eHA TaHTeHTa: yy, = p(X + X;) Koja nomupyje mapaGoay y
Tayus My(x,y,).

Obenexumo ca o yrao KOjH 3aK/Iana TaHIeHTa Ca MO3UTHBHUM
'CMHC/IOM anCUMCHE OCe, 4 €a o, Yrao KOjH 3akaana norer M,
‘€4 NO3HTHBHHM CMHCJIOM ancuucHe oce. M3 ciuxe ce BHIH 74 je:

W

tga; =

-4 3HaMo za je:

Axko ofenexumo ca v yrao
KOJH 3aKJialla TaHT€HT4 ca noTe-
rom FM,, ouza je:

V=0 —a

OnaKme je:
tgv— — _ tguy — tga
I + fga; fga
MK ¢ 063HpOM HA u3pase 1)yu 2)
N p
Py °
xn—5 Tt yrepu 4B
f th = = 2 .
Y p P
14p——— £ vy __y £
xl._ﬂ—yl V1= B + e
2

Cn. 79,
Kako je: y,® = 2px; 10 je:

2 2
2px, — pxy +% pXi+ % 4 ('\'1 +£)
tgy = = : = 2—

x1y1+)%p x1y1+3%7 J/1(x1+g)

-0jakiIe je

Hecse crpane uspasa 2) u 3) cy Mmehy co6oM jexmaxe, na

‘TIpeMa TOME MOpajy OMTH jelHAKE H HHXOBE JeBe crpane. Opna-
“TJIe H3Ja3H KA je:
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ITo3HaTO HaM je MPaBHJIO: Kaj Cy TAH[EHCH YIJOBa MarbHX OX
180° mehy cobom jemHakH, OHEA W TH YIJIOBA MOopajy OUTH Ta-
kohe mehy coboMm jexHaxu.
[TpemMa H3M0XKEHOM NpaBHIAy H3 jefHauyuHe 4) H3/nasH na je:
V=0 ..... 5).

‘O6enexxuMo ca 4 yrao KOjH 3akJana TaHIeHTa ca NpaBOM Koja
npoJsasu kpo3 rtauky M;(X;,y;) H CTOjH HOPMAaJHO Ha OHUPEKTPHCH
napaboure.

[TowTo je yrao o jenHak yriy 4 Kao HAaH3MEHHYHH, TO TaKO
HCTO MOpa OutH:

v=u ..... 6).

M3 jennauuse 5) Bumumo, na je tpoyrao FME paBHOKpak.

Therosa ce OcHOBHlAa NOKJANa ca TAHIEHTOM nmapadoJe Koja npo-

Jasu tayky M(x,yq). [Ipema TOoMe KOHCTPYKLHjy napabosnHe

TaHreHTe KOja Mposia3an Kpo3 Heky Tauky M;, Ha mnapabosu
BpPIUMMO Ha caenehn HavyuH:

Ha ocu nmapabose ox tauke F y HEraTHBHOM CMHCJY afcCiu-
cHe oce, Tpeba ysern Ayx FE Koja je jenHaka ca JLYXHHOM IIO-
tera FJ{,. IlpaBa nuHuja moBydyeHa Kkpo3 rtauxke £ u M; je Tan-
reHta napaboje Koja npoJsasu Kpo3 Tauxky M.

KoHCTpYKLH]y HCTE TaHTEHTE MOXKEMO H3BPLUHTH H HA OBAa]
HauuH. Y3 jenHaumHe 6) M3jasd, Ka TaHreHta napaboae mnosy-
YyeHa M3 jefiHe Tauke Ha mapaboJsiM 3akJama jeXHake YTJOBe «a
OTeroM Te TaykKe M MPaBOM KOja NPOJa3H KPO3 Ty TauKy U
CTOjH HOPMANHO Ha jaupekTpucH mapadose. Illpema Tome «ce
KOHCTpYKIHja mapabosHHe TaHreHTe U3 Heke Tauke M, Ha Ha-
paboax MOMe HM3BPUIMTH M Ha caenehu HauMH:

[TpBo Tpeba u3 Te Tauke nosyhu morer FM; u nym DM,
KOja CTOjH HOPMaJHO HA JuMpeKTpucu mnapabose. [locae Tora ce
KOHCTpyHIUe cumeTpana yriaa FM,D, koja je HMCTOBPEMEHO M TaH-
reita napaboJie NOBy4yeHa KPO3 TY TAuKy.

CeM HaBeJeHMX HauHHA, KOHCTDYKLHjy TaHreHTe mnapaboue
MO2KEMO HU3BPLIMTH M OBaKO:

H13 rauke M, moByue ce ayx MiH xoja croju sHOpManuo
Ha ocd napadose. 3aTHM ce, Ha ocu mapabose of Tadke H y no-
3HTHBHOM CMMCJY allCUMCHE oce, y3me Ayx [1Q, xoja je jennaka
BesdunHK p. [lpaBa JsuHMja xoja nposiasu Kpo3 tauke M, u Q
je npema § 93 Hopmana mapa6oJse. Axo Xpo3 tauxy M; MoByuemMo
npaBy JIMHH]Y KOja ca HOopMaJsom napaboJsie 3axJjama npaB yrao,
OHJia HaM Ta NpaBa NpeTcTaB/ba TaHTeHTY napaboue.
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2 y1. Hexa je ua ci. 80 npercraBpeda napabona: y? = 2px
u tauka P(Xg,Y,) KOja ce Hanas3u Bad mapabose. Jeana TaHrenta
napabose INOByueHa H3 34ZaTe
Tayke HOAMpYyje mapabosy y Tau-
uu M(x,y,). Kam us te rauke
[IOBY4YEMO MNpaBy JHHHjy Koja je
napajesHa ca ocom mnapabode,
ona he cehu JHPEKTPHCY TAYLH V.

Tpoyrao FM,N;, je pasHO-
Kpaku, jep je npema AedHHMUH]H
napatoae: FM,; = M N,. Ilowro
NOCMaTpaHa TaHTeHTa 3akJala
jeHaKe YIVIOBE Ca Kpaudma paB-
HOKpakor Ttpoyrina FMN,, to
OHa Mopa OUTH W CHMeTpaJa OC-
HOBHLIE TOra TPOYyraa T.j. AYMH
FN,. Kako cBaka TauKa Ha CHMETpa/J¥ HEeKe NYXH nojjeiHako
OTCTOjM O Kpajlux Tayaka Te NYXH, TO MOpa OuTH:

PF = PN, ..... 1).

Wa jenmausne 1) uanasu, na ce Tayxa /N, Hamasu y npecexy
napaGoaune AMPEKTPUCE ¥ KPYyra OMNMCAHOT OKO Tauke P ca mo-
aynpeunukom PF.

[Ipema TOMe KOHCTPYKUHjy napaGoJuHe TaHIeHTe MNOBYUCHE
U3 jejHe Tadke BaH napabouie BPWIMMO HA Ciefehu HauuH:

[Ipso M3 3ajaTe Tauke ONHIUEMO KDYr Ca NOJYNPEUHHKOM
KOjH je paBaH ‘OTCTOjarby OX Te Tauke A0 Huxke. Taj Kpyr ceue
JAHpeKTpuCy napaboJsie y JABeMa TauKaMma. AxO M3 Ma Koje ox
rTaKo AOGHBEHHX TayakKa TOBY4eMO AYX O JKHXe, oHAa he HaM
cuMeTpasa Te AYXKH OGHTH TaHrenta napaoJe KOja INpoJast
KpO3 3ajaTy TauKy BaH mapaboue.

Ha HCTH ce HayuH KOHCTDyHINe H Jpyra TaHTeHTa napa-
6oJe KOja mpoJasH Kpo3 3azary Tauky.

Ca. 80

* 98. TTOJIAPE TAPABOJIE
uuju ce NONOBU HAAA3e HA jeOHOj Gpasoj AUKUjU.

VaMHMO 3a NOJOBe NMapaboJduHHX NOJApa HEKOJHMKO TauaKa
Ha NpaBoj JIMHHjH:
y=mx-+n..... 1).
Hexka cy Te rtauke: My(Xo,¥o); Mi(X1,31); My(x,,¥5) ... HTA. OO-
HocHo: Mo(Xg,mxy + 1), My(xy,mx, + n); My(xe,mxy 4= 1) ... HTA.

225

[Monape napaboJe: y® = 2pX, 4dju CC NOJOBH HajMa3e Yy 3aAaTHM
Taykama, NPeTCTaB/beHe Cy ciaenehinm jesHauMHama:

B px - PX%
y(mxo + n) = p(x +x,) wm y — mxy 4+ n mx,+n
_ S .S o U
yimxy 4 n) = p(x 4 X)) wwm y = Lo 2)
B . px PXe '
Y(mxg + n) = p(x+%,) wm y= mx, +n ' mx,+ n

[Towro KoeduuUHjeHTH NpaBLUa NPaBUX 2) Hucy Mehy cobom
jemHAKH, TO 3HauM, Aa Ce OHe CeKy HerJe y KOHa4HOCTH. AKO
Ma KOje [ABe OJ HIbHX pelliiMO MO IPOMEH/bHBHM BeJHUYHHAMA
X u y, ouxa hHemo nOOHTH 3a KOOpDAMHATE HHXOBA INpecexa Cje-

nehe uspase:
I

m

y==2

m
BenmuunHe: X M y y OBHM HM3pa3HMa He 3aBUCE OX KOOPHH-

- HaTa noJoBa noJjape (2), HEro caMo OX BeJIM4HHA: /M, /1 H p, KOje

Ce y ZaToM CJydajy CMarpajy 3a CTajJHe BeJHYHHe; LUTO 3HAyd 1A
ce cBe roJape (2) Cexky y jeAHO] TayUW uYHje Cy KOOpAHHATE:

G %)

M3 ceeza 0goea usnasun 3akmyvax idpema kome ce cge foaape
Gapabose. ¥y = 2px duju ce ioaosn Haaase Ha jeOHof Tpasof
AuHuju mopajy cehu y jednoj wmauyu.

Huckycuja:

AKO mpeTnocTaBUMO, Ja je Yy jeAHayuHH 1) BeJuuHHa
paBHa HyJM, OHJA IpaBa JWHH]jA, KOja je IPEeTCTaB/beHa TOM
jenHayuHoM, Mopa OMTH NapajesnHa ca afnCUUCHOM OCOM, OJHOCHO
ca ocoM mapabose. ¥ ToMe ciayuajy noJaape (2) cy mehy cobom
napaJjeJHe, a IbHXOB INIpeceK HPETCTAaB/beH HM3pasuMma 3) IocTaje:

X = =: Q0

== Co,

y::

ol Olx

AHalMTHYKA TeoMeTpHja 15
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U3 08020 u3Aa3u 3akmyiar idpema Kome cy #osape Lapa-
Goae: y* = 2px mely cobom dapajenie, axo um ce Honosu Ha-
slase Ha @pasoj AHHUju Koja je RUapaeira ca OcoM iZapabose.

* § 99. INJAMETPH [TAPABOVJIE.

Heka je na ci. 81 mnpercras/beHa napaGosia: y* = 2pXx W

tauxa P(Xq, Ve KOja ce Hanasd BaH TE€ napa6oJre. [losnapa mapa-
y 60os1e Unjd Ce 110J1 HaJIa3H y 3a-

JaTOj TaulH, ceve napadoay y
taukamaM, (x1,y5) ¥ Ma(Xp,¥5)-
7(x,.5) Axo obenexumo ca
A(xg,ys) cpenmuy mnapabo-
nune Tetuse M;M,, onna e
tbeHE KOOpAUHATE OuTHU:

Joe®), p\/"/)/ Btxg. )]

= T\ o [Ae%) S
- y Xy = o

+
Y N . Y.

My (%, %)

Kap y oBuM H3pasuma

MECTO BeJMUYHHA X1,Xy H Y1,Y0)

CTABUMO HbHXOBE BPEAHOCTH

Cn. 81 npeTcraB/bere H3pasuma 4)
u3 § 96 taga n0GMBaMO:

Ys = Yo
[IpaBa JMHHja KOja NPOJA3K KPO3 TauKe: P(xo,¥o) 1 A(xXs,Ys)
[peTCTaB/beHa je jeJHaunBoM:
Ys—JYo
— Yy == (X — Xo)
y—o xs_xo( ) /
AKO y OBOj je/HAUMHM BEJHUWHE: X3 M Y5 CMEHHMO HHXOBHM
BpEeJHOCTAMA M3 M3pasa 1) onza no6MBaMO jeIHAUHHY:

e JoT Yoy
y y0 yOZ — pXx, —(x 0)
- 0
p
oJaKae je:
Y=Yo «c--- 2). _

U3z jepHayune 2) H3na3u 3aKbydax NpeMa KOME npapa JH-
HMja KOja pOJasH Kpo3 I0J HEKe napaboauHe nojape H Kpo3

— e
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cpefuHy TeTHBE KOja Hacraje npecexoM napabojie # mocmarpa-
He roxape Mopa GHTH napajejHa ca OCOM napaboie,

M3 oBora 3axk/myuka H3nasu ciaenehe npasBHMIO!

AKO npaBa JHHHja OpOJasd KpoO3 HOJ Heke napaGojHHe 1Mo-
Jape a mapaneiHa je ca ocoM napaboJe, OHAa OHa Mopa I0JO-
BHTH TETHBY Koja je Hacraja npecexkoMm napaboje M NOCMAaTpaHe
foJjape. '

¥3muMo Ha npasoj (2) HEKOJMKO Tauaka H O0O0esexuMo HX
ca P(Xg,¥0); C(%s5,¥5); D(Xg.ys) ¥ T. I. Jennaunwe napaGomuHux
noJapa Y4jU ce MOJOBM Haja3e y NOCMAaTDaHHM Taykama Ouhe
mpercrapbene caenehum uspasuma:

Yo = pP(X + X,) muvxyzyﬁ(x—}—xo)w
0
s = p(X 4+ X5) wim y = y% (x + xg)

e = p(X + Xg) um y = y% (x + %)

ITourTo ce HMOJOBH OBHX MOJAapa Halade Ha NPaBoj JHHH|H
Koja je mapanesHa ca ocoM mnapaboae, TO 3Ha4YM JAa Cy H oOHe
Mehy co6om napaneaue. IIpema ToMe Mopajy 6uTH Mehy cofom
napajieJHe M TeTHBE KOje HacTajy mnpecekoM napabone W Io-
Japa (3).

CBaka n1pasa JHHHja Koja HMa Ty OCOGHHY, ja IOJOBH Ha-

_ pabounHe naparenHe TE€THBe HAasuBa ce JHjaMeTpOM napaboie.

Tlpema TOMe HaM M jeiHAuxHa 2) NPeTCTaB/ba jelad JHjameTap
Tiapaboue.

Ha wcrd 6ucMo HaudmH AOKa3any M 34 MAkKojy APYry MnpaBy
JIHHH]Y KOja je mapaJjenHa ca ocoMm napa6oJje, Ja M OHa Mopa
MOJIOBHTH H3BeCHe napaboJiMHe mnapajejHe TETHBE, OJHOCHO Ja
TipeTcTaB/ba jenad nujamerap napa6oJe.

M3 Tora usnasu 3ak/bydyax NpemMa KOMe Cy CBU NapaGoJuHu
Jxjamerpu Mehy coboM mapasenHd T.j. CEKy C€ y jeZHO] TauxH
y GeCKOHAYHOCTH KOja ce HasuBa YeHilpos uapabore.

2 un KomyroBaHux JHjamerapa y OHOM CMHCHY Kao KO
Kpyra, enunce ¥ xunepOose, kox napabose He Moxe OHTH, jep
€y ¢BH Mehy coboM mapaJiesHd H HHjeJlaH O HbUX He MOXKe MOo-
JIOBHTH TETHBE IapajejHe OHOM APYTOM.
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Ako nujamerap (2) ceue mapaboay y Tauud B(x,y,), oHua
je TaHrenra napaoJe INOBYyueHa Yy TOj TAulld MpPETCTaBbeHa
jeHauYHHOM :

yys = p(x + %)
W '

IomwTo ce Tauke: P(Xo,Yo); A(XeYs); BXsya); C(X5.y5) M P(xevye)
Hanase Ha nujamerpy (2), TO IbMUXOBE OpAMHATE MODaAJy OuTH
jeAnake T.j. Mopa OuTH:

Yo = Y8 = Ys == Y5 = Xe-

[Ipema ToMe xoeduuMjeHTH Mpasua nosapa (3) n TaHresre
(4) mopajy GuTH jefHaKH. M3 Tora uanasu ciaenehy sakibydax:

AKo M3 Tauke y Kojoj FHjamerap ceye napabony noBy4YeMo
TaHredTy napaboje, OHAA he Ta TaHredra OHTH napaiejHa ca
‘reTuBama mapaboje Koje NOMOBH Taj AH jamerap.

Tanrenta napaboie y k0joj gujamerap cede napaGony YHHH
ca THM [HjaMeTpoM nap KOmYroBaHHX JHjamerapa.

Kako je ancuucHa oca napajenxa ca CBMUM AMjaAMETPUMA na-
pabose: y? = 2pX, TO HaM H OHa MPETCTAB/bA jenad mujamerap
te napaboae. TaHrenta mapaGoue, Koja je TOByueHa Yy TaullH,
rie afcIHCHa oca ceye mapaboay, je OpAWHATHA oOca. JlakJse an-
ClLMCHA M OpAHHATHA OCa I[PaBOYrJIOT  KOODIAWHATHOT —CHCTEMA
XOY cauumaBajy jefad nap KOmYroBaHUX nujamerapa napabose:
y2 = 2px.

[Tpumep : OxpeanTu KoeduinjeHar npasua noxapa napaboJe:
y? = 18x 4ujy ce MOJOBH HaIa3e Ha AujameTpy Te napabose: y = 6.

Pelemwe: Tauka y KOjoj HaTH jAWjameTap ceuye sajary na-
pa6oay je (2,6). Taurewra 3anare napabose Koja je TOBYYeHa
Kpo3 Ty Tauky, NpeTCTaB/beHa je jeAHaYHHOM:

y.6 = 9(x 4+ 2)
WK

3
y=5%x + 3.
KoeduuujesaT mnpasua cpake (ojape napadoJe.

y2 = 18X, uuju Ce NOJI HalasH Ha npaBoj: ¥ = 6, Mopa
GutH jennak KoedHUMjeHTy npaBla OBE TAHIEHTE

T.j. m = v
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Opyru npumep: Hahu nujamerap mapaGose: ¥* = 16x xoju
110JI0BM TeTHBe Te& napaboJe, KOje Cy napajenHe ca NpaBoM:
y=2x—T1.

Peewse : Axo obenexumo ca M;(x,,¥,) Tauky Roaupa usmehy
nare napaboJse U HheHe TaHTeHTe Koja je mapaJjesiHa ca 3ajartom
fIpaBoM, OHAa he jeaHauMHa Te TaHreHTe OUTH:

8
y =gt x).

TlowTto je xoeduUMjeHaT NpaBLa OBE TAHIEHTE jelAHAK KOe(hHIH-
jeHTy mpaBua 3ajaTe npase, TO MOpa OHTH:

9=
Y1

ojaknae je
=4

Kako ce rauxa My(Xq,y,) HajJasy Ha TPaXEHOM IHjaMeTpy,
A 3HaMO Ja Cy OpJHHaTe CBHX Tauyaka Aujamerpa napaboJe
y? = 2 px, mehy cobom jenHaKke, TO HaM je TpaXEHH AHjamerap
IIpeTCTaB/beH cienehoM jenHayHHOM: y-= 4.

3AJALIM :
1) Onpenutu koebuuHjeHaT npasLUa
Y% = 2X KOje NOJIOBM JHjaMmerap: y = 4.
2) Hahu nunjamerap napabose: y? == 6X KOjH NOJOBH TeTHUBE
napaboJHHe, Koje Cy mapaJjenHe ¢a npaBoM: Xx—y 4 5= 0.
3) TeruBa napaboJse: y% = 32X MNpPeNnoJOB/bEHA j& TAYKOM

TeTuBa napaboJe:

5 .
(1,2); HahM IYXHHY Te TeTuBe.

4) Jenau aujamerap napabone: y? =8x je: y = — 4; wnahu
HEMY KOWYTFOBaHH AMjamerap.

5) OxpeaurH nujamerap napaboJe: y? = %x YHjH j& KOmY-

TOBaHH AHjamerap: 3x — 2y —6 =0.

6) Iea aujamerpa napaGose: y? = 36X npeTcTaB/beHa CY jel-
HauMHama y = 3 W y = 6; Hahin yrao xoju 3axsarajy HXOBH KO-
bYrOBaHH AHjaMEeTPH.

*§ 100. ITOBPILIMHA TTAPABOJIMHA OTCEYKA (CECMEHTA).

Heka je nHa ca1. 82 npercraBbena napabona: y? = 2 pX. Y3MHUMO
y nocMaTpame Ha JyKy Te napaboJe tauxe: My (Xy, yq); Ma(Xg Va),
Mg (X, yg); My(X,¥s) 0 T.4. AKO U3 THX TayKa [IOBYYEMO NPaBe JHHHje
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HOpMaJIHe Ha OCOBMHE IIPaBOYIVIOr KOOpAuHaTHOr cuctema XOV,
ouna he Te npase cehu ocoBune y taukama: A;, Ay, Ag, Ay ...

u By, By By, By, ..... H T. I

MelycoBue mpecexke MOjeLHHHX TAKO JOBYYEHHX HODMAJIHMX
npaBux JHHHja obesexxuau cMo ca Taukama: G, Gy, GCg..... H
Dy, Dy, Dy..... H T I

M3 cauke ce BHAM, Oa je MNOBPIIMHA MPaBOYTaOHHMKA X
A A, DM, = (x; — X3)y;, @ [OBpUIMHA  [PaBOYraOHHMKA:
B; By Cy, My = (31, —,) X;. Pasamepa oBux mnospuuna he Outn
NpeTcTaB/bena CaeAchuM u3pasom:

Y i AAeDiMy — (xs—x2)¥1 - (="
8, a9 BiByCiMy  (ys—ya)6r  Zpxy(y1—Yo)
Bpdeee G M c onakJae je:
sl.. % % i AdsDiMy (Y + Yo 1)
s M 46 E BB, M, 2pxy
oo Bpennocr pasmepe (1) Baxu
| ' 34 HaBeJeHe NpaBOyraoHUKe yBeK
of , . 4 - | x joxae roa je pacrojame H3mehy
'44 AJ Az 41,

rauaka M, (x;,y1) 1 My(xs,ys) KO-
HauHa BeauuuHa. Mehyrtum, ako
je pacrojame usMehy Tauaka
My(xa,y3) ¥ My(Xy,y,) Geckpajuo
MaJsIo, OHIA Ceé ODIHHATE Yy H Y,
6ecKpajHO MaJo Das3JuKYyjy jeaHa
Ol Apyre T.j. MOry ce CMaTpaTH
3a jepHake. Y ToMe cayuajy pas-
mepa (1) mobusa obauk:
AADMy _ 291ys _ yi® _ 2p% 9
BB, CiMy  2pxy  px  px;
Ako 6uCMO y3eaM, Ja Cy OTCTojaba u3Meljy Tauaka: My(Xp,y,)
n My(xs,y3) 1 Tauaka: My(xe,y;) B M(x,y) uTA. Takohe Oec-
KpajHO Mane BeJHuHHe, OHJA Ou Ouze pasMepe MOBPLUHHA:

Ca. 82.

AyAgDy M, =92 )
B,B, C,M, 3
A,AD,M, L[ .
BeB,C,M, —

[lowro cy xoanmynmuM pasmepa (2) u (3) jeanaxu, opja 7e
pasMepe MOXEMO HanuMcaTH Ha Caeaehd HauuH:
A A DMy A ADy My AgAlDs M,
3132 ClMl N BzBs Czﬁl‘z N ESB; CBMS I

e

—
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ojaKJe je:

A1As Dy My - AgAy Do My + AgAD My + . .. -9 4)

BB, C\ M, + ByB,CM, + B,B,Co; Mg+ ... = "7 )
bpojutess pasnomka (4) npercraB/ba MNOBPLIHHY KOja je OrpaHu-
uyeHa JIYKOM mapaboJsie, anCUHCHOM OCOM W ODAMHATOM Tauke
Mi(x,,y,), a MMEHHTEb TOTAa pa3jIOMKA IPEeTCTaB/bad IOBDILMHY
OrpaHuueHy JYKOM TNapaboJe, OpDAMHATHOM OCOM H aNCLHCOM
tauxe My(x3,y4)-

Ako 6pojuresr pasnomka (4) obenexumo ca P, a HeroB

HMeHHTEh ca P’, OHJa UMAaMO:
P

p'/

=2
HIIH

, P
P =g

W3 cauke ce Buan pa je:
_ P4+ P =xy..... 6).
Kan y jenHaumHum 6) MecTro BeJHYHHE P’ CTaBUMO IbeHY
BpPENHOCT M3 jenHauuse 5), taga noGuBamo:

P+2_=x1)’1

OJaKJge je

JegHaudHa 7) HaM [peTcTaB/ba 00pasal 3a H3pauyyHaBambe IO-

BpUIHHE KOja je orpaHHyeHa JyKOM napa6oJje, ancCUHCHOM OCOM
M OpJMHATOM HeKe TauKe Ha napabouad.

OueBnano je, xa he moepwMHa napa6osuHa OTCeuKa KOju
jé Ha NMPHJOXKEHOj CIMLIM OrpaHuyeH ca Jyxkom napabone M,ON,
W tetiBOM M V,, 6UTH npercTaB/beHA H3PA3OM:

[Tpumep: Hahu noepumnHy koja je orpasduesa JykoM napa-

16
Gose: y? = 3~ X, arCUHCHOM OCOM W OPAMHATOM Tauke (3,4).

Peleme: P= %3.4 = 8.

3AHALM:
1) Kpos xuxy napabosie: y2 = 14X nosyueHa je TeTHBa Te
napaboJe, K0ja CTOjH HOPMAJHO Ha anCLUUCHO] OCH, H3payyHATH
MOBPIUMHY TaKo AOOHBEHOr napaboJdHa OTCeykKa.
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2) IpaBa JMHHja NPOJA3k KPO3 Teme mnapabose: y? = 3x u
ca ocom Te napaboJe 3axBara yrao ol 45° Hahy noBpluMHy cer-
MEHTa, KOjH OTCela Ta mpasa oA napaboJe. '

3) Hahu nospmuHy cermeHTa Koju oTcena npasa: 2x—y+2=0
oxn mnapaboge: y* = 18x.

# § 101. CIIEHMJAJIHU TTOJIOXKAJK TTIAPABOJIE V¥ TIPA-
BOYIJIOM KOOPOIMHATHOM CHUCTEMY XOY.

[TapaBoay MOXKeMO KOHCTDYHCATH YBEK y HEKOj paBHH yau-
MmajyhH Ma KOjy npaBy JIMHM]Y y TOj paBHM 3a ocy napaboue
‘W Ma KOjy TauKy Ha TOj mpaBoj 3a Teme mnapaboJe.

1 wir Heka je Ha ca. 83 npercraBben MNpaBOyrJiH KOOPIH-
vatHu cucteM £On u y ®HeMy KOHCTpyucaHa napabosa:

n?=2ps..... 1).

[ToctaBuMO y paBaH Te napa6oJe HOBM NPaBOYIVIM KOODAH-
HATHM CHCTEM TAaKO [a My Ce NOYeTaK MOoK/JIana ca [OYETKOM
cuctema §0n. OpnuHaTHa Ooca HOBOra CHCTeMa HeKa ce IokJjana

w0l H 110 NpaBUy ¥ [0 CMH-

! CJly Ca OPAMHATHOM OCOM

‘ cucrema £On. Tlo3uruBHa

vy rpaHa ancuucHe OcCe HO-
BOra CHCTEMAa HeKa ce

. MOKJIala Ca HeraTHBHOM

. ) rPaHOM aNCUHUCHE OCe CH-
crema £On; a HeraTuBHA

rpaHa ancuMcHe OCe HO-

BOra CHUCTeMa HeKa ce

NOKJIANa Ca MO3UTHUBHOM

-y rPaHOM alclUyCHe Oce CH-
crema £On. O6enexumo

Taj HOBH cucrem ca XOY.

—— = = - -_——

1t Oxnxocu mamehy Ko-

Ca. 83. OpJIMHATA HEKe Tauke
%0ja ce Hanasu y 0Ba [Ba KOODIAMHATHA CHCTEMAa MPEeTCTAB/LEHH
¢y caenehuM n3pasuma :

zz;x} 2).

OBH OJHOCH BaxKe 3a CBE TayKe KOje JeXe Y PaBHH HaBeJeHUX
KOOpPJAMHAaTHHX CHCTEMaA, [1a IpemMa TOMe W 3a TauykKe Koje ce Ha-
Ja3e Ha 3aJ3aToj mapadou.
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Axo y jeaHauyuHd 1) Mecto BesMUMHA & W n CTABHMO HUXOBE
'BPeNHOCTH M3 H3pa3a 2), oHja noGHBaMO jeJHAYHHY:

OBa HaMm jenHauMHa NpercraB/ba NapadoJy uuje je rTeme y
TIOYETKY NpPaBOYrJIOr KOODPIMHATHOr cucrema XOY. a koja ce mnpo-
‘CTHpPE y CMHUCJY HeraTHUBHE TpaHe ancuuMcHe oce. JemgHauuHy 3)
MOXEMO HaNucaTh H Ha caenehd Hayuu:

y=4+—2px..... 4).

Ms oBora uspasa BUAMMO Ja CBaKOj HElaTHBHO] BpPENHOCTH
X-ca OAroBapajy IBe MO ancoJyTHO] BPeNHOCTH jeflHaKe aau Cy-
NPOTHO O3HA4€HE BPENHOCTH Y-Ha. MejyTUM CBaKO] MO3UTUBHO]
BPEIHOCTH X-ca OAroBapajy no ABe MMarkHapHe BPeLHOCTH Y-Ha,
LITO 3HAuMW, Aa Ce 3aucra napabosaa (3) npocTupe y CMMUCIAY He-
TaTHBHE TIpaHe arcuucHe Oce TMpPaBOYIVIOT KOOPAMHATHOL CH-
crema XOY.

2 uj. Heka je Ha c1. 84 npercraB/beH NpPaBOYIVIH KOODAH-
#aTtHy cucteM XOY u y mwemy KOHCTpyMcaHa napabona uuje je
TeMe y KOODAHMHAaTHOM IOUETKY, a4 KOja C€ INPOCTHPE y CMHCIY
fI03UTHBHE I'DaHE OpJHHATHE OCOBHHE. Y3MHMO Yy nocmaTpame Ha
Toj mapaboad Hexy Tagky M(x,y). M3 npunoxene cimke ce

BUAH Aa je:
2 VA LN RN AL
Sl G e k)

2 2
=yt py+ =y — 4

HIIH

oaaKie je: +y

X2=2py..... 5).

OBa Ham jenHa-
YMHA BAXM 33 CBaKYy
TAayKy KOja C€ HaJjasH
Ha TOCMAaTPaHOj napa-
6oy, Ma ce 3aTO M
HAa3WBa jeJHAYHHOM TE
napa6oue.

+ X

3 ua. Heka je Ha Ca. 84
cavun 85 npercras-
JbeH MNpaBOyriu KoopauHatHu cucteM £0n u y mwemy napaboda:
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2=2mm..... 6).
[ToctaBuMO y paBaH
cuctema £0n HOBM mpa-
BOYr1H KOOPAMHATHH
CUCTEM UHjH Ce€ roye-
TAaK MoKJana ca Io- —~—-- -
YeTKOM TOTd CHCTEeMd. -t tf
AncuucHa oca HOBOra
cucTeMa Heka ce [MoO-

KJana 4 10 [paBLUY H 4
N0 CMUCY €& arcCluc- !

HOM ocoM cucTema £On. r n

[TosuTnsHa rpana op- ‘ Cu, 85

JMHATHE OCe HOBOra

CHCTEMa HEKa ce [IOKJaNa Ca HeraTMBHOM [IDAaHOM OpAMHATHE
oce cucrema £0n, a HeraTdBHa TrpaHa OpAMHATHE OCE HOBOIa
CHCTEMA HEKA Ce IOKJana ca INO3UTHBHOM TIpaHOM OpAMHATHE
oce cucreMa £0n.

OpHocH H3mehy KOoOpAMHATa HeKe Tauke y HaBeLeHHM KO-
OpAHHATHHM cHcTeMHMa Oube npercraBbeHu ciaefchum us-

pasuma:
f=x } ..... 7).
n= —y

OBH M3pa3sy Ba)ke 3a CBAaKy TAyKy Koja ce Hanasd Y paBHU Io-
MEHYTHX KOOPJMHATHHX CHCTEMa, IHa IpeMa TOMe H 3a Tauke
Koje ce Halase Ha 3ajzatoj napaboJH.

AKo y jenHauHHH 6) MECTO BeJHYMHA £ M v CTABUMO HHXOBE
BPEJIHOCTH M3 u3pasa 7), oHAa NOOKHBAaMO jelHAYHHY:

X2=—2py..... 8).

OBa HaM jeXHAaYHHA MPETCTaB/ba 3aAarTy napaboly y mpa-
BOYIJIOM KOOPAMHATHOM cHcTeMy XOV.

JenHauvHy 8) MOMEMO HamMCaTH ¥ Ha OBaj HAYMH:

x =) —2py.

M3 oBora uspasa BUAMMO, Aa CBAKOj HEFATHBHO] BPENHOCTH
y-Ha OJAroBapajy HBe [0 alCOJYTHO] BPeAHOCTH jefHaKe, alu
CYNpPOTHO O3HAauyeHEe BPEAHOCTH X-ca. MehyTum U3 HCTOra M3pasa
BHAMMO J1a CBAaKOj NO3MTHBHO] BPEAHOCTH y-Ha OJrOBapajy no ABe
WMAargHapHe BPeJHOCTH X-ca, LITO 3HayW, Ja Ce 3alcra 3ajara
napaosa NPOCTHDE y CMHUC/AY HEraTHBHE rpaHe OpJMHATHE OCO-
BMHE MPaBOYIVIOr KOOpAMHATHOr cHcTema X0V,

B

+Y
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3AOALIM:
1) Koucrpyucatn napa6ouy:
a) y? = 6x; b) y? = —6x; ¢) x* = 6y; d) x2 = —6y.
2) Koucrpyucaru napabody:
a) y2 = — 8x; b) x2 = By; ¢)x* = —Ty.

* § 102. [TAPABOJIA UMJE CE TEME HE HAJIA3HW ¥ TIO-

UETKY TMPABOYIJIOI KOOPIMHATHOI CHUCTEMA XOV,

A YMJA JE OCA TIAPAJIEJIHA CA JEIHOM O OCOBHMHA
TOrA CHUCTEMA.

1) un. Hexa je Ha ci. 86 npercras/beH NpaBOyrau KOOpAW-
HaTHUM cucTeM XOY m y memy Tauka Q(m,n). TlocraBuMo y
paBHM TOTa CMCTEMa HOBM I[PABOYIIM KOODAMHATHH cucrem £ Q 1,
TaKo, Aa My [O3HTHBHA
rpaua anciuche oce Oy- y n
e napajesHa ca TO3H-
TUBHOM FPAaHOM alCUHUCHE
oce cucrema X0V, uno-
3UTHBHA TrpaHa  OpIM-
HaTHe oce Oyne mapanedn-
Ha ca MO3UTHBHOM [pa-
HOM  OpJAHHATHE  oOcCe
HCTOYA CHCTEMA.

[lapaGoue, uuja Te-
MeHa Jexe Yy TMOUYeTKY
cucrema £Qn, a ybje ce 7 \
oce MOKJanajy ca Koop- A
JUHATHHM OCOBHHAMa TO-
ra CMCTEMa, IPETCTABJbe- © Ca 86.
He Cy jelHayuMHama:

n2=2pk
n2‘=—21751
£2 = 2 py

& =—2pn J

OnHOCH H3Mehy KOOpIAHMHATA Ma KOje TauKe Koja C& Hanasu
y paBuu cucrema XO¥ u §Qn npercraBbenu Cy cnepehnm jen-

HAauKMHAMA @
&:x*m} ..... 2.
n=y—n

U S ——
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Ako y ]eILHa‘{H.HaMa 1) Mecto BeauuuHa &€ U 1 CTABHMO IHXOBE
BPENHOCTH M3 jelHauyuHa 2) oHHZa n06UBaMO:

(y— 2= 2p(x—m) uan y*—2ny —2px+n? 4-2pm=0
(y—ny? = —2p(x—m) , y*—2ny+2px+n®—2pm=0
(x—m)? = 2p(y—rn) , X2—2mx—2py+m2+2pn=07{ """ 3)-

(x—m)? = — 2p(y—n) , x2—2mx+2py+m>—2pn =0

' Ose Ham jenHauuHe y cuctemy XOY npercraBsmajy napa6oae
ypje ce TeMe He Ha/Ja3H Y KOOPAMHATHOM I[IOYETKY a uHje Cy oce
napasenHe ca KOODJAHMHaTHHM OCOBMHAMA TOra CHCTEMA.

HocmanarbeM NpBMX IBejy OA jeiHaunHa 3) youaBamo, Aa
UM KOE(HLUHjEHTH Y3 IIPOMEHJ/bHBY BEJHUYMHY X HE 3aBHC€’ On
KOOPLMHATA TEMEHa, HEro CaMo O Mapamerpa napadosne. Cem
TOra je y NpBOj OJ NOMEHYTHX jelHAauuHa KoedHUUHUjeHaT y3 npo-
MEeH/BHBY X HeraTHBaH, a y Apyroj mnoauruBad. [lpsa op Tux
jenHaysHa NpeTCcTaB/ba napaboJy KoOja e TMPOCTHPE Y CMMCIY
MO3HWTHBHE rpaHe anCUMCHE Oce, a jpyra napabody Koja ce npo-
CTHpPE y CMHCJIY HeraTHBHE rpaHe aIlcuucHe oce cucrema XOY.

U3 oBora wuanasu crenehu 3aksmydax: '

' Axko je y jennauyuHu obumka: y2 +ay -+ bx+4c= 0 koedH-
LMjeHaT y3 NPOMEH/bUBY X HEraTHBaH, OHHA HaM OHA MPETCTaB/ba
napaGoJy Koja ce IMPOCTHPE Yy CMHCIY MO3MTHBHE I'DaHe alCUH-
cHe OCe, a aKo je xoeduuHjeHAT y3 NPOMEH/bHBY X INO3HUTHBAH
OHJA HaM Ta jeJHa4YMHA NPETCTaB/ba napadonay, Koja ce npocmpé
y CMHCJIY HeraTHBHE TpaHe aMcCluCHe 0Ce MpPaBOyrJor xéopnu-
HaTHOT cucrema XOVY.

Taxko HCTO mocMarpameM 3albHX IBEjy OJ jegHaunHa 3)
yo4yaBaMo, 1a HM KOe(QHUHMJEHTH Y3 NPOMEH/bHBY Yy HE 3aBHCE OJ
KOOpllPIH'aTa TEMeHa Hero camo OXx napamerpa mnapa6ose. [lIpsa
OJ THX jeIHAUMHA UMAa HETAaTHBAH KO(QHUUM|EHAT Y3 IPOMEH/bHBY
y, a mpercTaB/ba napabosy KOja Ce MPOCTHPE Y NO3WTUBHOM CMH-
Cly OpAMHATHE OCe NpaBoOyrsOr KOOPAMHATHOT CHCTEMa XO0Y.
Jlpyra oA TUX IBejy jeJHauMHa u¥Ma IO3UTHBAH KoeduuujeHat
Z::_ :fome:musy ¥y, a TpercraB/spa napaboJsy Koja Ce npocTupe y

[ATUBHOM CMHCIY -

HeranimoR y ‘OpAMHATHE OCE NPABOYIVIOL KOOPAHWHATHOr

M3 rtora u3;nasu 3ak/byyax:

' Axo je y jemHauumnu obuuka: x2+ 6x +ay 4+ c=0 xoedu-
LMjeHaT y3 MPOMEH/bUBY y HEraTHBaH, OHIA HAM OHa NPeTcTaBiba
napa6oJy KOja Ce mpOCTHPE Yy CMHCAY MO3WTHBHE rpaHe OpAH-
HaTHE OCe; a aKo je KoedHllMjeHar y3 NPOMEH/bUBY Y ITO3UTHBAH,
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OHJa HAaM Ta jelHayMHa MPeTCTaB/ba napabosy Koja ce nmpOoCTHpe
y CMHCy HEraTHBHE rpaHe OpAMHATHE OCE npaBoyr/or KOOpIH-

natHor cucrema XOY. ]
9 uyn. Kag ce y mpBOj O jeiHauuHa 3) M3BpUle HasHauyexe
pauyHCKe pajibe ca MO3HATHM BesMuMpaMa, OHJa he oHa A0~

6utn caenpekn oOMUK:
y2+Ey+Dx+F:0 ..... 4).
V oBOj jemHaudHH Mopa 6uTH:

E—_ 95 ojakie je: n =—

vl ol

D=— 217 » we P =
E2 — 4F
F=n® Tm ==y
+ 2pm . wo M iD
Tako HCTO, aKO Ce y APYroj OR jesHaupHa 3) u3BpLIe HA~
sHaueHe padyHCKe Dajtbe Ca TO3HATHM pesnunHaMa, OHAJA he

K OHa A06MTH OOJHK:
2 Ely—}—Dlx—\—Fl—:O ..... 6).

OnaBje Mopa GuTH:

E, =—2n ojakJjae je: 1 =——% )

Dl': 2p " wi P = %1 ..... 7)
. _Es—AF

F, =n—2pm » » m——‘XDT—

[Momohy uapasa 5) u 7) ozpehyjy ce KOoOpauHate TEMEHA
¥ nmapamerap rnapatoue, aKo je weHa jeaHauynHa jara’y 0ONUKY
(4) u (6).

Jennauune 4) u 6) yMajy dcTH OOMHK; a H KOOpJMHaTe Te-
MeHa OHHX JABejy mapabona Koje €y mpercraB/beHe THM jenna-
yiHaMa u3paxceHe Cy HACHTHUHHUM obpacuuma.

Tlapamerap napaboia (4) u (6) xao MO3HTHBHA BeJHUHNA
yBeK je paBaH ancoJyTHo] BPEJHOCTH KoeduuujenTa y3 npo-
MEHJbUBY BENHUHHY X.

1. [pumep: OapeinTH KOOPIH
pabone: y* — 4y — 8x + 28 = 0.

Pewewe: [Ipema ofpacuuma

16 — 4.28 —4
— - —— == 0O —_— - — = 2 2p = 8.
m= 5(—8) 3; 5 n 2p

gaTe TEMeHa M napameTap na-

5) uau 7) ¥3/asK Aa jer
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II. IMpumep: Onpeautd KoOpAMHATE TeMeHA M napamerap
napatone: y*— 6y 4 10x — 31 = Q.
Peweme: [Npema obpacuuma 5) uiu 7) Mopa GutH :
_ 36—4(—31) —6

m=""310 ~4nr=——F=3np=10

Kan y tpehoj on jesnauuna 3) H3BPIIMMO HasHaueHe pa-
YMYHCKE palrbe ca IMO3HATUM BEeMHYHHAMA, Taja OHa A06HBA
06JHK:

X+ Dx+Ey+F=0..... 8).

Y 0BOj jemnaunuu je:

D=—2m  opaxne je: m:—%
. E
E=—2 g = =
P olakae je: p 5 ... 9).
F =m?+ 2pn onaxze je: n = DZZTLIF

AKO NaK y 4eTBPTOj OX jenHauMHa 3) M3BPIIHMO Ha3HaueHe
padyncKe pajibe Cd.IO3HATHM BeJUUHHAMA, OHAaZ NKOGUBAMO:
A Dx+Ey+F=0..... 10).
OpaBae mMopa GutH:

D, =—2m opaxne je: m = —221 ]
E =2 je: £
1= 4P Odakae Je: p = R R 11).
Fy = m*— 2pn opaxne jer n = M (
4El J

Jennauune 8) u 10) umajy ucru 00MK, a KOOPJAHHATe Te-
ME€Ha OHHX ABEjy napaboJa, Koje Cy MPEeTCTaBbeHe THM jenHa-
UHHAMA, H3PAKEHE Cy nAeHTHYHMM obpacumma 9) u 11).

Ilapamerap napaGose (8) u (10) Kao MOSUTHMBHA BeAHYUIA
NPETCTaB/bEH je amCONyTHOM BpeXHOCTH Koerurjerta y se-
JIHYHHY Y.

I. Ilpumep: Onpenurtn KoopaMsaTe TemMeHa u napamerap ma-
paGoqe: x%2 — 10x — 6y + 37 = Q.

Peweme: Ilpema obpacuuma 9) uam 11) usiasu na je:

—10 100 — 4.37
——— =5 n=-—"—""""

) R

[1. Tlpumep: Onpenuts koopauHaTE TemeHa u napamerap mna-
patosie: x2 —8x + 4y + 4 = 0.

=21 2p=6.
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Pewerbe: Tlpema obpacuuma 9)'wiu 11) Mopa GuTH:
m = — ;8 = 4: n = M

2 ’ 4.4

Kag ce oxpeme napamerap W Teme mapaboJie, oHJA je JaKo

#3BPUINTH KOHCTPYKUU]y mapaboJe.

=3 u 2p=4.

SAIALIN :

‘OLpelUTH napamerap, KOOPAUHATE TEMEHA W KOHCTPYHCATH

napaboJe uMje Cy jeaHadyHHE:
1) y2— 12y —10x 4 46 = 0.
2) v+ 10y +12x 473 =0.
3) x2— 14x—2y-4+41 =0.
4) x2+8x+4 8y—24 = 0.
3 ua. AKO yeTBpTY OJ jeiHauyHHa 3) DEIUHMO IO I[IPOMEH-
JbUBO] ¥, OHJa JOOHBAMO: :
2py = (2pn—m?) + mx —x
U
_ 2pp—mr  om X
y 57 +px ceee. 12),

Y 0BOj jenHaunuu KoedHUMjeHAT y3 X2 He 3aBHCH O KO-
OpAMHATA LEHTDPA, HETO caMo oJ mapamerpa napaboJne, Te peMa
ToMe Mopa 6utu yBex HerarusaH. Kax ce y jeaHaunuau 12) us-
BplIe Ha3HayeHe PayyHCKe oOmepanuje, Taga ce RoOuUBa jeaHa-
qyHa OOJHKa: _ '

y=M+Nx—Rx2 ..... 13).

AKo npeTnocTaBUMO Ja Ce MoYeTaK NpaBOYIL/IOT KOOPZHHATHOT
cuctema XOVY Hanasu Ha napaboad 13), oHla 1HEroBe KOOpIH-
HATE MOpajy 3aJ10B0/bABATH jeiHaUHHY Te napadoJe T1.j. Mopa GHTH:

O=M+N.O—R.0

OJaKae je:
M= 0.
Jakjae y TOM ce caydajy jeanauuHa 13) cBogu Ha oGauk:
y=Nx—Rxz . . .. 14).

OBa HaM jelHayuHa yBeK NPeTCTaBba NapaboJy Ha KOjoj ce
Ha/asd MOYeTaK TIPABOYTJIOT KOOppHHATHOr cucrema XOY M xoja
Ce IPOCTHPE Y CMUCJY HeraTHBHE rpaHe OpJAHHATHE 0Ce HEe3dBHCHO
OJ TOra KaxkBYy BPeIAHOCT uMa xoeduuujenat N M Kaxpa je anco-
JIYTHA BPEIHOCT KoedHiMjeHTa R.
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* § 103. [TOJIAPA, TAH'EHTA Y HOPMAJIA TTAPABOJIE UHMJE

CE TEME HE HAJIA3M ¥ [TOUETKY TTPABOYTJIOI' KOOPIH-
HATHOI' CUCTEMA XOY UM 4YMJA JE OCA [TAPAJIEJIHA
CA JEJHOM O HETOBHMX KOOPIHMHATHHUX OCOBHHA.

Heka je na ci. 87. mnpercraB/beH INpPaBOYIVIM KOODIHHATHH

cucrem XOY. [ToctaBUMO y DaBHH TOra CHCTEMAa HOBHM UPaBOYIJH.

KOOpAuHaTHH cucTem EQn,
TaKo Jda My OArosapa-

Y 1

P‘é £ Ceé TO BHIM Ha NPHJIOXKE-
HOj civum. O6enexumo ca

i Q y cucremy XOY.

napaboJy yuje Teme Jexu

" y Tayiu Q u yuja ce oca
noKJana ca MO3HTHBHOM.
rpaHoM ancuUCHe oce CH-

creMa (Qn, onma he’ wena jenHaynHa y TOMe CUCTeMY OHTH

npeTcTaB/beHa H3PasoM: :

. nt=2pk..... D).

VampM0o ¥y NOCMaTpame Ma KOjy Tauky £ KOja JIeKM Y DaBHU

pasoyrs0r KOOPAMHATHOT cucreMa §Qn, any Ce HajJasd BaH 3a-

nare napabose. O6eseXxHMO KOOpDJIHHATE TE Tauke y CHCTeMY

EQn ca (Buno) a y cucremy XOY ca (xo,,)-

Cn. 87.

[Tosnato Ham je, na he onHoc u3mehly xoopausata Ma Koje
TauKe y INOCMaTpaHMM MNDPABOYIVIMM KOODAHHATHHM CHCTEMHMA,

EQn u XOY Gurd u3paxKeH jenHadyHHaMma:

$= x_’”} ..... 2).

n=y—n

Tako he omHoc uamely koopaumHarta Tauke Py HaBeJIeHHM

CUCTEMHMA ourtu npercraB/b€H H3pa3uMa:

%:%_m} ..... 3).

o= Yo—1

[Tomapa 3apmare mnapaboJje, uMjH Cce IO/l Hajla3y Yy [ocCMa-
I3
Tpanoj Taull P(5,,n,), MOpa GUTH NpeTcTaB/beHa y CHCTeMy EQn

caegehom jenHAUMHOM :
me = pE+ &) ..... 4).

jyhe oce 6yny napanesnne
y HCTOM CMHCIY Kao LUTO:

y (m,n) KOOpAHHATE TauKe

AKO KOHCTpYHIIEMO
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AKO y OBOj jeHaUMHK MECTO BenuunHa: &, ¥ n, CTABAMO
bHXOBE BPEAHOCTH U3 H3pasa 2) u 3), onga KOOHBAMO jeJHAUMHY:
Y — 1) (yo— 1) = p(x — m + x, — m)

(y—n) (Yo—n)=px+x,—2m) ..... 5).

OBa Ham jelHauHHa NpPETCTaB/ba NMOCMATPaHy NOJaPY y CH-
cremy XOV.

Kan 6ucmo ysean weky rtauky M(x;,y;), Koja ce Hauasu Ha
camoj mapa6o/iu, OHla OM HAa HCTH HAUMH jeIHAYHHA HE3HHE MO~
Jape Ousa NPeTCTaB/beHAa M3Pa3oM:

(y—m (yy—n) =px +x, —2m) ..... 6).
[Towrto ce nonapa napaGose, uuju moa sexu y jemHOj Tauum
Ha napabosu, MOKJana ca HEHOM TAHTEHTOM MOBYYEHOM M3 Te
TayKe, TO ce H3pa3 6) Moxe cMaTPaTH jeHAUHHOM Te TaHTeHTe.

Jennaunna Hopmase nmapaGoJMHe -HaJla3H ce Ha Taj HayuH,
UTO C& y jelHaYMHM NPaBe KOja NPOJMa3H KPO3 3a;ary Tauky
Ha napaboiH MecTo HeoApeheHOr KoedHIMjeHTa npasna crasu
HEraTHBHA PEUMIPOYHA BPEAHOCT KoepuUMjeHTAa mnpaBlia TaH-
TeHTe napaboviMHe MOBYYeHEe KPO3 Ty TaukKy.

AHAJIOrUM MOCTYNMKOM GHCMO AOWM 10 3aK/byuyka, Aa cy
jemnauune moJsiapa u Tatrenata napatosa: (y —n)® = — 2p(x—m);
(x —mp2=2p(y—n) u (x—m)? = — 2p(y — n) npercrabbene
caenehiMM M3pasuma: '

a) nonape: (y—n) (y—n) = — plx+xp—2m) ]

HJIH

(x—m) (Xp—m) = p(y+y,—2n)
(x—m) (xp—m) = — p(y-+ Vo—2 1)
b) rtanrente: (y— n) (y1—n) = — p(x-+x,—2m) Foo
(x—m) (xy~m) = p(y+y,—2n)
(X—m) (xy—m) = — py+y:—2n) J
L. [Tpumep: Haku noaapy napadone: (y — 2)% = 16(x — 4)
UMM C€ MOJ HaJa3d y Taynu (4,4). '
Pewewe: Ilpema obpacuy 6) mopa Gurtu:
(y—2) (4—2)=8(x+ 4—8)

olakne je:
y = 4x — 14
Il. [Mpumep: Hahu jennaumny ranrenre napa6oue:
(x +3)2 = —12(y —5), koja je MOByYeHa M3 IbeHe Tauke (3,2).

Pewemwe: [Ipema 3amwem ox obpasaua 7) Mopa OuTH:
C(x+3) 343)= —6(y +2—10)
OZaKie je:

X+y—5=0.

AdaluTHUKA reomeTpHja 16
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3AIALIM

1) Hahu Taurenty u HopMany napabone: (y-—5)2=—4(x—4),
Koje Cy MOBYuE€HE W3 HEHe TauKe (3,3).

2) Onpeaputn LOAKPHE BEJIUYHHE napa6ode: (x—1)2=8(y—2),
Koje OArOBapajy beHOj Taulld (5,4). '

3) Hahu nonapy napaGoie: y2— 14y —12x + 85 =0, unjun
ce moJs Hatasu y Tadnu (3,4). .

4) Hahu Tanrente mnapaboie: x2 4 6x 4+ 5y —21 =0, Koje
cy nosyuene u3 tauxe (1,3).

*§ 104. KOCH XMTALL

Kax He6u GMIO 3eMJbHHE TeXE, TeNo 6aueHO y Ges3BaspyLl-
HOM MpPOCTOPY TIOJ HEKMM YTJIOM TIPEMa XOPU3OHTY, Kperano 6u
ce NPABOM JHHU{OM Ta 3aKOHY HHepLUHje. MebyTy.xM KaKo Iio-
CTOjH  3eMJbUHA
TeXa M Ha TeJO
[ejcTByje BEPTH-
KaJHO Ha HHKe
y CBAKOM MOMEH-
Ty, TO C& OHO HE
Kpefie 110 Npasoj,
Hero 1o H3BeCHO]
KpPHUBO]  JIMHH]H.
Hexa nawm ci. 88
npercraBba  je-
JNaH KOCH XHTall
KOju je U3 Tauke
0 usBauen 6p3au-
WoM ¢ TMON YIJIOM o mpema xopusouty. [lon nejcmpm TpeHyTHE
cyste Teno GW 3a M3BECHO BpeMe NpPEeLuIO MO Mpasoj JIMHH]H o1
rauke 0 Ko Tauxe P,. MehyTum 3a TO HCTO BpEME MOL yTHLajeM
seM/bHHE Texe OHO Ou ce CIYCTHAO M3 TAuKE P, y tauxy P. Ilo
NPUHIMNY O HE3aBHCHOCTH nejcTBa cusia, Teno he ce 1<peTaTg 10
JMjaroHai rapaJesorpama Kperawa iy MOMeHTy Kaj Ou Tpedajo
na Oyae y Tayuu Py, ouo he OuTH y TaullH P. Ha uctH Hauyuu
kaz 6u Tpefazo Teno jAa Oyne y Tauuu R, oHo he 6uTu y TaylH
R wrt. f Kan ysacromue MOBeXeMO TauKe: O,P,R, MA N ut. A
taga JOOMBAMO KPHBY JIMHH]Y IO KOjoj ce Teno C’%‘BapHO erhe:

[MowTo 00e mocMaTpaHe JIMHH|e JIEXKE Y HCTO] BEPTHKA/HO)
paBuu, TO hemo y Ty paBaH HOCTABMTH NIPaBOYIVM KOOPAMHATHH

Cn. 88

s
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CHCTEM, TAKO Ja My IOuYeTaK najga y Tauky 0, a ancuucia oca
y XopuaoHTranxy paBaH. OppadHaTHA oca Taja Mopa CTojarta
HOPDMAaJIHO Ha amncuacHoj ocH y tayuu 0. Ha npuiaoxeroj caumum
CMO aNCUMCHY ocy ofenexuad ca X, a OpOuHATHY ca Y.

Ha ©ucmo wcnutanun npupony AoOuBeHe KpHBe JHHHje, y3e-
hemMo y nocmarpame Ma KOjy mweHy rtauky. Ilowro ce tayxa M
HaJa3d Ha MOCMATPaHO] KPHUBOj JHHHjH TO heMO meHe KOOpIHHaTe
obenexutn ca (x,y). Ako obesexuMo ca f Bpeme 3a Koje 6H TeJ10
Mo NpaBoj AuHMjUM npemio u3 tauke O y rauky M, ouna hie 6utn
OM == ct. Kako 6u 3a TO HCTO Bpeme Tej0 najgo u3 tayke M, y
Tauky M, To mopa Outu:

2
MM = %"L
W3 cauke Buaumo na je:

cos X
o« = —
ct

UuJan

Tako ucro je:

HIN

2
X.tgo =y + ‘%—
ojaKiae je
y = x.tga — 7 .....
AKO y jenHauyMHH 2) MECTO BeJUYHHe ! CTABUMO IbeHy Bpe-
JHOCT M3 jenHauuue 1), onza nobuBamo:
8x*
2¢%cos2a
OBa HaM jeqHauMHa NpeTCTaB/ba OJHOC u3Mehy amcuuce u
OpJuHaTe Ma KOje TayKe Ha [0CMaTpPaHOo] KDHBOj JHHHjH, IIa

Yy = x.lgoa —

fpeMa TOME W HHUje HHWITa APYyro AO jefHAuUMHa Te KPHUBE JIMHHje.

Kaxko jeanaunna 3) mmMa HCTH OOJHK Kao ¥ jefHaudHa 14)

w1, 3 § 102, To 3naud xa ZoOMBeHa KpUBA JHHHja Mopa OUTH
stapabouaa.

16*
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Orcrojarbe Of MOJa3HE Tauke Na A0 Tauke y KOjoj Teno
OHOBO NajHe Y XOPU3OHTAJHY paBaH HasuBa ce 0amuHOM 00-
mewmia. Ha UpWUIOXKEHO] CAMIM JAaJbuHy JOMeTa [percran/ba
ancudca tauke B(L,0). Kako ce tauka B(,0) nanasu Ha napabonn
(3) TO IbEHE KOOpAMHATE MOpajy 3aJ0BO/baBaTH jeAHayuuy Te

napabone.
‘Naxje Mopa OHTH:
_ ltoa — 8%
0 = Liga 9cecosta
HIIH
L
Scost &
ojaKjae je
[ csin2e 4).
4

M3 oBora ofpacua uanasd, pa he Hajseha AabHHA JOMeTa

6uTH, Kafa Gyle HCOymeH cieiehn yCJIoB:

sin2a =1
0HOCHO

20 = 90Q°
WJIH

a = 45°.
3a cBe Apyre yrJose Npd HCTOj Gp3uWHM aomeT he OHTH yBeK
mawu., CBakoM Jomery ceMm Hajselier oAgrosapajy mo nABa yria,
jep y unrepsany ox 0° po 180° yBex nocroje mo asa yria KOju.
HMajy HCTe CHHYCE H3y3eB yria On 90°. Ha ca. 89 nper-

CTaB/bEeHA CYy J(Ba PA3JIMUKMTH KOCA XHT-

4 11a, KOjH HMajy HCTH JOMET.

Hajsehy he BUCHHY TenO LOCTHNH
kaja 6yae HOCHeso y Teme napaboue,
Koje cMO Ha cJI. 88 obexexuad ca A,
yuje Cy KOOpAUHATE:

(02 sin 2a ,H) ‘
2g

X~ - Kako ce u Ttauxka A Hajxasu Ha
nocMatpaHoj napaboJu, TO ¥ tbeHe KO-
Ca. 89. OpAMHATE MOpajy 3aM0BOBUTH jeaHa-
yuHy Te napa6osa, Tako uUMamo:
¢ sin 2o gt sin? 2a

H= 28 tgn— 4g? cos?a

ojaKiae je:

2g
Vi3 oBora ofpacua usaasH, ga he Teso poctHhd Hajehy BUCHHY
kaga Oyne HcnyrseH ciefehi ycaoB:

sin?o =1
HIH
sinta =1
oJakJe je:
a = 90°,

Jakae, Teno n36aueHO BEPTHUKAJHO Ha BHlle NOCTHXKe HajBehy

Bucury. Taj cayyaj ce Ha3uBA GEPHUKAAHUM XUTIUECM.
AKO je yrao o paBaH HyJM, OHZa jeaHaunHa 3) JOOHBa OOJIHK:

&%
Y Y=g 6).
Opa Ham jen-
HaygHa Taxofe
npercraB/ba Mnapa-
"X 6oy koja ce u3
KOOPJIHHATHOL TO-
YyeTka MNpPOCTHPE Y
Ca. 90. CMHUCJIY HAaratuBHe
rpase OpJAHHATHE OCe MPaBOYIJOr KOOpAMHATHOr cucrema XOJV.
OBaj ce CAyvaj Ha3WBa XOPUSOHIUAARUM XULLUEM.

Ha kocn xuTan y Basiyxy CeMm 3eMJ/bHHE Texe JejCTByje H
OTIOp Basxyxa, 300T yera myTata u3baueHor Tesa Hehe puile
6UTH mpeTcraBikeHa mapabosoM, Hero jeAHOM HENpaBWIHOM
KDHBOM JHHHjOM T.3. GanucThykoM JauHHjoM. Ha ca. 90 npet-
CTaB/beHa je jenHa mapaGosia v jeaHa OaXMCTHUKA JHHH]a Koje
0AroBapajy UCTOM eleBaLlOHOM VIJIY.

f._;»n.Lui."\: A

AR

LIAE ST R P TURY R R IR PR -N
3AJIALIM:

® 1) KoHctpyxcatH napaboay 4uju je napamerap (2p) paBau
4 Ny)MHCKE jefUBHIE,
® 2) Koucrpyucatd napaboay uuju je napamerap (2p) pasad

g AYMRHMHCKHX jeauHULA.

® 3) Koucrpyucatd mapaGosy uuju je napamerap (2p) paBau
10 LYXXHUHCKHX jelHHHIA.
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® 4) Hahu temenun 06iMK jefHauyuHe napabose uuja Ce MUKa
Haja3d Ha NO3MTHBHO] I'PaHM aNCOMCHE OCE, Kal € HheH napa-
Merap paBaH 9 NY)XHHCKHX jeIMHHIA.

® 5) Huxka napabose, ynje je Teme Yy MOYETKY MpPaBOYIrJIOr

koopaunatHor cucrema XOY, Hanasu ce y Taunu (2,0); Hahu jen-
HauuHy Te napadoJe.

@ 6) Teme napabose JexXH y KOOPAHHATHOM [MOUETKY, &
XKHMKa jOj Ce Ha/lasu Ha I[O3UTHBHO] IPAaHM ancuucHe oce, Hahu
jenHauuHy Te nmapaBoJse Kaa OHA NPoJasH Kpo3 Tadky (2, — 6).

® 7) Ilapabosa uHje je TemMe y KOODAMHATHOM MOYETKY NPO-

1
JIa3H KPO3 TayKv (5,4 ), ONDENHTH HEHY XHKY KaJl C& OHa Ha-

J1a3¥ HA TMO3UTHBHO] rDaHM ancClHCHE Oce.
® 8) Oxpenutn norter napabose: y? = 4x KOju je NOBY4YeH
H3 TayKe uHja je ancuMca jeJHaKa OpILHHATH.
© 9) Oapenntd Tauky -Ha napaboau: y® = 9x, Kal je HeH

1
noTer pasaH 62.

® 10) Hahu jennaunsy aupexTpuce napabose: y? = 20x.

® 11) lNapabosa uHje je TemMe y KOOPAHHATHOM [MOUYETKY, &
MPOCTHPe Ce€ Y CMHCIY MO3UTHBHE I'DAHE arcClHCHe OCe, MPOJa3H:
kpo3 Ttauxy (3,6); Hahu jefHAuMHy beHEe NHPEKTPHCE.

® 12) Hatu jesnaunny napabose uuje je TeMe Yy KOOPIH-
HATHOM [OYETKY, 4 KOja Ce NPOCTHPe y CMHCJY MO3UTHBHE rpaHe
anclUuUCHE OCe, aKo je: X = — | jeJHayHHa IbeHE AHUPEKTPHCE.

® 13) Onpenutu Mmehyco6Hu nosnoxaj napaboae: y* = 20x u
Tayaka: (2,3);(%,— 2) u (5,1).

® 14) Oapenutu meljyco6uu nosoxaj mapabone: y? = 16x n
1
tauvaka: (1,4); (Z’ 2) u 4,—8).

® 15) Onpesuru meljyco6uu nosoxaj napabose: y° =%x %
tauaka: (1,2); (3,2) u (6,—3).

® 16) Ompenurn Mehyco6uu moJoxaj napadone: y2 == 4x u
npase: y = 2x — 4.

® 17) Oxpenuru mehycobuu nojoxaj napadonse: y2 = 6x H
npase: 3x —2y 4 2 = 0.

® 18) Oxmpenut mehycobyu mnonoxaj napabose: y2 = 2X u
npaee; x—y +5 = 0.
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19) Hahu jexnauvne TaHrente u Hopmase napagoge: y2=16x
KOje Cy NMOBYyYeHE 3 meHe tauke (1,—4).

20) Hahu jennauuHe TanreHte M HOpmaje napabose: y2 = X,
KOje cy IOByuyeHe M3 meHe Tauke (9,3).

21) M3 rtauke (;—’,—2), KOja ce Hasia3u Ha napado.u: y?=%x,

TI0ByueHE Cy TaHIeHTAa M HOpMaJ/a; HahM HbUXOBE jeJHauuHe,

22) Onpenutu nopvpHE BeJHuHHe napabose; y2 = 5X U3
wbeHe Tauke (5,5).

23) Onpenurn poaupHe BeJuuHHe napabose: Y2 = 24x u3

2
HEHE TauKe (5,—4).
24) OppeanTH HOJHMpHE Beauuune napabose: y2=§x U3
HheHe Tauke 13
(2 7)

25) Y jennaunnu npaBe: 3Xx—2y-+A=0 OApPENUTH BPEIHOCT
BeJqMYHHe \, xa 064 Ta npaBa OuJsia TaHreHTa napabose: y2=15x.

26) Kosmka rtpeba ga Oyge BpeNHOCT BeJWYHHE \ Yy jeaHa-
4MHY npase: 2x-+Ay+1=0, na 6u Ta npasa Ousa TaHreHTra ma-
pabouse: y? = 8x.

27) ¥ jennauunu npaee: \x — 8y -— 21 = 0 oapeouTH Bpex-
HOCT BeJMuYHHE A, Ja OH Tta npaeBa Ousia TaureHra napa6ole:

7
y? = T X.

28) Hahu tanrenty napabose: y2 = 32x, xoja je mapajenHa
ca npaBoM: y = 4X.

29) Onmpenurtu jensaduny TaHresrte napabose: y2 = 14X koja
je HOpMmaJHa Ha npaBoj: X + y + 23 = 0.

30) Kako ruiacu jennauuHa TaHrente napatose: y% = 5X, Koja
j& mapaJjensa ca npaBoM: X —y - 17 = 0?

31) Hahu tanreury mapaGose: y? = 9x, xoja je HOpMaJaHa Ha
npapoj: 2x + y— 13 = 0.

*32) Hahu nosnapy mapaGose: y2 = 3X uuju ce MO Hajgasu
y Tauuu (5, 4).

33) M3 rauxe (—2,1) moByuyeHe cy TaHreHte Ha napaGouy:
y? = 8x; nahu jenHauuHe TMX TaHreHara.

34) Oxpenntu yrao usmehy ranresara napa6ose: y2 == 10x
KO je Cy NOByueHe u3 rauke (2,6).
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*35) Hahu koeduuujenar npasua TETHBA napadone: y* =X,
Koje TOJIOBM npasa: y = 2. .

+#36) Onpenutd aujamerap napabose: y* = 4X KOjH TOJIOBH
me3uHe TeTHBE MapaJjenHe Ca MpaBoM: X—2y+7=0.

*37) Tauka (5,3) MoIOBH TETHBY napabone: y? = 9x, nahu
LyMHHY TE TETHBE. -

*38) [lpaBa: 4x + 2y +3 =0 je xaujamerap napa6ouae:
y% = 12X, HalM BEMY KOYTOBaHH nujameTap.

+39) Iujamerap mnapaGose: y2 = 16X je: y = —38; Hahu
beMy KOMYIOBaHu aujamerap.

* 40) Iujamerpu mapaGose: y* = 18x cy npase: y = 6 u
y = — 3, Hahil TauKy TNpeceKa HHXOBUX KOWYrOBAHMX IHjame-
Tapa M EHO OTCTOjame O MKHXKe napa6oJe.

#4]) Hahu neo mopuiMHe KOju OTceua rnpaea: y = 4x on
napa6oJe: y? = 16x. .

# 42) V3pauyHaT¥ NMOBPLIHHY CErMEHTa KOJH OTCeNd Mpasa:
y = x -2 on napaGoae: y* = 9x.

# 43) Hah NOBPIIKHY CETrMEHTA KOJH O napaGoae: y? = 4x
oTcela NpaBa JMHHja KOja MpoJas¥ Kpo3 Tauxe: (3,2) M (5,6).

* 44) M3 Ttauke (— 2,% MOByyeHe Cy TaHreHTe Ha napa-

Goay: y? = 25X; u3pauyHaTH MOBPLIHHY KOjy 3akJanajy T¢ TaH-
rexTe ca JykoM napaboije.

# 45) Konctpyucaru napabose: y2 = —6X; x* = 8y u
x2 = — 10y.
* 46) Hahu jessauyuHe TaHTeHTe W HOpmame napa6oJe:
¢ — _ 12X KoOje Cy NOByueHe M3 ene Tauxe (— 3,6).

* 47) Oppenuts NOAUPHE BEAMHYMHE napabose: x% = 16y,.

KOje OLroBapajy rbeHOj Taylu (4,1).

* 48) W3 rauke (3,— 4) noByyeHe Cy TAHTCHTE Ha napaboJy:
x2 = — 2y; HahK jeAHAauMHEe THX TaHreHaTa.

# 49) Hahn jennauuny 3ajelHHuKe Ceyuue napafoana:
y2 =8x 1 X% =Y.

# 50) Halu jesHauuny 3ajefyudke TaHTRHTE napaboJa:

2 — —4x u x2=—4y.

# 51) VMapauyHatu 3ajelHHUKH JeO MNOBPLIHHE napaboJa:
y=xu X2 =27y .

*# 59) Hahu Tanrenty napabone: x* = -—2y Koja OL OpAH-
HATHE OCOBHHE OTCeua AyX n=38.
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* 53) Ilapabona, unje ce TeMe Ha/Ma3H y KOOPAMHATHOM [10-
YeTKy, a Koja Ce NPOCTHPE Yy CMHC/AY MO3HTHBHE IDaHe anCUMCHE
oce, poaupyje mpasy: 3X — 2y + 3 = 0; nahu jensaudHy Te na-
paboue.

-* 54) U3 rayke (l,1) moByueHe Cy TaHreHTe Ha mnapaboJy:

X? = — 8y; HahM NOBPIIHHY TPOYIVIA KOjU 3aKJIANajy Te€ TAHTeHTE
ca mosiapoM napaGoJie, YHjH Ce M0J Hala3u y 3aJaToj TaullH.
* 55) Hahu nujamerap napabose: x2 = — 6y KOjU TMOJOBH

TeTHBe napaboJje mapaJjenHe ca npasoM: 2X -+ y + 11 = 0.
* 56) Jeman mujamerap napa6ose: x = 32y je: x = 8, Hahu
hEMY KOHYIOBaHM JHjaMeTap.

Odpeduiiu Glapameiliap u KoopOunailie WemeHna Rapaboie:

57) y2 — 10y — 6x 4 49 = 0.

58) x2 —2x + 10y —69 = 0.

59) y2 + 6y 4+ 14x — 19 = 0.

60) 9x2 — 12x -+ 36y — 50 = 0.

61) 12y —12y + 16x — 1 = O.

62) Hahu jemnayuse TtaHreHTe u HOpMasHe napaboJe:

2 — 4y + 18x — 86 = 0, KOje Cy NOBYYeHE U3 HheHe Tauke (3,—4).
* 63) Onpenatd NOAMPHe BeaMuuHe napaboae:

X2 + 2x—5y— 9 = 0, Koje ouroeapajy weHoj tauuu (4,3).

* 64) Kako rnacu jemHauwHa nosape napabosie: ‘
x2 — 6x -+ 9y— 36 = 0, uuju ce nmos Hamasu y TauuM (—6,—3)°?

* 65) M3 tauxe (2,—2) noByuene Cy TAHTEHTE HA Mapabo.y:
y?— 14y 4 12x — 47 = 0, Halin bUXOBE jeIHAYHHE.

* 66) Hahu tanrenty napabose: x* — 4x-— 4y 4 8 = 0, xoja
3akJjana yrao on 45° ca NO3MTHBHOM I'DAHOM AalCLHCHE OCe.

* 67) Taurenra napa6ose: y2 -+ 4y -—3x 4+ 7 = 0. je HOpMAJI-
Ha Ha npaBoj: X — 2y 4+ 9 = 0; Hahu jexHauuny Te TaHreure.

* 68) Ilywika uuje 3pHO uMa noyerdy 6p3uny 700 ™/y,, uc-
najbeHa je moj eJeBaUMOHMM yriom of 15% rahu namuny no-
MeTa Tora 3pHa (ne ysumajyhu y o63up oTmop Basgyxa).

* 69) Hahn Hajehy pasmuHy nomera TOMOBCKOI 3pHA uHja
je nouetrHa 6asuna 600 ™y, (He y3umajyhu y 063up OTHOp Ba3-
Ayxa).

* 70) Boxenu Cyx, uhju Ce HHBO OAPXKABA HA CTaJHOj BH-
cuHH, npoOylleH je Ha 27 m HCNON HHBOA M KpO3 Taj OTBOP
ucTyye Bogesu maas. Hahu namuny nomera Tora mJjasa Ha XO-
PH30HTANMHO] NMOAJO03H, Kaj C€ OTBOD Ha/na3d Ha 3 /m H3HAL XO-
pH30HTA (He ysumajyhu y 063up OTHOpP Ba3Lyxa).



Cnasa V.

Mpasa JNHvHHjA N KOHYCHHK MNpeceln y
fonapHomMm KoopaHHaTHOM CHUCTEMY':

* § 105 [TPABA JIMHMJA.

Ha ca. 8 § 3 mnpercTaB/beHH Cy IPaBOYraH KOOPAHHATHH
cucrem XOV W TOJNapHA KOOPJMHATHH CHCTEM, Tako /a MM IO~
yerud nagajy y uciy Tauky d ja ce fojlapHa oca nokjaana ca
[1O3WTHBHOM TpaHOM aNcuHcHe oce. VI3 mcTor naparpada ce
BuAM, LA je ORHOC udMehy koopAauHara Ma Koje Tauke, KOja
JeXH y PaBHM OBa ABa KOODJMHATHA CHCTEMa, OPETCTABbEH
cnexehuM jedHaynHaMa:

X = peose } ..... 1.
y = pSing

Hopmannu o6auk jelHAyuHe Mpase m»fﬂnje y TMpPaBoOyrioM

KOODAHHATHOM CHCTEMY XOY nperctasibeH je crenehuM n3pasom:
x.cosa + y.sinoa —p =0..... 2).

AKO y OBOj jeIHauHMHH MRCTO BeJHYHHA: X H Y, CTaBHMO
IbHXOBE BPENHOCTH M3 u3pasa 1), oHIa NOGHBAMO : :
p €088 coSa - p SinG Sina. — p = 0

ojfaKJe je:

P cos(e — ) .
OBa HaM jeJHAYMHA TIPETCTaBha NPABY AMHU]Y Y MOJAPHOM
KOODAHHATHOM CHCTEMY.

#§ 106. KPYT.

1 y1 Omwtd 06AMK jefHayuHe Kpyra y npaBoyrioMm KO-
OpAMHATHOM CHCTEMY XOY npercraBibed je crefehuMm u3pasom:
x2+yitdx+ey+f=0..... 1.

AKO y OBOj jelHAYMHM MECTO BEJHUMHA: X U Y CT?BHMO HH-
xose Bpemnoctn u3 uapasa 1) § 105 onna JOoOHBAMO jeJHAYHHY:
02c0s%0 + p25in®® + dpcose + epsind + f=0

F==
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HJIN
p? + (d.cosd -+ esind) p+f=0 ..... 2).
OBa HaM jegHauuWHa y NOJAPHHUM KOOPAHHATAMA NPETCTaBba
KDYl YHjH Ce LeHTap He Hajla3d y IOJapPHOM IIOYETKY.
2 ua. enrpandu o6JUK jeIHAUYHHE Kpyra y MpaBOyraioM.
KOOpJIHHATHOM cucTeMy XOY npeTcraB/beH je U3pasoM:

x4yi=r_.. . 3)
Kang y 0BOj jesxHaydHH MeCTO BeJHYMHA X H Y CTABHMO HH-
XOBe BDENHOCTH u3 u3pasza 1) § 105 raga nodupamo:
p2c05%8 -+ p%sin%e = r?
ojakJje je:

Jengauuna 4) HaM Y [OJapHOM KOOPJMHATHOM CHCTEMY
IPeTCTaBka KPYr YHjH Cce UEHTAap nokaarna ca MNOJapHUM Io-
YEeTKOM.

* § 107. EJIMIICA.

Hexka je na ci1. 91 npercraB/beH NPaBOYIJIM KOODAMHATHH

cucreM XOY W y mwemy eaunca: '
b2x? 4 a?y? = a?b2.

y \y [TocraBumMO y paBan Te:

| eJIMIICE HOBHM KOOPJAHHATHH

{ CHCTEM TAKO Ja My NOYyeTay'

LM nagde y xaky Fp. Ancuu-

CH4 0Ca HOBOra CHCTeMa

HeKka ce TMokjana M 1o

= npaBUy H IO CMHCIY Cca

alICLHCHOM  OCOM  CHMCTeMa.

XOY. OpauHatHa oCa HO-

BOra cucrema Heka Oyne

napaszejsHa U N0 INpaBUy H

_ M0 CMHUCIY Ca ODAMHATHOM

ocom cucrema XOY. Taj xoopauHatHH cuctem he OuTH Takohe:

[PaBOYIJIM H Ha NIPHJIOXKEHO] CJIHLIKH CMO ra ofesiexuan ca X'F,Y'.

OpHoc uamehy xoopauHaTa Ma KOje Tayke Koja Ce Haxasu

y PaBHH OBa JABa KOOpAHMHaTHA cucTeMa Ouhe mnpercraBpbel

H3pa3uma:
= C} ..... 0.
y=y

<N
Q

— —

Ca. 91,
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[TocTaBAMO 3aTHM Y MCTY pPaBad II0JapHKM KOOPIMHATHH CH-
.CcTeM Tako Ja My noderak 6yxe y taunu Fy. Ilosapha oca rtora
.CHCTEMa HEKa Ce MOoKJana ca MO3UTUBHOM FPAaHOM anciucHe oce
cucrema X'F,V'.

Tana ke omHoc uaMehy woopamHaTa Ma KOje Tayke Koja ce
HaJ1as¥ y PaBHH OBa IBa KOOPAHHATHA CHCTeMa OUTH IpeTCTas-

JbCH H3pa3HMa:
Y= peosol 2).
y' = psing

[TosHato HaM je, ma je jexad morer Tauke M Ha eJdricu nar
-cnenehum u3pasom:

FiM=a+ =

‘WK
cX
P = a + 7 ..... 3)

AKO y OBOM H3pa3y MeCTO BEJIHUMHE X CTaBUMO HeHY Bpe-
JIHOCT M3 jexHaudHa 1) onxa n06HBaMO:
c(x’—¢)
p=a-+ Q7
MK
ap = a? - cx' —¢*
OJaKae je
' ap=cx' + ... 4)
Kan y OBOj jeIHAaYMHH MECTO BeJHYHHE X’ CTABUMO HeHY
‘BpeJHOCT M3 H3pasa 2), taga n06HBaMO:
ap = ¢p cos® + b?

HIH .
ap — cp cos = b?
OfaKJe je:
b2
P = 4 —ccose

AKO Ha [eCHOj CTPaHH OBOra M3pasa M OPOjUTE M HMEH!-
Tesb MOAEAHMO €4 BEJHUUMHOM &, OHJa HOOHBAMO:
b2
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HJIH

OBa HaM jeaHAuHHA NMPETCTABJbA EJMIICY Y NOAAPHOM KOOD-
JHHATHOM CHCTEMY.

* § 108. XHUITEPBOJIA.

Heka je Ha ca. 92 mpercraB/beH MNpPaBOYIVIM KOODXHHATHH
cucreM XOY u y wemy xunepbona: #2x2 — a2y? = q2b2,

[TocraBumo y paBau Te
XHnep6oJie HOBH KOOPIHHATHH
CHCTEM TAKO Jna MYy MOYeTak
nagse y »xmxy F. AncuuchHa
0Ca HOBOra CHUCTEMa HeKka ce
NnokJana M M0 NpaBUy X N0
CMHCJIY ca anCLHCHOM OCOM
cucrema XOY. OpnunatHa oca.
HOBOra CHCTeMa Heka Oylne

Cn. 92 napajiesHa H MO MNpaslly H no
CMHCIY Ca OpAuHAaTHOM ocoM cucrema XOY. Ha Ttaj ce HauuH
po0KBa HOBM NPABOYIVIH KOODAHWHATHU CHCTEM KOjH je& Ha npu-
JIOXKeHO] cauud obesexxer ca X' FY'.

OpHoc usMely xoopiuHata Ma KOje Tauyke KoOja JIeXKH Y
pPaBHHM OBad JiBa KOOPJMHATHA CHCTEMA IPETCTaBJ/beH je H3pa3uma..

Xx=x+c } 1).
y=y

[TocTaBMMO 3aTHM y HCTY paBaH [OJapPHH KOOPIMHATHH CHC-
TeM Tako Aa My nouerak Oyae y Tayud F. [losnapHa oca Tora
cucTeMa HeKa Ce MOKJana ca NMO3UTHBHOM TPaHOM amCLHCHE Oce:
cucrema X' FY'.

Y rtoMe caydajy he ogHoc u3mehy KoopauHaTa Ma Koje:
TaukKe Koja JIeXH y pPaBHH OBa JABa cucTeMa OHTH NPeTCTaB/beH.

H3pa3uMa:
¢l — 0
* ‘)C.S“} ..... 2).
y =psino

[Toter FM ma xoje Tauke Ha xunepOOJH NPETCTAB/bLEH je
H3pa30M:;

FMzg—a
a
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-OAHOCHO!

AKO Yy OBOj jelHAyuHW MECTO BRJHYHHE X CTaBHMO HEHY
‘BpeIHOCT M3 u3pasa 1) onna N06HBAMO:

_ e+ 0 2
a
HIH
ap =cx' + & —a?
QJaKae je:

ap=cx’' 4+ 6%..... 4).
Kan y OBOj jeflHAaUMHH MECTO BEJHMYKHHE X’ CTaBUMO IbEHY
'BpezLHoéT u3 M3pasa 2) Tana AOOHBAMO :
ap = ¢pcosd + b?

MU
ap —Cpcosh = b?
OJaKJe je:
b2
b= a—c.coso

AKO Ha JE€CHOj CTDPAHHM OBOTa H3pasa W OpOjHTe)b H MMeH:-
TeJb TMOASIHMO Ca BEJIHYHHOM @, OHJZA N0OHBAMO:

bz
a
p _ —
] — —c0s0
UK
— )4 5
P="1 "¢ coso " )

OBa HaM jeJHAuMHA NPETCTaBba XUMEpPOoay y MONAPHOM
‘KOOPAHHATHOM CHCTEMY.

# § 109. TTAPABO/JIA.

Hexa je Ha c1. 93 npercraB/beH NPaBOYIVIM KOODAHWHATHH
cucrem XOY u y memy napabona: y2 = 2 px. [locraBuMO y paBaH
‘7e mapaGoie HOBW KOODIAMHATHH CHCTeM, TaKo [a My Mo4eTaK
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Oyne y xrxu F. AncuucHa oca
HOBOId CHCTeMa Heka Ce MOoKJa-
na 4 0o npasly X 10 CMHCAY ca
ancuucHOM ocoM cucrema XOV.
OpavHaTHa 0Ca HOBOTA CHCTEMA
Hexa OyJe mapasesda M Mo npas-
Uy ¥ MO CMHCIY €4 OPAUHATHOM
ocom cucrema XOJV. Taj xoop-
AHHATHH CHCTeM je Takohe npa-
. : BOYIVIM U Ha [PHJIOKEHO] CAHLHM

Cu. 93. cMo ra obenexunn ca X'FY'. Tana
he omnoc usmehy KOOpAuMHATA MA KOje Tauke KOja Ce Hanasy y
Y PaBHM OBa JBa KOOpPAMHATHA CHCTeMa OMTH MpPeTCTaBJ/bEH CJIe-
nehum u3pasuma:

X =x -4 £
2

y=y
[ToctaBumo ceMm tora y paBaH mnapa6oJse TMoOJapHH KOOpPIH-
HATHH CHCTEM, TAKO Ja MYy fo4erak Oyie y XHXHU F U na My ce
rnoJsiapHa oca MokJjana ca ocom mapa6oJse. OnHOC H3Mehy KoopaH-

HaTa Ma KOje Tauke Koja Ce HaJasW y DaBHM MOJapHOT KOOpJIH-
HATHOr CHCTeMa M KOOpIMHatHOr cucrema X'F YV’ mopa 6urtu nper-

CTaB/beH H3pas3uma:
X' = pcos
prosol . 2.
Yy = psing

3HaMo, Ja je moTer Ma Koje Tauke Ha napa®osd Yy npaBo-
yrioM koopauHatHOM crcreMy XOUJY npecraB/bed H3Pa30oM:

FM=x+ &

OIQHOCHO

— b
p=x-+ g 3).

Kan y 0oBOj jeaHadHH¥ MecTO Be/JHYHHE X CTAaBHMO IbeHy
BPEJHOCT K3 H3pa3a 1) Tana A06HMBaMO:

__." _‘ £
=Xt gty
KJIH

p=x"+p.
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' ’ eH
AKO y O0BOj jelHaYMHM MECTO pesdypHe X’ CTaBHMO y

BpEJHOCT W3 M3pasd 2) onga po6HBAMO:
p=pcose +p

HJIH
p— pCOSH =P
onakie je
- 9
P 1T — cost’ )
[owTo je OpPOjHH EKCUEHTPUIHTET kop. mapabone: e = 1,

TO jedHaqyHHy 4) MOXKeMO Hanucatu W Ha cnenehy HAYMH!

OBa HaM jeJHadydHa MpeTcraB/ba napa6osy y I0J/apHOM KO-
ODIHAHATHOM CHCTEMY. - :
pM[I/I:-s naparpada: 107, 108 u 109 BuanMO Ja JezT,Han/IHi _
cu-
eqrice, Xunepboae H napaGoJse y MOJAapHOM KOOPIHHATHOM
’ 3 . M'.
creMy uMajy HCTH 06aMK KOjH j€ NMpeTCcTasben H3paso
P= 1 — ecoso’
3 . . X“—
Opa HaM jefHauyHWHa MPeTCTaBba: enuncy axo jer € < 1,0 >
nep6ony, axo jer e > 1; a napaboay axo j& € = '1. Ona ce: p
ocTaNuX NpHMeHa decTo ynorpe6baBa Y ne6ecKoj MeXaHHUH.

Meuwtosu@iu 3a0ayu:

# 1) CrpaHne jeAHor TpOyria cy: 6,74 .3, Hsp::z:jznnggé
BpLUMHY eJHrce ypje ce KMWEe Hanase y KpajbuM :Ora e .
cTpaHe, a cama ejunca nposasH Kpo3 Tgehe TeMe o ae

VAR napaboau: y* = 4x ynucan Je paBHOKé)OJIe A
rako, Aa My Ce Teme Hajasu y TeMeny napa Ora, il
qaT¥ MOBPUIMHY CermeHara Koje orcenajy Kpa.lj‘ﬂ T P ,
aKO MYy BUCHHA CTOjH IpeMa OCHOBHIHM Kao 3 . 8yt

* 3) MapauyHar A€/N0BE gOBpILIHHe Ha KOje je KpYr:

napaboaoM: y* = oX.
Holleibil)* Kpga LEeCHY );mm(y equnce: X2 4 2y =8 “-HKE:?’HZ?{TX)
y Kojoj Maia oca cede Ty eNMICY MpoJasH Kpyr 4Hj ce e
Ha/qa3W Ha NpaBoj: Y = 2X — 4; nahu jennauuny TOra pyHa.ﬂaae
# 5) Hahu noBpLIKHY yeTpopoyrsia Huuja ce T?N{:Hj o
y ZOAMPHUM TAUKaAM2 3ajeJHMUKHX TAHTEHATa EAHNCE: X 'y
u kpyra: x* + y* — 16x + 47 = 0.
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* 6) Ha mapabosm: y? = 4x jenHa Ttauxka uMa OpIMHATY 2,
Halii MOBPIIHHY CEerMeHTa KOjH Ol Te napaboJie oTceua HheHa
HOpMaJ/ia TOByYeHa H3 3aJaTe TauKe.

#7) Enunca: 3x%4- 4y* = 48 n xpyr: 2x2 4 2y2—3x—20 =0
UMajy TpH 3ajeiHHuYKe Tauyke, HahM MOBPILUMHY OHOra TPOYIJa
yHja ce TeMEHa HaJase y THM TauKaMma.

* 8) Hahu jennaunny xunepboJsie yuja je acMMOTOTa jara jen-
HayuHoM: 2x — 3y = 0, a jelHa TAHr€HTa jeAHAYHHOM:
5x— 6y —9=0.

* 9) Hahu jennauuny esunce uMje cy ABE TAHIEHTE NPETCTaB-
JoeHe jenHauuHama: X+ 9y — 28 =0 u 2x + 3y — 14 = 0.

* 10) V3 tavaxa y KojuMa C€ CeKy KpHUBeE JuHuje: X2 4-y2 =5n
y? = 4X foByuyeHe Cy TaHreste Ha o0e KpHuBe; HahW MOBPLUHHY
yeTBOPOYIJIA KOjH 3aKJanajy Te TaHreHTe.

* 11) ¥ mecnoj xuxu xunepdoae: 9x2 — 16y2 = 144 nanasu ce
CpejHllTe Kpyra KOju LOJHpYyje acuMnToTe xunep6oJsnHe; Hahu
jeaHaydHy TOra Kpyra.

* 12) Kpos Tauxky (—4,4) ¥ Kpo3 Tauke LOAMDA OHHX HBejy
TaHreHaTa, Koje Ce M3 3alaTe Tauke MOry noByhu Ha eauncy:
x? + 7y? = 16, npoaasu xpyr; Hahd jenHauMHy TOra Kpyra:

# 13) Kpyr uuja je noBpwnHa P = 20 w HMa 3ajeIHHYKO Cpe-
nuTe ca xumep6osom: 3x2— 4y? = 32; nahn yrao koju 3axsa-
Tajy TAHIeHTE THX KDHUBHX JHHHja, KOje Cy NOBYYEHA W3 HbHXOBE
3ajelHHUKE TauKe Ca MO3UTHBHHM KOODAMHATaMma.

* 14) M3 uentpa xpyra: x2+ y*—8x-—4y — 11 = 0 nosy-
yeHe Cy TaHrewre Ha equncy: x*--12y?=16; nahu yrao koju
3aKjanajy Te TaHleHTe.

# 15) Hahu jennayuHy xpyra KOjH MPoJa3d KPO3 CPEAHILTA
KPHBHX JIHHH]ja:
4x2+9y2—8x+72y+4144=0 u x24y2—14x+4-8y+56=0, kan my
je MpeyHHK paBaH UEHTPAJHO] pa3fa/bMHH THX KPHBHX.

* 16) Kpos xuxe xunep6ose: 9x2—16y2—36x4-32y—124 =0
NpoJIa3d KPYr yMjH Ce LEHTap HaJasd Ha npaBoj: 2x + y =0;
nalu jenHaumHy TOra Kpyra.

* 17) Tlomapa kpyra: x2 + y2 4 2x — 10y + 16 = 0 u noaapa
xunep6ose: 2x2—3y?2— 12x— 12y =0 wuMajy 3ajeAHHUKH mOJ
y Tauud (3,4); nahu yrao Koju 3axBarajy Te moJape.

AHaiuTHUKA reoMeTpHja . 17
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* 18) Teme napabone Jexu y UEHTPY Kpyra, X2 -4 y2 = 20,
a 1beHa 0Ca Ce NOKJana €4 NO3WTMBHOM TDAHOM aNCLHCHE OcCe;
Hahu jenHayuHy Te napaGose, Kal OHa ceue 3a;aTH KPYr Yy TaulH
ynja je ancuuca paBHa 2. '

* 19) Hahu sajenuuuyxe rtaurente xpyra: x2 + y2 = 64 u na-
paboase: y? = 15x.

* 20) IlBa xpyra 4YHjH Ce€ LEHTPHM Haja3e Ha anCLUCHO]j ocH
XONUPYjy mpaBy: 3X +y—6 =0 y OHHM TaukaMa y KOjHMa Ta
npasa ceye napabonay: y? = 9x; Hahu jexHaunHe THX KPYrosa.

* 21) Y wenrpy xpyra: x? + y? — 8x — 12y - 27 = 0 nanasu
ce noJ jenHe mosape napaGoge: y2 = 8x; Haku NOBPUIMHY TPO-
yr/a 4dje ce jelHO TeMe Ha/la3W y LeHTPy Kpyra a jpyra ABa y
npeceKy noJgape M napaGoge.

* 22 Hahu noBplIMHY yeTBOpOyIrJa Ymja Ce TemeHa HaJjase
y IpeceuHuM TauxkaMa equnce: 4x% -4 5y? = 84 u acymMnToTa XH-
nepbose: x2 — 4y? = 4,

* 23) Hahm jenHauuHe 3ajeIHHYKUX TaHCeHATa EJIHMIICE :
9x2 -+ 16y2 = 144 u xunepbose: 9x2 — 16y2 = 144,

* 24) Hahu jennaymny napabosie uuje je TemMe y KOOpPIH-
HATHOM TOYETKY, 4 XKM¥Ka jOj C€ Ha/Na3M y JCCHO] KMXH eJIHICe:
7x2 + 9y? = 63.

* 25) Taureura eaunce: 3x2 + 4y% = 16 Koja je noByueHa u3
wene tauxe (— 2,1) nomupyje napabouay umje ce Teme HagasH y
KOODJHMHATHOM IOYETKY a XKMXKa Ha NO3HTHUBHO] rpaHH alcCUHCHe
oce; HaliM jegHauuHy Te mapaboJe.

# 26) Kpyr npoaasu Kpos npecek esunce: 4x% 4 5y% = 84 u
xunepbodse: 3x2 — 4y2 = 23; Hahu jenHAYdHY 1HErOBE TaHTEHTE
Koja je mapanesHa ca npasom: 3X +y — 17 = 0. .

* 27) Uentap Kpyra JieH y IeCHO] XuXH xunepbose:
9x2 — 16y2 = 144; wnahu jemHauMHy TOra Kpyra Kaj OH NpPOJA3H
KpPO3 JIEBY XHXY enunce: 9x% + 25y2 = 225.

* 28) Hahu nospmiMHy Tpoyria uuje ce JeNIHO TeMEe HaJia3u
y KOODAHHATHOM MOYETKY, a Apyra JBa TeMeHa Yy [PECeYHHM
taykama napabovie: y? = x u xunepbose: 4x2 — 5y = 44,

* 29) Teme mapabosie ce Hasasd y IECHOj XHIKH XHIepGoJe:
9x2 — 16y% = 144, a xmxKa mapaboJie JeXKH Ha NO3HTHBHO] rpaHu
amcuucHe oce; HahM jenHayMHy Te mapa6oJe xax joj je mapamerap
nBa myTa BehH o4 crnopernHe oce 3amare xumepoodie.

* 30) Hoxasatu nomohy aHwamuTHuxe reomerpuje: @) jma ce
CHMETpaJla TPOYIVIOBHX CTpaHa CeKy Yy jelHOj Taunu; &) ma ce

269

TPOYI/IOBE BHCHHE CEKY Yy jeAHOj TaullM; ¢) Ja Ce CHUMETpane
yrjaoBa y TPOYILJY CeKy Yy jelHO] Tauuu W &) na ce Cpelthe JH-
HHje KO TPOyIrJa CeKy Y jeAHOj TaullH.

Hanomana: Ako Heka reoMeTpucka CJAMKa HHje H3pa)eua
noMohy KOOpAMHATHOI CHCTEMA, OHIA C€ Y pPaBaH Te CJIHMKe MOXE
NPOM3BOJHHO MOCTABHTH KOODPJAHHATHU CHCTEM; Te Ce€ YBEK IOJe-
lIaBa TAKO, Ja pAayyHCKE ONepauuje MCMajHy LITO jeAHOCTABHH]E.

Hlimanitapcke ipeuxe

Y nopen Hajsefie nawme MOTKpane Cy ce caefehe 1UTAMMNApCKe TIpellKe:
Ha ctpanu 68 y 12 peny onosmo Mecro: GC' Tpe6a pa 6yae: G'C.
Ha crpann 94 y 12 peny opoano Mecro: nmososa 2) Tpe6a na Gyae: nonosa

nojapa 2).
2

2
Ha crpann 123 y jeanauunu 2) Mec’ro:)[)TZ Tpeba ja 6yue:)b7
1

Ha ctpanu 131 y 14 pemy omo3no Mecro: x =2 a y = 6 Tpeba ga Gyne:
Xog=2 ay,=0.

Ha crpanu 163 y 13 pemy omo3no Mecto: y——y, — m(x — x;) Tpeba Jha
oyne: ¥y — y; = m(x — x,).

Ha crpanama 177 u 179 y jennwaunHaMa u oGpacuuMa MeCTO H3pasa:
ath® 4 a® 1peba pa 6yné: al(b® -+ yy2).

CeM HaBeneHHX rpeulaka HMa jOll HEKOJHKO je3HMYHMX OMallaka Koje He-
Majy HHKAKBA yTHUAja HA M3JIOXEHO rPAfHBO, Ma WX 360r TOra HeheMo HH H3HOCHUTH.

17%



KPATAK HCTOPHCKHM MPEIMEJ [IPEBEHOI TPAJAHUBA U3
TEOMETPHJE

I TIIAHMMETPHJA

'eomerpdja je NOHHK/JA M3 MpPaKTHYHHX noTpeda JbyaH.
OHa ce MNOjaBuIa y CaMOM IIOUETKY HCTOpHje UYOBEYAHCTBA.
Erunhand cy cBake rojuHe NOCJAE HWJCKHMX TNOMJiaBa pasMepa-
BaJH IJIOAHA 3eM/BHIITA y AOAMHK peke Huia M THMe ZOJ43H/IH
0O H3BECHHX IE€OMETDMCKHX 3amaxarwa. Crape rpaheBuHe KoJ
Erunhana u BaBuaoHaua poxasyjy, ga cy ¥ Taja byJd NO3HA-
BaJy M3BECHE €JIEMEHTE U3 MEOMETpHje. ¥ nanupycy KojH je npo-
Halao eHrJeckH HayuHuk Punzx y Mucupy Hanase ce mnpumu-
THBHA YNyCTBA 3a M3pauyyHaBarbe MOBPIUKMHA IOjeJHHHX IeoMe-
TPUCKHX cJavKa. Taj ce mamupyc uyBa y ODHTaHCKOM My3ejy Y
JlongoHy mox uMeHoM Punpos nanupyc, Erunhanu cy nosuasanau
NpaBUsa O YrJIOBHMA H ITapajielHuM JHHHjama y pasau. OHH cy
olpehHBaIH TPOYrao, NapalesorpaM H. Tpaned M3 IOjeJHHHX
eJeMeHATa M W3pauyyHaBaJd cy mHXoBe nospiunHe. Cem Tora
61K CYy UM NO3HATH M H3BECHH €JEMEHTH H3 HayKe O KPYTy.

Crapu I'puu cy OPHMHVIM OCHOBHA FeOMETDMCKa 3Hama 0l
ErunhaHa, a 3aTUM Cy YHAnpeJMJH TeOMETPUjYy A0 T Mepe, Aa Y
M3BECHHM IbE€HHMM rpaHama (IVIaHHMeETpHja) WM JaHac He 3Hamo
HUITa BULIE OJ OHOra IITO HaM je OCTAal0 OJ, HhUX.

[NpBu rpuxku MaTematuuap 6Ho je Tanec, Koju je pohen y
MaJ0a3ujcKoj Bapownd Muaety oko (624 rox. npe Xp.). OH je
OCHOBAO jOHCKY (QHI030(CKy WKOY, KOja je IKWpHIa reoMeTpH-
cKka 3Hama mehy I'puuma.

[Muraropa je poben (oxo 568 rox. mpe Xp.) Ha octpsy Ca-
mocy. OH je mocra BpeMeHa mpoBeo y Eruunrty, a 3atiM ce Bpa-

tho y Camoc. Oxo 510 roa. Iluraropa je ocHoBao CBOjy ¢uio-
3o¢cky wkoay y Kporony (Jyxna Hranuja). [luraropusa mkosa

je reoMeTpHjy [MIJA Ha CTENEH HayKe, JOK j€ Ipe e CIyKHUIa
camo MPaKkTHYHUM norpebGama. [IpBH NyT je y TOj LWIKOJH OTKPH-
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BEHa HayKa O Nporopudjama g THMe CTBOpeHa Moryhdocr 3a
npoyuaBame CAHYHOCTH NPABOJHHHCKHX CJAHKA. YBoheweMm cpe-
A€ NMPONOPLHOHANe PEIIEHO je NMUTake IIPeTBapama [paBoyra-
OHHKa y KBazparT. [lpaBuso o KBagpaTHMa Haj cTpaHama NpaBo-
yIJIOT TPOyrJa HajBxule ¢ NPUIMCYje TOj LIKOJH, Te ce 3aTO M
Ha3uBa ,[luraropuHo npaemao’”.

IlnaTou je pohen y ATHHU H xKkuBeo 0J 429 1o 348 rog. npe
Xp. On je 6uo yuenrnx COKpaTOB, a CeM TOra je HILA0 Ha ILIKO-
JoBame y Mucup. [lo cBpiueTky LIKOJMOBalka BPaTHO ce Y POLHO
MECTO TAE j& OCHOBAo CBOjy (pua030dCKy LIKOJAY, KOjy je Haa-
Bao: ,,Axkagemuja‘. [lnaToHOBa LUKOJA Ce HHje TOJHKO OOJHKO-
Bajlla y CaMOCTAJIHOM TeOMETPHCKOM HCTPaXHBamy KOJHMKO Y
HCTHIABY BaXXHOCTH came reomerpuje. Ha Bparuma wkose GHO
je craB/beH oBaj HaTmuc: ,Hexa He ysnasd HHKO, KO He 3Ha reo-
MeTpujy’”’. ¥ Il1aToHoBO] LIKOMM Cce pasBHJa TeOpHja reoOMeTpH-
CKMX MeCTa M TayHO cy oJpeheHH OCHOBHH NPHHLHIIHM reome-
TpHje.

Eykmup je pohen y Auexcanapuju. ‘tberos pas majga OKO
300 rox. mpe Xp. OcHoBao je KOay Yy AJeKCaHADHjH y KOjoOj
je caM mpepaBao martemaruky. OH je NPHKYIHO CBa J0Tajlalliba
3Harba H3 MaTeMaTHKE M HaNHMCcao X y 13 KmbHura Moj HaclOBOM!:
wEaemeHTH”. Tlpema meroBOM uyBeHOM NOCTYJAaTy, da ce Kpo3
jeHy Tauky Bad HeKe IpaBe JHHHje MOXe NMOoByhH camo jejHa
mapaJjesHa JHHHja Ca TOM INIPaBOM, L€JOKyNHa reoMeTpuja Koja
Ce y4d y CpeAmyo] LIKOJM, HA3uBa ce EyKaAHJOBOM reOMETpHjOM.

Apxumep, je pohen 287 roa. npe Xp. y Cupaxkysu Ha CHUH-
anju. MlsBecHo Bpeme je mpoBeo y Erunty rie je crajao y Besu
ca TamolbHUM HayuHHUMMa. OH je H3payyHao oOHMe y KpPYyry
yOHCaHOT [PaBHAHOT 96-TOyraa W OKO Kpyra ONHMCAHOr I[IPaBHJ-
"Hor 96-toyraa. [lomohy Tora je oapenuo NpHOJHXKHY BpegHOCT
6poja m=3,14... XOjy M 4 ngauac ynorpeb/baBaMO Y IKOJaMa.
[Topen uspauyHaBarma o6MMa H NOBPLIMHE KPyra Apxumeq, je uU3-
padyyHao NOBPILHHE eJHIIce U mapabojuHOr oTceuka. [lorunyo je
212 rox. npe Xp. o1 PHMCKOT BOjHHKA, Kajga je Mapuea ocBojHo
Cupaxya3y.

Anononnje je pohen y Manoj Asuju y Bapoumuny [lepru n
xuBeo je ox 265 go 170 roxp. mpe Xp. O" ce najBuine 6GaBHO
KynHMHUM npecenuma. Of mera cy HaMm oOcTaja HMEHa: eJdIce,
xunep6oae u napabode.
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XepoH je xuBeo y Axnekcangpuju. Hberos pax naga oxo 100
roaude npe Xp. On ce 6aBHo M3pauyHaBamweM nospludua. Op
mera je ocrao ofpasal 3a H3pauyyHaBailbe MOBPLIMHE TPOYIJa
nomohy cTpaHa,

II CTEPEOMETPHJA

Erunhasn Hucy mo6po nosHaBanu cTepeoMerpujy. Braa um
. je mo3sHaTa Npu3Ma, NPaBHJAHA YETBOPOCTPaHa NHpaMHIa, MPaBH
Ba/bAK, Kylla H NPaBHJHM TNOJHEADPH CeM Jofekaeppa, O JONTH
Cy 3HaJ¥ HEIUTO BHILE, 34TO LITO Cy ce OaBUJIM aCTPOHOMHjOM.

[luraropuna mKoJa je pa3BHJa HayKy O POIJbEBHMA H Npa-
BUJAHMM noaveapuma. OHa je OTKpHJIa ¥ OOACKaedep.

Y TlaaToHOBOj IUKOJH je cTepeoMeTpHja A0OH/IA HELITO
BULUEe noJera. ¥ wm0j Cy H3pauyHare 3alpeMHHe NPHU3ME W MH-
pamuze.

Apxumen Ham je y cBome geay: ,,O jgonTH # o6aHUIE”’ OCTa-
BHO MpAaBMJ4 3a M3padyyHaBaibe [OBPLIKHe Kyne M 3apyOJ/beHe
KyIe, MOBPLIHHE H 3allpeMMHE JIONTE, HeHOI OTCeUKa M HCEeuKa.
3anpeMuHy JONTe je u3pauyHao nomchy onucare joj obauue. OH
je Taj pal cMaTpao 3a HajBAXHHUJHU M XKeJeo je Ja My ce y Hal-
rpoGHOM CIIOMEHHKY ypee JOoNnTa ca OIHCAHOM OOJHMLOM, ILITO
je H y4uuIbeHo.

Meby HONHWMjHM HayuHHLMMa KOjH Cy ce GaBHJH CTepoMe-
TPHjOM HCTHYE Ce TadMjaHcku Marematuuyap Kasamwepu. On je
xuBeo of 1598 g0 1647 rox. nocae Xp.

III TPUTOHOMETEMJA

[TorpeGe aCTpOHOMﬁje Jaje cy MOBOXA, Ja Ce pasBHje TPH-
ronomerpHuja. IlpBo je mpoHahena c¢pepHa TpUroHoMeTpHja. by
je ocwoBao Xunapx oj Huxeje xojH je XHBeo OKO IOJOBHHE 2
croneha npe Xp. OH je mokasao, Aa ce NMoMohy TeTHBa Kpyra
MOTY M3pauyHaTH YIJIOBH. _

Menenaj u3 AJeKcaHapuje, KOjH je upeo y Pumy, 6aBHO
ce TPUIOHOMETPHjOM INpH Kpajy HpBOr cTo/beha mocae Xp. OH
je ynropefipaBao TeTHBe 3a H3pauyHaBarbe CHEPHHX H PABHHX
TPOYIJIO0Ba.

[IronoMej je »uBeO y NPBO] IOJOBHHH JApyrora croJbeha
nocae Xp. y Anexcanzpujd. OH je HacTaBHO XHNApXOB NOCA0 U
uapaaro TabIHIy y KOjOj ce Haxase TeTHBe yraosa oj, 0°—180°
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y pasmauuma of 30'. MapauyHaBamwa je Bpwmro nomohy Ilrosto-
MejeBe TeopHje.

Apabmann cy ce Takohe 6aBHJIM TpPHrOHOMeTpHjoM. OHH CY
ynorpe6/baBaji TAaHTeHTY 3a Meperbe YrioBa. TpPUTOHOMETPH]Y
cy Apabsanu npereau y Espony.

Jopan Mmunep 3Bauu PeruomoHTanyc pohen je y Kenurs-
6epry H xuBeo (1436—1476). OH je OABOjHO TPHUIOHOMETPHjY
O acCTPOHOMMje M H3PaluO CHHYCHE M TaHrencHe Ttabuuue. Pe-
rMOMOHTAHYC je TaKkohe mpoHaliao U CHHYCHY TeopeMy.

Ajnep je TpuroHomerpucke dyHKUUje Npeunsupao Kao 6po-
jeBe M THME a0 BHIle Maxa pauyHy y TpuroHomerpuju. OH je
NpBU yBeO 3HaKe: Siffa, cOSo. UTH. HTIH.

IV AHAJIMTHYKA TEOMETPHJA

AHanMTHYKaA reOMETpHja j& HayKa MOrJaBHTO HOBHjera Bpe-
MeHa, ¢ 003HpOM Ha octaly reoMeTpHjy. Mctuna u crapum Ha-
poauMa OuJje cy nosHarte koopauHate. Ctapu I'pud cy 3HAMd 32
1IpaBOYIJIM KOOPAHHATHH CHCTEM.

Jleonapno Ilu3aHo je rpadHuky MpeTCTaBmaAO jeNHAUHMHE H
THMe LOBEO0 y Be3y aarebpy ca reoMeTpPHUjOM.

[TIpaBu TBOpail aBa/HTHUKE TeOMETpHje je CcjaBHH (ppaHuy-
ckn duiosod Hexapt (Cartesius) pohen 1596 roa. y Haye (Indre-
et-Loire). _

OH je y cBOjoj ,,['eomMeTpuju’ ynapuo OCHOBHE TEMEJHE
CaZallikbO] aHaJIHTHUKO] FeOMeTPH|H W THME 1a0 HOB IpaBall Ma-

TEMATHUH H CBHMa HayKaMa KOje Cy Y BE3H Ca tbOM.
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[JIABA |
Crp.
]| KOOpAHHAHTHH CHCTEMH —_ e — - = = = = — 6
9 [losoxaj Tauke y MPABOYMJIOM KOOPUHMHATHOM CHCTEMY — — 7
3 Tpaucopmauuja KoOpIHHaTa — — — — — — — 8
‘4 Pactojame u3Meby nBejy Tasaka — — — — — — {5
5 KoopAHHaTe Tauke KOja JAeNH AYX IO natoj pasmepy — — 1B
6 KoopIMHaTe TeXHwTra Tpoyraopa — — — — — — T 17
71'10épmyma tpoyrga @ — — — — — — — — — — 18
8 YcaoB fa TpH TauKe Jexe Ha jeROj NMpaBoj — — — — — 20

TJIABA 11
9 JegnauMna npase JAMHMje . — — — — — — — — — 23
10 KoHCTpyHUHja m@pase JHHHje — — — — — — ~— — 27
11 JennausHa mpabe JHBHje KOja 1poJadu kpo3 KOOp. mnoderaxk — 28
12 JeanauwHa npaBH JHHMje KOja NMpOJa3H Kpo3 jenHy Tauky — 39
13 JeanauHHa npaBe JAHMHHje KOja NpoJaasH Kpo3 ABE TauKe — — ..7"0
14 CermMenTHH OOGJMK je/iHAuHHE NpaBe JHHH]e — — — — — 3.2
15 Hopmaanu 06aHK jesHaunHe Tpase JHHHje — — — — — 33
16 OmwTH OOGJAMK jeAHAYHHE TpaBe JHHHje — — — — — — 34

17 Jenuauuny npaee JMHHje M3 OmwTer OOJAHKA A0BECTH HA HOD-
MaJHH 06apK — — — — — — — — — — = — 35,
18 Yrao xoju 3axBaTajy LBE npase auHHje — — — — — — 37
19 KoopauHaTe mpeceka ABejy NPaBHX JAHHMjA — — — — — 39
90 Pacrojate u3meby mnpaBe d Tauke — — -— — — ~— 41
21 JegHaguHe CcHMeTpaJde yria - - - - = - — — 44
29 JepHaudda npase JMHH]E KOja NPOJA3W KPO3 mpecex JApely 3a-

JAATHX MPE@BHX — — — — — — — — — — — — 47

TJIABA 11
23 KoHycHH npeceuy — — — — — — — — — — — 55
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30 Konctpykuuja mnapabode _— = = = = =

I'JIABA IV

31 Kpyr — — — — — — — - = — = = — —
32 Tlonoxaj Tayke H Kpyra — — — — — o— — — —
33 IMosowaj npase JMHHje H Kpyra — — — — w— — —
34 Onwra jeguauuHa kpyra — — — — — — — — —
36 Crienujannyd oO6JMUH jeaHauWHe Kpyra — — — — — —
36 IlpuBuagro Heoapebenn w3pasy — — — — — — — —
37 Tanrenra Kpyra nosyyeHa W3 jefHe TauxKe Ha Kpyry — — —
38 Jepnaunna HOpmane xpyra — — — — — — — — —
39 JoaupHe BeAHUHHE KPYyra — -— — — — — — — —
40 TadreHTe Kpyra nosy4yeHe M3 Tauyke BaH Kpyra — — — -—
41 TMoaapa xpyra — — — — — — — — — — — —=
42 Tlonmapa kpyra uy#ujH Ce IMOJOBH Hajlase Ha jeaHOj NpaBoj — —
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Ha TMpPaBoj Koja NPONA3U KPO3 KOODAWUHATHH NOUETaK — -—
44 IlnjameTpd Kpyra — — — — — — — — — — —
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47 Mebyco6ud mnonoxaj asa kpyra — — — — — — -

CJTABA V

48 OppehuBawe TMoTera eaunce — -— — — — — — —
49 JeaHayHHa eJHIice —_— e — — = =
50 Tlosoxaj Tauke U ejadnce — — — — — — - — —
51 Tlosoxwaj nmpaBe JHHHje H eaunce — — — — — — —
52 TadHreHTa eJHnce M3 TayKke Ha eJAHNCH — — — — — —
53 Hopmana eamnce — — — — — — — — — — —
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