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Роа вс и savremenoj tClll1:l.Ci 1?odrazHmev/?-

ји ma15ine koje эи и stanju йа ргегайјији -j.nf'ormac~ је •. Ne uzi

таји6! и obzir slozcnost unutr§.snje kоnstгШ\:с:1.је, tg).wa пщ

sina эе moze sematski pr1.kazati kao игеајај l;ojiprima signa-

1с, koji_su_kombi~acija l:onacnog Ьгоја u1azn-iJl_s1.gnalа, рЈ:"е::

rndjujeih izvesnim рготсnата svojih unutraSnj 1 h stanja ciji 

је 'Qroj, takodj~, Јсоnасan i, па krajuiz:'agujo_rczu1tate и 

obliku kombinacija оа kono.cno_mnogo izlazni.11 si:;nalo.. 
• 

._Sa gledista mehanike_konauni automa"!; эрсаа ~. l:lo.BU 

kih sistema. РОа dl~nl!U'hiоkidinanзiсk:!, sistem оЬ:1сnо зс роага::

zumevaju sistemi u tcllnici, prirodi imedju ~iv;m organ1Z"Q).im~ 

lcod kojlh эе ргосеэ! odvijo.ju u угетеnи!. Stal1je d i .l1amickQg э1э

tcma ве и svakom tгспtl".;kџ_оdгссlјuје nekim Ьгојст (l:onacnim 

115. bezsJ,ronacnim) .. uoJ2stcn1h kQordinata. 

Ргосеэ! u d1rmmickim sis'!;cmima ве karaktoriiJu рготеnот цo~ 

ps~~cnih koordinata и уг шеnu i opisuju jcdnacihama raz1icitih 

Di!1amicke sisteme mozcmo pode1it1 Па nekol~.1:o k1asa и zavis

nosti od slede6ih f'akata: 

0.1 оа toga, da 1! ве рг tpostav1ja аа vremc tQu~ kontinua1-
. 

по ';li diskretno, tj. t!1cnjal1 эе па kontinuULlLl 11! prebrojivom 

э1сири. 
• 

Ь) _ od toga, ima 1! зistеm konacan i1i Ь<Јзl-:оnо.Сan Ьгој иор-

stcnih koordinata, i,_na kraju 

с) оа то6! skupa ву1.l1 Т;ЮGи6ih vrednosti вуш:е оа uopstenih 

koordinata,. tj.od toga,_ йа 1! је taj skup l-:оnайan, beskonacan 

prcbrojiv i11 pak kontinualan • 
• 
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За ))ojmQ!!l ''dinami.cnoc q:1АЗ'1;сmаt• т! n3.јСоЗ60 vозt1јcmо uvo si~-

I , 
u l3istemtma to 

lc:oo:c"<l"-t1a1;a јо 1:оnо.(5оо (о'ui::Эnо dii'cl'cncijainc ј'Дt1а:;~nо) 11i_ 

ћооl=оnаёan (parc i jalno јойааёinе), по kako 1~ООl'(I-lt10:!;е tako i 

v:como ве тenјаји kon";;-J,l1uд.lno .. 

U olucaju kad јо v.r0!:10 disJrroi;no, tj. тсnјо. ао t1a prcbro

~):1yoт skupu, а svn.k~ ой l:onncnog i1i Ьееlroп[',';џос broja uорiЗtо

[,:Љ koordinata mozo ш:: 'QL:ti, vrcdnoo;ti iz kоnt5.rшalпi,ћ skupova, 

ponniJo.nje зistеmQ, оо о-;:1.::шјо -.;;.::.; 

Gvo.ki d1nnmicki aio'!;cD. 1:10:::0 b~ 1;1 podvrGtlut oc'Q1jnin uticaji-

11;;,. Т! uticaji 1;вkoйjo по:;u Ъ1, 't1 Езd~1;! па l:оп"t;iпuппu, 

;1:,VOO ili u dinamiсkimSfstе'l:1 Dд, o:)ioanim di-

l'aroncija.1.nim 111 d:~i'ol>c~ol1in јednаёinзmа, 0;;":::110 ао rП,8маtrа 

kOl1Q;Jo.n broj зроlјniћ t1~icaja, koji mogu UZ":'lo.i;i р:!,'о-1 zvoljne 

v:гос1nоs1;i iz nokoG 1:оntiНЩ1rnа. Pri ro.smatra!ljt1 diпзmiukihsis-

~uа::ш, cije ее kооro;даtо ::за.dајu па рrеЬrојi,v;щ, 1З::L111tlt prirgdno 

ас !Зша1;rа da је broj s:;oljn~.h u'ti.caja konai3atl ': ао. јо svaki оа 

11 j'ill takodje zadat па 1~ona(jn011l skUpu. 

D·'дam.iсkе si.steo.9 tc vrTt;O (vrеше ве Еооајо ,10. probroji_vom 

OI:cl)U; koordina1;c i opoljni. ut1cajt эе еа<1ајсl l1а c:ono.unim зku

:юv1mо.; broj зро1јn";,h ut".caja i koord1.na'ta ј е lronauan) ZOVetno 

Dinami.ckim s1stco5ma to Iйзsе pripadaju lЮlш;";пi automa't1 i 

HzaйtJ>pne t!1aSine. 

0})8ta teorijo. аtltОПi3tо. ::0 <1е1! па йуа ае1с., l:ој1 :Је nazivaju 

Нае-

111>:0. izmedju to dvo tоqг:Ј.јо ве sast;oji u tоr::ю, _ :ј1;ојо apstrak

tna teorija automatc, <Но-1;о ma1;ema'ticka d1sсi;:1:'i.lшkоја prouc~

'170. Qпtomаtе u аlйай: ва CO'ro navooenom Зетот. По io.JGoresujuei 

Q о Еа tehni<Ske dotaljo J:onstrukcije, tj~ st:Гсll:~;;п:гom sвmog ан-
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tош~,tа i njo8ov·7.h tUа.'щiћ :1 iz1aznih В1аlаlс.. 0-"0. ':;oorija 

')l'оп(ЈD.VD. аutОЕlIз:tе ko.o O~.CJ:;ome Iшјi. rазrюl~-';н_l;:С:1~\;:;!10r:l 

kоnаёn"irl 01:1.-i~-jom. - - ~):0t1D.Cll0m 1z1az-

поа зzЬukot:1, Oanovni РГОЫОI:!1 jodno ta.L'"Vo ј 00·1;0 ргоЬ-

100. mogucnosti.prorado цlС":зniћ вignа.1э.. ЈL,IЩО јо й13. E11.1tomat 

[10 1:l0Ze prtmi ti па оы1с,дёl1 ца. kaka.v вh-up ulD.::щ·;.ћ 01вnа.1э.. Рг! 

-Corдo cak n1јо toliko vайпо pita.nje 1tэ.расitоtс ,,1O;)to ое оп, 

:K~' ·~с:юriјsk1. moiZc t1vok ~·JOvOCQt1 роvеzivо.пјаСl vii:lo autоmatэ., 

vo6 pitanjo strШ~tl1ГО till сйaznih signа.1.э.. ZQGlщ;;о. јо matema-
, 

tiШrо tqorijo aps~ra.l:::~.;t14.ll аџtom.э.ta utQ јо to ~)1.'t[ШјС potpuno 

r::O!Jvotl.ila i procizno d 1;tva.11 tet '.ШОЭ:'!:1D.С".ја koje је-

йo.n э.utоmэ.t иорз1;о поЦе оЬз:ruliti. ApBt1:'alc1:;na~·:;ool'·;.jnВl:.ttomata 

јо bl.iska, nэ. taj 11о.~~д, :(;00r1j1 a'goritaг.o. .'. u [щiJtini је за

по !1јспэ. da1.ja dota.ljizac:i.ja. 
~ 

uto .со t100 l)ootпnko. a~)/Jtraktna teorija D.tгtогю;(;з ео poja.vi-

~o. :зruзvim skoro - ј20<::о-(;I:оп minule decenj.jo. l'::.~v:1, :L~OДovi и kc

J'.~'l. зи drlti овnоу! (П:Dr.. [13Ј, [201) pojo.v·:'J.~ 01.1 ае u роз

natom g:borniku ItAL1tO!J.o.ti" )od redn.kcijom Klocla. ':споna (C.Sha.

ппоп) i ?iIakш'tiја (M~ CtJ.r'.tJJy Ј.). Od 1>og V1'Qr1Oi1a toorija аи-

1;oo.o.·l;a ее znэ.tnо :p"i1v~lo. tl nnogobrojnimnovin ~':Доvimа, 1;8ko 

Йо. јо nomoguCQ navcot1. :ЈУ-О Imsnije dQpr·tnc.sc, јс::јо za пери

п:',ћ <!ёSe1; godina to. tOo;!.'·1.ja poetala izv~cdno obir:ma паnсЩ1 

ip.oc.ip~ina, _kojom ое Ьо.ус IсМо inzenjeri kOl1c'GтHktori tak:o 1 

matorna't:1l:!ari i 106io47'i. })oQar deo tih rс:-щl tato. objavljen 

је, pre neko1.1.ko6odina, 1..1 izvrsnom ekвpoz1.tornOQ rQ.du У.М. 

G11Ji'ikoVQ [6] • 1z с1а1Щ н йan 1:а. teorija .. ос :::JVC v:1..iJc иаа.Уl'

,~Java i рос1пјс dџ gobijo. l:o~acnu f'iziопоmiјЧ, 1'1'! i;ome ве _ 

јаvlј.э.јu sv'9 noviji i lloviji pгob~eт! u sa..r:loj . tO;} tgoriji 1 

оtkl.'ivэ.јu пјепе vezc rш _с1Ј;UВ;ш mаtanаtiсkiп d:'.lJcip1inarna .. 
• •••• у ј '<1 "-4 е t .. то /ЈС vru:. :. UОav'rtН!Wan е те.:;о· а za rCOavan .. e -- ---

11Ckj,h рroЫета 1z tc oblc.sti, koji ви ve6 :!.'о::оп:' па izvсs1;эn 

паИn;, 
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".'озtо ј;, vii:i о pr410.zCl о;)з't~~aktnо ј tcori ј';. 1:0110,(,;11:11'1 зutоrnatа. 

I~rv~, је tеог~.јз 'tr10ГV1y'Il o:.'oza" Mo.k KulOUQ (\'l. ,ЈЉс. CuJ.1.ocll) 

С '" ТJi+ts) ~.,...... v 

оо. ћ\с10т covckovoC;,norVl1oc o·;.otomo.. Na.jdLIblj1.1 2.>С\ZГ~.1ДU to teo-

rijc dao је S.К.К1ini 

rCG'.1J,a.rnOg dogqdjo.ja., 

(J.C.ICloono) 
, .. 

оа ,:сЈЈ1.1!l ОС, 

[ .f 3 Ј , l:OJ·.i је иvco ројат 

u&!-аvnоCl ~юl~lfl:Dа.јu mogue-

t100ti prerade infornac:.jo. Iшnаi5nоg su1юnй:'.;а. :;.1'.иur (~P. 

Иооro) [ 20,] је l<l:aГoao ш::t vezu па nSv.I·o'.~,CI14L1. ·:"оlщ1.бkin kon-
•• - __ о 

О'';:Г1.11:сiјamа 1. kao prv:l :rСJ.qnзtr~ izvQsnc 8utoqati1:ki ncrel)ive 

-)1'СЪ1.omо - рroЬЗ.Сr:1i"'о.Зl:Uј:ltоsti stan.js. G.И1.15. (G.Псз1у) [36] 

је t1VCO ројат kasn1.jc пх'у-одое m1.1.ijovog о.utоr.щtа, 1:ој! је ОЈ,')

:J';;1~[lktna йета rada clcI;'.;:'onskih гsёunзkiћ па:: ino.. 

l;ојо. зс еаniша рго .QVOCt,· otrukturOI!l kako O:::U::lOC l\utona1;a, ~o 

:1. пјоgovih uJ.azn'f.ll i ~_z2о.::щiћ_sienз1а. U D l;rtЉ.Lt.tr'nој tooriji 
• 

зе izuuavs postupG.l:: l;ОnЗ·;;:;"ё1l:сiје._Йl:rf;ОС}вtа iз clcoo!.1'tarnih аи-
• 

-,,ООСItо,, postU}2ak 1:оd'i1~одјо, ulo.znih i izlazl1:TJl З:'[,'!lQ.lо.. e],el1lOn

to....""t1in si.Sno.l:i,mз., Iщјi. ОО гтоааји ро roalnin ulo.znin i iz1.az

~1"П kanal ima i td. 

i:;oorijo. 8pecijo.:2..l1o ZQддtak si.nteze . . 

:'.dool izоVЩ\оg (boz оЬzl.ћ1nS ргсlo.znе гe~j,::H" - l)тоссое) oi

:2'ar1Jlfog sutomata оо. по, rjJ,'::'rodan nacin ао],;. lЩ сtа.зЈО apstrak

tno i stz'ukturne ointcnc. 

Ovdo 6ето ве џkз'::::tkо OCJV1."nuti па noke ос! СОП-;';l'о.lпi.h proble

по, iz teor!je kоnаЙt1 4.l1 a.tltoma:ta. 

1. о Јооan od nајvаiZп:IЈ·l.ћ :.)rob1.eme. u teorij:1. С\I.1"tоо.аtз .. је i 

y)J:-оы1m sintezE;\. 1'гоЬ10::1 1J7.nteze u a.pstl"t'Jrtnoj 'teorj,ji a.uto-
~ _ о _ 

ns:to. svoа! ве рго ovoC:'. по. izna1~enje род.СВnОС jozika zs 
• 

zai)'lsivanjo ив] ova ro.da all'i;omata 8а udobnio. algo:ei tmom рге-

/ 
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::t QOl:а ва аар'!ва ng. kС11otl'~щ~е ј edn0.5ino. Zc. :]сде, Пl1 tk'1.jacogni

ј:!. o,lgоЬarзk:i, joai1;: {јОЗ'lk ~gtйarniћ ;ВЈ.:>ма EJ..:~д~ja} koji_St1 

ао.Ј.ј9 Ш:НЭ;'n';:i,li GluUl:ov-~ Kopi (J.M.CoI1i), }1с.ј'(; (J.':irich~) i 

По. Qо,зutЈпое't prir.'l(,'Qo z;~d!ljog jozika па.јрro lЮ .. ёL:w.а1 i. !i.T-cili"tец-. ' 

1J1.~':)'!; (B.A.Trв.htcnb:гot) ::. Oorc (A.Church). :',z;:.:.;1C1lci jozik је. М-

[}2 pz,'olaz оо :fоrt;1't:I2.зс~.јо п logickim 1>ОЈ."111111 ,,:ю по. 

ос koriste 
. -

1<:0."10 п icne јец

i konacni 

~~дtQ(lа1;i [21'] Пјаћ! (Ј .Z-с.DUchi) је роk,'lг.аq ЧQ је ltmeeto 

:forтa1 izma rogu].a'<'t1 4Jl ;::::;ГО,::]l3 udobnije koric'(;i 1;1 t1:''1.1Gi :f?o::t'tQa1 i-
• 

:300 - sJ.abu aritшоtil::t1 ((гиunoc reda. U vezi [) ~':;"Л l1ojav'io ео. 

с1Ј.а ro.dova ва sledcUo1:1 [)Щll~~iпоm: konotruioo;l;i autor:lat, kClji 

:!:::,:~rш. proizvo1jnoj ;fO:l,"'r:llL:.i aatog jezika 1) 1:: 1.::щј о, ~)OfJi;oji1i 
• 

0Gr0.1:1i':::ooo - detorf:liniaan~. opcrator, koj'! >;Qc1ov;:Jljavo. tu :fgr-

,щ2u; 2) ako pootoji, 011clo. 'treba n8IJisati 1:0l1()11~)}КС jednacine 

kзkvоg Ь110 takvog opo::"Q.tora- p.i sv1h takv'.ll о;.ЧЈГ:1tото." 

20 ш.с1;ОdU kodirC11jo. 5. dckodiTQl!j.t;\ sзор5tОnјо. Tca::tizovanom 

u l;:оnо.ОПО1:1 аl1tОl:ш;ti.1., :.:oova(,on је ni.z radov[c ;,;;vсn:;tr:tјruз. (V.I. 

IJcvono1;eun), Мпrо., ППЬог-'"а (r:.N.G1.1bert)~ ЈI1оо{);;щ;; (1 V.G1e-

, 

ор. naj"toz!h рroЫоt:Ш vgЩ)Ј;1~.h Z8 konacnc ~tl"Gот:щtо. ffnт. nrob-- , .... -
].ooonkoqiranja. ncprokiaaill t'unkaija bgVi ос t10Vo. natcm..~ti-

(JY~ disoip1ina - kotlo JGT'...ll:t matematika,. 

зО DO skortJ.. mеtоdогvХ;ttr1а yerova:tn06e РЈ.':'.о.опјiv'anс SU uglav-

110П za isp11;ivanjo o::i.CLtL'tlc>o:ti i:5ema, kопstгаiuздih ой e1em,enata 

Oi.lprotnog svojetva .. U гсДоv1,:tJЩ. Cetlina (M.:-:'.00·l;l1n) tзkvе 

[1с·"оао ее primonjuju zз. iз;?i 1;ivanje ропМаПјо. fJ.\xtor.u:xta u slu ... 
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iop1-
• 

N ·u- C~ .'ј ·1 ...... ___ • L 

оЈ.uUзјnОDti.. Та osob"i.nn q.п~;;оcrаtа moze b:i:(;i ~~озtй ta"t I1jillov1.h 

шшt2:(10nјih ovojs'taVt'. 'Е:!. ::,'cz.ultat dejotva 

1 " " • • 1 .~... kt· D~ll()аиnОб n'lza 01·иљ'1 а. ;>0. иОба аерс а Је 

t}C. atltonat nokog 

i Йоi'4д';.оan ројат 

vnrovatnog automata.. T-'lQ)::,~оblcmom. оиоо U,:'.v·;.:::.:1. }'оn Појтan 
• 

(11оn rreumвnn Јоhn), !E.~·tja. do Leu {K.de Looa) ... Ea1carov (s. v. 
Пolсr).:;.ћОV). Oirkov (?,I.Y_(;i:.'kov),Mur,:'onon, i:c.yL1'O (:lJ.3apiro). 

40 1:nteresantno јо :;::.';.r.:юtiti аа еи iSУЈ1.tiv::,Лја u оЪЈ.аэti 
f1IHTtraktnih autОТ;1Д~Gо. (\ovclq. do uzajamnog v:~ou:lD.o.njo. ројтоуа 

i !J.c'l;oda teor~j.e аУllзtгоl':'(;l1iћ automata s јойnс ::Г(;rc'nО, 1. а1ве

bz.~c i mat~ati9kc loCil:o о c1rHge в trane. :Но. tqj Of;щоv1 -au во 

::30. glcditita 

-t;С!iю;!;fkе trtз.diсiоnD.1.!lС 30. al.gebru i 10B~и. rTal1jU I3С Qdnозе 

:!,'с·аоу! GluSkova, Sorkina ( 1-0 .1.50r1-::1n) i ЙГHc;J~ пl:0ј ве 

1љпёй.vй. voza izmcdju. апtQD.:'.tа i :polugru:pa. DjL111i ја pI'Vi skre

!1tю ;1aZnju па to. {l~~!ЈП -;Дејс taori.je аutоr.зt::'. '.юt1азnо за 1."0-

7;0:.1'оојо 151.131;0 10gigl:Чl ::юйс:!;akа. Primctino joiJ, йС\ои во ројom 

1:;а,1со-

ајс i u mgtQrlЩti15kој ЏI1[~.зtici. i 

Hotode kOI13.<'5~ill l1цt;ОI:юtа ОО, ksristc u pl'cblco.u prcurojivo

ot:1 :1. raz:t"ealjivos"!;i Dl:1.EiO. prirodnih brojevo. ОЙnООl10 probJ.omu 

:РIlJl:ttз.'zivnо prcbrojivo[; :1 opiite re1;:urzivnoв 

50 KoJ.mogorov (Л.N.Коlооgоrov) i LupaqoV ВI1 

rc:zradi11 niz 1!ojmova,_~~odosni-h ва kl~s1Zil:aciju :l izucavanje 

,;et::m Butomata, polazc6i оа toga. da 1! ес оо. VL'e1:1OnOn тOl1j~ 

fЗo.Dtа.v elemena;ta исте i ::юо"tuрalt nj1hovog IJjcd:1.l1javanja П1 nс. 

По. 1r1icijativu Kolпo{S01'OVl1 njogovi цОоn10:l. аи · .. z.·oo~lzo1.i tako 

iO!Jiti~je е~ntеzс_()дtопо.tо., koja је zasno-..n;:',l1.Q. пп рзrоЈ.е1nо.3. 

:.):г:'.о.оI11 principa .. i 'ptc.tDt.'"'O оconе s10ienoo>c;i 1. ОООI1С еn tx'opi-

-
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је :ft1nkolona1.ni.h Pl'OO·:;O:L'c:.. ~3.j ртоЫот је )Г\Т:'. :ios'tavl,o Юоd 
у 

;ЈопОn .. 

60 На teori.ju bo~povr:,t:1:~,h kont::ili:tn',h :ЈОГ1а оо odnose i 

Ј.' ".lovi Trclltenbrott1. U :;.ј1,t:ш вс obi.lato l:or'.ot" Q:ч).rn.t kombi-
, 

шхtоrпе 1;opoloC;;jo - t001'" ја (P."at'ova. U fOl',.l~T::.:;.sn.nju proble

то. :'.3 1;0 оblаэ1;i uсоs'tvоvзо је i P.S.NovH;:ov. C:.S.Novikov). 

OvQo 6ото naveoti ј, noko tondencije и rc:.zv:Ltl:u apstraktne 

tcorije automata. 

Гrvа 1;endencija оо oaO'~:;j-1, 1.1. daljom uop5t::;v:~nju :)ојта аи

torl(,~ta. Та. t011denc" .. ja 20,оГ\ТО pojavila kod IЕlшЬurс;а (S.Gin-
, 

<Ј1:Н1!.'с;а), l<::oji jQ Hvoo l'ojan uор§1;еnое аq.tо::шtс:. ili kvazima

роа kvazima:jir1Offi Ш.пzЬurg podrazIlmeva i'с·и:;.liјU od pet 

o1)jokata - neprazan 01::п::.> зt:mја S , dvo proizvoljne ар-

х i У , koje јо rcopoktivno nazvao 

l1jonim ulazni;m. i 'i.zlazn'in lJOlugrupama, i dvc :t\1l1kc:i,je 

д ( !) , ::х:.) i Ј\ ( '~, :х:..) nazvarlih :rеврektivпс f1Jn]\:cijam.a рте-
lаЗkа i izlaska dato 2:V(l~irщ.'аnс А. Funkcijc d i -л теа-

l:1зији 

5 i 

/::.6 

jednoznacno ргgОlikэ.vаQјС вkиpa 

у ,_resIJektivno. 1'т! 'tome је 

S i P1.'o1,zvoljna dva tl1aza 

-

:::о )( х u skupove 

za :J1.'Qizvoljno ste.nje 

:::х: 1 :1.:::С 2- i z . Х 

LQ.ko је videti da рг';. prU-odnQmрrоsiГQnјtl :J:1.1nlccija prelas-

1:0. i 1z1aвka obicnih зtltоnо.tа 'ti ,e,utoma1ti;)rclaze ukvazimaiJi-. _. -

по. kod kojlh еu ko.ko ш~nа tllkO 1 izlazna poluc;rupa slobod

по polugrupe. На taj no.:'::!.n, smist:l.Q uopa1;oQoc ~юјmaа.utomаtа,. 

);ојј. је uveo H1nzburg. БС oastoj1 u zameniolobodnih ulaznih 

i izlaznih polugrupa ]):L'o-:1.;,;voljnim polugruPf\J;l~ 

lсојз оо nате6е u teoriji apot-ral..rtnih auto-
, 

mai;o.. sastoji ве u tOt1o. ё1а оо u IJkup stanja. адtоmаtа 1 nје, 
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SOVll ulaznu i izlaznц )оlц.:;ruрu uvede toplOi:;·~jQ.. uradjenost 

i Й1'1.1[1;О strukturc. kojo Ь:!, ()r:lo6U6iJ.e ао. sс.rС;lЛ:!о:t.l'о.ји та:;,-.n! 

оЬ1:'.с! .. t'unkcija ргаlпоl:с :1.. izloska (neprokidno, dif'orencija.

b~.:'.ne itd.). Та tcndCl'1c·:jo. оо pOjaviJ.a prvo 1.1 rCtdt~ [з9 Ј 

... jlltcenberza (M.I'. SoU1;zotiiJOrgor): Un probl6no йо Ј.о. theorie 

Q СО аu1iOmа1нэs u kOr:lC ОС 1.1 пnовtvu stanja a.tltono.to. ro.эmаtrо. 

9J.'O~. vod kona.anoG 01:1.11'0. :;. c.lrstena celih brJjovo .• 1'2'isustvo 

a.lS0'barslte e~rukttlre и. G!Ш21.1 sta.nja dozvoJ.jo.vc. Йа. оо f'иn1tci

јо prola.ska i izJ.asl':a. trotiro.ju као "mnOGOlJtl'L1I:o" aJ..aebarslte 

{"ln"c~ је ......... .!....... • 

U тоои [40 Ј П. Л. Sp:l.vc'k јо primeni о a.vo.rc.t tcorij е теЈ.а-

Ci.ja .. :!. teorije slЩрОVс,., поtоdе koje ве ето'~С'.јl1 

(J.l1iguet) za. rcLJcvanjo )l-o'blema. izарstrо.l:ЈGПО 
... ... i.lona !Ја.. 

~ 1,.. ~ • 
, _.0 ci "'. Н1.В0а 

• 

!ТА kra.ju po!:lEmir.lO јой јсйnи tondencijи, ~:()ja. оо oastoji и 

:юlшUа.јu primene a.;>s't1.·Qli:tno teortje automai;c tl 1:0р.з·trukсiје 

apstrnktnoteorijc јоз 1 1са.Јеzik: ве pn tсг.ю -trc1;i.ra kao аи

tauat ва viзоzпаGI1ОU f'llnl:c· јот рто~аэkа .. 

U ovom то.аи је Јvпl:оd.јо o1.Jradjen niz ртоЫоо.а :1 аоЫјеn! ви 

1.zvс:зn1 nov1 rezиltati. U )rvom paraвra:fu јо obradjivan pTob~eт 

оdnовэ. pa.rcija1ni.h i tоtо,lпi.h automata. Јо5 V.И:.GlпiJkоv U [Ь 1 

је ~")l'ir1etio da neko tOO"-'(;20 IcoJe f!o odnooo t1o. totcll1c autona

to по va.Zo za parcija1no. I'o~aze6i od to kОШ,:!I':tаtасiје У. уис-
• 

l:ovi6 ј 9 и [3 о Ј ап..о dvo teoremo vezane ао. 11a.rq:1. ј alno a.utorna-

1;0 i U iS1;OJ'1!. radu po~1;a.~.o noke prob~eme н voz~' о "tin owe BU, 

uclo.vnom, 'ti problCn1_ rc;1oni i dobij оп ј о oDutij i l.'czuJ. ta"t od 

rO~Hltata V.Vиckovi6a. 

UЈћ-~ pa.ragrc.f'u. он c1ato dvo nQve t09"000 kojo ве odпозе_ 

110. jake autощаtе.ЈrJ::i. о,;.,·;:;опо;t; . је konacni al1i!::JClQt 

ја ;)l'ela.Dka. trpi iZVODI1C :гaotrikcije - dei'in·'oo.no. 

cija. f'unkci-
• 

је па. роэе-

Ьаn nap-1n.. Та v.rota Щ1i:;опа-!;а је vooma zna:~ajna zbotj nј e,gove 
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0 '101" .. ~ \1'06 ро-

otoji. ~60rem6 koja аајо vo~u izmodju stri~Gno rсзulагnih 
• 

.;. ј 01:0 rogu1o.rnill 1З1::11:ЮVq., о<1nооnо ja.kog С,1т{;опе'~сl, i rcgular

а0[; olmpa. Ova rh-оЬЈ.сПI1~~i1:а. ;је 1;a1~oЙJe u ;:о:Јсtl1ојi'::.щi i 

prvc tragoyo jaJ-::ое ~li;on::::tO, naJ.azimo kod У. Vп'-Јlе:оv'5_UD. u [2 К) • 

nc~uJ.1;ati йoЪijon! п ~·::."'Von i d:t"U8om parc~Gr().i't1, }70 o\l'ojQ;;! 

atЩ'I:;:Ј.ni.зрadа;јu u [,!'оЬЈ.оп зintеzе aut01':1ata, allvacon u sirom 

оп'; .olu.. 

Utr06em par~::\i'tl jQ ас:!:; јооan nо." postupn}:: 04 ntozo l;:onac-

110G, .. о.пtоm::1:tl1 ko ji з;о0.1:izпјс ncko a.utomo.tno ;:с с п", ·l,kavn.nje _ ~tli 

1101:';. оlщр .. rСGUЈ.агniћ ЙОСС1.Йјаја. Рqзtuра1r је oU·1.c1odniji 1 

)1'~..!>odnij1 оо роstupШ:Q. Glц;'Љ:оvа i u l'1eku rtll:u jQ blizak ;:)08-

t-l.l:l)ku da.tom u rџ(1l,l ['1;0] .. Зет togo. Rlltоr:щt йоЬој јсn па taj 

I1nUin је minimn1 an .. 

U cotvrtom рarо.згof'п је u.п,t јооs.n upros6on ~Jootul)ak mini

r:1izacije kоnaйnо[; анi;спо.i;о. zada~og tab1.ic(\.r:lO. ;-'J>:laaka 1 izJ.as-

Za. primonujc ov~,j .:on·:;IApak podesniji оа. oa"t;u;;1::a. Aut'en-

korJ.ТЩ •• 
~ 

Na. kraju, u dоdаt1ш, је йа'!; 1 јооon poo'tU[Jf'lI; ~o. rд! t;mizaci

јН bttlovih f'unkcija kc;1:. јо u si;vari иsavri.)cn" :,ootupe.k poz

tlo.tc me'tode neodredj сп; 11 1\:Оо:1:101ј enata. 

Зеn ovoga li'to је navoJ.gno u predgovoru LШ odGova.ro.juce ра

~·п..;.:.то;!:'с је 'ta.1l:odjc do.:to. :t~vcGna рarаЈ.с:йа. ~ ZLlOOjU OllOCQ. iJto 

ја do:to u ovom radu 1. оnосо. iJto је v06 bil.o poznato ... 



- Ј.О -

(.1. О SIЮVNI:.'~Ј ЈПС; V 1 .1 Dl~F lN"I ClJ ј.: 

Ројст IlpstrQktnoc autoL1ata. је nikao 
, 

-) .... ' .. , , . --

го:јауаnјll nekih Зl1ЙаЈ~, . .l:с' u5_ntcze аutощаtа lюl::~,zalq ве ltao 

пdоЬnо uematoko р,':lkщ;-;.7сtnјс automs:ta (gotovoG ·:_1.i и projek

~) kao si.stcma оа ..I..,. ... ~ \.1 ... _ "с'''о· djajn ". u1D.~no -, ''''и'''''-''''nјое 1 ~.... ~. 4,ј '_.Ј' \"4~'" v_ '-.10'.... -

iz1aznog. Svaki ой 
.... , 
u ':~ll "·"··'Ј''''ја .;..,.,з зуој "'-"'., /Ј"-~'nјз гез .,.:t"", ,--,'...l, J;;.A. .... t,;J; /o-)l._",~, i ,-,>-,,10., -. ~ 

.. "1-t-lvno Х, S, 'ј ,)......... .~ 
I • -- • J~i;anja SVD. trf urcc1jaja fЗ-о cl06U те-

пј o:ti еато и о'll,,_:йј on'Lc ,_lCJr:lontina ух"степа t -:=. А,.{" " . • " • 
Stо.пје пlаznоg ш'ос1јаја сl daton momcntu. :::с Ci) odrcdjuje 

оо оt:з.nјст "6polja:'ino a::'di.nc" i по zavis:i 0(1 1~(ЩО~';l'Пkсiјо 

ацtошаtа. Stanjc пnц'tгс,,"јtlјОG urcdja.ja u datoL1 п)о.оntu 

oJ::,'odjeno је s"GQnjcrn. tllc.znoG игоЙја.ја и c1'1tOo. L1oo.ontu i sta

пјао unutralinjoc пгоUјајо. 1з ргэthоdnОG r:lCr:lOt1tc., tj. i'ох"шu1.оm 

obJ.ika 

Сйо је noka i'Lшl:с:lја, koja по ZD.vio:l. 0<1 i odrc-

(lјЩ1а је kоnэtru1l:с:tјоп о.1..г'соmа'tа. Stanjc i,cйeznoc t.u.'cdjaja u 

da.tom тоПlCntu. Ч (,f) Ой:20йјеnо јо stanjoa tйаznоg u.rcdjaja 
l' , 

t1. datom momentu i ota.njcn .. unu1;rWSnJeg u.rсајаја u p-"o1;hodnom 

mOQcntu, tj. f'огшпlOl!l оЫшn 

,:x.(k)) 
I 

koji ве јао 

o.u~comat. 111 stanjco. lllo.znog u.rcd.jaja. u (kto!:l t1oQontu 1 

lJ"kmjem. unutra.anjCB цгсйјаја tD.kodje u do.too. tlOr:lCntu, tj. 
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f'О:ИZlu1.оm оћlikа 

t1 оluСајU.6utОt:lпtп sJ-l''';јО vro1;e, gde је .л 110ko. i'Lщkсiја ko

ја по zavisi оа х: i оЙтеајеnе. је kОnО"с;,.':ll:ОiјОЩ automa'ta. 

Spocijalan е1.иЏај о.u'tс!щtZ1 druge vrste је Коа 

ntlrovog аutощо.tп О'1;идјо o~:,oljneg uredјајп је (:c":"-'ct1jono i'оmц

Ј.om 

J\Iatemati~ki 0:)10 ovo :~СЩО ао.је е1.оаоСа c!o:C'inic:1.;ja 
• 

Doi'ini. с:!.ј а 1. .1.. н cl~[). Oll Х I S. I '-i nepraz-

a!::upovi, 

S'Q';;cn objeke.ta. 

~','N":' 1,n· ..... nj ... sku:~a ~~_.~.~.~_.~~~y~. Q- ~ 

11.1 skupa 

( Х I S, I '11 d, ),'1 т1 
)< 01:\ skunom u1.azni.h o-;.r;nl:\lo. ... -- '--

.-,'-

'--. 
• Ј 

11 sh'Up 

11 01шр 

/1;'.ЗivG..':Ј.О autot:latom 

, 
':Ј t i'unkcijon Drolaoka Ј' 

; Zunl!:oijom iz1aoko. • 

• 

Sa g1edista рr;зопс no.jve6i zne.ce.j iщдјu a.utoma;t1 -

o.ll·~ona1ii lсоа kOjill Stl.r.Й;1.1-..:юv1 Х \ 'ј (С; 
-о 

1;:onaCn1. Рт1 -, 
i;:;uuavanju e.U'tUC1ato. 1:11 0CL'10 эvuае. i.mati t1 уiЙ11 со-то ааш 10.

>,;orprctaciju. Za obo1.c~o,yan.je autoтata uIю-:;l'сыlаvtsemоo e;r

Cko. s1.ov~ 

Sada 6gщо 1!Vcoti јо1:Ј noke def'in1cije vc~o.110 zo. okuppve Х 

i У <ј--

Пэkа је data lсоnо.U[щ, о. .. ЉШа 

( 
l)(.o I :х.. 

1 I . - • • 
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slovo., , . 
:~Г-, J~ ... '~- ~ l10deljive 

atome. Рod roc"1.ma 11 Q.:}Ьtюi роdrа::шаоvoliо::lO ove m06-u6е 

\7t:.rijaC·!.je (за I)Ona.V:~Q~ljOD.) od јоd:џ.ое. ЙV:~1., '~:::I~ .. , ••• t i, м 

•• 0' olova date a.zbtlko. ·'ја'.1 t1.h ~'eui 11 d~Йјс:п,;опо l1vek роа-

1'~1.ЗUrJ.еvаti. йа ovcl~1:J, ао::;а azbиka oadrzi јоU 4 ko-

ји бето obe1ozavat~ 

.... 
џо.. 

ni јейnо slovo. 

Obe1ezimo оа 

iz Х 

L.(I..\ 

• То је tal::V::1 . ' .' 
, .,. " , _ ~4"'" 

k "'ћ k ..... 1 о up flV _ оо.а(;п :'Л П' зоvD. е em.ena-

-у • ;:L" llО') Ш1ј ОП ј ое i ---.... '\..- - - - ~ ... '<, -

оlотдоо.tоm 

u okupu 

i'ol1:1u1aтna 

I ' " )...>\;1.) 

1:0ј" оо l1a.ziva, рrсиа СО"'llјоп. ·,;:.:'г,зпi.m ni.zom. 

130 dO:C'll1:; ijc bio.arna aJ.CCb"l'GI:a oi.)Cr~.lci.ja 

(1.2) 

-,,/. ) )"" :::; Х,·_. ____ "Х-:. - - - - _ ......... -"'\ ........ - .... 

t1 ойnоои па је 'сю1ueruра Оа jedi

Х пiсоm 1..0 
А1ro оа _ Ј.. (t) о'ЬоЈ.е'Z:iI·Ю dU2и'пu niza 

Q't;o.vljaju6i. pri tomc ck је CL (1",) =- с 

Ј. ( Q. СЈ = ci (.t.) ~ Ј ( t 1J 
ulaznom о; c;nalu :i.. Е:; х automata 

рrозl ikavan ј е ~~ 

~. (~) -

Daljo nepro.znom nizu_o~.c.;11n1.a 

l:Ol'OSI)Ondirar!lo рrшзЈ.ilсаVLm.је 

dofio.ieano formulom 

skupa 

( -\ -, ;х.) 

одс1 оЈ:ирот 

L G.. ("(х) 

, '[;ada је 

(Ј.. З) 

А korcsponde-

okupa t 

• 
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- - (1.5) 

No. kro.ju p:raznoo 

kava.nje 

korcspondirl:;;~O ';ЙОl1tiйnо p:rcs1i-

-- (1. б) 

Lэkо је videti, do. је 

(1.7) 

,г 

r-reeli,kavaцje 't'~obrazuje poluв:ruIJu I1гooJ.H~ayanja ko-

ја 
f ј,' 

ј о pres3iavnik оЈ.оlЮU.l1С :.ю1ugruре ј., (Х ј • 
,"', 

Ako је pocet~o ј)Јсаnјо Elut()mata i'-\ onda ве ta-

ое naziva 

11 ОО radi о inic1ja1.nor:l_.iJ.i neinicijalnoo aU'Goaatu. , 

Ako ви f'unkcije i def'intsane 

Х , пј:Љ nnztvamo 

:rovi ( .f:, ( :::с.. ) б. s;, х. у- za ko је f'unk~1.j е 
(ncza.visno јеаnо. оа агисо) nazivЩDО th 

( 

zn. ovc IJarove (~ I :::.:)6, 

• n '"'1 r."J 1. ... -·.Ј \,. 

l\.koIJostoje ра.

c1cf;.nisane -- ~ . 

U ргуоПl 

Оlисаји a.ut~at оо nazivQ. totalnim u d:ruG0r:l о1исаји 

~wn1m. 

Totol.ni neinicija1ni aU'~or:lat 

djena. eedmorka 

5' 51' Ј ). 
I I { 

"> 

I 

ado је :::;; с. :;, i 5/1 С. ~ • Skup 
rll 

c·1.j~nih etl1nja апtоmа.tа c:i. ..:::::> 

(:Lli zavz"3nih) st,o.."ljQ,. 

је 

А је иге-

(1.8) 

skup ini

iz2aznih 
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u эluОајu. ko.d ос Ol:l1i1 
$1 

onda imarno, ја уе6 rcceQo., • .. ... 1 • 
"'п" О"· .• ,"~ '11" '-~ .. - tJ ~ ,,",, automat. 

Za automa't А kM 01:10 аа akcopt1ro го() 

- - - .. xt...c.. ~ L (х \ - (е ) 

зdо је _е. pra~na 
.-ro\.,;, i oano alro ~ 

:ГСС .л • 
.. i) '"' 

u о.аЬис! s 

аа _.~ -_ С, ~{ , 

to.lwo. Йо. y:,~o rolacije 

'. 

r; '1" А 
~ t ОО О . ~-- . 

). - А.. 
-"<1'1 ... 

• 

(lДО) 

(1.~~) 

Slшр ovih al(cGptir~;.[}·'ll :Гсо! za dati aL!toC1at д- оЪеlе-
- о 

:;аv[)що за т ( 4) 

ODr'lO tada a.ko ј о 

• I'o 
, / 
~() 

l:·:mvekciji 
SII Ф ср 

oЙ.$j9y~a izlazna rou _ ~~. ~'" 

dсf1niзanа па slcde6i nauin 
- - - .. 

'tada i 

ozno.uava 

koj.a је 

• 
-J-r· 1 1'1 ---',~"\ I - - -' ...... -

Pl'c.zna rcc је iz~aznQ. t:':\l10. i sаше tlJoda ш:о јо o.1:coptirana. 

S1щр вуљ akсерti:г:щ i11_ izlaznih reci. obele~avciGlo Ва 

110. kraju з:н.:uр svill_!'cui azbuke. ebc~ozavamo ва 

• 

Па зvЩd sledoci, :)агае:с'с,!' mi6emo, зет ovih ораtiђ. ЫОјтоуа, 

dof'in~aati i јОВ n1::; с1 .. 'пз·Љ ројтоуа kojio оС аО odnosit1 па 

l-:onkretnu р:гоblет::ш.t';kU. 



• 

t -"tn 1;00'" "п Ј'С-"""'n;ћ .... 't~ ...... n Ј'О Лре г...... а ',," С <Ј.' ,,~U •.. _ - ..... v,"" .. " ..... гзzгаdје-

Па diзсiрЈ.inа. ]-Јсй;јсу(;",:', с~рэ1;гak"l>nа tcorij~, :',о;Ј.'сiј:il.11Щ ЗU-

1iOI:lata tck ос na.1.['~~. н :;)йоtnОј 1'Qz1. 

prob1.ema.ti.ku ро ОУОј'!;ОП! prvi ј.е otvor:Lo V.:'l.GJ.uDkov U 

[ (;, ] • Т~огcnс l:ojo 

v. Vuckovi6a [ 3 О.Ј 

:Ји ovde dato ви :,;QnQr~}1:1zacija to-

njihovo d3l.je рго:':1.гivanје. 
, 

А- оо. l'a:.t'cija1.-

пот 1'пn]tоiјоm p1.'o1.aol:o. ,Ј . i varcija1.non l.\шl:с-1јоm izJ.aska 

).. mogu6e jo_koUn('!'LliQa"ti totaJ.,ni autош~t Д) Ј "!;cl!:av da 

sпtomati А- i А \ i!:lC1jU 1.51;1 slшр аЈ;СОl'ti.l'::1n"Пl izJ.aznih - . . 

rcci, tj. 1 ГА) ~I(A\) • 1'iIedjut-!д, :1'" tOr:le је uopste 

i( Д' ) '* т (А) • 

Dokвz. Neka јо А def'tnisвn 

su,.d~. i Ј 
~тд.v\ ""'" Dof:J.ai:i'!mo аа је 

ПОХ'С'Lјn1nо f'unkgije. Neko. 

<;\ =- ~ v (.~\) i '11 -::.. 'Ј 

(1.8) рг! Ue!)'lU 

S i 'd' ~:; • 
~ Noka је, 

л \ 
do.lje, Ј.\- ootol':1o.1; 

~ 
ВС!.е (щ funkc1je сЈ 1 

Za., sve paroy~ (,'::, 

do:f'inieane эtо.vimo 

\ '::>, '::Ј I 

1 

Za ovо parove za 1:0је је 

nСdо:f'ini.озnе stavino 

~' 5" 2 I (1 \ ( 2.1.) 

de:f'i.ni5a.ne 110. 0100001 nacin: - , 
za lc:oJc au 1 .Ј\ 

(2.2) 
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д~ l /'::, ( :>с) = ~' 
(2.3) 

r " \ 
ј , ( )' :'1 ~~ .. Ј.. I , ,~ qvo lIarove ZH 1:0 о ј о с) '':::. ,:::>с..' n сс ... О:. ",11 :'Оа.!lЮ. о<. ';' l '~ ,Х) 

uofininвna оtа~4ЋО 

s'1 (~,:x.)=~ 

~o, ОУО parove 
ri 

za kojo ou и ( ~,x.) i ..л ( ":, I х) 

(2.5) 

Otiic;J.adno је, ;юоЈ.с ovc konstrukcijo, аа Otl Ј'; 1 1~ 
toi;a1.ne f'uпkсiјс dаi':l.t1:!.оаџо_zа svakl ра'!' (р., I :х:...) G: ~i )i. Х • 
I'Ti tome "treba ртп"tРОS1iаviti аа /.:) \ CI= ::;,1 • DoI~oze6eтo 

ао. је 

• 

;Је 26 I (k) 
1 ~ t:= .L (4') r;ladno • 
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l~eka је sada Z 6. I 1 ~' ) 1 nсkз је 

nri сети nol~o оа Q:"ova 1-\ ёо') moze b1."ti 
() -

КШtо је i е r (,4 ') -;;0 ')08tOjO тсс! 

- - - _. 

i 

(2.8) 

• 

ЛL - -- , (2.10) 

tri!cvc аа узZе 

J.,,t. Е: 5 \ 
I 

(2.и) 

(2.12) 
, 

}, ~ lJ.,t"» I :f.:::,">/ ~ '1. ) = ~,,'J 

Dokaza6emo ао. тсс ( ..z . R) t1C эadг~i е10VO ~ I • Protpostavimo .. 

OH])rotno tome, аа јс зо. поkо () ~ ." ~ 1,(-.1 .. ~~"::'dl. То, S obzi

rOI:! Па nаОи kоnstru1:с~,јч, зtlaсi аа је u 12i"c·tl1jl~ јоаэJlоа е1и

Cajcvat2..?» .. (.2..5") Н5.ј.2..с,,). U эvап! с'л<::ајо. Ы isp10 ао. 
- I( 

ОШlџ I:!oro biti ispunjon :1. щ310V аа је .{ј( tE: ~ t :"j'~O је, pret:la 

гпn:1.је иуеаenој p::."C1;posto.voi ncmogu6e •.. 

Proma tomo rcc,~ ~Љ (2..~) ПО ondl'z1. 810·..-0 'tJ' .. SG.'!l 1;ogl:). 

гоё iz .2.'.,.1 о pripada S::J.Ll0 оlшрu Я ( s) , ро, оЈ';Ш.lа vo.ze иэ10у1 
(2 .. ц) i (Р·.А.l) ва (.)' пmоэtо ~ • Na of.3n:vatoGtt 61001 da 

гсс.(..!. . '() pripada. :з?д~рu т (А-) ра је otudc. 9. ~ I (А-) Мо 
јо i "treba.l:o dol{azati,~_ 

11а kraju роkaZ1.r:ю Ciajo uopste т (А) :::::о Т (А' ј • Rвdi toga. 

јоаоуо].јnо da }Jootoj:i. joaanpa.r(~ Сб ! j.,y)~ :;'" х zo. Јсој1 ~un-
l:О';ја Ј\ nije do:Z;:}~o:J.no.t (\ da је рг! tопо ~~c .::: 5:,' 1 

f ('~o::i" )= ~\, Тада_је X~ 6 Т (It) ,o.l~· је ":;('-Ј Ф. Т ( 1+1) 

l)oi:Jto је Ј" (h\o (Х-у);;6\ i -6' € 5" .!!. 

t 
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uol:o.zat1. stav 

l:oji 60 dati potl'Qbnc 

~ "-, i~ 'c4j"'!1'~ 

l. с1оуо1јпе uslove lюсl::qј:'.r:з.D. је :za ncki 

рorС ... Ј U-<-n :!СП·.. < •• ~ ." ШО[;иС с 110.-': ~~. to1;;::lni auto-
.1 \ 

mat ,.. ва 

( .1':= л I 2. ••• ",,) эа 
• 

l1arc-t jaln '''.n funl:c"I ј D.r:1C~ ~)~··оlаЗkо. i. izlaako. ::0 ,.~ (} 4.т1п.јu tu 000-

Ь-1nи йо. зи оЬадуо i\шl.:с·'јо zo. noki por k,.;: ,х.) "" '=-:. )( Х isto-

VI'crlQnO i1 i ·dеf'i.п :'.Qапс :'...L 4 ncdef'~.n 4.зanе t.:ш10. ;:3 е 

:;;truionti to·ta].n4 D.пtсr:1.О:!; N koji ima io·~:i. С::с1Г 

i izlo.znih тсс·. 2:0.0 i 0;:"1) automata 11.:. 

r10ZC l~on-

a.1:ccntiran 1h -
• 

Dokaz, Dovoljno је Й-:-:;'z, dokaz Оато zc. ::ю'(;оr:з.аt iz sku-

})а automo.to. /).;. 

aTtomata 

s!;:upa А" 

/J-.i. • u tOO:L~or1~. оо pretpoBtClvljo. ао. 

iшaји :l::зЈGQ li~~Lt:::;!le i iz1azno az1:юl:с 

" • оо • -'v" 'Ј - '. 

х 

јО, dalje. dat paгc:'.j:ЙTl~. noin1.c:i jo.lni аU~\iопаt 

А-=-< у.,. [ '1 1 S 1 f;' [ 5\1 
I 

, 
I . .ј\ '> 

- .. -

Konotru1.simo tоtrЙn-;. D.П-'ciоr:з.аt 

А I = < х 1 'i 1 I <;~ с; • 
\ I Ј'1 . Л .. > , 5" 

t 

S::: .5" v (~I) i У •. :=. 'i v (~' )takr\-11' йn је 

(~I::.c..) =J,(~ ј:::С) 

(:р.1'!; оr:ш. t i iz 

i :; • Neka 

zo. аус parovo (~, х.) Щt l:CJjo su f'unl;:cije 

по. i 

i Ј\ def'inisa-

~ ( ~ х) - /~ I -
(2 .. 15) 

J\~ ~~\-x.) - ~\ -
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Z8. ВУО pnrovc ( 1) , -:х.) [3(1 ;:0;' о f'ttnkcij о 

-
i 

, 
{\ 

<1' 

) :: Р.,' 

( \ . \ 
/~ ,х..) ~~ 

пiзu def'1ni.-

Z n nvako~' -- х • /_,i.J.. С,'ј. u. '" _ """ K:10 ~.. ::',:\.'1:1 ј е protpostav1j t.1.EJ:} (10. "'f'-

Do~aZimo prvo аа ј о П ft)-:. Т ( /.11). 
ZQ,ista, a.k:o је рс. т(н) 1'31001 da је i h<:.-T(A') • Pretpo

o'c11vit:'lo еаЈа аа је r.>б TIH')pa dokazimo аа јо р 6 Т(А). Neka 

јС! .!}1 ~O • опао. је to ,::lO:~l1uO защо al;;:o је s;;.l [, s,1'=.-.p odа.kЗе э~е-
d-1, ао. јо рб Т(4\ • ::');-'otllootavimo эadа dt'_ ја р Ф о • тма 

postoji ~~ 
~ 

- гос 

takva аа vaZ е: 

-
i 

л-
""-', "

( 

( 2.1.8) 

КМ Ы za noko Ј' ===- v:. -'\ vй.Zi1.o d, (':'~,!, ,':>'-/" + <)"Ј.:,'опа11 Ь! зе ГСС 
(.Q.. Н,)t:'lогШа, 11П OCJn07l1 n::l~jc konstrukcijc ~cc"·:":::avQ.ti ва А' , 

iJto је петлоси60, 90,':'(;0 јо ~\ G .i. 11 • 01;uda эс4' t10pstc ПС ро

ја71јuјо u reui Ц .. ~ ,,), ':;0 tako imamo аа. је 

Sои toga vaze Cz. ~ 1- ) 1. \~. Л8) nа. Ј' uщез1;о 

ао. јо rG Т(А) • 

(2.1.9) 
-,-

о, ' ")0. оdэ:t1.е a~ca! 

~Tapominjemo аа.јО IK;':.;Or.1 konstrukc 1jot:l, oui.;lodno~ ostao ne

pror.1onjcn i slщр izlаZП:,)l гсс'!., ра је L (1)t-) =Ј.. (A')~ 

Иа osnovu dol::o.zano::; i по. osnovu. prethodt10~eOrCt:'1G в1.Ю! da 
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јо postavljeni 

doko.za1ii. 

uolov је i trcba1.o 

Као ato 

:>!.'оЫот odnQsa tO'\:;aJ.n'11 :'. })D.I'c"! ја1.n"Јl аtl:!?ЛЈО'>';С\ u cJOC1Gdu sku

T)ova akceptiranill tJlaz~1"1l i izlo.znih rcci • 
• 

Ј.з. JtJCI tLU"',' 'т ~ • ('! '-,-
Ј-"',<,_' 

~ - ~-'"',.:..,~ 
, '[)~""Ш' "vI S1ТПС'>nV'" ".i.u.;,u' .lUU1 Ь. u.l u А 

, 

u OVOt'l,paragrc.f'u ui 6000 uvesti poj!?.n апtоuаtа. ТО 

је ustvari [Jodklo.Ga l:lt,.\IJC DV·th konn,cu 4.h at1tcI'.t\'to.. Jak-i. automat 

је jed8l1 inic:i .jcl.n1, U\.1·~ЈQзt ва Ьат dva ot"t1jo. ',г',;ЈО посо g1io 1Qa. 

зlоvа. u njcgovoj o.zbt1c1. Х ! (jija. :funkc~,jQ ):.'claDka. trL;i vrlo 

volike rcstrikc'ijc. 1101:0 ';adicijc о jakOt1 Q,L1·t;еQаtп yrvi је аа.о 

У. Vuokovi6u [28]. 

Bez obzira iJto јо >и:', l:1;:wa au1iomata vr:Lo uoka. опа. oin1. u nе-

kt1 :eиkи .... kl.L1.ЗС оу'ћ lиnа.Сnih a.u1ioma·t;a: Dvпl;:i konacn1. аи-

tomat Qoza b1..ti аОХ",,1'~:ЈШ1 ~)()mo6u јмов аuЈ~спаtа i liogodno 1za.-

1л.'OllОg ргеОlikqV~Юја. 

Ргеnсво de:flni.::iemo ...; г·Ј,..4 
СЈ : .;...!" a!ltoma1i uvodimo Dlcuouu do:fi.nioiju • 

х - аl.tо[шtоD., сав јо х 

ncka l::ona.cna вzЬul;Q,,~:ой:га::Щ!JlevС1mо cotvQrka 

А ~<~ :;' ~ .. d "> 
еёо је 

I I t 
(3.1) 

:; - ( О" , ~, I /',;,. -( ) - • , - . {З.2} 

(оlщ;) - tщutга15nјi,ћ э1;аnја), 

~ 
јс, p:reol.ikava эlщ]) g х Х 

(:funkci.ja ргоl.аэlщ) је :funkcija. ko

u еlщр S • За ~. је obolczel1o ро-
• 

GOtno stanje autогщ1iс,. 

Па 

, 

Za nеlш гос _.;се, Хс ..... - • :x.C-.< Ео L.lJ.1 -le.} k.!illcrlO da је akoeptira

оа TiA\ako i oor:1O 01со )08to;l1 ГСс u sIшJU s" ~,(., ~:. __ .'Ј,"'., - u <.\- (] 
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1ia,l.."Va ао. је Ј (1'>." ,:х:.С1):: ~~. \ 

-У,: А, ':?",. _.~ __ . I.<;-A 

то 

Го konvokctjt 1'00 е.. је Qkcep"tiro.no. РОУlOса 

a1ro ~ Ео s/ ._ 

зvakо 

o.ko 1 за-

Sl-:up IЗvi.h rc<1i al:cc;:/(;~.:,',":.ni.h за А .. оЬсlо:;,:,vзUС;сДО, ko.o run1.je, 

за т ( А-) • Svaki okulJ OG с. L (х I zo. koj1 роо°.;ој :1.;J.1xGOD.at А ta

ltav аа је ol.. -=- Т ( д) ZOYC ос Х -геfWlo.m·1щ (:1.l4 ;:):::'001;0 rc[!t11ar

nim). 

Noka ј9 х :::: (x..,,~. \ . __ ~..,). (;atvorku 

S I I ~'I СУ > na.z·;.VL1'nO jc'2:~-o. au"toma1;om мо cljoc;OV 01:ар unutraS

njih sto.nja 

- - -

saclrzi ta~no M ... ~ О';;спја i зkо nје[!ОУа :fщ,~:с"_јо. 

zo.dovoljavaus1ovc: zo. cv~'.ko xi Ео Х је 

• 

(З.З) 

i) 
::)J.'c1aaka v 

g ( "'"- I хь) ::. ~J"" Н, i S (/~ ... ,::с.Ј)= ~''A'"'' -
зvakо 

- :i za .1. , 
1 ~""'-A -_ џ, • • • - АЛ 

I f 

. Za јм1 o.utomat јс J:['.:.'[~.k·tcri.Bti(5an по.ё1l: l}cc l;Ој:!. su.akcept1.-
• • 

гo.nс Х -тоса povozanc оо. odeovaro.ju61.m S ...;rciJ1no., naime ako 
• 

је :::С.1 :ч .... __ . ~с,,,Е.l'(t\)оl1clо. је odgovarr:'.juca. :;; -:<"00 -1':. ТА A~.L ... A _ •• 

~~'" ... л • Dвlje o,ko ве 1101;a ~ -тсс za.vruo.vo. оо. ~ ~A ,оnаа 

odijovaro.ju6a. S -ТОс oic.;t.irno п1је akcepti::'o.na (оуо је еэmо ао

V'oljan аnе i po"trebD.11 u,зlоу za nеа1!:сеIJ1;iгсдј0)~ 

..:'I.l.:o ј о о( с L.. (х) i МО IJOГj'~C ј 1. jol;:i Х -а1џ.-) 

• 1;akav йа ј е 0/..:= Т (А-). оnаа s о <><. 1;00.0:!; 
• А nazi.va јМ! 

• 

Oc1g1edno ""е, а.о. је 2:10.06 I3vih jako rOCLll~).rl1·j.h Dl:upova pod-
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kl.a.o~. k1~BO svih Ј.~ОС1..йе;;:"l1Чl okupova. ~ao 1ј"со боцО videti postoji 

sl1i1t1nsk:!. kr1 tсr1.јЩl ј ol:o rc.gularnoot1. 

D~f'iniciJa ~.4. Пok<1 јо Х _ncka azbuka_D. ~ nоlш binarno. ro

laCij'a. na_njoj (tj. h-б X~"') i alш dopust1.,_,o -~al:oujo ао. је rt.~_x. 
(!Н;О znaui аа ћ.. !:10~O bl':;i Ь1.10 kojo prooto 010'70 iz Х ) n:t 

оnао. zovemo }L \.>iЈ.~о2.о.с:'-;1 (лд пп Х • , 

Prc nаво uvcdC!:'lo slоdойu dеf'iпi.о1јЦ " . n::э.VСiЈССnО jot1 noke oZna-

kO, ko ј е с ето u оvоп ;)[.'.."t~:с,GX'џ.f'u ko r:l.s t1 t 1. 

о... (~) (oznacava ;:JOuo-1;nо slovo оа. ncke rol:l. : 

I 

.t (f?) (ozna.co.va зесUl1јо olovo re151 -1р : 

L (е) = е .. ' L (tJ :;,с.ё. ).__-х i-
rv t \?) , 151 taj "г:гоtlюйnik оа .Ар .. је oe-~C'.J.aJo.(Oa. р poslo 1.z-

bacivanja njoeovoc ~)rvoc; зlоvа; 

Г'Ј (€) '" е, rv (Xc~) "" Ar . . _ __ I 

V (f:>.дЈ t оНај "i ~'1;,! ~""othodnik оа. f ", је ТСс йоМ jena 1z 

p_izbacivanjct:l :'.з Пјева onolil!:o росоtПЧl olovD. 1co1-1-1I:o ве пе.-

1azi и roci q : ... 

io1raz: zo. ауо rec1 

, е 4i::- 2.- ~ р , ta.kva 

" , .. , 

Sem оуљ simbo1a ni 001:10 koristit1 1. drU{jo locicke 1. matema

t~c(jke simbole. 

_ De1'-1.nic1ja З.5. 

;;ћ~иjeтo Па сео skup 

A1~o јо !).. birelac1.ja па 

L (х) ротоСи. 
onda је т1 pro-
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OL1 и -тс),ас'1 ј:'" i ЕЈOInО ako ви 

nјlћОУ8 pocctna вЈ,оуа н Jt, -re~aciji. 

Sl:пр с!, с: L, ( х) ве zovo s 'С:L"'Л:'1;nо 

Х \ -- Х i х" /1 -- Х nim ako розtоје dVС~)QdD.Gћukе '-- <-

'J'v па Х tвka йа ј с 

,.р G. ~ - ( е )~ • а ( {О) с Х f\ 

л(.р)fl- (V(r,cJ
1 

V(Pt,t,,;x..)) 1\ t(1J)~X" 
~ "''' 

ј\ .. regulвr

i b1relaoija 

(З.6) 

Drugi uэlоv па йеопој o'L-:Г::11i U (3.6) znau4 ol сл} оо о : a,ko је х.С., ~"''-

' ___ х ~\oC. Ь CI.. - (Со) 0!1~1a он svaka. dva kоnааI:lг:;1.Vl1Q. Dlova u -

ro~aciji tj. 

/l.-(Xtv I 'Хс.'Ј'" ) - - _ \( --1 

U slucaju kad ОО 1."'оЙ 'р sa.stoji вато оо јџlnос s1.ov'a, tj. 

kad lта du~j1nu јСйСl1, Щl:lо. !)l'otpostavljamo а,:>, је 

л
р

) 1<- (v (p,~) I V (!f< ~ ~.:L,,)) 
1: С' ' 

uvek zadovoljeno. 

ХОО је тсс о k.lgoii.Jnro ::JOjmu konaunor; аll'tЮ'.а'tа onda ее i nо

hotice рт! upotrobi tOCD. ~)ojтa javlja а.оос:'·Јо.с;,ја па au'tomatrio 

proelikavanje. Ioto )i'~с,пјо зо, logicr,lo, nппо60 :t lССд је те15_0 

jakom au1;omatu. rro, 'lюда опо pr1nudjeni, йа по odstIlpimo 

ой pryobitne dof~n:to:'..jo jgl::og automata~ йа пu_:)rid~иziто neko 

prasl1kavanje ..л , J.oi"1,11~.OMO па odgovarajl16i 110.61п •. 

4 эооа mozemo do. clol:ci1omo jednu tеоrощu, l:ojo. је i:i.sta вnao

loc~_ja ј.04nо 04 ODnovt1ill -t;ооХ'omа i6 klasi~n() toor-i.jo konaonih 

automata. 
Za оу:,".1:0 o.cltomatno presl iltGvc;:.l1j с 

81 :1.kCiva skup У, pODtoji ja.J:i Х 
• 

f koje рте

... aL1tomat i -- ... 

1101:0 "[!roolikavMj~ Ј.. 1:oji, ekL1pa uzeti, t:1,tl0 nol;i l~onacni аи-:

tOl:1o.t 1+ ва f'unkcijor.l ~:зЈ.[,дkа Ј) koja real:~.zujo ::'.1to, preo1.ika-
, 
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• 

vanjo kao 1. оnе re151. cadrze slovo 

:.сл,~Оl~~. Ncka је Д =- <?! S' ,.-л;,,,, 13"> i. 

х i skup 'ј 

izo.b:rg:ti. automat ,4 i ~Y'OO~ 1kаV,:>Лј о ta.ko a.;~ ћuёtи ::юдоvоlј оn! 

t1zm3.no okup 

f, -= ( е I -:хе, I X-t . • 
л' ) - <3.7) 

сйв је neko s~ovo l:ojo nорr1,рa.d:з. azbuc", )( i еот toga -.if.ф s' 
Као i ranije ва е Drю obolozili pra.znu 1'0,;. Za po15ctno stanje 

~o uze6emQ _Ъај;] рго.zrщ l'()lj, tj. ~ -:=.<2 .. Skt!l) S;, dof'ini1Jemo па 
010d06i ~. 

no.c~n 

s; ( ::::. t :tц"" (cJ(:x..«~_1)"''' I Х.:-<. ):::х.:"" ... ~ 
. , 

:funkciju 
f Ј 

prelaska d Ос1::.'оЙјиј ето ро slede60E :ЈОstu.;.эku 

cf (е I х C~ ) = X~ -t" Л 
Ј' ( ::.:. ~ 1 ", I х, ,.) :. :х.''--\,1 
- - . - - - , 

ZQ, Dvako :::ц-..{ Ф :::С.",_Л , dok је za::c.:-<. =- :X:~,,_., 

СР (~ ~. I ::c.",_~ ') =:~' 
Scn toga atavimo 

Ј (~\ \ :::с. ~ ) -:::: ~\ 

ijto ее ti.oe prosl'U:o..vnja .л 

nauin 

I 

-11 :-0, .{ 1- • _ ,- .... -·f 

<з .. 8) 

(3.9) 

(3.10) 



- 25 -

. 
{;;, 

nedef'inisano 

, 

~(X' \ lf'(x'x'x' ~ J~ i ~3+/') = _ц ~z.. _l.~/ ј 
• ., Ј 

~ - -------

, 

-
1 па kraju ostav"mo 1\ ( ~,) nedef'inisano. 

Ров1е ovako izvcllenc kc,ns·!;rukcj.j е dokaz ј с ос'; :::;ledan. Za1sta, 

ио је 'ь = ::х..;., ::c.~2.' • '. х.;",._nеЈса rec azbиke ;\ Јсоја пе sadrzi 

e1ovo ~_.. i kojoj rreslikavanjef kоrеsгоnd;rа rec ~.:: ~i.

м . l\ . ,ц • azbuke 
11 ~~ ~Ъ -- _. ~~... -. 

у , tada blreтa nal:oj konstrukc1ji i 

t'unkcija .л _ realizuje to isto рrеslikаvЩ~је. , 

Treba primetiti Йaв~ ovde konacni jaki_ Х - - -automat moze 

Shvat1ti u smis1u defin;c;je automata ро Hinzburgц, dok ровша-
• 

"~"I:tn zajedno ~a рrеSlikауо.nјет.л moze biti tretiran Јсао 

1"tpp11:a шаз ina. 

, 

, 

Sledeca teorema ве cdnosi'na_probleт akceJ!JGiral:lja reci и. ја-
, , 

"0111 Х -automatu. _Као -; kOd_obicnog apstrrtktnog .. at1tomata 1 ov-

ае сето pretpostaviti йа јэk! Х ~automat mozc biti totalan i 

p~qija1an .. и zavisl:los:t;i ой toga da 11 ши је :::t1:1kcija pre1aska 

tqta1na 11i parcija.1na • 
. ' - , 

Neka је Д jaki Х. -automat эа lJarcija.1l:lom f'un

prelaska у ,tэ.Uа postoji jaki Х. ацtоmаt д' ва to

~a1nomf'UnkC1jom prelaska д~ koji akceptira isti skup reCi kao 

1 automat Д • 
/ 

Dokaz. Neka. је 

automat А I :::: < S . 
-1 I 

А autcmat izdef'inicije (3.2). Konstruis1mo 

s', ~ \ \ д.> gde ~' ~ S I , па slede6i nacin. 
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Ие. ul.aznu azbuku аutОПС~'!;{1 д.1 uzimano skup Х I -:о Х Ј (-х.') , а 
I&а azbuku Щ1utrDli;:ј:Љ a'~:дja, skup S.-( -;:. :; v (,~,) (;:,1 -i <;I)~. 

D@oljO, zа вve parovo (f::".:'y"') za koj о је f'U!1;:c:'.ji.J,)1'cla.ska с" def'i

niOo,n6 stavimo 

I :;L) 

, ... 
Za eve po.rove ( /) ,;;- i Z!l 2:0 ј о f'unkci ј а d 11 :' .. ј о Йоf4.п :1.0аnа 13 tavimo 

,', 

Ј I ~ ( 1') I Х) --
•• Жrаји def'ini2imo aloQouo jodnakost1: 

(ОЈ 

",\ • /.)1 Х 
, 

) с\ l 'Х - ovrJl:o :::L ,",-.' . ( ..) - za .-
о 

с\ 
, • 

( :с..' ) S ~ "~ 07' 1со ~ Ь { , - za. -, . ~---
1 

Г, , 

O/~ (/.) '_1 :>с. ' ).-: ~I , 

:r:1/; 0178 konstrukc~jo 01001 сlа је f'unkoija д1 dof'·I.n"ioo.na И6 sve 7:,а
rove (1), х...) 6- f,-f х: Х_._ 

• 

_ Ako ешiв .. еа Т (It) :i: Т (AI)obelezimo rcspol:~.;1.vno skupovc akoep-

ti 1ћ ",,, t ~ . л i А I d " ~ ." d k t1 d ran re\;-1. u аи or:.O"·.;:!J·:lG ~ оп а nlJc ·-vО~;Ј40 о aza. а 

јеТ(ј1) -::::.T(AI). 

Ol:1g1edno је, rш сюnоvџ nаiЗс konstrukci.jo"da ~.З р6 Т (А) s1.Qd1, 

tвkodj8, р t= Т (А') • DQkoLiIlO еооа obrnuto йа :1.z r 6- 7 (АI) 81.001 

da је р Ео Т (АЈ • 

Neka је за1;О 

6- l" ( />,1 ) 

г\ 
~ је P~e. onda јо':'О 1'10(:\.100 alto i вато al:o је ~ 6 ;:, odakle в1.е-

<11 da ј е р ~ т r ff) .• 

1'ro"tpostavimo dc. је р .::i е.. • Тма postOj:1. 's 1 -reo ta1tva da 

је 
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1юkо da vaйl 

-
i 

za ovcl!:o У:: /'/,.2./ ___ ) k:. . 

&0 Ь1 ив noko !'--< "'- KV't1ZnO аа је 

ondo. Ь! to znacil0, 11['. с::m()'Ј'сl п:'.'.iJе kоnэtrt1kс'јс, Йо. је i --:11'.< -+ј =~' 

uto је ncт06иPcjoг~1 4 ..s: (. Otuda з10а! da :јС :l'CU i. ""Sl ( S) i аа 
,- Ј ,-

је r.106uCe zameniti С , 0.0. d cimc је dokaz "аvз.~:Јоl'!. 

Эlodе6а teorern.a. оо tiйо оdnоэа. јмо ГСCLЙ~:2'У).:Љ i otrtktno re

gularn1h вkupova. 

U ra.du [2 9Ј У. Vuйl:GV'~С: јо doltaza.o toor01'21.1 (l~_\ јо svaki jako 
" . , 

х -rogu1a.rni, з':.ар О'GГ'",l:":;ЏО Х -rogula.ran, Q. -ь,:;,::оајо i obrnu"tu 

toorcmu. 1'11 Cqrn.o. еаао. d;,:t-! 'JI'ugI1 verzijU аоl:с.зо. obrnute teorom8 

по z~tevo.ju6i n:Eito. vi;-;o v06 ао. azы1,рэ. S ошг:~i вато dva_stanja.: 

~o i Ј:,,,,, ~Л • Os".;a.la O-;;t:';lj8., ~to је- i ргiгоСл'lјс, ::onstrulsemo 

рото6и azbuke Х • D1.~uC'~.D. recima konstrul~c-'.jo. оо ':1.zvodi unuta.r 

BQnO МЬШtе Х 

~ !orem!i! 3, 3. 

х -regul.a:rni. 

• 
SVa2:i o·..;:"'-ktno Х -regu~arn:'_ 01;:1..1Р 

Dokaz. Neka је 

r~o{-(e) 6 ~ 

t Ct) 6: X
ll 

Det'inisimo jaki Х 
== ( ~ ~ I ::СО I Х I - - • 

{ ( Ј/ \ s; :::. ~Ј+Л I ~~- Е Х .) 

је јзkо 

(3.26) 



Zatim de1'in i i3imo f1.шl:о4_јL1 

8. el1'ako х.с 6 Х L. 6., 

It. (х. - х·) «.------ СР '- ( d 
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, ., d ,,'" pOt'lOC Н, rJ.LO 0<: :!..н 

... i (ј( '. 
о uav -.то О ~D I Х ~ ) ~ 

jednakosti: 

(3 • .17) 

(3.18) 
..... '1 za эvе parove L:x..(.. с?"-Ј) 9 :::; ,.. л za .kojo с) (;;';"с I :"':"';Ј nijo do1'i-

n1аanа рomо6и (З • .17) i (з • .18) sta.vimo Ј(",,: I -;;<.~) -:;.-.;(. .... ,. lЫkazujo

то da је 

Ј (~"" 1 I ':L ~ ) ::: .~ .,,/1 za. эУэkо :х.., Ео Х 
-

<3.20) 

/' Г ( 
Ako ј е е. G OZ, оnао. ј с ~'" """ .:> 

Doka!imo аа је "':. -= т ( д.) 
Пekа је 

- (3,2.1) 
-
'1 neka n3еВОУа dпz"nа Ьш:lО Уоса оа .1. FO:z·r:l·~.:i'.':}.jmo 

\/1 ' 
Prvo a.ko је ::t..c 1 Е:: л :!.тОО етО Па oSnOvtl (3.11) 

-\1 / \::с. () l ~ .. I :::( (.,) :::: с, T--i ' , 
Kako је ћ (:Ч'У ,~" ... 1) Za svako 'Ј ~ \ 1) 

;,.L..t~ 

(З,22) 

" \.( -1 imaтo па 
-

OIIInOVU (3 • .18) 

СУ С:х..:у .;, , I X(.>/) ... -t) "'" Xz,v'" -+А ;;;'1'1- -;; =,(.t-_. 1.l~1 (3 .. 23) 

• ako је :>с."",- <5 Х V , iL1IШlО Па osnovu 0.16) Йо. јо 

(3.24) 

%21 (3,23.), (З~22) i (3.23) :з10di 
-'" - . \ 

аа јо ::(.С1 ~,.. ___ .:L.:",-еl{fI)-(еј • 
• 

Akо_Зе du2ina rot3:1. jo<1nol::a .1 do.kaz је otsi:;lodr>11. 

Uzmimo sada ао. је 
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E,.\(f:t)- (е) - -
• 

OdgovnrajUca -' , ." -'," с " ј 
о". ,,'-' tada tnono 

121 ~ .... ~ J'(~. ,x..c,jimemo пп oanovu С.Ј..7) da је 

Xv.·6 Х I 

. ·I!!! ~Y~I"'A -= i) (.:::ч--> .. л \ Хс", .. , \ 

па CDnOVU 

,; 11 
:::Q. Е:- л '" .' 

(з.26) 

ва '-<: ... Л , ima.--

(3.27) 

Па osnovu (3.26), (з.27) 1. (з.28) 1mGn10 dз је -:i..~< :ЈС...:. .... ____ , 

-::ч:.v.. Е:; OL.. - (е) _. 

А!Ф јо du~1na l'СИ i.z (3.25) јеаnма 

toan na. osnovu do:f:'i.!1·'cc~;.jo је 

т (А) 

Т1те је 1;oorem.a u ро1;:)unоз1ii do1l:a.zana. 

• 

јо oc1G1cdan. Эеа 

-
'. ~osmatranje autog.ata оа g1.odista m.oe;u6noo-:;i ::Д,·оdstаvlјe.nја do

".,~a u nј1те. vod1 po:'otrJo_od ra.do'V'a З.К., l:J.::!.n'!.ja [-1 3Ј. Za 

АЈУа,3 problem 1I:oj1_jo t'tЩЈс~с!fi rеiи.о јов Iain'1, t1 nауООеnom. radu • 
• ~ ·t , 

~U1 ои prcdlq~eni rа:::;2iчi-:t;i pootupoi reunvo.:::jo. •• ci;9.dM.A.Spivk~ 
[1101 11:0;11 Ъo,zira по. t90!.~:1.j:!, Ъinarn~h re1a,ё:l.ju. u sugtini ое pok1a'" 

.ра lЮтеtоdоm Л.А.Lаt~.СОVОl;:оg [~(,] • ОП ima.".:;o ])rcimu6etTo nоо 

POIJ'bup1l:om G1~1i:ova [ G Ј ~'tOJ 1) n( 'tra~", ~)l'()tћ(}dnо protpostn!-

Ј4Щlје dogadja;Ja u o2.)ec~.ja1nomoblikU, "rСGlй;::1::,niћ :I.zra.zatl ; 2)~O

odтаЬ 40 e.utomata Оп. najma.njim ыlоје.щ O"JDXlja .. Njcgov St1Qt1.n

*1 nedoota'tak је ч tOГlO ~jto taj me'tod n1.јо r:й(~or1tam. Nal!! 011ј 
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• 

jeda u neku ruku 'i;OVC~:O[lO iю. dva. рОS1щ.рkа' c1UI10 јodan по1,7 роо

tupak sintozo apstrcl:tnoc automata.. 

то.епа :f'ormul.ag1 ja .оуос.>:гоЫста, pгcтna G~лUl:оVtl, g1nei. 

тгеЬа konstrtlioati t11.cori tam, koj:i. отосuOауа <1а 130 ргеша pro1.z

уо1јпош konacnom. .o!:tlPU Е i. ".( i.. ~.4" .. ,./YI. ) roC.llqJ.'!J ".11 uogad;1aja Ba~ 

4atih e1,7ojim гсeul.о.rn:'ђ 4.z:.~azimat nadjtl 'tabl~i.oa ~)J.'claf;1ka kona.1S .... 

ьоа total.nog m.i1ijcvo{S a1.1tomata А i obclo:~cna tabB,oa pro1aвka 
'totaJ.nog l71urovog nui;Ol:la'!;a 'е:> 1ш.kо da ~и OV:'. аОСo.dјај! вlшра 

• 

k!ЩО u апtОl:lа:!;u (о, t tako i u е.дtоnа"ttt В nekim sku

рOlt1 njihovih 1z1l1Zn:l.l~ 1З"'.(:;11al.а. 

_ Pre1iposta1,7ljajuu-t ца ;јо :ЈоzrщtаЗ.gог1.t1:'Лl :т'д-Ьозо V.H.Glul3kova 

т1 6~o вв njaga dota6i DDI:lO ono11ko kol1.ko пац је r1Ot~ebno u da-

1јет iz1oeanju, оdnо:зnо )::ol~~ko пэrn тo~e pos}.L,'.:i t~. 1:0.0 ideja. za 

1'1IW post1.lPak. 

Вom osnovnih 

. ао 1,:or10t1t1 joi1 dvo opo:.~ac~_je 1. ):':0001:. Prva od nj1h 
I 

је j0dnomesna а dгuCQ. c1votlcona al.geb<U'ska oporn.c:'jl;l. Dopunom. Е 

!оеМјв.јв. Е 1.z п01:0 D.'3buko Х пзz1. vвгю 81:с1::) reCi. azbuke Х 1:0-

ао пэ pripadaj1.l dOco.dJaju Е • Preaeko1!1 t" г\ Е'2.. dОшЩја.јв. Е" '. 
t Е2.. .е nazi1,7a. Йосо.Йјо.ј, koj1. вв 8ootoji ос. OV'Љ roC1 koje pri ... 

padaju 1 dogadjaju E~ i uogadjaju Е ~ • 

• 1 6eпtо ве еооа OGvr:1uti па postupak V.И.Gltli5l;:оvа u neuto ie

.en~eI10tn ob1tku. Тај и::јгоrзСеп1. postuPak ве 13!,_fjtoji u e1ede6em. 

'Vdв.1ю1l,--8~uрudоgadјаја t:i. (t.€ I) s~imB1o,,~.m.a. ое korespondtra-

4u razlt<:!ttl 1. lldоk:зi :!.q оl:иvа prlrodni,hbrojova. l'r1 tOl71e jedno 

18to 8~OVO dobija ()nоН1:0 razlici tih indekS~ 1~ol:1.ko ее P11ta. PO~ 
. "_~jиje 11 da.tom okl..li.)П aocMjв.j~ fjOOl 1;оеа SVCl olova, koja noaq 

• 

M"fi!poco1;na elova ћ~.:o 1:0јо rocl iz вЈшра c1o::adjajo. fi.. .. dobi-
• 

la:f-y., о 101,70 o1;rano, ј01'1 ј odan !ndeks np:t:'. nцIu.tо се t1co па

е!ьо. р1.ое.Пја rоgulагnЉ :1.з ?;'й.3а. 1, tu. unоsinщ r.цlu :!..zmenu. tJmes1;O ,.. -. . . 

fl.~!$ast:th zв.вrаdэ., ]о:ојо оl.иЬоliSu орегао1.ји ·t".;oracije, т1. сето 
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'1I.pOt~eblja.vati вщ-оl i.сц 4 \51 tD.t1 "pQnavlja ас" Н i naQtnvlj~ ве. 

!ЈО, б1Ь1то 1sk1.jucivO zbo,J' 1:0gn da. bi oto adcl:Vt1tn:tjg istakЗ 1 BU--
opera.c1je 1 tor::,c:1.jo. TaJro nар1аanе гcc~йoxno izraze "а

"-.0 Za, tako dobijenc ГС,'_;ц.1агnс 1anое mogu-, . 

. kone'trui.sati aa1Jomat А 01.11 оi::ёl'р О·'ю.nја sac1njava.-
• 

,. ~e 
IIlnd:ek81 1з еЈшра 1, 2, - ... ~ • Sva stq:"ja 1:оја mogu b1t1 

kao i kod G1.ц1Iikovй., obe1e~avamo Оn';,П ЙосоДја.јlта 121 

10.11"8 pr1pad8 re<S cijc јо to stanjc. S'tanja koja_n1eu. 

ottBv1jвmo neoDo1.ozon1m. pr1 стцЬо.1 ointez1 dovo1.1-

ПО је "1'041"1 гacиn~ о -С;О";:1С da t'ullko1je. ргс1а.с1;з '~::>ko dobijenog . 

ne bUde vi1Jezno.C:na.. Radi preglodnoo·t;i koris~o ја ~onBtru-
, . 

gra:L tako dobijcnoc autOl!lata., koj1 сето nnzvat1 ш::u.Ъ,lm,ац-

, _ .4.U:tOll1@" 1\ konstx'Uisnn 2Ю n~1щеnјоnот alcoritmu Glus~oV'e. do

"t3a •• iS_8rц:bOg аu1:ЩJlаtс fu2l1on1san;Jom nоl:Ч). njogov1h s'tanja. 

8 't1m o<Slglodl1O је щ,оое6е 'IivX>djenje." __ 
• 

" _ • .с 4> • • "'1 nl~ :4 .... ·ћ t ј .,. тОе;.....,е ... UZ1,On'-Ч)Q." 'VV parova га. ... ,,>".,,1.. 13 џn а u gru-

.. gutomatu ond~ eO"Hl:U~;Q'n brojs1iq.n;1a emanјијс ta(jno ва м.... • 
, 

'Ј, '11! te§ko pr!l1le'titi, пг1:f'цg10n1sаnјU В~(;Шlја, da od1u.5u.juau 

lвl~и i ва nO'Pru.~nim prosec1ma .. То mш dajc povoda da. 

Ј .at. u 4atom вюџи doGt'1dja3a Е.: _ ( L ~ 1) :"ode:1. im.o па podsku.-

',""" Ьа na€Stn кзkо 6om.o tok 
*' ' , 

пева prodjemo па l~ons't~ciju naseg a1coritme. uveё6emo joli 

•• " p~31aove koji"~(};:;cu OO~OY! 1!ов pos'tUpkn. 

, 1'"1 рој_ koji c(!t!J.ol:oris1ii1il.a koji ео sno:tre. тanје vi§e 

_aцti~ је рој_П LoCickO d:rvo ее 

па 01edОО! narJ:!,n: :f'ik81ramo tacku О , 11azvanu 

111 1 p~v1.al51.mo 1з n3oct\ /VV odrez!!ka, koje 

, I 
, Та rebra mogu <1а ое numerieu ро 

px'a,11u., ~pr~ rOD1'r:I posma'tirana u 8Шer.u l:r~ rЉ:аzщ,јkе па 

nUtnorisemo за (ј, 1( • - _. -' _ , 11>1.-1( i~1., ilto је isto. ва 
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. . ~O еи. -..г. l (.. '" О, • -' м -.,) elov~'. [10::0 з.йЬu~"'''' Х \"'~ I х..,. -.. :><: ... -, б'" --... .,.'" • 
,-~.{,~,-< -

~eyo ods~oaka prvoc r!:lnga, r:,!.zli<5'!.tc 0;1 ':';С'1011(1 prvOcr ro.nвa 
" 

temenima,dl'UCOC; ranga, kojima ве i;:-l:оdјО па uka.za.ti nа-

• korespondira. 1. оlоvо.зщЬUkе .х • Ova.j ;::0003 130 na.stBvlja. 

=_еnо. proizvode6 i tomena. 1robra ov'1I~ ;:"L1.!'lCOVa.; pri tome 

.. t;va1d put rebrima., l:ojc. izlaze 1и јейnос ·to-toc ~,;оrnеnа, koro-

.ond11"a31.1 ро nаVСЙС!10L1, ~юоtuрku slova .:t." (. i. ~ О.' - .-:- . "" -., ) 

'1 _8kup av',h rebaгo. ~ -~';ОIЗ ranga (.-i.." A,~. __ .. ) 1со ј 1. ве eastoj i 
• 

IJi&lщnо t. ~ rоЬагз, l1.azivadвnto . 

\ Froi .. ,o13вn n1.з гоlJС1'~:t ;::ој ~ роlаи! 1з М.Ја ';.ос "ccrnena loC"ickoC 

,,trve:ta i nastavlja.ju ос јойnо па drugo naZiV'JLlO l).и·Ьст 111. иацот 

.. :Log1lU1om drve1iu. Broj robo.X'n u јейnот pu.tu llаз1vзщо 

:,.::.. Ва dva p1.1tat1 •. l" tl loc15kom dZ'vetu ko.~c!:J.O а:2 :Jtl jednaka ako 

~1.1 1etu du~in1.1 i јоdt1.::Ш:О obelo~ena od,зОVС:"нјUоа rcbra. 

Za вПЬ1.1 Ы.6 Q,Ю""l'СЬnО 1.1veeti neke _. ,- ,- .- ".::Ђоро_и navedenoj коn

. 1ј1 log15ko6 drvc'!ia.. I'rvo т'!. сenю SlЩ!о_kоnа5nо 
,- , 

~тco __ йХ'УО. kOO kо,за iz ovakog temona по r:ю:г~, 1:::10.7.1 t1 ta1:no i 

.~:tova 18to du~ine. ]ћ~сlСО. поко оо r~barI.lJ)lo~'::'O Йо. iша ze, poOetcl~. 
, PRos,-том. .1 'k~ta3 јооnо isto tOQO. TQko rebro т1 naziVсlПС ':f!!} • ..... ~ 

!OS1~ko drvo ZOyem.o 
r _ . 
. , '-

~,; 1.11 konst~oijc ЬООl:сщс.5nоg loSilSk08 drvC'Cc1 proiz11az:1. йа ве 
\ . 

n1z1.1 121 ekиpa L 1.:/.) azbuke Х па jodnoznai:5an nacin moze 

.... "'1;1 ро јеdз.n put toc drve1;~ 1 obrn1.1to. :;::.~:O је rnoGUde govo~ 

.Jlit1 о ~e()ima:i kojo Ос1 111 ос. l'cui f • u оznџ.оi: 

". :t'eсИ !l,tako Йо. jo_e~ ~ ~ 1- ,'to ви "с,'.;';nо оуе оnо .rco! .. 

~~вntи ето уе6 govor'; 11. U § 3, ko;1e 81.1 dob:'. ј cno:l.z 1" izbaoi -
. 

121 nјоаоуов l1oc;otl:a је4nоа в10уа, роо10 dru...,""Об itd~.sye 

40К ве nеаоаје ао Pl~~J.Zncrcc1. I'rema tomo 1:2"' nо::'ото ebve.1;i1;1 

.X'EI<Si 121 Х _kao dе1im.iЙQоuredјеnо drvo qa __ О pri dnu, n;1е
$QY1tD sledben101ma p!'Vi o-pra.t, nj1hovim d~'UGi 1. td~, 

. Za evak:o :х.,; ~ '!- k(ilioQ.o da је l- -1;1 rIlod1JOI1.4.k roui t s'ko 

«10'90' х.в1;ој1 isprcd,f-> 1;;1 •. :х..(. t> .' Za ov'l:o Щt:;)iDВn1.1 rcc 



~a4a 6ето UVOOi;4. 

оа definioije Н_. 

• • 

- зз -

~. ,~юјo.r:t I'clacijc l1a 6Ј:с,1Џ 

f з 0'1<10 901:10 

:t"'Oct_ nЕ!- noiJto i,mct1J СП t1D.gi.n. 

Za dvo Ј.~сИk"' 

• Za 1'o.z11-

kai'\eno 

са 8\l U 1'01ao1.j1., аЈ:о ~л )ойо"tni de10vi :јЛСо;;l1 I1CLJ1,;oillM p1'eee1!:. 

"1taag re1ac1jo ос odrcdjl!jC b1'ojem. Zајеdn1.Йl:".ћ 020'10.. 

1а de:t1niсiје4.2._ЩСОО!'ednО рro1zi1rш~. йо. 01'0.1 okupova 1'oc1 
• . • 1 ~ i · .... 4 ј i~ .• 1'!З1ао ... ј moze Ш100~. u .• ПСе '1 ае "V\.- gde је /1.IV агој 010'18. azbuke 

.. Х.' 
UV'edimo JO~ рој сп okvi'1c:.len"tnosti temena (10)оt:щnоg 1oC;i.CltC>g 

. 
.0 . <lrvott\ ви. ekv1.-

Ya1en"'a_ako 8u svi :vtttov'l 1::031 po1.azo 1z l1;:'ll
o
jodnQk1. 

о. . . 

. U vezi в gor"jom dо:7 1.л:tс:t.1оm treba pri.mc"c o':t1. ао. u о1ибаји ekvl-
• 

'Va1en'tnih "tcmena jot1.t1o tcnq тo~o prouzetl П:::. 0000 "i'unkc1ju" дхи-
- "'< 

.' bez promeno.ol:tlpa 1'оЙi_зzЬuk9. Х • 
Зет poj1na okvivo.1cntnooti uvodimo tol! • , 

pu.ta u nеро1;рuпom 10сiйl:ОQ d1'votu._ 
о 

Za nek1_put t, и nо;юt::;unоm lоgiёЈ::ОQ d.r"-v.;Ј.;u k~cmo аа B~ no-
• 

Је okrati.'ti ako mu[ю dva t1zD.Btopna 8иееаn8. ·:;0[10nо. тogц :fuzion:i.-
.у;, -

~M а da 80 't:tme по promcne odgovвraju<51 ul,_\зn:'. l1·'.zuvl 
., 

.i~ 1;eUko dokazgti i о1ойс6и lomu. 

- Nek:i Т)и'!; t,o 11 пер. loglckon dJ."yctu r:1ОЗО В6 ваа1;l-
~ onda i вoтno Оndа lЧЈ.d ~.B p1'othodnog 'tещ.оnа :,00toj1 вато j~an 

luвz а sled.e6e еad).";И l,rootu pot1ju ва istorJ. озпа.1:om koju ima 

:rebro .• 
• -

П~ kraju t1'eba рг·'.поt:1. t1 a.ko 1'001 -*1 1 А,?- ~юuinјU npr._sQ 

~ i ~. onda ~и спс ova.1;a.1~o u 1'o1a01j1 pcuto, yгc~a a1gobrl 

dOi!adjaja, "М1. ј оапol::оо'!; х =: ::х: ~ !I\ 

Pos1.e OVa.ko uvec10nill :юјrn.ovа 1. modela. mойо~о doтonstrirat1 

bel1 pos'tupak 81ntозо. 
-";-
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l'rva eta.pa оо 6COtOj~, '-1 ·~sрiеivп.nјu OV1.11 l~Qi5i :i.,z skupa цова-, . 

~~ajaE~ (~б 1 ) • Г:''';, 'l;()!':10 ас slovo (Ја s1:rc]"cor.J. iz.nad treti;,a~ao 

1 el()vo bez otr01100. T:lr:t_ је па nek1 nасiП·.'~-Vl.~;:;сnа_GспогаЈ..i.zа

aija ројта гоО1. Tg.l~o ~.o.50atim геё'!.rnа 80 I:;~1'co,)Onc1ira ро jedan 

pu.t nepotpunog 1.cei 1.;l:oc Й-:"'\fоtа. Па taj ne.cin оо ovakom elovu nе-
• 
ke гос'!. kогсsрОndi.l'з рс jc<1no геЬro nokog ~;H'ba u ne]7ctpunom 1.9-

вi~kQtl1 dz'votu, 0.1>;:0 је to rзlоvоЬоz stгс1.iСО;.Ш1аd; ako в1.0УО ina 

~olf :t stre1.iou опца щ! ос l:огевропd1гајч, dvc. :!'еЬт;::., jedno kao 

.iov1ma ЬеЕ stro1iee .; :l:,'uGo koje ро1м1 i :3;.:i,V:!.'::;t'lv:J. :зе u krэ.јnјen 

temenl1 prethodnog r:ш lro:\.'oo:"ondiranog геЬг[1.. Tal:va !'оЪга, kэ.о Eito 

.0 1f~6 rokli, ас no.g:!.vr;ju petljama. puta. SC::l toga. ove.,robra ее 

n,umoril:Ju odgovarajtt(;i.r:t о~лv-l.mа а krajnja tоr:юnа in<1eksima doga-
: '; 
,4ja~a kome ta Гас pI'·I,c,aU:,1. T'lme ве ze,vr1'Je.vp. ~):..""V'a с1;а.ра s'l.ntoze. 

во 8."..8i;Q ј '1. и izdvajanju EJkupova Х'О\31. ko3~ ви u. 

J't'1.go1ji t оdпозпо uгэ.zЬ:'.јМјU ovih ге(!1 па D:ЛРОVО reu1. u rel.a-
, 

Ofji,. Uzimaju6iput по.јЙиzо roci, 1.z elcu.pa l'сИ u ~.IJ'toj ro1.aQi.;11, 

_ ba,zu "lJano~imott du:: "јое:Ј. dolove putcve.;y'l.ll oot".11h roc! 1z 

~ e'kupa id.u6i o~ vC(,0C 1:а тanјеа го.щ;u. ZC\i;·).::l, l~u.o ;, kod ргуос;о. 
. 

~aka 8Vg. геЬга i t01'Iona r;:a.dr~~vaju svojo озnakе. Лl~о оет Jioga 
.~ -(; 

..101 izvrs1,mo nUmorc1c4.jtl l'Jc;'-1.гоdпiт Ьгој аvimаэvihtооепа.dоЬijзrзо 
J~,. . 
~-,,, ,,с; __ 

~oija1ni gI'ubi at1tO!:1a.~ о komo је 1?tlо reёi'!. -:an~ ја. рг! t01110 eno 
, 

... stanja aиtoтne.ta t12юl1. tcтona logilJkog d:rve<ia. T~тo зо zavrua

ete.pa 0-1.n1;ОZО. 

ze.dnja e:f;u}2Q оо tзf.lвtQјi u :f'uziопiвапјu svil} 

'--ena odnoeno Eitanja i oI::rad1vanju. pu.tevf.l ~OД је to . ,.,. , 

ekviva1entnih 

dopцl:iteno • 

f!"f.l1kolll.t'uztonisanja Dta.'1jamo~e da ве dos i • lc~d ви u pitanju. ге-
I!. kojo ве роnаУlјаји, ао. noko геЬто враја il·vo. nQuzastopne. temena. 

slucaj ео nIщ:', уа slo~Qnom petljom, za ":;,z1il:t.1 od proste ре

~Ле koju ето goro <101'n'' oo.l1 •. 

Da Ь! аu1юmаt Ь:'.О ТО"'''''''''\Ј uvodimo u SlUCj11jU :Do'~rcbo, јоl јооnС) 

temo. То ј о i;cl;:-:...-o -tcmo u kome ве e~:;.';tl fЗvа rcbra .kra;1njih 

puteve. koja. Ь:!. boz toaa oste.la bez i:,Йa.zз.. Nopominjcтo da 



- 35 -

ве рг! f'uz.iОl1isзnјн "џ?ПС118 i skra6ivD.nju ·,)tECVa озпaIсе tcmena 

nе тсајu ;;obon.oL'"Viva1.entni.l1,. 
, 'ћ _о. ј t temena i шаguс Ј.. m:г~:c: l V:J.'1 а ри "eva t Ь - -'! ч ' ге а ., :,;Y~';;. "".. ртопПщсгаС:1-

ји evlh temona. А::О, ::нд toga, sva neobc1.c~;eC1a "~СП9па i zavrsno 

tome оЬе1.е~;шо еа е ошlа је tiше zavrsctlc t:!:'oca i роэ1.саnја 

etapa sintezo lfona::l1C,::: ·;.n:1.ci .. ja1.nog .urovoC t11..!"COnD;"!iB. Ь .• 

Na osnovu Ol)iOal1OC :.ю::;-:;а:,kа si,nteze r.1ozc;:,; ·ёО:::"r.1LЙisаti s1е

с1е6и teoremu. 

kопstruiщm 
, 

ро navedenam pOBtt1~1:u јо konacan i iша щ>.јn:Сl1јп L'ЮС s1.-upa а1;Snја 

оа svih autcmata 

dogadjaja. 

1 - • .1"(\-' "; 
l. .... v ot.i -" 

РХ'у1 аеа t~orcqo је oiJig1.odoo .. а dгuС-i. :зЈ_ос1i i20 Иn;јопiсе аа 

је konstrukctjD. i2оуоdсша ва m1nima1nim Ьго;јсо -"опопа пороtiщпоg 

1.0giё:lfоg drvet-e.. 
Rзdi u12orcdjivanj[1 IЩ ш:11Јim p05tupkom ne,vo~6cmo па krnju neke 

pojmove i rezu1.ta1:o koj". ве l1alaze u [ 40 Ј • 
РОа reaJtcijom D.t!J;;O;_lo.to. А , k;)ja odc;ovarc', 110!':Otl pocetnom 51:13.

n;1и. ~o Е SA роdГt;t3Ш:lСVD.GС1Z10 pres1.1kavanje fд.~> ckl1pa L(X) t1 

skup У dcf'in 10ап i'о;:"[Ј).йоt:l 
\ 

р ( 1,) 
)4"0 

:=:: 11 ( t;e (-:ј) ) 

@ie је [Ео LU) 
А automnta "koj:::. ос':,-;ОV:Д'Q 

etВn;1u /.10 е S,A t t1D,З-:VЗi1:10 presl1.kava.nje С;:.О skupa 

S~ t dei'inisanom :fощш.оm 

с:.", (}v) =- ~L (~o) 
D013adjaj Е: и п" ~")r"ltu L~"" "', _ ... ./.u. 

В17a.nјn Sc~,;.:. а1:0 јо 1.С1.щnјсnа јооnlШОО"!; 

(5) 
I 

pocetnom 

LU\ u skup 

А skпроm 
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ili и го.zv4.јеnон 

[~E 

1\ko ОО ЭktlР оv1.ћ . .dос;аЙјаја Pl'oosto.vljct}Tll u ~'-Г!ј.с·1_јаlnоm аu

J~o::latu А t obo10z i оо. LA (Х), onda ее iz (4·.1) с10Ьј. ја da_j.e 

rJo:::adj ај Е б L ... ( х) :'J:ccdstavlj i v u эдt rлс::L1.1 Д tada i 

зото ta.da, ka.d оп zшlоvо1јаvа IЛвl0уе 

с;йо је 

СА (t: ) 
Е с:, = С;;: -ј о с-: 

G'r:: -"" --

;11 'ј ", "1' _ U ГtЩVЈ.. опен OJ~Ц::1J 

Ел - с ~t (/.,) == Ч:~ .. (~) ., - п., lLJ ' . 

Otado. во rolo.c·~jo. f.p, l1:1.-тlуа гelac~.joт ргесЈ(;Сt-vl;ј5.vоsti o.u't;o

ао. t8._ Д • 

Ocig1edno јо dQ је 

cde је ft. roa1:cija X1·t;omata А .. 
• 

вооа f. -р::.'о'.;зv01јnО ргоsl-i.kаVt'лј о I:!kира L Ш u Hoka је 

оI:цр ;Ј • ОЬе1сZi.по оо. Wt presl1.kavanjc Ol:Ц~Щ L С)(ј, def';·ni-

Oat10 f'oxmu1om 

AL1tomat Q 
l~L 

-Q ( f) 

S~ с:о. L (Х\ 
• 

11D.Z" vaтo .2;!~ 

01 -Ншvanјu f • 

( 

• 

"1 k d r i r," t t . 1 ..; ~6". u1 . 
'0 1.0 а ви 88 а 1.:\ .D цуа au O1.'!la а ва zo,J CK.m .. cU!.cun a.zn1m 

; 5.z1azn1m azbиkmQ. Х i '::Ј ~. В;nаз;'nu rclac'.ju '-) с:::.. <;А 1. <;'Ъ 

t1аzivmзо r\r. &::0 zQl1ovoljava из10УО 

'\ / \ 
:Х:6Х 
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л 
Х-6Х 

I'rimetimo dэ. НС:.!.ОУ G>ћ'~2!10sti (4. З) ZQ 1У.'Л:Ј.:;:'11tl.rс2асiјU 

~c. L(X)x. \..(х') с1 аl0ЬОЙПom automa.tu ~ (f) im.a oblik 

-- ... t 6(~J Wt () \) () 'vJ; C-V 

i1.iu razv1.jcnom оlJl';kп 

1\ (t \ I Х 2-) с\).,. (i)v I t!. t ) с'\) 
. tGLЩ . 

Вiпa.rrщ re2o.c-i.ja ~с..L(-.<}:f... \..(;() kojo. ,~[:llovljavo. uslov 

(4,4) jc_poznata 

poluвru12iL \i..) .. 
пја пazivошо ОГОГ;lС' јО[Ј l10GnOregt,2arnOG оЈ,;l.::::':'Уnnјо.. 

PoJ.a~e6! ой l<vоQЩ1',ll )ojnova mozo ве сlс:':с:з:::,ti toorema: 

Da Ъ1. rеlэ.сiја еl:\Г7,valопсiје i с L (j~ i. L (;() оНа те2а-
cija predstavlji.voGti ~1ckog automato., 

dэ. ona bude rov.I~:'Цl"'11~1 ea~Bna. 

је i dovoljno, 

Па Паји troba гг·'.:'с-;;i:t:1. .. dэ. relac1.ja ргедлtQvlј~.vоsti auto-

mata f-t тота zadovoJ.javc1.ti uslov 

, 
• 
i-EI 

Iзtо је ekviva2ontno За 

• __ 6.Т 

вс1е је 

с-=-n 
• t-er (4.5) 



- з8 -

Uzimaju6 i dщmОГС;Ссtlсt2:'l10 otkrivanje od оос 

ос1!10эа. imaтo 

о Q L Е. ) = п W;,i '" Е '" w 
t, ... \.., \х) 

(4.6) 

GJ.,aVnt:l tcoroma 1;:0 ј о. :;:·:'~aYa ргоы1т sintiJZo о.~l"tо'[ш.tа tvrd i 

ао. 1111.01. jaJ,.ni. апtоr:ю.tQ \ Dя. (t.) kod 1;:осо. јо Е. 1;:onstru1-

соло 1)0 f'oI1!luli (4.5) а l1ј cgovo desnorcg~'.lC';:;"11O oJ,,1~'! уanј о рс 

:?о!'Щuli (4.6) ir:H.1. najIJ.o...'1ju то6 skupa sto.lljo. 0<1 ОТН1 o,utouo,to, 

J.:oji prGdQ-tэ.vlјэ.јtl 

[].пtота't Q \ OQ (f.) "Г"l"",гu'lsn,", ПП "'~OOc'~'! '1"'~-;"" ~ ""'_'- 1. .Ј .., .;.. (..И...I. ~ џ..l. ....... ,_ ~ ........ " .... _ -i.Ј. • 

g (Q \ t ) х (Е- (. ) -=- 'с. ~... ~ W;.4 (Е ~ ) 

dle зu ~l. I E~ Е. L (Х) \ 't. 

tome је 

, 

Iz оуова 1::.!.'~t1:oG 1.'oz5r.108 moze ве vi.doti 11с. 

[;" (..:'€ 1) 
i u оуот nos-• 

. 

tt1pku еуе ........ 4 

го' >., ""Ј""'" ..... ! -- :~~. ,') 
.... _ ,.з"-1 {-1 .... _'. 'L .. ,. dolo па вlшроvе 

:"О:.И. lшје zaдovoljav:~jL1 ш:Jlоvе (4.5) i .. (4. б) D. ""о је ёisi;a. 

a.t1o.lo[;ija nwiOOl :ЮS'L-Ј,l:п odrodj1vanja oktll10Yo. rolac~.jo,. U ve

::;1, 13 t1.m osto.j е joiJ ОС':;УОl'ОП ьroЫeт da ос tш:;осtс.-v:i. vcza izme

аји n~jeg kсЪnS'!,ћ1.kt"vnо:.: :)Qstupka ва Odl'J.;j:1Yc,njo lJtanj~ auto

:шtа i оdгоdјiVt1дјо. t:1,11 зtanја prema rel~bl'0l1'"l1oj f'ol'riluli da

toj u.nq.vedenon l'MU" 

п.зd'i ilпstrзс". ј с па" се IJos1;upka naveetJco.'J :х\Јо. l1okoliko pri-

поrз .. sin1;сzе ар:зtrЩ;Ј.;nос o.utomo.ta. 

Коn:зtrt1~DС1:G:l ацtоma't ва пајг.сдј'1У:! Ul' јот stanje., 

~:oji r)l~сdвtзvlја. йое;l1,йјаје 

. 

~ Broj S':;3.i1ja ;)0 

• 
\ 

t 1)1~~A. Sp1-

G1Шikоvu 1zno(:' :Ј Н,ЈО SpivJru 8 .. 

! 
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а ро nаеCПl ~ostupku је "ЬэkоајС 8 • 

.. dogadjajl eaaг~e slede6e "reci I! (оо I о;;; САО ,1"0. :(01" ) 

log1cko drvo lroje odgovara tom сl:щю dato је па 

Xonstrukcijom "ьое drveta zavreo.vo. зе prva etapa 

pr1menjujemo drugo 

s1nteze. Napominje-
. ... . );'1 

•• ~. О • 

. _pr90g ргаvц,а ruko-_. 

idejo~ аа svi skupovi 

.. re4~ijl_budu gruplsa

;.o~~prinosi Ьо1јој preg-
-, "-'''',~''' 

• 
10~iCПш d.rvo dobi-

• 

~~enoт dГЩ:;06 pravi1a sin

.~ ob1ik dat па (в1. 2). 
'."""-".<"-,', - -

, 

. _.,. ",1iIena агtЩа otapa elnteze. 

, 
, 

( о 
0\ 

о \ 

(81. 1) 

~J.;:JJ. Jr;raju_prlmenjt.jemo tre6e I1ravil0 sin-i:;eze. Ров1е :f'uzio

.,an,. ekl/"lva1en'tnih tem.ena. 7 i 8 оаnоэnо skra6iva.nja odgo

1 

о 

1 

(81. 2) 

varajuoeg puta, ostaje jedino 
о 

аа ~e_konstrui§e zavrsno te-
Е, 

8 ,те i iZVI~i n~eraoija svih 

1 
t~mena ргamо. uputStvu datom 

tim pravi1om. Коnаеa.n gra:f' 

automata do.t_je па (еl. З). 

Као ato эс -vidi оп zainsta 
• о 

ima ващо 8 stanja. 

~L.Treba konstrui

Bat1 konacn-;- in1_cija1ni аи

tomat u kome се za u1aznu - -

azbuku Х -::о( 0\...) ы "Ь1 pгea~ 
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dv d ff ..... .;J 4 1"'\4 п 8 dO~,1jt"\..:r r il'"r··1~~ ~:'O O"O"'~'J"~ ~,'7. 
e't$'!If.J.Ier1~ а 0.., ...... .1 ... ".... c, ...... ""oJ!::-1 "-"Ј" ," С"' '''~ •• -

"с! azbtЦo Х , 1;:0<1 ,;ој1_Ь 6VQ. а1.0УП' О _prcJi;hode sv1m 

81.0у'та А ,! doc.;adjaj Е2.. , lшјi ос oactcji 1.z Gvill rec1 
О· 

Х ,koj о оо заvтОе.-

таЈl1, а1.0ТOll1 о • 

Ako predj~O па оl{Ц-

рате rec1 u ro1.aciji 011(10. ima
ЈЈО eiede6a йта зkuра:(О, ~;Тo) 

1. (1",L А q ) pQ13to ос1 rloga-

йјај1 e:~ '" Q Z i ~'2.:: (ov~) О 
Ьайо6е rad1 n1 nozcno 00-- --- -- . 

ааЬ konstruisg.ti !tl'ubi ,здt~ 
, ' 

aa't preska1Su6i prvll oto:,Jt1 sin-
• 

1;е •• ", Odgovaraju6i /j"X'Ll1},r ClU-

1 

е 2 

,_Зе.dа-t па (01.. 4). (ul. 3) 

7 1 

о 

-;,-1onis,""''''''''' tencna б i 4,' :10 i 8 t"' 7 i З ..,ца _ .... оЈ~ш. а ZQ. '-'П '"оuсnа ' Јсо-

n.a1Sno dob1jomo gr-af, D.\.!'i;оr:шt dat па (111.. 5) ... ; отоп ::>r~L1cru kao 
,~ .. / 

1 

о 

Э Е, 

1 

о 

(a1.~ 4) 

Е 2 
10 

о 
о 

е 9 
1 

В 

1 

1 

5 е 

О 1 

Е " Е2 1 

1 
О О 

3 4 
О 

Е , 
О 

Е 2 
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imano 01аИщ~н potlju. 

коnо·tГ;"l5_Ш'1ti kona.oni automat 

\----- iI - Ј\ :::. --"- ~ 
• 
v 

р:гсd.stаvlја do-

izraza зс v'Щ:~ йа, imamo slcdot i :З~:i.Ч, ::ес<:.:! :(:х:., :x.::x:.IX.~) 
'-

'takodjo, йа i.no.r:lO оато јейan sl::~!IJ гоij:!- и relaciji, 
• 

ра. ,5. o1lud'8 

(~ 6). 

втub~ pQ.1.'cijal.ni.. automat imo:Gl CQD.o јеЙnи. вгanи 

е1tvivс.10n'Щ:Џl 'tеm.ща os'taje ја::: jadino da ее 

1;000 i dоvrзi zapoceto. nllQ01'o.cija. коnа.еsn 

~ ~ 4&1; Па (й. 7). 

у 

Е, 

у 
у 

Е, 
><,Y,Z 

х 

у 

х 

Х. 
Е, 

х 

(.1. б) (эl. 7) 

,', КonstruiGc!,tikona.cn;- automat l:oji pl'cdstav1ja 

.:t ..... 

, Е ~ :: Х-е 
, 

аје 

V X:~ i 

tJs1uсајuirН1f10GCЩlО 3eda.n эiщр 1'0(;5_ u rolaci_ji: 
, 

x.,y,z 

е 

C~:'t:, x~ I Х ч' . Svajajuei 1sto .... vx ... ··emetlO .. '.'jl'Vl1 i drUG\l et.apu 
. . 

'- --



u1nteS& dobijano 

(91. 8). 

х 

" 
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crubi. 

Х, У 

х 

'е 

(81. В) (01. 9) 

l'oi'3'to nomn. OkV-1vQ.lоlltn1.h о'.;аnја. zo.gnja O~~~l}::'. ао oastoji јоэ 

еomо u.konstI'tuJ:cij't. :::Щ7~.;~St'lОg tcтena t nјССОУОј п,-nоrасiј1. 

Konn~n! grr4 јо с10:!; по. (01 ... 9). 

f 5 Л "С oг·""xe,~ • .' .. , .,' • 11\1 ~" џ ...... Ј.. __ ,;. 

АU~ОИАТА " 

_Prob1em miniп:i.заОiјО, Рl'ота G1u§kovu, ::;o.ll~';OVt\ r::шrшlu tak

-v1h konetruktivl1-'.h j.10::JJG1.1J/aka. kqji orn.o8u6ava.ju Йо. оо рrеща 

рro1zV'Ol.јnощ Йa~orn. 1:0Па.Йпощ щi1iјсwш i1i пuгоvоm automatu 

nооје nје!!ще1tVivаЈ.Otlt;.l.t1 ~i1i u в1исаји Iч),!.~сiјо.1l1·'.h autQm~

ta nв.ldenje autonc.ta l:(;;ji ga ekvivn1entno рrоdшаvа) щН1-

Јет Оdnоеnо murov Q.1.!J,,011aii .. koji ima nџ.јЦЮ1Јјt1 по6 skupa. ",to.-
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l'. ,,_ ves1 toSg роtг~:'Ьџс ј Q is~a6i ао. /зо qva 'tottuna autonato. 

:.-1vaju okVivоЈ.qntn:1п, tii.;:o inductraju ipto ~ll·oo::tikavanje • 

.. ве parcijtйni аL1tСГ1D.t А nш;i.vа еkviуо.10п1Юiирrodиzо.va-
..; .-
.,. parcijalnoG аtltопо:tа Ъ , a.ko ве. I1jtnq iщ1uс;гanје p:rc-

е pokJJl])a сс,:;г)оl i.kavanj оп, ~.1Јdцс::'Г::Ш-;.[1 autоmаtои 

ј. • 
.. __ " prethQdnOn ~)ЗГ3G-:;сј~\1. 1:1! fJ1'JlO t'esi2i, zс..јСЙ110 сиргоЫemoт 

",118S8. i p:roblO!:l 0-1: t':tп:lzасiјt} apstrgktnoc D.Ul'OVOS automa-ta .. 

,м JJduб~ kad ви dat~. ::"СС:,'tйarni izrazi l:ojc trcba гса' 1zovati. . . 

ta}:odje ое 

proЬ1си !:1"1~·1.Ll~.zac1.je Ье:;: prct(~odt1oC px'clnZenja па 

regularnih doC;a.dj аја.Н оуот paragrui'll пi (: ООО во иргаУО 

t poN!bavi 1;1 1ii,m р:rоЫсооn. 

~""" . .. - - \- - . 

ауо1;:о 0:',l1:!-L1:!.zao.1.je ее 60.I.3tO;::-1, 'Ј_ I.:::;Јтајаnји nео

is].azn?h q\::ntйa. i stanja. Tak;rir1 izt}vL\janjem. ее nе 

РОl&яь'о pros15kavanjo, kojo тоrз -1.!~dпсi::'аt:i. ')oomatrani 

, 

miI1 1ђ';.ZClС;.lс ве 6азtојi u 5.o1::'.j1.1Z;ivrmju пооое-

8-tanja, 'tj. l'гоlq.z па sve~вni autCLJQ.t. 

ekvi vа1.(щ tп '!ћ 

tl objedinjavanjH 11 јоаnо sto.nje I3vih 

o:tanja, uine ве ~~aYJ;';;aTa ргосев mi-

:!.-"'no јtl6! dn deta1jno prouc±mo оуај vroblcџ, ш! сато 

~'i!fP--..о 80. в1.иСо.ј er1, кодпа k1.asu svi.h ЩО,}.1С ј.ћ . шаzn ih 

ovde 

гес1, 

. n1zove tЙаzn5,ћ a1_!jnQl е., nisu nnmO"Cl1H1;o. ni1;.:akva ObT~

]fasma:trat5. .' oJ.t.luaj kad !Ји па tu :::J.Q.QU nroo1;nu1;a i 
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Us1.e4 m.ogц6nost4 ад он ~зуеэn! nizovi SC.c:l1a.lcnogopus1ioni 

.. neki. dat1 autOUO:t, ~ . ., .; , , 
~.- -- CQ1!lO skup ov::l> 1.,о:нС 111 u1.aznl.h 

.' 

:,~),zb1 t1 па dva poa~C:1X)a: :)ou.skup \.,. ()(\ ;::, 
. 

ntzova kопаспеdчi:;'lпО 
_ 'Е - -
4ati. automat 

akupa L t '1. ) 

А ulo.zna (1" ::юvе "- . -- .--. . , 
t l:OJ1. 

ЙО1)1.1Stсnе za 

(теИ) , t J;;,::<,~l опоnt tog Рod

zаЬгa.nјоn1ћ ,-йо.Zl1Чl ntzova. U 

speeijalnom э1.u~аји L ()() -:::. Е ; J~o зnа(;1 ао. је 

.. auto~at dopui3tcn :1~.':)-'.zvoljan u1.авn! п1.з. 
, 

Ogra.nicenja оуое ti::ю ос- odnозе па оуе ПО::;ШЈО ,-llo.zne n1zo

""е i пе 8to;1e n~- и kPl:voj уез! ва eto.njit:l:~.t1,~l·GO::1D.ta. 
-

!l!akodje ви тосu6а owan'; ~OHja i druco[; -ti.:~;c. :'соја еи n91:10t-

nuta konstrukcijon D.LltO:::1ata А па эlшр ,-llазп '11 п" зоуа. 

Ogranicenja drщ:;о[; t-~>C\ во тоси namotn1.1~:;~. 110, јо(lnо 1Ј.1 pak 

па vi§e s-tanja, Q,utor:la:.;a. Pri tom~ еи и op~tcr Olt1uaju ograni

. (Senja za r8z1 ici tu. stолја rg,z1.iu1 t8 •. 

Ako је zadat al1Ј~ощ~t А i ako neki u1.ozl1:'.. 11iz по теnја 

osobinu .sta."l;1a /.:),:. ~ ;Jvih uzastopnih otc .. '1jc,t оn\1о. эе takav 

n1z uaziva ObcJ.czava-

6_0 ва 80. L-1': ('/.. 

:,rvi ј е ro.smatro.o Aui'cnc81iW. Zbog 

1;og~ 6ешо оо So.U,8 to1;:av tip ogranicenja. ulхш:'.ћ n-lzova nazi

"'-0.1;1 ogra.n1cenjima t'~.DQ, Лu:fопсaraра. 

!Смо. ви u pi"Ga.njЏo OC::'at1:'.~onja tipa Аui'еnса..'Ј.ZШ пота п1 јеа

'nQ~ sku'2adcpt1Gton~.ll ~ЙQZnih п i зоуа, to.kvo.C Йо. гх·о·'.zvоЈ.јan 

!11z Зtојl pr1:pada ol:Llj)tl l. и .. ) , 1!loze b1ti ,ГvСUСl1 u a.utoma.t 

.ezaVl,no od toga, u l:ak'Vom ее росеtnоп :Ј'~:Јдјl' оп naJ.azi. 

izmedju '" по,~:;uс-ih pocc1onih stenjo. а.t1tcrcщ,tа. iтa DVOj 

'8kцp dopusteni.h ulagnill nizova l.;,~ (х) • 1:0ј i је u ор-
.1;0111 аlисаји razliC:;ii;, ои drщ:~ih skupova L -'\.~ (х) ... ( 1 ф i, ) • 

, 

Treba napomsnuti, zc, ~J,uca;1 ogra.niuenja [JI'VO[; tipa dорwз-
, 

1;en1h uJ.azn 1h п; :;ovQ. Ш:L1)о. L ()(} t 10;1. L ad ј о i;aj skup nе-



• 
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04 B~anja. a.tt'tOfJ.O;!;a. А , e.1.go:ri to;:, гаорозnаvo.nја .. р;-t

рrо1зvo1јnос tй.a.znоgn1zа 1z. вЦ:цра L ех) тo~e bit1 

u tеr:J.~n~паf );;ој1 nisu уоаan! rщ ј,зЬоr роёоtn08 sta-
• 

:_OIII.аtа,а)~['.d-l:cД tl~.SU uopt,jte уоаan·'. за atltof1at, OtЦlia 

't1p ograniuol1ja, lшg. в1:gоr1tam raslю:::;nаV:l1ја pastoji 

p~ sebi.t, tj. r:юr.;о bitiizraZen u tc:'tl~n:1.na, nс! .~zanirn_ 

!nu(mada јо оп D.Q~da 1теаеn polD.Zc<5~. од. o}:Joo"!,:f.'icnoet1 

t kоnstrLkсiјо.t1о.?Иnе}. т! сета ub1.tdlluO nazivati tipom - . 

.. :fo8J/I.atrQ.jmo оедо. 00.."':10 n"\.zol1'O "овгаn" (;сnс 1.1 oobi" i uvodimo 

I:~_ ~ ] коnасnоа autOQato. • 

.... <1Тetpostav1t:lo ао. јо зadаt SkUp L.()I.) ао!;п:i~Јсп1ћ tJlazn1h n1ао-
.....• ! 4-уа .u.tQmata А- ~ Ъ jodnog 1sto{J ·[;'сго. (и !,!peci.je.1.nom 

t+ 1 Ђ поен аа J:'3:'eds1,--,~l.jaju_jcc1a.n 1ot1 automat). 

1f',4Уа etanja, stanjc /.>" automata А i cta.nje 4~ automata 

~\'1t!I_O ~a ви ('Jl:v~.val.cntna u odnови па с::щ") L (х) a.ko stanja 

'~i. ! Ч lта.ји -'!otc Ш 
~:f'" Ito је Уе6 rcuono u § .4, роа rea1:c·1.jon llt1tomata с4 • 
.,. O4вoVara ncl'.:ot;J. ::юuсtnom stanju ho~ S :)оdгazшпоvsmо pre

Љ~. slropa L иЈ U skup '-1 c10P~.n~oano :t'ormulom 

~~O (t) =: Л. ( ~t (~) ) 

1- t, Е: l.u.) _ 
• 

8е аu1юmй;ti Д 5. ~ - pokla.pajtl, ОМа iо.з:lO dc:t'inio1ju ek-

t1 u odnoQu па L ()(\ аув. etanja jcdnog istog automa-

вM~! SV'O ni.зоvо l~aZetno РТО01;о da :ст otonja. /.1.:. 1 ~~ 

• 

r',~Olasec,1~ оавого do.:!io c1of'inicije okvivclcatn'.ll otanja.. moze

isatiolodec i zada.tak anе.1. 1ze aut::Joo.ta. 



, 
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Da~ је automat А 1 u:~~1p dopustonih tй::зп'll пizоvа L СК) • 
~raZi ве postupak l~oj2, оё:1Оg\l6аvа dase za ~)roj,zvoljna dva st~

nја automata оdпоvо:;;? !1С pitanj~loda 1:1 (Щ to. аус stnn;Ja ekV1-

valentna u оаnоои t10. 0::t1P. \..(1.) 111 nв. ' ,О 
, 

Јавnо. e.ko је dD:t; alco::.'itam zaraspozno.Y'.l1.jo сl:vivшсntnоеt1 

etanja automato. u оt1пооu naelrnp LU.) Оnйа mozC!;lO razbit:!, еуа 
ota:1ja па :р u оdnо::щ па L ()I.) • 

гоа grupom okvivD.J.cn1;nih stanja u оаnооипа. L ()() podrй.Zu~ 

тООСТ!10 takav skup (Ј"ЈС'дја a.utomata (.\. - 1:0ј",1,иа оlеае6е оооЫ

nоа :t°_pro1zvo1jno. dv:otanja ви 01МУзlсп':;nа. u оаnоеи L(;<-) ; 

.0 proizvoljno stanjc :i.z (Дrupe ni;}o ekv1ve:ontno u оаnоеи па 

\.. (;{) nikakvom S''';(.tL1jt'; va.n /SX'Upe~ 

14.'ајnј1 ci1j.p::."1 1;0::10 је razj~n;Jenje mo:;t1(noc;':';:l odredjivanja 

ekv1va3.entno~t1 ауаји о-:;аnјо. u odngsu па ;;co'tzvoljan sh.-up 

"zвdat ef'ektivno", ~j. -z;Wat algor11imon rD.Dpoz~avanja. 

U vez1 е 1;1m, kor1.1J'~cui aparat 1;oorijo o..1.coritama Mur је 

dokazBo slede6u toorcnu. -
- ћ'оЫоа rasроznаvэ.nјlJ, ekv:iv,clontnoot1 stsn~a_~,; 

• 

i~i, u оаnО6и па ргоЈпvоlјnо e1'ekt1vno za.dat 01:н:р је algorit

m1ck1 nere~lj1v. 

141 6ето ве, u na:JCn r"du, .. zadr~a1;i nц а1.нЈа.ји 11:ad па skup 

c1op~teni.h u1azn:!.h п:~:зоvа,оignа)а (re151) п'је n::l'Qctnuto nikak

YC}I оgrant(5еn~еfОЙПООМ n!kakav u61ov, tj~ l:o.d јо l.. и\ -=. ~ 
i prвma 'tome oDtajo l'~'OlJto 81\ШО da ео Utvl'll.:7.. olcvivaJ.ontnoDt 

stdnja autom.a~a" U t-u ovrhu. pQstoji, pored Qо·t;a,:L:Љ, i dosta 

рodееan algor1 tem AUi'cncCII:rpa :1 Нома koji 1,,-:1, ovdo ne6em.o nа

"V'Od1t1._ 
, 

'л!воr1tат_kојi сато ovde dati tma prodnoot .... 30 sad.a I2oz-

t'1at1m e.lgor1 tmi.mc. ka.l:o ;;0 te1!r~ jskoj intоrгrсt:l,о~.ј1 tako 1 

аЬов njegove pr:'I.r.·lOnO пс)raks1~ 

Teorijska podloCo. rза оуа;) poetupak 1e~! 1.1. 1.:inјШliоl аа ве 
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konacni tn';.~.4.jcv ".11 tiurov automc.~~ (tl.o!JIH;oт Blucaju 

~flЗnl) тО20 "'" ", о '"' ,,,., ..... "'1 LtU!.I t.,;I \.I, ... V;!... џ kО1'Q~роndtще".јQ. i~>t1OdjU elemenata 

SA , ХА 
(i::." I '3~) с. 

<!,r.зј LI 

jedna(5ino: 

.. " 

5. 'ЈА по. slede61 nau"in. Ј'са!).Ot1 :fiksiranom 

li, :о " ... ,/ I . - -

l ;"1. , ::с.,,) ~ ~~ 

l .~ ~ I ::.с. ... ) ..,..- ~ 

""'~i"O,A""l).) 
::сј", ~оДоvоlјо.vајu 

је da .је ШЈ"оо·I:;:).vlјеnа геlас 4.ја \"~.i.iОЗnQдnа. Na to.j 

~e mоgЩЈО 1="!'1ac
c:?'h 4.aa:t-t tabl10u UC))Oo·:.:vljcnc 1'010.01.јо 

4 • . ви vrstc t::1J:L ".00 obelc~one parov~tlQ (ј;. I "i~ ) а lro1one, 

,.parovima (Р.>'" ,:X:t:) dob~jenim i.z јс~t1а.:~ .. щ'. (5.1). Ta1.--va.. 

prema. '1101:10, ПС20 da 2'.ameni .. iэtОVГОL10nО tab1,!auprela.a-
• 

i оаnооnо o'ooleznu tabH.cu ргс::'ru:;l:а, u1.1ijcvog od-

.urovog Qдtоrшtа. -
tfi"'4itn;Jem pomcnuto l'O~t\C1.jo. obele~flm.o Је gde је 

~ = (5;<":1)(. (S",,'A.) 

jcdll';D"';f''I.''!':lO 1зvсвti niz 1юо::,otlо, Па koj'ma Ьэz1-

аш min:l.ril-;.ZQ.С 4.ј о. -
rеР1'ОZСl1t:щ1.јL1 rolac:'.jG (S .. 2) u:.:;arco <1t1ti uvode6i 

-• 

.. 'od c'tl;f-ma-trioom 6ешо :;cd:'C,.GLltlC1,rHti svrotl 

~ С!lја tomcnn obrnZUju kolonc носа r:1a.tl.'ice М оЬЈ. i-
tw\ -=- [ Q i,-.< Ј ~ 

• • 

~ е S i ovo.kot:1 c].OI'J1en-tu druce kQ1.onc; ;:Ю jcdno аЈ..оуо 1."- Е 
ОЧdа ето "time ШЈоо"tаv't11 i . ., -ОЈ k 

Ј Г.\}' ')С' ...... n~,·nu огеэроn ,Л ... _. ~Ц~~ .. . -

.. ји. tzщed,1u eJ.O!:lcna.ta kolonA i slovn {,~ Е 5 
ј о ао. 5.t:1ar::1O џоуо1јa.n Ьтој' tQ[lC~lQ, e;-ro:fa гадо! uзро-



- 48 -

lJrt~з __ ~а navedot1o rola.o:tje. 

, ... _~3eтo da јо II орutэm B~иCa.jи broj fј2.0'Vа. .. л.:. raz1icit 
,',' . 

.. 1џ"gја elove. '1& • ПQ щ:! вто uvok u mОGU6!10{зti Йа. i.zjedna5i-

.njlbQV broj йoaдJHC~. 1'1'c.zneelemente azЬtЮi оа manjim ~ro-

, • • 10'll'а. ',ro rџw јС! :.юt1.~оЬnо iВk~juoi.vo zboC "toca йа bi i 1!or-

opravde1.i na~;.'It с;гс,g -matrica. 
, 

ха 8vakog teтena prvc l:o~one izlazi naj'V~~)c I'VL- orijenisanih 
. '. . . 

gde је I>'V b:!.~oj (Йovа.IZЬuk~ Х • ЭУа.1:0 ос! 1;i}& rebara 

!'Раја neke teme рrvоkо1.оnэ ва nekim, temenof.1 dl't1g0 Ir.Olone., Вец! 

WgB 6emo B'II'в.ltOm. robru l:СГШ:Јроnd1.rаti par o}.Q!'lcna.ta (1'>.<. Ј хь.) 

k~:ti 8и и relao~.ji (;:;.2).по. oDnOVЦ jednao 4.r,o. (::>.l), ва olemen-_ . 
• 

·1I1.a ( ~ ~ , ~ ~ ) • E1oncna't ~ .... nije gii:}t[~ Ш:'1.1.30, prems_jednsc1.-
• 

('.1), no~ o·~a.njo u koje prelaz1 da.t" аt1tоnэ:t А 121 sta-

• • 

Re'bra gre;f.a еа pl~1dl'u?;;cn1m Parom (~"'- I_X,i:) с.. S>< Х. 
• 

naziva-

'ао Gr-<.J.i' - г.1!:\Ц'1са тo~e зluif:1,ti ~Gol:odjc 1 za zsde.ve.-

~e aut9tne.ta. 

PoЙ)C1'~cm U gre:Z ... mat:r.'ic1 'юdrаZ1l[1!СVg.mо skup 
• 

рЉ rebara koja lюlазс :tz jednog ~;.. џ~rlјцlSији6i i nji-

ћо'9"О 1!;rajeve, оdр.GЩlО ~ccacna drиgo ~olone •. 

Za йуо. pute. .(,. __ i 1". 1з ol:t1pa puteva ./...1 л) 

'fI)!a:J: - ma.trioe ko.::;Ot:lO ца ои jednaki ћ! <!а оо ::;ol:la.paju ako su 

~.odgOVarajU6a rcbro. jadnako obel~ena i·~'::la.jtl јойпаке reakoi
.,1 е, __ 

, 

Za.4va. pU:!ia t. , t l. Е. L (~J_ l;:~oтo йа ве еН у1-
~on'llno nast~vlja.ju ш;:о оу! odgovaraju6i o:1,Ghal1 (robra) daju 

• 

iйte rek4ije i l'rovodo dotiQna 8tanja u eL."VivaЗ.сntnа medju 80-

'Ьom 8tanj~ 
• 

Pos:to ovoko uvogon"!Jl )о;tщ.оvа mQ~omo С'W:.'f:ltЙ~.оа.ti оэnоvnu teo

~ па l~ojoj роС1,уа. rU.Gor'.t8tl\ m".nim1zaoijo~ 
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Dvu. 
, 

.. ,", .. !U еk,ivaЗ.entnа опца i злто 

nOkQC autonata prvos_t1-

ako 'iи ос оовоvarајщS1 pu-

. te't"! poklapaju ili ~~-==: 

'а.,].оу је аоуо1јa.n. UZQimo proizvo1jan пiз нЈ..адn'.ћ s 

10 ~ :x...~ :x.i-J. .... .х:.:.,< • Ы:О "taj niz dovodem.o rщ. и1~ automa'ta_ А 
dovedollGG и о"сзnје ~;. onda ое aCo~,Ja odlJovar~ju.6i _ 

, 

n1в 2 '" ~~, Л·Н ... ~kъ'.' " . ~~-<. • Ako to -:0':';0 _ponovimo u~i

~u61 аа poi'Sotno е"'сa.nјс /.);f onda је ОdtЗQV, .. :l"с'.јu6i iz1azn1 n1z 
.... , l ' I L I 
,/Ј.., -:. ~~I 1i'l.· . . .. 'Н'" • зkо је pokazati йо. јо 1iл "'- ~~~ ~ 
'.а cinjenioa eledi t10:20::п:'Оdnоiz de1'in1c1.jc о Iюk1арanјu pute-

. lfa1ae ШМnОј roiJi 40 аоVfЭdеnој па skmjc -1 ~ odBovara ри'!; 

"l1 .. dOvedenoj IШ Ot9.11jO _ ~~ риј! 1-,..:00. 000 pretpoetavi-

$> da је l4 -= tJ,. onda 01001 аа је 1 ~ic-= .1-~~ • по kako j~ 
. \ / 
'а ·&!иСаји i ~~ -= -,\",- onda тоХ'о. bi:ti <, :'(\i:t..._~ ~~ ..... Рго-

/ 
1_"'" p:l'OCCO ао l:rajo. е1о41. аа rlOrt:. 1:>';"1;:1. i 'd.i~ ~ ~! ... 

) 
t ~ ~~ • 

, 

. ;је pO"~cЪan. 

-'1.-;. . i ~~. 

I,="otpoetavimo аа ее pl\"tavi lюјi_04вovnrајu 

:r;:;.clikuju. Onda to :щ,,:;'; аа је 11.1 1,i ~ 'дl 
ве nek10d p1.'V'1.ll :~пйoksа rebara putova. ,.>("~з1.1L:u.ји. Ako_je u 

, 
. 

р.х'Уl e1ui5a.j onget је zв;'10'iЗetl. д2:0 јо ро 1 dru-

-,1Sa3 onda to зпа.Й1,dа nekl od signe1o. =t", prevod1 stanja 

,~i. . t. ~~ ц dV1} ћ~\31.1;.;'itо. stan;ta ~""" i ~ ... '-. l"оја u 012§tem , 

nетаји 101;0 rOakoiJe. Time је dokaz u 'Lюt'уunовt1 zavr-

:~'. __ .ana teoret!ln. ov:1,c1cdno, .da је 1 ef'oJ:;tivrll [Jostupak.za 
• 

vel'1.3e_вruPCI gIwivalent.gih med3u воЪот О'{;lЩја, drugim ге-

4. 3! i a1goritam minimizaoije. __ 

~. 1110 ве ti/Se murovoG atltomata onda јо§trс:щ vod1ti Х'мunа о 

.... 48 Qtonja -">;.. i ~~ budu ј odnako o1?0:l.ci:\ono.!. Тај zaht!V _ 

lzosto.vi.ti ako по tr~imo da minlr1"',~зirani autOl11at i da
.. 08tane Мu.rvY. 
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• 

:;:'г1 dQf'.1n~.ci.ji ројод ol:vivalontnib ota.t1ja :):rccl1.tno ето роата.

~t!-"lov!1.1i аа јо г05 о ·~,)J.;alnim autome.t;.~. Т.1с:Qј1.t~.;imf kai1 је u 

р:lЈ~.шјu parc'1.jaln:7. о.џ·:';оо.о.t, m1.1ij~v 1.11 !1tlrOV, сшlа ве umesto 

)ojga еkv1.vаЈ.Шltnоо·[;i ctl1l1ja иуоа1 pojвn 

0.11 zdruzenosti). Тссј ~юјam је pr'liuvoo V.U.C·:Lt181tov. 

::;'04 ројтот цdrl.l;';On".ll o·t;u.nja ":>;. i I':.i- poQ::':!.ZUlJ.cvar!'!O t6kva . 

l1уо. (Jtanj~ 1.11 sL:ul) O':;~~llja ~-1 с 5", cija ои С'.т:, otanja medju-
• 

::ЮОQm okvtyaJ.ontna zo. 0\10 ule.sne e1,gnale 30. :~ojc 811. def'in1.sa-

по i f'l.1nkoija pl~olo.o1:a i :funkoija 1.z1вsko. qLl·!;m:lO_to.. 

1з вomе d~f'in1.cijo шl:ru::;оniЬ stanja.oJ"eg:1. йа ое, p1'1. tome 
• 

OvB .. stanja 1z роdоkп:.)с .. S, mQGu ~eniti 1., iI' 01l'!.U koje ima nај-

уо6! отој dej:'-I.nioa11·'ll' :::Йа~1.ђ. siGl1~a, оq11СQЩ) 11;1а rщјуе6u то6 

0::1.1:00. akceptira.'1'th l.йс,::ц·Љ 1. izle.snih roQ·i., il~. јойn1т 1.z втирв 

oto.njo. ыоdЭlmрs:!. 5.1 • l:ac.1. za sva stanja :1::; to Cc'tl!JO ekupov1. 

Т(А) i 1 (1).) imo.ju 4.o-~ll т04. 

u усе! ва on'iI!1 з'tо је nартса ko.zano i;rebu. iO~Ci'.Q1 йВ ~ азв 

ol!:Vivalentni.h sto.I1ja L1')по.јU za.jedni~kog olcnonk'., tj. imaju 

pro.za.n ргоэek. Zo. ov:ll:o .i, I i б 1 • S.: f/ 5i=Ф. По, kai1 j0,1'eO. 

о Ol:Llp<!vime. ц-dгuЙоn'Јl nойји еоЬom stanja, оndэ. 11'1. еЈ!ироу! то-

Си аа tmaju i nергз::;зn y~~5ek. Та cinjen~oo. ol~1i neposredno 
• 

dot'inicije. 

odrcdjene. 

ггornv. ~IX:,J.C klaee ud1'u;;;eni.h o·l;C:.!1j:::1. nisu jednoznac-

по 

Јаэn!о је ga n~ И0йоl :?Ја. minimlza.oiju oc"vc.jo u. vо.~gщ~tl i иа , 

oluca;J parcija];nill a.t1tono.ta. s tim,Gto ее no~o:'~itl proiz-

уоlјnО dоdе;t>iniщщје !1godrodjen1.h iz!a.anih o1.cno.la.. 

PrednOBt ntilic,galco:.':l tl:La nad, algor1tm<Щ G1.Шil:оvа је o~1g1ed~. 

S nw'1og тойеlа mocu ооц UnQgim s1.ulSn.jov~..mo.,dj,:.>~;1:1;no procltatl 

с/' klaoo ekv1.Vo.10t1C·'.jO, i nijo lJotrebno :165. ::iOoi;upno od А 
•• • 

~klaee ао . /7 -1:1000. o1=vival.enclje. U о:!,.иСо.ји 1;00 ее stвnja 
• 

ol:vivalentno nо.оtrlVlјщЈ.u onda је potrebno i~if.t'Ui ti sar.ao рге-



- ~1. -

, . 
јЈ '1 2~ori~cenj ет 

u',"os1;i1i dokaziv3.l1jo ш:й:ill оо. 1;ато 

l1Q7C;1enih. -tvrdjenja. 

Па kraju nаvоd"по l1o::o1'ko pr:i.mera. 

automat zо..йnt ;:;ladcc im. ta-

1 2. 3 ~ 1- 2- 3 4 
- - ~--- -,,-- ----"- , 

Х 2- - 2 4 :х:. м.. - ..tA.. м.. 

~ - 3 Lt 4 "Ј - м- \1 V 
, 

nilijev 

(rJl. 10). 

1 

\З,~) 
® 2 V 

~.~ ') ,,,,'1 
(' 

! 1\ Z 
® 3 

(-f'€) 
П l (,('~ ) 

4 ® 

(Bl. 1.0) ... (,,1... 11) 

Као 131;0 ое v:i.d i Зn aoc1ola (81.. 10) imano Је:!."', lйсtsс ud1"иZeni,h 
, 

о::о.:-Јја: (1, З), (2) ~_ (4)~ I'оеlе prenUJ:1erac'jc craf-rnatrica 
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Qin~1дizi::.оanОG аutоr:шt:Ј. је do.ta 

t1зс{_ја kJ..ast:1 ekvivzU.~ncijc •. 

па (э1. 11). rQ~, јоu jcdna kombi-

l"_";r"'~"" 2. ~.. . . . ,. . t elr , '1'"', , .А ;:;-,.;:.0'::,-"~,, O:;: .. .: .. ...,ji:o_1. ... 1,1 1. П :ц:Ј, Ј_ Z 'Ј .. 1..-' С. G ~-, 1. S ~ о угеt1 е п о ~ Io. .. ~ , .... \ 

, ., t 
, ;:;:0 Ј 1. ЕЈе еаэ 0-

Ј:' ои dva miliјоуааt.ltопаtа А

l:1.cama prclaska i izl:101:a: 

-1 2 3 4 б 

:с 2- - S ~ -

~ '3 L.. - - -

- _ .... -
~- ~-~ 

6 7 8 -=, 
, 

х 7 - - I -
, 

r '1 8 7 I 
I 
( , 

.-f 2. 3 4 5 -
:Је .u - мо " ~ 
'd' " еЦ - - -

.,~ ,_._- --

- -,- ~_ .. .. -----
G 7 8 '1 

-:Ј(. м. - -' -
• 

t '" w 'VJ 'vv 

је dato. па (:Ј::'. 1.2). 

1 (2,Х) 
( 7, х) ( б .у Ј.-) U 

.-

2 V 
, @ 7 (~<:) ~ 
~ 

Q з ( 7, ') 8 w 

.@ ® 
5 ® 

(з1", 12) 

, 
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D;~'oktno ое r.lOZ0 :Ја G.raf'-matri.ce с1о. ~ "Л!"1 ?rlas'~ ~kvi.-v ".'....>. ... '-- ... '- '" __ I.A, "'" 

11~\lcncije (Sine ~tQдја: .. (2, 4. 7, 8, 9). О"й;·Јо. од·tоеаtsk; 

(ј.а оп Qtanja 1 i б clt"' ... .;.V'o~on1;na p<>.oto io. 20 ОЙ::';О11o.l'D.јu61 

вled1 

'Outc-• 

111. ckviva1.on'tno na.o'L(1.v::'jatl;. Tako imm:J.o јоз аУС 110110 g:rupe ек

V'~V'a2cntnill тооји ООЬО!Ј. 1T:;:.1l1jS.: (2, З, 5, б, 7. 3, 9) i (1., 3. 

5, б, 7, 8, 9) .. .Ako Ой,:;СУ:;;Гс1јuсе grupe okv'.V'C\1cntt1i}} stanja оЬе

lс;"И,nо refJpektivno за а, Ь 10 dobijaмo gI'l'.f'-паtl'iсu o.1nimizi

l'(ЩОG automata datl1 на (01, 1.3). 

а 

ь 

с 

, \ 
\ Q ,У ј 

( С") 

( С. Z ) 

\ј 

'Н 

(81. .. 1.3) 

lfD.)ОIJ.<ща., Za роёсtпо lJ~апјо 1.1zimamo kla.su с polJto ona.sadcli 

l1oGo'Gna si;anja оЬа d[1to. (Јдtоmаtа, •. 

:~auat зledе60о. 

obclcznom tablicoo. 

- ЛА. л.л... V V 

-1 2. 3 4 ! 5" 

х 2 4 2- I 4 2-

~ 3 5 -1 5 7 I • 
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, 
["о r . .......,(-
" ._- .. ~.~. 

01Јс)].оЗепа sta.nja (01. 14). 

( З, у) 

1 ( 2,х) U 

(4, х) 

2 I \ 
\ 5,у Ј V 

4 U 

, " I \ј ~ \ 4,У) 

Ј)О 
• do:fi-

11'iC::'ji, ukljl1Ci ti 'О 1 tl 'Ь" __ о 2:сјие;):'ири jcdnako 01.Jc10zon:i.h st(Щја. 

:Ја naiJog modola ойтаћ :'ЈО vidida imamo 

vo...1.cntnih etanja: (1, 3), (2), (4) i (5). 

. ~ ... . , 'c ... ·"'!~·t 1.... 1.1 _~ __ _ l:lазе okvi-

На OS11QVt1 izyriJcnc Iюu.о1с lako 3С moze ёlo1J~Jc! oc1:.:ovarajuca 
, 

::;г o.i' -L'la п! са 12 i о Ь 01 сп ени t:J.bl i са рг c1asl:c. 

aHtoaata А 

l?rimer 4. Мiп:i.п~,zi~'D.t~ rз.urоv automat zallat olodeeom obele-
-

:':;С110т taыlcomm prolaDka 

-

- v АЛ ЛА " 'М- .Ц АЛ , 

О ~ 2 3 1; 5 6 7 - ----:-- ---
'х 2 7 7 4 7 6 4 7 - -, -

1 5 ::, -

~ 7 7 '7 7 7 , 
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, 

О(ЩОVа:гајuса СГ(1f"",:w.triса јо dD .. t~ па (СЙ.1.5). Dirol!:tno ае 
• 

r;юzс ргос1 tat:i. ао. :::;:1 fJat'10 stanja З 1 б еl:v'v,й.оntnа ра ае ta

ko Ьгој stanja o.c~c о:д:.щј1:ti za jedan. 

( З.у) 

з 
( 4, х) 

v 
( 2. х) 

о 

( б.Х 

5 
1 v 

б v 4 ® 

7 ® 

Ostaje јоо .оа..':10 сlа ',ЈО izvrsl pronllТ'l!o~~L),o·'.ja atanja 1 tim.e 

j~ zada"tak u po-tpU::ЮDti rooen. 
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DODAT.AК 

JodOnl11.'ilog proЪJ..eml1 miп1.[li~[\с:1ј е 
Ьёllоу"1ћ f'uШ{сiја. 

Ргета ~ciji V.T:.G·luakovt;!. :pod Ъulove :fun-

kc;.je зс роdl'ШШr:lQVQ. rw.jproetijc ргеds·~;.~vlјL1дјс te :funkcije 

II oЪ~ lku .. ВUРiЭrтю;}'.С:'.јО i'l1nkc;.ja. koje i:И,!10 l:ol:av Ыl0 potpun 
• 

:J:'ikeirani :funl:ci0l10~11';. sistom 
,. 

bulov:J: ZщL~сiја. ND.jpro~ 

o"tijim ::ЈЕЭ оЬ1.Спо S!?lQ.·[;r,t. proos'tavljanje l:сјо оadгiИ najmanji. 

moguc i Ьтој supcr-:.)o::.:;icija~ Posto ви uvol~ L1 ;.,5. t::mju эато 1:0-

!lаспi:funkсi оntilдi. :3·;.Qtooi onda је i ZOO[c':;~1k 1J.'.n1.mi.za.cije 

;ЈО ocigJ..edno post'.:;o :"i:L'cbroja.va.njem зпћ 

moeu6ih superpoz -1.с".ја ')o1ipunog sistema )::.щ::сiја Ј • t!edjutim, 

t1 prakol ве Н:о:г<.оtс a;::ocija1ni postupgi c'.!1:1.u1.zncije, koji 

::зи гэ.zгаdјопi IЮВСЬГlO за зуш! p01ipuni i':.i,ll~ciollo.J..ni slstem ј 

lJulovih :funkcija.. IТp.;Jaoto.ljnije_sl1 ti.poc·cu·c'Qi l'(lzradjeni za 

ЈЈ1исај, kad fJO oiotcn f sastoji od disјtщkсiјс, konjukcije 
• 

-1 П eгr"o~ .. е .- bu. ..... .J· 

cije ое svod1 пп iznnlazenje izrazaЪ~lovo clecbre~ koji 

~)rcdlJtavlja da"tt1 ћш;:с'l.јu ~ konstruisan је ~;OI~1ДCH najmanjeg 

l'logЧoceg ЬГОја 0ЈСГОД" ја. 111i 6ето зе оегэд" ';:I.i;1. 111.l јоэ рroз

;t~Lj1. f?lucaj proc1otccvJ.janje date Ьшоуо f\111l:cije рото6и di.s-

jUnkt'!..vne nогг:щ] пс ::ol·t;le~ koja sa.drZ"1 

slova. Тај zadа~GtЙ: п~, сето nazivati 

zaci,jc bulove ,f'~шl:у;~јО. 

Predstavljaju6i Сд ои РОфnоv1 koj1.m 

• 

." t1 "~', .• , "c~o rozn" ...... .1 ".1. .-_, . .1- 1.....! 1.... ~ ". 1Z11. 

C\JIItC> odcrM р:г061. t1O. .;:;.:ЮD '(;r~cj, ju рое tupl:a :.:с:; ј i 1Z10Z е pot:Jluz i

ti za йоЫјanјс cl:roocnih i minima.1nih d,"П.f'~ funko1.ja bulo

vo algеЪrв;! 
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• 

• 
Као рХ'уО, l:mlCDJCC>'~"lOtrukcije /Ј1 ..q4.1QД-,З".ОnОС jcd:!.niunQg 

:!:;:аЬа koj ~ оо ::Ol'-; o~ui ц ~)гoЫ.eти miniQ1~o.c·' ј о ul1lovo fu.nkci-

је .! (Х., Х." __ , .х ~ ) 
" -." оо 

l1ati. I'oi.Jto poгcЙ~J: 1J:.!1ovih ргоmеnlјi:v"iћ 

bi1;i prQizvolja.n Јсо ::~C:;cmo8vakom SprQ:tl1 ·'.сс:Н5!:ОG drveta 

<10<1е11.1;1 ро јса!1Н )::'СLюп1јivu i obrnu.to. [т.,Г. l)rVOm 2:., 
c1rugom 

rcbra nцmегiSQ.!1D. оо. о i А • Тмоаје i~ 07,:2:0;3 drugog to

аопа drve1;a роlш:;с ~;o uva гcЪra ва is'lЮQ l1~El(jr:;\C·'jom. 1'ra. 1;ај 

Пце!п dobi.jemo 2'" ))lltCva. u ,1ozlckom cU'VC':;ёl оо. ~:ojЦ~ Bva,k1 

ougovarc ро јсdtюп оЈ gogцei11 2'" aиaJ.n~ћ :с;!,зovа. !д! 6~0 

ое upravo ovde ~Ј(јз,-Јх:')'" -1.;:1 пгоисavanј ст 11"-.: 'ћ оrюЬiпа t1h ри

tova, Qolje rocono [1.С1:111 zo.konitost1. l:ojc.oo·voje 1. koris6e

!1јст 1;1.11 озоЬ1.lJа t1 "роы1mиu n1n1n~zC',ci.jc 1J·,~J.ov~Il f'unkcija. 

Roo1 boljog I:юinа::јз..юоmа1;!ЋСemо рх·vо'ьU,~ОV-l ?:.шkс1.јu od 

tri promenlj1vQ х, , х.. 1. Х3. LOG1.~I:c J.l'VO ::оје odGova-

ra toj funkctji do:i;o јопа (01. 16). Svi ~Jё.1·!;CV~i. u 1;от drvc1iu 

2 З 
4 1 

~ 5 
б 

0\ 1 7 

о ! 8 
I 

(01., 16) 
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[ЈЦ numortsani рr7.гоф1';,m 1)7'0 ј еvimз. Posr:1atё.':' јиС1, J..ogiuko drvo 

C10~e. зе kоnз1;а1:ЮV:',ЈG -1, й(1 3/:1 I3vaki put tl 1;0[1 U:L"Vctu nрт. 1 pOQto

је јао tauno tl'~,.'tltC: :;oJt imajt\ iэј;е ZL1јgtћ:1.l:kс d~1ove dllliine 

2 .. U nauem оlи.<:а ј с1 to ::Ј1.1 putcvi за lndGk-зinо.. 2,'.З i .5. Putu ео. 

:tnrleksom 2 od{~оvаг;ј1Ј :,шtоvi l3а ;ndeksir:1Q, 2, .:1r i 6 1td. Tako

йје_fЗО vidi da OVD1:0t1 :.,)иЩ u 1ogickom dг-""о'са oclcovara;Ju ро 150-

'1;iri ptlta ео. zaj С,'йll';,.::'ј,rЋ dolovima dU~ ino l. 
, 

U:>IlII1mo јо::; ~oc'U'JlJo arvo (еl. 17) kojo oc1;Qvo.ra bu1ovoj f'un

l:oij1 od cetlri P::·Orl0l1J.jivc. х. , Х2 , Х" i Х •• l'osmatrajmo 

'tэ.kodје putove tl 'Ьоо. с1::'Vо1щ i njihove E1lхl;јшюЬnо odnose. U ovom 
, 

оlисаји putu ео. 'l,nrlol:aon :L odgova:raju 4Р'с1Ј(;с,\ 0(1 zajgdniCkim de

lov1.na du~И,nе З •. То otl ')utgv1 ва 'lndеkс:'дQ, 2, З. 5 1 9. Рищ 2 

odgove.ra.ju putoV". ::, 4-, б i 10 i М. 

1 2 
3 5 

4 

1 б 

О / 1 7 
О О 8 

• 9 , 
10 11 

о 
13 

14 

15 
16 

1 

1 

(81. l7) 
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113 ova. dva .nav()c').ona ;>r:!.mera mоzemо1Шv'-1ui olO'..le6t zakljul."i~. 

Za эvo.k1 рт . ~ 23 l'~'VOB p:r:'imera рое1;ојо ·~с,Йnо 1n'1 puta koj1 

imaju zajodtliCltc t1.eJ.ovo duZ 1ђ& 2 ва ti.m. 1)IXCOO. Dv~ оо tih ри-
• 

tova imaju 10t1 IЈСИС'(;~~~ kao i put ~ а01: је tl'OC:Si Ва razliui-

~и1.т rocotkom. Ј: со. t1::"l.l{Si elucaJ vazi sЈ.ј_UDд_zо.lЙјUUak. 
Poa!1latra.jmo оодс. 10з'1сkо g.rvo kojo oO,.ac:>:~! 2'" puteva. Za 

IJve _ puteve 1.z toc a:'~yC':;a ko;11 i.maju na.jvc,}:1.. zaj edn11."iki аво ве 
, . 

nekim putem 

-Сет" An~()ВnO dеiЧl1~.UСР..О skupove puteva. l;с;ј! fЗt1. u (/t1..- 2 )-oj 
, 

Y'olnciji 1. td. ;;to :.ЈО t'\-i5eskupova putcve. l::)J~ cu u (/}'l-::2) -ој re

lac!j1 to ви ociCJ..oc111o пvi putov1. 1z /JZ - p;::vc re1.agije рrођi-
• 

roni јое па putCi,~·1 . .[1U\ l:cj'~ SU ЭЕд\lО U ~-2 -ој :.:'о1.ас1ј1. Ва nek1n 

• -
s obztrom аа pojo.t:1. l'clacije. ko.ko sm.o Сс1 QVde defin1.Sa1.1 .. 

• 

igra,kao 8to cq1:1.0 ·,т'ЙО1;i.Оd1.uСuјu6U u1.,oc;u )1."1 .. na1.~enju mini-

ma1nih а. п.:!:. b:;:lov.I .11_funkci.ja, 1.ociU110 ';0 l1om:оое р:!. tanje то-
• 

1}о 1.1. ое ао.1;1 nо1:1 ops-;;iji PQDtupak za ОО::,'.:ОЙјi vanj е ti.h зkuро-

va, оdnозnо ЬТОјn I)и~~oya lсој:l. eu U та kf\1:-.;oj _го1.аој.ј! ва nekim 

putem. Наа:! toga6or:;.o ~ иkazati па noko opi3t1jc озоЬinо ~oje 
• 

ostaju u vо.Zщ,)flt:!. ~a :"д·оizvо1.јаn broj ЬиЈ..от:1.ll promen1.jivih. La.-

ј е dokazo.ti зЈ.о.:'!.о6 о -Gvrdjenje. 
• 

Ako ЬШоуо. :Сtщl:giја. 

:!~j i vth 1;;). a.ko lос:tiЛ:о 

- - . promen

оnаа.ро-

otoj1 tauno IJlltoVa. 11:0;1:1. ви u :~ -Ј) -oj_rola.c1ji ва nekim 

Dutem .1' • Od 1;1.11 /JZ m. -4 iтajи :i.ctipoi5e1ia,k lЭа аа-

t1m putem / а 00::10 ј() jedan odt1h (Ја 

Doltaz. Svgki Г'L1t ан:;:1.nе /JZ ima taёnо 

:L':.\zliИ tim роСеt1l;ощ.. 

/п- 4 1;ете raz1.icito -. 
оа pocetnog i· krajl1j 0С,';_ Кroz avako оа 1;ih 'l;onenamora pro1.azi-

• • 

ti. joclt:i,n i зато јоdД.''l)ut koj1. је u /n-.f)-oj rolaoiji ва poe~ 
• 

Шаtrаn1m putcm~ PoiJ'Go.:co оу:!. putevi 1z al:t1:'U putev-o. Ва raz1.1ci

t~m pocetkom '11'06 "о.:::Йil:tlјu Za jedno rcbro ;щdа ocigledno moze 
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)!ootoja.ti зато jcdgn оа пјЉ koji је 1.1 (Лl-4)-Ој ]:'olacij1 ва _ 

d"."tim pu:ten. А1.:0 "g1- ~Ю,.;tојао 306 јооan оп'::о. Ы.оn! moraJ.i bi'ti 

гюd;ЈusоЬоЦ!.јqdпоl::i. 7 ?,;"to је 11 suprQ~ost5_ ЈЈ.' й"'пјоn;с6m ао. su 
. 

ovi putovi 1 .. ',,. 
0 ""1"''1 1', "('!' ,·.,.v __ J , 
-"'Ј '-' cIl~J'()iia ra?.J..ic1ti 0.00.;1\.1 ооЬon. 

Loko ве dоlщ,:'l1јО :!.~v:rdjenje МО nol:i.~·ll·t; :i.r:щ il1deks k оn-
о '. 

аа рl1"!; kojijc (n-4) -ој тоlасЧ! tЗ njit:l а'ыа <1';>1..161 pocet8k 

е10Го. ima'ti indako 

оа narocitoc ~n:\i.:o.ja Za nаз је i 01cdoUo. tvrajenje. 

u 108" Ck0111 dl'V<2t\.1:':0 ј е sadrzi 2"'- rl'.r;l ~~. t-'!1 puteva ров1;оје 

fJз.mо aYa_pи~a за :'.,],:;'1.::1 zajcdnHikim аеl0Н Ul"Иnс 41-1. l:~tЦ'i 

lщtаsа 13.t1111 doloq du;;ine /}Z -2 ,OStu!l ТЩ'>:vа за zajcdnickin 

dolomdII'iiine '1l- 3 i·:;U._Dokaz slcd:i. i,z P:l'VOC tVZ'4jonja. 
. . 

vgnјО.РОщ!l1tо те'соЈ,О tloodrod;jenihko~i''i.c4.j0l1a1;a 1rojl1 slшi za , 

nini..mizaciju ЬtЙоv~.ћ i'unkc~.ja. Polazimooa UiJ1jon'ice аа ве sva-

ka 111inimalt~.a d.n.~. bulove f'unkcije 

)Х'сd:зtаvi 1;i u оЫ i::U 

r:lOze 

(2) 

вае ве sum.i гa.n ј с '~::;yod! Ва ~zl ii:1. t:!.r:! slO{;ovi.na za /J7Z,= 4, 2, - --, /}1 ;. 

( С::;" <72, - - - l с'_) ")го1зzј, ва вумо (i 4 , Lz, ___ , i_) sku-
• 

POll1' зОУЉ е-е SЗ.fJ-tо -1 с 
" 

оа 

- - - {т) ; nrolazi al:l1.~jOЏ o"ih роdвkuи~"а 0<1 /m • • 
rF.zl i u i t1hce]:ill 

о 

D]:'ojcva, кој! "Се '"1 L, 1 .... ·' ....... -0 
L ............. ~~ 1зшоdјu /f 1 !ll • Za odl'cdjivanje koe-

i'ioijenata sluzi ,",.~ rr Ј. оо 
...... __ i...) '.Ј ...... 0(1 2'" јednасil1д 
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;3de је О ~ еХО. '.. ј ""'" 2- ! - - -, еХ 4'1. ""'.4 • : осЈ.о oc1g1edn 1.ћ 

атanја dоЬ"ljз. ос йа је 

(3) 

о 

tвёе el<upom 8vill /}1 -ulanih n111OVВ. 

Oc1c;ledno је аа с::.з.vnа te,:';JtQ6Q отое pOD·t;~ll)ka 1e!: 1. u уе1. 'i 1: от 

broju jodnacina koJ·'. ;;:;:оЬа reM.t1~ оаnоаnс "z 1:ој111 treba odre-, 

а .. t1 t k ," 4' t Ot d ј t ј ... ak ~A '" Ј. nepoznae .;,-ОС":'О·Јоnе. u а .. е ~1 PO$vUD' pvu.eesn .. е-
о 

promen-

ljivih ... ао pet. Но ci:~o8e 10kor1sto оsоЬ:1.lи1 L1edjusQbne veze 

~щtоvа u l.og1ckom Й;7':;tu,. drug1:m recima ooo:~1no Йиа1.nЉ n1zova 
• 

оnйа ве Qroj јсdnаЙ~:nаt .. ) mole јмо sma1.l.:j"1.ti. а narоёftо u 

olu~ajov1ma ~эd јо '[):;,ој ёS1anova S3.v:r;iientg! а. п, -r. date bu10ve 

:l:'unkoije та1.1 а br()j bul.ovih nromen1j1vil1 -.,rcl'ik1. 

Poetupak d ~o _ der.1QnD·I;~iratl па je4nQ!l ~):::·~;lo:rt1. 
• 

.Pr1mer 1. M1n:tr:l4.:~ira:ti bulow 1'unkc5.ju.i::1.ja је ·s.4.n.:t. zзdа-
.~ 

'Iщ putevj.me. uloe"Cl:o~ drvet\! n~ (e1. 1~). 

Ойтаћ ве. vidl аа diџјцnktivn1 Q1anoyi dt1Z ~_ne :t nе mogu аа 

pokri"ll'a3u n1. јооад сд )uteva da'tog 1.0g!Ш:ос r1:гvc1ic..Ako т.~. n.~. 

saur!1 IJ1з.nоуо dч~~1.t10 :2 onda ве njlhovi ОЙСС[u.i'ајu6i putevl шО-
, 

:L~aju рОјаУ1.ј iva't:!. 11 datOtl\ dЖ'vеtu toono t}cJ;;:lr .... nuta. Proetlm ---- ... " 

''prebro ;fa;van ј ет" о о ·\Г1.di йа ta3 us:tov z~.:iLO'''o:_java jedino C!lan 
- - --

X--t_Х ?. • Тlтс ou)okrlvenl putevl 2, 4. G i 8. ~om.d.n.:t'. 
oOOxo~1 disjuktivlle ;jlanove dшlnе 3 onda od§ovaraju6ih puteva 
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u datom logicl:om :J.::"V'otu тото. Ь1 tl ата. '2о.ј шз1QV zadovolj o.va 

f c;:"":lO ои pOkr1ven1 :JUtcv:'. 9 i 1.). I па kra;ju 

1 

\ 
о 

о 

о 

(131. 18) 
• 

~ut ва indeksom 15 -... - .- пnзо ао. pokr1je јеа1.!10 oll,o;ovaraju61 d1Sjub:-

kt1 vnl c1ar.! 

kcije glвsl 

./ ( ХА, Х2 , Х,, х..,) == Х, Х4 
I 

- - -v 24 ХЭ X t V .::t.f Jc.:t, Х30Х" 

ТтеЬо. na;pomooи",;~o do.d1sjonkt1vne c1anovo iJ1ji odgovaraju61 

• 

рцt~vi pript!de.ju lЈ~(:;сv:tnщ ~a r0~l1ltatom ЩL:"з unарrЭd treba od'!:!a

cit1, !2oBtQ_njillov~o ;:oc:fioijont1 u јednа.U1.н:ше (2) тотаји biti 

jaanвk1 nШ1. 
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Као 81:0 оо v:1di'з паvodenоg primera jcu:'-na tgiJko6a UOVOt!l 

i.ЮО1:uрkЦSEI sag"toj:' ц. "prebrojave.nju" pH'(;CVC\ koj:! оdgоvarзјU 

noltom dlSjt1nktiVnQLl glQЛ:Ц. Лl! ako вв ~O u obzir ае. је u ovom 

в1цёајц po'tr~bno l-G:!~,:Јзt:t зато 2' k()о:f·l сiјсnэ.tо. u оаnовц, nа. 192 

a.'tto Ь1 рlеа.1.1 ove О:l·Ј<:I је U!teda эо.l!3,tа. vQl .'~o.!. _ 

Navedene О8о"i2"-Пс ао ",;з1rodје mogU 1s1:o1.":1.0'c1,1;1 "1 u slucaju kad 
, 

је potrebno nа61 Ll.cl.11.:L"t f'unltoije koja n·',jo.z~ata nа. svim dual-
• 

nim nizov1m,a, druC4 q l~oo:tma u рrоЫеmu.dodOi'in10anјэ. bu1.Qve f'un-
. . 

kc1.je. а tэ.kоdјQ pг~ oarodjivanju mаl:оtnclП",ll 4.nterval.a 1 okra-

6enih а.n. 1'ОХЬ1 nol;o Ьцl0уе 1'IInk o1 je. 
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