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Dr E. Stipani¢ (Beograd)

MARIN GETALDIC I NJEGOVO DELO

Povodom 400-godisnjice njegova rodenja

Ove. godine se navrsilo 400 godina od rodenja dubrovatkog matema-
ticara Marina Getaldi¢a. Tim povodom u Dubrovniku je odrZan, od 29, IX
do 3. X, medunarodni naucni skup pod nazivom ,,Geometrija i algebra po-
Cetkom XVII stoljeéa”, na kome se istakla i osvetlila uloga Getaldica u
razvitku matematike i nauke uopste.

_ Getaldi¢ je roden u Dubrovniku 2. oktobra 1568. godine. Uc¢io je §kolu
u Dubrovniku od 1575. do 1588. godine. U to doba dubrovacka gimnazija
bila je na zavidnoj visini kvalitetom svojih nastavnika, programima nastave
i organizacijom rada. U njoj je Getaldi¢ stekao solidno znanje iz klasi¢nih
jezika 1 literature i temeljno je savladao potrebna znanja iz matematike,
fizike i astronomije za studije na visokoj Skoli. Potrebno je posebno podvuéi
da je ve¢ tada Dubrovnik imao jasno izradenu fizionomiju svog kulturnog
Zivota, odredenu visoko razvijenom knjizevnoséu na narodnom jeziku, kao
i decenijama i stole¢ima negovanim ukusom i smislom za umetnicka ostva-
renja u arhitekturi, graditeljstvu, slikarstvu i zanatstvu i vanredno razvi-
jenim interesovanjem za filozofiju, prirodne i matematicko-fizicke nauke
i astronomiju. U takvoj dubrovackoj sredini Getaldi¢ je naSao podsticaja

1 pomodéi za svoj rad u matematici, fizici i astronomiji.

Krajem XVI i pocetkom XVII stoleéa Getaldi¢ je Sest godina bio na
studijskom putu po zemljama zapadne Evrope: Italiji, Francuskoj, Engleskoj,
Belgiji, Holandiji i Nemackoj. Stupio je tada u dodir i sprijateljio se sa nizom
istaknutih matematicara, fiziCara i astronoma. U Parizu se sprijateljio sa
Cuvenim francuskim matemati¢arem onog vremena. F. Vijetom, a u Padovi
sa velikim italijanskim fiziCarem G. Galilejem. Getaldi¢ je, s jedne strane,
duboko ovladao geometrijom starih Grka, a s druge, prihvatio nove Vijetove
ideje u algebri (upotreba slova za ozna¢avanje brojeva i promenljivih veliCina
i upotreba posebnih oznaka za racunske operacije koje su se do tada nazna-
Cavale reCima). Zahvaljujuéi tome, kao 1 svom poznavanju Galilejeve nauke
— nove mehanike i astronomije — Getaldi¢ je, vrativsi se s puta u svoj rodn;
grad, u razdoblju od 1603. do 1626. godine napisao na latinskom jeziku
(to je tada bio zvaniéni jezik nauke) sedam dela iz matematike i fizike, baveci
se istovremeno i eksperimentalnim radom u astronomiji, @ naro¢ito u fizici.

U istoriju fizike Getaldi¢ je uSao svojim delima Neki stavovi o paraboli
i Unapredeni Arhimed, koja je objavio u Rimu 1603. godine. U prvom delu
on je, zahvaljujuci tome §to je otkrio neka nova svojstva parobole*, pokazao
svoj postupak izrade tzv. paraboli¢nih ogledala, potrebnih za astronomska
posmatranja. (Jedna vrsta paraboli¢nih ogledala su, na primer, i ogledala
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u farovima automobila). U drugom delu Getaldi¢ je, kako i naslov tog
dela pokazuje, na osnovu dobro poznatog Arhimedovog zakona pokazao
svoju originalnu metodu odredivanja specifi¢ne teZine C&vrstih tela i te-
nosti. U tri rasprave bavio se obnavljanjem nekih izgubljenih dela veli-
kog grékog matemati¢ara Apolonija.

Marin Getaldi¢ (1568 —1626)

U vremenu od 1606. do 1613. godine Getaldi¢ je u Veneciji objavio
cetiri dela 1z matematike, a posle njegove smrti objavljeno je u Rimu 1630.
godine njegovo najznacajnije delo O matematickoj analizi i sintezi, U ovom
delusu prvi put sistematski koris¢ena slova i drugi simboli (koje
je, kao 5to je refeno, uveo F. Vijet) u algebarskim operacijama i njihovim
primenama u proucavanju geometrijskih problema, ¢ime je on kréio put ka
sintezi algebre 1 geometrije, odnosno ka koordinatnoj ili analitiCkoj geomet-
riji**, koju je veliki francuski matematiar i1 filozof Rene Dekart inicirao
1637. godine. Takva sistematska primena algebarskih simbola i algebarskih
operacija®***  koju su prvi zapoeli Vijet 1 Getaldié, stvorila je uslove za
dalji snazan razvitak matematike.
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U tome je neprolazan istorijski znadaj tog dela, preko kojeg je Getaldic
trajno uao u istoriju matematike i zauzeo znacajno mesto medu evropskim
matematiCarima prve polovine XVII veka.

Getaldi¢ je obavljao i mnoge duznosti u drzavnoj sluzbi Dubrovacke
Republike, posebno u diplomatskoj, kao poslanik kod Porte u Carigradu,
bio je neraskidivo vezan za svoj rodni Dubrovnik i njemu odan; nazivao
ga je ,domovinom, prvom hramteljicom svoga tela i duha” razhkugum ga
tako od ,,tudih zemalja” u kojima je na svom putu po Evropi boravio. Umro
je u Dubrovniku 7. ili 8. aprila 1626. godine.

Objasnjenija

* Zamislite kupu ¢&ije se izvodnice neograniteno produZuju preko osnove (baze) kupe; pre-
secite sada takvu kupu jednom ravni paralelno-bilo kojoj izvodnici; tako dobijena presena kriva zove
se parabola,

** Uprosceno reteno, analiticka geometrija je deo matemauke koji svojstva geom. figura
i druge geometrijske probleme tretira pomocu algebre.

*** Neke od tih primena nauticete kasnije, u srednjoj $koli, a neke znate vec i sada; na primer,
da bi se odredila preselna tacka dveju pravih, treba da se nade relenje sistema jednadina tih pravih,

JI. bornanosunh (Beorpan)
M. Kocmajan (Tutorpan)

PEHIABABLE KOHCTPYKTUBHUX 3AJATAKA CAMO
IIOMOBY HNECTAPA

V npetxomsoM 6pojy »MaTeMmaTHukor jucta« (cTp. 6—8) moxa-
3aJI CMO KaKO €€ HeKM KOHCTPYKTHBHM 3aJalld pelllaBajy caMo momohy
JemUpa.

OBpe hemMo moka3aTu KaKO C€ HEKHM KOHCTPYKTMBHHU 3aJaIlH MOTY
pelidTH caMo ymoTpeGom 1ilectapa. MHade, TakBMX 3aldaTaka MMa
AOCTa; LITaBUIlE, 3HATAH je OpOj OHMX KOJU Ce HajjeJHOCTaBHHjEe pe-
magajy camo nomohy miectapa. TakBu cy, Ha npumep, 3agauu: »llo-
geauiliy gamy KpyxHuyy Ha 6 jegHaxux geaosa« (YUje BaM je DeELICHsE
nobpo mo3Hato, cil. 1); »Koucimipyucawmiu wauxy M’ cumeiupuuny gamioj
itauxu M y ogHocy Ha gaimy upasy s«. (U3 pate Tadyke M kao neHTIpa
ONUIIE Ce KOoja OWIo KpyXHHLA KOja cede HaTy NpaBy § — HOBOJBHO je
ONHMCATH CaMO JYK KpYXHMIE '

— a 3aTEM HCTUM MOJyIped- ‘lfM
HUKOM M3 JIOOHMjeHHX mpecey- |

HAX Tayaka OIHCATH [iBa AN L
KpyXHa Jyka. Hbuxosa mpe- \\1_./
CeuyHa Tauka — Pa3IHYATa

on Tauke M — Guhe TpaxeHa WM

Tayka M’ ; BUOH CI. 2). Cn. 1. Cn. 2
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WN3paanheMo jOlLl HEKOJUKO IIpUMepa pelliaBakbha KOHCTPYKTHB-
HUX 3ajilaTaka MCKJbyymBo nomohy mectapa. Ilpm Tome heMo ipasy
CMApawiv KOHCWPYUCAHOM AKO je UHO3HAW Uoa0Xaj geejy Kojux Ouao
FoeHUX THauaka, jep axo cy gamie gee wiauke A u B, wmaga camo nomohy
weciliapa Moxemo KoHcHpyucaiu Koauxoiog xohemo (6eckonauno
MHOI0) wauaka upase Koja uposazu kpo3 A u B.

3aucTa, XopucTehH ce camMo IIeCTApOM, MOXEMO Hajupe KoH-
CcTpyucaTu ase Tauke M u N Koje ¢y CHMETPHYHE Y OJHOCY HA IPABY
AB, yako Ta npaBa HMje NOByYeHa (y Ty CBpPXY M3 Tayaka A # B kao u3
IeHTapa OINMUCYjeMO OBAa JiyKa TaKo Ja Ce

M cexy, ci. 3). 3atuM u3 Tauaka M 1 N Kao
U3 NeHTapa HCTHM TOJYNPEYHAKOM —

allM pa3IMYUTUM oa MB — omucyjeMo

)< *B  nyxope, xoju he ce cehm. ¥buxose mpe-

C, G ceune Tayke C, u C, npumanajy npaboj
AB. (Hoxaxwuie to!). Taj ce mocrymak
N MOXE¢ NMOHOBUTH HEOTPaHHYEHO IHyTa Me-

CiL. 3 HaJyhm caMo OTBOp LIecTapa.
3anatak 1. — V ganoj inauxu A xoja nexu Ha gaioj iipagoj

AB fiogubiu nopmany na my iipasy (camo flomohy weciiapa).

Pememwe. I[TorpeOHO je KOHCTIpYHCATH jOIl jegHY TA4Ky Kojd
NpUNafa TpaXeHO] BOpMaJid, Jep jeaHy Beh mMaMo (Tadky A), ci. 4.

M3 Tauyke 4 xao K3 IEHTpa ONHCY- |

- JEMO KPYKHHMILY NPOM3BOJLHOT MOAYIIPEY- F

HUKa AC; UCTHM OTBOPOM HIecTapa U3

Tauke C ONHMCYjeMO JYK Tako HOa ceye E D

HaUpTaHy KpPYXHMLY; 0obHjaMO Tako Tay-

Ky D. V3 Tayxke D xa0 M3 LEHTPa UCTUM =>—1¢
i

MOJYOPEUYHUKOM NoBJayuMmo. JyK ALF, a

M3 Tayke E KaO LEHTpa HCTUM [NOJyNIpey-

HUKOM oTcyjeMo nyk ADFE. Ilpasa xojy Ci. 4
oapehyjy Tauke 4 U F Ouhe HopmanHa Ha AB. (Joxaxwure T0!).

3anatex 2. — M3 wmauxe M, xoja je ean gaiue ipage s,
cuycuiuiuy HopMaay Ha upasy s.

Pemwmemwe. — Tpeba oapenuTd Joll jeAHY T44Ky HOPMAJE
Ha § Koja npoJjia3u kpo3 M. Hexa 1o Oyne Tauka M’ x0ja je CUMETpHYHA

Taukd M y oaHocy Ha npaBy s. A TO je m7oOpO MO3H4ATL KOHCTPYKIHja
Ha CJI. 2.
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3angatax 3 — Camo iloMohy weciiapa kpo3 gaiy wauxky A
Hosyhu upasy uapaseaHy gawioj upasoj, xoja je 3agaHa geema ceojuM
waukama B u C, wj. konciuipyucawiu tiauxky D waxey ga AD u BC
A€XKe Ha dapaseaHuM upasuM.

Pememe. — M3 Ttauke C Kao M3 LEHTPA NOJYNPEYHUKOM
jemHaKuUM AB omuImMMoO JIyK. 3aTHM H3 Tayke A Kao UEHTpa IOJIy-
NpeYHUKOM jeaHakumM BC onummumo apyru Jyk (uprtaj camky). Ipe-
ceyHa Tayka TUX JykoBa Ouhe Tpaxena tauka D. Ilpase AD u BC
IapajiejiHe cy.

3angaTtax 4. — Kopucitiehu ce camo wecidapom yeehailiu paciio-
Jare usmehy gatiux tuauaxa ueliupu uyiiq.

Pememe. — Hevxa ¢y 4 u B mate tauke. Ha npasoj AB
Tpeba Hahu TakBy Tauky E pga Oyme AE=4- AB. '

Oxo Tayke B ka0 LIEHTpa ONMUIIMMO KPYXHUILY A HOJIYNPEYHUKOM
AB (cn. 5), a 3aTUM He Mewajyhu oTBOp MLIecTapa NMPEHECHMMO HA TY
KPYXHUILy IOYeB OJ Tauyke A TPHUIYT y3acTONHO TETHBY jelHaKy AB,
T). AM=MN=NC. IlomTto ¢y Tauke A, M, N u C 4eTupH y3acTOlHa
T€MeEHa Np2aBHJIHOT 1IECTO-
yIrjla yIOMCAaHOT Y KpyXK-
Huny k, 10 je Tauka C
OVjaMeTpaJiHO  CYNpOTHaA
Ta4yky 4, Te je AC=2-A4B. _
Axo cama oko Tauke C A
OMHUILEMO KPYXHHLIY Kk; -
noaynpeyHukomM BC, oHza
Ha HCTH HauMH MOXEMO Z % 2
nobutu Tauky D xoja je Cn.’s
OjaMeTPaJiHO  CYpPOTHa '
Tauku B, ma je tama AD=3.A4B. Ako joul jeMHOM MOHOBHMO MCTY
KOHCTPYKIMJy y ondHocy Ha ayx CD, nobuhemo Tauky E, TakBy na je
pactojame AE jeIHako 4eTBOpocTpykoMm pactojamy AB. (IToctymajyhin

M N

IaJb€ Ha MCTH HaYMH MOXe ce pactojame AB ysehatu 5, 6, 7, . . . myTta).
3anaTtax 5. — Camo nomohy weciiapa yiuucaitiu xeagpaw y
gamy Kpyxuuuy K. | TN
Pememe. — CmarpahieMo fa je kBaApaT KOHCTPYHCAH akKoO

My 3HaMO TeMeHa. Ilpema ToMe, 3aJlaTak ce CROAM Ha TO ga ce gailia
KpyxHuua k ilogeau Ha ueillupu jegnaxa geaa. llomenmmo Ty
KpyXHHIy Hajipe Ha 6 jeAHakux OejoBa (a TO CaMo IIOMONy wwiecTapa
MOXEMO YYHHHMTH, ¢J1. 1 ¥ ci. 6). Heka cy meone tauxke A, B, C, D,
E u F. Tana je AD npeysux xpyxuulie k, a AC — cTpaHHla jeaHaKO-

37



CTPaHMYKOI TPOYIJIa yNMCaHor y KpyxHuuy k. Tama je AC=r V3, raue
je r monynpednuk kpyxuune. ([Tokaxure 10 camu!). U3 Tauaka 4 u D
M ONUIUMMO KPYXXHE JIYKOBE MOJIYNPEYHHUKOM
>< jemnakum ‘AC. Heka je M muxoBa npecedHa
r £ Tayka. Tpoyrao AOM je npaBoOyrium Te je
MO2=AM2—A02=AC2—A0?=3r2—r2=
k =2r2, onakie MO=r Ve Tj. pacTojame
MO jemHako je CTpaHHMUHM KBalpaTa yIMCa-
D HOT y gaty KpyXHuuy k. Cajga ocrtaje caMo
Ja OTBOPOM IlecTapa jemHakuM MO u3 Heke
Tayke N, 3apexeMo KpYXHHLY K Tpd myTa
na bucmo pmobwmm Tauke N,, N; u N, Tj. oc-
Tajia TpH TEMEHA YNHCaHOr KBaapaTa (ci. 6).
Cn.6 %

* *

8

Y pasMarpaiiuM 3agauviMa TpaxeHe durype Omie cy Tauxe. JacHO je na
HHjeIHa KOHCTpyKuMja riue Tpeda nosyhin reky npaBy He MOXe OUTH H3BeEeHA HCKIbY-
uiBO noMohy ulecrapa: TpakeHa NpaBa HE MOXe Ce CTBAPHO M NOBYLiH aKo je aory-
LITEHO ynomeﬁum caMOQ LuecrTap. Me})VTHM NOJIOXKa) NpaBe y paBHH onpehen je
IBeMa KOjuM OuWJIO MeHWM TavyKaMa, Na je 3aTO NPUPOAHO CMATpaTH a jeé mpaBa
Yy H3BECHOM CMMCNY Beh Habena ako. ¢MO yCHeNnd Ja KOHCTPYMLIEMO IBE HeHE Tauke,
AKO ce TO YCBOjM, OHHIA je OpoOj 3amaTaka KOjU C€ MOTY PpeIIUTH caMO noMohy
miecTapa 3HaTHO Behuw (Ha npyuMep, caMO NOMONY LIecTapa MOXeE Ce OaTH yrao
PacTioIOBHTH WJIM NoByhy HopMana Ha OaTy NpaBy Koja Mpojas3u Kpo3 JaTy TauKy,
JEP Y THM 3aJanuMa JewMp ce yrnorpedbaBa caMoO 3a u3BOoheme MOCIenwe omne-
pauMje — 3a IOBJIAYEH-e Mpase Kpo3 nee tauke). llrasumie, nancku reomerap 1.
Mop w wurtanujaucku reomerap JI. Mackeponu jomr kxpajem XVIII Bexka moxa-
340U CY ga ce ce8axku ieoMeilipujcku KOHCIpYKIHUGHU 3AgaiiaKk Koju ce pewiasa cao-
‘bogroM yiioilipeboM wecHapa u Aerwupa, Moxe pewuiiu u camo HoMohy weciiapa.

Y nperxomHom Opojy »Mart. nucra« pelMIM CMO HEKOJNMKO 3anaTaka
camo nomohy setbupa. bpoj 3anataka xoje Ha Taj HAYMH MOXEMO PELINTH HHUje
Besquky, Ha npumep, camo NEBUPOM HE MOXE Ce Hah¥ cpenuIuTe AaTe OYXH HIM
nosyhu npapa napajienHa 0aTtoj mpaBoj. MehyTuM, OBH M MHOIM APYTH 3ajauy
MOTY C€ DEIUMTH MCK/bYYHBO nomohy JIelMpa ako je Y paBHU aT4 HeKa mNOMoOhHA
durypa (Ha IpUMep KDY)XHHUA KOjo) je o3HaveH uHeHTtap). LlltaBuiue, mpBajmapcku
MateMatuuap J. Winajrep je 1883. ronvue yCTAaHOBHO NA Ce C6AKU KOHCIAPYKUBHU
3agaidax pewus HoMmohy wieciiapa u nAersupd, Moxe pewuiiu u camo domohy jeghoi
AERUPA GKO Je Y PAasHU KOHCHPYUCAHG HeKd KPY)KHUUA U 23HAYeH reH ueniiap (4 1O
3HAuYH, Ja CE€ CBAKa TeOMETPHjCKA KOHCTPYKUMja Y PAaBHH, M3BOOJbMBA NOMONy uIe-
CTapa ¥ Jlelwupa, MOXe M3BECTH TAaKO Ha LUeCTap ynmorpedMMO HajBUlNe jeNaHMyT).

Haiiomena. — Camo momohy ImecTapa pemute u 3azatke 388—389 us
pyOpuxe »Onadpanu 3amauu« (cTp. 50).
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Dr M." Hli¢-Dajovié (Beograd)

O NIZOVIMA BROJEVA
II

1. U prvom delu ovog ¢lanka («Matem. list», III. 1) objasnili
smo da se, u matematici, nizom brojeva ili, kratko, nizom naziva svako
mnostvo (svaki skup) brojeva koje ima to svojstvo da sve njegove ¢la-
nove mozemo numerisati redom prirocdnim brojevima 1, 2, 3, 4, .
tako da svakom prirodnom broju odgovara na izvestan nacin po jedan
od ¢lanova tog mnostva. Brojeve sadrZzane u nizu nazivamo ¢&1la -
novima niza. ,

Samim tim $to ¢lanove niza moZemo numerisati, zna¢i da svaki
¢lan ima u nizu svoje odredeno mesto. Zato je najprostije sve ¢lanove
jednog niza obeleziti jednim istim slovom, a brojem pored tog slova
(tzv. indeksom) naznaciti mesto na kojem se taj ¢lan nalazi; tako ¢emo
prvi ¢lan niza obeleZiti sa ay, drugi ¢lan sa a,, tredi sa a3, ..., deseti

sa a9, a bilo koji ¢lan sa ay (n je ovde prirodan broj). Na pnmer u
nizu

(1) : Iy 5,9, 33, 17, .= 187
je ai=1, a2=5, a3=9, ..., a poslednji ¢lan (zasad jo§ ne znamo koji
je on po redu)—to je broj 137 — obeleZiCemo sa a,; dakle, a,=137.
Dati niz ima svojstvo da mu je razlika izmedu svaka dva uza-
stopna ¢lana stalna 1 jedna,ka 4; usled toga, taj niz je aritmeticki (aritme-
ticka progresija), sa prvim clanom a;=1 1 razlikom d==4. Bilo koji
njegov ¢lan a, dobija se, kao $to smo videli u prvom delu ovog ¢lanka,
tako $to se prvom ¢lanu (n—1) put doda razlika d; dakle:
a,=a,+(n—1)d. :
U posmatranom primeru je
137=1+(n—1) -4,
a odatle je n=34, §to znac¢i da je 137=a,, (trideset etvrti €lan niza).
2. Postavimo sada zadatak da nademo zbir svih prirodnih brojeva
od 1 do 100, drugim re¢ima, zbir svih Clanova niza

(2) 1, 2, 3y 4, , 97, 98, 99, 100.

Tu je prvi €lan a;=1, razlika je d=1, a poslednji (stoti) &lan
j& @y00=100.
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Verovatno je mnogima od vas poznato kako se trazeni zbir moZe
brzo i1zraunati: napiSe se najpre zbir od prve polovine ¢lanova niza
(2), a zatim se ispod tog zbira napiSe zbir od druge polovme Clanova,
ali u obrnutom poretku:

1+ 2+ 34 44 .- +47+48--49 50+
£ 100+99+98 497+ - - - +54+ 53+ 52~ 5

i sada se sabira vertikalpno: 1 + 100=101, 2 +99=101, zatim 3 - 98=101,
, 48 +53=101, 49+ 52=101, 50+ 51=101. Kad sve te zbirove sa-
beremo, -dobiéemo traZeni zbir: -

~ 50.101=5050.

Zadatak.— Sabrati naisti nacin kao u prethodnom primeru:
a) sve prirodne brojeve od 1 do 1000; b) sve prirodne brojeve od 1 do
9999,

3. Priznajmo da, posle tako brzog i lakog izraunavanja zbira
142434+ ... +994100, nismo daleko od pomisli da je taj postupak
toliko lak jedino zato Sto je dati niz (sa razlikom 1) bio neobi¢no prost.

Medutim, moZe se pokazati da se isti postupak koristi 1 za izra-
¢unavanje zbira uzastopnih ¢lanova bilo kojeg aritmeti¢kog niza. Uze-
¢emo najpre joS jedan primer:

Izradunati zbir § svih &lanova aritmeti¢kog niza

(3) 5, 10, 15, 20, ... 95, 100, 105, 110.

Nije teSko videti da taj niz ima 22 ¢lana (kako cCete to najbrze
utvrditi?); pri tom je a;=35, a;»=110. Postupimo kao malocas:

-5+ 10+ 15+ ... +50 +55+
+1104+105+100+ ... +65 +60
S=115+115+1154+ ... +115+115;

~ pri tome se sabirak 115 ponavlja 11 puta; dakle, trazeni zbir je
S=11-115=1265.
Mogli smo, medutim, najprc_e napisati

S= 5+ 10+ 15+ ... +1004105+110,
S=110+105+100+"... + 154+ 10+ 5

(u drugom redu smo- napisali isti zbir, ali obrnutim redom), pa zatim
sabrati; dobili bismo:

2S=115+ 115+ 115+ ... +1154+115+115.
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Na desnoj strani svaki sabirak 115 jednak je zbiru prvog i poslednjeg
Clana u zbiru: 5 +110=115; tih jednakih sabiraka ima onoliko koliko
ima ¢lanova niza (to jest 22); stoga je:

25=22.(5+115), S=%(5+115).

Dakle, zbir aritmetickog niza od konacno mnogo clanova izralu-
nava se tako $to se saberu prvi i poslednji ¢lan i dobijeni zbir najpre
pomnoZi brojem Clanova, a zatim taj proizvod podeli sa 2.

Kako bismo, primenjujuéi prethodni postupak, nasli emu je
jednak zbir brojeva

ay+az+day ... +ay,

gde brojevi a, az, a3, ..., a, ¢ine aritmeti¢ki niz?
Primenjuju¢i navedeni postupak nasli bismo da je

(%) | S=2 (@ +ay)

(a1 je prvi ¢lan, a, — poslednji ¢lan, » — broj ¢lanova).

Dobili smo formulu za izraCunavanje zbira konatno mnogo uza-
stopnih ¢lanova arimeti¢kog niza; da bismo taj zbir mogli pomcéu
formule (s) izratunati, potrebno je da znamo prvi 1 poslednji ¢lan
niza 1 broj ¢lanova koje treba sabrati.

Primer. — IzraCunati zbir svih neparnih brojeva od 1 do
99999,

ReSenje. — Treba najpre da utvrdimo koliko ima ¢lanova
niza :
(4) L3, 507, « ko 99999, .
to jest da odredimo koji je po redu ¢lan 99999. — Ranije smo videli

da je, za niz neparnih brojeva,
an“—:zn—l,

tako da kad stavimo 2n—1=99999. odmah dobijamo da je 7=50000.

Sada je lako izraCunati zbir § svih neparnih prirodnih brojeva
od 1 do 99999:

| SZ@—%)?—O (1 +99999)=2500 000 000.
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Pomislite koliko bi vremena trebalo da se redom saberu svi
¢lanovi niza (4)!

5. Polovinu zbira bilo koja dva broja nazivamo aritmetiCkom
sredinom tih brojeva. Na primer,

7_5 9

2

je aritmeticka sredina brojeva 5 i1 9; isto tako, broj 50 je aritmetiCka
sredina brojeva 11 99, itd.

Aritmeticki niz ima to karakteristicno svojstvo da je, polev od
drugog clana, svaki njegov Clan aritmeticka sredina dva susedna ili dva
od njega jednako udaljena ¢lana..

Drugim redima, ako je
ay, ap, di, d4, 4as, ...
aritmetiCki niz, tada je

a, +a a,+a a,+a
az - 1 3-- ) a3 = 2 4 s a3 o __l__ui
2 2 2
Evo kako éemo to dokazati.

Znamo da je ay=a,+d; odatle je ay=a;—d. Ako napiSemo:
ay=a, +d, imacemo:

ay +ay=a,—d+ay+d=2a,,
tako da je zaista ar=(a; +az)/2.
Isto tako moZemo pisati:
ay=ay—2d, as;=a3+2d
-(objasm zasto) te je

a1+a5~a3—2d+a3+2d 2a;s,
a odatle je ay=(a, + as)/2. _
6. Sada mozemo brzo odgovoriti na sledefa pitanja:

1} Ako je treéi ¢lan aritmeti¢kog niza a3= 10, koliki je zbir
a;+az+as?

2) Ako je deseti Clan nekog aritmetikog niza a@,,=60, koliki
koliki je zbir a,+a;+ay,+ @+ a6?

3) Koliki je zbir svih brojeva deljivih sa 10, poev od broja 10
do broja 10 000?

4) Koliki je zbir svih brojeva deljmh sa 11 pofev od broja 11
do broja 3 6307 :
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B. Mapunkosnh (Beorpan)

PEIIABAIbE HEKMX JERHAYMHA IMPYIMEHOM CBOJCTABA
APUTMETHNYKYIX OIIEPALIMJA

1. Jeanaynme. — MoxeTe M ga moroauTe 3a Kojy he BpPEeOHOCT CliOBa X,
OAHOCHO y, OATH TavyHa Ceaka on cieachux jeaQHaKOCTH;
1) x+15=45, 2) x—8=35, 3)17—y=9, 4)8.x=24, S) v:5=1,4, 6) 18:x=3?
Y DpBOM 04 HaBeOEHUX TPHUMEpa MNHTAHE CE MOXE IOCTABUTH M OBaKo:
»KojeM Opojy Ttpeba momatu 15 ma Ou ce nodumo 457 unu ,,Tpeba Hahu Opoj
Koju cadbpan ca 15 maje 3Dup 45“. OBako IOCTap/beHa MNUTaKka OJIAKUIABAJY
OpOHaNaXeHme HENO3HAaTOr Dpoja. g

ITocraBute Ha cinuvaH HavywH oOropapajyha nmurawma U 3a ocrajne Halpen
HaBeAeHE jenHakocTtu (2—6).

IMoxkymiajte na Hahere Taksy BPEOHOCT 3a X 3a KOjy he jenHakocT

4 x—5=3x+1
OuTH Tavysa (BajbaHA).

Kan ce u3Mmebhy nsa Opoja mnmM OpojHa u3pa3a CTaBH 3HAK jEOHAKOCTH,
OHIa HoOMjeHa jeAHAKOCT MOxe OWTHM TayHa MM HerayHa (yMecTo ,,TayHa'*
KaXe ce U ,UClpaBHa‘, .BajbaHa™ M ¢J.), OHa je TawHa ako 00¢ IHEHa CTpaHe, U
neBa M JeCHa, NPEACTaniba)y jeaaH WCTH Opoj; OHa HHMje TayHa ako TO HMje
cnyqaj Ha npumep, jenHakoctn 3+2=35, 4:5=08 u 2m+m=3m cy Ta4yHe;
jenHaKocTH, nmak, 3+2=8, 1/2+1/3=2/5 Hucy Tause.

IIpernocTaBUMO a HEKa jeAHAKOCT Ha JenHoj cBOjo] CTpaHM (MU Ha
obe CTpaHe) CalpXH HEKO CJIOBO (npomem} HBY) yHja BpPEeOMOCT HHJE HaBEIEHA.
TakBa jenHakxocT Moxe OHTM TavyHa 3a JeNHY BPEOHOCT CJIOBA 2 HeTa4Ha 3a
apyry. IloctaBuMoO M xao 3amaTak Oa YTBPAUMO 3a KOjeé BPEOHOCTH TOI CJIOBa
je JEeNHAKOCT TayHa, OHOA TaKBY JEAHAKOCT HA3MBaAMO jegHauuHoM, a OOTHUYHO
CIIOBO y TOM cCiydajy HOCHW HAa3MB Helloznaiia. 3a oHe DpojHE BPEOHOCTH HENO-
3HaTe, 3a KOje jJeAHAKOCT IOCTaje TayHa, Kaxe ce Aa 3ago6oasasajy JegHauuuy,
CBAKa TAaKBA BPEAHCT HA3WBA CC pellerve (Kopen) jegnauune. Taxo, HA NPHM:p,
jenHaunHa x + 15 =43 3a peweme uma dpoj 30; jenuwauuuHa 5 x =3 x uMa pelweme 0,
MehyTuM, CBaka jenHayuHa HE MOpa WMATH peluerbe; Takea je, pennMmo, jenHa-
ynHa 1/x=0:xojuM Ouno OpojeM— LieJHM uIH pPa3AOMKOM-OCIHIK JeAUHHULY,
yBek hemo modutu Opoj pasnuuuT ox Hyne, JenHaumHa X + 5=x + 1 Takohe HeMa
pemierma (kaxe ce ¥ Hemoryha je): mena neBa crpaHa je Beha om necHe 3a 4
HE3aBHUCHO OO BpedHOCTH x—a, IllTa MucnmTe, MOXe M HEKa jefHAYHHA Ha

: ‘ 2 .
MMa M BHIIE OX jeoHOr peulewma? JegHauwHa x +— =3 uMa pellewme Opoj 2, anu
X

HCTO Tako -u Opoj 1. Veepute ce camu! JenHayuHa 2 x—Xx =X HMa OECKOHA4YHO
MHOTO pelleHka: U caMH CE MOXETe YBEPHTH (IyTeM 3aMeHE) a CBakH Opoj
3a0BOJbaBa Ty jeawauuHy. IlpeMa ToMe, peIIMTH jJEeNHAYMHY 3HA4H ONPEOUTH
CBA H€HAa pellewma (WM YTBPOMTM OAa KX OHa HeMa). ¥ OCHOBHO) LUKOJIM C€
YIIIaBHOM M3y4aBajy JEOHAYHHE KOj& MMAJy jJeNHO pelleH:eE.

Hahu pememe jennHaunmne HarabameM HHje yBek nako. To je 4ak ¥ HEMO-
ryhe yKONMKO Ce YHaupej HE 3HA Oa Jn peliekha NOCTOje W KONHKO MX HMA.
3aTO je BEOMa BaXXHO Ia C€ YTBpAe OPaBUJA 3a DElUaBame jeNHAvuHA.
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2. Ilpumepu periaBaiba HEKHX jeJHAYHHA HA OCHOBY CBOjCTABA APHTMETHY-
KHX onepauHja. — YTBphuBamke€ IpaBu/ia 3a peliaBalke jeaHayuha je jenaH on
BKHMX 3amartaxa anredpe. Heka oa THX mpasuila BeOMa Cy mpocta*; Hajyeuihe
CC Ty palu O JeAHOCTaBHO] NMPUMEHM IO3HATUX CBOJCTABA PAYYHCKMX Olepaliuja
{(nedyuvinyje M 3aKOHW PAYYHCKHX OIEpauuja, 3aBUCHOCT M3mely KOMIIOHEHaTa M
pe3yaTaTa onepaudje). IToxaszahemo TO Ha npuMepHMa.

ITpumep 1. — Hahu inaxsy epegiocii 3a x ga dyge x—5=0.

Paznuka nea Opoja jemHaKa je HYJAH CcaMO OHOA Kajga €y TH OpOjeBH
jemdakd. 3aTo jJe x=35.

[Ipumep 2. — Hahu x maxo ga dyge x+5=0.

30up nBa Opoja je jeoHAaK HYJIH CaMO aKo Cy TO CYNPOTHH OpoOjeBH.
JaTo jJe x=—5.

INMpumep 3. — Hahu x wako ga dyge x+15=435.

Y u3bopy motpedHOr npapkiia HeheMO NOrpelInTH aKo 3aJaTak NOCTaBHMO
y ODNHMKY ¥Tamwa, Tj. OHAKO KaKO j& TO YYUHEHO y Tauyku l. HA TOYETKY OBOT
unanka. Taja je onmMax jacHo xako hemo Hahwm x: 3Hajyhu 30up u jemaH on
Apajy cabupaxa, ApyrH (Hemo3HaTH) cadupak onpenuhemo Tako na on 30Hpa
ONy3MEMO TIO3HATH cadupak:

x=45—14, jep
Heno3HaTH caDupak =naTd 30Mp—No3HaTH cabupak, ma je
x =30,

IIpumMmep 4. — H3 x—8=35 umamo x=35+8, jep
HEIIO3HATH YMAMEHHK = 1aTa DPa3uKa + [IO3HATH yMakHJal, Tj.
, x=43,

Ilpumep 5. — Pewuiriu jegrauuny 17—y=09,

U3 17—y=9 (oaHocuo 9+y=17) umamo y=17—9, jep Heno3zHatu yma-
BHNIaL A00HJaMO Kafa OA IIO3HATOr YMalbeHHKa OAY3MEMO IIO3HATY pa3jHKy,
Tj. y=38, .

I[Ipumep 6. — Pewniiu jegrnauuny 8- x=24.

Hpyraunje peyedo, paxu ce Opoj kojuMm Tpeba MOMHOXUTHU 8 na ce noduje
24. Ouurnenso, na dum ce Taj Opoj oapeano Tpeda 24 momenuTtH ca 8, jep

HENO3HATH YUHHUJIAL = ODPOU3BO/ . [TO3HATH YMHMIALL,
Tj. x=24.8"
x =3,
IlpumMmep 7. — Hahu y ako je y:5=1,4 (unu y/5=14).
Heno3xaT je ne/beHMK, a OH je jeAHaK NPOM3BONY KONHYHHMKA Y JeIHOoLa:

y=1)4'53
y=17.
Ilpumep 8. — Pewumnu jeguauuny 18.x=3 uau 18/x=3,.

[Mutamwe je: xojum Opojem Tpeda momenutu 18 ma Du ce moduito 3?7 Vnm
3.x=18.3x8auu, x=18:3, 7). HENO3HATH AEMNaL = ACJHLEHUK | KOJIUYHMK, M4 je X = 6.
MehyTum, y3a3CTONDHOM IMPUMEHOM HANpPEH HABEACHMX 3aBHCHOCTH MOIY

Ce pelllaBaTH M MHOIO CJOXKEHU]M HPUMEPH, Ma YaK M HEKH OJI OHHX uHje
pewiaBame NO3HATHM OMNIUTHM HOCTYIIXOM He OM OH/IO Tako NAakKo.

*Osne ce veheMo 3aApKaBaTd Ha CBOJCTBMMA jeOHAKOCTH M jeagHavysHa, HUTu Nemo mana-
TaTH OMIUTH MOCTYRNaK ja pellaBate JiMM. JeaHauMHda, jep cle TO paau.aM HA YaCOBMMA, & HMATe u
¥ CBOJHM YUOEHHUHMA.
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EBo HeKMX mpumepa.

Mpumep 9. — Pewumo jegnauuny 17 x +23 =357,

IIutamo ce: Kojem Bpojy Tpeda momatu 23 nma dm ce nmoduno 57? Kana
ce 3Ha 30up W Opyrd cabupak, oHAa ce INpBu cadupak OOOHja Ony3HMABKEM:
5723, 1j, 34. Haxne je: 17 x=34. ITurame: Koju Opoj Tpeda NOMHOXHUTH ca
17 na Ou ce mobumo 34?7 Kanma ce 3Hajy IpoM3BoA M jenaH vuHwiIal (daxtop),
ApYr¥ Ce YMHHIAN onpehyje momohy ne/pema: y HalleM ciydajy oH je 34:17,
1'_] 2. Jakne, x=2.

IIpoda. — 3aucra je 17-2+23=34+22=757.

IIpumep. 10 — Hakhu x aro je [(3 x+290)-12—60]:75=48.

[Mocrnenwa onepalyja y u3pasy Ha JI€BOj cTpaHu jecte mebewbe (Ilutame:
Koju ©poj Tpeda mnomenutu ca 75 pa du ce poduno 48?7). M3pas y cpeawoj
3arpaiu, KOJHU CaOdpkKu TpaXXeHO X, NMpelacTaBba Ae/beHMK. OH he OuTH jennax
NPOM3BOAY HNATOr KOJIMYHMKA W JCIUOULA, Tj.

(3x+290)-12—60=48-75 unu
(3 x +290)-12—60=3600.
Ha neBo} cTpaHu caja Ka0o MOCHEAY OIepalldjy WMaMO ONY3HMakhe
(Hma}be On xojer Dpoja Tpeba onysetu 60 ma Om ce mobuno 36007). Heno3znat

J& YMaKmeHHUK, ajli Ta JIaKO H3pavyyHaBaMoO nonajyhn MMO3HATO] pa3JIMIM MO3HATH
yMawuiaau. lakie:

(3 x +290) - 12 = 3600 + 60,
(3 x +290) - 12 = 3660,

ITutamo ce: Koju >poj Tpeda momuoxuTH ca 12 na Ou ce modumo 36607
M3pa3 y 3arpanu npencrasiba HENMO3HATH YHHMIIAL, KOju ReMO Nako M3pauyHaTH:
3 x+290=3660:12,

3 x+290=305.

Heno3natu cadupak (3 x) naxo hemo modutH xama om 3dupa (305) omys-

MeMo apyru cadupak (290), T1).
| 3 x = 305—290,
3x=15.

OpaBoe x HOOMjaMO KaQ HEMO3HATH YHHUIAU (hakrop) Kal 3HAMO APYTH
guHunan ¥ npousson. (Koju dpoj Tpeda nomuoxntu ca 5 na du ce noduno 157).
Oarosop je jacan: Tpedba 15 momenutw ca 3, T1j.

x=11513,

na je KOHa4Ho,
X=3,

3aMEHOM Y OAaTOj jeNHAYMHM JIAKO Ce yBepaBaMoO ha Opoj 5 3aucra mpen-
CTaB/ba IEHO peweme, jep je [(3-5+290)-12—60]:75 jemnaxo 48.

0,5 x—1,8
Mpumep 1. — Hahu x us 0,24: LT + 1,2 |=0,02.
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maheMo pemom:

0,5x—1,8
——+ 12 =0,24:0,02
0,25
(d3padyAaBaB®e HEOO3HATOT ASIIROOA),
- 0,5x—1,8
—_———+1,2=12
0,25
0,5 x~—1,8
—=12-1,2
0,25 -

(M3pauyHaBatbe HEMO3HATOr cabupxa),
0,5x—1,8
—————=10,8,

0,25

0.5x—-1,8=10,8.0,25

. (m3pauyHRdBame HEOO3HATOI OEILCHHKA),

0,5x~1,8=2,7
0,5x=2,7+ 1,8

(¥3pauyHaBaHibe HENO3HATOr YMAaJLEHHKA),

0,5x=45:0,5
x=4,5:0,5

{(M3paYyHAaBaKe HEHO3HATOr S@HHONA), !
x=9,

VBepure ce na noﬁu JeHa BpPETHOCT 3a X 3aMCTa 3aJ0BOJbARA naty jen-
HAYuHY.

HanoMewna. ~— Jda HUCMO mojeAuHe omepaudje oaMax odapibaiiu, Beh
caMOC Ha3HAYMBANM, pelwermhe Ou Ouyio narto cienehuM OpojHHM H3pa3oM, KOJU
e Ha OCHOBY paTe jeqdHaddHe, a ¢ oD3MpoM Ha pemochel payyHCKeX olepaluja,
MOXe OOMaX HanucaTH:

% ={[(0,24:0,02)—1,2]-0,25 + 1,8}:0,5 unmn,

Kajx ce oDaBe padyyHama,
x=09,

MMpumep 12. — Hahu iuaree epegrocitiu x 3a Koje he oumiu ucipaeua
jegnarocm (x—2) (x—3) (x +4) = 0. :

ITponsson je jemmax HynM Taga M caMO Tana xana je Oap jeman on
YMHHMIIALA JemHAK HYNH, a OocTalld YHHHOH Cy OWIo Koju bpojesu. 3aro he
0aTa jeAHakocT OuTM WcpaBHA OMno Ha je x—2=0, duno nma je x—5=0 uiau,
. max, kanx je x+4=0, 7j. jenvaxkocT he OMTH MCNpaBHA WIH 3a X =2, WIH 3a

x=35 unu, Ha Kpajy, 3a x=—4., Hu 3a KXojy Opyry BpedHOCT 3a X dara jend-
Haxoct Hehe OWTH BasbaHa.
"Hanomena. — Ha ocHoBy npaBnna apuTMeTuke (nedwHHUIHje H OCO-

"BUHe pauyHCKMX ONCDALMjA) PpEIUHTEe 3almaTkKe 372——378 y pyOpuuu ,,Onabpann
3agauu‘’ (cTp. 48).
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ZADACI
Zadaci sa prijemnih ispita za upis u srednje Skole
Beograd, 14. VI 1968.

I grupa
1. IzraCunati: (2—0,25-.0,8) : (0,1-+-0,16-0,5). [10]
k+1 |
2. Irraz 3x— = ima vrednost 1,5 za x=—0,5.
Kolika je vrednost datog izraza za x=—17? [k=—7; 0]

3. Povriina kopna na Zemlji iznosi 149 000 000 km?, 3to <ini 29,2% ukupne
povrsine Zemlje. Kolika je povrSina Zemlje? [~ 510000 000 km?2]
4. Dat je jednakokraki trapez ABCD Cije su paralelne stranice 12 cm 1 6 cm,
a krak mu je 5 cm. Spojimo redom sredi$ta svih stranica tog trapeza. Kolika je.povr-
§ina nastalog Cetvorougla? U kojoj razmeri stoji povriina tog Cetvorougla prema
povriini datog trapeza? [18 cm?; 1:2]
5. Limene kutije za konzerve imaju oblik valjka. Visina im je 12 cm, a preénik
14 cm. Koliko kvadratnih metara lima treba da bi se izradilo 100 takvih kutija (zatvo-

renih), ako se na otpatke raCuna 10%? [~ 9,38 m?;]
II grupa
1. Iiraéunati: (0,72—0,12 : 0,2) : (0,02 ;-g-) . - [6/11 =0,5d;]
2. Izraz 4 x— i ima vrednost —1 za x =~——§~ :
Kolika je vrednost tog izraza za x=—0,25? i [m=—1; 0]

3. Povr§ina kopna na Zemlji odnosi se prema povriini koju zauzima voda
kao 5:12. Kopno zauzima priblizno 150 000 000 km?2. Koliku povriinu zauzima
voda? Izrazi to i u procentima u odnosu na ukupnu povriinu- Zemlje.

[360 000 000 km?; a70,6%]

4. Dat je pravougaonik ABCD ¢ije su stranice 10 cm i 6 cm. Neka je taCka M
sredidte stranice 4B, a N — srediste stranice DC. Spojimo M sa temenima Ci D, a
N —sa temanima A i B. Neka se MC i NB seku u tacki P,a AN i DM —u tacki Q.

IzraCunati povrSinu dobijenog Cetvorougla MPNQ. _

U kojoj razmeri stoje povrSina tog Cetvorougla i povrSina datog pravougao-
nika? , [P =15cm?; 1:4)

5. Otvoreni levak oblika kupe visine 8 cm i prednika osnove 12 cm izraden

je od plasti¢ne mase. Koliko kvadratnih metara plastike je potrebno da bi se izra-
dilo 1 000 takvih levkova, ako se na otpad rafuna- 5%? [~ 31,6 m?]

Napomena. — Svaki je zadatak ocenjivan sa 0 do 5 bodova; za sasvim taéno izra-

deni zadatak davano je 5> bodova, 5to znadi da je maksimalni broj bodova 25.
Preporu¢ujemo vam da samostalno redite sve napred navedene zadatke. Da biste svoj rad
mogli kontrolisati, za svaki zadatak smo naveli i rezultat.
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Onabpasn 3anmanm

OBu 3apanp (a ¥Ma HX 34 CBAKM pa3pel) Tpeda ga BamM mocnyxe 3a BexDy, npmm-
pEMALE 32 NPHIEMHEC HCTIHTe K MAaTeMATHYKA TakMudena. 3agaTke Tpeda camMocTtanHo
Aa pelnye, a HaBeAGHH pe3ysTaTH, YNYTCTBA M pPellcia HEKA BaM CIyXe 32 KOHTpOmY.

Apumimeniuka

Y cnenehuM 3amanwma (364—368) H2pavyyHaBama TpeDa H3BpHIIMTH HA
HajjeAHOCTABHMjW HAYMH, YaK M HallaMeT. HorpeSHo je caMO Ha UpHMEHUTE
oaromapajyhia CBOjCTBA (3aKOHE) PAYYHCKHX ONEpallja HIIH HBHXOBE HOCIENHULIE.

364. 1720 + 863 +-280 + 137 : [3000]
365. 1016 + 704 +250 + 884 + 296 [3250]
366. 3654 + 2487 + 2561 + (2346 + 7513 + 439) [19000]
Yanyrtecrso., — JIIpuMeHOM KOMYTATUBHOT M aCOUHjATHBHOT 3aKOHA

cadupara MOXE C€ M3BPUINTH JOTOHHO [PYIIHCAE 4IAHOBA:
(3654 + 2346) + (2487 + 7513) + (2561 + 439) = 6000 + 10000 + 3000 = 19000.
367. 43-9,24+32-9,24 +25-9,24 . [100-9,24 = 924]
368. Ilpousson 240-23 nonenmrtH ca 48 (wa IBa HayuHa). '

369. [lara cy uerupu Dpoja: 324, 54, 12 u 6.
ITomohy 3MakoBa apumermxﬁx omepalMja M 3arpaja HM3pasuTH
CBaku oA cnegehux 3axTeBa W M3pauyyHATH cacTaBibeHe OpojHE w3pase:
a) Om cyme nipsa nsa Opoja ONy3e€TH CyMy Hpyra ABa dpoja.
b) CyMmy npBa aBa Dpoja MOMHOXHTH CYMOM JApyra IBa.
¢) Pa3nuKy MpBOr M HEPYTor MOOEAUTH CYMOM Tpeheéra M YeTBpPTOT.
d) Tlpou3Bosn npsa mpa Opoja MOAESAMTH DPAa3jIMKOM ApYyra IBa,

370. He cponehn Ha 3ajefHUUKM MMCHHNALl, YTBPOUTH KOjH je pa3IoOMax
95 19

Behu: T HITU 55 [Behn je 19/29; npouiMpuTe APYrH pasiomax ca 3]
371. Ha HajjeHOCTABHU]H HA4Y4H YTBPAMTH JOa Cy pPas3jIOMUH

23 2323 232323
y T —— jenHakm Mepy cobDoM.
997 9999.° 999999

VonyrcrBo. — AKO ce npBd pa3goMaxk npomupu ca 101, xobuhe ce
Apyru pasnaomak. Hawne?

Ha ocHoBy cBojcTaBa paw. omepauHja Hahm x y 3anauHMa. 372—378:

372. a) 15036—x=7204; b) 5-(8+x)=55 (3]
373. [(x+2)-81—3530]-21=714 (42] 374, 02:(x+1)=0,1 [1]
375. {[(8x—98): 2+ 56]-36—268}:500= 4 [14]
3x+2 - 100—3x
376. 4 ( : —~])-—' 32 [11) 377 220: [112-——53@—}2 [18]
0,8—0,4 x |

378. 66,6:(5 +3,2: - -ﬂ—)-—7,15 =0,25 [1]

L] r
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Aaiedpa
379. Hanuumure cienehe u3pa3e Tako TO heTe yMecTO 3Haka Oe/bela
. o YHOTPEDUTH pa3fnioMayky UpTY: .
1) (a-b).(a—b), 2) (a ~by:a—b; Ya-b:la—b), 4) a-b:a—b,
5) (a—b):e—(d-k), 6) a—b.c—(d-k).

Opaj je 3amaTak NoyyaH 3a paszyMeBalbe yJIore 3arpaia W pa3jIoMavdke LupTe.
3aTO HABOAHMO peElUeHE.

a-—b a-b ' b
D ——; 2) —=b; N a-———-; 4) a+——0b;
a—b a a—b a
a—b b
5 — —(d-k); 6) a——(d=+k).
¢ ¢

380. bpoj cBux ¢dyadanckux yTakMulia 3a NpBeHCTBO Jyrocnasuje, Koje ce
urpa OBOKPYXHO (CBaKa nBa TUMa urpaly mehycodHO nBamyT: y jeCéH U y Ipo-
nehe), moxe ce "ahu no dopmynu N-k (k—1), rae je N-Dpoj CBUX YTAKMHLUA,
k-bpoj knydoma 1 casesne nure. [HonyHutu cnemehy vadamny:

k 10 12 14 16 18

[N

381. Pa3nuka xBanopata OBajy y3acTONHMX HeuapHux Dpojesa je 176. Koju

Ccy 10 DpojeBH? [43 u 45]
~ Pememe. — Csaku HemapHu Opoj MoOXe ce HAmUCaTH Yy OODJIHKY
2m-1, roe je m Kkakasron ueo Opoj (unp. 3a m=0 umamo 1, 3a m=1 nMamo

3, 3a mi—~2 podbujamo 5, ura.). HemapHom Opojy 2 m -1 y3acTonHM HemapHH
Opoj je (2m~1)~2=2m-3. [lpema ycrnoBy 3alaTka Mopa OUTH:
2Qm+3)—2m+1)2=176.
Ha neBoj cTpawu je pa3nMka KBaapaTa, T€ MOXEMO Aalbe NUCATH:
@m=-3+2m=1)-2m+3—2m—1)=176 uan
(4m+4)-2=176 win 8(m~+1)=176, Tj.
m-—1=22, opakje je m=21. |
TpaxeHu Opojesu cy: 2-21 - 1=43u2-21+ 3 =45 u 3aucra je 452—432=176.
x—1

382. 3a koje BPEOHOCTH X € M3pa3’ pranty HeraTHBaH?

Pemwemwe -— M3pa3 x? je HOMTMBaH Opoj 3a CBaKy BpeAHOCT X (jep
je kBagpaT cBakor Opoja NO3MTMBAH Opoj), Ma je M 4YATaB HMeHWnal x?+ 1
ypek no3utusad. [lpemMa ToOme, naTH paiznomak fe DHTH HETATHMBAH CaMO Kal
je eros Opojunau, Tj. u3pa3 x—1, weratusaH Opoj. Pasznnka x—1 Ouhe Hera-

TuBHa (TO 3amucyjeMo o0Bako: x—1<0) xaga je ymMameHHK (x) MamH ONl yMa-
wuonua (1), nakie 3a x<<1 (uuraj: 3a cBe dpojese Mame ol 1).
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Teomeiipuja

383. Konuko HajMake mnpaBux TpeDa ma mnoByueml ga OM OHe pasan
pasnoxuie Ha 7 nosra. KONWKo je orpaHuvyeHux, a KOMHKO HeOrpaHH4YeHHX IoJsba?

Yaoyrcrteo. — [lpase tpedba na odpa3syjy-jemnaH Tpoyrao.
384. Mory nu y3acTonHe CTpaHuIe YeTBOPOYrja OUTH jeﬂHaKe 2;3;4u9?
Oanrosop. — He mory. Ilosnayehd y TOM YeTBOPOYIJIY HOHjaroHany,

no6ny1mo ma je 30up OBejy CTpaHMIA Tpoyrjia Mamd oa Tpehe crpaHuue, mTO
Huje Moryhe.
385. KOHCTpyWINH jeOHAKOCTPAHHYHH Tpoyrao unju je obum 6 ) 2 cm.

Vnonyrcreo. — Crpawulia TOr Tpoyria jenAHaka je OMjarOHald KBad-
paTta cTpaHudile 2cm, 3Haud, INpBO helml KOHCTpyUCAaTH Taj KpanpaTt. Onpa?

8

3
ﬁ‘—_—'ﬂF c .8

386. N3pauyHajte
MOBPUIMHE WpaPUPHHUX
burypa Ha OBUM HpTe-
OKHMA ¥ H3paluTeE UX Y
TPOHLEHTHMA Y OINHOCY
Ha JOBPLUKHE Lenux Qu-
rypa. [Torpebuu nompauu
cy Beh ybenexeHwu.

5,5

Al ) - A
387. ITapanenorpaM u npanoyrao&nx- MMajy jeoHake OOHMMeE U jeJHaKe
ocuosmnue. Koja on TUx q)u;ypa nMa Behy DOBpLIHHY?
Onrosop. — TloppuwrnHa npaBoyraonuka je Beha, jep je A<b ® 3aToO
je a-b>a-h.
388. Jaty Ayx AB nogejndTv Ha TpM jedHaka IeJla caMO NOMohy Ilecrapa.

KoHeTpykusja je nara Ha cnuuu: A U B
— pate tauke, AD=3-AB, M u N — upeceune
TAyKe KPY>KHHUIIA OOHCAaHUX OKO A M D monynpey-
nuiuma 4B onHocno DA; C — npeceyHa Tauka
KPYHHX JIYKOBA ONMCAHHUX Oko M u N monynpey-
HukaM MA opHocHo NA. Odyx AC jepHaka je
Tpehwnm ayxu AB. Hdajte oDpaznoxkeme oBe
KoHCTpykuuje! Bunu ynanak Ha crp. 35—38.

389. date cy nBe Tauke 4 ¥ Bu xpyxuuua k. On-
PCAXTU TIPECEYHE TAayKe [IpaBe AB K KpyxHuie k He
rnoenavyehu npasy AB. :

Pemerwe. — JlaTo je Ha CIMI® IECHO.
HajTe odpa3znoxeme!
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Konkursni zadaci*

55. U spisima jednog matematifara-zanesenjaka bila je nadena njegova auto-
biografija u kojoj on, izmedu ostalog, pise sledece:

»Zavrsio sam fakultet kad sam imao 44 godine. Posle godinu dana, kao
mladi¢ od 100 godina oZenio sam se 34-godiSnjom devojkom. Neznatna razlika
u godinama, svega 11 godina, doprinela je da smo Ziveli sreéno i sloZzno. Posle neko-
liko godina imao sam ve¢ i malu porodicu od 10-oro dece. Plata mi je bila 13 000
n. dinara mesecno, ali sam od toga 1/10 davao sestri (na studijama), tako da mi je
za izdrzavanje porodice ostajalo samo 11200 n. dinara meseéno...”

Neobi¢na autobiografija, zar ne? Kako ¢ete objasniti oigledne ,,nelogi¢nosti’’
u toj autobiografiji? Kako ustvari navedeni odlomak iz autobiografije treba da
glasi? ",

56. Sam lav moZe da pojede ovcu za 2 sata, vuk za 3 sata, a pas za
6 sati. Za koje vreme bi oni zajedno pojeli ovcu?

57. Neki ¢ovek'ide uz brdo iz 4 u B brzinom 2 km na sat, a zatim, ne zadrza-
vajuci se u B (na vrhu brda), vraca se (niz brdo) istim putem u 4 brzinom 6 km na sat _

Odrediti njegovu srednju brzinu na celom putu (tamo i nazad).

58. Naci sve razlomke s jednocifrenim imeniocem od kojih je svaki ve¢i od
7/9 a manji od 8/9. ;

59. Izradunati uglove trougla ABC ako ugao izmedu visine povucene iz
temena C I simetrale ugla ACB iznosi 9° a ugao izmedu simetrala spoljasnjih
uglova trougla kod temena A i B iznosi 61°.

B
60. Na datoj pravoj p (v. sliku!) naéi tacku o
C takvu da zbir rastojanja od nje do datih tacaka A
A i B bude najmanji. Dati obrazloZenje kon- o
strukcije. p

61. Koji celi brojevi postaju 14 puta manji kada im se izostavi (precrta).
poslednja cifra? :

Napomena. — Ucenici V razreda mogu refavati zadatke 55—57, ugenici VI i VII razreda
zadatke 55—60, a ucenici VIII razreda — sve zadatke.

* Reiite ove zadatke i reSenja posaljite urednié_tvu_,,Matematiékog lis_tg". I‘f’ajp’olja re§g:nja,
a takode i imena svih ucenika koji su sve zadatke ili neke od njih sasvim taéno resili, objavice se u listu.

Najboljim reSavateljima za svaki razred dodelice se nagrade na kraju Skolske godine.
Fond za nagrade reavateljima konkursnih zadataka ove godine je povecan.
Svako redenje (s tekstom i rednim brojem zadatka) treba pisati na jednoj strani papira. Svako

redenje treba &itljivo potpisati punim imenom i prezinienom, navodeci razre.q 1 odeljenje, 3kolu i mesto,
na primer: fvan Radoyi¢, ué. VIlI; raz. Osnovne 3kole ,Ucitel) Tasa", Nis.

Zadatke refavajte samostalno ne traze¢i pomo¢ ni od koga. Slike crtajte p}'ecizno,
a reSenja pidite obrazlozeno i ¢itko. Neuredna, naditljiva reSenja i reSenja (rezultati, odgo-

vori) bez obrazloZenja nece se uopite uzimati u obzir.
Redenja zadataka iz ovog broja poslati pajkasnije do 10. I 1969. godine.
Adresa: ,Matematic¢ki list“, Beograd, p.p. 728
Wa koverti naznatiti: Konkursni zadaci.
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ReSenja konkursnih zadataka iz ,,Matematickog listas III, -1

49. Dva su ribara posla zajedno u ribolov. Jedan je ulovio S riba, a drugi 3ribe.
Kada su pocleli da ih peku, naide neki putnik i upita ih-da li moze da doruckuje s njima
zajedno, pa ¢e im za to platiti. Ribari su na to prisiali, te sva trojica sedoSe da dorudkuju,
podelivsi ribu na tri jednake porcije. Posle dorucka putnik dade ribarima 8 dinara.
Kako dée ribari medusobno (ali pravedno) da podele taj novac?

Neki resavatelji su jednostavno odmah odgovorili da ¢e jedan ribar dobiti
5 dinara, a drugi 3 dinara, svodeci tako reSavanje zadatka na proporcionalnu -podelu
1 ne misle¢i da bi ribari u tom odnosu mogli podeliti dobijeni novac jedino u sluc¢aju
da su svu ulovljenu ribu prodali putniku; medutim, oni su i sami u istoj meri ucestvo-
vali u dorucku.

Trebalo je rasudivati ovako. Putnik je platio 8 dinara za 1 porciju, tj. za
jednog ucesnika u jelu, pa je, znaci, sva ulovljena riba (tj. sve tri porcije) vredela
8 din. -3 = 24 din. Odatle sledi da je vrednost jedne ribe bila 24 din. : 8 = 3 din.

Prema tome, ulov prvog ribara vredeo je 3 din. -5 =15 din., ali kako je on
sam takode pojeo ribe za 8 dinara, 10 ¢e on od tog novca dobiti 15 dinara — 8 di-
nara =7 dinara, pa je jasno da ¢e drugi ribar dobiti 8 dinara— 7 dinara =1 dinar.
Zaista, ulov drugog ribara vredeo je 3 dinara -3 =9 dinara, ali kako je od toga i
sam pojeo ribe za 8 dinara, to ¢e moci da dobije samo 1 dinar.

Dakle, pravilan odgovor glasi: Jedan ribar ¢e dobiti 7 dinara, a drugi 1 dinar!

Bozidar Stamenkovié, V,, O§ ,B. S.“ Guberevac kod Leskovca

50. U levom i desnom diepu kaputa imam ukupno 35 dinara. Ako iz desnog
dzepa prebacim u levi onoliko dinara koliko ih je bilo u levom, onda ¢éu u desnom dzepu
imati 3 dinara vise nego u levoni.

Koliko sam dinara prvobitno imao u svakom dzepu?

Prvi naéin (aritmeticki). — Posle prebacivanja 3 dinara iz desnog dZzepa u
levi, u desnom c¢e ostati 3 dinara viSe nego $to ¢e th biti u levom. U oba dzepa je
bilo svega 35 dinara. Poznato je: ako se jedan sabirak umanji za 3 jedinice onda
¢e se 1 suma umanjiti za 3 jedinice. Znaci, oduzevii »viSak« od 3 dinara (u desnom
dzepu), ostaje u oba dzepa 35 dinara —3 din. =32 dinara; dakle, u levem dzZepu
posle prebacivanja dinara ima 32 dinara :2 =16 dinara,a u desnom 16 dinara +
-+ 3 dinara =19 dinara.

Medutim, u levom dZepu bilo je 16 dinara tek kad je u njega stavljeno ono-
liko dinara koliko je i do tada u njemu bilo. Odatle je onda lako saznati da je u levom
dzepu prvobitno bilo 16 dinara :2 =8 dinara. Ostali novac bio je u desnom dzepu.

Prema tome, prvobitno je u desnom dZepu bilo 27 dinara, a u levom 8 dinara.
Milan Lazarevié, VI OS ,,B. Peri¢®“, Rudna Glava

Drugi nacin {pomodu jednacine). — Neka je prvobitno u levom dzepu bilo
x dinara. Tada je u desnom dZepu bilo 35— x dinara, jer je ukupno bilo 35 dinara.
Kad se iz desnog dzepa prebaci u levi onoliko dinara koliko ih je veé¢ tu bilo, tj.
x, onda c¢e u-desnom dzepu ostati (35-—x)—x dinara, a u levom ¢e ith onda
biti x + x tj. 2x. Imajuci u vidu da je sada suma u desnom dzepu veca za
3 dinara od one u levom, imacemo:

2x=35-2x-3
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Kada tu jednalinu refimo, dobijamo da je x=8. Znadi, u levom dzepu
prvobitno je bilo 8 dinara, a u desnom 35 din. —8 din. =27 dinara.

“MozZe li se gornja jednalina postaviti i drugacije?
Sinisa Vreéica, V111, O8 Generalski Stol

51. Desifrujte ovaj mozaik, tj. umesto slova stavite odgovarajuée cifre tako
da budu tacne sve navedene operacife (I po horizontalama i po vertikalama). Posto

B utvrdite brojnu vrednost svakog slova, poredajte ta slova
ATU +1dZ _[[TE prema njihovoj vrednosti (od 0 do 9). Treba da dobijete
NEH 10 H = E re¢ koja na srpskohrvatskom jeziku znadi jedan poznati

. matematicki termin.
‘PAU — NZ = PPA

Odmah vidimo da oduzimanjem H jedinica od U jedinica u I stupcu opet
dobijamo U jedinica. Znali, H=0. Posmatrajmo sabiranje: ATU + IAZ =I1ITE.
Posto zbir dvaju trocifrenih brojeva ne moze biti veéi od 2-999.=1998, to je onda
I=1; znati, ATU+LAZ=11TE. Posto je A<10, a zbir desetica ne moze dati za
prenos u stotine vise od 1, to je A=9. . .

Iz jednakosti IITE :E=PPA (poslednji stubac) sledi da se proizvod 4-E
zavrSava cifrom E. Kako je A =9, to jedino moZe biti E= 5, pa imamo 1175 :5 = PP9.
Kad se 11 stotina (stotica) podeli sa 5 dobija se 2 stotice, pa je P=2, a tada je T=4.

Iz jednakosti 94U —N50 =29U (I kolona) odmah se dobija N=6, a iz 19U —
100=6Z (II kolona) dobijamo da je O =3. Iz PAU—NZ =PPA (poslednji red)
sledi: 29U —6Z =229, tj. 200 +90+ U—60—2Z =200 +20 + 9, dakle je Z—U=1.
Posto jos jedino nismo utvrdili mesta za cifre 7 i 8, to je, oligledno Z=38, U=7.

Zapisimo rezultate u tablicu:

0 1:2;354_;5|

|

i L
| | £

6\ 3]9[
#H|1|P|o| T|E|N|U z |

Odatle se neposredno vidi da je re¢ o terminu »HIPOTENUZ A«.
- Zorica Milanovié, V,, OS ,,Z. Apostolovié, Trstenik

52. U magacinu je bilo 100 kilograma jagoda. Izvrsena analiza je pokazala da
je jagode sadrze 99% vode. Posle izvesnog vremena analiza je ponovo izvr§ena i tada
te utvrdeno da se sadriina vode u jagodama smanjila na 98%,. Koliko su sada teske
jagode? (Pod ,,jagodama’ podrazumevamo jagode kao plod, dakle sve sastojke zajedno).

Prvi naéin. — Koli€ina ,,suve materije”’ u jagodama iznosi 1 kilogram; ona
se staianjem jagoda nije promenila. Kad se sadrzina vode u jagodama ::manjila na
98%, onda to znaci da sadrZina ostalih sastojaka (,,suve materije’’) sada Cini 2%,
a kako ovih 2% sada iznosi upravo 1 kilogram, to je onda jasno da teZina jagoda
sada (100Y%,) iznosi 50 kilograma, tj. tezina jagoda smanjila se dvaput.

Davor Sostari¢, ViII O8 ,Bratov Polanéitevs, Maribor

Drugi naéin. — Neka je x nova (sadadnja) tezina jagoda. Kad se ona umanji
za teZinu vode, tj. za 98% od x, mora se dobiti teZina ,,suve materije’” (koja se ne
menja) koje ima 1 kilogram, znaci: '

98
x—— x =1, odakle je x=750,
100



§to znadi da su jagode sada teke 50 kilograma. Jasno je da je najpre u 100 kg jagoda
bilo 99 kg vode i 1 kg ,,suve materije”.

Napomena. — Jednadina se mogla postaviti. i na slede¢i nacin. Ako je
x sada$nja tezina jagoda, onda se ona sastoji iz onih istih 1 kg ,,suve rhaterije” (koja
se stajanjem nije promenila) 1 0,98x vode, te imamo jednadinu

x=140,98x, Cije je reSenje x=150.

Prema tome, kad se procenat vode smanjio na 98%, ukupna tezina jagoda
smanjila se sa 100 na 50 kilograma. U tih 50 kilograma jasno je da ima onaj 1 kilo-
gram ,,suve materije”’ i 49 kilograma vode.

Nenad Trifunovié, VIII, OS Sv. Sava“, Beograd

53. Dat je trougao ABC s uglom od 15° kod temena B i uglom od 30° kod temena
C. U taéki A povucéemo normalu (okam:cu) na pravu AB. Ona seée BC u tacki D
Dokazati da je BD=2.4C.

Neka je E srediste duZzi BD,
Posto je <« BAD=90° to je AABD
pravougli, pa je AE tezidna linija koja
odgovara hipotenuzl. No £ je istovre-
meno i srediSte opisane kruznice oko
N ABD (zasto?); tada je: 2-AE=BD. - :
Kako je s druge strane <X AEC spo- A B
ljadnji ugao A ABE, to imamo:

XAEC=15°-15°=30°=<x ACE, §to znali da je A AEC jednakokraki, tj.

AC=AE, pa je BD=2-AE=2.4C, &to je i trebalo dokazati.

Novak Davor, V1114 OS ,Bratstvo-Jedinstvo*, KriZevci

54. Dat je precnik kruga AB=2R. Polupreénik OC ¢éini sa polupreCnikom
OB ugao od 45° (O je centar kruga). Tangenta na krug u tacki C sele pravu AB u
ra¢ki D. Izracunati: a) povrSinu trougla ODC; b) povr§inu i obim figure (lika) BDC
koja je omedena tangentom CD, duzi BD i lukom BC,

a) Podto je < ODC =45 i $0CD=90° to je AODC jednakokrako-pravo-
ugli, te je CD=0C = R. Njegova povréina je R?/2 (tj. jednaka povrSini polovine
kvadrata stranice R).

_ b) Povriinu osencene figure dobiéemo

kada od povrsine AODC oduzmemo povr-
Sinu kruznog isecka OBC koji odgovara cen-
tralnom uglu od 45° u krugu poluprecmka R
(a povrsina tog iseCka jednaka je 1/8 povriine
kruga) tj.

;- pie Rin A
P—————m——-——-—- (4-—7-), P~0,1073 R?
, 2 8 8
i, kad zaokruglimo na jednu decimalu,
P~ 0,1 R%

Obim osencene figure ima duzinu:

O =CB~BD-DC=CB+0D—0B +DC, tj.

54



Rm e Rmpa-t =] s 2 :
- +RVZ—R+R=——+ RY2 = R(-Z + V2 ); 0~2,1996 R ili,
kad se zaokrugli na 1 decimalu, O~2,2 R.
Bozidar Vujicié, VIII r. OS Vita kod Cacka

3

Resili konkursne zadatke iz ,,Matematickog lista* III. 1

Aéimovié Dragan, Vg r. OS »A, Santic¢« Setanj, 50; Alajbeg Miladen, VIlp r. OS Lovran; 50;
Aleksov Jagoda, VIlI3 r. OS »R. Vukicevi¢« Ni§, 49, 50; Andri¢ Slavica, VII; r. 085 »A. Santié« Secanj,
49, 50; Andri¢ Viadan, V r. OS »M. Jelici¢« Sabac, 50; Andelkovié Grujica, O8 »D. J.« Konarevo kod
Kraljeva, 50; Arsenijevi¢ Dragan, VIi4 r. OS »V. V. Savi¢« Lazarevac, 50; Askani¢ Zoran, Vi r. 08
»25. maj« N. Beograd, 50; Bajovi¢ Vera, VIlIa r. OS »A. 8.« Sedanj, 49, 50; Baki¢ Zorica, Popinci, 49;
Balaban Ljiljana, V1l r. O8 »V. Dugosevi¢« Beograd, 50; Benedici¢ Zorko, VIIIy r. OS »Heroja_ Bra-
gita« Trzi¢, 50; Bertran Cica, Vs r. OS »Braca Jerkovi¢« Zeleznik, 50; BeZanov Danica, V) r. OS »V.
Dugosevi¢« Beograd, 49, 50; Blagojevi¢ Milkica, VI; r. OS »B. J.« Zeleznik, 50; Blagojevi¢ Svetlana,
VIII; r. O5 »Karadorde« Topola, 50; Blesi¢ Branislava, V1, r. »V. Milidevié« Grocka, 50; Bogdanovié
Purdevka, VIII; r. O8 »V. M« Grocka, 49, 50, 53, 54: Bogi¢ Lada, VIII» r. O8 »J. J. Zmaj« Panéevo,
49, 50, 54; Bogunovi¢ Sofija, VII O§ »M. Tomié« Dobrinci, 49, 50; Bozi¢é Snezana, V1I; r. OS
»V. Karadzié« Ripanj, 50; BoZinovi¢ Radmila, V1| r. OS »Bra¢a Ribar« Beograd, 50; Bojovi¢ Rada,
V1; r. O8S »Dr D. Misovi¢« Cacak, 49; Bokalovi¢ Gordana, VII; r. OS »V. M.« Grocka, 49, 50, 51, 53:
Boskovi¢ Mirjana, VIlI3 r. O8 »Marsal Tito« Medveda kod Trstenika, 50, 54: Branisiav Zoran, V1, r.
08§ »G. Deltev« Zemun, 49, 50, 53; Brankovi¢ Petar, V1II, r. O5 »M. Duji¢« Celinac, 49, 50; Bubanja
Radovanka, V111 r. O8 »Cib. partizanic Kraljevo, 50; Bugarski SneZana, Vls r. OS »Dr D. MiSovié«
Cacak, 49, 50: Bugarcié Milka, OS »Dr D. M.« Cacak, 49, 50; Cerovi¢ Uros, V4 r. O8 »N, Jelitid«
Sabac, 49,50, 51; Coli¢ Viadimir, VI; r. OS »V. Pelagi¢c Leskovac, 50; Cveji¢ Ljiliana, OS Peéinci, 49;
Cvetkavi¢ Slobodanka, VIII; r. O8 »V. M.« Grocka, 49, 50, 52, 53; Campar Rade, VIII r. OS Vi¢a kod
Cacka, 49, 50, 54; Cercukovié¢ Dragisa i Daji¢c Milos, VII; r. OS »B. R.« Mihajlovac (Krajina), 49, 50, 51,
53: Cernalagar Zora, VIIlg r. OS5 »J. M.« Idrija, 50, 54; Ckonjevi¢ Gordana, V1, r. O8. »Dr. D. M.«
Cacak, 49, 50: Cesarevi¢ Aleksandar, V111, r. O8 »D. Davidovi¢« Smederevo, 49, 50, 54; Cirkovi¢ Rado-
van, VIII, r, OS5 »M. B.« Natalinci, 50, 51; Cosi¢ Ankica,-VIII3 r. OS »S. Jovanovi¢« Pancevo, 50, 54;
Dalas Honka, VIII r. O§ »V. KaradZi¢« Vriac, 50, 53: Davor Novak, VIl r. OS »Bratstvo-jedinstvo«
KriZevci, 49, 50, 51, 52, 53, 54 (del.); Deni¢ Zoran, VIjr. OS8 »V. M.«.Grocka, 49, 50, 51: Devi¢ Bo-
Fica, VII r. OS5 »M, T.« Dobrinci, 49, 50; Dragié Zika, VII r. OS8 »S. Mihajlovi¢« Brza Palanka, 50:
Drebnjak Mitutin, VIII; r. O8 »D. Jak$ié« Konarevo kod Kraljeva, 49, 50, 51, 52, 53, 54: Duskovié
Ljiliana, V1, r. O8 »V. M.« Grocka, 50; Pokié Viastimir, VIII) r. OS »M. Pavlovic« Cagak, 49, 50,
54; Purica Milan, Villy r. OS »A. S.« Setanj, 50; Purica Perica, VI, r. OS »A. 5.« Setanj, 50;
Durdevi¢ Mirjana, Vi O8 »V. M. «Grocka, 50; Dzelebdzi¢ Danica, VIl r. O8 »V. Peri¢-Valter« Sara-
jevo, 49, 50; DZigal Mustafa i DZigal Osman, VIlls 1. OS »S. M.« Sjenica, 49, 50, 51, 54; Dzini¢ Milivoj,
VI, r. O8 »M. P.« Sredska kod Prizrena, 50; Elez Mirjana, VIIIy, r. OS »1. L. R.« Brijei¢e kod Sarajeva,
54; Erzen Andrej, VIIp r. OSV Cerkno, Slovenija, 49, 50; Fanuko Mario, V r. OS »Voltino« Zagreb, 50;
Filipovi¢ Dragana, VI3 r. OS »B. Stankovié« Vugje, 50; Fiser Mirosiav, V1I, r. 08 »M. Stanojlovic«
Kragujevac, 49, 50, 52: Gavrié Branko, VIIl4 1. OS »1V kralj. bataljon« Kraljevo, 50; Gavrilovi¢ Save
Va r. 11 OS Trebinje, 49; Glisi¢ Milena, VI, r. O3 »Dr. D. M.« Cacak, 49: Golob Bojana, V11l r.
OS Cerkno, 50; Grebovi¢ Dragoje, VIiIs r. O8 »S. M.« Sjenica, 50; Grivi¢i¢ Anka, VI r. OS »Centarc
Rijeka, 50; Hasanbegovi¢ Jasminka, VII; r. OS »V. Dugosevi¢« Beograd, 49, 50, 53; Hrkian Sla-
vica, V14 r. O8 »O. Petrov—Radisi¢« Vr3ac, 49, 50: [lbrajter Mihajlo, V, r. OS »J. Marinkovi¢« Novi
Belej, 49; IHi¢ Ljubica, VIII r. O5 »Z. M.« Donje Crnjelovo, 50; Hlié Mikica, VII; 1. OS Grocka,
49, 50, 51, 52, 83: [lié Mira, VIII; 1. 0§ »V. K.« Zitni Potok kod Prokuplja, 50; /vanevié¢ Slobodan,
V1, r. O§ »V. M.« Grocka, 49, 50, 51, 52, 53: Ivkovi¢ Milojka, Vs r. O8 »A. 8.« Setanj, 50; Jager
Ksenija, V1I; 1. Q8 »V. DugoSevié« Beograd, 49, 50: Jankovi¢ Dorde, O35 »S. B. P.« Peé¢inci, 49, 50;
Janji¢ Milanka, Vs 1. OS »Braéa Jerkovic« Zeleznik, 50; Jergi¢ Marija, Vil r. O§ »Zlata Dupko«
Nova Kapela, 50; Jokanovi¢ Dusan, VIII, r. OS »Sv. Sava« Beograd, 49, 50, 51. 52, 53, 54; Jorgacevi¢
Mon:icilo, OS »B. S.« u Vugju, 49, 50; Jovanovi¢ Jovica, Vi 1. OS »l. G. K« Nidka Banja, 50; Jovani¢
Nebojsa, VI3 r. O% »M. Kosovac« Sabac, 49, 50; Jovanovi¢ Miroslav, VI, r. O8 »Sv. Sava« Beograd,
50, 53, 54 (del.); Jovanovi¢ Dragica, V12 1. 0OS Medveda kod Trstenika, 50, 54 (del.); Jovic¢i¢ Goran,
VIII, r. OS Selevac, 49, 50, 54; Joviéi¢é Joka, Vs r. OS5 »V. M.« Grocka, 49, 50: Kalan Mira, Villy r.
O3 Cerkno, 49, 50; Kaldesi¢ Lenka, V), r. OS Grocka, 50; Kaldesi¢ Rade, V1I; r. OS Grocka, 50; Kame-
njasevi¢ Anto, VIII 1. OS5 »M. Pijade« Tramosnica Donja kod Gradalca, 49, 50; Kari¢ Dragoljub, V1113
r. O3 »D. Vukasovié« Nova Pazova, 50; Katani¢ Svetlana, VI, 1. 08 Grocka, 49, 50; Kikelj Danijel,
VIII r. OS »F. PreSeren« Kranj, 49, 50, 54; KneZevi¢ Viadimir, V1, r. OS Grocka, 49, 50, 51; Kokotovié
Miodrag, VI r. OS »A. 8.« Se¢anj, 49, 51: Kokosar Majda, V11 1. OS »J. M.« Idrija, 50; Komnenovié -
Mirana, V 1. O8 »J. M.« u MiloSevu kod Bagrdana, 49; Kosani¢ Verica, VI3 r. OS »P. D.« Karlov¢ié,
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S0 Koprivica Ljiliana, V3 t. OS »A. 8.« Setanj, 50: Kostié Dragan, VII; r. O5 »B. R.« Mihajlovac,
49, 50, 53 (del.); Kovacevi¢ Mirjana, V4 v. O5 »A. Savéié« Valjevo, 50; Kovacevi¢ Stevan, Vllp r. OS
»S. B. P.« Pecinci, 50; Kovacdevi¢ Viadan, V11l r. O8 Vita kod Cacka, 49, 50, 51, 54: Kovacevi¢ Zeljko,
VIl r. O§ »Zmaj J. J.« Ruma, 50; Kranti¢ Olivera, V| r. O5 »M. C.« Vr¢in kod Beograda, 50; Krminac
Marinko, V1ly 1. 08 »M. D.« Celinac, 49, 50, 54; Kujovié Novica, V11, r. OS »Cibuk, partiz.« Kraljevo,
50; Kurbalija Radgjika, V1115 r. OS »D. Vukasovié« Nova Pazova, 49 50; Kurucev Ljiljana, VIII; r. OS
»M. Kosovac« Sabac, 49, 50, 531: Lazarevi¢ Milan, VI 1. O3 »B. Peri¢« Rudna Glava, 49, 50: Lazié
Deska, V4 r. OS »V. Radosavljevic« Negotin, 49.: Lazovi¢ BoZo, Vi I. OS5 »F. PreSern« Beograd, 50;
Lale Milenko, V1yr. OS »D. V.« Nova Pazova, 50; Lazi¢ Ivica, Vg I OS5 »S. B.P.« Peéinci, 43, 50; Lesiga
Ana, Vil r. OS »V. Dugosevi¢« Beograd, 49, 50; Likar Boris, VII1, 1. OS8 »J. M.« Idrija, 50, 54; Lukié
Jelica, VI r. OS »A. 8.« Sedanj, 50« Lukovié¢ Ljiljana, VII r. O8 »Cibukovagki partizani« Kraljevo,
49, 50: Lukovic Milan, VIII r. OS Vi¢a kod Cacka, 49, 50, 54: Majstorovi¢ Utjeha, VII4 r. OS »25. maj«
N. Beograd, 50; Maksimovi¢ Vojistav, VIII3 r. OS »S, Nikolajevic« Beograd, 49, 50; Mandic Miro-
slav, VI1I; r. OS »V. Peri¢-Valter« Sarajevo, 49, 30, 53; Manié Dragan, V1) 1. 08 »V., Karadzié«
Pirot, 50; Manojlovic-Deobrila, VIII r. OS »M. T.« Dobrinci, 49, 50, 53, 54; Mari¢ Jovica, V1, 1.
0S8 »Vucko Miléevie« Grocka, 49, 50, 53; Marinovi¢ Budimir, VIIIz r. OS »Vuéko Milicevié« Grocka,
49, 60, 52, 53: Marici¢ fvan, V.r. O8 Sremski Mihaljevci, 50; Matematicka sekcija VIIzr. O5 »Vuk
Karadzid« Cadak, 49, 50, 52, 53: Matié Luca, VI r. O8 »Mosa Pijade« Tramosnica Donja kod Gra-
daéca, 50; Matovi¢ Milenko, Via r. 08 »8. V. C.« Vitkovi¢i kod Gorazda, 50; Matvejev Ivan, Vi I.
OS »25. maj« N. Beograd, 50; Mic¢unovi¢ Branko V1is r. OS »25. maj« N. Beograd, 49, 50; Mihajlovié
Vesna, V1, 1. O3 »Dr D, M.« Cagak, 49: Mijailoviéc Radmila, V11 r. O8 »V. M.« Grocka, 49, 50, 53;
Mili¢ Vera, VIl r. O8 Pedinci, 50; Mijovi¢ Vesna, VI, r. OS »M. Pavlovié« Cacak, 49; Milanovié Zorica,
Vyr. OS »Z. Apostolovié« Trstenik, 49, 50, 51 : Milenkoy Boris, VI1Is 1. 08 »Njegos« Ni§, 49, 50; Milié
Biljana, V1113 r. O§ »M. T.« Medveda kod Trstenika, 50, 53, 54: Miliéevié Radica, VI r. OS »J. M.«
u Milosevu kod Bagrdana, 49; Milivojevi¢ Jasminka, V14 1. O8 »V. DugoSevi¢« Beograd, 49, 50, 53;
Milojevie Mirjana, Vs r. O3 »D. Jerkovic« Ruma, 49, 50; Milojevié Zoran, Y1z r. O3 »D. Jaksié« Cuprija,
49, 50; Milinkovi¢ Dragana, VI 1, 08 »V. Dugolevié« Beograd, 49, 50, 53; Miloradovi¢ Mila, VIil;
r. OS »D. J.« Konarevo kod Kraljeva, 50; Milosevi¢ Mirosiav, Vo 1. O8 »A. S.« Se¢anj, 49, 50; Milo-
savijevi¢ Dobrica, VI .. 08 »V. M.« Grocka, 49, 50; Milosavljevi¢ Miroslavka, VI113 r. OS Grocka,
49, 50, 52; Milosevi¢ Dobrila, Via r. O8 »B. S.« Vudije, 50; Milosevié Vidoje, VI1I; r. OS »M. B.« Luéani
kod Cacka, 50; Milerié Ivan, VL 1. O§ »J, Pandi¢x Beograd, 49, 50; Miljevi¢ Bojana, VII; r. OS »V. Du-
gosevice Beograd, 49, 50, 53, Miti¢ Branko, V) r. OS5 »V. Dugolevié¢« Beograd, 50; Miti¢ Slobodan,
VI3 r. OS »B. S.« Vucje, 49: Mirceti¢ Dragan, V11| r. OS »Dr D. M.« Cadak, 49, 50; Mitrovié Mila,
Vi r. O8 »V. Dugosevié« Beograd, 49, 50; Mirrovic Slavica, V115 r. OF »Braca Jerkovié« Zeleznik, 50;
Momdcilovi¢ Dragana, V13 r. O8 »V. Dugosevié« Pozarevac, 49, 50, 52; Mozeti¢ Sinisa, V4 t. OS »N,
Jeliciéw Sabac, 50, 51, 52, 53; Mrkonji¢ BoZe, ViI; 1. O8S »Cibuk. part,« Kraljevo, 50; Mutavdzi¢ Nadica,
Vi 1. O§ »M. T.« Medveda k{T, 50 Nenadov Zorica, VlIp r. OS »S. M.« Padej, 50; Nestorovié Dusan,
VII| r. O8 »V, K.« Ripanj, 50; Nikitovié Jasminka, VII; r. OS »Dr Dragisa Misovié« Cagak, 49, 50;
Nikoli¢ Miodrag, Vi r. O8 »Vasa Pelagi¢« Leskovac, 50: Nikoli¢ Miroslava, Va 1. OS »Aleksa
Santi¢« Seganj, 49, 50; Nikoli¢ Predrag VIl r. 08 »Njegos« Nis, 49, 50, 52, 53, 54; Nikolié
Vesna, OS »25. maj« N. Beograd, 50; Novakov Zorica, Y14 1. OS »O. Petrov-Radidi¢« Vriac, 49, 50;
Novkovi¢c Petar, VI1; r. OS »V, Dugosevi¢« Beograd, 49, 50; Obid Miran, Vilp r. 08 Cerkno, 50; Obra-
dovié Zorica, VIII5 r. O8 »Z. Zrenjanin« Vriac, 49, §0: Pagon Dusan, VIiIn r. OS Cerkno, Slovenija
49,50, 51, 52, 53, 54; Paji¢ Vojkan, VI3 O5 Boka, Banat, 50; Pani¢ Dragan, VI, r. OS Grocka, 50; Pani¢
Ljitiana, VI, r. OS Grocka, 49, 50; Panti¢ Nenad, VIII; r. OS5 »17. oktobar« Svetozarevo, 50, 51: Papic
Branistav, Viy r. OS5 »A. 8.« Scéanj, 50; Patak Zvonko, Vg 1. OS5 »Voltinox Zagreb, 50; Pauni¢ Milica,
VIl r. Of Grocka, 49, 50, 53; Paunié¢ Pavle, V1 O8 Grocka, 49, 50; Paviovi¢ Dragoljub, V r. OS Grocka,
49, 50; Pavlovié ‘Muarija, Y114 v. OS »D. T. Kaplar« KnjaZevac, 50; Pavlovi¢ Julija, VIII; r. OS »M.
Pijade« Erdevik, 49, 50 (dva nacina), 51, 54 (pribl.); Petrusi¢ Zoran, VII; r. O5 »21. maj« Ni§, 50, 54;
Pesié Nikota, VI r. OS »25. maj« Vel. Trnjane kod Leskovca, 49; Pintar Vesna, V11| r. 0S8 »V. Dugo-
Sevic« Beograd, 49, 50; Plecas Rade, VIII 1. OS Mikleus, 49, 50, 51, 53, 54 (del.); Poljancc Sonja, V1lg
r. O% »J. Mihevca« ldrija, 50, 54 : Popovié Gordana V| r. OS »). Marinkovié« Novi Bedej, 49, 50; Popovié
Jela, O5 »A. 8.« Secanj, 50; Popovi¢ Milena, VI, 1. O8 »J. Marinkovi¢« Novi Bedej, 53: Popovi¢ Nenad,
Vil r. Q8 »25. maj« N. Beograd, 50; Popare Dragan, VIp r. OS »A. 8.« Setanj, 50: Pop-Lazié Jelica,
Vir. OS Kumodraz, 49, 50: Prii¢ Ivica, VIily r. OS »Braéa Horvat« Zagreb, 50; Prija Danica, VI 1.
OS »J, Cetkovic« Beograd, 50; Proki¢ Svettana, VI, r. OS Grocka, 49, 50; Proti¢ Vesna, Vi 1. OS Grocka,
49 Prvatovié Radomir, VII r. OS »S. M.« Brza Palanka, 50; Puzovié¢ Natasa, VI r. 08 »Dr D, Misovié«
Cacak, 49; Radakovi¢ Zivko, Vi 1. OS »Vojv. S. Stepanovié¢« Kumodraz, 50; Radoyac Ljiljana, VIII
r. O35 »Mitar Tomié« Dobrinci, 49, 50, 53, 54; Radenovié Slavko, VIII; r. O8 »Boris Kidrig«
Lovéenac, 49; Radovi¢ Ivan, VIls r. OS5 »Ucitel] Tasa« Ni&, 49, 50, 54; Rajéi¢ Gorica, YII 1. OS
»Mosa Pljade« Velika Plana, 49, 50: Rajci¢ Zorica, VIII; r. OS »Moga Pijade« Vel. Plana, 49, 50, 54
(del.); Rajc JoZe, Vily r. O8 Cerkno, 49, 50, S1: Ratkovi¢ Tatjana, VII1; r. OS »V. V, Savié« Lazarevac,
30; Raskovié Mirjana, ¥ r. O8 »M, T.« Medveda, 50; Bogdanovi¢ Zoran, V3 r. OS »Cib. part.« Kraljevo,
50; Rogovié Milié, V1 r. OS »7. okt.« Cagak, 50; Rosandi¢ Ruzica, V1lIg r. OS Donji Andrijevci; 50;
Saji¢ Milivoje, VIl 1. O »S. Nikolajevi¢« Beograd, 50; Samardzi¢c Miroslay, VIp r. OS »A. 8.« Sedanj,
49, 50: Savi¢ Milos, V1l r. OS5 Grocka, 50, 51; Savié Nebojsa, VI; r. Q5 »V. S. S.« Kumodraz, 50;
Sedej Andrej, VI 1. O8 Cerkno, 50; Sedmak Aleksandar, VIII; r. OS »Sv. Sava« Beograd, 49, 50;
Simi¢ Jasmina, VI, r. OF »Veljko Dugosevié« Beograd, 50, 52, 53 54; Slovi¢ Anica, VII; 1. O§
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»wZarko Zrenjanin« Boka—Banat, 49, 50; Spahié Miodrag, VIII; r. O5 »Nata Jelitid« Sabac, 49,
50, 51, 54; Sredojevi¢ Dejan, VIII, r. OS5 »Sveti Sava« Beograd, 49, 50, 51, 52: Stamenkovi¢ Boidar,
Vi r. O5 »B. S.« Guberevac kod Leskovca, 49, 50; Stamenkovié Verica, V1; r. O8 »25. maj« Vel. Trnjane,
49, 50; Stankovié SneZana, Vi r. O8 »V. DugoSevi¢« Beograd, 49, 50; Stevanovi¢ Slobodan, VIII; 1. O8
»T. Rajic« Catak, 49, 50, 54 (del.); Stojanovié Dusan, Va r. O8 »J. Kursula« Varvarin, 49; Stojanovic
-Miroslav, V113 1. OS5 Grocka, 50; Stojanovié Snefana, VIIs 1. O§ »Voi#d Karadorde« Ni§, 49, 50;
Strnjanac RuZica, VI; r. O5 »M. T.« Medveda k/T, 49, 50: Sari¢ Dobrila, VIIIp r. OS »A. 8.« Setanj,
50, 53; Sipeti¢ Dragan, VI3 r. O8 »7. okt.« Cadak, 50; Simsi¢ Nada, V1; r. O5 »7. okt.« Catak, 49, 50:
Sostari¢ Davor, ViIIy r. OS »bratov Polanéiev« Maribor, 49, 50, 51, 52, 54: Stavljanin Zorica, VIII,
r. O8 »IV kralj. bataljon« Kraljevo, 49, 54; Stravs Silvij, VIIIz r. O8 »J. M.« Idrija, 50, 54; Strbevié,
Vesna Vi r. 08 »V. DugoSevi¢« Beograd, 49, 50; Stucin JoZek, VIIy r. O5 Cerkno, 50; Tanasijevi¢ Olivera,
Vi r. O8 Grocka, 49, 50; Tanovié Kerim, VIII 1. O5 »29. nov.« Sarajevo, 50, 52, 54 (?); Tesi¢ Borivoje,
VIII, r. O8 »M. D.« Celinac, 49, 54; Tesi¢ Slavko, VIIIy 1. 0% »M. D.« Celinac, 49, 50; Tirnani¢ Du-
fanka, V1I3 r. O8 »M. K.« Krnjevo kod Smedereva, 50; Todi¢ Ljuban, VIl1I; r. O8 »Karadorde« Topola,
49, 50; Tomi¢ Mirjana, Vi r. O8 Grocka, 49, 50, 51: Tomié¢ Zoran, VIII; 1. O8 »V. P.« Jarkovac, 49,
.50; Topalovi¢ Ljiljana, V, r. O5 Grocka, 50; Topalovi¢ RuZa, VII r. OS Grocka, 49, 50; Trifunovié
Nenad, V111, r. O85 »Sv. Sava« Beograd, 49, 50, 51, 52: Urosevi¢ Mira, O8 »T. Rajic¢« Cadak, 53; Uzelac
Olgica, O8 »Braca Jerkovi¢« Zeleznik, 50; Vasié Svetislav, Vi r. O3 Xumodra2, 50; Vasi¢ Dragan, Vs
r. O8 »Dr D. M.« Catak, 49, Virijevi¢ Bojan, OS Miloevo kod Bagrdana, 49, 50; Vasi¢ Jelka, Vi, r. O8
Pedinci, 49; Virovac Darko, V, r. OS5 Kumodra$, 50; Vojinovi¢ Zorica, Vs r. OS »Brada Jerkovié« Zele-
znik, 50; Velickovi¢ Rajko, VII| r. O8 »S. M.« Sjenica, 50; Visnji¢ Rufica, VI; r. OS »Braéa Jerkovié«
Zeleznik, 50; Vreéica Sinisa, VIII r. O3 Generalski Stol, 49, 50, 51, 52, 53, 54: Vuwji¢ié BoZidar, VIII
r. O8 Viza kod Catka, 49, 50, 54; Vukoje Mira, Vig r. OS »A. 8.« Setanj, 50; Vukoje Radoslava, VII,
r. OS5 »A. 8.« Sefanj, 50: Vukmanovi¢ Jelica, OS »Z. Popovi¢« Loznica, 50; Vukoti¢ Mirjana, Vs r.
OS8 »M. S.« Umeari, 50; Vulovié Zorica, Vs r. O8 »Braca Jerkovié« Zeleznik, 50, 53; Zelenovié Dragan,
VII; r. O »M. Kosovac« Sabac, 50, 53; Zobenica Nebojsa, VIIIz r. OS5 »IV kralj. bat.« Kraljevo, 50;
Zivanovi¢ Viadimir, V14 r. O5 »M. Kosovac« Sabac, 49, 50; Zivkovié Dobrivoje, VII r. OS5 Bagrdan
(odelj. u Milo%evu), 49, 50; Zivkovi¢ Milan, V14 r. OS »V. Pelagi¢« Leskovac, 49, 50; Zivkovi¢ Svetlana,
VIII; r. O8 Grocka, 49, 50; Zivkovi¢ Zorica, VI r. OS »J. M.« Bagrdan, 49, 50.

Napomena. — Redni brojevi zadataka ¢ija su reienja kod pojedinih uenika narodito uspela
_ Stampani su masno. Neki udenici nisu svoje radove potpisali te njihova imena nismo mogli objaviti
(mada su im re$enja ta’na). Komisija za pregled konkursnih zadataka nije priznavala neobrazlofene
odgovore i rezultate. Na primer, skoro svi refavatelji su dali tadan odgovor u 51. zadatku, ali su uzeti
u obzir samo oni koji su bili obrazloZeni (a takvih je bilo malo).

Molimo relavatelje konkursnih zadataka da se u svemu pridrfavaju uputstva koje je nave-
deno ispod tekstova konkursnih zadataka (str. 51). ReSenja $aljite obi¢nom postom kako se ne bi
ste izlagali nepotrebnim troikovima. ' -

JEJAH JIOTHYKH 3AJJATAK

Y jemHoj OCHOBHOj] IIKOJIM HWMa TpH opelkerma VIII paspema: VIl
VIII: m VIII.. HacTtaBHHK MaTe€MaTHKE j€é pa3penHu crapemusa y VIII,, HacTas-
AUk Qu3uke y VIII;, a wacraBHux xemwuje y, VIlls. ¥V pykoBoacTBO MaTeMaTH4Ke
cexnuje VIII pa3spena uzabpaHo je mo mBa yyeHHWKa W3 CBakor ojebewa. VIMena
TUX yyeHHKa cy: Caasuwa, /bumana, Haga, Muaan, Cinanumup n Jagpanka., OCuM
Tora 3Hamo M ciaaehe: 1) CraHMMHp je Hrpao' Yy HOTOMETHO] €KMWIl¥ NPOTHB
one/belba y KOjeM je pa3. cTapelldHa HaCTaBHHK XeMHje; 2) JanpanHkuH pa3s.
CTapeminHa He mpenaje Hu y CtaHMMupoBoM Hu MuiaHoBOM opekewy; 3)Jan-
paHKa He mo3Haje Hukora n3 VIIl,; 4) HaguH pa3. crapemMHa je MaTeMaTHYap,
a XxeMHjy joj nupenaje JbMIbaHHMH pa3penuM cTapemmHa. Ha ocnoBy ceera Tora
YTBPDOMTE W3 KOjer OHe/betha je CBAKH OO NMOMEHYTHX Y4YeHHKa?

V¥nyrtcTno, — Hanpasnre opa-

KBy Ttabnuuy. Axo, npeMa yclopuMa 3ana- i VI (mar.) |VIII, (du3.) | VIII; (xeM.)
TKa, YIeHAK HAJE M3 Ha3HAYEHOT OMlesbema, | Cnapuina | , | s

OHOa y orosapajyhe nosme Tabnnie cTaBaTe l l— —| i

MuaHEyc (—), a ako jecte—1iayc (+). MMajte j Jbnsmana ; o

y Bully: a) Oa Iopend HMeEHa CBakor yde- + Hana l |

HHAKaZ Moxe OHTH caMO jedaH NOiayc, jep | "Myunar ' | [~

UCTH Y9eHHK He MoOxke OMTH y BHIUE Ole- | ! 1

JBCHA; B) Oa Cy W3 CBakoOr onesbema Mo | Craaumup | i ‘

nea yvenuka, [M3 VIII, cy: Hana u Craun- i JappaHka | | i.

Mup, 3 VIII;: Crapuua w Jampanka, HTOL}
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MATEMATICKA TAKMICENJA

Zadaci za izlu¢no takmicenje iz matenatike
ucenika osnovnih $kola u SR Hrvatskoj, 7. IV 1968.

VII razred

5 3 1 2

—t+—[3 3——5.—
A\12 8. 3 3 1
1. Jzratunati: + o=t
3 3 3 2

—+— 7—+9—

6 4 11 12

2. U kvadrat kojemu je stranica a=6 cm upi$i trokut na taj nadin da polo-
vista dviju susjednih stranica kvadrata spoji§ sa suprotnim vrhom kvadrata. Kolika

3
je povriina tog trokuta? (Izrazi tu povriinu i op¢enito!) [—é- a% 13,5 cmz]

3. Konstruiraj romboid kojemu su zadane dijagonale AC=9 cm, BD=5 ¢m
i kut medu tim dijagonalama (kut DSC) 105°. 1z sjecista dijagonala S povuci zraku
koja je okomita na dijagonalu BD i sijeCe stranicu AB u taékl N. Odredi kut ASN
(bez upotrebe kutomjera)! [15°]

4, Zadana su dva izraza: 7x—3 (3x+y) i 11x—5(Bx—2y). Koji se izraz
mora oduzeti od drugog izraza da se dobije razlika koja je od prvog izraza manja
za x+y? [—x+14 y]

5. Njiva zasijana pSenicom ima oblik pravokutnika koji je dug 144 m, a
2 3
§irok 5 njegove duljine. Koliko ¢e se pSenice dobiti s cijele njive, ako se s =% povr-

$ine dobije 18 q? Koliki je prosjeéni prinos po hektaru na toj njivi? (Izratunaj na

1 decimalu). Nacrtaj njiva i mjerilu 1 : 3000! [~34,7q po 1 ha]
- VIII razred
1. Naéi x iz razmjera:
7 3 1 215
(S ——5 -—) : (1,62 . 1—) =x:[3,2+0,8-(5,5—3,25)] —
18 20 9 324

2. Nacrtaj tri jednake kruinice s polumjerom r = 3 cm koje se dodiruju izvana.
Spajnice njihovih srediSta zatvaraju jednakostranitan trokut. Izra¢unaj povr§inu
dijela ravnine koji se nalazi izmedu tih kruZnica na 2 decimale! Naznali trazenu

povriinu kao funkciju zadanog polumjera! [P=r?(V3—0,5n); Pa1,45cm?

3. Za izvreni posao dva su radnika medusobno podijelila svotu od 1 632
nova dinara. Kada je prvi potrosio tri petine svoga dijela, a drugi od svoga dijela
tri sedmine, onda su imali jednake svote. Koliko je dobio svaki radnik? [960; 672}

4. Prostorna duagona[a kocke jednaka je prostornoj dijagonali kvadra
iduga je 5V3 ¢m, '
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Izralunaj:

a) oplogje (povrsinu) te kocke!

b) dlmenzue kvadra, ako je duljina kvadra jednaka osnovnom bridu (ivici)
kocke, a $irina kvadra je pet puta manja od duljine!

c) Nacrtaj tri razliCita dijagonalna presjeka zadanog kvadra!
[a) P=150cm?, b) 5¢m, 1 cm, 7cm,]

5. U trokutu ABC (gdje je AC=BC) teZisnica povulena iz vrha 4 jednaka
je 3 cm i éini kut (ugao) od 30° s bazom AB tog trokuta.

Odredi:.
a) visinu trokuta ABC povulenu iz vrtha C (visina CF)!

b) opseg i povriinu trokuta ABC! [A=3cm, 0=4 }/3cm, P=3}3cm]

3amganu ma onmuTHACKEM TakmudewuMa y CP Cpouju, 21. IV 1968.
VI paspeg

1. PexoncTpyucatu cienehe nepeme, Tj. YMECTO 3BE3NIHIA CTABHTH uHdpe
Koje HemocTajy: 3 » = :* 3 = 3 ». ITocTtynax objacrurh!

2. Jlanac, y "Henemy 21.1V 1968. roguue, HCNNIOBHIA CY M3 jeIHE JIyKE TDH
bpoma. Kpo3 xonuko nmaHa he cea Tpu Opona NMOHOBO HCIJIOBHTH Y HEHAEJbY, akKo
Cce 3Ha Na npBM OpOA MCIIOBH CBAaKM TpehM naH, ADYTH MCIUIOBH CBAKH 4€TBPTH
naH, nok tpehu Spon ucmiosu ceaku wectd gan? Koju he maryMm tana dutu?

- =

I 2 5
2———:1—
- 4 3 6 1 |
3. N3pauyHaTty: - |i—
13 1 1...29 1
e e — 1—

36 5 3 2

-

4. Jly’XMHa CBake CTPaHHUIE jeaHOr Tpoyria (y cm) H3paxeHa je NPEPOIHHM
OdpojeM. JemHa cTpaHuua M3HocH 14 cm, a npyra 1 cm. Konuxu je obuM Tor tpo-
yrna? Kakas je Taj Tpoyrao?

5. AKO ce CTpaHMIA KBajapaTa NPOAYXH 3a 2 ¢m, OHOA MY ¢€ NOBPIIHHA
nmoBeha 3a 24 ¢m2, M3payyHaj KOJIMKO H3HOCE NOBpPLIMHE NPBOODHMTHOT M HOBOHA-
" cTauor keanpara?

Pezyrimamu u yiayiacinea. — 1. Ilpsa uudpa menmoua Moxe Gutu camo 1, jep O6u Beh 233
ouno sehe on 3. Y xoanynnky 3* uudpa jenmanua Moxe OGuTH camo 0, jep peh 3113 =403>3%*,
3Bauu, nemwedHk je 31 © 30 = 390, Tlocne neuindposawa uMamo: 390 1 13 = 30. 2. I[Tocne NZS (3; 4;6;7)

| =84 nawa. 7. y nemery 14. VII 1968, ron. 3. 7=(1 —35) > ?0

OutH Beha on painuke npee nee (1]. oo 13), a Mawa on wuxosor 30upa (1j. on 15). Ta crpaHuua je,
3HaqH, 14 cm. OBuM je 14+ 14+ 1 =29 (cm). Tpoyrao je jenHakokpakn. 5. 25 cm? u 49 cm. Vmyr-
cTBO. — [IpTaj cnuky: kpanpat ABCD, nponoyxu my cTpaunue ABu AD 3a npyxu BE=2cm u DG =
2 ¢m; Tako nodujawun sehu kpanapar AEFG./laTta TH je pa3znuka ToBpIUHHA Ta MOBa KBaOpata; Ha je
Goibe yount — ocenud je! Ilponyxu BC mo nmpecexa K ca GF v DC nmo npecexa L ca EF. Kpapparteh
CLFK wumma mnoBpummay 4 cm2. JlosplisHaa cBakor on MOpapoyraoduxa DCKG u BELC wasocH
(24cm2—4cm?2): 2=20cm?2 : 2 = 10cm2; nakine, 2cm - BC =10 em?, 1j. BC =5 ¢m (cTpaHHua Kpaipata
ABCD).Tana je AE=FEF=5cm+ 2 cm =7 cm (¢cTpaHiila keanpara ‘4 FEFG). IloBpaisne THX KBaaparta
3a4CTA Cé pa3MKyjy 3a 24 cm2, 7). 49¢cm2—25 cm?2 =24 cm2,

4. Ayxkuna Tpehe ¢cTpaAnie Mopa
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VII paspeg

1. N3payyHaj Ha HAjjeHOCTABHHjH HAYMH: .

1
133?-(—0,002)-('——3)-(—5000)

33 1 1 :
e N R
80 [ 5 2

2. 3a K0jy BPENHOCT NPOMEHJBHBE X U3pa3 5—(x—3)2 uMa Hajsehy BpeaHOCT ?
Konuxa je ra Hajseha Bpennoct? Obpasnoxu!

3. 3a xonuko npoueHata he ce mosehaTH IOBPIIMHA KBaigpaTa, akO My Ce
crpannua noseha 3a 3092 Lita he npu Tome dutu ca obumom kBanpara?

4. KoHCTpYHIIM TPOYrao 4uju je oDMM jepHax ayxu on 80 mm, a ayxuHe

CTpaHHLA My ce oaHoce xao 6:5:5. Kaxas je Taj Tpoyrao? Onpeny My OyXHHE
CTpaHHMla. _
5. Jart je npaBoyraoduk ABCD umju cy crpanuue AB=2a u BC=a. Hexa
je Tayka M cpemyuuwite cTpamuue 4B, a tauxa N cpenmute crpauuue DC. Ilony-
NPEUHUKOM r == a ONHCaH je M3 Tauke B xpyxHH nyk MC, a 43 1. 1ke M — KpyXHH
nyk AN. Tako je noDujeHa kpuBOnMHUjcka durypa AMCNA (upraj!). Konuxa je
heHa NoBpuixHa? KojK €0 MOBPIIM NPaBOYraOHHKa OHA 3ay3WMa?

Peayaimaimn u yayiucizea. — 1. bpojunau je jeograx (—400) * 10 = —4 000, a umeRAnnau je jenAax
— 10, 3aTto je maTu n3pas jenHax 400. 2. ¥ narom u3pady yMam€HHK j€ CTAnaH, a IPOMEH/BHB j¢ yMa-
mHnal, na he papal 6ury vajrehin Kana ymarsu7al MocTaHe HajMakhH, 2 To he OMTH Kana je OH jenHaK
0. Mawru on Hyne, Tj. HeraTeBaH, OUTH He MoXxe, jep xBaapar o 0 je 0, a kpanpar cBakor apyror 6poja
je mozuTHBaH. Anu (x—3) he 6uTH jeanako O camo kaa je x = 3. Hakne, 3a x = 3 JaTH M3pa3 uMa Haj-
Behy BpennocT KOja HiHocH 5—0 =35, 3. [MoppludHa KeadpaTa cTpaHuue g je a2, Kan ce cTrpamHua
kpaaparta noseha 3a 309, weHa he myxuHa noctatHa + 0,30 a = 1,3 g, na je noBpWIKHa OBOT yBehaHor
kpanpara 1,3a1,3a=1,69¢2, 3uauu, nospwrHa je nosehana 1,69 nyra 1j. Beha je oo NMpBoOHTHE
3a 69%. 4. Oyx 80 mm moaend Ha NO3HATH HAMMH KOHCTPYKTHBHO ¥ OOHOCcY 6 : 5 : 5, ma on noGujeHux
OeoBa KOHCTpyHLIM Tpoyrao. Tpoyrao je jenmakokpakd (ciaean u3 AC : AB=5:5). OyxuHe cTpa-
AHLA CY NponopuHoHanue dpoiesuma 6, 5, 5. Kana 80 nomenuMo y oaHocy 6 : 5: 5, nobuhemo na cy
CTpaHHue. a~6'Smm=30mm.b=c=5"5 mm=25mm, jep je 80 mm: (6 -- 5 — 5) =5 mm. 5. Haupraj
cnuxy! ! navun: AMCNA = AMNA -~ MCNM, AMNA = MBCM v MCNM = ANDA, na je PAMCNA=

1 1 1
=P4RCD:2=2a2:2=ql. 1] nauux: PAMNA=Z a2 (1/4 xpyra) n P.MC‘N.M=02—? alm; OHOa je

1
TPaXeRa NOBpLIREA P=PAMNA-!—PMCNM=02=T PAapCD.

VIII paspeg

1. a) OnpenuTH HajMamwy NPUpoOIaH OpPOj KOjU NPHU Oebewny CBakMM ol Opo-

jepa 4, 5, 6, 7, 8, 9 u 10 naje octarax 1. _
b) Hanuwu 6ap jow nea Dpoja KOjMU MMajy HaBelNeHY OCODHHY.

2. 1) Hamuiuu asounbpeHy dpoj xoMe je uubpa aecetdua a, a 'uxudpa jenu-
HHLa b. |

2) Hokaxu na je 30up Tor Opoja u Opoja ¢ oOpHYTHM penocnenoM uMdapa
aemsuB ca 11 u-ca 30upom uudapa. 1j. ca a-—b.

3) Joxax¥u ma je pa3nuka ta asa opoja {(aeoudpeHor Spoja u Opoja koju
H3 era Hacraje 3aMeHOM pena uudapa) OepdBa ca 9, a Takohe U ca pa3IHKOM
nudapa,
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3. ObuM mpenmer TO4Xa Koiaa je 2,8 m, a 3aamer 3,5 m. Komuku nyr Tpeba
na npeby xoJjia ma #a npeawH Todak HayuHU 1 000 okpera BHMmIe opn 3anmer TOYKA ?

4. lIpBeHa xouka 3anpemuHe 1 m obojeHa je crmorea LpBEHO, Ma je OHIA
pa3pe3aHa Ha KyOHe AeuMMETpe.
. a) Konuko oBMX MamuX KOUKMK HMajy; 1) TpH cTpare 000jeHe LpBeHO, 2) ABe
c¢TpaHe 000jeHe LIPBEHO, 3) jenHy cTpaHy 0DOjeHYy LUpPBEHO, 4) HHjeOHY cTpaHy o0Do-
jeHy LpBEHO? | ‘

b) Konnka je ykymHa NMOBpUIMHA CBUX MarbHX KOILKH KOje ¢y moDHjeHe pas-
pe3uBalheM BeJIMKe KOoIKe (M3pa3u y m2)?

5. VHyTpaumb¥ OpeYHMK JIOHUA opn anymuuMjyma je 20 cm, nyOuHa My je
15 cm, a 3unx noHUA HMa AedprHY 2 mm. Chell. TeXHHa anyMHHMjyMa je 2,7 p/em?.
a) Komuxo murapa cagpxu Taj joHan? ) Komuxa je TewmHa Tipa3HOTr JoHLA ?

Pezyaisiaidu u yayvisicisea. — 1. Ay NZ5 (4, 5,6, 7,8,9, 10)=5-7"-8"-9=2520. Tpaxenu ijc
6poj 3a 1 Behn, Tj, om je 2 521.b) 2520 k + 1, k-uipup. 6po0j. 2. 1) 10a+b6; 2)(10a+ b))+ (10 b+ a) =
=1lg+11b=11(a+b), onmakne crnead HCTHHHTOCT TBphewa; 3) (10a+A)—(I10b+a)=9 a—
-9 b=9(a—5), ura. 3. Jox npeawH TOYAK HA4YHHH ! OKperT, 3anmu HavueH 2,8 : 3,5=4/5 okpera;
IOK NMpenhH TOYaK HAaYMHH X OKpeTa,lanwKk he yuunHTH (4/5)x. Mopa OntH: x =(4/5)x + 1 000, onakne
x=5000. Ilpeasyu Touar he yuuautu 5 000 okpera Ha myry 2,8m ' 5000= 14000 m= 14 km. 4. a)
1) 8 2) 8.12=96, 3) 64.6=1384,4) 512; b) 6000 dm2=60 m2. 5. a) V=z4,712 nurapa,
b) O~z 690,528 p. (B. 3an. 306 y py6puuu »Onabpanu 3amaunu« y »MJI« II—4.).

MATEMATICKA RAZONODA
ZANIMLJIVOSTI O BROJEVIMA

Ima li jo§ takvih brojeva?

U ,,Matemati¢kom listu* 1L 2 (str. 62) naveli smo tri desetocifrena broja
(4 938 271 605, 2 165 904 373 i 2 934 815 607) u kojima se pojavljuje svih deset
cifara i koji pri deljenju sa 9 daju simetri¢an koli¢nik tj. broj koji se jednako
Cita i sleva i sdesna. U ,,Mat. listu“ II. 5 (str.156) objavili smo da je Vera
Miéanovié, ué. VI, r. OS ;,25. maj* u Krupnju pronasia da i broj 1965274 308
ima navedenu osobinu. Zaista, kad se taj broj podeli sa 9 dobija se simetri¢an
koli¢nik 218 363 812.

Medutim, na8i itaoci su pokazali da ima jo§ dosta takvih brojeva. Evo,
uverite se sami! Po jo§ jedan takav broj pronasli su: Anton Sinakijevié, V, r.
0OS. ,,M. Dudi¢* Valjevo (3 012 546 897); Ferida Lamut, Vi1, r. OS | N. Jelidic
Sabac (2 016 543 798); Dusko Joksimovié, VII, r. OS ,Lj. Nenadovi¢®“ u Zarkovu
(2 839 450 617); Viado Kutnjak, VII 1. OS Selnica kod Cakovca (3 942 817 506).
Zoran Petrusié, VIII, r. OS ,,21. maj* u NiSu pronasao je 8 takvih brojeva.
To su: 2416 093 758, 2 835094 617, 2943 186 507, 3 825094 716, 3 924 815 706,
3948 271 506, 4923 186 705 u 6 915 274 803. Nas ¢italac Dragan Dorié, ué, VII,
1.08. ,\M. Pl_]ade“ u Vrani¢u kod Beograda, pronasao je Cak 18 takvih bro;eva
Evo ih: 1926 453 808, 1926 543 708, 2 164 905 378, 2 934 185 607, 3 241 908 567,
3248901567, 3708451916, 3 708 541926, 3784905216, 3785904216,
4321908756, 5607182934, 5607812934, 5671908324, 5678901 324,
7561 908 432, 7 568 901 432.

Prema tome, do sada znamo 34 broja koji imaju navedeno svojstvo.
Ima li ih moZda jo¥? Na koji nalin ih dobijate?
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Oznadavanje brojeva

Od davnina je bilo vife pokusaja da se da prosto tumadenje oblika
arapskih cifara (kojima se danas uglavnom sluZimo). Jedan francuski matemati¢ar
iz druge polovine XIX v. (F. Lucas) navodi staru legendu o tome da je na
dragom kamenu u prstenu cara Solomona (u istoCnja¢kim legendama poznatog
po svojoj mudrosti; X v. pre n.e.) bio urezan znak od kojeg su mogle biti
obrazovane cifre. On navodi da je u figuri na sl. 1 sadrZano svih deset arap-
skih cifara. Evo, pogledajte (sl. 2):

X [ ZXALKT7 XY

Sl 1 T 8l2

Ostroumno jeste, zar ne! A da li je i istinito?
Drugi autori daju druga tumalenja, na primer, da cifru 1 &ini jedna
crtica, cifru 2 — dve crtice, cifru 3 — tri crtice, itd. Evo dva takva pokusaja:

L X b§lg

1 LY36BH8 85

Bilo je pokusaja da se u ovu svrhu koriste ne cifre ve¢ take. O tome
ste verovatno ¢uli ili ¢itali. Mozda i1 vi imate neki predlog? :

MATEMATICKE IGRE
Aritmeticke domine

Sli¢no op3tepoznatoj igri domine, moZe se organizovati i igra
artimeti¢ke domine, Cilj igre je razvijanje kulture usmenog radunanja.

Od kartona, celuloida, neke mekse plasti¢ne mase i sl., na-
pravite 28 ploCica (duZine po 4cm i Sirine 1,5 do 2cm) i na
njima lepo ‘ispiSite brojeve i raCunske operacije kao Sto sledi:

[ =238130.7 | | =210] 35+47 = 82]240:6 — 40| 71 —24
[ = 47]17-40 | =680 460 +470] | —930]400:26 | |= 16]650 —370
[ =280]4024 | | =960]130 -4 | | =520]420:3 [=140]900 : 30
[ = 30]2594 | [ —900[205-4 | | —820[490:7 | |= 70]760 : 40 |
[ = 19]50-19 | =950] 80+45 | | —125|850:50 | [= 17]135 —50 |
[ = 85[92.7 | =644[200—35 | | —=165]548:8 | |- 81[7+3 -2
— 13|48-8.4] | = 46]100—36 | | — 64[820:4 | |-205]270 —32 |
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Pravila igre slitna su kao i kod obi¢nih domina. Mogu igrati: a) dva
igraa jedan protiv drugog, b) tri 1graca svaki za sebe, c) Zetiri igraga, svaki
za sebe ili dva protiv dva. Svi igra¢i uzimaju nasumice (dok su plo€ice na
stolu prevrnute) po 7 plo¢ica; ako ima manje od Cetiri igrata onda ostale plo-
Cice ostaju u ,,radnji‘‘. Igru zapolinje onaj igra¢ koji ima plodicu sa najveéim
brojem na levoj strani, tj. | =960130.4|. Naravno moZete se dogovoriti i
drugacije. Igra¢ koji je na redu (npr. levi — ako je tako dogovoreno) do stav-
ljene plo€ice stavlja svoju ploCicu sleva ili sdesna — prema svojoj Zelji (zavisno
od toga koju ploicu ima). Na primer, do plofice | =520 420:3] moze staviti
sdesna plodicu |=140|900:30 |, ali takode bi mogao staviti sleva ploCicu

| =280|40.24 | itd, pri ¢emu se niz plodica moZe produZavati na obe strane.
Ako na stolu stoji |=210|40-241 |=960|130-4| |=520|420:3| onda igral

koji je na redu moZe staviti sdesna plo€icu |=140|900:30| ili pak sleva . plo-
Cicu [=23830.7 | itd. Ako igra¢, koji je na redu, nema potrebnu plocicu, on
je ,.kupuje’“ u ,,radnji‘*. Ako ni ,kupljena‘“ plo¢ica ne odgovara (ili ako u
,radnji‘‘ vise nema plodica), onda taj igra¢ ,,ne ide vel to Cini sledeci itd.
(Mogu se igraci dogovriti da se ,,kupuje sve dok se ne dobije pogodna plo€ica,
odnosno dok se ,,radnja‘‘ ne isprazni).

Pobednik je onaj igral koji prvi postavi sve svoje ploCice. Da bi se
odredio redosled ostalih igraca, oni igru mogu nastaviti na isti nain. Druga
varijanta je da se igra smatra zavrienom kada jedan od igrafa stavi sve svoje
plodice ili kad nijedan od igrata nije u moguénosti da stavi ploCicu.U tom slu-
Caju se plasman igrata odreduje prema broju preostalih plodica (ili prema
ukupnom zbiru brojeva na njihovoj levoj strani). Prednost ima igraé¢ kod kojeg
je taj broj manji. Igra¢ keji pogresno stavi plocicu gubi pravo na sledeéi hod,
a to mu se takode uzima u obzir pri odredivanju plasmana na Kkraju igre.

3PHIIA

" 3a nocersHBe

1. Tpehuna umo ox 100, xonuko je T0O?

2, 'ycennna ce nmeme y3 tenerpadcku ctyd Bucox 12 m. Hamy ce momnHe
3a 4 m, a HOhy ce cmycTd 3a 3 m. 3a xonuko he mana ctuhy Ha Bpx crTyba?

3. Cpaku on 7 Opahe uma cectpy. Konuko y Toj mopoaumu uma aeue?

4. Tpu zapyra cy uouia u3 beorpaga y OOpenopan. CsakoMm je 3a nyT
norpedHo 4 waca. Komuko je BpeMena morpedHo ma mpehy Ttaj myTt ¢Bu 3ajenno?

5. Ileropuumn myaum Tpeda nomenuTH mner jadyka, anu Taxo na jenHa
jabyxa ocrtaHe y kopna. Kaxo ce TO MoXe YYHHHTH?

6. Kako ce Opoj 666 moxe moeeharn 3a 50%, a na ce ¢ HBHM HE
BpII€ HUKaKBE ApMTMETHYKE omepaluje?

7. (Iana). I'openo je 5. ceeha. [Be cy yracunu. Koauko he ceeha ocratu?

8. 3uare nu mpomopuuje?. HapaBuo na 3Hate. Jenan hypan TexH 5 KuJo-
rpamMa; a ABa Taksa hypaHa? ,,Ilecer kusorpama‘s. Tauxo.

Tletao crojehin Ha jenHo] HO3M Texu 3 kunorpama. Komuxo he texuTH
axo Du crajao Ha nBe Hore? Oarosoputre Sp3o!

9, TlocraBu 12 manuapBaua M3 1MHOHMLE Tako na OodDHjewr 5 keaaparta!
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Tpeauur naxmwe

[Tpowah Ha OBOj} CJAMLH ILUTO OpXe pegoM cee
opojese ox 1 no 30. AXO cu TO TOCTUTAO 3a Mame On
2 MUKRYTA, OHOA C€ MOpa MPH3HATH Oa CH BPJIO MAXK/BUB
M da uMaul ,,0KO COKOJIOBO. '

U 10 ce pemasa...

— ITasae, uzpauxHaj xoauwunux 6pojeea 83 u 25, — xaxe HacTaBHUK. IlaBiie He
panu. — Hliua uexaw, Ilagae? — [py:xe nactuasnuue, jacno Mu je wina ce wpaxi,
caMo He 3HaM Wwitda gd paguy ca osust W uzmehy 83 u 25!

OATOBOPU HA INTAKBA N3 PYEPHKE , 3PHIIA«
Y MATEMATUYKOM JIMCTY* L5

Bpio oaromopute. — 1. 12111, 2. 1V, IX, XL, XC u cr. 3. 6/9.

NAGRADNI ZADATAK BR. 7
(Specijalni novogodisnji) |
Rekonstruisati sledece. deljenje, tj. umesto zverdica staviti odgovarajuée
cifre. Postupak detalino obrazloZiti.

¥ ok ] ok ok ok ok k ok ok L % ok ok ok J kK ==1k % ] % %
K ok ok ok K ok :

* ¥

¥
¥ % ] -] *

Bi¢e nagradeni svi nadi Citaoci — pretplatnici koji po%alju pravilno reienje
ovog zadatka. Nagradni fond za ovaj zadatak iznosi 1000 n. dinara (100 000
starih dinara). Zreb nede odlucivati. Neobrazlozena resenja neée-se¢ uzeti u obzir.

Resenje treba poslati najkasnije do 10. I 1969. godine na adresu: Mate-
maticki list, Beograd, p.p 728. Ne zaboravite da na samom radu navedete svoje
ime 1 prezime, razred (za ucCenike), $kolu i mesto (za manja mesta i postu).
Moltmo da ne navodite svoje kuéne adrese. Na koverti obavezno naznadite;
»MNagradni zadatak br. 7¢. Redenje i imena nagradenih objavicemo u ML LIl 3

Kao 3to vidite, sve je u znaku broja 7!
Zelimo vam dobar novogodisnji lov!

Svim saradnicima i {itaocima mnogo uspeha u-Novoj. 1969. godini
zeli ‘ UrednisStvo ,,Matematickog lista*
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NAGRADNI ZADATAK BR. 8

Nacrtajte pravougaonik sa stranicama 16 cm i 9 em pa ga podelite (raz-
rezite) na dva dela tako da se od njih moZe sastaviti kvadrat., (Bi¢e dovoljno
da na ctrezu prikazete kako ste dati pravougaonik razrezali i od tih delova
sastavili kvadrat iste povriine).

Za pravilno reSenje ovog zadatka bi¢e nagradeno 20 ulenika. Po potrebi
odlu¢i¢e Zreb. ReSenje treba poslati najkasnije do 10. I 1969. godine na adresu:
Matemati¢ki list, Beograd, p. p. 728, Ne zaboravite da na samom radu navedete
svoje ime i prezime, razred, $kolu i mesto (za manja mesta i poStu). Na koverti
obavezno naznalite: ,,Nagradni zadatak br. 8, Re$enja i imena nagradenih obja-
vicemo u ,,Matemati¢kom listu* III, 3.

REZULTATI KONKURSA ZA NAGRADNI ZADATAK BR. 6

Zadatak je bio: Ne odvajajuéi olovku od hartije i ne prelazeéi istom linijom
dvaput, precrtati (povezati): a) 16 talaka povlaceli 6 duzi i b) 25 tadaka po-
viadeéi 8 duii.

Od vise moguéth varijanti refenja, na sledecoj slici navodimo jednu za
sluéaj a) i dve za slucaj b).

Primljeno je 408 relenja, od toga 319 taénih.

Zrebom je odlueno da se izmedu onih keoji su poslali taépna reienja
nagrade sa po 20 n. dinara sledeéi ulenici;

Adanali¢ Nedreta, V, r. OS ,Brac¢a Lazié*, Janja kod Bijeljine
Gruji¢iéc Radojica, VI, r. O8 , Vuk Karadzi¢“, Ripanj

Jovanovi¢ Biljana, VII r. 08 ,,Mirko F111pov1c“ Bijeljina
Milivojev Ilinka, V, r. OS ,Josif Marinkovi¢*, Novi Betej
Miljanovié le;ana V r. O8 , Josif Pangi¢*, Beograd

Milicevi¢é Kre$imir, VI r. EOS ,,Bratstvo-Jedmstvo“ Sisak
Nikoli¢ Viadera, V, r. OS sJlelena-Lela Subic¢®, Seca Reka

Pani¢ Z:voslava VIII r. 08 ,B. Raditevi¢«, Sedlare kod Svilajnca
Pesi¢ Zlatko, VI 1. O8 , Milo¥ Mitrovié«, Veliko Oragje

Rajc Joze, VII, r. O§ Cerkno, Slovenija

Raskovié Mirjana, V| r. ,Margal Tito”, Medveda kod Trstenika
Statki¢ Dusko, VIII, r. OS ,,17. novembar*, Prizren.

. Strbevi¢ Vesna, V, 1. O§ ,,V. Dugosevic®, Beograd

. Usiljanin Z:vorad ViI, r. OS5 ,D. Jaksi¢“, Konarevo kod Kraljeva

15. Vasiljevi¢ Todor, VIII r. OS ,,Studenica® u Studenici
Nagrade su poslate poStom.

-
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VAZNA OBAVESTENJA

1. Uredni$tvo poziva nastavnike i profesore matematike kao i ostale Cita-
oce da 3alju svoje priloge za list: lanke, odabrane zadatke, zadatke sa prijemnih
ispita 1 matemati¢kih takmidenja, razne zanimljivosti. PoZeljno je da svi rukopisi
(osim udenickih reenja zadataka) budu pisani pisaéom maSinom s proredom, a
crtezi izradeni na posebnoj ¢vri¢oj hartiji. Rukopisi se ne vracaju.

2, ,,Matematicki list* izlazi 5 puta u toku Skolske godine i to u: oktobru,
decembru, februaru, martu i maju. List je namenjen svim ucenicima V-VIII
razreda osnovne 3kole.

3. Godi$nja pretplata (za svih 5 brojeva) iznosi 6 n. dinara. Van pretplate
prodajna cena lista je 1,50 n. dinara po primerku. Obratun po pretplatnoj ceni
vrit se samo kad su naruleni svi brojevi lista (1—S5). Isto vaZi i za naknadne
narudzbe (u toku godine). NarudZbe se 3alju na adresu lista, a novac na Ziro-
radun , Matematifkog lista‘* broj 608-8-1433-10 sa naznakom na ¥ta se narudzba
odnosno uplata odnosi (na koje brojeve i koliko primeraka od svakog broja).
Obavezno navesti tacnu adresu na koju list treba slati. Placanje se moze vrditi i
u ratama, ali tako da za svaki primljeni broj dug bude odmah izmiren.

4. Raspolazemo jo3 izvesnim koli¢inama svih brojeva lista iz Skolske
1967/68. godine (brojevi II. 1—35), tako da ih mozZete maknadno paruditi, Ispo-
ru¢ujemo ih pod istim uslovima.

5. Molimo poverenike ,,Mat. lista* iz Skolske 1967/68. godine da odmah
izmire sva zaostala dugovanja.

6. ,,Matemati¢ki list“ ¢e it ove godine dodeliti nagrade $kolama koje
budu imale procentualno najvi§e pretplatnika (u odnosu na ukupan broj ucenika
V—VIII razreda). Detaljna obavedtenja o tome (i uopste o ,,Mat. listu®) data
su u nasim raspisima koji su svim $kolama dostavijeni u septembru 1968. godine,

7. Sve priloge, primedbe i narudzbe slati iskljucdive na adresu:
Matematicki list, Beograd, p.p. 728.
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