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Opaj ynbemmx je oxodpen oaayrom MuHnctapersa npocsere HD Cpouje
HC Bp. 61501 o2 7/X 1948 r.

[ramna JyrocnoBesckor mwramnapckor npeayseha y Beorpany

FTTABA TIPBA

Y3AJAMHH IOJIOYKA] TAYAKA, TTIPABUX

—

N PABHU Y MPOCTOPY
CTEPEOMETPHJA KAO 'PAHA FEOMETPHIE

§ V. Crepeomerpuja je 5eo reomerpuje Koju npoyuasa

ocobuHe|

reoOMeTpHjCKHX TeJa M OHMX NDPOCTOPHUX (QHUrypa umje

TauKe HE Jiexce CBe y HCTOj pasuu. Ilpu ToM mpoyuaBaiby nper-

[MOCTaBJ/h

a ce Ja Cy MO3HaTe TeOpeMe MMIaHUMETPHUje, KOja Mpo-

yyaBa OCOOMHE OHHMX TeOMeTpHjcKMX (HUrypa uMje Tauke .Jcie

CBE CaM

IT ¢

NP
reomer

Ka
HheHY H3
KOje He
6HUTH 1O
M3rpamib

1))

) Y jeIHOj paBHH.

DCHOBHE OCOBMHE M OIPEBEHOCT PABHH

. Tauke, npaBe MU PaBHU 30By Ce CJEMEHTH
'pHje NpoOCTOpa MIM EUEMEHTH MNpPOCTOpaA.
D IITO Cy HAM 3a MOCTaB/balbe OCHOBA MAAHHMETPHje U
rpanwy Ousie noTtpebHe H3BeCHE aKCHOME, Tj. CTABOBH
MOKa3yjemMo, Tako he Ham, mopel aKcHOMAa paBHH,
rpebHe jow caenehe akcHMOMe 3a MMOCTaB/batbe OCHOBA W
y cTepeomerpuje:

Tpu tauke A4, B, C KOje He JeXe Ha HCTO]

npaBo| oxpelyjy yBek camMo jeaHy paBaH o.

2)
HEKO]
paBHH

Axo nBe Tauke A, B Heke nmpaBe a lexe y
PaBHM «, CBaKa TauyKka NMpaBe a NeWH y
877

&,\KonsepaBHn(gﬁumajyjeﬂny3ajeﬂﬂnquy

TayKy

Tauky B.

A, oHe wumajy Gap jow jenmy 3ajeIHUUKY

4)Ifoctoje Tauke Koje He JEeXEe Yy UCTO] paBilu.

Te

dKCHOME 30BEMO aKCHOMeE npocTtopa.




§ 3. [locacduye. M3 Tux akcuomMa HEMOCPENHO Clenyje:

1) IpaBsa a u Tauka A Ban we oApelyjy yBex
CamMo jedHY paBaH .

Kako, naume, Ha NpaBOj a MOXEMO Y3€TH Ma KOje JBe
tauxe B, C, oHe ca Taukom A, KOja HHje Ha MPABOj 4, YHHE TPH
tauke A, B, C, xoje, mpema akchomu 1, § 2, onpelyjy ysex
€amo jegHy paBaH «. ~

Otyma npoususnasH jga Kpo3 jeAHY AaTy OpaBy a
npoJja3u O6ecCKpajHO MHOTIO DaBHH.

Axo y3memo jexHy npaBy a (ca. 1) u Tauky A BaH e,
npema nociexuun 1 wHMa je onpehesa pasBan «. Ako, canm,
3aAPXHUMO NpPaBy a4 M yMeCTo Tauke A, Koja
JIeXH Y PaBHH <, Y3MEMO HeKy HADYry Tauky
B BaH paBHM «, npasoM a U Taukom B Ouhe
oxpehena Heka apyra pasad 3. Ouur/iegHo je
Ha ce oBe nBe paBuM « K 3 Hehe noxsaanat,
jep Tauka B He aexH y pasuu c. CauuHO he
G6UTK aK0 3aIpXUMO TpPaBy a ¥ YMeCTO Ta-
uaka A u B ysmemo Heky Tpehy Tauxy C Ko-
ja HE NeXM HHM Yy PaBHM o HU Yy paBHU B
npaBa @ W Ttauka C oxnpeaunhe wnexy Tpehy
paBzH Y, WTH. Buaumo, nakie, Ka Ha Taj Ha-

Ca 1l yuH Ao6HjaMoO 6eCcKpajHO MHOTO PaBHH,

Koje cBe mnpoJase Kpo3 jexdHy mnpasy. One

32jeflHO uMHe cBexaib paBHd. CBHMa IbMMA 3ajelHUYKA NpaBa
@ 30BE Ce 0Ca CBEeMXHa. AKO CBaKy paBaH CXBaTHMO Kao
fenaH HApOYMTH TOJOXKA] HCTE paBHM, MOXeMo pehin na ce
paBaH MOXe 0GpDTAaTH OKO CBakKe NpaBe KOja JeXH

y TOj pPaBHH.

\

o~ R

'
’I
1
’
!
[=

\
\

\
roa

]

"R

2) IBe npaBe a, b Koje ce CeKy y HEKOj Tauku
C onpehyjy yBex camo jenHy paBaH .

Axo mopen Tauke C npeceka y3MeMO Ha CBakoOj MpAaBoj
joul NO je;Hy TauKy, ¥ TO, PeuMMO, Ha [MpPaBoj @ Tauky A, Ha
npasoj b Tauky B, umahewo Tpm Tauke A, B, C, Koje He Jjexe
Ha MCTO] NpaBoj M Koje, mpema akcuomu 1, § 2, oapelyjy ysex
CAMO jeJHy paBaH .

3) Ilse mapanesne npaBe a, b ogpehlyjy yBeK
caMo jeJAHY paBaH o.

Sy

lpeva neduHHUX]H, NapajeHe NpaBe Jexe y HCTOj PAaBHH.
Crora MO)emMO Ha Ma KO0jOj OJ HHX Y3€TH MNPOM3BO/BLHY TauKy
A, a na npyroj mee tayke B, C. Tpu rauke A, B, C koje He
Jexke Ha jelHoj npasoj, mpema akcuomu 1, § 2, oxpehyjy camo
jemny papan. Ta paBaH je HYHO HIEHTMYHA Ca DaBHH Y K0jo}
cy napajeJHe npase 4, b.

4) Ilse pa3nunyuTe paBHU KoOje HMajy jeany
3ajeAHHUKY TauKy uMajy jeany 3ajeAHHUKY NpaBy.

Hexa cy nate mse pasauuute paBuu «, 8. Ilpernocrapumo
[a Te paBiH Imajy jenHy 3ajeqHHuKy Tauky P.Ilo akcnomu 3,82,
oHe uMajy joiu jemuy 3ajennuuxy Tauky Q. Tauke P, Q onpe-
hyjy npasy PQ. Kako cy Tauke P, Q y paBHH «, MO aKCHOMH
2, § 2, ce Tayke mpase PQ Jexe y paBHU . Anu Tauxe P,
aexxe n y pasuu 8. [lpema Tome, CBe Tauke npase PQ nexe nu
y pasuu 3. [Tpasa PQ je, jaxne, 3ajeiHuyKa MpaBa paBHH «, B.

§ 4. Papai je HeorpaHuyeHa WM, Kaxo ce ApYKUHje Kaxe,
OHa ce npocTHpe y GeckpajHoCcT. Y3uMaMo A3 CBaka paBaH LeJy
NpoCTOp HA ABE 00MACTH, Koje Nexe ¢ oGe CTpaHe paBhu H Koje
30BEMO NOJAynpocTopH. Mehytum, Kax je upramo, mu je
NpeTCTaB/baMO HEKHM OFDaHHYEHMM [ENOM DaBLl, a. Hajuewhu
napaaenorpamom (cf. 2).

[Mputom je 06HYHO oOe/sexaBaMo jedHaM CHOROM. Hajueuthe
Ma/JMM TPUKHM WM BEAMKHM JATHHCKMM, M UHTAMO, Ha mpuep,

LpaBaH ',
Kax je papan jemnom ozpehesa ,
HaBeleHWM €/1eMeHTHMa, CMaTpamo na /

je MOMKEMO KOHCTPYHMCATH, a MOTOM / /
X

aa Ha O] MOXKEeMO M3BpLIMTH CBE
KOHCTPYKUMje Ka0 H Yy MAaHHMETPH|H.
Ha Taj HauuH Ce H3BOIe KOHCTPYK-
uHje y npocropy. '

§ 5. Moxemo 3aMHCAWTH Ad paBaH HacTaje Ha OBaj Hawdl:

1) na ce npaBa cfiphe OKO Hexe CBO,& TAYKE C u na ysex
ceue Hexy apyry npary AB;

2) na ce npasa rmomepa M3 CBOTa mosoaja W Aa YBeK ceue
Apyre ABe npaBe Koje Ce CEKYy; ' A

3) ma ce mpaBa ncnmepa M3 (BOra mojoxaja i Jd VK
ceue JBe MapaneiHe npase;




4) ma ce mpaBa nomepa u3 cpora noJsoxkaja M Ja yBex
€l Apyry npasy ocrajyhu napssesna csom npsom M0 10Kajy
(tpancaaunja, § 93).

Ha cy Ta tBphemwa Tauna, Cielyje oxarse WTO npasa Koja
fIPOH3BONH paBaH OCTaje YBEK V TOj paBHH M MOxe  1a npole
KPO3 CBAaKy Tauky Te paBHH.

Bex6Gaima

1) Konuko je pashis oupeheHo ca yeTHpu Tauxke Koje He nexe y
HCTOj paBHu?
2) Koauko ce Hajeuine PaBtit MOXKe [OCTUBHTH KpO3 MET HaTHX
Tavaka’? :
3) Koauko je pasuu ompeljeno ca Tp# npase Koje ce ceky y jeaoj
Te4:, a HACY Yy UCTOj paBHK ?
4) Konuko je paBuu ouapekeHo ca yerupu npase Koje ce Ceky y
jeHoj TauKki, 04 Kojux TPH HHUCY Yy HCTOj paBHu?
S5) Konuko ce pasuu youuwrre wmowxe NocTaBHTH Kpo3 6 npasux Koje
Ceé CeKy y jeaHO] Tauykn?
6) Komuko je pasun oapeheno ca TpW Napanende npare Koje Hucy
Y HCTOj paeun?
7) Konuko je paeHil oipelero ca ueTupu llapanejiHe npase om Ko-
IUX TPU HUCY Y WCTOj pamHu?
8) Kosmko ce paBhu yonmwre Mmoke MOCTaBUTH Kpo3 8 npasux ox
KOjHX ¢y are no nee mehy coGom napasneinue?
9) Konuku je najmarsu 0poj paBHu noTpeGan ma ce cacEum orpa-
Hilih npocTop ?
10y Hauprarn csexai» on ner paBHH.
11) IBa kpyra usaiy 3ajeanuyxu UeHTap W jenHake n0.1ynpeynuKe

ani He Jexe y MCTOj pasHn. [loka3aTu na nepudepuje THX Kpyroma umajy
Ane 3ajefHHYKe Tayke.

II' Y3AJAMHH MOJIOXKAJ TAUKE U PABHU

& 6. M3mehy pasuu u Ttauke MOry MoCTojaTh OBM y3ajaMuu
110.10XKaju

1) Tauxka je y paBuu;

2) Tauka je Baum paBuwu (axkcuoma 4, § 2), u 10 y
JE1HOM MM y mpyrom MoJyNnpocTopy.

IV Y3AJAMHHU [10JIOXKAJ TPABE U PABHH

S 7. Wswely paBuu u fIpdBE€ MOry MOCTOjaTH OBA TPH pa-
S/HUHTA y3ajaMHa M0JA0XKaja:

7

l)lmpaBa nMa ca paBHH ABe 3ajelHUUYKE TauKe
{c1. 3, npaBa a), o '
2){mpaBa uMa cCa PaBHH CaMO jeaHy 3ajeqHHY-
xy Tapky (ca 3, mpaea b); :
3){mpaBa HemMa ca paBHH HHUjexHe 3ajelHUUYKE
Tauke| (cr. 3, mpasa c).
a)|Hexa wnam je pmata, Ha
fpuMep, npaBa « W paBaH c.

i
Kako Hp cBakoj npaBoj nocroje c / A
Oap nBe Ttauke A, B, u Kako Pz 2
CBaka (1 THX Tayaka MOXKe OHTH ; B
” ;

y PAaBHH MJK BaH (b€, MOKEMO
X 3aMUPCIHTH Ja 00e Jexe y
paBHH (. Y TOM cuayuajy (no
akcuoMy 2, § 2) cBaka Tauka Cn 3
fpaBe g Jiexu y paBHH o. Tana
KQXEMO| Ia M MpaBa @ JEe)XXH y PaBHM « WIM J@ paBaH « Ca-
Apxu [npaBy a (cn 3, mpasa a).

6)|IpernocraBumo aa je jenHa Tauka NpaBe a BaH paBHH
«, Ha npuMep Tauka A, a JApyra Tauka y paBHH «, Ha [pUMep
Tayka B (ca. 4). AKO y paBHH « y3MEMO jOLI je/iHy MPOU3BOJbHY
Tauky C, pasnuuuty ox B, kpos
Te TpH Tauke A, B, C moxemo
MOCTaBUTH paBaH (. PaBHu « u f
HMajy Tajla IBe 3ajeJHHUYKE TayKe
B, C, xoje onpelyjy 3ajenuuuxy
npasy b (§ 3, 4). Kako je rauxa A
Cn. BAH DaBHH o, PaBHH o U B HHUCY

unedrtuude (§ 3, 1) u umajy 3a-

JeIHHYKE CaMO OHE Tauke Koje Jexe Ha npasoj b. [Ipasa a uma,
Hakne, Tauky (A) Koja He Jsexu Ha npasoj b, u, npema Tome,
Te 1Be [IpaBe MMajy caMO jeiHy 3ajenHHuKy Tauky (B). Ta rau-
Ka je yjelHO M jeiAMHA 3ajelHMYKa TauyKa MPABe a H DPaBHU .

B) (Hajsan hemo npernocraButh ma cy o6e Ttauke A, B
TpaBe @) BaH paBHH .y Ma KOM MOJynpocropy. 3atuMm hemo
youuTH frpehy Tauky C ma rae y paBHH «, BaH MpaBe @, U KPO3
Te Tpu Tauxe A, B, C mocrasutd paBaH B (cr. 5). PaBHH o u B
uMajy 3ajenHuyky npasy b (mo axcuomu 3, § 2 u nmocaemuuu 4,
§ 3), koja nposasu kpo3 Tauky C. Kako cy Tauke 4 u B Ban

< 17/
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paBHM ©, NPaBa 4, KOja NMPOJAa3¥ KPO3 T€ ABE TAUKE, HE MOXeE C€
NOKJONMUTH ca npasBoM b.
Mehytum, Te iBe npaee Je-
we y ucroj pasuu B. One
ce, JaKJje, iy CeKy y He-
Koj Tauku D, wTo he
pehy ma npasa @ uma caMmo
jeAHY 3aje/IHMUKy Tauky ca
paBHH «, WM Cy napajed-
He, wro he pehu na
npaBa a Hema HHjellHE 3a-
jenHHyKe Tauke ca PaBHH « {ca. 6).

§$ 8 Nedbunuunje. Kan npasa uma camo jexHy 3ajeA-
HUUKY TauyKy Ca PaBHH, KaxXeMmo
Ja npaBa NMpoJHPE PaBaH HIK
na paBaH ceue npasy. [buxosa
3aje/lHHUKA Tayka 30Be C€ MPoO-
X Op mpase.

Kap npaBa W paBaH Hemajy
HUjefHe 3ajelHHuKe TauKe, Ka-
KEMO Jla Cy mapadJenHe. 0.

Cn 6

V Y3AJAMHU T10JIO2KAJ JIBE PABHMU

§ 9. Viamehy npe papuu 1ocroje OBH y3ajaMHH [TOJOMKA}H

1) nBe paBHHM HMajy TpH 3ajelHHMUKE Tauke
(xoje He JeXe HA HCTOj NpaBoj);

2) nBe paBHU HMajy ABeE 3ajelHUYKE Tauke;

3) nBe paBHM HeMajy HHUjeNHE 3ajelHUYKE
Tadyke.

a) Ao 1Be paBHU HMajy TpH 3ajefHHUKe Tauke, KOje He
Aexce Ha MCTOj MPaBoj, OHe ce mokJaanajy (mo akcuomn LY 2).

6) Ako [Be paBHH HMajy 1BE 3ajemHMUKe TauKe, OHE HUMajy,
xako cMo Bupeau (§ 3, 4), jeaHy 3sajeqHHuUKy npasy, KOjy oipe-
hyjy Te ABe Tauke. Y TOM C/yyajy KaxeMmo ja ce paBhi cCexy,
M HUXOBA 3ajeJlHMUKa NpaBa 30Be Ce JHHHja npecexa.

MehyTtum, Kax paBHH UMajy jeIHY 3ajelHHHKY TauKy, OHEe HMajy
Gap jom jemny (axcuoma 3, § 2). Ilpema Tome, He nocToju ysa-
jaMHH TOJOX<aj ABE PaBHM Ca Camo jeHOM 3ajeHHYKOM TAuKOM.

9

B) AKO ABe paBHH Hemajy HUjelHe 3ajellHMUKE TauyKe, Ka-
JKeMO fla Cy nmapasnenue. (Heduuuunja napajiestiocTy paBHI).
Jla TakBe paBHH 3aMCTa MOCTO]e, pugeheMo AoLHH]e.

VI Y3AJAMHU TTOJIOKAJ IBE TIPABE ¥ [MPOCTOPY

§ 70. Wismehy nBe npaee Mory MOCTOjaTH y MPOCTOPY OBa
HYEeTHUDPH pa3nnqma ysajaMHa MnoJs0XKaja:

1) iBe npaBe MMajy IABE 3ajelHHUYKE Tadle;

2) ABe npaBe MMajy CaMmo jelHy 3ajeNHHUKY
TaykKy;

3) nBenpaBe HeMajy HHjeILHE
Tayke, aJnn Jaexe y MCTO] paBHM,

4) nBe npase HeMajy HHjeIHE 3ajCAHMUKE
TAuKe M HHCY Yy MCTO] paBHH.

a) Kam nse mnpase pMajy JABE 3ajellHAYKe Tauke, one ce€
nokJaamajy.

6) Kan nse npaBe uMajy C€amo jelHy 3ajellHuuKy TauKy,

oHe ce CeKYy.
B) Kan nse npase Hemajy HMjelHe 3ajeAHMUKe Tauke, anu

nee y MCTOj paBHH, OHe Cy mapaJ/eHe.
r) Kan nBe npase HeMajy HujenHe 3ajellHHYKe Tauke M

HUCY ¥ I/ICTOj paBHH, one cy MUMOHJA3HE. .

Ila 3a@cTa 110CTOje NBE MNpaee y npocTopy Kpo3 Koje ce
He MOsKe MOCTaBMTH paBad, MOKEMO Ce JaKO yBEDHTH HA oBaj

3ajelHuyYKe

Ha4YHH!

Heka je nara pasad ¢ u IBE
npase p, g (ci. 7) Tako JAa Tnpasa
p MpPOXHMpe papak Y TAYKH P, a
npaBa ¢ la JAeKW y paBM . Tau-
ka P u npasa ¢ oapehyjy papaH
«, Koja ceue mpasy p Kan 6ucmo, ~
caj, NPeTnocTapuid na ce Kpos
npaBy ¢ MOMKE MMOCTaBUTH jow jenm-
Ha paBaH Koja CalprKu npasy Ca 7
p, TO OH 3HAUMAO AA Ce KpO3 mpa-

By ¢ W Tauky [ MOry TMOCTaBHTH LBE pasaMuuTe paBHH,
wro ce nporusn nocaenuun 1, § 3.
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VII BAJEIHHYKA TAYKA TPHJY PABHU

: 8 /1. Heka cy nare Tpu pasauuurte paBHH a, B, Y Koje
ce mely co0OM ceKy, aiM CBe TPH HE NMPHUNAAA]y HCTOM CBEXKIbY
(ca. 8). OsHauuMo ca p AHHH]y npeceka paBHH BH Yy, cagq au-
HUJy MPeceKa paBHU ¢ M Y, W Ca r JHHH]jy NPECceKa PaBHH o K B.

Y3mUMO caj, Ha npuMep, npa-
By p. OHa cagpxu CBe 3ajeqHHyKe
Tauke paBuH B H y (§ 3, 4). Axo
paBaH ¢ ceye DaBHH 3 H y TaKO
Za cede mpasy p, npoaop P npase
p Yy PaBHM « je OUHr/AEILHO 3ajen-
HHYKA Tayka CB€ TPH paBHH. JacHo
jé ma OHMCMO NOWAM IO HCTOT pe-
3y/NTaTa MCIHMTHBAMLEM [peceKa npa-
Be ¢ W DaBHM B WJM NIPABe r U pPaB-
Hu Y. [Ipema tome, Moxemo pehu:

Cn 8 Teopema. — Axko ce nBe

pPaBHH ceKy a Tpelia ceye

BbMXOBY JHHHjY MpeceKa, TPHM PaBHHU HMajy camo
JELHY 3ajefHHUYKY Tauky.

& 12. Kako je P 3aje;nuuka Tauka TPHjy DaBHH, CBE TPH
JHHHMjE Mpeceka nposase kpo3 rauky P. 3aucra, P je 3ajenHuy-
Ka Tayka PpaBHH o M Y, @ ¢ 3ajelHMYKa MPaBa THX MCTHUX paB-
HM. 3Haud na Tauka P npunana npasoj ¢ (§ 3, 4). Mcro Tako,
P je 3ajennnuka Tauka PaBHH o W B, a /' 3ajeJHHYKA MpaBa THX
MCTHX DAaBHHM, Ma, cTora, Tauka P npunaga u npasoj r. [akae,
CBe TPH JIMHHje mpecexa mpoJase Kpo3 Tauky P. Crora ce moxe
u3pehu oBa

Teopema. — Axo ce Tpu paBHH «, B, Y CeKy y
jennoj Tauyku P, Ta Tayka je 3ajeAHHYKA TpPHUMaA
JUHH]jaMa nmpeceka p, g, r.

§ 13. TpernocraBumo, cax, xa ce paBHH «, B, Y CEKY MO
npaBMMa p, g ¥ Ja Ce Te NpaBe CeKy y Hekoj Tauku P. TBpaumo
Ia je P 3ajennuuka Tayka THX TPHjy paBHM. 3aucTa, MpaBa p
CaJipXKH CBE 3ajelHMYKE TauyKe PaBHH B M Yy, a MpaBa ¢ CB2
3ajelHHUKe Tauke paBHM « M Y. [lpema Tome, P je 3ajemuuuka
Tayka CBe TPM paBHH M Tpeha JMHMja npeceka r, M0 NpPeTXoji-
HOj TEOPEMH, MOpa, MCTO T4KO, MPOJA3UTH KPO3 Ty Tauxy. Moxe
ce, nakJje, uspelin osa

11

Teppema. — Ako nocrtoje nBe NUHH]Ee nmpeceka

P, g TPH]Y PABHH o, B, y, H aKO C€ Te JHHH|e Cexy,
TPU PABHH ¢, [,y HMAjy jeAHY 3ajeAHUUKY Tauky P.

Bexbama

1) Oapenuru npogop Nare npase p y 1aToj paBin o.

Yapaicaiso. Ipeo yamu POKH3IBOJBHY Tayky Yy 2aTOj PaBHM H KPO3
ty M [1aTy npaBy NOCTaBH pasaH.

2) [lpaBe a, b cecy ce y Taukn C. Tpeha npasa ¢ ceue npaee a, b.
Kakas ngnoskaj uma npasa ¢ y onnocy ma paBar Koiy oapekyiy npage a,
b? Kaxag je noaosxaj npage ¢, ako cy upase a, b napasneine ?

3) Kpos naty tauky P nosyhu napaieny natoj 1ipasoj p.

4) U3 nare tauce P coyctuTi nopmaiy Ha naty npasy p.

5) ¥V matoj rtauku A npace a noeyhu y NPOCTOpYy HOpMany Ha Ty
npasy. Ilp au je taj 3anarac oppeben?

B6) ¥ Konuko ce npasux nudnja najeuuie Mory cehy net pasHu ?

7) IlokaszaTi: Ako yeTHpu npase uMajy Takas y3ajamHu noJokaj aa
CC iBe W|1BE CeKy, OHe [1p0.1a3e KpO3 HCTY Tauyky, (M CeRe jexe y
ucroj pagnu. Kako ke Guth ako ce Gpoj Takehx npasux noseha?

8) [losyhku npasy koja ceue Tpi garte Mumonnasde npase. Konuko
liMa Takepx npasux? Kakar us je y3ajamuu nomoskaj?

9) Kpos mary rauky ~ nosyhu npasy koja ceue mse gaTe MHMO-
“nasve npase p, ¢q. Kan nema pewersa?

FMTABA OPYTA

[TAPAJIENIHE [IPABE U PABHH
I IPABA K PABAH TMAPAJIEJTHE MEBY COBOM

§ 14V § 8 naam cMo meduHMuMjy napanenHocTH npaBse u
paBHH, d y § 7, B, NMoKasasM cMO M jenau NPUMED TNOCTOjakba
Takse ndpasnesHoctd. Osne hemo Taj ysajamuu NoJIOXKaj npase H
D4BHH NpPOYYaBATH JeTa/bHH]e.

Tegpema. — Axo je npasa p napanenna PaBHHU «
OHa jelmapaJelHa M JHHHU]jH Npecexa PaBHHU « H
OHE papHHN B KOja NpoJaasu Kpo3 gaTy Nnpasy p.

ok as.—Hexa je nara paBan o u npasa p napajuenHa paBHH o
(ca.9). Kpos npaBy p nocrasumo pasan [} Tako aa Npeceye paBaH o
110 HeKOoj|MpaBoj ¢. TBpaumMo ma cy npase p, g, KOje JIeXe y HCTOj
paenu B, napaseaue. [pernocraBumo aa Hucy napaneane. Y Tom
clydajy OHe O ce cekne y Hekoj Tauku Q KOja JIeXH Ha NpaBoj
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g, a THME M y paBHH «, LITO C€ MNPOTHBM TMPETNOCTaBUM Ja je
npaea p napaieiHa paBhu o. [Ipema ToMe, ipaBe p, g Cy napaJiente.
§ 15.Teopesa — Axo je mpaBa p napaaenna HEKO]
npaBoj ¢ y paBHH o, a HE
Nexu y PaBHHU ¢, OHA je na-
pajefiHa M PaBHHU

Hoxas. — Hexa cy nmare pa-
BaH o, 0paBa ¢ y paBHU « U NpaBa p
¥3BaH PaBHHU (1, MapaJjieJHa npasoj ¢
(ca. 9). [locTaBumMO KpoO3 npase p, ¢
pasat B. [To npernocTasuy, npase p,
g cy napajende , ripema TOMe, He-

Cn. 9 Majy HujenHe 3ajeannuke Tauxe. Ka-
KO, MehyTHM, CBE 3ajeIHHUKe TAUKE PaBHH 0, B niexke Ha 1bUXOBO] JH-
HHjU npeceka ¢, 3Hauu Ra npasa p, Koja je y paBHH (3, HEMA HHjelHe
3ajeflHHYKE Tauyke ca paBHM «, WITO he pehv Aa joj je napajneana.

§ 16. U3 teopeme y § 14 1 § 15 BuiW ce ja je 3a ma-
panelHOCT MpaBe U pPaBHHU noTpe6HoO WU LOBOMBHHO
Ja paBaH CalpXu npaBy napaneiny raTtoj mpa-
BOj KOja He JaeXxu y TOj paBHH

§ 17. Teopema. — Axo ce ABEC pPaBHH B U Y CeKY
nmo Hekoj npasoj p a Tpeha paBaH o CEHUE paBHu
Uy Tako Aa je napanenana npaBoj p, TPH NHHH]E
npecexa p, g, r napaneane cy mehy cobowm.

Heka je p-JsuHuja mpecexa paBhd
8 Wy, ¢ JMHMja NpeceKa paBHU o, Y,
F—aiHWja mpecexka paBHu o B (¢ 10)
n Hexa je «l|p.

[To Teopemu y § 14 umamo na je
pllg wu pllr. TlpernocTaBumMo Aa ce npa-
Be ¢ W r Cexy y HeKoj Tauku P. Y ToM
cayuajy 6M KpoO3 Ty TauyKky npoJasusa u
npasa p (§§ 12 u 13). Kako cy npase 2
g ¥ Iy WCTO] paBHH ¢, 3HAUYM Ja 61 NS I L
npasa p UMasa C TOM DaBHH [eIBY 3a- “ e
jeNHMUKY TauKy, WTO C€ MPOTHBM MpeT- e
nocrapuu. Maxae je ¢l r, a oryna cBe Ca. 10
TPH JMHH]je Tpeceka Cy napajeane ehy coGom, wWTo je Tpe6ano
LOKa3aTH.

A

q

|
1
i
!
|
I
|
1
t
1
i
|
1
)

13

§ 18. Teopema. — Ako cy gBe nmpase a4, b nmapa-
JefNHe, MMHKHja MpeceKa ¢ A1Be PaBHH oup, OL KOjuX
8 cappxu npaBy a H ¢ NpaBy b; napanesHa je npa-
puMa a u b

3aucra, aKo Kpoz npase g, b mMOCTaBHMO paBaH Y, Npase @
M b npercraB/bajy AHHHMje NpeceKa paBHH B, Y ¥ paBHH «, Y.
Kan 6u ce npaBa ¢ cekna, Ha MpHMep, C NpaBoM & y HeKOj
Tauk® P, Kpo3 HMCTy Tauky OH npoJasujia H npasa b (§§ 12 u
13), wWro ce MPOTMBY TNpPETNOCTAaBLUM 13 je a|]b. Tume je Teo-
pema IOKa3aHa.

I TAPAJIENIHE ITPABE

§ 19. Teopema. - lse npase ¢, r napanielne UCTOj
Tpehoj npaBojp mapanenHe cy u mehy cobom.

Mokas. — Kao wro 3Hamo, ABE napaneiHe npase OLPE-
yjy jenny pasau. Hexa cy, Ha npumep, npase p, g y pabuli v,
a npase p, r y DaBHH 3. .

Axo Cy paBHM B M Y MIEHTHUHE, Tj. aKO C€ CBE TpH MPAaBE
p, g, r Hanase y HMCTOj paBHH, HMaMmoO clyuaj MO3HAT M3 IJIAHU-
MeTpuje Ha Cy INBE Tnpase ¢, I a)
Koje cy napanenune ucroj Tpehoj
npapoj p napanense u mehy co-
Gom (car. 11, a).

Axo cy paBuu B M Y pas- Cn lla
anuure (ca. 11, ), ysehemo Ha
npaBoj F MPOU3BOJLHY TauKY P u xpo3 Tauky P u npasy ¢
[OCTABUTU paBaH «. PaBHH o, B CEKy Ce 10 HEKOj mpaBsoj S, jep
yMajy jelHy 33jeHHUKY

#) K—«( 4 4 , P \\\ tauky P (§ 3, 4). Kako cy,
‘ 27 wmeljyTum, npase p, ¢ Kao
. g . AMHHMje npecexa TPHjy pas-

HA @, £, Y, MO Dperno-
B cTaBlly, napanenne, TPH NH-
HWje mnpeceka p, ¢, S Cy napaneiHe mehy cobom (§ 17). Auu
Kako je W mpasa £, 00 TNPeTHOCTaBlUM, NapaieHa npasoj p, TO
3Haud A Cy Kpo3 Tauky P roBydyeHe ABE MapanesHe npase
npasoj p, WTO je memoryhe. Crora je mpapa § HAEHTHYHA €4
npaBoM F, U3 uera credyje ,Aa je mpaea r mapajenHa npaBoj ¢,
wTo je TpeGano KOKA3ATH.

i 11b
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& 20. IMocaeduya. — Axo cy nBe npase napailneJgHe,
CBaKd paBaH mapajeJHa JelHO]j NpaBoOj napanenHa
j& H IPpYyroj, aKo He JexHu y TOj PaBHH.

Hexa cy mate nBe napasesne npase p, g ¥ paBaH o napa-
Aenna npasoj ¢ (ca. 12). Tapa paBan « campx HEKY MpaBy

: P rl g (§ 16). Kako je, no nper-
nocTaBuM, u p || g, crenyje pa je
g Pllr (§19), a otyma u al|p

(§ 16), wro je Tpe6aso moka3zaTH.
/\ S 21. [Tocaednya. — Ak o
w je npasa p mapasesna

Ca. 12

ABe€Ma paBHHMa @, B Koje
Ceé Cexy, OHa je mapaaeun-
Ha MJHHHU]H BbHXOBOT npe-
ceka g.

PaBan (ca. 13) canpxu npasy a||p, a pasan 8 npasy b || p
(§ 16). To 3nauu ma cy npape a, b napaneaue Mely co6om (§ 19).
M3 tora caemyje ma je smuuja mnpe-
CeKka ¢ napaneiHa npasuma a, b (§ 18), 6]
a oTyJa W mpasoj p, wto je tpe6aso </
JAO0KAa3aTH.

S 22. [locaeduya. — Axo cy

ABe MpaBe mapaJeJHe cBakKa b P
paBaH Koja ceue jexHy ceue 7 a
H Ipyry npasy.

Kan paBan ne 6u cexaa jenny _;J

ON THX npaBuX, 6una 6u joj napa- | _.----
JeqaHa (uan Ou je campxkasana). Y
TOM cJaydajy Guaa 64 napasesHa u Cn. 13
apyroj (§ 20) (uau 6u je campxaba-
aa). Ilakne, paan ceue oGanse npase.

BexGamwa

1) Kpo3s Tauky A noeyku upasy napaneaHy naroj pasuu o. Koauko
MMa pelletba ?

2) [lata je paman W 10j napaneina npasa. Kpos laTy Tayky y pag-
Hit NOBYkKM y TOj paRHH mpaBy napallieJliy naToj npasoj.

3) Kpos nary tauky A nosyhu NpaBy a napajeiHy gBema paBHMMA o, B.

4) Kpos tauky P noctaBuTh paBaH napanenHy nartoj npaeoj p. Ko-
JHKO HMa pelletba ?

15

S)|Axo cy nBe npaBe @, b napaieiHe paBHW x, 4a NM cy napajeine
1 Meby ¢obom?

6) [[ToByhn npary p napaneiHy npaBOj ¢ Tako Ja ceye JBe MIMOM-
Jla3He npasge r, S.

7) |Kpo3 maty Tauky P nocTasuTH paBaH napaliesHy dBema fpasima

p, g Koje

ce Mumounase.

8) |Ako nyxuma penov cnojumo uetwpu Tauke A, B, C, D Koje He
Jlexxe y jenHOj paBHH, N0OHjaMO T3B. NPOCTOPHH YEeTBOPOYrao,

yuje nBe

CTpaHe Jie)xe Yy jellHOj, a npyre IBe y Opyroj papHu. [lokasaiu

1a cy CpellMHe 'eroBHMX CTpaHa TeMeHa napanenorpama.
9) |Y npocTopHom ueTBOpoyriy cpeluHe CTpaHa Cy TemeHa napaf e

Jorpama |(Buan 3an. 8). [lokasaTi na je npecek 0rjaroxana Tora napasne-
Jorpama| cpeauHa NyKM KoOja cnaja CpefiMHe AMjaroHa’a MpOCTOPHOT
yeTBOpPOYrJa.

10) LUTa je y 3am. 9 reomeTpujckO MeCTO npeceKka IujaroHana napa-

Jenorpas

a4, ako TpuW TeMeHa NpOCTOPHOT 4YeTBOPOYrja OCTany HENOMHYHA,

a YeTBpPTD Ce nomepa a) mo martoj npasoj, 6) no naroj paBhu?
11) [lata je paBaH o M y 1bOj npaBa a. AKO je Heka npaBa b napa-
JieNHa NpaBoj @, a He JieXkH y paBHH «, CBaKa paBaH Koja npoJnasi Kpos b

ceye pas

Hoka3saT.

aH o (10 NpaBOj napajie/HOj NpaBOj @ WJH MO CaMOj NpaBoj a.

12) Ako nsa Tpoyrna ABC u A;B,Cy, Koju He nexe y HCTO] paBhu,

uMajy Tai
CA, CiA
a)
meby co(
0)
AB; nex
04

KaB nosioxkaj ma ce npase BC, B;C, cexy, a HCTO Tako mpase

u npase AB, A,B,, Taaa:

Tpu npase AA,, BB;, CC; nponase Kpo3 jelHy Tayky Hin Cy

om napanense (§ 12 u § 17);

Tpu Tauyke npeceka npasux BC ca B,C;, CA ca C,A, u AB ca

€ Ha jellH0j npasoj.
nyTcrTBo. [TocmaTpaj aunujy npecexka pasen ABC w A,B,C,, a

3aTum yBaxu § 11).

Ko

I\
HUjenHe
paaeua
Apyro
PaBHH
napaui

HCTPYMCATH W NOKa3aTH.

III TTAPAJIEJIHE PABHU

23. Ilo nedunnumju (§ 9, B), napaneine pasuu Hemajy
3ajefHuuke Tauxe. IIpemMa TomMe, akKoO cy paBHH ma-
He, CBAKa NMpaBa jeNHe DPaBHHU napanellHa je
j paBHH; ¥ 06pHYTO: aKO je cBaka npaBa jejgHe
napaseJdHa APyroj paBHH, M caMe pPaBHHU CY
°J1He.

§ 24. Teopema. — AKO je paBaH o napanesHa IBe-

Ma np
PaBHH

ABMMa p, ¢ KOje Ce CeKy M Jexe Yy HEKO]
B, PaBHH « W B Cy mapaJenHe.




|
|
|
1
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[pernoctaBUMO Ja paBHU ©, B HHUCY mapaneine (cn. 14).
Y TOM cJaydajy oHe Ou Ce CeKkJe MO HeKoj MpaBoj r. [IpaBa p,
6ynyhu napajesHa paBHH «, Mapane/Ha je W JUHHjU Mpeceka r
(§ 14). Hcro Tako je nmpa-
Ba ¢ mnapaJjeiHa npaBsoj r.
To 3Hauu ga 6UCMO HMaAH
IBe npaee p, ¢, Koje Jexe
y MCTOj paBHH [} M MpoOia-
3e Kpo3 jemHy Tauky P,
napanejHe npasoj I, LITO
je nemoryhe. [lpema Tome,
paBHH © M [ Cy mapajejHe.

§ 25. Teopema. — Kpo3 paTy TadKy Q BaHn paTe
paBHM « MOXXE Ce MOCTAaBHTH paBaH napaaneJgmna
paBHH o, H TO CaMO jeaHa.

Hexa je mata paBaH « H
tauka Q BaH e (ci. 15). [ToBy- - P P
IIMMO KpO3 [MPOH3BO/BHY TauKy

S q
P paBuu « JBe pasnuunTe mpa-
se p, ¢. Ako u Kpo3 Tauky Q

MoByYyeMo JBE pa3JHYHTE Mpase
r, s Tako na je rijp n qlls, .
npase r, S oxpelyjy pasak j, 3a Qs
KOjy TBPAMMO Ja je mapajenHa P
pasuu o 3aucra, npasa p ||, Ca. 15
jep pll 7, n npasa ¢|[B, jep je
g||s (§ 16). Crora je paBau  mnapanenna npasuma p, ¢ paBiA
@, ¥, 110 NpeTxonHoj Teopemu (§ 24), paBHU ¢ M B Cy mapanenHe.
Jlako je BHIeTH 1a je paBaH B jeAuHa Koja 3a10BOJbaBa
MOCTaB/bLEHU YCJOB,
§ 26. Teopeme. — Axo cy ABe paBHHM mapaJdenne:
1) npaBa Koja je napanenHa jenlHO] ON HHX
mapanenHa je v Apyroj (aKo He J€XH Yy 0 j);
2) mpaBa KOja nmpoaupe jeAHY O HHX MNPOAH-
pe W ApYyry;
3) paBaH KOja je mapajeJnHa jemHoOj OX HHHX
napaneJHa je u Apyroj(ako ce He nokaanajy);
4) paBaH KOja ceye jefHY ON bHUX Ceue M APYTrYy
H IHUXOBH NMpeceiuy cy napaneadu.

Cn 14
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a) Hexa cy nmare nBe napaneiie paBHu o, § W mpasa p
napaneana pasuu o (cs. 16). Tama y paBaH o MOCTOjH MpaBa ¢ Koja
je mapanensa u mpasoj p (§ 16)

M HEeKoj mpaBoj r y PpaBHH B

(§ 23 u § 16). Tlpema ToOME, Z
npaBa p napaJjenHa je paBHH 3, q
jep je pll ¢ (§ 19) 4
6) Axo mpaBa p mnpoxMpe
paBaH o, TBPAMMO aa MNPOAUpE

v pasad B. Kan je ne 6 mpozu-
paaa, 6una 64 joj mapanenua, a, !
no npeTxonHoj Teopemu (§ 26, p

1), 6una 64 napaneana ¥ paBHH Cn 16
¢, LITO C& MPOTHBHM MPETNOCTaB-
uu. Jlaxne, npaBa p Npoaupe pasaH B.

B) Hexa cy HaMm narte nse napasesHe paBHH o, B U HeKa Tpeha
pabau Yy, napanenna pasHu o (ca. 17). TpeGa mokasatu na je y || B.
o TloByuuMO y paBHH « H3

&

/ A Heke meHe Tauke A 1Be pasiu-
S (\ YHTE TNpaBe a;, @, 3aTHM Yy PaB-
HY B U3 HeKe eHe Tauke B npase
/, a, bl H as b2 ” a,, H, Hajsan, y pas-
2 A\L, HH Y H3 Heke ibeHe Tauke C
L ! :
npaee ¢, || a,, ¢, | a,. Kako je
S P / bl H}Cl H bzll Ca (§ 19)’ cnenyje

2 g™ . ma je y ||B (§ 24).
i b S r) Axo paBaH Y ceye paBaH

Cn- 17 «, oHa ceue W pasaH B (ca 18).
_ Kan je He 6m cekna, Ouaa Ou
joj napaneana, a, mo nperxoaxoj Teopemu (§ 26, 3), Guna ou
mapajeiHa MW PaBHIl <, WITO Ce MPOTHBM mpernoctasuu. Maxie,
paBaH )" ceye paBaH [3.
Jla cy mpeceus a, b napaaenHy, caeiyje OTyla IUTO Jexe
y jeanoj pasHu y, a He mory ce cehu (§ 23). g
§ 27.Teopena. — OTceuny napaJdejJHUX MpaBHX
uamvelhy nBe mapasejHe paBHH jeLlHaKH CY.
Heka cy mare nBe napajenHe paBHM o, 3 W JBE mapanejiHe
npase AC, BD xoje npoaupy xate pasuu (ca. 18). Kpos mpase

CrepeomeTpHja 3a yYHTE/BCKE LIKOJIE 2
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AC, BD nocraBuMo paBaH Yy, Koja he mare paswu o, B cehn no

Cn 18

npasa ¢ y Taukama A,, B,, C,.
Tpe6a mokasatd Aa je

Ha npaBoj p youmnhemo Tau-
Ky P, a na npaBoj ¢ Tauxy O,
Koje hemo CIOjHTH NpPaBOM [I.
[paBa r mpoaupe Jare paBHH

y Taukama A, B;, C;. Bunumo
na npase p, r ompehyjy papan
KOja narte paBHM ceye MO napa-
nennuM npasuma A,A;, BB,
C,C, (§ 26, 4). Ucro Taxo, npa-
Be ¢, r ozxpehyjy paBan Koja
nare paBHM Ceye [0 mapane.-
HuMm npasuma A,A,, B,B;, C,Cs.

W3 nnanuMeTpuje 3HaMo X3,

napajaenHuM npasuma a, b. Axo
cy rauke A, B, C, D mnponopu,
yeropoyrao ABCD je napazae-
aorpam, na je AC=BD, wro je
Tpe6ano JOKa3aTH.

§ 28. Teopema. — OTcCeu-
M Ma KaKBUX NMPaBHUX H3-
Meljy Tpu mapasenHe pas-
HY NpPOMOPUHOHAAHH CY.

Heka cy nare Tpu mapanesn-
He paBHu a, B, Yy (ca. 19) u 1Be
NpOU3BOJ/bHE TNpaBe p, ¢ Koje
NpOAMPY JaTe paBHH, W TO npa-
Ba p y taukama A, By, C,, a

A, B, A, B;
B, €, B, Cy.
Hcro Tako 3Hamo na je
Ay By A By
B.C. By

19

onpawye mobujamo na je

A B, _4, B,
B, C, Bz C_,’
wro je Tpeba.no JOKa3aTH.
§ 29. Teopema. — JIa yraa ca Kpauuma napasnae.d-

HHM Yy HCTOM CMEDY jexnHaka cy.
Heka cy mata nsa yria BAC w B,A,C, Tako na cy xpau

AB u A

(ca. 20).
Ako
AB = A

na cnojymo A ca A, B ca
B,,Ccq C, BcaCuB,
ca C,, hoGuhemo napasne-

Jorpame

u BCC,B,.

rpama B
je B,C
TPOYr.10

=+ BC. [lpema Tome,

B, napaie/id y MCTOM CMepy Kao M KpaiH AC n A,C,

y3memMo na je
B, u AC=AC,,

ABB,A,, ACC,A,
M3 napaaeno-
CC,B, cnesyje na

sy ABC u A,B,C,

NOAYyNAPHH CY, jEp HnMajy

jenHage

Ia

crpane. Hakne je J A, =< A
Ta JBA YrJa Jexe y napafjejJHnm PaBHUMd, (POHSH/AIZH

u3 teopeme y § 24

BelkOGatmma

1) llata je paBan o u O] napaiensa npasa «. [locrasimi KpO3 ry

npaBy pagad p napajielHO [aTOj paBHH.

2) Cse npase Koje npoJjase Kpo3 jelHy Tauky A 11 Roje Cy napa-
JeNiHe [1aTO| paBHH « siexke y jennoj pasuu. Jloka3artu.

3) Mara ic 71auka A, npapa a W paead o Kpos rauky A nouyhn

npaBy b Koja ceue npaBy a M napaJje’Ha je paBHi d.
4) Kang cy orceyud Koje ynHe OBe paBHH «, B Ha TpHMa NApPa’Ie.THIM

npaBHMa

g, b, c KOje HWCY Yy HCTOj paBHu jefHaKH, paBHi o, J Cy fapa-

neqie. Jlgkasari.

5) Mameky Tauke P u pagun o nocrasurti Aysx < Tako Ja Oyue
napaJjienHa 1aTtoj paBHW =.

6) JloxkasaTu noa Cy yeTHph npase NO KOjuMa IBe fapajejie paghh

ceky apy

fe 18e napanense pashu Mehy co0om napaneue.

7) AKO Cy TpH paBHM napaieine WCTOj Npagoj fa /i Cy napanenie
u meby cobom?

0%
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8) Ila nu ape nmpage napaleliHe jeIHOj paBli oapelyjy paBaH napa-
JIeJIHYy NaToj paBHnK?

9) Tpu napajenHe paBHH «, B, Y OrpaHHyaBajy Ha CBaKkoj MpaBoj
KOja MX NMpOAMpe JBe Ly:Kd uMja pa3mepa He 3aBHCH O MNoJokaja THX
npasux. [lokasaTh.

10) Ako cy orceuun AB, BC Ha jeanoj npaBoOj MpONOpLUHOHAJIHH
ovceyunma A;B,, B,C; Ha npyroj npasoj, kpo3 npase AA;, BB;, CC, mory
ce NOCTaBUTH TpU napacense paBHH o, (3, Y, O KOJUX o Caipsku Npasy
AA,, p npaBy BB, w y npaBy CC,. Jloka3aru.

11) Ako cy naTe 1Be MiMoOuJa3He npase p, g, Haku reomeTpucko
MeCTO Tayaka OO KOjMX cBaKka meiu y [aToj pasmepu orceiak PQ Ha
nparoj r Koja cnaja mMa Kojy Tauky P npage p ca Ma KOjOM TauKoM Q na
npaso q.

12) AKO cy paaTe [ABe MuMOWna3we npape p, g, Haku reomMeTpHCKO
MeCTO TayaKka Ol KOjUX cBaka Aenin y J1aroj pasmepu orceuak PQ nHa
npaeoj r Koja cnaja Ma Kojy Tauky P npaee p ca oarosapajyhom Taukom
() npaBe ¢ TaKoO Ma je yBeKk napajesHa HEKOj H1aTOj paBdil c.

13) AKo ce npaBa nomepa TakO Na HeMpecTaHO ceue [1Be Jave
lipane 1 fa OCTaje napajesina HeKOj 1aTOj paBHH, OHa ceue 06e3Droj ApYy-
ruX JaTHX NpaBHX KOje Cy napanesHe jeHOj MCTOj pamhn. [oxazartn.

4) AKO ce Hexa DbpaBa p NoMera Tako Jja Henpecraio ceye TpH
narte npaee g r, §, nhapajeiHe HCTOj naroj paBHW o. Te TpH npase yune
OTCCuKe Ha NpaBOj p KOju Cy ¥ MCTOj pasMepi, a pasa p OCTaje napa-
lesla HeKOj u3BecHoj pasvu 3. [LoKazaiw.

15) IMoByku jenny npaBy p Koja ceye Tpu pare npase g, I, § TaKO
na Cy OTCEeYUH Ha Npapscj p y H&TOj pasmepit.

16) Ao npaBa p rkoja ce nomepa ceye [ABe AaTe npape ¢, I Tako na
fipane ¢, ' M HeKa fgaTa papan o (Koja HMje y HCTO BpeMe napa.ejHa
oBeMa npapliMa g, 1) YWHE Ha 1paBOj p OTCeuKe Koji ¢y y CTasHOj pas-
mepil, npaga p napaiessa je Hekoj onpehenoj pasiu 2. Jokasaii.

17) Wismeby nee naTe npase ¢, b nopyhku ovcevak nate ayknse d
napaienai 0aToj paBHi c.

18) Mpara AB nponupe napaneide paeHu o, 3, Y Pe/OM Yy Taukama
A, B, C. Lipyra npzsa DF npomnpe paghy o, 3, v pcaom y Taukama D, E, F.
AKO je AB=15 ¢m, BC=2l cm, EF =28 cm, vaku pyxi DE.

TTABA TPEBA
HOPMAIJHE IIPABE M PABHHU
I TIPABA U PABAH HOPMAJIHE MEDLY COBOM
W 30. legpunuyuja. — [Npapa je HopMasHa HAa PaBHH

KaJ1 je KOpPMaJHa Ha CBaxoj MpaBoj KOja MpoJa3n KPO3 HEeH
npoaop y TO| paBHH.
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§ 31. Teopema. — Ilpasa xkoja npoaupe paBaH
M CTOjH HODMAaNHO Ha ABeMa NPAaBHMa PDaBHH
WTO NpoJa3e KPO3 MNPONOPp MpaBe HOPManHa
je Ha cBaKOj nMpaBOj KOja Jexn y TOj PAaBHHU U
nponasu Kpo3 Taj MpoOLOP.

[Mpema peduuuumju y § 30, npasa je Taga HOpMajHa H Ha
caMOj paBHH.

Jla mocToju npaBa Koja CTOj¥ HOPMANHO Ha NBEMa MpanliMa
paBHM LITO NPO/a3e KPO3 IbeH TPOLOD, noxazahemo y § 33.

Heka je nara paBan i npasa
n Koja MpOAMpE KaTy pasau y
raukn A {ca. 21). 3atum, Hexa
je mpaBa ;i HOpManHa Ha MpasHva
p,g, KOje mponaze Kpos Tauky A
U Jexe y PaBHK . [BPIHAMO 1a
je mpaBa 51 HOpMajua M HAa Ma

KO0joj mMpaBoj r Te PpaBHU Koja
nposasy Kpos Tadxy A. By
Younhenmo Ha n0paeoj n JBe ca 21
pasanunte tTauke B v B, y jen-
nakom pacrtojamy on A, tako ma je AB,=AB. 3atum hiemo

nosyhu npasy [ y PaBHM « TaKO Aa mpeceye CBE TpW npane
p,q,r, 1 To npasy p y Tauku C, npaBy ¢ y Tauku D u npany
ry taugu E. Tauxe npecexka C, D, £ cnojuheuo ca raukara B
u B,. Tume po6Kjamo OBE MNOAYLApHE TPOYTAOBE: NABC 2
NAB,C, NABD = AB,D (jep,y o6a cayuaa, 1Majy jeAHake no
ABe crTpane M Muma 3axsahenu yrao). M3 rte noaynapuocii
cnenyje jeanakoct crpasa BC=B,C, BD =B,D. a 3atuM ¥ no-
ayaapuoct Tpoyraosa BCD u B,CD. Kaxo je, y 7om cayuajy,
& BCE =< B,CE, cnenyje na je /\BCE =/ B/CE, a oryna,
oner, n1a je BE=B,E. To 3Haun na je Tpoyrav BB E pasno
Kpak u 1a je AE werosa BucuHa. a BB, 1berosa OCHOBHIUA. Ha-
Kae je n L r, wro je Tpedano LoKazaTH.

[ponmop HOpMane 30Be Ce N OJLHO XK je Hopmazre.

§ 32 Teopema. — Kpo3 naTty Tauky y npocTOpy
MOKe ce Ha naTy paBaH « mopyliu camo jenna
HopMaJaa n



a) Axo - 6H, Haume, cem HopMmane BA Ha paBud o (ca. 21)
1loCTOjasa jOW HeKa HopMana, peuumo BFE, oHa 04, Mo nper-
X0/1H0j Teopemu (§ 31), 6usa HOpManua U Ha npasoj AE. 3uayu
Aa 6u Tpoyrao ABE umao n1Ba npaba yraa a 1o je Hemoryte.
He nocroje, nawue, mse Tase nopmane,

6) Hcro raxo, ase pasauunte
HOpMaJie HCTE paBHM HE MOry
HMATH  33JeIHHYKO  [OAHOXK|e.

/ = AKo npernocraBMMO Ia OHO noO-
= E CTOjH, 3HAYMNO O Aa ce y Tay-
[f KH A paBun o« MOry noByhu
Ca. 22 JIBE HOpMA.NE Ha Ty paBaH (c/. 22):

BAwn PA. Melytum npase BA,PA
“oupebyjy Heky pasan 3. Ilo nperxomuoj Tteopemu (§ 31) npasa
BA nopmanna je Ha JMHHjH p MPECeKa PABHH «, 3, a HCTO T4KO
u npasa PA. Y ToM cayuajy uMaiau OMCMO Ja CE Y jeAHO] TauKH
A npase p y ucToj paBHuM B MOry noAuhu ABe HOpMarse, a TO
je, Kako 3namo M3 naauumerpuje, Hemoryhe. [Ipema Tome, He
[I0CTOje [BEe TaKkBe HopMaJe.

§ 33. Teopema. — Kpos naty Tauky A npocropa
MOX(E Ce Ha LaTy nNpaBy n NOCTAaBHTH CaMO jeAHa
HOpMaJaHa paBaH Y.

Heka je nmara tauka A u npasa n (ca. 23). One onpehyjy
paBad «. Y TOj paBHM noByuemo npasy AB | n u znodujamo
nonHoxje B. Kpos npaBy n nocraBHMO
IPOM3BOJbHY paBaH (3 pa3jiHYHTy OJ PaBHH
o H Yy HbO0j nomgurHemMo Hopmaiay BC Ha
npasy n y noauoxjy B. [lpase BA u BC
oapeljyjy paBau y, Koja je HOpMaiHa Ha
npasoj n (§ 31).

Jlako je BumeTn na je paBaH y jeauHa,
jep ce Kpo3 1aTy Tauky y PpaBHH MOXKe
nosyhn camo jexna HOpMana Ha ATy Mpasy.

AKO je mata Tauka Ha camoj JHaToOj
npaBoj, Ha npumep Tauka B (ca. 23), u3 Cu. 28
Jlate cJHKe Jako ce pasabupa Kako 6 ce
MOTJa NOCTABHTH paBaH Yy M Kako OH Ce JOKa3alo Aa je oHa
fenuna. .
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§ 34. Teopema. — Axo je jenna Of ABE Mapaneine
fipaBe [HOpMAaJlHAa HA paBHK, HOPMANHA je H ,u13yra.

pernocrasumo na je AB || A,B, u AB La (cn. 24). 15[\11_{4-
a0 na j¢ W A,B, Ll o. 3aucTa, aKo y paBHM o KPO3 MOIH'K|E
B npasB¢ AB nopydemo j1Be Mpo- ‘A ‘A,
usBobng npase BC, BD u norom T
kpo3 noauoxkje B, npase A,B, c 1 .
nosyueMo npase B,C, || BC, B,D, || D>BD, ]
|| BD, pot6ujamo na je < ABC=
=< A,B,C, u JABD =< 1,B,D, Cn Y4
(§ 29). |[Kako cy yraosu ABC u )
ABD npasw, jep je AB Lo (§ 31), mpaBu Cy u yr.aosn A,B,C,
u A,B,D,. Crora je AB, La (§ 31).

§ B5. Teopema. — AKoO je jenHa o ABE Flapajleﬂﬂe
paBHu/ HOpMAa/ANHA HA NPaBOj, HOpMAaJaHA je U Apyra.
Hexa je o/ p u « Ln (ca 25). Tepaumo na je B L

Kpo3 mpaBy n mocraBumO 1Be Npo-
¥ 13BOJbHE paBHH Y, 6. OHe cexy paBaH
" (. 110 PaBUMa a, , a, ¥ paBad (3 MO npasu-

: ma by, b,. Tana je a || b,ua, (] b, (§26, 4).

Ako je MehyTHM, mnpaBa HOpMaiia Ha

P TCH jeIHOj OX mapajeJHHX MNPaBHX, HOPMa/-

Ha jeé M Ha NpYyroj, Kako HaM je Mo3Ha-

10 u3 naanumerpuje. Crora je nl b, u

Lb,, a oryza BLln, wro je Tpebano
IOKa3aTH.

§ 36. Teopema. — JlBe mpase
HOpMaJHEe HAa MCTO)] PaBHU Na-
pasneane cy mehy co6om.

Kan ne 64 6Guae napalesaHe, morsa
61 ce Kpo3 MONHOXje jemHe OJX HbHX
nosyhu npasa mapanenHa Apyroj. 3Hauu
na O6uCcMO KpPO3 jeaHy TayKy HMaJjad no-
ByueHe I[Bé HOpMaJe Ha Ty PaBaH: jeany
Mo NPeTnocTaBuH, a APYry MO TEOPEMH
y § 34, a To je nemoryhe (§ 32, 6). .
\ 87. Teopema. — JIlBe paBHM HOPpMaJHE HA UCTO]
npaBpj mapaneJdHe cy mMehy cobom.

Cn. 25
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Hexa je o L u B Ln Tepaumo. na Cy paBHH «, B napa-
aeane (ca. 26).

Kag ne 6u O6une napanenne, mpecekie 64 ce no HEKO]
npasoj p. Ako 6ucmMo Ha
TO] MpPABOj y3eay Ma KO-
jy Tauky C u Kpo3 my
H TNpaByY 1 NOCTaBH/IN
pacan y, Ta paBan Ou
CeKMa paBaH « Mo npa-
Boj AC, a pasan f no
npagoj BC. ¥ tom ciy-

Cn. 26 uajy Wmasad GucMo aa je

ACLnu BCLln s6or

Tora wto je nlo u nlp (§ 31). To, mehyTum, 3uauum na Gu

u3 Tayxe C Guae NoByueHe ABE HOPMAAE HA NPABY 7, a TO je
nemoryhe. [lakae, paeuu «, § ¢y napanese.

§ 38. Heka je nara paBau « u kKoca npaca g, KOja npo-
mupe naty pasan y tauki C (o1 27). Ako kpo3 na kojy Tatky
A, pasanunty on C, Ha [pasoj )
¢ TOByueMO HOPMaAy ¢ Ha pa-
Bad o, HOOHMjaMO H-eHO MOJHO-
xje y Tauxku B. [lpasa p xoja
nposasy kpo3 rauxke B, C 3o8e
Ce NpOojeKUHja KOCE NPase ¢
Ha PUBHHU «,

Kpos raury C nosyueno Ca 97
HOpMany n Ha npasy p W TBp-

JMMO 1A he mpaa 1 SuTW HOPMasa W npase g.

Ha to mokaxewmo, nosyhn hemo kpos MOAHOM]E HOpMave
@ npasy n, napane.ny npasoj n. fIpasa n,, Symyhu nopmanua
Ha apabuMa a, p, nopmajina je Ha pasdn ABC (§ 31). Kako je
ipaba 1 nmapaJesna UpaBoj 1, OHA je, CTO TAKO, HODMAWHA Ha
paBud ABC (§ 34), a otyaa u Ha npaBoj ¢, KOja Mpoaasd Kpoz
weno nopnoxje C (§ 31). Tume je nokasana oea

Teope/vz_a. — AKXO y paBHH o NoByueMoO HOpMAaJAY
7. Ha MPpOjeKUH]Yy p HeKE KOCe npase g, npasa n je
HopmadJaa n koce npaseg.(Teopema Tpujy HOpMana).

Baxu u 06puyra reopema.

Bexb6amwa

1) AKO je npaBa HOpMan.a Ha HeKOj NpaBoj y paBHH, Ja Ju je HOp-
ManHa ¥ Ha paBHu?

2) Konn<o ce nopmana mosxe nopyhku y npocTopy Ha naTy npaBy y
jeanoj Tauku npase ? Fae nexe 1e npabe? |

3) AKo cy nBe npaBe HOpMaJHe Ba Hekoj Tpekoj, ma nm cy napaneane?

4) Y jennoj Taukn P naroj y passu 7 nofgnku nopmany na = -
(YnyTcTro. Kpo3 Tayky P y pasuu = nOByiMw [AB€ NPOU3BOIbHE y3a-
jaMHO HOpManhe npase @, b. 3aTUM KpO3 npasy @ NOCTaBH HeKy pagad o
i Y 0] TOBYUM fipaBy p HopMaauy Ha a. Hej3ap. xpo3 npase p u b no-
CcTaBu paBaH 3 Wy mOj noryuu nHopmany ¢ Ka b. Tama je ¢ TpaxeHna HOp-
Mana. Jloxaki).

5) M3 Tarke A u3paH paBHn o nEBYhd HOpMAdy Ha TY paBaH.
(YnyTcTeo. Y paBhh « (10BYul NPON3BOMBMY NPaBy a. 3aThM KpPO3 Tau-
Ky A ¥ UpamRy ¢ n0CTaBW paBad W U3 Tauke A noByuu y woj HOpmany
p Ha npasy a. Kpoz noanoxje 8 npase p nonyuw npasy ¢ | a y pasiu o
W, kaj3aia, Kpo3 npase p, ¢ nccTasu papan yv. Hopmana n uoByydeHa u3
Tayke A Ba npasy ¢y faBHU Yy je Tpasiena Hopmana. Jlokaxw).

§) LTa {e reoMeTpHCKO MECTO Tayaxa Yy (OpOCTOPY Koje uMajy
jeAHaKo pacTcjarse Of ABe HaTe Tauxe?

7) Wra je reomeTpucKo MeC1O Tauaka KO e HMajy jeHaKo palre-
jame Om HCe zare TavKe W JEAHAKO pacTojakme O4 IBE napanende npare?

8) Hahyu reomeTpHCKO MECTO Tauaka y pOCTODY KOje HMajy lel-
HaKO pacTojarhe O CBA TPU TEMEHa AaTOra TPOYr.ia. )

9) Hahku Tauky y maToj paBHa KOja tiwa jelHaKO pacToialbe 0a CBa
TPW TeWeHa TPOYr-a KOj HWje y AaToj pasHi.

10) Hakii rauvy xoja MMa jenHarKo paciojatbe OL 4 Tayke KOje Hucy
y JeaHO] paBnn.

1) Hahu reomerpicko MecTo rayaka Koje 1majy jefHako pacTtojaie
04 JIBE Npake KOoje €& cexy.

12) Hahu reomeTpiCcKO MeCTO Tayaka Koje mMMgjy jelHAKO pacrojaibe
04 CTpaHa pavora rpoyraa.

13) Haki reomeTprcko MecTo Tayaka Koje WMajy jefHaKO pacTojaise
OJL CBAKOT Dapa Hacipamuux cTpana napanenorpama.

14) ¥V nar0j pasuu o Haku reomeTpHCKO MECTO Tayaka Koje I Maiy
elHaKO pacrojaise on Tavaka A, B Ha npasoj AB Koja je Koca npema
pasui.

15) FeomeTplicko MeCTO Tayaka Koje uMajy Ty ocobuny 1a je pas-
nKKa KBAApAaTa LlXOBMX pacrojama 04 NBe [AaTe Tauyke cCTajHa jecTe
pasan. Jokasarn.

16y Lta je reoMeTpHCKI MeCTO LEHTapa CBuWX KPYyroBa y npocTopy
KOj¥ HOLMpYjy HAaTy NpaBY y AaTOj Taukn?

17) late cy ase Tauke A, B r0je nexe ca HCTe CTpaHe paBHi;
Haku y 10] paBHH Tauky ca TOM OCOOMHOM fa je 30Mp eHMX pacTOjatba
ol Tauaka A u B Hajmarsh.
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18) [laTte cy ame Tauke A, B koie Jexe ca pPasHHX CcTpaHa paBHH;
Haku y TOj pasHM Tauky ca TOM OCOOHHOM 1a je pasfinka eHWX pacro-
jatba on Tavaka A u B najseha.

1€) AKO paraH canapku. jefHy Aujaronany napanesorpama, Hopmane
Ha paBHW CiylWTEHE ca KpajeBa Apyre AujaroHane jemHake cy. JokasaTu.

20) Ako je npasa p HOpma.sina Ha paBHM o, noKasaT# na je cBaka
npaga ¢ KOja je HOpMajHa Ha Npagoj p napajnenia paBHi «a.

21) AKO cy npaBa p u paBaH o HOpManHe Ha npagoj ¢, 1oKa3aTu na
je nNpaBa p napalienHa paBHH «.

22) [lokazaTh .a CBe npaBe HOpMajHe Ha HEKOj paBHM o« yuja Cy
o0HOXK]a HA je1yOj Nparoj y paBHH « nexe y jenuoj paBHin B.

23) Hat je xpyr. [lokasaTu ma pasuu cuMerpuje TeTmsa ToOra Kpyra
YnHE CBejcatb paBHH.

24) [lata je paBaH o« M y th0j Tauka P. AkO ce Ta Tayka Crnoju ca
HEKOM TaykOM () BaH pasHH a, HakkW KO.MKO Ce npasux HOpMAaHUX Ha
nipasy PQ moxe nosyhu y paBhu « Kpo3 Tauky'P.

25) [lare cy nBe mumounasue npase p, g, 3aTUM Ha npasoj p Tauka
P, a na npasoj ¢ Ttauka Q. Hahu Tayky R Koja je noajelHako ypasmbexa
oi ravaka P Q Tako ma je RP 1 pu RO 1 g.

I TMWJENPHU — HOPMAJIHE PABHH

N 39. degpunuyuje. — Nujemap je reomerpucka ¢urypa
KOjy uMHE JIBE [OMYPaBHH OTrPAHHYEHE jEAHOM 3ajefHAYKOM
npasom (ca. 28). _

3ajepnuuKa npasa p je uBwu-
la IWjeapa, a nojypasHH c, B
Cy HeroBe CTpaHe,

AKO Ha HBHUH p YOYHMO
NpOMU3BOJ/bHY Tauky A U H3 e
MOBY4€MO y CBaKOj CTPaHH HOp-
Maje Ha uBuLy, yrao CAB koju
Ha Taj HaYMH 106Hjamo 30Be ce
Haru6uu yrao aujeapa. Jlako

Cn. 28 jé BHIETH Ja BeJiMuMHA TOTa

yria He 3aBHCH OJ[ MO/MOXaja

fb€roBa TEMEHa HA MBHMUH. 3aWCTa, AKO YOUHMO HeKy Ipyry
TauKy A, Ha MBHUM p, BUANUMO a2 je yrao C,A,B, jennak yray
CAB, jep cy xkpauu THX yriosa napasesHu y ucrom cmepy (§29)

PaBan y maru6nor yraa mopmanua je H1 MBHLM p nujexpa
jep campxu JaBe npase AB, u AC, xoje cy HopManHe Ha,
uunn (§ 31).

§ 40.
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Yaopeljusare dirjedapa io seauquru. — a) I1onowxumMo
/N VAN

ABa gujeapa apB ¥ wpy jelaH y Lpyrd Tako Ia UM Ce MOKJOMe

HBHLUE p H

Alijenpa nmauuHe y yHyTpaunby 06.acT
Apyror ndjenpa, Tj. na ce o6e yHy-

Tpawtbe 00
CTPAHE IbH]

70N c p
cTpana y Apjenpa ¢py NOKJAONHM CTpa- - pd
SN

Hy [ aujenpa «pf, Kaxemo aa cy AH-

crpaHe o« (ca. 29) W npa yHyTpawtba 064acT npBOT

acTd Avjenapa Haly ca ucre
OBE CTPaHe u; aKO MPHUTOM ¥
e P ; 0K P /"J . /;‘

£l

jeapu jenpaxn. Mam ykparko: ABa /5'5 ,
Aujenpalcy jenHaka, akKo ce 7
nokJaamajjy Kaja Ce MmOJIOXe Cn. 29
jeran y [Hpyru.
YuyTpjusom  00/1aciM JMjejpa CMaTpaMO OHaj MNpPOCTOP

KOJH caapy

M YHyTpalliby 05JiacT HaruOHOT yrsaa HHjeapa.

6) Ao npu TaKBOM MoJarawy Aujerapa jefHora y Jpyru

cTpaHa y H

e MOKJOMH CTpauy [, Hero, Ha NpUMep, CTpaHa 3

nagHe y ymyrtpawmwy o6Jacr aujeapa cpy, AKjenap upfB je meo
/

aujenpa o
7N

y W, npema TOMe, NMjeApH HHUCY jenHaxu. [ujemap
N 7

N

app je Mmajlb M ON AMjeIpa «.py, WIM Aujesap c.py je Behu oxm
VAN
adjenpa apf.

B) Ak, mehyTHM, mpeTrnocTaBHMO MAa Cy Jara ABa AMjerpa

‘{p\[\z nép\y TaKO Ja UM C€ MOoKJamajy HMBHLUE p M CTpaHe 3, aau

Ja [PUTOM | yHyTpaulka 06JsacT jefHOr HMjenpa naigHe MOTIYHO

BaH 00JacT

Y Tom cays?
30Mp mary

r) Ax

JKaj npercT

pasauKy.

M Ipyror IOHjelpa, KaweMmo Ja Cy JHjepu CycCe I HH.
/N

1ajy, AMjenap «py, KOjU TaKO HacTaje, MpeTcTaBJba

X aMjenapa.
/N 7\ ]
D Cy HaTh AHjelpH «py H/C/.pB H aKO uMajy mnoJo-
N

aB/beH moj ©0), nujenap PBpy MNpPercraB/ba HbHXOBY

n) K3 rtora wusnarawa Buaumo pxa cy pate peduHuuM]je

NOTMYHO a

HasorHe pedUHMUMjaMa JAaTHM Y MAAQHHMETPujH 3a

yriJoBe. CJ]T‘JHO TOME IHjelIpH MOry OUTH yMOpEeILHH, yHa-
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kpcuu, npasH, url Jujeapm cy yrnopeiHu Kan HMAjy
3ajelHUyKy je/iHy CTpaHy, a Apyre JABe JeXe y HCTOj DaBHH.

$ 41. Teopene. —

1) /Isa jenuaka nujenpa MMajy jenHaxke Haruo-
He yriaoee.

2) JIBa HejenHaka AMjeApPa MHMajy HejedHaKe
Harudue yrJaose, H Beliem AKjenpy oxnrosapa Be-
hiu varuduu yrao.

3) Oujenpy 36upa (unm passiuke) Apyra jisa
nMjenpa ogropapa 36up (unu pesnnka) HATHOHHKX

yrJaopa Ta ABda AuMjenpa
NN

Heka cy nata apa mujeapa cpp u apy (cn. 29). [onoxmimo |

¥X jemad y JAPYr¥ M Ha 3ajeNHKHUKO] MBHUI p YOUHMO HEKY
Tauky P. Kpo3 Ty Tauky MOCTaBHMO PapaH HOPMAJHY HAa HBULY
p. Oua he aopecehin crpame maTtux Jujeaapa no npasuma PA,
PB, PC, xoje onpeljyjy narutsae yraose: 4PB, APC n BPC.
. . AN
a) Ao cy aujenpH jefHaKd, CTpasa y AMjeApa upy NOKIO-
AN

nuhe crpany B axjespa opp. Taga he ounrsenno, kpak PC ua-
rubnor yria APC noxaomurn kpax PB warubnor yraa APB,
wto he pelin ga cy Ta Asa parubua yraa jepuaxa.
, , ‘ o~

6) Axo cy nuWjeapi HejeiHaxkd, CTpana ' aujenpa opy

AN

pehe ce NMOKAOMMTH €A crpadHom B awmjeapa «wpfP. Hexa je, Ha

, n . ~ :
nipunvep, Awjerap «py Behn ox mujenpa app. Y TOM Cayuajy
cTpana P zaysehe Heky MOJCKA] y YHYTPaulnhoj 06nacTH Aujenpa

apy, usmehy crpana « w y. Taga je waruGuu yrao APC Behin
on HaruOmor yraa APB, jep kpax PB nana y yHYyTpailiby

o6aact yraa APC.

. VA NERVAN )
B) AKo Ccy Aujexpd apB M ppy CyCeli, ca 3ajeLHMYKOM

cTpaHoM B, Aujenap ruxosor 3sbupa je upy. Y TOM cayuajy
36up HaruGuux yraosa APB u BPC npsa jBa jMjeipa jennax
je maru6uom yray APC nujenpa 36upa, jep Cy yriosu APB n
BPC y jenHO] paBUH U CYCELHH.

r) Ao y3MeMO 1a /1BA J4jeipa WMajy [0/10¥Ka] NpPEeTCTaB-
JbeH Mok 6), JaKo je HokasaTh Aa je varubuu yrao BPC jennax
paznuud Haruouux yraosa APC n APB.
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Baxe # 06pHYTE TEopeme.
§ 42. IMocaeduye.

1) Axo ce 3a jexunuuy AHjenpa ysme OHaj AU-
jenap uujH je HaruOGHH yrao jenHak jeLHHULH
HaruOHOTr yraa, idjenap ce Mepu cBOjuM HAarubHuUM
yrJjaom.

“9)YHaKpCHU AMjeADH Cy jeAHAKH.

3) Jujenpu unje cy cTpaHe napanenne y ucrom
(auwy cCynpoTHOM) CMEpY jedHaKH Cy.

§ 43. Hopuanne pasri. Jegpunuyuje. — Kaxemo na cy
7ABe pPaBHA y3ajaMHO HOpManHE aKo o6pasyjy jenHaxe
ynopenHe asjenpe.

Jlujenap je npaB, aKko Cy My CTpae y3ajaMHO HOpMAamie.

§ 44. Teopema. — IHujenap je mpas, xan My je
Harubuu yrao npas.

Heka pasuu DE u AC obpa-
3yjy ynopenue aujenpe DABC
u EABC (cn. 30). Ha sunujm
npeceka AB  THX paBHHM KpPO3
Ma Kojy wedy Tauxky O mo-
CTABUMO HOPMAIHY paBad, KOja G
naTe paBHM Ce4e M0 TpaBuMa
0O/ u FG. Te nipaBe 4HHE Ha- ]
rubue yraose FOH u GOH. Cn. 30
Axo je HarnGuu yrao /~U/f mpas,
Tama je npas M Harubuu yrac GOFI, jep 3ajCHHO uuHE pabHy
yrao. MehyTum, jeDHaKuM HAFHOHMM yrAOBHMA oJroBapajy jeaHa-
wu aujenpu (§ 41). 3naum ga ¢y ynopeadn nujenpu DABC u
EABC npasu, uiTo je Tpeda10 LOXazatH.

N 45. Mocaeduye.

1) [Mpasom anjeapy onropapa npash parndHU
yrao.

2y CBu npapu AHjEAPU JeAHAKH CY.
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 46. Teopema. — Kan cy nse paBuH ysajamHO
HOpMaJsHe, CBakKa HOPM a-
Ja moByuYeHay jelHOj 01
IbHX Ha HHXOBY JAHHH]Y
npeceKka HOpMalla je OHe

Apyre paBHHU.

/N
apB (cn. 31). Kpo3 ma kojy Tau-
Cu. 81 Ky A jenHe merose crpaHe @
fOBYy4YeMO HOpMaJy Ha HBHILY p.
AKO KpO3 nomHoXje B Te HOpMane MOBYy4eMO HpPYry HOpMaJay
BC na npasy p y paBuu «, no6ujamo naru6su yrao ABC, koju
je npas (§ 45, 1). Kaxo je npaBa AB nopmaina ma npaeoj p u
Ha npasoj BC, ona je HOpMaJiHA M HA PaBHU C.

Ila ne nocroju HukaxBa Apyra HOpPMa.ia, NPOM3HAA3H OTYIa
mwTo GHCMO y TOM c/yyajy HMaiH [BE HODMAle MOByueHe H3
JaTe Tauke Ha marty paBaH, a TO je Hemoryhe (§ 32, a).

§ 47. [Mocacduya. — Jinuuja npecexa ABejy paBHH
Koje cy nopmaaHe Ha Tpehoj paBHu U cama je nop-
ManHa Ha T0j Tpelioj pasHu.

Hexka je Lo u y La u Heka
je AB nunmja npecexa pasHu B, Y
(cn. 32). Ako W3 mMa xoje Tauke A
Ha JMHHU}U Npeceka MOBYy4YeMO HOP-
Many Ha paBaH «, OHA JeXH Y pas-
HA [ W y paBHu Y (§ 40), na ce,
JlaKne, nokJaana ca npasom AB.

§ 48. Teopesma. — Iipe paBuwu
Cy y3ajaMHO HOpMAaJdHue aKko
jenHa Of IbHUX CALPHKH HOp- Cn. 32
Maay OHe fpyre, '

3aucra, ako je npasa AB (cu. 31) paBuu B nopmanna Ha
PaBHH ¢, OHA je HOPMaJHA Ha JHMHHjH Npeceka p paBHH «, B
M Ha Hopmanu BC KoOja nposasum  Kpo3 HeHO NOJHOXK €.

. /N
Tana je yrao ABC upas, a crora u aujenap «pfp (§ 44), wro
he pehu na cy pasmu «, $ y3ajaMHO HOpMaJHe.

Heka je mar npaBm amjenap

5\' 49.
Ha Ha paf
Ha 0AaTy [
a) He
Ha JaTtoj P
Ma KOjy Ta
H CNyCTHMQ
Ha paBaH
oxpehyjy P
HA Ha PAaBH
Quurae
Uy Cayua]
6) P
MaJa cn
Tauaka I
3auct
HOpMaay t
(§ 36) u 4
Ky paBHH
HOM Y HCI
B) Il

ce HOPM
Tauke Ha
tauke A H
Y Be
nuja ma
TPUCKO M
PaBa
Kako
CNYIUTEeHH
NOAHOX|a
paBHH (1,
npasa A,/
Kajx je np
rJegHo Ta
Axko
je mapaJge

Teopema. — Kpos npaBy KOja HHje HOpMaJ-
HY MOMXE ce NMOCTABWTHM paBaH HOpMalHa

aBaH, M TO CaMO jeIHa.
ka je jmaTa paBaH o. M Npasa AB Koja Huje HOpMA/IHA
aguu (ca. 33). Younmo :
4Ky A Ha JaToj MpaBoj
p3 e Hopmaay AA,
«. TpaBe AB u AA,
aBaH 3, Koja je HOpMaJ-
u o« (§ 48).
NHO je Ja TeopeMa BAXKH
y kax je npaea AB y paBHH C.
1BaH B yjeoHo je TeOMETPHCKO MECTO HOP-
yIITeHMX HA AAaTy paBaH « H3 Pa3aAMUHTHX
ate npase AB.
a, ako 3 Ma Koje Tauke B mnpase AB cnycTnMo
1a paBaH o, Ta HOpMaua je MapaneHa npagoj AA,
exu y pasuu B (§ 46); u 06pHYTO: KPO3 CBAKy Tau-
f nposasy HOpMAJd Koja ceue MpaBy AB, jep je c
'0j paBHH, a HHUje joj mapaneiHa.
DIHOKje HOPMAane CNYWITEHe M3 Tauke Ha pasai 30BC
aAnta npojexuuja (uim, YKpaTko, npojeKuMJz.l)
pagiy. Ha npuwmep, Tauxa A, (ca. 33) je npojexuuja
a paBHH CL. :
a1 ¢ TOM JedHHHLKjoM MO}eMo pehu 1a je mpojeK-
KOje reoMeTpHCKe (QUrype Ha paBHH TEOME-
eCTO TpojexuMja CBMX Tauaka Te (purype Ha paBHH.
H Ha KOjy MpPOjexTyjeMo 30Be ceé paBaH npojexKuuje.
je paBan [ (ca. 33) reoMeTpHCKO MECTO HOpMala
X Ha ATy paBaH ¢ W3 Pa3JHYHTUX Tayaka npase AB,
CBHX TMX HOpMaJa Jiexe Ha JWHMjH nNpeceka A,B,
B. [pema Tome, npojexuuje npase AB Ha pasan c !'e
3,, Tj. MpOjeKuuja mpase je OMeT npasa, CeMm y Clyuajy
ABa HOpMaJHA Ha PaBHH; TaJla je NPOjeKlMja NPaBe OuH-
yka. Ha npumep, npojexuuja npase BB, je Tauka By
je mpaBa napa/ienHa paBHH npojexiije, jacHo je na
nHa W CBOjOj npojexkumHju (§ 14).
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Papan {3 xoja npojextyje npasy AB Ha paBan « 30Be ce
npojexkTyjyha paBan.

BexOamwa

1) Kpo3 rTauyky zarty M3BaH jejHe paBHH [IOCTABHTH PaBaH HOPMAanHO
Ha Ty paBaH.

2) Kpo3 npamry nopManHy wa pasHH MOCTarMTH paraH. Kaxas ke no-
J0:kaj umMaTy Te pasu ? KOJHKO C2 TakBHMX paBHH mo#e nocTtasutu? Ko-
JMKO Ce papHi HOPMAJiX Ha QllaTy paBaH MOke NOCTaBHTH KpO3 0paBy
KOoCy npeMa paBHu? Kpo3 npaBy napaaenny garoj pastn?

3) Paean nHopmaina na HBHUN nujeapa HODMAJIHA j€ i Ha beroBuM
cTpanama. [loxasati.

4) AKO cy nBe paBH4 HOpMajise Ha [Be PaBHH KOe Ce CeKy,oHe cCy
napanienne meby cobom. [owxaszaru.

5) AKo je paBan HOpMa.Ha Ha jellHCj 04 nBe napaiejne paBHi,
HOpManna je H pa upyroj. [lokasarth.

6) Kpos narty Tayky nocrtaBHTH paBaH TaKO Aa CTOfH HODMalHO Ha
aBema DaTHM paBHUMA.

7) ¥V papun = pata je npara p u Tauka A. Kpo3 Tauky A nocrasuru
pataH HOpManHy Ha p W LOKA3aTH 1a j& OHa HOpMaJiHa Ha pPaBRK .

8) Kan cy npasa u pasan napaJjente, cBaka pasaH Koja je Hopman-
Ha Ha NpaBoj HopmanHa je u ra pasiit [Hokazaru.

Y) Ilata je pacau W thOj napaienHa npasa; Kpo3 Ty rpaty HOCTa-
BIITH paBsH Koja je fpema [AaTO] paBHi Hardyra nof yriom do.

10y Haku reomeTpucko mecTo cpeminHa Ay:KH oapekenor nparua Koje
chnejajy 1o OB Tavyxke [LBejy ZaTilX pasHIlL.

11) 113 Tauyke A y anjeipy nosyyeHe Cy Ropwaie iy I /1, HA CTpaHe
u 1 v Tora pwjenpa, MlokasaTv ga je yrao usmely Tiux nopmana cynpae-
MEHT2H YrJ1y HOpwafHOL npecexka fuj2Ipa.

12) Hakn reomeTtpucko mecto Tpehera Temena tpoyria uuje cTpaue
ocraiy mapanende gaTHM NpasrHMa AOK npBa ARAa TemMeHa ocTajy jeidad y
jenloj a Apyru y Lpyroj maToj paBwii.

13) Hakn reomerpiicco mecto rpzhera Temesa Tpoyria unie crpane
OCTaiy napafielHe [JatuM 1paBuma, AOK Ce NpBO TeMe (an3a 0 [aroj
Apasoj a npyro no 4aToej pasri.

{4 Ha jenroj crpaun npaBor mujeapa y3eTa je Tauka A Ha pacroja-
by ¢, =16 cm o WBLUC ANWjenpa, Ha APYroj cTpawy yseTa je Tauwka B ca
pactojamem d,=12 cm oxa neulle. Pactojaibe namehy noanoxja HOpmana
n3 A n B wa nenuy znjeidpa usrocn 21 cm. Oapeantn ayxuny AB.

13) V iBe rauxe jenHe cilpade fAlijefipa KOje ce HajJas¢ Ha pacToja-
tbuma 15 cmrw 21 cm1 o4 WBMLE Atjenpa NMOANTHYTE Cy HOpMmane A0 [pe-
cexa ca Jipyrom crpanon. [ysxuHa npse uopnvarte je S cm. Konvka je
IyOKItHA g pyre Hopmane?

16) AKo cy natw dujenap 1 fnpaBi p Koja Ceye HBHUUY ¢ Iujeapa,
HeKa ce KpOo3 npavy p nocrtagl pasad Koja ke ceku crpaine nujeapa no
yray unja je cumerpana inp.sa p. Kan je 3amarax  Hemoryh, a xag
Heonpehen?
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YnyrcTteo. Y ma Kojoj Tayxu P npaBe p nocTaBH paBaH « | p;
-
3aTHM, H3vMeby KpakoBa yrja KoOji ukhe JMHMje NpeceKa paBHU a W CTpaHa
aujespa MOBYUM AYXK yuja je cpenmHa tayka P.
I17) Kpo3 nBe pnale npase p, ¢ npojlade RBe pPaBHH TaKo Ja Mera-
jyku cBOj nosoxaj yBex oOcCTajy ysajamuo Hopmande. Hahu reomerpucko

MECTO TavaKka y KOiMMa MBuUa Aujespa KOjU TakO racTaje Npoaupe RATYy
paBaH KO'a je HOpMmaJiHa Ha jeiHOj 04 OBe jare npase.

18) Haku reomerpucko mecTo mnpojexuuia [aTe Tayke Ha paBHHMA
KOje nponase Kpo3 AaTy fpasy.

L 19) Oyx om 15 cm undw yrao on 43° ca pasuu. Haku nyxuny
thede NpojeKuMje Ha paBHH.
20) Hyx om 12 cm yusu ca paBHi o yrao om 60° Haku nysxuny
heHe npojeKllnje Ha a.
21) Ako cy npojexuuje pBe npaBe Ha LBe paBHH KOje ce CeKy napa-
neade, na av cy napanenie mehy co6om u came npabe?

22) IoxasaTtu TeopeMy O npojexuuju npasora yraa: [lorpeGan u
IOBOJbAH YCAOB [a Ce NpaBW yrao NpojeKTyje y npaBu yrao jecre na je
Gap jenan weroB Kpak nepajieflaH paBHK NpoOjeKukje.

23) Kap ce yrao AOB npojekTyje Ha paBaH Koja je napaJjiejHa hero-
Boj 6ucektpucu OC, werosa nNpojeKkuuja je yrao yuja je OucexTpuca napa-
Jesana 6ucextpucu OC. IlokazaTu.

24) AKo ce npaBK yrao npojekTtyje Ha paBaH Koja ceye 05a iberosa
Kpaka uau npoiyxeTKe oba Kpaka,theroba npojexuuja je Tynu yrao. [lpo-
jexuuja je OWTpH yrao, ako paBaH MNpoOjeKuUHje C Ye jedaH KpaK u npoay-
xKeTak ppyrora kpaxa. Jlokasatu.

’

VYnytcTBo. Bunu Teo, emy y 3anm. 22.

25) lMpojexuuja owTpora yriaa je OwWTpH yrao, a Tynora Ty, ako
je paBan npojexuuje napajensa je[lHOM beroBom kpaky. Ilokasaru

26) [pojexuuja napanesorpama Ha paBHu je flapaleorpaMm Uia fipasa.
[loka3saT.

27) Haku noBpwuHy npojexuuje KBaapaTa ca CTpaHOM a=8 cm Ha
paBHM, aKO je jedHa CTpaHa KBajipaTa napaiefjia TOj PaBHM a Ap)ra UnHu
c oM yrao on 45°

28) PashocTpanu Tpoyrac ABC, uuja je crpasa 6 cm, uma cipany A8
napaieiny pasHM a, a pasai ABC wniu yrao on 30" ca raeum a. Hahu
nepumeTap npojexiuje T, oyrra ABC Ha paBHH a.

CtepeoMeTpHja 83 yyuTebCKe WIKoAe 3



FNTABA YETBPTA
YIJ10BU. — HOPMAJIHE U KOCE NY)KH

§ 60. Heppunuyuja. —Yrao usmMehly nBe noaynpase
p, ¢ KOje UMajy NpOM3BOJbAH MOJOXKAj Y MPOCTOPY 30BEMO yrao
KOoju yuHe mehy cobom moay-
npase OP, OQ mnapasenne y
UCTOM CMepy MoJynpaBHMa
P, g ¥ MOBY4YeHE H3 Ma Koje
Tayke npocropa (ca. 34). Oun-
rJeHO je JIa BeaH4YHHa HO0H-

£ P jEHOT yrJja He 3aBHCH O] I0-
Q il noxaja tauke O y mpocTopy.

3 ' Ako, HaHWMe, MeCTO Tauke _ (0]
o y3MeMo Heky apyry Ta'ky O,

Cn. 34 M HAa MOKAa3aHH HAYHH KOH-

crpyuiemo yrao P,0,Q,, Taj

yrao 6uhe jeamak yray POQ, jep cy UM Kpauu MnapajejHu y
uctom cmepy (§ 29).

Kaxcemo na cy jnaBe mnpaBe KOje MMajy MNpPOH3BOJbAH [0JI0-
Xaj y NpOCTOPpY y3ajaMHO HOPMaJHe, ako je yrao usmehy
HMX Tpas.

§ 51. Hegpunuyuja. — Yrao usmeljy npaBe ¥ paBHH
je owTpu yrao (ako je mpaBa Koca NpemMa paBHH) KOjH MpaBa
YHHH Ca CBOjOM MPOjeKLHjOM Ha TOj PaBHH.

Y cayuajy na je npaBa HOpMaJHa Ha PaBHM Kaxe ce Ja je
1aj yrao usmehy wHX mpas.

§ 62. Teopenma. Yraousmehy npase u paBHH je
Hajvabi OJ CBHX yr40oBa KOje mpaBa YHHH ca mpa-
BHM a MOBYYEHHUM KPO3 HbeH NPOJIODP.

Hexa je mara paBan o u npaBa AB, xoja npoaupe paBaH
oy tauku B (ca. 35). M3 ma koje Tauke A npase AB cnycTHMO
HOpMaJly Ha PaBaH « W HEHO MOJHO-

Kkje C cnojumo ca npoxopom B npa- X
Be AB. Ilyx BC je mpojexunja nyxu

BA. 3aTuM NOBy4YyeMO MPOW3BOJBbHY

NpaBy y pPaBHH o KPO3 Tauky B u Ha B / C
10j oamepumo nyx BD=BC. Kan \V
Tauky D cnojumo ca A, nobujamo a D
Tpoyraose ABC u ABD, xoju umajy Ca 35

35

10 aBe cTpaHe jenHake, a Tpehe crtpaHe cy HejenHaxe. CrpaHa

AC<AD, a oryma u <J ABC<J ABD, wrto je Tpebaio
JIOKAa3aTH.
§ 83. Teopeme. — AKO M3 Heke Tauke BaH pPaBHH

NMOByuYeMO
1) Hop

JOTe paBHH HOPMAaJay H KOCe Y XH,
MaJa je kpaha Oon cBake KOCe AYXH;

2) Kolce HNyXHM Ca jefHAaKHM MNpojeKkLHjama
jeanHake cy;
3) oI [1Be KOCe NYyXH Ca HEjeIlHAKHM NpoOjek-

uvjama Be€
a) U3 1
fIpOH3BOJbHY

ha je oHa uuja je npojexkuuja Beha.
auke A BaH paBHH o MOBYyY4eMO Hopmany AB u
kocy nyx AC 1o y

paBHH o. 3aTHM CMOjUMO Tauke B

u C (cn 36

BHAKMO Ia je HopMmaaa AB mero-

koca nyx AC mwero- B b
Ba xunorenypa. Otyna crenyje na  / [/ b— . =D
je AB< AC. ol

Ba KaTeTa, a

Hopmaua

). M3 tpoyraa ABC

AB y3uma ce 3a pa- Cn. 36

CTOjame TaykKe OO PaABHH.

6) M3 tauke A nosyuemo jow jeany kocy ayx AD (ca. 36)
¥ crnojumo Tauke B u D. 3atum npeneceMo npojekuujy BD nyxu
AD u3 tauke B Ha npojekunjy BC nyxu AC tako na je BD, =

=BD u cno
jenHake 3601

B) Ako
je Tynm, a yra

umo 1auke A w D,. Tana cy xoce nyxu ADun AL’
noaynapHoctd tpoyraosa ABD u ABD,.

je BC> BD (ca. 36), y tpoyray ACD, yrao AD,C
o ACD, owrap. Crora je AC>AD,, uau, 360r

jennakoctd BD,=BD, AC> AD, wrto je Tpe6aso noka3aT

Jlako je
r) Axo
KPYr noJymng

JIOKa3aTH Jla BaXKH W OOpHyTa Teopema.

u3 moAHOXja B nopmane AB (ca 36) waupramo
eunuka BD, cBe Koce INyXH MOBYYeHe OJ Tauke

A 1o Tauxke Ha mepudepuju Tora kpyra Ouhe mehy cobom jen-
Haxe. Crora mMoxemo pehu:

[eome
noxjenHa
jecte Kpy
nNoBYyuyeHE

TPHCKO MECTO Tayaka y PaBHH Koje Cy
KO yla/beHe ON HEKE TayKe Yy MPOCTOpY
I YUjH je HeHTap MNOMLHOXje HOopMadae
KPO3 Ty TauykKy Ha paBaH.

3%
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§ 54. Teopema. — JIBe MUMOMIAa3HE NMpPaBe UMAJy
caMo jeaHy 3ajexnHuuky Hopmaay. OTcedak Te
nopmasae usmely npasux Hajkpahe je pacrojame
u3Mehy Tayaka nmpaBHX.

Heka cy nare nse muMouaa3He mpase p, ¢ (ca. 37). [Nocra-
BUMO JBe paBHHU «, B Tako Ja
paBaH o NpoJasd Kpo3 npasy p,
paBaH B Kpo3 npaBy ¢ ¥ J1a je
allg u Bl p. Axo, canm, Kpos
npase p, ¢ MOCTaBUMO paBaH y, &
HOpPMa/JlHO Ha JaTe paBHH o, (3,
one he ce mpecehu nmo npasoj h,
Koja je Tpa)keHa 3ajelHHYKa HOp-
Mmana. 3aucra, mpaBa # HOpMal-
Ha je Ha paBHH a (§ 47), na

Cn. 37 cTora W Ha TnpaBuMa p, r que
npoJasde KpoO3 ibeHO MOJHOXKje,
rae je r JuHMja Mpeceka paBHU

«, Y. Kako je npaBa r mpojekuuja npaee ¢, OHE Cy napaje.ne,
1 36or Tora hlg.

Ila je h jemuHa 3ajefHMuKa HOpMana, MOXe C€ JOKa3aTH
WHIMPEKTHO: YOUMMO IBe MNPOU3BOJbHE Tauke P, Q, pasauuuTe
on A, B, jenuy Ha npasoj p, Apyry Ha npaBvj ¢. Kpos upase
g u PQ mocraBHMO paBaH =, KOja Cedye paBaH a MO npaBoj
roll v, jep je gl e (§ 14). Kan 6u npasa PQ Guia 3ajelHHUKa
HopMaJa MpaBMX p, ¢. oHa 6u Gusa HOpManHa Ha MpaBHMa p,
ry (§ 3l), a TuMe ¥ Ha paBHu o. 3Haud Ja Gu Kpo3 npaBy ¢
npoJasuine ABe PaBHM ), T HOpMaJHe Ha paBHU «, a TO je He-
moryhe (§ 49). [Tpema ToMe, paBaH = MnokJana ce ca paBHH Y,
a TuMe W Tauke P ca A u B ca Q, wto je TpeGaao JOKa3aTH.

Jla je h najkpahe pacrojame u3vehy Tayaka AaTHX NpaBHX
p, g, NDOM3WAA3M OTyJa WITO MpasBe p, ¢ J€XKe Yy NapajnenHuM
paBHHMA ¢, B M WITO je HOpmana Hajkpahe pacrojae u3Mehy
rauaka aBejy mapasennux pasuu (§ 27 u § 53, 1).

BexbGamwa

I) Haku reomeTpu<ko MecTO NpaBux Koje mpoJjiaze Kpo3 Haty Tau-
KY M Y-He jelHaKe yrioBe ca IBe MWMOHWJIa3He Npase.

2) [late cy nBe mumounasse npase. KoHcTpyucaTu npasy KoOja
N0N0BM yrao uameby HuX M Nposa3u KpO3 CPeHHY HUXOBOT Hajkpaker
pacTojatba.
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3) tllta je reoMeTpMCKO MeCTO TpaBe KOja YAHM je[HaKe yrnoBe ca
ABe [laTe npaBe Koje ce ceky?

4) Kpo3 maty Tauyky nosyku npaBy Koja rpaau jelHake yriose ca
TpH JaTe npase.

5) Ako noJjynpaBa rpagu jenHake yrjioBe ca Tpu noJjynpase Koje
Jeke y jelHOj paBHM, OHA je HOpManHa Ha TOj paBHu. [LoKka3aTH.

YnyrcTso. U3 ma koje Tauke noiynpase Koja Huje y 1aToj
paBHH CNyCTHTH HOpMaje Ha CBe TpH MoJynpase.

t) laTe cy mBe paBHH KOje Ce CeKy H jelHa npaBa ‘HOpma.Ha Ha
jemHoj on wuX. [lokasaTh Aa je Harwbav yrao Te npase MnpemMa Lpyroj
1aTOj paBHM KOMNJEMEHTHH yrao HaruGHOM Yriy THX paBHH. s

7) Ako cy [ABe KOCe LyXM NOByyeHe M3 jeAHe TzUKe [0 paBHd H
aKo yMHe jelHaKe YrloBe Ca paBH4, OHe Cy jeJlHaKe. [loxa3saTH.

§€) Haku Hajkpaky M Hajayy Ly)X Koja ce:Moxe MOBYHH nameby
jelue Tauke H nepudepuje NATOT Kpyra Ma Ha KOjd HauH y NpOCTOpY.

- 9) Lra je reoMeTpucKO MeCTO Tayaka KOje MMajy jeaHako pacTo-
ja’be O [ABe naTe Tayke W jelHAKO pacTojaime 0N 1ABE napajeinHe paBHH?

10) Haku Tauky Koja uMa je[lHaKO pacTojabe OO CBa TpH TemeHa
gaTora TpoOyria M jefllHakoO pacTojat-e O4 ABe JaTe napajesHe paBHH.

11) Haku reomeTpucKO MecTO Tauaka Koje WMajy jeaHako pacTtojatbe
O/ IBe napajieine paBHW M 1aTO pacTojame O Heke Tpehe paBhu.

12) Jemna Tauka y npocTOpy ylalbeHa je Ol TeseHa Tpoyrjaa 3a
ucty mykuny d. M3padywaTu pacrojame Te Tayke OL paBHM TPOyrja Kai
Cy HaTe erose ctpame a, b, c. ’

13 AKO ce [IBe HejelHake [IyXW NOBYKy W3 [aTe Tauke NO paBHY,
seha Ly YMHM MaibH yrao ca Tom pashu. JlokasaTd.

14) U3 Tauke P, 48cm on paBHM «, CUYCTH Cé HOpMaia PA na paBan
«. U3 Tauke A Kaon LeHTpa HaupTa Ce Yy paBHM o« Kpyr ca npedysnkom Ol
72 cm VY Tauku B Tora Kpyra nosyue ce Taurenra BC, ayra 144 cm.
Hakn pactojame on P no C.

15) U3 neke Tauke A nosyyeHa je Hopmana AO=1 Ha paBaH o i [Be
ovikn AB n AC koje ca Hopmajsom 006pasyjy jeaHaxe yriope: <t BAO=
= CA0=60", a mehy cobom X CAB=90°. Haku pacrojarwe BC.

13) OcnoBuua AB Tpanesa ABCD naasa3u ce y [aBHM o, a Jpyra
ociosuua CD ynameHa je Of paBHM o 3a S5 Cm. Haku pactojatbe 01
paBhM « Tauke M KOja JeXKH Ha (peceky MAnjaroana Tora Tpanesa, a<o
je AB:CD=1:3.

17) Orceyun naBejy npaBux H3weby NBe mnapanense paBHH H3HOCE
S| cm # 53 cm, a wUXOBE NpojeKlHje Ha jeHOj O[ THX paBHH OdHOCE Ce
Kao 6:7. Haku pacrojatbe namehy maTux paBHu.

18 Temena paBHOCTPAaHOT TpPOyrJa ca CTpaHOM @ Hanase ce Bad
paBHH o Ha jeQHaKOM pacTojaiby d O Te PaBHH. W3 uenatpa Tpoy!sia no-
ByYeHa je HOpMana Ha iberoBy paBaH BeJHuuHe h Ha CynpoTHy Cipasy
ol oHe Ha Kojoj je nara pasan a. Om Kpaja Te HOpMane NoByuene Cy
npaBe Kp0O3 TeMeHa Tpoyrjia [0 rnpeceka Ca paBHH «. Haki oTceuke Tux
npaBux H3mehy TemeHa TpOyrja H paBHH o H pacTojata Mebhy HHXOBHM
K-ajeBuMa.
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19) Ha jeaHoj cTpahu nujenpa y3eTH OBe Tayke yuja Cy pacTojata
on ierose MBUUe jenHaka S| cm u 34 cm. Pacrojame npee Tayke O
apyre ctpaHe jegHako je 15 cm. Hahu pacroiawe apyre Tauke.

20) a) YV naroj paBun noByku npaBy kpO3 HaTy Tauyky y TOj paBHH
T4KO Ja OHa rpajM AaTH yrao ca gaTom npaBom. 6) Y maToj pasHM no-
ByhM mpaBy KpCc3 JHaTy Tayky T€ PaBHM Tako Ja rpaigu JHaTH )yrao ca
HEKOM J1pyroM [1aTOM paBHM.

2') lpaBa ko.a rpajau jeqHake yrnose ca o0e cTpaHe [ujelipa npo-
Ilupe Te CTpaHe y [Be TayKe uHja Cy pacrojara 01 WBMLE IMjenpa jen-
Haka, u oOpHyTo. [loka3aTu.

22) Hahku 1eoMeTpHCKO MeCTO Tayaka y paBHH ca TOM OCOOHMHOM ja
npaBe Koje WX cnajajy ca nase jpate Tayke P, Q rpame jensaxe yrioBe ca
TOM paBHH. '

23) Ilse paBHM o W B CeKy Ce M YdHe OBA Napa YHaKpCHHX Iujelnapa.
[TokasaTu ma Tauke [Be paBHH KOje MOJNOBEe Te AHWjelipe HMajy jeaHaKo
pacTojarbe OJ paBHH « U B (CHMETPHCKE paBHH).

24) [lra je reoMeTpMCKO MecTO Tayaka KoOje MMajy jegHako pacTo-
jate o1 ABe paBHM LITO Ce CeKy W jefHaKO pacTojare OJ J[BE Jare
napajejHe paBHU?

25) Haku Tayky Koja MMa jenHako pacTojatbe OX CTpaHa HATOr Auje-
Ipa W jenHako piCTOjatbe OJ TpH [aTe Tayke KOje HUCY HA MCTOj MpaBsoj.

26) Kpyr uuja je noaynpeynuk 8 cm nogelben je npeysuunma Ha 6
jenHakux mesnosa. PasaH koia campku jesaH OI THX NpPeYyHUKA YHHH yrao
on 30° ca pauu kpyra. Haku pacrojate ceake jeoHe Tayke Kpyra of
paBHH.

27 [NonynpaBa AB noByueHa je u3 Tauke A uBMUE p Oujefpa y YHy-
Tpawhoj o6siacTu TOra [Aujeapa Tako 1a aKO NMOCTaBUMO paBaH « HOp-
ManHo Ha AB y Hekoj Tauku P koja Huje HA WBMUM p nujelpa, Tayka P
JIeXKH Ha CHMeTpalu yraa yuje kpake YuHe JIMHHje npeceKa paBHH o ca
CTpaHama partora nujenpa. [lokasatu ma noaynpasa AB npunajga chMe-
TPMCKOj paBHM ToOra Haujenpa.

28) Ha npaBoj a youn neky Tauky P u cnycTu u3 e Hopmany PQ
Ha apyry npasy b Koja cec mOM mumounadn. AKo je Tauka A noaHoxie
3ajeflHHyKe HopMane Ha npaBoj @ u ako ce Tauyka ( Hajasu Ha npaBoj b,
noka+atu na je yrao APQ owrTap.

2¢) IlaTe cy nBe MuMOu1aiHe npaBe ca HajkpahMM pacTojameM a,
S cm u yrnom u3ameby wux on 320 [locraputu nyx om 7 cm Tako aa joj
Kpajesu Oyly Ha npaBMMa M 1a Ca CBAKOM Tpafl MCTH yrao.

30) Hare cy nBe MuMounasdhe npase ca HajkpakMM pacTojareM a.
MMocrasutu Kpajese myxu b (b>a) Ha Tum npaBuMa Tako jga nyx Oyne
Ha je/IHOj Ol MHMOMJNA3HUX NPAaBHX HOPMaIiHa.

31) Caka Tayka Ha HeKOj NpaBOj p YTOJHMKO je Ja’be OI MNpaBe q
YKOJIMKO je na'’be OJl NONHOJXK]a 3aje JHUYKE HOpmale NpaBuX p, g. [loka3aTu.

32) Kam ce nBe Mumounasue npaee a, b npecexy Tpekom npaBoM c
Tako na cy mnpeceuu A, B jennako ynambeHnn om nomHoxkja P, Q 3ajen-
HWYKe HOpMaje npaBuX a, b, yrioBi Koje rpagd npasa ¢ ca fpaBuma a,
b jennaku cy. JlokasaTw.
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IFTABA META

POI'JbEBH
§ 55. \degunuyuje. — AKO M3 HEKE TauKke y npocTopy
MOBYYEMO TPH WIH BHIIE nOAy- S

npaBUX KOjé He Jexe y HCTOj
paBHH M KDO3 CBake IBe CyCel-
He mnoaynpdee TMOCTaBUMO pa-
BaH, HacTaje| reomeTpucka Qury-
pa Koja ce 30e porasb (ca.38).
3ajexHnuKa |rpaHHYHA Tauka Mo-
JynpaBHX 30Be Ce€ BpPX HIH
teme porsma. [loaynpase 30By
ce uuue |porma. [lo mse cy-
CelHE WBHIIE YMHE HBHYHHU Y-
rao umu clrpany porsma. Crpane por/ba 4uHE 3aje11H0. Fero-
By noppuuHy. [lo mBe cycenne crpaHe uuHe XHjEAAP
porJba. ;

Porab 06eaexaBamMo WM CJIOBOM HeroBa Temena (S), Wi
ca Bule CIDBA, OJ KOjUX je NMPBO CIOBO TeMeHa, a oOcTaia pe-
nom caosa mBuua (SABCDE)..

PasnikyjeMo MCNYyNueHH HIM KOHBEKCHHW poralb
(cn. 38) m ynyGmenu uIM
KOHKaBHHU porasm (ca. 39)
Porab je KOHBEKCaH Kal MNexH
caB caMO C jeJHe CTpaHe paBHH
cBaKe CBOje CTpaHe, a KOHKa-
BaH KaJ cedye paBad mMa M jel-
HE IberoBe CTpaHe.

AKO CBe CTpaHe KOHBEKCHOT
poriba MpeceyeMo jeIHOM PaBHH,.
: Cn. 39 nobujaMo KOHBEKCHH TMOJHMIOH.
Kapg TO MCTO yUMHMMO Ca KOH-
KaBHMM pOf/beM, 100MjaMO KOHKABHH MOJHIOH.

Y Be3au ¢ TUM Morau 6ucmo pehu naa je poralb TreoMEeTpH-
cka (¢urypa Koja Hacraje Kaj ce noJynpasa IpH yTBphenom
nonoxajy ¢BOje TpaHMuHE Tauke MOMEPa MO KOHTYpH KaKBOI
MHOTOyI/d |4Hja paBaH HE CaApXH Ty TauKy (§ 5, 1). Muoroyrao

Cn. 38
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MO 4HjOj Ce KOHTYpH mMoMepa noJynpaBa 30B€ Cce BOJLHJba
porba, a moJynpasa Koja CBOjHM MOMEpareM MPOH3BOIHU poram
30B€ Cé MPOHM3BOAHMbA pPOrba.

Ounrsenno je ma moBpumna poriba menu mpoCTOp Ha ABe
064aCTH: YHYTpawmwy u cnmomamwmwy. Kasaliemo ga je
HEKa Tauka MpoOCTOpa y yHyTpauIkhoj 064acTH pOr/ba Kai ey
YHYTPAUIKOCTH MOJHIOHA HEroBOr Mpeceka YMja paBaH nponasu
KpPO3 Ty Tauky.

[Ipema 6pojy cTpana man usuna porbeBH MOTry GHTH TP O-
CTpPaHH, YETBOPOCTPAHH, METOCTPAHH uta. TpocTpanu
pora/b 30Be ce Tpujenxap. OuurienHo jé Za oH MOXe GHTH
camo konpexcan. Ozie hiemo npoyuaBaTi camMo KoHBexcHe porJbese.

§ 56. IModydaprocii pozmesa. — [ipa por/ba cy mony-
AapHa, aKo Ce MoKJamajy Kan ce MOJOXH jeflaH y APYrH.

Kako ce npoyvapamwe nonynapuocru MHOTOCTPaHHX POTr/beBa
CBOAHM Ha mNpoyuaBame MOAYIApPHOCTH TPHjexapa, 3aapikahieMo
C€ caMo Ha Mpoy4aBaiby MOLYAapHOCTH TpHjexapa.

Tpujenap uma wecr enemenara: TPH CTpaHe M TPH AMjeApa,
CMYHO KAao IUTO TPOYrao MMa TPH CTPaHe W TPH yraa.

3a monymapHocT TpHjexapa noTpe6an je ycaoB nma cBux
LIECT €JeMEHATa y jeNHOM TpHjenpy Oyny jelHakH ca oaropa-
pajyhuM enemenTMMa y npyrom TPHjelpy, CJAHYHO KAao M KOZ
TpOyraosa, ai, 3a pasAMKy OL TPOYI/IOBAd, TO HMje HAOBOJbAH
ycnoB. OBjie nonasu y 063up
jowr u pacnopen eaemeHata y
jenHom W npyrom Tpujeapy. Taj
yca0B je norpe6aH 3a10 IUTO
Ce Tpujemap HE MOXe MpeBpTa-
beM JOBeCTH y [MO0JO0XKaj Aa Cy
€JeMEeHTH jelHora pacrnopehenu
Ka0 M €JEMEeHTH Jpyrora, LITO
je 6umao MOryhHO YYMHHMTH KOZX
TPOyrJoBa. 3aTO y MpaBHIMMA O
MOAyNapHOCTH TpHjenapa, Kkoja
Cy MOTNYHO aHaJOrHa MpaBHJAMMAa O MOLYNAPHOCTH TPOYTJOBA,
L0Na3M [0 M3paxaja M pacrope]i eJeMeHaTa, Kao IUTO heMo
BHIETH MaJio HIKE. .

§ 67. Cumeimmpuunu poemesu. — Heka je paT-npou3Bo/baH
rpujenap SABC (ca. 40). Ako mweroBe WBHIE MPOAYKHMO MPEKO

B

Cn. 40

4]

TeMeHa S, nobujamo HoOB Tpujenap SA,B,C, xoju je yHaKp-
caH y OXHOCY Ha nat¥. MIBHUHM Yri0BH Cy Kao YHaKpCHH
jemnaxu: « J ASB = < A,SBy, J ASC = J A,SG, qB./S’S =

= JB,SC,. Hcro Tako, yHaKpCHHU nujeﬂpn/cyjem{axu: ASBC=
N

= A,gB\lCl, AéEB = A,{S'EIB,, C<9/\43=C13A1B,. [Tpema TOME,
CBaK{ OJ LIECT eJeMeHaTa MNpBOra TpHjelpa jeIHaK je OAroBa-
pajyhem esemenTy apyrora Tpujexpa. Melytum, Bugumo na ce
unak tpujenap SABC He MOxe MOKAOMHTH ca Tpujespom SA,B,C,.
Axo 6ucmo,” Haume, uBHuyuu yrao A,SC, 06pHYIH Y HHEroBoj
paBHM OKO TeMeHa S Tako Ja Mokpuje usuuHH yrao ASC, oun-
riefHo je na ce upuue SB; u SB He 6 nokuonune, jep Ou
nexase Ha pasuuMm crpanama paBuu ASC. Ako 6HCMO, yMECTO TOra,
tpujenap SA,B,C, 06puyau oko cumerpase s yraa CSA, kao oce
nok ce He nokaone uuue SC u SA;, SA u SC,, ouurienHo
je ma ce, y omwreM cayuajy, uBuue SB u SB, He GH mokJo-
nune, Hero 6u ca uBHuama SA u SC rpanuiae pasiuuuTe yrJjose.
[lpema ToMe, Ta [Ba AMjepa HHUCY MOXYAApHA.

AKO mocMaTpaMo pacnopei MBHLA Ca BpxXa S TpHjeapa,
BUAMMO Ja ce uayhu no aGeueaHoMm peny kpehemo y cmepy
CyNpOTHOM KpeTaiwy Ka3a/bKe Ha 4aCOBHHKY y Tpujenpy SABC,
ay cMepy KpeTawa Kasa/bKe Ha HacCOBHHKY y Tpujeapy SA,B,C,.
[lpeMa Tome, Ta 1Ba TpHjeapa HeMajy jelIHAKO pacnopelene
eneMeHTe. 3a [iBa TPHjeApa KOju MMajy TaKaB y3ajaMHH MOJOXa]
kao tpujenpu SABC u SA,B,C, xaxemMo Ha Cy CHMETPHYHH Y
OMHOCY Ha 3aje[HNYKO Teme S.

§ 58. Teopema. — Y cBaKOM TPHjeIpy jenHa cTpa-
Ha je mata 01 36upa Apyre ABe a Beha on wUXOBE
pa3auKe.

Hexka je nart tpujenap SABC.
Y3ehemo 1na je ¢ merosa Haj-
Beha crpana W gma je a==b
(ca. 41). Tpe6a mokasaTu Aa je
c<a+b.

¥Yrao a npeHeceMo Ha yrao
¢ Tako na mM je SB 3ajeHHUKH
kpak. Tama he mpyru Kpak yraa
a mnactd Herze u3Mely uBMIA
SA u SB y nosoxaj npase SD.
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Ha uBunama SC, SD oxmepumo jennaxke nyxu Tako gna je SC=
=SD u kpo3 Tauky D y paBHH ¢ MOBYuYeMO NPOM3BOJbHY MNpPaBy
BDA. 3atum cnojumo Tauky C ca taykama B u A. Tume 1o-
6ujamo momymapHe tpoyrsaoBe SBC u SBD, omakiae caenyje aa
je BC=BD. Kaxko je AB = AD+BD=AD+BC a, ¢ xpyre
crpane, AB < AC + BC, 3Hauu na je

AD+BC< AC+BC,
HIH

AD < AC.

TpoyraoBu SAC u SAD wumajy no JBe jelHaKe CTpaHe
(SA=SA, SC=SD), a tpehe Hejexnake. Kako Hacmpam Mame
crpae AD Jexu Mamu yrao, To je

c—a<b,
Hau

c<a+b,
wTo je Tpe6aso JNOoKa3aTH.

HctunurocT apyror nena Teopeme caeiyje HEMOCPEAHO M3
nocjneAwe HEjeHAKOCTH, Tj. b>c—a u a>c—b.

§ 89. Teopema. — Y cBakOoM Tpujenpy Hacnpam
jelHaKUX Nujenapa Jexe jelHakKe CTPaHEe.

Hexa je nar tpujenap SABC u Heka cy jeIHaKu IMjelpH
ca upuuama SA, SB (ca. 42). Younmo Ha uBuuu SC Ma Kojy
Tauky 0D H CIOYCTHMO H3 e
HOpMany Ha crtpaHy c. bbeno
noxHoxje obesexumo ca £.Ako
Kpo3 npaBy DE mnocraBuMO pa-
pan DAELSA w DBE 1 SB,
nobujamMo HaruGHe yriose « U j3,
yuja cy TemeHa y Taukama A u
B. Tlo npermocraBuu je o=p.
W3 nonynapuux tpoyraosa ADE
u BDE caenyje na je AD=BD.
Kako cy 1poyrsioBu SAD u SBD
noaynapuu (SD=SD, AD = BD,
J SAD =  SBD = 90°), mopa 6utH a=»b, wro je Tpeb6aio
JOKa3aTH.

Jlako je moka3aty na Baku W 06pHYTa Teopema.

p ~C

Cn. 42
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Tpujefap ca IBe jefHaxe cTpaHe (M 1Ba jelHaKa nujeapa)

30Be Ce deHOI(paKH.

§ 60.| Teopema. — Y CBaKOM Tpujenpy Hacmpawm

peher nujenpa naexu Beha cTpaHna.

Heka jé mar tpujenap SABC
u Heka je B> o (ca. 43). Tpeba
J10Ka3aTH La je b>a.

Kpos yBuuy SB moCTaBUMO
paBan SBI) Tako Ja ca paBHH
SAB uuuu| nujepap «, =c. Tana
je JIBSD=J ASD (§ 59), u
JCSD+< BSD > QBSC(§58).
Kaxo je<{BSD =< ASD. caeny-
je naje {[C'SD+{[ASD>{IBSC, Cn. 43
Tj. b> @, Wro je TpebaIo A0Ka3aTH.

Jlakg je Aoka3aTH Aa BaXM W OGpHyTa Teopema.

§ 61, Teopema. — 36up cTpaHa Ma KOTFa Hcnymue-
HOT poOIf/ba MakbK je ON YeTHpH mMpasBa yriaa.

Heka je mar mMa KOju HCMyNyeHd porab SA A4, ..
(cn. 44). AKo cBe 1hero-
BE MBHLE NPECceyemMo He-
KOM paBHHM, 100Mjamo
rauke npeceka A,, A,
Ag,...,Ap 1 TPOYILJOBE
SA,A,, SA,A; utiL. Y TUM
TPOYTJIOBHMA  OGENeXH-
hemo yrioBe ca a,, b,
¢y @y, b,, ¢, WTL, 2 Y-
raoBe mnoaurona A, A,
ceo Ap €3 @y, Ppyee ,Pae
Vamumo, cam, na cy Tau-
ke A,, A,, Ay HTL. Te-
mena TpHjenapa. Tama umamo aa je (§ 58):

@, <bj+cn

Cn. 44

Py, < by+ €4

Pn< On HCr—ye

|
|
|
{
!
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CabupameM JeBHX M JAECHHX CTPaHa THX HEjelHaKOCTH
nob6ujamo:

P+ ot +Pn < (by+¢ca)+(by+cy)+- -+ (bn+ Cney).
36up Ha JEeBOj CTPAHM Te HEjeJlHAaKOCTH 3HauyM 36up yriaosa y
muoroyray A,A,...An, xoju je jemnak (n—2)-2R. Axo 36up
CTpaHa porba, @, +a,+-:-+a,, ob6elexumo ca s, nobujamo Jna
je 30Mp Ha JeCHOj CTpaHH MOCJeNHe HEejeIHAKOCTH jemHaK
n-2R-s, jep je a,+b,+¢c,=2R, a,+b,+c,=2R wuta. [lpema
TOMe, 106HjaMO OBy HEjeIHaKOCT:

(n-2)-2R<n-2R-s,

a oryna
s<4R,
wTO je M Tpebano NOKa3aTH. ]
§ 62. [Torapru pozan. lepuruyuja. — Ako u3 Ma Koje

Tayke Koja C€ Hana3u y yHyTpallwk0j 064acTH por/ba ClyCTHMO
HOpMaje Ha CTpaHe pOr/ba, T€ HOpPMaJe, y3eTe Kao MBHIE, OJpe-
Byjy HOB porasb, KOjH Ce& 30Be MOJAPHHU POTaJb IaTOME POrJbY.

Heka je mar, Ha npumep,
porab SABC (ca. 45). U3 we-
roBe yHyTpailie Tauke S,
CIyCTUMO HOpMaJe Ha Hherose
crpaHe Tako na je S;A, L SBC,
S8, 1 SAC, §,C, L SAB. Tn-
me no6ujamo porams S,4,B,C,,
Koju je moaapau porby SABC.

§ 63. Teopema. — CBa-
Cn. 45 KM poras je nonapas

CBOME MOJapHOM pOTJbY.

Pasan B,S,C, (ca. 45) mocraB/beHa je KpO3 mpase S;B, n
S,C,, Koje cy HopmanHe Ha crpanama SAC u SAB. Crora cy u
crpane HopmasHe Ha paBuu B;S,C;. Orygma ciepyje na je npe-
cex SA crpana Hopmanan na pauu B,S,C; (§ 47). Hcro Tako

je SBLA,S,C, n SCLBSA,. Haxne, poran SABC nouapas

je pormy S;A,B,C,, wro je Tpe6as0 NOKA3ATH.

§ 64. Teopema. — Axo cy nBa porsaa y3ajaMHO
moaapHa, CBaka CTpaHa jellHOra porma cyiae-
MeHTHa je oxaroBapajyhem aujenpy Apyrora
porJba.
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Pasan B,S,C, (cn. 45) ceue uuuy SA nujenpa CSAB y
raukn A. Kako je SALB,S,C,, yrao B,AC,=ca naruGuu je
yrao Ttora aujenpa. OuuriaepHo je na cy yrJoBH S,B;An S,CA
npasy, jep je S8, LASC u S,C, L ASB. AKO MBHYHH Yrao
B,S,C, obeaexumo ca a,, U3 YeTBOPOYT/a AB,S,C, no6bujamo 1a
je a+a,=2R. Hcro tako B+b,=2R (y uerBopoyray BA,5,C;)
u y+C,=2R (y ueropoyrny CA,S,B;).

C npyre cTpaHe MMamo na je a+a;=2R (y uerBOpoOyray
A,BSC), b+B,=2R (y uersopoyray B,ASC), c+y,=2R (y
uerBopoyray C,ASB).

Tume je Teopema JHOKa3aHa.

§ 65. Teopema.” — 36up nujepapa n-CTpaHor

porsba Matu je ol 2n, a pehu on 2n—4 mpaBHUX
yraosa.

Axo 36up mujenapa y poriby 03HauMMo ca o, a 36up cTpaHa
IberOBOT MOJaPHOTr” POr/ba Ca Sy, MO NPETXOAHOj TEOPeMH (§ 64)
nobujamo na je

o+s,=n-2R.
[Tpema TOME je ’
. o< 2nR.
Kako je s, < 4R (§ 61), u3 npe1xojHe jeAHAKOCTH n06HjaMo
na je
6+5,—8,>2nR-4R,
UK
6> (2n-4)R,

wro je Tpebaso MOKa3aTH.

§ 66. [Mocaeduya. — 3 6up LIujemapa Tpujenpa
mamu je on 6R, @ Behn on 2R.

§ 67. IMpasusra o @00y0apHOCTU iwpujedapa. —

Tpsu cayuaj GodyoapHociu. — IOBa Tpujenpa cy
noayjxrapHa aKo Cy UM jedlHake nmo ABE jenLHa-
Ko pacmopeheHe cTpaHe H gujenap 3axBalieH
THM CTpaHaMma.
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Heka cy mara nea tpujexpa S u S, (cn. 46) ca jemmaxo
s pacnopeheunm enementuma. ¥Ys3-
MHMO 1a je cTpana ASB jenua-
Ka crpanu A,S,B,, crpana ASC
jennaka crpanu A,S,C, u nuje-
Hap ca uBHIOM SA jemHak nu-
jeapy ca uBuuom S, A,. Ao Tpu-
jenap S, nocraBumo y TpHjenap
S Tako na teme S, mokJonu Te-
Me S, uBuma S,A;, usuuy SA,
crpana  A,S,B, crpany ASB,
crpana A,S,C, crtpany ASC, ounrnenwo je na he usuua S8,
NOKJIONHTH uBHLY SB u uBuua S,C, usuuy SC, a TuMe u CTpaHa
B,S,C, ctpany BSC. Tume je mokasana MONyRapHOCT TpHjenapa.

§ 68. lpyeu cayuaj iodydaprociau. — IOsa Tpujenpa
Cy nmoayRrapHa akKo Cy UM jeAHaKa no nBa jen-
Hako pacnopeheHa nujeapa u cTpaua ma ko-
JOj ¢y TH AujenpH.

' Ako patum Tpujexpuma S, u S KOHCTPYHIIEMO MoJapHe
_ Tpujenpe S," u S’, oun he umatu no gpe CTPaHE jellHaKe M hUMa
3ax§aheHe Aujeape. [lo nperxoxtoj Teopemnu (§ 67), nonapuu
Tpujeapu S, u S’ noaynaphu Cy, a, mpema TOMe, M maTH
nujenpu S, u S.

L[oxa§ 6 ce, MehyTum, MOrao wusBecTu CMHYHO Kao u y
MperxonHo] Teopemu (§ 67), wWTO OCTaBHAMO YUYEHHKY, Kao u
/l0Ka3 OCTaMMX C/yYajeBa MOLYAaPHOCTH, KOje najeMo y Bex6arbuma.

Bex6ama

1) 3§np yrioBa Koje YdHM noJynpaBa NoByyeHa u3 TeMeHa Tpujen| a
Yy therosoj YHYTPaWm0j 06JaCTH ca TpH HeroBe HBHUE ey uamehy
36Hpa cTpaHa Tpujenpa u nonyaGupa. Jlokasaru.

Ynyrcreo. Cern ce canune Teopeme KOA Tpoyrna, Kkag ce Te-

MeHa Tpoyria cnoje ca HeKOM TayKoM Koi
KOja ce Hanasu 'H
Tpojyraa. Y YHyTpawwocTu

2) WUBuunu yrao koju wnnu usn ‘pHj
: ua SA tpujenpa SABC ca 6ucekrtpu-
COM HacnpamHe crpaHe BSC Moxe GHTH Marby o nony3bupa, jeuupak

/
nonysoupy uau seku og nonys6upa crpana ASB, ASC: on ce Hanasu wuz-
meby Tora nonysGupa u cynnewmenra Tora nonys6upa. [lokasaTu.
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Kan je mar monoxaj uBuua SB, SC, Haku reoMeTpHCKO MecTO
upHue SA nom ycnOBOM 1a yrao KOjH YHH4 uBHUA SA ca GHCEKTPHCOM

AN N
ASB+4sC

ZN :
yrna BSC 6yae jenHak 5 .
3) laTe Cy nBe paBHH W jeaHa npasa. [locTaBuTH KpO3 Ty mpaBy

paBaH Tako 1a

ca [Be JaTe paBHH YMHH paBHOKpakH Tpujepap. (Pa3iuko-

BaTH Nsa ciyyaja, Beh npema TOMe 1a Ju [Be jeaHake CTpaHe HMa [a
Gyny y ABe naTe paBHH WM jelHa OJ WX ga Gyae y TpaKeHOj paBHH).

4) JlaT je

TpHjenap M jeaHa Tayka; NOCTaBHTH KPO3 Ty TayKy paBaH

1aKO [a cBe TPH WBHLE TpHjelpa WMajy HCTH HaruG npema TOj paBHH.
5)*Kpo3 reme Tpujeapa noByhu npaBy TakKO [da CB€ TpH iberose

Heyune rpage c

TOM NpaBOM jenHake yriose.

YnyrcrtBo. U3 Temena oiamepu TpH jelHaKe OyXM Ha HMBULAMA

u Habu uenTap
6) ¥ cB4d

Kpyra KOju nposasu Kpo3 iHXOBe Kpajibe Tauke.
KOM paBHOKpPaKOM TpHjelpy CHMETpHCKAa paBaH [ujelpa

KOjW YHHe je[HaKe CTpaHe CTOjH HOpManHo Ha Tpekoj cTpaHu M Jenu je Ha
nBsa jensaka gena. JlokasaTu.

7) O6pny
a) aKo je
HOj CTpaHH;

To. Tpujenap je paBHOKpaK:
CHMETpHCKa paBaH je[HOra [Mjejpa HOpMasiHna Ha HacnpaM-

6) akO paBaH Koja npoJia3H Kpo3 jelHy HBHUY W OHCEKTpHCY Ha-

crpaMHe CTpaH

8) IBa T
Ko pacnopeheH

Ynyrc
jenpa y apyru
Koje ce noknaf
paBaH CrMeTpH
noknanajy. Hc
(Brian 3ax1. 6 ¥

9) Cumer
Bnj. HMcto Ba
aujeapuva.

Mma ver

e CTOJU HOpMAaNHO HAa TOj cTpaHH. [LlokasaTu.

pujelpa Cy MOAyjapHa akO Cy WM jeJlHaKe C(Be TpH jefdHa-
e crpane. Jloka3a1iu.

rBo. [lpernoctaBu Ja ce mnpuH mnoJaratby jemHora TpH-
Tpehke uBHUe He nokjaone. Tama oHe ca npBe aBe HBHLUE,
ajy, uHe JBa paBHOKpaKa TpHjeapa, yuja Ou 3ajeqHHYKa
e TpeGano ua Oyle HacnpaMHa CTpaHa WBHUA KOje ce He
nuTaj na Ju je TO Moryhke H H3Byuu M3 TOora 3akibyyak.
7).

pHCKe paBHM [HWjelapa y TpHje[py CeKy ce Mo jemHoj npa-
K aKko Ce JBa [JHWjelpa 3aMeHe HHXOBHM YMOpEOHUM

HPH TaKBe npaBe; OHe YHHEe reOMEeTpUCKO MeCTO Tayaka

jeqnakux pacrgjata OH TpH CTpaHe Tpujeapa. [loka3saTu.

10) Ako npasoyrau Tpujenap SABC (tj. Tpujemap uuje cy cBe
CTpake y3ajaMHO HOpMajHe M OTyjJa CBH i€rOBH Jujelpd NpaBH) npece-
' YeMO Ma 1 OjOM paBHH:

a) Tpoyra

0 npecexka ABC uMa Kao TayKy npeceKka HberoBUX BHCHHA

npojexuunjy P mauce S Ha paBHU ABC;

6) cBaku

on Tpoyraosa SBC, SCA, SAB je cpexwa nponopuuoHaina

u3meby cBoje npojexunje Ha paBHu npecexka u npecexka ABC;

B) 36Up K

BajpaTa MOBpWIMHA T3 TPH TpOyIJa jenHaKk je KBanpary

nospwute tpoyraa ABC.
11) Ako je mat Tpoyrao ABC, Haku npaBoyriu Tpujemap uuje HBHUE

nponase Kpo3

remeda Tpoyrna.— QapeanT ycaos moryhkHOCTH.
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12) Mpecekn npasoyriu Tpujepap nomoky pasHM Tako na npecex
Oyne jelinak maTtom TpOyrihy.

13) Haku npaBoyrau Tpujenap usje ce uBHue NpOjeKTyjy y TpW Aate
npaBe Ha paBaH Koja nponasu Kpo3 rweroBo Teme.- Onpeantn ycios
MoryRHOCTH.

14) BucekTpuce ynOpeLHHX MBHYHMX YrioBa RaTora Tpujeipa nexe
Y MCTO] paBHM (NOJ YNOPEIHHM WBHYHUM YIIOM NOApa3ymesa ce OHa)yrao
KOJM uMHe je[aH KpaK HaTora yrja M NpOAYXeTaK Apyrora Kpaka); ucTo
Tako fMCeKTpUCe ABA WBMYHA yrnia ¥ GHCeKTpuCe YNOpemHol yraa TpeheM
uBMYHOM YrJy. CBaka paBaH Tako A00ujena YuHW jeanake yrioee ca CBe
Tpu usuue. [lokasatn.

15) PaBHu nocTaBbeHe HOpMAaJIHO Ha CTpaHe Tpujeapa Kpo3 HhHXOBe
GuceKTpuUCe CeKy Ce NO WCTOj MpaBoj Koja je HOpMajHa Ha paBHM onpehe-
Hoj y 14 3ag.

[liTa je reoMeTpUCKO MECTO Tayaka jeflHaKO yHalbeHHx OO MBI
Tpujeapa?

16) PaBHu nocrTaB/heHe KpO3 CBaKy. MBMUY TpHjeapa u GuceKTpucy
Hacrnpamae CTpaHe CeKy Ce Mo jennoj npasoj. Iloka3aTH.

17) PaBHK nocTaBibeHe KpO3 WBHUE Tpujeipa HOPMANHO HA HACNpamHe
cTpahe ceKy ce no jeanoj npasoj. [lokazatu.

18) [lpaBe noByuyere Ha CBAaKO] CTpaHu TpHjelipa Kpo3 1beroBo Tewe
HOPMaJHO HAa HACHpaMHy WBHUY JieXe Y HCTO] PaBHH. Iloka3aTy.

19) Mpojexunje SA’, SB’, SC' usuua SA, SB, SC Tpujenpa Ha Ha-
cipavHe Crpame jecy MBHUE HOBOTa Tpujeapa Yuju Lujedpy MMajy Kauv Cu-
merpucke paBun SAA’, SBB, SCC'. lokasath.

20y Jla nu cy moryku Tpujeapu yuje Cy cTpane:

a 45, 45", 90° 6) 105", 1180, 13007

21) V cBakom Tpujeapy 30up sBa aujeapa Maibu je on Tpzhera
anjenpa ysehator 3a 2R.

VnyTcTBO. YnoTpebu nojapH4 poralb.

22 Axo je y Tpujeapy a+b>2R, Tana je a+f > 2R, u ubp-yTO.
Iloka3aTh.

Vnyrcrtso. [loku on a>2R-b n nokaxu T8phewe nowohy
Tpujenpa unje cy usuue SB, SC u nponyxerak uBuue SA.

23) Ilea Tpujenpa Cy nmoaylapHa, ako Cy MM jemHaKa cBa TpH jelHAKO
pacnopehena anjenpa.

YnyTcTBoO. YnorpeGu nonapru porakb.

24) Y csakom Tpujeapy pas.mKa namehy nBa mujenpa YBeK je ma-
wa 01 pasnike uamehy 2R u Tpeher mujeupa.

25) Ako y Tpujeipy IHBa [ujeapa umajy 1300 u 759 nahn uameby
KOjuX rpanuua Jiexu Tpehn nujenap.

26) Ako cy WBHunu yraoBu Tpujenpa 70° 807 u 909, konmkn cy anje-
Apy nosapHor Tpujeapa?
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F'TABA WWECTA
MOJIUJENPU

I OINIITH ITOJMOBH

& 09. [degunuyuje. — Iloanjenap je TreoMeTPHCKO
TEJ0 OrpPaHHYEHO CaMHuM paBHHMa (cl. 47. 48 u 49).

[lpecekom 1HMx paBHM HacTajy MHOTOYIJIOBH, KOjU C€ 30BY
ctpaHe noaujespa. CTpaHe MHOTOYr410Ba Cy HBHLE MOJHje-
pa, a TeMeHa MHOTUYTIUBa Cy TeMeHa nojujenpa.

HOujaronana noaujeapa 30Be ce CBaka AYyX KOja cnaja
ABa TemeHa MoJujeapa, a HHje y cTpaHd nodadjeapa. Hujar o-
HaJlHa paBaH 30Be Ce CBaKa paBaH KoOja He CaAPXH CTpaHy
noaujeapa, a npoJiasd Kpo3 TPH HEroBa TeMeHa.

[Monujenap moxe O6UTH XOHBEKCAH HIM KOHKkaBaH. OH

je KoHBeKcaH (WCnynuyeH) axo C4aB JeXW CaMo C jeflHe CTpawe

paBHH CBaKe CBOje CTpahe, a KOHKaBaH (YAYOJbEH) Y CYyapOTHOM
cayuajy.

Axo je noaujenap KOHBEKCaH, 1bErOBE CTPaHe CY KOHBEK-
CHH MHOTOYI/IOBM, a POF/bEBH KOje UMHE CTpaHe MOJAHjeApa LT
€€ CacTajy y HCTOM TeMEHY HCTO TaKO Cy KOHBEKCHH.

[Tpema 6pojy cTpana noaujeapu uMajy oOBa HUMEHa: T €
Tpaexap, ca YeTHPH CTpaHe; MeHTaeAap, Ca MeT CTPaHa;
XeKcaepxap ca LWECT CTPaHa; MTA; OKTaemap, ca ocam

T

1
i
'
i
1
]
¥
]
]
]
t
'
I
1
'
| A

T

Cn. 47 Cn. 48 Ca. 49

*CTpaHa; MTA., JAOJAE€Kaedap, ca JABaHAGCT CTpaHa; HTA.;
HKOCaedap, ca ABaleceT CTPaHa; HTIL.

Hajnpoctuju noanjenap je terpaenap.

Mehyrum, kaacubuxkansja noanjegapa npema 6pojy cTpaHa
HUje T1OoBOJbHA, Kao MITO je 6usa KO MHOFUYrJIOBA, 3aTO WTO

CtepeomeTpuja 31 yuuTe/bCKe WKOJE 4
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KOJ moaujenapa ca jeiHakum OpojeM CTpaHa T€ CTpaHe MOry
GUTH CKYyMJbeHe Ha BPJO Pa3IH4YHTe HA4YWHE, KAKO nokasyjy, Ha
npumep, ciuxe 47, 48 W 49, rze Tpu Teia MMajy CBAaKO MO 0CaM
CTpaHa.

[MoBpumikHe cBUX CTpaHa 3ajefxHo o6pasyjy MOBpUIHHY

noJaujenpa.
Osjie heMo MpOyuaBaTH CaMO KOHBEKCHE MoJujeape.

II NPU3MA

- § 70. legpunuyuje. — Tpusma je moaujesap udje ¢y
JBe cTpade MOIyNapH¥ MHOTOYTIOBM Ca MapanelHuM CTpaHaMma,
a ocraje CTpaHe mapaJelorpamu.

 Tlocranak npu3Me MOXEMO 3aMUCIMTH OBAKO : Hexa je nar
ma Koju muoroyrao ABCDE y HEKO] paBHH p (ca. 50). 3amu-
canhemo Ia ce 110 HEroBOj KOHTYypH NOMepa Heka npasa p, Koja
HWje y PaBHM p, TaKO JAa OCTaje mapajejHa CBOME MpBOM MO-
aoxajy AA,. [Npasa p onucahe 1e0 paBHH (§ 5, 4) usmehy mpa-
Bux AA, u BB,, 3aTuM €0 PaBHH uamehy BB, u CC, ura. Csu
TH [eJN0BM paBHM YMHE 3ajeflHO MPHU3MATHYHY TMOBD-

wuuy Ta noppuwHHa H3JABAaja I€O MpPOCTOPa, KOjH Ce 30BeE .

npuamatuunu npoctop. OH je ca JBe CTpaHe Heorpa-

HHYEH.
MHOroyrao no uujoj Ce KOHTYpH MoOMepa mnpasa p 30Be ce

BOIMJbA MpU3MATHUHE MOBPIIMHE a MpaBa p, KOja CBOJHM MO-

mepatbeM (TpaHcaauujom, § 93) mpou3BOAM Ty MOBPIUMHY, 30BE
ce NpOM3BOAMbA T MOBPLIHHE. Jluuuje mpeceka paBHH KOje

onpelyjy nospiuuny, Tj. npase AA, BB, utn 30By ce HBHLE
MOBpILIKHE.

Quuraenno je ma he o6aMK MpU3MaTHYHE MOBPLIHHE 3aBH-
CHTH OJl 06.MKA MHOFOYrJa BOLWJbE M ONl MOJ0XKaja Mpase npo-
M3BOJHM/bE TpeMa pPaBHM TOra MHOTOyrJa.

AKO HBWlle NpU3MAaTHUHE MOBPIIKHHE MpeCceyeMo JBemMd na-

paJeidinM paBHHMA, MOTNYHO hemo OrpaHHW4HTH MPpU3MAaTHYHH |

apocrop. Tako HacTaje noJaujesap KOju ce 30Be Mp U3 Ma (cm 51).

Heka je paBan p,, y KOjOj je MHOroyrao ABCDE jenna
OZ THX napajieaHHX paBHH. AKO Ha uBMLUH AA, y3MEMO MpOH3-
BO/bHY Tauky A, ¥ KpO3 thy MNOCTaBMMO paBaH n|| p, paBaH w
ceye MBMLIE MOBpLIHHE Yy Taukama A, B, C,DyE, (§ 26, 2).
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Tume no6ujamo wmuoroyrao A,B,C,D.E,, xoju je mopymapau ca

MHOTOYTIJIOM
jyhum crpana

ABCDE u wumje cy cTpaHe mapaJjejHe OIrosapa-
Ma Tora mdoroyraa. 3aucra, A,B, || AB, B,C, || BC

WTA. (jep cy Toaunuje npeceka pasuu ABB,A,, BCC,B, ntn. ca

paBHHMA p H

= ABC,

n, Koje cy napaneane: § 26, 4): satum. < A,6,C,
B,C,D, =§BCD uTh. (§ 29); u, najsan, A,B, = AB,

B,C,=BC urn. (jep cy ABB,A,, BCC,B, uTi. napanenorpamu).
[Mocmatpanu napanesHd nMpeceld 4YHWHE OCHOBE MNPU3ME

(ABCDE u A,

B,C,D,E,), a napasenorpami meHe 6 04 He crpaHe

(ABB,A,, BCC,B, urn), koje 3ajexHO uMHE 6O0UHYy MO BD-

IWHHY HIH
HBure

OMOTau MpHu3Me.
BajelHHYKE OCHOBAMAa M OOYHHM CTpaHaMa Mpu3Me

30By ce ocHoBHe (AB, BC wurn. u A,B,, B,C, utn.), a oune

KOje cy 3ajen

HWYKE 1O IBE€ma CTpaHama 30BYy ce 60uHe HUBHLE

(AA, BB, uta). Pacrojame usvely paBHuH OCHOBa 30Be c€ B H-
cuna npusMe (FG y cn. 51)

§ 71. B

pcite apusara. — Ilpema 6pojy cTpaHa MHOTOyraa

OCHOBE mnpH3Ma MOxe OMUTH TPOCTpPaHa, YETBOPO-

CcTpaHa, 0
[Tpema 1
3Me ce jede
OouHEe HBHIE
3Ma npaBa, B
Cy npaBoyrao
Ako je
3Ma ce 30Be
NOAYyAapHHU NJ

€ETOCTpaHa HUTH

0J10X¢ajy GOYHHX MBMIA y ONHOCY HAa OCHOBY MpH-
ia npaBe ¥ KoCe. [lpusma je npaBa, ako cv
HOpMaJ/IHE HAa OCHOBH; WHaue je koca. Kam je npu-
McuHa je jemHaka O0YHOj MBMUM, a OOYHe cTpaHe
HHLIH.

OCHOBA MpaBe MPH3ME NPaBHJHH MHOIOyrad, npH-
npaBuaHa Y TOM ciaydajy cBe GOuHe CTpaHe Cy
DABOYTraOHHUIH. i

4‘
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Kaz cy cBe HBHIE HEKe MpHU3ME jesnaxe, OHa ce 30B€
jelHaKOUWBHUHA

[Tpu3sMa uuja je OCHOBA Mapanenorpam 3oBe ce mapadJe-
senwumnen Cse cTpaHe Takse NMpu3Me Cy napa’nesorpam. Axo
je napajejenunen 1pas, HErobe GouHe cTpaHe Cy MpaBsoyrao-

wnus. Kag cy OCHOBe npaBe MNpH3Me NPaBOYraoHWiM, OHA ce-

35B€ 11paBoyrJu napanenenumen wap kBanap. Oum-
raenuo je Aa cy CBe CTpaHe TaKBe MpH3veE paBoOyraoHHUH.

JlywuHe TpHjy HBHIA NpPaBoOyraor napaJjefenunena Koje
uucy napanesne mehy cobom (na npumep, HLyXxHHE TPHjy HBHLA
KOje rnonase M3 HCTOT TemeHa) 30By Ce TP AHMMCH 3uje.

AKO npaBOYrauM Mapajenenunes uma jenHake cse TpH CBOjE
AuMeH3Mje, 3088 e KOLKa. Y TOM cayudajy cBe CTpaHe npusme
Cy KBAaApaTH.

§ 72. Pasnu @peceyu Gpusme. — a) Bupems. cMo na je
CBAKW NPECeK NpHU3Me KOju je mnapasesaH  OCHOBH MHOTOYyrao
MoAynapaH Ca OCHOBOM (§ 70). Kaxo cy oxrosapajyhe crpaue
MK MHOFOYTJOBA NapajelHe, aako je TAKAaB MpeceK M KOHCTPY-
ncatH: Tpe6a camo Ha jelHO] 6ounoj usuuu (AA;, c1. 50) yseru
touky npeceka (A;) U U3 b€ nosyhu napanelny tAB,) ca oxro-
BopajylioM OCHOBHOM HMBHLOM (AB), 3atum W3 mpecexa Te rnapa-
ne e ca CycenHoM GOUHOM HBHLOM (B,) nosyhu napaneny (B,C))
ca HpYromM OArosapajyhioM OCHOBHOM usuuoM (BC) ura. Tana
Lo6ujeHd MHOroyrao (A,B,C,D,E,) npercTaBba TpaKEHH npecex.

6) Ako je mpecex Npu3Me KOC Npema OCHOBHM, OH €€ MOXe
KLHCTpyHCaTH Ha caeiehy HaunH:

Heka je marta npusma ABCDEA,B,C,DE, (ca.52). [per-
MOCTABMMO Ja paBaH 7 MpeceKa mpoaash Kpos tauke P,Q, R ra
upnnama AA,, BB, u CC,. Ona jeox-
pehena TMM TpHUMa TauKaMma (§2.1) wu,
mpema ToMe, MpecelH S, T pasHu =«
ca 6ounum uBuuama DD, u EE, BH-
e HUCY TMpOM3BOJbHE TAUKE. Tpeba
R UX, Aaxjae, OADEANTH KOHCTPYKLUjOM.

Crojumo Tauky P ca 1a4KOM Qmu
rauky Q ca TaukoMm R. 3aTHM CNOjH-
E< e mo tauke A,C u Tauke P, R. Jlujaro-

A uasna pasan ACC A, C3IpXH npase
AC u PR. AKoO CMojUMO TauKy B ca
taukoM D, npasa BD ceue npasy AC

Dy C,

t

"HOpMaJHa Ha 6oyuuM HBHLIAaMa 30BE CE€
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y tauku M. 3 Te Tauxe NOByuEMO NPaBy MX}| AP. Ona ceue
npasy PRy Tauku X. Kpo3s rtauxe Q, X nosyuemo mpasy. OHa
ceue mBuuy DD, y TPaXeHO] Tauky S, jep je mpasa QX nuHuja
npeceka paBHM 7 M IHjaroHaiHE PaBHHU BB,D,D.

Axo, can, Tauky B crojuMo ca TauKoM E, npaBa BE he
npecehu npasy AC y tauku N. pasa NY || AP ceue npasy PR
y tauxku Y. Hajsanx, npasa QY ceue Gouny wusnuy -EE, y Tpa-
ewoj Tauku 7. 3aucra, Tauka T sexu Ha npasoj QV, jep je
Ta npapa JHHKja fpeceKa paBHH T H aujaroHanse pasuu BB.ELC.

) [Ipecek Koce npusme ynja je paBaH

HOpMaaHW mNpecexk Koce TNPHIME
(ca. €3).

Hexa je marta, Ha mnpumep, Npu3Ma
ABCDEA,B,C,D,E,. Axko Ha jelHoj tbe-
HOj 6O4HOj MBMLH, Ha MpHUMED AA,, y3me-
MO MPOM3BOJbHY Tauky P, M KpO3 iy TI0-
crasumo pasan wl AA,, oma he npecehn
cBe GoyHe mBHue nox npaskm yriom (§ 34).
Jlunuje npeceka PQ, QR WTH. paBHA 7 €3
SounumM cTpaHama Ouhe HOpmanHe Ha 60u- :
uum wsuuama AA,, BB, wra. (§ 31). Tlpe- Cn. 53
ma Tome, MHoroyrao PQRST je HopManHu MpECEK xaTe MpH3ME.

KoHCTpyKinja KOCe CJMKe fpeceka M3BOAM Ce HMCTO TaKO
K20 M KOHCTPYKIMja KOCE CJHKe Ma KOjer mpecexa KOcor mpema
OCHOBH, jep Ce TpH ILerose Tauke, y OMNIITEM cayuajy, MOry
y3eTH MpOM3BOJBHO, ajid Ce HMaK Iiena fa CIMKa u3asusa fpo-
CTOpHY MpETCTaBy OpuruHaia.

§ 73. MMapasresciuied. — Teopene:

1) Kox cBakor mapanenenunena HacnpaMHe
cTpaHecy nmapaienne ¥ nmoaynapHe

9) Cse nujaronanke napanejenunnecna cexy
CeyMCTO] TauKH, KOjamoa0BU CBAKY nujaronany.

3) YV npasoyraoM napaneaenuneny KBagpar
AujaroHane jelHaK je 36upy KBampaTa HCroBHX
AMMEeH3H]a
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a) Hexa je mar ma koju napanenenunen ABCDA,B,C,D,
(cn. 54). Mo nedunnumju, cee crpawe napaJeJenunesa cy napa-
Jejsorpama (§ 71). Hberose o-
caose ABCDwu A,B,C,D, cy no-
IynapHe, jep je mapaJenenunen
npusma (§ 70). Usnua AD || BC,
jep cy Hacnpamue cTpaune y mapa-
aenorpamy ABCD; uBnina AA, ||
|| BB,, jep cy 6ouHe uBHue npu-
3me; naxue je crpana AA,D,D
napaJjenna crpauu BB, C,C (§ 24).
3arum, AD =BC, AA,=BB,, jep
Cy HacmpamHe CTpaHe y mapale-
norpavuma ABCD u AA,B,B; wajsan, < A,AD =3B,BC (§ 29);
nakne cy crpave AA,; DD u BB,C,C nonynapse.

Ha uery naunn moxe ce moKasaTH mapaleqHocT M momy-
napHoct crpaia AA,B,B u CC,D,D.

Opatne BHAMMO 1a ce CBaka CTPaHa MapaJelenuiena MOe
Y3€TH 32 OCHOBY.

6) ¥Y3MuMO ABe MpOM3BOJbHE (OA YETHPM) NajaroHase A,C
W BD, naror napaxenenunena ABCDA,B,C,D, (cn. 54). Axo
cnojumo tauxke A,B, u C, D,, no6ujamo uersopoyrao ABCD;,
KOjH je napanenorpam, jep je A,D, || B,C,, BC||B,C, u A,D, =
=B,C,, BC=B,C,, a oryna u A,D,||BC u A,D, = BC. Huja-
ronane A,C u BD, napaienenunena yjeLHo cy mujaroHase napa-
Jenorpama A, BCD,, Koje wuxoBa Tauka O npeceka MoJOBHU

Ha u ppyre nse mujaronane AC, u B,D npoJiase Kpo3

ucry tayky O, Koja MX [10JOBH, MOXE Ce JIOKA3aTH HA CJHYAH
HAYKH,

Ao, Haume, cnojumo tauke A, D, u B, C,, Ao6Hjamo napa-
aeaorpam ABC\D,, y kome je mujaronasa AC, mnapanesenunena
YjeIHO AujaroHana TOra mapaJeorpama.

OcraB/bamo yueHHKY na HOBpIIM HOKa3.

B) Y -npasoyraom napanenenuneny ABCDEFGH (ca. 55)
nocraBuhieMo JAHjaroHaJHy paBaH Kpo3 uBuue AF u CG. Y HbO0j
je nmujarowasa CE napanenenunesa u mujaronasa AC ocuose
ABCD. Kaxo je uBnua AE HopmanHa Ha OCHOBH, yrao CAE je

npaB. AkO IH
nujaronany A
AE =c, 43 nf
ACE no6ujay

CE -

UIn
a2 -

Kako je

3aMeHOM Npo

2

§ 74. |

1) Cs

nunena j

" 2) IOn
a V3.

§ 75.
jefHa CTpaHd
KOjH yuHe p
ce pooduja K
(ca. 56). Crg
muge (ABCL
BSC wurw.). C

S

§ 76.
A TETP
npemMa TOMe
yrao HTA.
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jarOHaJ]y CE napaJaenenumesna o6enexumo ca d,
C ocuose ca d,, U ako cy numeusuje AB=a, AD=b,

)aBOyr/IOr TPOYyraa " n
10 [
]
A A |
AC2 + AE?, E = F
: ~d.
cl  p s b
= a; N e mm - - - ===
di+c % o -
9 2. 7 _-___—" 1
d}=a*+ 0% P A : 4
M31J1a34 © . 55
la? + b+ c*.
Tocaeduye. —
e fumjaroHane npaBoOyrJor mapaJgedae

epHaKe CY. -
jaromasa KOIKeEe MBHNE @ jelHaKa je

I1II MTMPAMHUIIA

Teunuyuje. — MTupavuia je noaujenap uuja je
Ma KOju MHOroyrao, a ocraje CTpaHe TPOYT/IOBH
orasb, OTyna MPOM3MAA3M Ja je MMPaMuja Telo Koje
caj ce CBe MBHIe pOr/ba IpEceKy jeIHOM paBHH
)aHa KOja je y TOj paBHH 30Be Cé OCHOBa nupa-
DE). Ocrane cTpaHe 30By ce 6ouHne crpane (ASB,
DHe ce CBe CacTajy y jefHOj TaukH, KOja ce 30Be B P X
nupamuge (S), ¥ 3ajeqHO UHHE
60OuHY MOBpPUWIHHY HIH
oMoTau nupamune. Hsuue Ko-
je mojase W3 BpXa nupamuiue cy
6oune uuue nupamune (SA,
SB uTH.), a CTpaHe OCHOBE Cy
OCHOBHE MBHIlE NUpaMHIE
(AB, BC wurn.). Pacrojame BpXa
nupamuie OJi PaBHH OCHOBE 30-
Cn. 56 e Be ce BU CuHa nupamune (SF).
Bpcine Gupamuda. — Iupamuna je TpocTpaHa
aenap, 4eTBOPOCTpAaHa, METOCTPaHa HTL
Ia Ju joj je OcHOBa TPOYrao, 4eTBOpOyrao, mero-

-

[ S



56

Ako je nupamuza TpPOCTpaHa, CBe CTpaHe Cy joj TPOYr.10BH
U CBaKM O HHUX MOXe OGUTH OCHOBA MUpPaMHUIE.

Boune uBuue nupamuze mMory GUTH cBe jemHake. JacHo je
Ja je OCHOBA TaKBe MHpaMHAE TETHBHH MHOroyrao, jep ce Kpaj-
e Tauke GOYHMX HBHMLA KOjé HHUCY y BpXYy MNMUpaMHIe Hazaze
Ha nepudepHuju Kpyra uHujd je LeHTap MOJHOXje HOpMaale Chy-
uiTeHe M3 BpXa nupamune na ocHoBy (§ 53, r).

AkKO je OCHOBAa MUPAMHULE jeAHAKMX OGOUHHX WBHLA MPABUJHH
MHOTOyrao, nupamuiaa je npaBuaHa. CBe 60uHe CTpaHe TaKBe
nMipaMHIe cy PaBHOKPAaKH MOJLYyNapHHU TPOYrOBH. BucuHa jeaHor
TAaKBOT TPOYrJia 30Be Ceé aMOTeMa MpaBHJIHE NMHpaMHIE.

Kox npaBunne nupamuie, y HeKMM ciyuajeBuma (y Kojumar),
60uHe uBHIE Mory OWTH jenHake OCHOBHHM HBHLAMa. [aKea
MUpaMUIa Ce 30Be jeNHaKOMBHUHA.

§ 77. Pagnu apeceyu Gupamude. — CAUYHO KAaO WITO CMO
KOHCTPYHCAaAn paBHE mpeceke npusme (§ 72), MOKEMO KOHCTPY-
MCaTH W paBHE MpeceKe MHUpPaMMIE.

a) HajopocTuju cayuyaj, KOHCTpYKIHMje mnpecexka MiHpaMuie
jelHOM paBHH MpercraB/ba MPECeK napasesaH OCHOBH MEpPaMHIE.

Hexa je, na npumep, mara nupamuga SABCDE (cn. 57)
ca ociosom ABCDE y paBuu p. [la je npeceuemMo paBHH Koja
je mapaJjenHa OCHOBH, y3ehemo Heky Tauky A, Ha GOYHO] MBHLM
SA 1 Kpo3 iy MOCTAaBHTH PaBaH 7 napaJeaHy paBhu p. [Ipeceuu
AB, n AB paBuu SAB
ca paBHuma © U o Mehy
coboM Cy napaJaeaHu
(§ 26, 4). Ucro Tako je
B,C, || BC ura. Taxo po-
6ujemo npecek A,B,C,-
D,E, napaneaan OCHOBH
ABCDE.

[lpema ToOMe, KOH-
CTPYKLH]y MOCNaTpaHor

Cn. Si npeceka u3Bewfemo
0BaKo:

Vi3 Ttauke A,, Ha Gounoj uBuin SA, noByhu hemo npasy
A,B, || AB, 3atum u3 npeceka B, Te npaBe «£a GOYHOM HBHLOM
SB npasy B,C, || BC ura. Tako uacraje muoroyrao 4,8,C,D,E,,
KOjH je TPa)XeHH Mpecex.
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6) Ha Ttaj Hauui HacTaje TEOMETPHCKO TeJIO ABCDE
A,B,C,D,E,, xoje ce 30Be 3apyb/meHa MNHUDpAMHLa.
[Mapajesse cTpaHe 30By Ce OCHOBE 3apyG/beHe MUpaMHIE.
Ocrane crpaHe uyyHe 6GOYHY MOBPUWHHY MWIM OMOTAH
3apy6/beHe mnupamuiue. boune cTpaHe Cy TpanesH. Pacrojame
usmehy paBuu ocHoBa (F,F) 30Be ce BHCHHA 3apy6Jbene
nupamune. Ilnpamuma SA,B,C,D,E, 30Be ce nonyHa 3apy-
6/beHe mMUpaMHe.

3apy6/beHa NHPaMHAa je MpaBUJHAE, aKo je nocrajia
TAKBUM MPECEKOM NpaBuiHe mupamuue. Fbexe Goune cTpaHe Cy
PABHOKpAaKW MOAYyIApHM Tpanesd. BucuHa jennor Tpamesa 30BE
ce anoTema mnpaBunHe 3apy6/beHe NupamMHuIe.

§ 78. Teopeme. — Ao ce nmupaMupua mpeceue
paBHM KOja je mapaJenHa OCHOBH,

1) 6ouHe HBMI e H BHCHHA MOAE/HmEHE CYy ¥
HCTO]j] pa3MepH; .

9) ipeceK je MHOTOYrao CAHYAaH MHOrOyray
OCHOBE;

3) noppmHHA Mpeceka M MOBPUWHMHA OCHOBE
OZHOCE Ce Kao KBaApaTH HHUXOBHUX pPacTOjaiba
OJ BpXa NMUpaMHILE. _

a) Heka je, na npumep, 1ara nupamuna SABCD (cn. 57)
u wen npecek A,B,C,D,E,, napanenan ociosu ABCDE, u moz-
noxja F, u F HopMane ChyLITeHE M3 TauKe S Ha napaneane
paBHM T W p, y KOjUMa Cy Mpecex M OCHOBA.

Kako je A,B.||AB, B,C,||BC, D,E,| DE, AF | AF
(§ 26, 4), cnenyje u3 CIMYHOCTH TPOYrJoBa SAB nu SA,B,, SBC
n SB,C,, SDE u SD,E,, SFA n SF,A, na je

SA. SB_ . . SE_SF
SA, 8B, 8K, 9,

wro je Tpe6ano MOKasaTH.

6) Muoroyraosu ABCDE n A,B,C,D,E, umajy jenHaxe
yraose: J A =<4, IB=L B, wa (§ 2Y); 3aTuM, H3
nponopuxja

SB AB SB _BC
SB, A,B, SB, B\
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crefyje mpomnopuuja

{1a 3aTHM, Ha MCTH HauYHH,

BC _CD
B, CD,

M3 Tora 3ak/byuyjeMo Ja Cy MOCMaTPaHH MHOTOYTJ/IOBH
CIUYHH.

HTA.

B) 3HaMO Ja ce MOBPLIMHE CJIHYHHX MHOrOYIJ0Ba OJXHOCE
Ka0 KBaJpaTH XOMOJOTHHX cTpaHa. [Ipema Tome, ako MOBpIUHHY
OCHOBE nupamuiae obesexuMo ca P, a MOBPLUHHY 0] Mapased-
HOT [peceKa ca p, MOXEMO HaIlHCaTH:

P AB
P AB*
Kako je, mehyTum,
A S S
AB, SA, SF,’
no6ujamo na je
B 55
7 TSEY
wTo je Tpebaso JOKa3aTH.
§ 79. Ilocaeduya. — OO6e OCHOBE [paBUAHE - 3apyA/beHE

nupamujie Cy NMPaBH/IHH MHOTOYIJIOBH, a GOYHe CTpaHe Cy paB-
HOKPAKH NOAyIapHH Tpanesd. BucuHa Ma Kora Of THX Tpanesa
30Be C€ amOoTeMa MNpaBuIHe 3apy6ibeHe MUPHUMHIE.

§ 80. Teopema. — Axo ce nBe muUpaMuULe jelHa-
KHX BHCHHAa OpECE€KY paBHHMAa KOje cy mapa-
JeJHEe OCHOBamMa Ha HUCTHM pacrojax-buma on
BPXOBa, NOBPIIHHE MpPeceKka MPOMOPUHOHAMNHE
Cy noBpmuHHamMa OCHOBa.

Hexka cy B u B, nopuiMHe OcHOBa IHBejy nupamuia jen-
Hakux BUcMHA /1 M P, P, noBpiinHe npeceka paBHMUMA napaned-
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HUM OCHOBAMA HA MCTOM pacrojamy [1; OX HHXOBHX BPXOBA

(cn 58). .
Ha oduoBy Teopeme 3 y § 78 3namo na je

P H; Py
B H? H . H?
Opnatae crgnyje Aa je
Y] P P,
B B’
Wi
P_B
P, B’

wTo je TpeGano mOKas3aTH.

§ 81) [Mocaeduya. — Axo ce NHpaMHIE jemHa-
KHX OCHOBAa M BHCHHA MpeceKy paBHHMA napa-
JeNHHM| OCHOBaMa Ha HMCTOM pacTojamby OX
BpXOBa,| MOBpPIIMHE Npecexka Cy jeAHAKE

i P B .
3ancta, axo je B, =B, n3lennakoctn 5 = - crenyje P=P,.
1 1

Bexfbamwa

1) MpaBuany a) neTocTpaHy, 0) WeCTOCTpaHy MpH3MY npeceku paBHH

KOCOM npemMa OCHOBH.
2) NpaBoyrnu napanenendnen npecekd paBHM HOPMAJHOM Ha QM-

jaroHa/iu. )
3) Ilare cy Tpu npaBe On KOjUX MO [ BE€ HHCY Y HCTOj paBHH; KOH-
cTpyucaTH fapanenenunejl KoOju HMa no jelIHy WBHILy HAa CBaKOj O THX

npasux.
4) Heka cy A, C; nBa HacnpaMHa TeMeHa mapaieieninena ABCD-

A,B,C,Dy; B, D, 4;, Temena cycenHa Tauyku A; D,, B,, C, Temena cycejita
Taykn C,. JlokasaTH:
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a) ma aujaroHana AC; nponasu kpo3 TexuwTa Tpoyraosa BDA
D,B,C; o
0) na je Ta TexuwTa feje Ha TPU jelHaKa aena;
B) na cy tpoyraosu BDA;, D;B,C paBHoCTpaHi M na je npasa AC
HOpMajHa Ha IUXOBUM PaBHMUMA, aKO je MOCMATPaHW mapaJjeienyne KOU.Kal.
5) llate cy mBe npaBe @ # b KoOje He nexe y HCTO] pasHu. Tp.sku ce:
. a) Ifeomeroucxo MECTO UueHTapa napajefendnena KoOju umajy 10
jellHy CBOjy HBMUY Ha CBAaKOj OL Te IBe NpaBe.
) 0) l?eome1rpuc1<o MeCTO ueHTapa napajenendnena KoOju HMajy no
jeany coojy uBHuy Ha CBaKOj O Te ABe NpaBe, a je[lHY UBHLY nap;a nei-
HY HEKOj MpaBoj ¢ TaKo na CTpaHe Koje campke uBuue au b Gyny po;v&(i.w.
o Ma6) Kouky .npecehu paBHM KoOja nposasd KpoO3 JaTy TauKky H CTOiH
pMajHo Ha aujarosand. [poyuutu 00.KKe TaKBuX mpeceka,aKo ce gara
Tayka nomepa o JujaroHaJu.
7y [lara je “BMUA @ KOUKe. Haku Hajkpake pacrojare uameby auja-
rowane u MBUlle KOja Ce He ceve ca Aujaronanom. Haupratu. ) -
8) KoncTpyucaT KOUKy Kajm je maTa reeHa OMjaroHa’a.
. 9) floxasa'rn fla je 30up KBa;LpaTa CBHX LIHjaroHaia napane.le.lineia
jennaK 35upy KBagpaTta CBHX HErOBHX HBMLA.
ﬂpaTabilzj)‘;rTOCTBo. CeTu ce Teopeme U3 iaHUMeTpHje 1a je 36up Kspa-
Halla y C 1 i i
roni tao y CBAaKOM napalenorpamy jeaHak 36.py KBalparta CBitX

10) ¥ npaBOoM napanenienuneny OCHOBHe uBule AykuHe 3 cm u 4 cm
udte yrao on 60Y, a GoyHa uBHUA je Cpelltba NpPOIOPUMOHAJHA H3MehY THX
neuua. OopenuwTH nujaronaly napajejenunena. -
g 111)1 ,[:,(apr;;eocr:lpoe:;nnﬂa TPOCTpaHa [eJHAKOMBHUHA [IpU3mMA Ca MBHUOG:H
o cm. Yy HMBHULY ¥ CpeluHy OCe NpH3Me MpoOja3nd papaH.

aht MOBPUIMHY npeceka.
) 12) Kpo3 jeany OCHOBHY WMBHMUY NpaBe TPOCTpPaHE NpU3ME NOCTAB beHa
je paBaH TaKo [a je nmpema OCHOBHOj paBHM HarHyTa noj yrjiom o1 43¢
H La ceye nacnpamty GOyHy MBHUY. AKO je NOBpLIMHA OCHOBE jenHaKa
B=200 cm?, nahku nospwudy npecexa. a

13) Bucuna nupamule nomelbeHa je HAa yeTHpW jelHaKa jAena, 4 Kpo3
CEAKY JLEOHY TauKy noCTaBlbexa je pasaH napasenso ocHosu. [loBpuimna
ocHone j: 800 cm2 M3payysatu nospuivHe npecexa.

14). IpaBunna ocmocTpasa nupamrna OCHOBHe usHue g=12 cm npe-
cevena je napanenHo OCHOBM jeHOM paBHH KOja el BUCHHY y p13MepH
3:4 pauyuajyhu oL BpXa. W3pauysarn nosBpuwmHy mnpecekad.

15) Poram je npeceuen mBema napaneiHMM paBHMMa TaKO na Cy npe-
ceyeHe CBe iheroBe MBULE. AKO OTCeyud Ha jelHO] MBHUM, pauyHajyhiu o4
TemeHa H3HOCE a M b, a paziMka nNOBplu¥Ha fNpeceKa u3HoCH d, 1'43paqy—
HaTH NOBpLUIMHE THUX NpeceKa.

16) IlBe nupamuie jeMHAKHX OCHOBA, a pa3/MYUTKX BMCUHA, [PECEKY
Ce paBHH Ha UCTOM pacTojatby ol ocHose. Haku y xom cy onHocy n :ep-
WHHe npeceKa THX NupaMHAa,aKo je BHCHHA jefHe TPUAYT Beka Oi Apyre

2

W axko je i i
0 j¢ pacTojaie npeceka O/l OCHOBe je[HAKO 3 Mare BUCHHE.
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17) lIpaBuaHa wecrocTpada nHpamMuia, yuja je BUCMHA 25 CmM a OCHOB-
Ha MBMUA 5 Cm, npecedeHa je paBHM MNapajejHO OCHOBH. M3pauyHaTu

pacTojatbe Te PaBHH OJL BpXa nupamuie, Kal je noBpluKHa npecelca—gl/."l_cml.

18) Ha koM pacTojaiby ONL BpXa NuUpamuie BHCHHE H Ttpeba npecehn
Ty nupamuiy na Ja (OBpWHHA nOpeczika HIHOCH NOJOBHHY MNOBPIIKHE
ocHoBe?

19) Axo ce nupavnpa npeceuye paBHH napajeqHo QCHOBH Tako 1a
Ce BHCHHA MPENOJIOBH, H3pauyHaTH Kako Ce OJHOCe MOBpLHHE npeceka H
OCHOBE.

20) Bucuna nupamuie H3HOCH 16 m; noBpuIMHA OCHOBE jeAHAKa je
512 m: Ha koM pactojawy OL OCHOBE Tpe6Ga npecekn nupamuay napa-
nefHO OCHOBM Na [a npecex ustock S0 m??

21) [MpaBuaHa yeTBOPOCTpaHa NHpamuiia HMa OCHOBHY MBRUY a=16 cm
u Bucuny H=12 cm. HapauynaTh oTCeuaK 6oyHe HBHUE, pauyHajykd OL
OCHOBE, aKO je Nupamuia npeceyena paBuu napaneito OCHOBM H aKO
noBpWKMHA TOra npeceka H3HOCH 120 cm?.

22) V npaBuiHy 4€TBOPOCTpaHy nHpaMully, ynja je OCHOBHA hBHUA a
W BHCMHA H, NOCTaBHTH KOUKY TaKo na joj yeTupu TemeHa Jiexe Y OCHOBH,
a gpyra yeTupy Ha OOYHMM HBHLAMA. HauptaT# KOCY CAHMKY W H3pauyHaTH
MBMUY KOUKE, aKo je a=6cm, H=8 cm. ‘

23) Heka cy B u B, ocuose 3apyGibeHe nupamuiie a H weHa sucHHa;
raku Ha Kome pacTojary OJ AOib€ OCHOBE, napajieHO TOj QCHOBH, Tpeba
51, ecehy nupaMuLy ha [a MOBpuiHa Mpeceka 6yae reomeTpHcKa cpeluHa
n3meby o002 OCHOBE.

24) i3pauynaTd4 y KOM OLHOCY TpeGa nNOieNUTH BHCHHY Ma Koje
nupamMuie fa Ce (OBpwhHA npeceka napajenHor OCHOBH ONHOCH Tipema
NOBPIHHA OCHOBE Ka0 BMCHHA noGujede 3apy0ibeHe NMMpaMuie npema BH-
CiHM naTe mupamune.

25) Axo ce sapy6mbena nupamuia npecede paBH{ MapajenHo OCHOBH
KpO3 CpefuHy BuCHHE, NOBpUIMHA npeceka je jenHaxka nony3Gupy apurme-
THUKe W reoMeTpuChe CpeluHe NOBpLIMHA oGe ocHoBe. llokazaTh.

26 OcxoBe 3apy0/beHe nupamupe Cy B=1,44 dm? B,=1dm? axko Ty
nLpaMuay npeceyeMo paBHH napaieiHo OCHOBM Tako Aa JLeiH BHCUHY
jupaMuae y pa3mepu 2:3 pauyHajykn on pehe OoCHOBE, KOJHKa |e NOBp-
widra npeceka?

27) Bucuna 3apy0bene nupamuie guje cy ocHose B # B, noiesena
je mpevMa paBHuMa Napaiento OCHOBH HA TpH jeanaka mena. Mapauynatd
1.0BplUKEE NpeceKa. (Ha npumep: B—64,8 cm?, B;=288 cm?

IV TIPABWJ/IHU TMOJWIENPH

§ 82. Hegpunuyuja u spcie. — 3a KoHBEKCaH noaujenap
Kamemo [a je MpaBH1aH, 3KO Cy My CBE cTpaHe NpaBUAHH
oAy AapPHH MHOrOYrn0BH M CBH AMjefpyu MOLYAApHHU.

Jla yTBPAMMO KOje BpPCTE MPABUIHHX rnoaujesapa Mory

nocrojaTi, nohu hemo ox 36upa MBMYHMX YIJ0BA KOL MCmymde:
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HOT pormba. Kako je taj 30HD MamwM ox 4R (§ 61), jacho je na
HE MOXe nocrojatn Hujegan noJsujenap ca pormem UHju 6u 36up
MBHYHHX yrnoBa 6HO jemnak 4R wim Behin ‘ox 4 R.

a) Ysehemo npso porab 4uje cy crpane NMPaBHIHU TPOY-
raosu. Hajnpocruju cayuaj npeTCTaBJba‘Tpnjenap. 36Hp theroBux
MBHYHUX Yri0oBa H3HOCH 60°x 3 — 180°, min 2/3 Rx3=2R < 4R.
3arum hemo Y3€TH pora’b uuje crpame ypme HETHPH paBHOCTpaHa
TPOyraa. 36Hp HErOBHX HBHYHMX yraiosa usHocu 60° x 4 = 24(",
Wi 2/3R-4=8/3R < 4R, Hajsan hemo yseru pora’mb cacTaBiben
Ol NeT paBHOCTPAaHHX TPOYyI.IoBa. 36Hp HBWYHHX yraoma Tora
Permba usHocn 60°x 5 = 3000, iy 2/3Rx5=10/3R < 4R. Ouy-
TMENHO je nma ne Moxe MOCTOjaTH porab Koju 6u 6uo cacTaB/beH
OL WeCT paBHOCTpaHHX TpOyr/oBa, jep GM 36HD HeroB:x Hpyy-
HHX Yri0Ba H3HOCHO 60°x 6 = 3600 niad 4R,

M3 Tora 3aK/byuyjemo na MOTy noCTojaTH camo 1pu BpCTE
PABHIHUX Mmoamjenapa uwuje Cy CTpaue nNpaBuAHM TPOyra0BH, 2
TO Cy: :

)y [MpaBuauu Te€Tpaenap (c1. 59); on uma 4 cTpa-
HE 4 TemMeHa M 6 uBuIa.

2)[MpaBuany OKTaemap (ca 60); o uma 8 crpana,
6 TemeHa u 12 _uBnna.

3) MpaBuany WKOcaenxap (cn. 61); ow uma 20 cTpa-
Ha, 12 Temena u 30 upuua, "

6) Ako ysmemo na Cy crpane porsa xBaaparu, 30HD HBHY-
HWX yrioBa y Tpujeapy wusmocu 90° X 3=270° wuau 3R < 4R
Kako ne moxe NoCTojaTH  porasm YHjy nOBpIMRY o6pasvjy
4€TvpH KBanpata, jep je 90° x 4=2360° nmm 4R, jacHo je na je
moryhau camo jemam npapmanu NoJKjenap umuje ¢y crpame kpa.
ApatH, aTO je npaBuanu s X€KCaemap uiu Kouka (ca. 62);
OH uMma 6 CTpana, 8 Temena u 192 HUBHIIA.

B) Hexka cy CTpaHe porsba npaBuJHHK NeTOyrsn. 361D UBUY--
HHX yrioBa y Tpujeapy wusmocu 108 x 3¥324°,' Hin 6,5Rx3 =
=18/5R<4R. Konx porba umje 6u crpaue o6pa3oBana YeTHpH
N1DdBHIHA NETOYrIa 36Mp UBHYHKX YT/10Ba U3HOCHO 6H 108°x4=4320,
WaH 6/5R X 4=24/5R > 4R, a rakas poram je Hemoryhau. {ipema
TCME, MOxe nocrojatu camo jeXHa BpcTa mpaBuAHMX noaujenapa
“Mja je noBpwHMHA cacTaBsbena OX NpaBHIHHX MeTOyr.osa, a To

je mpaBH
TOHAJHH

A 63

JHU JOJAEeKaexap WM NPABUJIHU MEHTa-
nomexaenap; oH uMma 12 crpana, 20 Temena u

30 uBuua (ca. 63). . g !
Naxkne,|kako BHIOMMO, MOXE Ja NOCTOjU CBera MeT BP
’

v

Ca. 60 G 161

el o S -
2| 3
. N

Cna. 63

Cn. 62
S 83. Konciipykyuje apasuirux ﬁo./ufjedapa. T,
;) 32; KOHCTPYKUHMjy MPaBHAHMX MOJIMjerapa MO

j no3Hara
6uTH KOLKY, YHja HaM je KOHCTPYKUH]d KaO Mpu3Me il
© 70 1) ,I—IpHTOM NpernocTaB/baMO 13 HaM je u3

0u§7 . i
- ;(')a ﬂ§3H8TO KaKo ce KOlLKa LpTa y KOCOj napaJjieaHoj np
Teyaj
. ' i — 20¢
= y HaToj KOOKH, NMPETCTaB/bEHO| HA Ca. 64 (0.=30

0) Ako ‘
g = 1/3), weHa ueTHpH TEMEHa
A, B, C, D cnojumo mehy cobom,
Hacraje NpPABHIHH TeTpa'enap
ABCD. 3aucra, uBune no6ujesor
noJujejpa cy AdjaroHaje crpa-
Ha KOLKe W |cTora cBe Mehy co-
6om jennaxe, [Ipema Tome, CTpa-
He no6ujeHe| nupamuae cy npa-
BUJOHKM TMOAYAApHHM TPOYTJOBH.
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B) Heka je mara xouka CBOjOM KOCQM CJIHKOM (Ca 65, c=30°
g =1/3). CpenuHe weHUX CTpaHa Cy TeMeHa NMPaBHJIHOT OKTaeapa.
OcTaBbamo yueHuky Aa To ZOKaxe.

4 r) Hexa je nar npasuanu
neroyrao A,B,C,D.E, (ca. 606 b)
y npaBoj BeauudHH. [lomohy
hera M KOUKE, uHja je HBHLUA
jennaka nujaronann C,E, mator
NeTOYr/ia, MOXeMO KOHCTPYHCATH
NpaBHIHK KOAeKaenap (ca t6,a)
Ha OBaj HauyHuH:
Y cpemunu xsanpata BCGF
Cn. 65 KOUKe [OBYY4E€MO HOpMaJy 7 Ha
paBaH TOTa KBaaparta; OHa [1po-
71330 KPO3 cpeauny S nare kouxe (3awto?). Cal NPeROCHMO neTo-
yrao AB,C,D.E, na KoUKy Tako Aa 1eroBa AHjaroHana C,E,

\
noxsnonyu uBuuy FU kouxe. 360r mator ckpahema (q =%J GHa

he Ha cruuM GMTH jemHaka nNONOBHHU CBOje NpaBe BeJHYHHE.
Bucuna D,Q neroyraa nposasuhe xpos cpemuny K usune FG,
4 1eHa Kpajiba Tauka Q nawhe y Hexy Tauky M Ha Hopma.u
n. Ty Tauky hemo no6ut xam PQ npeHecemo u3 Tauke K 10

npecexa ca n. PQ y3umamo y npaBoj BeAdUHHH, jep je BHCHHa
NcTOYra y TOM M0J0XKajy napaneiHa paBHH Npojexuuje. 3aTum,
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MK nponyxumo npexo K u on K npesweceMo PD, y npasoj
BefuyuH 1. Tako pobujamo Tauky L. Kpo3 rauky M nosyuem .

‘napajery OCH y M H3 Te€ TaiKe MpEeHeceMo C jeHe M ¢ Apyre

€TpaHe no 4eTBPTHHY (360r ckpahewa ¢ =1/2) ocuosuue A,B,
neroyr.a. Hajsam, -cnojumo tauke Nu F, Ou G, Fu L, G u
L Tum cMO npeH:ad 1aTW MeTOYrao W KOHCTPYHCANH HEroBy
KOCY cJaMKy. 3ardM kpo3 Tauky M u cpeauny R mBuue BC
noByueMo npasy W oA M npenec Mo ayxx MT=ML. Tuve je
oapehen u apyru neroyrao ONBTC.

Jamba KOHCTpYKLHMja H3BOL 1 CE€ OBaKu:

Kpo3 Tauky L nosyueMo npaBy napane.no usuux EF K 1Ko
# HA th0j OAMECDHMO npaBy AyxuHY A,B,=LU ctpine netoyraa,
jep je wuBuua LU napasean: paBHM npoj.kuuje. [lotom Kpo3
Tauky S NOBYYeMO Mapajesy OCH y W Ha O] OAMEPHUMO Iy
SV=1/2 SM; xpo3 Tauky V npounasu BepTHKa/lHa MBHUA, Koja
Ce Ha Ciuuu npukasyje y npas j Beauunnum A,B,. Cauuxo ce
nobujaiy M oCTase HBHLE U TeMeHa IOJeKaelLpa, Kako ce pi3a-
Supa U3 camke.

OctaB/baMO yueHHKY 1a JOKaxe MOryhHO(T TsKBOr cacras-
Jbalba METOYTJIOBA y JAOJMeKaenap

n) [lpaBuanu MKOCaeNAp KGHCTPYHLIE C€ TaKO ha (e cpe-
JMHA CBHX CTpaHa JONEKaeapa y3My 3a TeMeHa noJujenpa.

Bexbawa-

1} CacrtaBu a) nBa npasu.IHa TeTpaedpa, 0) NoBe KOLKe, y HOBH
noaujefiap Tako [da CTpaHa jenHOr Tesna fOKAOAM cTpawy apyror. [la su
€y TH A0OujeHH monujepu BpaBHIHK ?

2) IlokasaTu na Cy UEHTPM CTpaHa OKTaelpa TeMeHa KOlKe.

3) [loka3aTu na cy cpeiauve MBULA NpPABHI Or TeTpaeapa TemeHa
1paBHJIHO!® OKTaenpa.

4) AKO ce YeTHpu CTpaHe NpaBUJHOr OKTaeapa OO KOjUX ce no
nBe He cacTajy y HCTOj WBHUM, Npoiyke MO Np2CceKa, HACTa e MpaBuiI:u
TeTpaenap. [JokasaTH.

5) Cee ueTupH BUCHHE MpaBW.IHOT TeTpaeipa jefHake CY W Cexy ce
y ucToj Tauku. Ta Tayxa pesnn cBaky BHChHY y pa3Mepn 3:1 pauy - ajyhu
on Temena. [lokasatu.

6) AKO ce ¥3 Ma KOje Tauke y yRyTpalutOCTH NPaBUAHOr T Tpae pa
CNyCTe HOpMaJie Ha CBe YeTHPU theroBe CTpaHe, 37Up TiIIX HOPMa.l1 je/lHaK
je Bucunn Terpaenpa. [[HKazat.

CrepeoMeTpuja 32 yuuTemCcKe HIKoae 5
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7) Ao ce npaBuJHM TeTpaelap rpeceye paBH4 NapajelHoM 1BeMa
CYNpOTHHM HBHLAMa, NpeceKk je napanenorpam. [Ipoyuntu memare nosp-
IlUMHe TOra mapanesorpama.

8) ¥ cakom npaBMJHOM OKTaeapy NOCTOje TPpH HYKH OI KOjHX
CBaKa Cnaja no [Ba CynpOTHa TeMeHa; OHe Cy jelHaKe, CEKy Ce Yy WCTOj
Taykh (y LeHTPy OKTaelpa) M CTOje y3ajaMHO HopmalHo. JlokasaTu

Y) Ocam crpana NpaBMJHOT OKTaelpa YuHE YETHUPH fapa napaielHux
pPaBkH ca HCTHM pacTojatbeM. [loKkasaTH.

10) Y cBakoM npaBMIHOM HKOCAelpy MOXe Ce CBaKO TeMe y3eTH
3a BpX NpaBHJHe NMeTOCTpaHe nupamuie, uynje cy GOYHe CTpaHe MeT CTpaHa
HKocaefpa WTO ce CycThyy y jeaHoj Tayku. OCHOBE THX [ABaHaeCT Mnupa-
MH/1a orpaHnyaBajy npaBuiHu nofekaesnap. [JokasaTi.

11) TNpeceku npaBunnn noJeKaenap paBHH Koja npojiasi Kpo3 Heros
ileHTap W CpelnuHe [Be MBMUE Ca 3ajelHHYKUM Kpajem. KakaB 00611k uma
npecek?

12) MMponyxeun meT MBWLA NMpaBHIHOr AONeKaelpa KOjH nosase O
TeMeHa uCTe CTpaHe, a He JieXxe y TOj CTpaHM, CEKy Ce y HCTOi Tauku.
AKO jeman o1 TMX nNpojyxeTaka, payysajyku O TemeHa na 10 upeceka
C Apyrum, npeeyeMo N0 3JaTHOM npeceky, Behd [e0 je jemHaK MBHIM
nonekaenpa. JJokasartu.

13) Kpos usuuy AD mnpasunxor okrtaenpa ABCDEF noctaBbeHna je
paBaH Koja yunn npecek AGHD. [loxkasaTu na je Taj npecex Tpanes u na
(€ IheroBe JlujaroHane cexy y Tauxu J Ha riaasHoj ocu EF okTaeupa.

3atum cnoj Tauky H ca B u G ca C, a noToM npecek K Tvx npaBux
cnoj ca Taykom J; mokaxwu ma je myx JK napanensa nvku AB.

. Koncrpyucatn oxraenap xan je nato GH u JK.

V TOBPLUIMHE [10JIMJEAPA

§ 84. [lospwuna ipusme. — Kako je NOBpLIHHA CBAaKOI
noaujenpa jeaHaka 30MpY MOBpIIMHA CBHX IHECOBHX CTpaHa,
MOBpLIMHA NpHu3Me jenHaka je 30Mpy MOBpIIMHA ABEjy OCHOBA U
GOYHHX CTpaHa HJM OMOTaya.

AKO MOBPUIMHY OCHOBE O3HAUMMO ca B, MOBpUIMHY OMO-
Taya ca M, a noBpWMHY npu3Me ca P, MOXEMO HAanuCcaTH:

P=2B+ M.

Kax je npusma Kkoca, noBpmMHa OMOTaua H3pauyHaBa ce
nomohy tbeHor nopmasuHor npeceka (§ 72, B).

H-xa je
cexom (ca. 67)
Ka je 36upy mo
uMajy 3a OCHO
a 3a BHCHHE
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naTa Ma Koja MpM3Ma Ca CBOjMM HODMa/nHHM [pe-
[ToBpuivHa OoMOTaua jenHa-
BpLIKHA napaJseJjorpama KOJH
BuLly G0YHY WBHIY NPH3ME,
cTpaHe HOPMAJHOr Mpeceka.

AKo LyxuHYy QouHe MBUL2 O0GeNexumMo ca
d, a cTpaHe HQPMaJHOr Mpeceka peduM ca d
h,, hy,..., hy{ NOBpLUIMHA OMOTaYA je

M =dh,+dhy++ - -+ dha,

WA

Cn. 67

M=d (hy+hy+-- -+ ha).
36up cTpaHa HOPMaJHOr Npecexa YHHU H-EroB obum. Ako
Taj 06MM O3HAYHMO Ca S, MOXEMO HamucatH

Tume ce

Teopena.

M=ds.
nobuja oBa

— [MoBpmwHHAa OMOTAYa NPpHU3Me jel-

Haka je npou3Boay GouHe WBHUE U 0OHMA HOP-
MaJHOT nNpecekxa.

[Tocaedu

ya 1. — TloBpmKHHAa OMOTAauya MpPpaBe Mpu-

3Me jexHaka je nmpoussony oGumMa OCHOBE H
BHCHHE.
[Tocaeduya 2. — Ako cy a, b, ¢ nuMEH3Hje mnpaBoyraor

napaJjeaenudnejia, merosa MoBpIIKHA jellHaKa je

P =2 (ab+ac+be), .

Tj. MoOBpPWMHA MNPaBOyrJOr mapajejsenunena
jemHaka jé¢ XIBOCTPYKOM 36Mpy CBHX NPOH3BOAA
no ABe pasHe NAMMEH3H]jeE

[Tocaeou
jenHaka je

Tj. MoBpU
KOM KBal

§ 86. 11
361Mp MOBPLIH

ya 3. — AKO je @ uBHLA KOIKE, HheHa MOBPLIMHA

P =6a?,

iHa KOLKeEe je jemHaka WeCTOCTPY-
pbaTy HBHUILE.

pspuuna dupamude. — [loBplIMHY MUpaMUIe YHHA
Ha OCHOBE W OMoOTauya. AKO MOBpLIMHY NHpamuie

5*
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03HauuMo ca P, noBpLIKMHY OCHoBE ca B, a MOBPIIMHY OMOTaua
ca M, noBplIMHY NHPaMHIE MOXXEMO H3Da3HTH OBAKO:
P=B+M.

[la ce m3pauyHa moBpIIKHHA OMOTaya, MOpa Ce, y OMLITEM
clyuajy, M3pauyyHaTH MOBPIUHHA CBAaKOr TPOyr/Ja GOYHE CTpaHe,
a 3atuv ce pe3y.sTaTH cabupajy.

Axo je nupamMIa NpaBHJ/HA, b€H OMOTa4Y YHHE PABHOKPAKH
nonynapuu Tpoyraosu (§ 76). IToBpimmuna jenHe GouHe cTpaHe

' r . ah .
YHja je OCHOBHLA @ W BMCHMHA /i jenHaka je 5 Ako je owmorau

CacTaB/b€H M3 7 TaKBUX TPOYTJOBAa, HEroBa MNOBPIUHHA H3HOCH
ah na
M g n v '§' ol 7 2 h.

Kako je mpoussox na o6um ocHOBe mupamuie a /i anotema
nupamuiae, MoxeMmo pehu:

Teopema. —IlToBpwWHHA OMOTAaya MpPaBUAHE ITH-
pPaMHIe jelHaKa je NOJAYyMpPoOHM3BOAY -06HMa.
OCHOBE M anoTeMe.

§ 86. INospwuna 3apybrene Gupamude. — [loBplunHa 3a-
pyd/beHe mupamuae jenHaka je 36upy noBpwiuHa B M B, mweHux
oc-10Ba M moBpwuHe M omoraua, Tj.

P=B+B +M.

Boude crpane 3apy6/beHe nupamupe cy Ttpane3u. [la ce
M3)auyHa MOBpLUMHA HEHOr OMO1auya, NoTpe6HO je NpBo, y
OfUWITEM CaAydajy, M3pauyHaTH MOBPLUMHE CBHUX Tpamnesa M MOTOM
pesyatate cabparH,

Ako je 3apy6/beHa nupamua NpaBHJHA, HEH OMOTay odpa-

3yjy paBHOKpaKH TonydapHu Tpane3u. [loBpuuHa jemHor 1pa-

. . .oa+b
nes3a yuje Cy OCHOBHLIE @ M b a BUCHHA h jelHaKa je T-h.

AKO mupaMHaa uva n GOYHMX CTpaHa, MOBPLIMHA OMOTaya je
M=n(a+b) B
o 2

Kako n(a+b) 3Haun 36up obuma o6Ge OCHOBE NHUpamuie a
h anotemy nMpamMHie, MOXeMO HamucaHM u3pa3 u3pehu o0Bako:

Teopema. — TloBpmwuHA oOMOTAaua MNpaBHUJHE
3apyfbeHe MUpaMHULe jeLHAaKa je MPOHU3BOLY
nmo.aysbéupa o6uma o6e OCHOBE M alMOTEME.
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Bexb6amwa

1) U3payynaTu uBHLY KOUKE M ibeHy NOBPLIMHY, Kax je 36up muja-
rotaje cTpaHe W aujarosane kouke s (s=20 cm).

2) Konuko nyta je Beha noBpuwuHa jedHe KOUKe O MOBpIUHHE
Ipyre KOuke, ako je WBuua npse nBanyTa Beha on uBMue npyre?

3) Koauko nyra mopa Gutu Beha uBMUA jelHe KOUKe OJ HBFLe
JIipyre KOuKe na na joj noBpwuHa Gyne nBanyta Beha?

4) lNospwMHa npaBoyrjor napajenenunena je 214 ¢m?, a HejenHake
ocHoBHe uBHUE Cy S cm u 6 cm. U3pauysatu GOYHy HBHMUY W MOBPILUHHY
OMOTava.

S) W3payynaTu noBplIKHY NpaBOYrJOr Napajejeninena ca KRampat-
HOM OCHOBOM, Kai cy natTH oOuM s=21 aujaroHasHOr mnpeceka M jeaHa

. 1
weroga aujarosana d=7 7-

6) Ilate cy pasmepe a:b:c=m:n:p Tpujy MBHLA NpaBOYrjor napa-
Jlejienunena Koje ce CyCTHYy y jeIlHOM TeMeHy M JMjaromajia ocHoBe (ab).
W3pauynatn noBpwuny (d=15, m=3, n=4, p=>5).

7)1 OcrvoBHe HBHUE TpaBOr napanenenunena cy 10 cm u 17 cm; jen-
Ha gujaronana ocHoBe u3nocu 21 cm; Beha nujaronana napanenenuneia
je 29 cm. M3payynatu noBpluMHy napajeienunepna.

8) OcHoBa npaBor mnapaienenunena je pom6, a NOBpLIHHE aHjaro-
HaJIHWX npeceka cy p M ¢. M3pauyHsaTu NOBpLIMHY OMOTaua.

9) OcHoBa napaseneninena je KBampaT; jelHO TeMe TOpHe OCHOBE
MMa MCTO pacTojatke O CBMX TeMeHa JIOte OCHOBe. AKO je OCHOBHA
uBMLa ¢ ¥ GoyHa uBMuUA b, W3pauyHaTH MOBPLUIMHY napajejenunena. auja-
roHajle M NOBpLUHHE [HjarOHaJIHUX NpeceKa.

10) Ooxasats na je 36up KBaapaTa CBMX LMjaronaja cTpasa CBakor
npaBoyrjor napajiejenynena jelHak NBOCTPYKOM 30upy KBaapaTa CBiX
IHjaroHana Tora Tenja.

11) lNoBpwunHa npaBU/IHE jeIHAKOMBHYHE MpH3Me M HOCH @ KBalpaT-
HUX meTapa. M3pauyHaTu uBMLY Kal je OCHOBa a) npaBuisu Tpoyrao, 6)
NpaBWJIHK LIECTOYrao.

12) OcHoBHe HBHLE npase TpOCTpaHe npuame cy 25 cm, 23 cm u
36 cm, a nospwnHa 1620 cm2 M3payysaTH NOBpUWIKHHY OMOTaya W BHCHHY
npusme.

13) OcHoBHe HBMLE NpaBe TPOCTpaHe Npu3Me ogHoce ce Kao 17:10:9,
6oyna MBuUA H3HOCH 16 cm a moBpuiuna 1440 cm2. M3payyHaTu OCHOBHE
HBHLLE.

14) OcHoBa npaBe npu3me je paBHoKpaku Tpane3 ABCD ca cTpaHama
AB=CD=13 cm, BC=11 cm u AD=21 cm; noBpluKHA OWjaroHaaror npe-
ceka u3nocu 180 cm? M3pauyHaTH NOBpLIMHY NPU3Me M TOBPIUMHY Npeceka
AB,C\D.

15) [NpaBunHa TpocTpaHa NpH3Ma yuja je OCHOBHA WBMLA a npeceye
ce NBeMa mnapajejiHWM paBHMMa KOCHM Npema OCHOBW. M3pauyHaTu nosp-
WwHHy omoTaya golujeHe KOce Npu3me, ako je tbeHa GoyHa MBHua b.
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: 16) PacTojate usmehy Gounnx mBMUA KOCe TPOCTpaHe NpuU3Me H3HOCE
37 cm, 15 cm u 26 cm, a NoBplUIMHA OMOTaya je[HaKa je MOBpPLIH4M HOP-
mansor npecexa. M3payynatn 6ouny uBuLy.

17) OcHoBa KOCe mpu3Me je paBHOCTPaHM TPOyrao CcTpaHe @; GouHa
MBHUA M3HOCH b; jenHa GOYHA MBHUA YHHW Ca CYCEJHOM OCHOBHOM HBHLOM
yrao on 45° M3payyHaTu NOBpUIHHY OMOTaya rnpuame.

_ '18) M3payynaTv noBpuwMHY M BHCUHY TIpaBHJIHE TPOCTpaHe NHpaMuie
yuja je oCHOBHA MBHLA @=3m a 60yHa b=5 m.

19) lMo3naTa je NOBpwHHA NpaBuUJHE TPOCTpaHe MNHpaMUIE uHja je

sucuHa nBanyTa Beka oJ ocHoBHe uBHLe. M3payynaTu
: OCHOBHY HBHIL
(P=46,2 m2). ) Y

20) M3payyHaTH OCHOBHY WBHLY M amoTeMy NpaBHIHE TPOCTpaHe MH-
pamune, ako 6oyHa uBuua u3Hocw 10 cm a GoyHa noBpumHa 144 cm?2.

21) OcHoBa nupamupme je Tpoyrao uuje cy cTpaHe 13 cm, 14 cm u
15 cm. BoyHa uBuUA HAacnpam Cpelitbe MO BEJWYUHH CTpaHe OCHOBE HOp-
mManwa je Ha paBHM OCHOBe W jeanaka 16 cm. KM3spauysaTu noBpuuny
nupamuaue.

22) Ocnqaa nupaMuje je paBHOCTPaHH TpOyrao CTpaHe a; jelHa
GouHa CTpaHa je, MCTO TaKO, PABHOCTpaH¥ TPOYrao M HOpMaJiHA Ha paBHHU
ocxoBe. Mzpauynatu GOuHy MOBpLIMHY NupaMuie.

23) OcHoBa nupamuie je KBafpaT OKO KOTa je OMWCaH Kpyr nony-
npeunuka r=2 m; GOyHe CTpaHe Cy paBHOCTpaHH TPOYrnoBu. MapauynaTu
NOBPIUHHY NUpaMHIe.

24)q quﬂa NOBpLIMHA MpaBWJIHE YETBOPOCTpaHe mnupamuae M3HOCH
14,76 m?, a nospwuna uene nupamuie 18 m2 M3pauyHatu oCHOBHY uBHLY
M BUCHHY fMpamupe.

25) ﬂpa}BnnHa YeTBOPOCTpaHa MuWpaMuia npeceyeHa je mujarOHaJHOM
paBHu. AKO je noBpwuHa npeceka p=12,6491 u o6um ocHoBe s=3§, u3pa-
YyHaTH NOBPLUMHY NUpaMuie.

26) llpaBunna yeTBOpOCTpaHa MNWpaMniga WMa jedHy 3ajelHUYKy O-
CHOBY Ca NpU3MOM, a BPX jOj je y LEHTpy npyre OCHOBe npu3me. AKO Cy
HBHLE Npu3Me a M b, u3payyHaTH MOBPLUUHY MUpaAMKILe.

27) Llentap ropte OCHOBe KOLKE M CpefHHE CTpaHa tbeHe M10Hhe O-
CHOBe Cy TemeHa nupamuje. M3pauynati GOuHy NMOBPLIMHY nupamuie, Kajx
je uBMUA KOUKe jeqHaKa da. ’

) 28) anosa nupamiie je napanenorpam uuje Cy cTpawe jeHake 5 m
“4m,ajenna nujaronana 3 m; BuCHHA NUpaMHM@e NPOJA3M KPO3 Npecek
Aujarosana OCHOBe M jeJlHaka je 2 m M3pauyHaTW NOBpLIMHY NUpaMuiIe

i i

28) WM3pauynaTi noBplMHy nUpaMmuie KOja MMa UCTYy OCHOBY Ca npa-
BHJIHOM WeCTOCTPAHOM NpU3MOM, a BpX joj je y uenrpy ropwe ocHoOBe
npU3Me, ako je OCHOBHA uBuUA npu3Me a=35, 6 cm, a BucuHa H =8,46 cm

) ey o

30) I/Iapaqyuaﬂf NOBpUWHHY Npasu/iHe IWEeCTOCTpaHe MHpaMume, ako je
anorema nupamuie jeaHaka £ u anoTema OCHOBe .

31) OcHoBHa MBHUA nNpaBHIHE OCMOCTpaHe Mupamume je 7,8 m a ny-
KnHa OouyHe uBUUe W3HOCH 12 m. W3pauynaTu noBpwuHy nupamupe.

32) WspauyH
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aTH NOBPUIHHY NpaBuJIHE JeceToCTpaHe nupamwuie, axKo

je moaynpey4Hk Kpyra OnmucaHor OkO OCHOBe jeaHak r, a BUCMHA mupamuie

geha 01 Tora no

1ylnpeyHnka 3a NoJIOBUHY OCHOBHEe MBHLE.

33) OcHoBHe WBHle NpaBHIHE TpOCTpaHe 3apy6ibeHe nupavnge Cy
2 ¢cm u 6 cm. Blouna cTpasa uma HaruG npema Behoj ocHosu ou 60°

W3pauynaty BuCH
34) Crpane

Hy.
nopasoyrior poriba npeceyeHe Cy aoBema napaiejiHum

paBH4Ma TaKo [d Cy mpeceud paBHOCTPaHH TPOYrJoBH Ca cTpaHama au b
M3payysaT OOYHYy MOBPLIHHY Taxo no6ujene 3apy6mene nupamune (a=383;

5=10,1).
35) [llpaBun

Ha TpocTpana 3apy0/beHa NHpamMuia uuje Cy OCHOBHE

MBMue 8 m ¥ 5 m, a BMCHHAa 3 m, NpeceyeHa je paBHH Koja npoia3u Kpo3

jeQHy cTpaHy 10
cTpate. M3pauyn

lbe OCHOBE M TeMe ropte OCHOBe LWITO JIeXH Hacmpam Te
ATH NOBPLUWHy NDeCceKa.

36) HaruG Goune cTpaHe npaBuiHE TpPOCTpaHe 3apy0ibeHe nupamuie
npema ocHoBu u3Hocu 60°; cTpaHa Te OCHOBE jenHaka je @ W NNBpUIMHA

nupamuge P. U3
37) [pasua

payyHaTH MOBPLIKHY Jpyre OCHOBE.
4a yeTBOPOCTpaHa NMpaMuia npeceyesa je paBHu Napa-

JleHO OCHOBHW. W3payynaTd NOBpuiMHy 3apyOsbene nupamuie, ako je no-

BpluMHa npeceka
nonyue H;=T1

38) [Mpasui
usue 6 cm n 8
Jla3d K03 Kpaj

¢=>5625 cm?, BuIMHA leJe nupamuie H=231 cm u BUCHHA
cm.

Ha yeTBOpOCTpaia 3apy0/beHa nupamuia, UMje Cy OCHOBHE
cm a Gousa weuua 10 cm, npeceyexa je paBHM KOja npo-
nujarona’e Marme OCHOBE HOPMAJHO HA Ty anjaronalny.

M3pauyHaTil OBpIUKHY TOra npeceka.

39) Uapauy

HaTH BUCWHY MpaBuiHe YeTBOPOCTpaHe 3apybmene nupa

Mue uuje Cy OCHOBHe HBHue @ M b, a GOYHa NOBpWHHA jelHaKa 36upy

noBpuwnHa OCHO

Ba.

40) M3 uedue @ npaBMIHOT TeTpaenpa KOHCTPYHCATH W H3pauyHaTH
MBMLY NPaBUIHOr OKTaedpa, ako oba Tera umajy jeHaKe NMOBPIIMHE.
41) Kako de ojHOCe NOBpLUKHHE MNpaBUIHOr OKTaelpa M npaBUNEOT

TeTpaeipa Koj
oxTaenpa?

H ﬂOCTaje npoayxemem yeTupy HaW3MeHH4HE CTpaHe

42) UeHTpH cTpaHa KOUKe Cy TeMeHa OKTaeapa. M3pauynat nosp-

1IKMHY OKTaepjpa

kag je nara nospuwuHa Kouke (P=100 m?).

43) MoBpujura npaBuaHOr NOjeKaeapa je P=12 cm? WzpauynaTu

HEeroey nBULY.

VI 3ANIPEMHUHE TOJIMJELAPA

§ 87. Qawin iojmosu o 3alpemuni ioaujedapa. — Ilon

3aMnpeMmMHOM

HeKOra Teaa YOIuTe p43yMEMO BeJHYMHY J1€aa

npocropa KOjd TO TE&JO 3ay3umMma.
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Ha 6ncmo oapenuay 3anpeMuHy Hekora noamjenpa, 110Tped-
HO je Hahu jemHy OpojHy BeaM4MHY KOja MepH MPOCTOPHY
BEJIHYMHY TMOAHjeIpa M 30Be Ce HEroBOM 3aNpeMHUHOM, a
¥MMa oBe ocobuHe: #

1) Iea noaynapua noaujenpa umajy jeaHake 3anpemuHe,
6e3 0063Mpa Ha HHXOBE MOJOXaje Y MPOCTOpY.

2) 3anpemuna moaujespa R Koju je cacTaBbeH M3 1Ba
nosujenpa P u Q wrto Jexe jeiaH ¥3BaH Apyrora jenHaka je
36upy 3anpemuHa nosujenapa P u Q.

[lpernocraBuhemo nma cBakom pgeny npocropa oarosapa
jenan takas 6poj.

M3 npyre ocoéune cieayje na oa ABa moaujeapa o KOjHX
je jeman motmyso y nmpyrom Behy 3anpeMuHy HMa OHaj Koju
CaipxH APYTH.

AKO nBa nosujeipa MMajy jenHake 3anpeMHHe, KaxKeMO Aa
Cy jeaHaKH.

3a meperse 3anpemnHa notpeGHa je u3BecHa jeamHuua. Ms
MPaKTHYHHUX D33/0Ora Kao jelMHMIA 3anpeMHHa y3uMa Ce KOLKa
uMja je MBHLA jelHaKa HeKOj AYKMHCKO] jeJHMHULIM.

§ 88. Sadpemuna apasoyzaoe Gapareseiunieda. — Teopena. —
bpoj xoju uspaxaBa Mmepy-3sanmpeMuHe nmpaBo-
yraor napaJejenuinena jegiHaK je MPOU3BOLY
6pojeBa KOjM M3paxaBajy meroBe TPH AHMEH-
suje. M, kpahe: 3ampemMuHa NpaBoOyraor mapa-
JenenuMnena jenHaka je MPOMU3BONLY HWEroOBHUX
TPUjy LIHUMEH3H]a.

Pa3aukoBahevo oBa Tpu cayuaja:

1) Ilumensuje napajesnenunesa H3PaxeHe Ccy HEAUM
6pojeBuUMa.

Hexa cy, ma npumep, numexsuje napaJenenunena Leu
6pojeBu a, b, ¢ (y cn. 68) a=4, b=3, c=5. Ha meroBy ocHoBy
MOXE Ce€ [MOCTABUTH Cu0] ab Kollaka uMja je HBMLA jemHaKa
HLYXUHCKO] jenunuud. Kako BuCHHA MMa ¢ AYXHWHCKHX jeJMHHIA,
jacHO je na ce y mnapale’enurnel MOXEe MNOCTABHTH C TaKBHX
ciojeBa, Tj. abc ky6nux jeauuuua. AKO 3anpeMHHy MNPaBOYILior
napajesenudnena obenexuMo ca V, MoXeMO HamHCaTH:

V=abc.
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2) JumeH3uje napase/enunesa u3paxeHe cCy pa3JoMUUMa.

Peuumo na cy numeHsuje mnapa-
Jlejenunesa naTe OBHM pas3JoOMIMMA:
a, ¢ e
Rl Al o
noMohHy jeAMHHLy 3a Mepewe Y3eTH
HajBehy jeIMHHLYy KOjOM c€ MOTry H3-
MEDHTH CB€ TPHU IHMMeH3Huje 6e3 ocTa-
Tka. OueBHJHO je Ja TakBa jeMHHLA o

N

Y-Fa--a--Fa- -

Can hemo npBo Kao

N

N

I
T

N

1 y
UHHH 7o npehamme IyXHHCKE jenu-

Huue. Ako, Hakiae, maTe pasJoMKe
a ' c Ca. 68

B % CBEIEMO Ha HajMamH 3a-
jeIHHYKH HMeHMJ all, No6HjaMO pa3joMKe.
adf bef bde
bdf’ bdf’ bdf’ .

uuju cy O6pojuoun adf, bcf, bde onu uenu GPojeBH KOjHU Kaxy
KONMKO CBaKa NHMMEH3HMja CalpXH HOBHX NYXHUHCKMX jelHHMUA

BeJIMUHHE . Tume ce oBaj cayuaj cBonu Ha cayuaj 1), Tj. 3ampe-

1
bdf
MHHA napaJjenenunena jenHaxka je mpoussony (adf) - (bcf) -(bde),
NOJ NMPETMOCTaBKOM [a MEPUMO OHOM KYOHOM jeIMHHIOM KOja
OAroBapa y3eroj MOMOhHO] jedMHHMLHM. ¥ npehalmboj jeauHHLHU
uMa (bdf)® HoBMX KyOGHMX jenMHMLA. 3HAauW Ia je HOBA jeMHHKLA

1 3
(bdfy’ npehamme. AKo, nakJe, XeauMo na No6HjeHy 3anpeMHHY
y HOBHM jeIMHMLIAMa M3Pa3uMo y npehawmmbuM jenuHunaMa, tpeba
na nobujeHu npousBon noxeaumo ca (bdf )3, Tj.

(adf)-(bcf)-(bde) a ¢ e
(bdf)? WG

Jlako ce yBepuTH 1a yMeCTO HEKMX O pasjioMaka MOry
6uTtH ¥ ueau 6pojeBH.

c e

[Tpumep. Hexa cy pare oBe AMMEH3Hje NapaJejenunena:
3,5 m, 4,28 m; 5,63 m. Merpe hkemo mMpeTBOPUTH y CaHTHMETpE,
jep je To HajBeha Hy)XHMHCKA jeAMHKHLA KOjOM C€ MOTY H3MEPHUTH
cBe TpHM AMMeH3Hje 6e3 ocraTka. [Ipema Tome, HHMMeH3Hje mnapa-
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senenunena usHoce: 350 cm, 428 cm u 563 cm. Fberosa 3anpe-
MUHa jenHaka je (350x428 X 563) cm?® =84 337 400 cm®. Axo, cax,
Ky6HE CAaHTUMETPE MPETBOPUMO ¥ KyOHe meTpe no6ujamo 84,3374m?.
Meljytum, D0 wHcror pesyarata OGMCMO JOUIIM Ja CMO OJMAaXx
MIOMHOXWJIM JIMMEH3Hje M3paKeHe y pas/ioMmuuma, Tj. 3,5 X 4,28 X
5,63 = 84,3374. Jlo6ujeHu MpOM3BOJ MPETCTaB/ba, laKJje, 3ampe-
MHHY H3paXKeHy ‘y'xyéﬂuM jenuHMLIIaMa Koje oxrosapajy npeha-
WH0j AYXHHCKOj jeAMHHUILH, Tj. OHa je jennaxka 84,3374 m?®

3) JumeH3auje Mapajejenunena H3paxkeHe Cy HPpallHo-
"HaaHuM GpojeBuMa (6ap jenHum).

Heka cy numensuje mnapanenenunena PQRS (ca. 69) nate
6pojeBuma p, ¢, r, KOju Cy CBH, HJH
CaMO HeKH OJ HHX, HpalHOHAa/JHH.
N3 anre6pe 3Hamo ja ce MpanuoHaJ-
---g— = HU 6pOjeBH MOTY MpETCTaBUTH y 06-
1 JuKy 6ecKpajHHX HEeNepHOLCKHX Je-
LUMMaJHUX pasjoMaka. Fbuxose matbe
npubNHKHE BPEIHOCTH Ha 12 Zeuumana

%

N
—_—————

N

Y 5

e
|
3
4
1
|
l
'
1
[
1]

)

PR i TN R Ll
A g ---% obesnexcuhemo ca p,, ¢, r,, a Behe
’ . ’ ! ‘
Ql # ] ca p., q., ra'. Axo, cam, KOHCTpyH-
: Q Q P LIeMO Mnapajlenenunene ca IUMEH3H-

Cn. 69 jaMas POy=pp; . PRy=0n;s PSy=itn;: ¥

MO h PQy=pa', PRy=q4', PS,=r,', Bunu-

lla ne napanesenunen ca AUMeH3ujaMa p,', ¢, , r,’ noTnyHo

canpxartd y ce6u mapanesennmen ca AMMeH3ujama p, g,r, a OBaj

OmeT, mapalesenunen ca AWMEH3HjaMa pP,, §a, I'n, j€p je, no
MPETnoCTaBLUH ,

(1 Pa<P<pa'. Ga<q<q), ra<r<ry.

Axo 3anpemuHe na
aJIeenun
¥ PQ,R,S, ca V., nmanljo Ha ocnecﬁ;; Izno);f;ji ;;H?,%MO Sy
3 : J BOra mnapa-
rpaga, na je p

(2) Va=puanra
(3) V' =pid qa' ra.
M3 nejennaxocru (1) cnenyje
V< V!
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a 3atum u3 jentakoctu (2) u (3)

Vi' = Vi

Meljytum,
Moxxe Hahu pall

a raza je
V' ~

Kan 6poj
JIeCHOj CTPaHH

=Pn §d ra' —PnQnln=
= (P’ = D) @' 1d +(qa' = Gn) Pa 1o’ +(Fa' = T'a) Paa-

332 JOBOJLHO BE/UKE BDEIHOCTH OX NI YBEK C€
wonanaHu 6poj R Tako na je

Qn' 1o <R, pard <R M Pagn< R,

V<R [(pn' - Dn) +(q4 _QH) +(ra - I‘,,)] .

7 HEorpaHHYeHo pacte, cabupuy y 3arpajiama Ha
Te)xxe HyId, a THME M M3pa3 Ha JIeBOj CTPaHH, Tj.

lim (V' - Va) =0.

n—->w

M3 Tora ¢aenyje na je

lim py ¢4 ro =1im pn Gn Fa=pgr.
n—»w© n—-»ow

Ta rpaHMuHa BPEIHOCT y3uMa Ce 33 MEpy 3anpeMuHe mo-
cMaTpaHor napaJjelennnena PORS. Axo Ty 3anpemuny oGese-
JKUMO ca V, MOXeMO HamucaTH:

Ouuraent
jep nmoGujeHu
[0Ka3aTH [1a
IIOKAXKe,

[Mocaeoul
napanesenunes
JIMMeH3Hja be
npaBOyTlJa(
3BOAY MOH

§ 89. 3a
3anpeMuH

MHHH Mpa
HOPpMAaJdHO

604HO] UB

V=pgr.

10 je ma je Ta me(uHHMLH]a 3aMPEMAHE JIOMYLUTEHE,
6poj uMa OCOOUHY HaBeleHY Y § 87, 1. Jlako je

yMa ¥ 0cobuHYy 2), IUTO OCTaB/baMO Y4eHHKY Ja

ya. — Kako npousBos ABejy JMMEH3Uja MPaBOyrjaor
{a NMPETCTaB/ba MOBPIIHHY HEroBe OCHOBE, 4 tpeha
OBy BHCHHY, MOXe ce pehu na je 3ampeMHHa
r mapaJeaenunena jexHaxka nNpoH-
pPWUHHE OCHOBE M BUCHHE

Apemuna ma Koza dapasesequieda. — a) Jlena. —
A Koce mnpu3Me jelHaka je 3amnpe-
e nmpu3Me yMja je OCHOBA jennaka
M npeceky Kkoce MpH3Me a BHCHHA
MILM KOCe MpH3ME. '
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Heka je pmara xoca npusma ABCDEA,B,C.D,E, (ca 70),
£, Kojy hemo ykpaTko o6easexHTH ca
AD,. Tlponyxumo cBe mweHe 60uHe

i D
17 uBule. Ha nponyxerky jeane, Ha
Al H )

B, | npumep AA,, y3mumo aBe tauke Pu P,

B S iy 1 Tako na 6yme PP,=AA,.Ako xpos

el / Te JBe TAauKe MOCTABHMO DABHK HOP-

A‘”"“'*‘@’;;/C ManHO Ha MBHLY, L06HjaMO JBa HOp-
'

masna npecexka PQRSTuP,Q,R,S,T,,
p e iR, KOjH uYMHE OCHOBE MpaBe MpH3Me

Q. PQRSTP,Q,R,S,T,, xojy hemo
/_,,LT--7JS ykpatko obeaexutu ca PS,. Tpeba
olez”’ 6 JIOKa3aT¥ ha nata Koca npusma AD,
QC 0 u jpobujeHa npasa npusMa PS, wmajy

JI :

jenHaKe 3anpeMuHe.

Axo nocmarpamo noaujeape PD u P,D,, Buiehemo aa cy
nonxyuapHu. 3aucra, ocHoBa PQRST noaujenpa PD jeanaxa je
ocHoBu P,Q,R,S,T, nomujenpa P,D,, jep Cy Te OCHOBE HOp-
MaJlHM npecenu npuame. 3aTiM, 60uHa uBuua PA noaujenpa PD
jennaka je 6ounoj wsBuum P,A4; noaujeapa P,D,, jep cy cacras-
JbeHe u3 jeanaxkux nyxu. ([To npernocrasum, Haume, PP, = AA,;
kako je PA = PP, +P,A, P,A =P,A+AA,, caenyje na je
PA=P,A,).

Ako, can, noaujesap P,D, nocraBumo y noaujenap PD,
BuauMo na he ocuosa P,Q,R.S,T, noknsanatu ocHoBy PURST,
6oyna uBuua P,A, 6ouny usBuuy P4, jep cy eneMeHTH y TpH-
jenpuma P A,Q, T, n PAQT jensaku u jefHako pacnopelhjeHu
(§ 68), u rauka A, tauky A.

Mcro Baxu 3a ocrase 6ouHe HBHLE, TpHjeApPE U Kpajibe
Tauyke OOUYHMX HMBHLA.

[Tpema Tome, moamjenpu PD u P,D,; noxynapuu cy.

Ako, Hajsax, npasoj npusmu PS, momamo noaujenap P D,
no6ujamo moJujenap PD,. Hcro tako, ako kocoj npuamud AD,
nonamo noaujepap PD, xoju je jennak noawmjenpy P,D,, 106u-
jamo ucrtu noaujenap PD,. HMs tora caenyje ma npaBa npusma

PS, w xoca npusma AD, uMajy jelHaxke 3anpemMuHe, WTO je
Tpe6ano JoKa3aTH.
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6) Teopema. — 3ampeMuna npasorT napaneueé
nunena jemHaka je npouW3BOLY MNOBpUIHH
OcHOBE M BHCHHE.

Heka je jmat npasu napaie-
nenunen ABCDEFGH (ca. T1).
On uMa 3a OCHOBY KOCOyriH
napaiesorpam 4BCD, a cBe 604-
He CTpaHe C€y My [paBoyrao-
Hulw., MehyTum, Taj HCTH mnapa-
Jejenunes MOXe ce CMaTpaTH H
Kao KOC, ako Ce 3a OCHOBY Y- Ca. 1

Me jexHa OJl HheroBMX 604HAX
irpar:aflﬂa npumep crpana ADHE. Tana cy OcHOBHE HBHuﬁe‘:;iiiZ?
napafenenunena yjeaHo G6ouHe WBHIC Kocora mnapasne M(;

Ao Gouse MBHIE TOra Kocora napanesenunena npeceue <
paBHH Hobmanﬂom Ha MBHIE, 1061jaMO HOpMaJHH npgceKa}zan;
KOju je NpaBOYraoHHK, jep jeSA?)FEJ_ABCD (3awT0?), Na OTy

=90° 26, 4 u § 45, 1).

. SPI?O Sjloe 1v(1§u a’) 3anp§_MHHa Kocor rnapajenenunena ca OCHO-
som ADHE u 6o4noM uBuuoM AB jennaxa je 3anpeMHHH rlzlag-
poyracr mnapaieiendnena ca OCHOBOM PQRS - n Bﬂiuﬁgrnfnnen;
Kako je, mehyTum, 3anpeMHH2 npaﬁbymor nap_aA;PQ.PS
jenHaka NpOU3BOLY HHErOBHX A¥MeH3Hja, OHA M3HOCH il napa:
[Tpousson AB-PQ npercras/ba NOBPUHHY .OCHOBE npas nape-
nenenunena, a PS tberosy BUCHHY; CTOra € 3anpeMuHa nB;;CHHe
napajenennneaa jefHaKa npousBOLy MOBPLIHHE OCHOBE H ,
jto je Tpebaso JOKa3aTH.

) H
g) Teopema. — 3anpemu
jexHaxa je npou3BOLY NOoOBpIIHH

4 mMa Kora napaJaeae-
e O-

npnena
CHOBE M BUCHHE.
Heka je nar ma KOju napalt

enenunen ABCDEFGH (ca. 72).
. Cse merose crpane cy Koco-
3 70 yrag napaieiorpami. Ha
0ZPENMMO 3anpemMuny napa-
Jiesienunena, nocrasutieMo
paBaH HOPManHO Ha Hero-
py usuuy AB. Tume n0-
6ujamo ~ HOpMaaHd  Npe
cex PQRS, xoju je y on-
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TeM caydajy kocoyrau mnapanerorpam (§ 26, 4). Taj npecek
MOXE C€ y3€TH 3a OCHOBY MNpPaBOr MNapajenenunena 4yuja je
BHcHHA uBHLUA AB. Ilo nemu a) 3anpemMuHa HAaTOr KOCOT ma-
panenenunena jefHaka je 3anpeMuHd NOGHMjEHOr MpaBOr mapadfe-
Jlenunena, a mo Teopemu 6) sanpemMuHa NpPaBOT NapaJjesenunena,
y OBOM cjydajy, jefHaKa je MPOM3BOMY MOBPUIWHE HOPMAJHOT
npeceka PQRS (merose ocHoBe) u uBhue AB (merose BucHHe).
Hakae, sanpemuna pmaror Kocor napajerenunesa jenHaka je
PQ-MN-AB=(AB-PQ)- MN, rze je MN BuCcHHA HOpMaJHOT
npecexka PQRS, uuja je ocHoBuua PQ. MelyTuMm, npou3BoL
AB- FQ npercraBba nospuuHy ocHoBe ABCD maror mapasene-
nunena, a MN eroBy BHCHHY; CTOra je 3ampeMHHa Ma Kora
napanejienunena jeaHaka NPOHU3BOLY MOBPLIMHE HErOBE OCHOBE
v EroBe BHCHHE, I1UTO je Tpeb6ano JOKa3aTH.

Ha je MN 3aucta BHCHHA HATOT napaJjejenunena, MoXemo
Ce yBepuTH Ha oeaj Hauud. [Ipecex PQRS HopMmanan je Ha
upuuM AB. Ou je crora Hopmasan Ha ocHoBu ABCD (§ 48).
Axko y Tauku M murHemo Hopmany Ha ocHoBy ABCD, oma ce
MOpa noknonuTH ca nyxu MN, Koja je y HOpMaJHOM mnpecexy
PQRS n nopmanna na PQ (§ 32, 6).

AKO, JakJe, ca I/ 03Haunmo 3anpeMvHy Ma Kora napaaJaeJae-
nunena, ca B NOBPWIMHY HberoBe OCHOBE, a ca H HeroBy
BHCHHY, MOXEMO HAaMHUCaTH

V=BH.

§ 90. 3adpemuna apusme. — a) Jlema.— lujaronanna
PaBaH napaunenenunena geau ra Ha JABe jen-
HaKe TPOCTpaHe NMpH3Me.

Heka je nmar napaseaenunen ABCDA,B,C,D, (ca. 73).
Kpos merose usuue A4, u CC, nocraBuhemo pasan. Ta paBaH
Aesn-ra Ha pBe Tpoctpane npuame ABCA,B,C, u ACD A,C,D,.
Tspaumo ma cy Te mpusme jennae.
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Axo GouHe wHBHIE Mapajenenunena MpeceyeMo pPaBHU Koja
je Ha WwHMa HOpMa/Ha, no6ujaMo HOpmaaHu npecek PQRS, xoju
je mapanenorpam (§ 26, 4). Hujaronana C,
PR penu Taj mapaJjesorpaM Ha IBa NoO-
nynapHa tpoymtia PQR u PRS. Caku 4
Ol HhHX MOXEMO Y3eTH 3a OCHOBY npa-
Be Mpu3Me unjd je BUCMHA GOuYHa HBHLA
nator napanesenunena. Otyma caenyie S
na xoca mpusya ABCA,B,C, uma 3a- T
NpeMHUHy jefHaky 3anpeMHHH NpaBe NpH- 1

Ay

sl

3Me ca ocHoBoy PQR n BucuHom AA,, ‘
a xoca npusma| ACDA,C,D, 3anpemuny Db

jelHaKy 3anpeyMHHM [paBe Inpu3Me ca g e
ocHosoM PRS |u Bucunom AA,. Kaxo A
o6e npaBe MNpu3Me HMajy NOAyAapHe Cr 13

OCHOBE W jelHAKE BHCHHE, OHE Cy MOmy-

naphe (§ 68), wuro 3HauM fAa umajy jennake 3sanpemuue. Crora
u koce Ttpocrpane npusme ABCA,B,C, u ACDA,C,D, umajy
jenHaKe 3anpeMuHe, WITO je TpedaJo noKa3aTH.

6) Teopema. — 3anpemuna
TPOCTDAaHEe NPpH3MeE jenHaKa
je. MpPOM3BOAY MNOBPLWMUHE
OCHOBE M BHUCHHE.

Hexa je mara tpocrpana npusma
ABCDEF (ca. 74). Kpo3 weny usuiy
AD nocraBuhemo paBan ADGH na-
paneano pasuu BCFE, a xpo3 uBuuy
CF pasan CFGH mnapasenno papuu
ABED. TlocraBbene pasuu npecehn
he ce no mpaBoj HG, a ca paBuuma
ocHoBa no npasuma AH, CH, DG u
FG. Tako Hacraje napaJesenunen
ABCHDEFG, Koju je, no nperxomuoj nemu, jeIHaK IBOCTPYKOj
naroj npusmu ABCDEF, jep je crpana ACFD npusme aujaro-
HaJHa paBaH napaJjenenunena.

[lpema tp™me, 3anpemuna nobujeHor mapaaesenunena
ABCHDEFQG jennaxa je npoussoiy MOBPIUHHE HErOBE OCHOBE
ABCH w Bucune FK, a sanpemuna npusme ABCDEF 10 1o0-
BMHH TOTa MPOHU3BOJIA.

‘
il
1

‘




AKO 3ampeMHHy NpH3Me O3HAYyMMO ca V, MOBpIUMHY OCHOBE
napanejenunena ca Q, a BUCMHY napajeienunena ¥ npusme ca
H, MoxeM0 Hanucatu:

_on_Q
V=gl
H3pa3s % npercraB/ba yYCTBapH MNOBPLUMHY oOcHoBe ABC
fpH3Me; dKO ra O03HA4YMMO €3 B, HMaMO KOHauHO:

V=BH,
wro je Tpebaso NOKa3aTH.
B) Teopema. — 3anpemMuHa Ma KOje mpu3Me je I-
HaKa je NPOHU3BOAY NOBPIIHHE OCHOBE H BUCHHE.
D, Hexka je nara mHorocTpaHa npusma
ABCDE A,B,C,D,E, (ca. 15). Ona ce
+ MOXE JHjarOHa/JIHMM paBHMMa MOJe-
E B auTH y TpocTpane npusme ABCA,B,C,,
| ACDA,C,D, w ADEA,DE,. 36up
i 3anpeMHHa THX TPOCTPAaHUX MpH3aMa
Jaje TpaxeHy 3anpeMHHy MHOrocTtpa-
kT~ __-EJc we npusme (§ 87, 2).
— AKO NOBPLUMHY OCHOBE MHOIOCTpa-
He MpH3Me O3HAUUMO ca B, NoBpilHHe
OCHOBa TpPOCTpPaHUX npH3ama ca B,,
B,, B, a 3ajeiunuky BUCHHY ca [, no6ujaMo Ja je 3anpeMuHa
npusMe jemHaxa
B.H+B,H + B;H=(B,+ B, +B;) H=BH, 1j.
V=BH.

§ 91. Sanpemuna fupamude. — a) Teopema. — 3anpe-
MHHA CBaKe nmUpaMujie jeiHaka je Tpehuuu
MpoM3BONA NOBPWHUHE OCHOBE U BUHCHHE,

./’
'
EI e
-

A=

)
t
et

Cn 715

3a goka3 TteopeMme nocayxuhemMo ce mMoOjMOM Trpanuue, a
pald jeIHOCTaBHOCTH LpTaheMo TPOCTPaHy NMUPaMHAY.

Heka cy nmare nse nonyaapHe nupamune SFQR u S, P,O.R,
(cn. 76,6, u b). WNsume SP u S,P, nogeaMMo Ha n jeiHAaKHX
IejoBa M KPO3 CBakKy HEOHY TauKy MOCTABUMO DPaBaH NapanesHo
ocHoBu nupamune. [lo6ujene mnpecexe ysehemo kox nupaMuie
SPQR 3a nowe oCHOBe npusama, a koA nupamuze S,P,Q,R, 3a
ropthe OCHOBE MpW3aMa, YHje Cy BHCHHE jeflHaKe pacrojaiby IBa
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ysactonsa npeceka. Ha Taj HauuH 100HjaMO B2 CTeNeHacta
Te/la CacTaB/beHa M3 MpHU3aMa, O KOjuX je NMPBO OMHCaHO O0XO
nyupamMuze, a Apyro y boj ymucaHo.

Cn. 16, a) . Cn. 76, b)

OueBUIHO j€ ma je 3anpeMMHa ONHCAHOT CTEMEHACTOr TeJa
Beha OX 3ampeMHHe nUpaMupme, AOK -je 3anpeMyHa ynucaHor
CTeMeHacTOr TeAa Mama OJ 3anpeMHHe parte nupamupe. Axo
3anpeMUHY OMUCAHOT CTereHacTor Tesa obenexumo ca V', sanpe-
MHHY THpaMuie ca V/, a 3anpeMuHy YyNuCaHOr CTENEHACTOr TeJaa
ca V/,, Taj OAHOC MOXeMO W3Pa3uTH OBHUM HEjeNHAKOITHMA:

(hH Va< V<V, .

Ako, caj, nocMaTpaMo Ta ABa CTENeHacTa Tejla, BnaeheMo
4a je npBa onucaHa Npk3Ma, pauyHajyhu OX Bpxa nupamuie,
jenHaka npBOj YIUCAHOj NPU3MH, APyra APYroj. H TaKo peaom Cee
10 MOCJeAe yiHcaHe npusme (Ha ocHoBM nupamuae S,P,0Q;R,),
Koja je jenHaKa NpeTNOCAeNtOj omucaHoj mnpuamu. [Ipema
TOMe, pas/iMKa 3alpeMHHa Ta JBa CTeneHacTa Tera jeaHaka je
3alpeMHHM TOCAeAthbe OMnucaHe npa3me (Ha OCHOBH NHpamuie
SPQR). Ako BucuHY nupaMuie ofesexumo ca ff, MOBpUIHHY
ocHOBe ca B, 3anpeMuHa NOC/HEAbE ONHCAHE NPU3ME jejHaka je

H 1
@) Vi = Vy-B-—=—- BH,
CTepeoMeTpHja 3a yYnTemCKe WIKOTE 6



82

jep je mapanenHuM MNpecenHMa NMHPAMHIE M 1HeHA BHCHHA noje-
Jb€HA HAa n jejHakux jenosa (§ 28).

Ako, nakne, ymecto 3anpemune V nupammuze y3MeMo 3amnpe-
MHHY V' uaM 3anpemuny V,; jemHora ox xBa cTememacTa TeJa,

rpewxa he GUTH Mawa Of %-BH, Tj.

3) V,,’—V<%-BH i V—V,,<%-BH,
KaKo caenyje M3 HejeDHaKoCTH (1) u jexHakocTH (2).

Kax n pacre, Bpennocr -rll—-BH y u3pasy (3) nocraje cse

Mard, a TuMme W Bpeanocr V' -V u V-V, oue ce mMory yuu-
HHTH 1O  BO/BH MaJleHHM. AKO 1 HEOTDaHHYEHO pacTe, H3pa3

—1~-BH TEXH IPAHHUM Hyia. Y TOM caydajy je

n
lim V,-,’?n lim V,,_= V,

n—>»o n-yw
KaKo creflyje M3 jenHakocTH (2) H HejeXHAKOCTH (3).

Ha 6ucmo, naxae, ompemuan 3aNpeMHHY NHpaMHze, Tpeba
Hahu 36Mp 3anMpeMuHa OMHCAHMX WJH YNHCaHUX MpH3aMa, Koje
YHHE CTENeHacTa Tend, M OJPENHTH IPaHKIY KOjoj Texe Ta nBa
306Hpa 3a c.yvaj Aa 6poj n npusama HeorpaHuueHo pacre. J1o6u-
jeHa BpemHocT npercfapibahe TPaXKeHY SJanpeMHHY nOHpaMmHuue.

3anpemMHHa OMHCAHOr CTENEHACTOr Teaa jennaxa je

§

=i, H H H H H
G) V) =B, -—n—+82-7+Ba-7+---+8,,-7=F(BI+B2+BS+---+B,,),
rae cy B,, B,,...,B, ocHoBe npusama® KOje YHHE TO CTemneHacTo
TeA0, pauyHajyhu oj Bpxa nupamuie.

MebhytuM, 3Hamo pga ‘ce NapanejHH Npecels NHpaMHIe
CAHOCe KaO KBaLPaTH IHHXOBHX pACcTOjatba OX BpXa (§ 78, 3).

Crora je
H 2 H 2 H 2 ( 2
(6) B, _"_,7_) &_(2 ) g_:_,__(3 i B, |" i
8 H*'B H* "BT T H* 'UB™ 2
H H H H .
rie cy o 2-7, 3 - j 2 e pacTojama ocHoBa B, B,,

B, ..., B, npusama ox BpXa NMHpaMHJE.
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W3 uspasa (6) modujamo:

1 2¢ _3 _n
B'_/? B, B2=n—2-B, B3—E; B,...,Ba pe B.
Axo Te|BpeAHOCTH 3aMeHHMO Y M3pasy (5), umamo na je
H 1 22 32 n
M — | — . —B+ .- +— -8B},
V”_n!n“ B+ B+ n* )
Hiu
) l/,,’=fill;l(12+2’+ 32+ .+ 1),
U3 anre6pe 3uamo na je
1) {(2n+1
12+2"+32+---+n2=n(n+ g( ! ).
[pema Tome:
, BH n(n+1) 2n+1)
-
uin 1~ .
, BH 1
®) i =B [ reg).
Kan ygamumo jeanaxoct (2), moGujamo:
BH
Vn=Vn’“Ty
o 1 1 BH
BH _ _)_
I [ Rt
Tj. 1 1
BH
© -1 [ 55)

AKO n |HeorpaHHWYeHO pacTe, BHAMMO Ja he y uspasuma (8)
# (9) Bpem#ioCTH y 3arpajama TEXHTH jeIMHHMIH Kao CBOjoOj

TpaHHLHM, TaKO Za je

. BH
lim V,” =1im V,,=—3 )
X n—-wo

1j.
6‘




84

wro je Tpebano LOKa3aTH.

6) Kasawepujeso fpasuno. — Ako ce n1Ba Te.ga MOTy
MOCTAaBHTH y TaKaB noaoxajna 6yany mehy co-’
6oM jeAHaKe NOBPDUIMHE HUXOBUX NpeceKka A00Hu-

jeEHHX nQMOhy Ma KOje PaBHHU KoOja je napadieua-
Ha HEKOj LaTOj paBHHU, 1alacCy jelHAKE U HHXO-
Be s3anpemune, (KaBasmepu ce ponno y Munany 1598
rox., a ympo y Boaomwyu 1647 ron).

Osa Tela 3a Koja Ba¥u KaBa/bepujeBO NpaBWIO 30BY ce
KaBamepujesa Teua. »

Taj craB je KaBamepn #cCka3ao Kao axkcHoMmy (mOpuHUMD),
ani Ce OHO MOME CTPOro J0KasaTH HHTE‘FpaJlHHM‘ pauyyHOM.
Meﬁymm, JaKO Cé MOXEeMO YBEpPHTH Ja OH BaXH 3a [BE Ma
KOje mpH3Me ca jelHAKUM OCHOBaMa M jefiHaKuM BHCHHaMa.

HeKa. cyt Ha MpHMep, nare JxBe TakBe npusMme (ca. 77).
Oxe HMajy jenHaxke 3anpeMuHe, jep je 3anpeMHHa npusMme

Cn. 77

jemnaka npoussonLy mnospuiMue ocHose u Bucuue (§ 90, B) Ako
NpU3ME [0CTABUMO OCHOBAMa Ha HeKy paBaH, Ma HX Mpecedyemo
Ma KOjOM paBHH Napajie/JHO HhUXOBHM OCHOBaMa, MNpeceud THX
npusama Guhe jennaku mehy coGoM, jep je CBakH OL HHMX jel:
llak OCHOBM npusMe kojoj mpunaza (§ 70), a ocHose cy, no
NpeTnoCTaBUH, Meijy_co60M jennake. [axae, xao WTO BUAMMO,
KKaBa/bepujeBo NMPaBMJO BAXH 3a Taj CAyyaj, Tj. Halle ABe MpH3ME
cy npa Kapamepujesa Teda. '

3
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ynorpedom KapamepujeBor nprHUHMNA MO)KEMO Cajf JaKo
OApeNNTH 3aMpeMHHy NHpaMuie.

U3 nocaenuue y § 81 caexyje na nBe nUpaMKuie jeHaKuX
OCHOBA W jeAHAKHX BMCHHA MOCTaB/bEHE ocHOBaMa Ha jenHy
~paBaH MMajy jelHaKe MOBPLIMHE npecexka pobujene noMohy mMa
Koje paBHM Mapajiense paBHU Y K0joj Cy OCHOBE MHpaMHId. [To
KaBa/beprjeBOM NPHHIMIY T€ JBE nHpaMHAe MMajy H jedHdKe
sanpemnne. [lakae, mupaMuILe jenHakpnx OoCHOBa H
jeAHaKHMX BUCHHA uMajy jenHaxe ganpeMuHe

Hexa je, caz, llaTa Hexa TpOCTpaHa nupamnza DABC (ca. 78).
KonctpyucaheMo npH3My Koja he 3a g
OCHOBY HMA4TH OCHOBY ABC nupamuie, Z
a 3a Gouny wuBuuy BD; Ta npusMa
KMa ca MUpaMHJOM jeJHaKy OCHOBY H
jenHaKy BHCHHY. Kao wmTO BHAUMO
OHA ce cacToju M3 [are TPOCTpaHe
nupamuge DABC u  4eTBOPOCTPAHE
nupamnie DACEF. Ako kpo3 BpX Du
gujaronany AE ocHOBe Te UETBODO-
cTpaHe MNHpamMuie MOCTaBUMO pasaH,
oHa IeJd Ty MHUpaMuAay Ha ABE TpO-
cTpaHe [Mpamuie DAEF u DACE,
KOje HMajy jelHaKe 3aMpeMuHe, jep
¥Majy jefiHaKe OCHOBE AEF u ACE
W HeTy BucHHy. MeljyTum, nupaMuiy DAEF moxeMo0 nocmarparu
u Taxo na joj je ocuiosa DEF a BpX Teme A; y Tom caydajy
ona uma ca nupamunom DABC jenHaky OCHOBY W HMCTY BUCHHY,
¥, npema TOMe, jelHaKy 3anpeMuHy. 3HauM Ja CBe TpH Mnupa-
MHe uMajy jeaHaxe ~3afpeMHHe. Kako je npusma ABCDEF
jensaka 36Mpy THX TPHU]Y jeAHAKMX NMpamMuAa, Jata Nupamnia
DABC jennaxa je TpehuHH 3ampeMHHE NPU3ME, KOja C HOM FMa
HCTy OCHOBY ¥ MCTY BHCHHY, Tj. 3anpeMdHa MNHpaMuie jeAHAKA
je TpehuHn npowussoia NOBpUIMHE OCHOBE M BUCHHE, KA0 WITO
CMO AOKa3anu MO a). .

Joka3 nox a) Baxu 3a Ma KOjy nupamuay, HOK c¢ 0Baj
J0Ka3 1o 6), KOju je AaT caMO 33 TPOCTpaHy nupamHuiy, Jaxo
MOXKe YOMIUTHTH, CJAMYHO Kao LITO CMO TO I0Ka3adu 3a MpPU3MY
(§ 90, B), a TO OCTaB/bAaMO YHCHHKY.
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B) Teopema.

. —3anpemun
A€ jenHaKa je . a4 3apyGmeHe NMHpawMHu-

Lauujecy BHCZiin};;:“PEMHHanﬂjy””paM”‘
AaKe BHCHH
s H 3a Ome
335 6Jb11eaocxioae penom:npse—aomzyocuoﬂe
0 y6 €HE NMHpaMmuze, Apyre—ropmwa -
PyOmene nupamunge, u Tpeh

e —
NOpPUHOHAJNA THX OCHOBaAa CPe€xma npo-

HeKa i
J€ Rata 3apyGJbeHa NMHpamuia ca oCHOBama B, B, u
) 1

sz;z;im H (cn. 79). Honynumo je
oM ca OCHOBOM B

n -
HOM X, ' st

AKO sanpemuny 3apy6mene nupa-
MHIE 03HayuMo ca V, nyne ca V. a
1

Aonyne ca V,, moxeMo manucaT:

V=V,-V,
nm (§ 91, a)
(1) V=i B(H+x)-
i g [ ( x) Bl'x]:
1
: =3 [BH+(B-B,)].
Ha ocuosy Teopeme 3) y § 78 umamo na je -
B _(H+x) A
B, @, o2
HJIH
\/_§=H+x
VB, e

H3 rte jeanaunne no6ujamo
x=—£NE‘_ =H(\/B—B,+Bl)
VB - VB, B-B,
Ka
AL C€ OBa BpeHOCT 3a x 3amenyu Y jeanauunu (1) 106uja ce

I
V=§[BH+(B - B,).HvBB, +B)

B-B, |’
H, KOHAyHO:

OCHOBa,
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v- 8+ B, +VEB),

wTto je Tpedanro AOKa3aTH.

Bex6amwa

1) Tpu mecud
cy y jenny. Koauka
2) MeTanna K
514,15 g. [le6mbuna j
Tana M3 Kora je Hay
3) Lynma K
260 mm uma 1e0b

rase KOlLKe C MBMuamMa 3 cm, 4 cm U 5 cm -caluBene
je uBHUA Te Kolke?

buKa MMa cnoallby usuuy a=10,2 cm v Tellka je
oj je d=0,1 cm. OgpenuTu cneuuuyny TEXHHY Me-
UtbeHa KOLUKa.

buka om JuBeHor reosxkha unja je cnomalliba HBMLA
uny 30 mm. OnpenuTH TeXHHY (cneundpuyra TexHMHA

nusenor reosxka uspocu 7,4).

4) Koauxko n
apyre Kouke, na 13
5) 3anpemute

6) Ono mBe K
a pasjiuKa HhHXOB
tux kouaxa (a=0,3

7) Heka je a
KOJIMKO yTHYe Ta T’
& CnnaB je

ta mopa Outu Beha uBHuA jemHe KOUKe OJ HBHUE
joj 3anpemuna Oyne ABanyrta Beha ?
IBe KOlKe M3HOCe 3ajellH0 a KyOuux Mmerapa, a 30up

uKe jemHa WMa 3a a MeTapa AyXy WBhly OL apyre,
X 3anpemuHa je b kyOHuX MeTapa. Konuke cy usuue
b=18,6217)?

UBMUA je]He KOUKe, 8 rpelika Npu Mepery Te MBHUE;
pellKa Ha MOBPLIKHY H 3anpemuny?

sauniben on 16 rpena y npeceky oGiuKa npaBoyraohuka

bUXOBHX MBHYHHX ?mnﬂa b merapa. Koauke cy uBuue ? (a=13,895, b=3,5)

o KOiuX CcBakKa H
Koauku je Hajpehu
uuguyHa Texuna I
9) Iluwen3uj
Haku uBHuUY KOLKe
10) [losnara
06HM OCHOBE S=35
3uje 4, b uc.
11) [ToBpunH
3 m2 n 6 m2 Hak
12) OcHoBa n
IMjaroHaja jelHaK
nunena u3Hocu 33
13) OcHnoBa
1 m?; noBpunHe
napaneJsienune aa.

a [yxuay 3,3 m, LUHPUHY 0,20 m u me6muny 0,25 m,
TepeT KOju MOJXe ja HOCH a na ce He notonu? (Cne.
pera =0,84).

npaBoyrjaor napaneljenunena Cv 2 cm, 3 cm u 6 cm-
Tako 1a ce 3anpeMuHHe TUX Tela O1HOCe Kao NOBpLIKHE.
je 3anpemnna V<2080 dms, nospumHa P =996 dm? u
dm jennor npaBoyrJior napanenenunena. Haku aumen-

TpW CTpaHe Nnpasoyrjor napejejenunena cy 2 m?
theroBY 3anpeMuHy.
aBora mapaJjelienineia je napainenorpam ypja je jenra
17 cm, a crpade 9 cm u 10 cm; noBpwura napaje.ie-
cm2. OnpeluTH 3anpemuHy.
npaBora napanesenunena je pom6 uuja j: noBplKHA
wjarosannux npeceka cy 3 m? u 6 m2. Hahu 3anpemuny

14) a) M3 TaHkora numa oOGjuKa nNpaBoyraoxuka (a, b) uceyena cy

yeTHpH KBalparta
BuckHe ¢. Haku

ja yrJOBMMA@ M CaBujatbeM. NOBPLIMHA HAYutbeH je caHmyi
eropy sanpemuny V. 6) Mcru 3anarak xan je a=b6=12,
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1 .
a BHCHHA X KaO NpOMeHBHBA; 4 V ysetn kao ¢yHkuujy oo x u rpaguy-
KM NpeTcTaBuTH (3a BpeaHoCtu x ox 0 no 6).

15) Habku 3anpemuny V npaBoyrior napajieienunefa Kafi je nosHara
pasmepa Tpujy MBMUA W JHMjaroHana jemHe CTpaHe.

16) Kosuka je 3anpemuna npaBoyrjor napajejenunena Ha Temnepa-
TYpu O4 t°, aKkO My HBulle uMajy Ha Temnepatypu om 0° myxcuHe a, b, ¢, a
Koe(MuuujeHT Wwupeta je o?

17) Crpane napanenenunena cy pomGu ca CTPaHOM a M OLUTPHM
yraom on 60°. Haku sanpemuny napanenenunena. '

18) Kpaka nujsronana crpaHe pomGoejnpa OZHOCH Ce MnpemMa IYXKOj
nujaronanu kao m:n. M3payynatu 3anpemusy pomGoempa, ako je MHBULA
am=1, n=2).

19) Bucuna npaBe TpoCTpaHe mpu3me je S m, a HheHa 3anpeMuHa

24 m‘; nospwunHe GOYHWUX CTpaHa omHoce ce Kao 17:17:16. Hahu ocHoBHe
uBHIE. ®

20) 3anpemuHa TpOCTpaHe NpH3Me jeqHaKa je MOJYyNpoOH3BOAYy Ma
Koje OOyHe CTpaHe M pacTojaka Te CTpaHe OJ HacnpamHe uBuUe. Jloka3saTy.

21) Ako ‘je BucuHa TpoOCTpaHe npu3me nBanyTta Beha OI npeysuka
Kpyra OlMCaHOr OKO OCHOBe Npu3Me, Ta MpU3Ma HMa 3ampeMuHy jedHaKy
3anpeMWHn NpaBOyrJOr Napajesienunena yuje cy OUMeH3Wje jeaHaKe CTpa-
ravwa ocHose mpu3me. [loka3aTu.

"22) Koca TpocTpaHa npu3ma MMa OCHOBHe MBHLe jemnake 5 m, 6 m

n 9 m un Gouny uBuuy 10 m; 60yHa MBHLA 3aKjana ca OCHOBOM yrao oI
45°. UspauynaTu 3anpemuHy npu3me.

23) OcHOBa KOCe MpHU3Me.je paBHOCTpaHM Tpoyrao CTpaHe @; jelHa
foyna cipaHa je HOpMaJHa Ha paBHM OCHOBe N uma 00Juk pomba ca
MarboM aujarosasom c. Haku 3anpemuny npusme.

24) Bouyne uBuue KOCe TpoCTpaHe mpu3me M3HOCe 15 m, a pacTojarba
n3mehy wux cy 26 m, 25 m u 17 m. Haku 3anpemuny.

25) 3anpemuna npu3Me yuje Cy OCHOBe Tpame3u jellHaKa je NpOM3BOLY

apuTMETHUKe CpeMHe HeHWX NapajeHuX CTPaHa U HUXOBOT pacrojarba.
Iloka3aTu.

26) JKene3nuyku Hacun uma y npeceky oOJMK paBHOKpAKOr "Tpane3a
ca napaJjeiHuM cTpaHama 14 m, 8 m u BucuHom 3,2 m. Haku Koauko KyG-
HUX MeTapa 3em/be nosa3u Ha 1 km macuna.

27) TllospwwuHa Hajsekera nujaroHalHOr npeceka MpaBHJIHE LWWECTO-
cTpaHe npu3me HM3HOCH 4 m?2, a pacrojate u3Mehy HacnpamHHUX GOYHHX
cTpaHa 2 m. Haku 3anpemuny.

»8) Haku noBpwuny u 3anpemuHy npaBuiHe oCMOCTpaHe npu3we uuja
je BucnHa H =12 cm, a ocHoBHa uBMua a=16 cm.
29) M3payynaTu TexxuHy »skese3Hor cTyGa o06JMKa npasujHe ABaHa-

ecToCcTpaHe Mpu3me ca OCHOBHOM HBULOM 12 cm u BucuHom =78 cm
(cneunpuyra TexxuHa =7,4). :

_TOj WBHLH. Iloxa3aTH.

89

30) MapauyynaT 3anpemuty npaBIHOT TeTpaeipa U3 Herose uBMle a.

31) 3anpemune 1Ba TeTpaeipa YujH jfe jeman nap poribesa nzn};ni-
paH OaHOCE Ce Kao MpOoH3BOIH WeHIla KOje n0Jia3e W3 TeMeHa THX TP
jemapa. [loKasaTH. ; .
lel p32) JlaTe cy Tpu mnapajejiHe npase Koje He lexe y ucrolapgm}ll«(;):aa_
npBoj ce y3me LYX AB, na npyroj tauka C, a Ha Tpehoj TauK e.c ==
3aTu ga je 3anpeMuHa TeTpaenpa ABCD ctajlHa Kaja ce Tauk
nomepajy no napajienama.

,ZBI)pros CBaKo Teme TeTp:’:lellpa nocTasu ce p:BaH' nz;f:.r::en::“:;
cnpaMHoj CTpaHH; Tako Ce nobuja HOB TeTpaeaap. Hahu y KO y
foBplMHe U 3anpeMune Ta 1Ba Te‘rpaenpz.a. . i

34) 3anpemuHa mMa Kora TeTpaeapa jenHaka je npouaaznia;goj e
Ma Koje uBuLEe H npojekuuje Tora TeTpaeipa Ha paBHM HOP

35) Kpos cpenuny GouyHe WBMIlE TpaBUjIHE TPOCTpaHe r!up::lmzx::K n((:);
cTaB/beHa je paBaH HOpMalHO Ha HbeHy qcuosy Tako ga je N;:"He o2
OCHOBOM MnapaseaH HacnpamHOj OCHOBHOj MBULUH. Haku 3an1;c:ma ol
fneja Ha Koje je mpeceyeHa nupamuia, ako Cy nare OCHOBHA H i
u Gouna uBuua b=17. -

36) PaBau ceue npaBHJHY TpOCTpaHy nupamu_ny TaKo _JlaHCT((:(]:P:m}II:}){EJ)}
MajHO Ha HEHOj OCHOBH, a Mpecek ca OCHOBOM je mapanela

J P P y — Hp =
(3 He I
WBULH; enaH oTceyak Mu amune uma 3anpeMuH 3a||p MU aten a

me
muge. Ako cy a u b ocHoBHa H Goyna WBMUA TNHpaMule, Hakh y KO
usnuy b. ‘

onHOCY paBaH IeJu GOuHy E in t

37) Ako 1Be TpOCTpahe nupamuie umajy 3aje I HHYKY ocuos);, 3“apn ey-
Koja cnaja mHXOBe BpXOBe Ceue paBaH OCHOBe y OLHOCY tbHXOBH p
muHa. JLoka3aTH. .

38) TpocTpaHa nupamnia uma Bucuny H a H>6eH0 nonﬂomuramg::(:n)é

i oBe
oko ochoBe. AKo je 0OuM OCH

IleHTpy Kpyra omucasor o : e
jenugz 25 W aKo ce cTpane OCHOBe OnHOCe Kao p:q:r, nahu: ;). 132a- {)3)
MUHY NUpamuie, B) NOBPUIKHY nupamune (H =6, s-120,‘p..q.r— .7 c.m :

39) OcnoBa nupamuie je paBHOKpaku Tpoyrao unjm je lcpaKCBMx 5
Tpeka crpana 6 cm; BpX nupamuie uMa jelHaKo pacro;a:eh:ian ol
CHOBHHMX MBHLA KOje ce npema ochoBy onnocH kao S:4. Ha P
nupamnie. . (O ‘ .

40) 3anpemune nBa TeTpaenpa KOju umajy |eiHy 3a]e.r1:::l:‘y CTpaH;’
W nujenap Koju npunana TOj MBHUM OJHOCE C€ Kao Mnpou3

j j mmj 0Ka3aTH.

Kcje unHe Taj Aujenap. I <
41) Haku Tauky Koja cnaja TemeHa TeTpaejpa Tako ja ra Iae
yeTHpH Jena jelHaKHX 3anpemuHa.

42) OcHoBa nupamuie je pom )
cy npema OCHOBH NOX yraom on 45%
3anpemMuHy.

6 crpase 15 cm; Goune cTpaHe HarHyTe
H 2
nospliMHa OMoTaua je 16 dm?. Hahu
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43) OcHoBa nupamuse je paBHOKpaku Tpanes ca napajenHuM C1pa-
HaMa 3 cm u 5 cm u kpakom 7 cm. Bucuna NHpaMune Nponasu Kpos npe-
CeK aujaroHana ocHose, a seka Goyna HBHUA u3HocH 10 cm. Haku 3anpe-
MHHY nupamue. :

44) Axo je ocHoBa nupamupe Tpanes, 3anpeMuHa NHpaMuae ce Hana-
34 Kan ce TpehuHa 36upa napasensux CTpaHa HheHe OCHOBe NOMHOXH
NpOjeKUHjOM NHpaMule Ha jenHoj paBmu Koja je HopMansa Ha napajieJJHumM
CTpzHaMa MoMeHyTOr Tpanesa. llokasaTy.

45) 3anpeMuHy jemHaKoOHBUYHe N€TOCTpaHe NUpamune H3pa3uTH Kao
thyHnkuujy usuue.

46) U3 3anpemune =12 cm3 NpaBuJIHE LIECTOCTpaHe Nupamuie uija
je ocHoBHa MBHuA 2 cm H3pauyHaTH GOuHy uBHLUY.

47) PormeBn kouke wusuue g OTCeYeHH Cy paBHMMa Koje nposase
Kpo3 cpenute usuua porma. Uspayynatu 3anpeMuHy Tena Koje ce Tako
no6uje nomoky uBHUe KolKe.

48) Llentpu crpana IPABUIIHOT  OKTaenpa cy TeMeHna kouxe. Haku
ONIHOC 3anpemuHa o6Ga Tesa.

49) 3anpemuna paBuiHe nupamume Hanmasu ce Kal ce noBpluHHa

IbEHOr OMOTaya MOMHOXH TpekuHoM pacTojatba jenHe ctpane og UeHTpa
ocHose. JlokazaTu. i

50) PaBhuma flapajejHiM OCHOBH npeceye ce BuCHHA nHpaMmniae Ha
neT jenHakux menoma. Haku Y KOM OHOCYy CTOje 3anpemuHe THX nupamua.

S1) V kome pacTojaimy on Bpxa TpeGa npecekyn nupamuny napazento
OCHOBH N1a Gu ce a) eH OMOTay, 6) wena 3anpemMuHa nomenMau no pas-
Mepn m:n? (m=n=1).

52) Ha xom PacTojatby om nowe OCHOBe TpebGa npeceku 3apyOmeny

upamuny Bucune H u ocuoBa B y B, napaneato ochoeu na na ce 3anpe-
MHHA mpenoyoBu?

53) Hakhu NOBpLIHHY W 3anpeMuHy npaBunme TPOCTpaHe 3apyGbeHe
NHpamuie uuja je Bucwha 4 m, a OCHOBHe uBHUEe 6 m u 2 m.

54) Tpoctpana 3apy6ibeHa nupamupa lpeceyeHa je pasnu Koja npo-
Jla3u Kpo3 CTpaHy Marwe OCHOBe napaneHO HacnpaMmHuoj 6ouHoj mBuuM. Y

KOM oaHOcy cToje 3anpemune Tako ncOujeHnx mTenora ako oaroBapajyke
O HOBHe uBuUE CTOje y pa3mepu 1:2°?

55) T'pauuTHM flonynupay umMa o6auK npasuaHe YeTBOpOCTpaHe 3apy-
G/beHe nupaMume; reHa BHCHHA je 86 m, a ocHOBHe uBMue a=28 mu
b=2 m. Hahu TeXHHY nojaynupaya (cneuuchuysa Tesxuna rpaHnta =275).

56) Ilate cy noBpumse a® gome OCHOBe, b% ropise OCROBe i ¢ jeane
GouHe cTpane npaBuie Y€TBOpPOCTpaHe 3apy6ibene nupamume. Haku 3anpe-

MHHY M NOBpUIWHY NOTNnyHe nupamume, yuju je meo nara 3apy6mena
nupamuaa.

(a2=12,96 cmz, b2=5,76 cm?, =225 cm?).

nypaMmuie O1HOCe C&
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OCHOBHE HBHILIe MNpaBHJIHE quBOpOCTp:’:\He 3apy6.'beHe

57) Anorema u . :
Kao 5:8:2, a weHa 3anpemuna je 1 T m3. Haku no

TMpamuLe.
Bplunny 3apyOibere Ve
£8) lNpasunHa JapyGibeHa Nupamuia WMa 3a OCHOBe NpaBuiHe O

j u 3a-
yrne ca uBuuama a h b; Goysa uBHUA [e C. W3pauyynaTv nOBpLIKHY

MuHy 3apy6IbeHe [nMpaMuie. . 3
e M59); Bul?l:ma 3apyGbeHe nupamuie je 15 m, a 3anpemuHa 475 m

: He.

NOBpILIKHE OCHOBA oliHOce ce Kao 4:9. l/lapfaqyua'm re3 noapu;zuﬂa ten

n0) 3anpemuna |3apy0/beHe nupamuie je 1720 ms3, ; :M nogpmmé
onrosapajyke cTpaHe 0o6Ge OCHOBe OLHOCe Ce Kao 5:8. Hahu

HOBA. . N
5 61) CBu porbeu OKTaelpa 0ApyOibeHn Cy mpeceuuma Koju cy nap

j ! npeno-
NelHM OCHOBM heroge ABOjHE NMpaMuae Tako jaa e CBaka n:;u:enapl(o:e
noBJbeHa. M3 usuue| u3payyHaTv NOBPLUKHY W 3anpeMuHy OHO i

je ocra’no.

i eo,
62) M3 nupamujne nate octose B u Bucuhe F uceue ce jeflad I

ja i HHa V.
NBeMa paBHMMA MNApajieHUM OCHOBM, uMja e BHCHMHA h n 3ar(1ge_m625 e
Haku y KoM pacrtojamy of OcCHOBe TpebGa Ma je MOmM npecek. (D= 3

H=50 m, v=336 m3, A=12 m).

rMABA CEIMA

NIOMEPABA — CUMETPUJE — CJIMYHOCTH

I [TOMEPAIbA

§ 92. Oawiin fojmosu u depunuyuje. — a) Ilojam nome-

S

S

Cn. 80

pata (urypa y|npocropy AepuHHIIE C€ CIHYHO Kao M Mojam

nomeparba (HUrypa y paBHH. -
Y3MuMoO, HA NpHUMEp, Aa Cy Ham Yy NpocTopy maTe ase Qu

rype F u F’ (ca 80) Tako na cBakoj Tauku Gurype F oxarosapa
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jemsa Ttauxka ¢urype F' u ma ce cBaka Tauka ¢durype F' moxe
%Lo6ym4 ToM KopecnonaeHnujom. Te rtauke y o6e curype KDje
JeAHa 1pyroj oAroBapajy 30By € XOMOJOTHE Tauke..-

Tako, na npumep, ua cn1."80 umamo npe NnoayjaapHe nupa-
MHJe y MNpOH3BO/BHOM no/oxkajy. CBakoj Tauku nupamuze F
OAroBapa Heka oxpehena Tauka nupamuze F’. Ha npumep, Te-
meHy A oxrosapa Teme A’, Tauku P Tauka P’ utn Tauke A, A';
P, P' uTH. Cy XOMOJOrHE TauKke Te JBe ¢urype. CBaka Tauka
¢urype F’, y3 usBecHe ycaose, MOxe ce OLpeIUTH Kal je naTa
IbeHa XOMOJIOTHA Tauyka y Qurypu F.

Axo Can 3aMHCAHMO Ja ce cBaKa Tauka ¢urype F nokiana
Ca CBOJOM XOMOJOTHOM TaukoMm y ¢urypu F’, xasahemo na ce
¢urypa F momepuasa u3 Fy F'. Ckyn cBUX Tauaka Koje Ha
Taj HauMH HoGMjamo o6Gpasyjy ¢urypy F’, KOja, cal mocJjae nome-
parba, NpeTCTaB/ba HOB MOJ0Xaj ¢urype F, u y K0joj cBaka Tauka
MpEeTCTaB/ba HOB MOJOXA] H0j XOMOJOTHE Tauke y Gurypu F.

‘ Hara nupamupa F je u nocse nomeparba MOTNYHO cauyBaia
€BOj OGJHK: aKO je MOJOXHMO y mUpamumy F’, XOMOAOTHE Tayke
he ce nokaonuim.

Moxemo, naxne, pehin: nomepame He Mewa 06aHK
Gurype, ako GUrypy FMOXEeMO MONONKHTH Ha ¢ u-
rypy F' Tako na ce npuTOM cBaka Tauka burype
F nmokaonu ca CBOjOM XOMOJOTFHOM T44KOM bu-
rype F.

§ 93. Tpancaayuja. — Hexa je nata nyx PP' (ca. 81).
[TpernocraBumo na ceakoj Taukm Q npocropa
OAroBapa Heka Tauka Q' tako na je ayx QOQ'
jenHaka W napanensa ayxu PP’ u ma je ¢ koM
ucrora cmepa. Ta kopecrnonuenuuja medunuie
nomeparbe .Koje ce 30Be TpaHcaauuja. Oxa
je, makne, olpehieHa jelHOM @yXH, ma ce Kawe
TpaHcrmanuja PP, ma Gu ce Ha Taj HAuyMH
yKasajio Ha TO Ha y TOM nomepamy nyx PP’
NPeTCTaB/ba MoMepame Tauyke P.

(=)

Omememmmmce =m0 ~

©

O eeecscnmmccce=O~

te)

-

Kox Tpancnatopnor nomepama
AB€ Ma KOj€ XOMOJOTHEe AYXH Cy N a-
paaesHe ¥ UCTOTa cMepa.

Y § 54 1 § 70 umamu cMo mpuMepe TpaHCAATOPHOr MOMe-
pama fpase.

Cn. 81

_« je yrao porauuje. Poranuja je mo-
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§ 94. Pomayuja. — Hexa je pata Hexa npaea p ¥ Ha HOj

| se Tauke P u Q (ci. 82). IlpermocraBHMO /3 cBaKoj Tauku A

BaH MpaBe p OAroBapa HeKa Tauka A’, Tako Aa je HaruGHW yrao
mujenpa APQAY jennax HEKOM NaTOM 'ymy « U Ja C HbUM HM2
MCTH CMep; 3aTHM Ja Cy TpPOYyTrJOBH A PQ ,
u APQ nc;nynapfm; MOTOM Ja CBAaKOj Tau- p . ’
ku A ojrosapa camo jeIHa Tauka A .H, -
Haj3al, Ja Cce Tauke Ha npasoj p noxaanajy L LS -
ca cBOjuM OAroBapajyhum Taukama. TakBa T1 ol e
KOpecrnon/AeHIHja AedUHHLIE MOM: patbe KO-

je ce 3oBe poTalHWja HIH o§pTakbe. - a
[lpaBa p 30Be ce 0Ca poraunuje, ayrao Q

3UTHBHA, AKO je yrao MO3WTHBaH, MHa4e je P
weratupHa. Taj 3Hak ce oxpebyje Kao H
KO yraoBa y MJIaHAMETPHjH.

Ako u3 Tauke A CnyCcTUMO HOpMagly AT Ha npaBy p, LyXH
AT u A’T cy xomoaorne. Crora je A’T=A_TM4’T.Lp. ngu6-
nu yrao ATA' nujenpa APQA’ je yrao porauuje. Jac.Ho je na
ce weropom mnpomeHoM Tauka A’ Kp‘ehe. no nepudepuju Kpyra
ypja je paBaH HOpMaiaHa Ha OCH p H uuju je uenrap Tauka /,
a nonynpeunux AT. :

Y § 3 umaad CMO TIpUMEp o6pratba PaBHH OKO JeJHE MPABE.

II CUMETPHIJE

§ 95. Cunmeinipuja y odHocy Ha dpasy (OCHa cuMeu'tpuja):~
Ilse durype Fu F' cuMeTpHYHE Cy y ORHOCY H2

i i HE ur e
HeKy npaBy p, aKO cBAaKOj TAa4KH P Ljen ® ypp
oAroBapa Ta4yka

g £ apyre urype, TaKo
g ] manpaBa p CTOjH HOP-
\‘\/’/ Manno Ha AyXu PP"Yy
\p’ wenoj cpenunn. [Npasa
-ﬁ"'”-’? . p 30Be ce 0Ca CHMETPH-
"7 e (ca. 83).
S Q6pTatbe ICe CCHO CH-
MeTrHuHe (urype OKO oce
Cn. 83 p 3a 180° moBoaM IO bH-
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X0BOr noknanawa. Tako, Ha npumep, ako npusmy F y ca 83
o6pHemMo oxo mpase p 3a 180° Tauka P nokaonuhe Tauky P’ u
TaKO CBaka Tauyka npusMme F nokJaonuhe ce6u CHUMETPHUHY
Tayky y ¢burypu F’, Tj. npusma F moksonuhe npusmy F’.

§ 96. Cumempuja y odnocy na maury (yenmpapna cuse-
apuja). — IIse burype F u F! CHMETPHYHE Cy y OIn-
HOCY Ha HeKy Tauky O y npocTopy, ako CBakoj
Tauku P jeaHe ¢durype oarosapa tTauka P’ aIpyre
Gurype, Tako xa je Tauka O cpexuHa AyxHu PP’
Tauka O 30Be ce ueHntap cumerpuije (ci. 84).

Cn. 8¢

Kao npumep uentpnuno cumerpuunnx ¢urypa umanu cmo
yHakpcue poriese y § 57 (cn. 40). Tamo cmo Bumesn gma ce,
Ha TIpHMED, YHAKPCHH TPHjelpH, y OMWITEM Cayyajy, e Mory
MOCTABHTH jellaH Ha APYrH TAaKO Aa ce MOoKJome, 360r pasauyu-
Tor pacnopena esemenata y o6e ¢urype. Mcto Tako Bumumo

Ald C€ LEHTPHYHO CHMETPHYHH TETPAaeiPH He Mory MOKJNOMKUTH,
aKO HHCY npaBuaHH (ca. 84),

Ako nBe cumetpuune ¢urype unne jemno reso, kaxemo sna
TO TeI0 HMa uenrap cumerpuje. Ha npumep, Tauka npeceka
AH]jarOHANa  napanerenunena je UEHTap CHMeTpWje Tora Teia
(cn. 54). 3ancra, Ta Tauka mosoBH CBAKY IyX KOja KpO3 by
IIPO/Ia3K ¥ Cnaja mo J1Be TauKe Ha MOBPUIMHH TOra TeJa. [Tpa-

BHIHH TETPAaeNap, Ha MpHMep, HeMa LeHTap CHMETpHje, Yy WITO
ce anako yseputu (§ 101).

§ 97. Cumeimpuja y 00Hocy Ha pasan. — ]l Be durype
Fu F cumerpuune CYy Yy OLHOCY Ha HeKy paBaH «
4KO0 cBakoj Tauku P jexne purype 0OiroBapa Tauka
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P'ppyre durype Tako Aa paBaH « CTO]: :OOBEN:::JIPH;
Ha ayxu PP’y meHoj CpeLHHHN. PaBan s
BaH CUMETpHjg HIM CHMETpHCKA paBaH (c g Pf.

W3 ci. 85 BYauMO Ja Ce JBE NHpaMuie Fu E', cHveTpHu-
He y ONHOCY Ha paBaH 1%, >
RE_MOY, y_ONITEM CAVYa:
jy, mokaonutH, {jegp {orro-
Bapajyhu €JeMEeHTH wy loGe
(urype HMCY jeAHAKO pac-
nopeheHH.

AKO ce HekC Telo MO-

Je MOJeJHTH Ha JiBa JeJa
CHMETPHYHA Y OJIHOCY Ha HE-
Ky paBaH, Ta paBaj ce 30Be
paBaH CHMETpHje Tora resa.
Ha npumep, npaBoyrau na-
pajenenunesn je |CHMETpH- o
yaH y OJHOCY Ha paBaH KO-
ja mpoJasu Kpo3 cp'em»me
60uHMX MBHLA U [CTOjH HA HHbHMA HOPMANHO.

Ta BpcTa CHMETpHje BP0 je pacnpocTpameHa y MPHPOIH

0 M KHBOTY.
g Og“;;.OTeopeMa.y- Axo cy nBe purype Il::' geljl"H;:u};
METpHUYHE Ca HCTOM tpehomM durypom ,HJOC 5
ONHOCY HAa HPKY paBaH « a Apyra y Ol ”q{{e .
neky Tauky O y paBHH «, OHE CYy c‘umeTTé).H i
mehy co6om y OAHOCY Ha mpaBy KoOja ¢ (5
Ma/JHO Ha PABHHM oo M MpPOJAA3K KpO3 TadKy U

Py (F) Heka je nara paBaH - CHME-
' tpuje « ¢urypa F u F’ u Tad-
i / ka O y paBHM c, LEHTAap CHME-
tpuje ¢urypa F u F" (ca. 86).
1Q Ysmumo Ma Kojy Tauky P ou-

rype F u oxrosapajyhe Tauke
(F'?P'L-——qb’{p’)

cumetpuje P’ u P" 'y Qurypama
Cn.|86

F' u F". Tpe6a nokasatu J1a je
Tauka P’ cUMeTpHuHa ca TauKoM
P'' y omHOCy Ha MpaBy .
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[To pmedunnuuju ocue cumerpuje (§ 95) Tpeba na je
P'P"Lnu P'R=RP", ako je Tauka R npecek npasux P'P"
¥ . Jla TM ONHOCH MOCTOje, AOKasahemo nocmaTpameM Tpoyria
PP'P".*PaBan « ceue meroBy ctpaHy PP’y meHoj cpeausn Q
(no nedbunmuuju y § 97) ¥ croju Ha O] HOpmaaHo. Tauka O
je (no nedunuunjun y § 96) cpemmna crpane PP". Ilpema Tome,
ctpana  P'P” || 0Q. Kako je OQLPP’, ucrto tako je u
P'P" 1 PP’, Ao, cal, y paBHM MOCMAaTpaHOT TPOYr/a Kpo3
tauky O nosyuemo npaBy nl OQ, oxa he 6GuTH HOpManna Ha

" nyxu P’ P’ u nponasuhe kpo3 meny cpeauny R. Tume je Teo-
pema JoKa3aHa. .

3namo ma ce ¢urype F' u F" nocne o6pramwa 3a 180°

Mory mokJaonutH (§ 95). Anu kako ce ¢urype F u F” He mory

noknonutu (§ 96), cnenyje na ce Hu curype F u F' He mory
MOKJAONHTH, IUTO CMO BHZAeau y § 97. .

§ 99. Teopema. — ]JlBa cumeTpuuyHa nodujerpa
MMajy jeLHaKe 3alpeMHHe,

Heka cy, na npumep, nate naBe CUMETPHYHE NHpaAMHIE
{ca. 85). Ako 3a paBaH IbUXOBE CHMETPHjE€ Y3MEMO pPaBaH LCHOBE,
nupamuie he MMAaTH WCTY OCHOBY M jelHaKe BHCHHE, M cTora he
MM M 3anpeMmuHe OuTH jemHake (§ 91).

Axo cy, mehyTum, 1aTa ABa Ma KOja CUMETPHYHA NOJHjeapa,
OHM Ce MOTY PAacTaBHTH Y jefHaK¥ 6POj CHMETPHUHHX NUPAMHAA
unje he sampemuue 6utu jennaxe, [lak/ae U JBa CUMeTpPHYHa Io-
Jrje/ipa MMajy jelHaKe 3anpeMHHe.

§ 100. Cunmeimipuja rouxe. — Y npecexky O nujarouana
KOUKe JeXH LEHTap meHe cumerpuje (ci. 87).

Pasan PQRS, xoja mpona3ud Kpo3
cpennne napanenHunx uBuua AE, BF,
CQ, DH, npercraBma jemHy ibeRY
paBaH cumerpuje. Ha wucTH Hauun
no6njamMo joiwr JiBE TaxkBe PaBHHU CH-
MeTpuje. 3aTUM LO0JAa3M [MjaroHaJjHa
paBan BFHAD. TaxBux uma LIecT.
[lpema Tome, KOLKA UMA NEBET paBHHU
CHMETpH]je.

P [lpaBa p, xoja cmaja cpeauHe Ha-
l CNpaMHUX CTpaHa KOLKe, NPEeTCTaB/ba
Cn. 87 jelHy weHy ocy cumerpuje. Mima ux y
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: i i WHEe HACMpaMHHX
csemy Tpu. Mcro Taxo, npasa ¢, Koja craja cpel P

MBMIla, OCa je CHMeTpHje. Taxeux uma wect. Komxa, AaKae, ¥
’ ?

a 9 oca cUMeTDH]E. '
CBeMy§m}401. Cumedipuja apasusHo? meimpaedpa. — Heka je 1aT
npaBUAHH TeTpaenap SABC (cn. 83). s
MorpaxuheMo NPBO HEroBE pABHHU
cumeTpuje. Buaumo Ha je paBaH Koja
npoJasu Kpo3 HBHUY SA u cpenuny D
E usuue BC jenna TaxBa paBaH. Ka- [
KO Terpaeliap MMa LIECT HBHI, jacHo
je ma ce Mmory NOOHTH [1eCT TaKBHX
paBHU CHMETpHje. Jlako je Buper na
JApYrux Hema.

AKO MOCTaBMMO paBaH KO3 HBHIY Cn. 88
BC w cpemuny D upuue AS, QHaD?

u AES ceue no mnpasoj . . .
?(aal?c?si: SELBC n AE L BC, pasuu AES # BpD cy Y3aja:;£
nopmande. M3 Tora caenyje na jg npasa DE jenHa ;cg g e
Tpuje 3amcTa, BHAMMO Za Cy C JEAHE cTpaHe Tayke :qu B
MeTpHyHe y OJXHOCYy Ha Mpasy DE, a c npyre,crpaﬂe T €
u C. Vima jow ABe TaxBe Oce CHMETPH]E, Tj. npase Koje cnajajy

HAacnpaMHHX HMBHLA. . _

cPen“éEe TpHp foweHyTe Oce CHMETpHje CeKy cey jemo) ;Aaqijxyf
O u o6pasyjy Tpu HBUUE jemnor mpasoyrsor Tpﬂ!enpa. ehy
TuM, Tauka O Huje LEHTap CHMETPHJE, JEP, Kako ce

74KO BHAM, CHMETpHUHA Tauka TEMEHa S y oauHocy
%p’/‘@ ua tauky O Huje Teme Terpaenpa.
| Rt C/UYHOCT
’ § 102. Hegunuyuje. — Hexa je S ma Koja Tau-
ka y npocropy (ca. 89) u k neku J[aT MO3UTHUBHH
“e wid HeraTuBHM 6poj. Ako, Cal, CBaKOj TauKH P npo-
n#,o/é/ cTopa OIropapa Heka TauKa P’ na n;ga;;alcn SP Tako
j O jenHaxa &k
cn 89 Aaje asre6apcka BPENHOCT OfHOCA =5 JEA

rauka P’ 30Be ce XOMOTeTHUHA Tauka tauke P,
j k- OMO-

rauKka S—LeHTap XoMoTeTH]g 2 6pojk—omHOC X
TEeTH]E.

CrepeoxeTpuja 3a yunTembIKe wrone
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Axo je k mnosuruBan O6poj, Tauke P’ u P cy Ha UCTOj -

cTpanu Ol Tauke S; y TOM ciayudajy XOMOTeTHja je LHMpEeKTHA.
Y npoTHBHOM ciyuajy, Kai je k HeraTuBan Opoj, Tauke P’ H 2
Cy Ha pa3HMM CTpaHama Of Tauke S W XOMOTEeTHja je HHBEep3Ha.

IMpema Ttome, Moxkemo pehu: Jlse durype F u F’cy
XOMOTeTHUHEe KajJ je cBaka Tauka jeaHe purype
XOMOTEeTHUYHAa ca onrosapajyhom Taukom JIpyre
urypey OLHOCY Ha UCTH LEHTAP XOMOTETH]E U Ca
MCTUM OLHOCOM XOMOTETH]E.

Ha ocHOBYy TOra MOXKEMO necpuﬂﬁcam CIIMYHOCT JBEjY
¢urypa ua osaj nauun: I[Be durype Fu F’ cy cCAHYHE
aKO je jelHa OX bUX NOAyZHapHa ca jelHOM XOMO-
TeTHUHOM GUIrypoOM OHE ApPYTE.

§ 103. Cauunu @onrujedpu. — [lomohy nperxonHe neduunu-

. uuje (§ 102) cauunocta Qu-

P (k) rypa moxemo pehu na je

noaujenap P’ cauuan

noauvjenpy P, axko je moJu-

jemap P’ nomynapaH ca

- p/ noaujeppom P” koju je

XOMOTeTHYaH mnoaujenpy P

(ca. 90). OmHOC XOMOTETHje

noaujenapa P u P 30Be

Ce OMHOC CJAHYHOCTH

CAMYHHX noJujenapa P’ u P.

Cn. 90 Beh nmpema TOMe na Ju

Cy NOJWjeipH  IHPEKTHO

(ca. 90) wmau uHBep3HO (Ca. 91) XOMOTETHYHH Kaxemo Jna cy
AHUPEKTHO MIH HHBEP3HO CIHYHH

3a nBa caMuHa noaujeapa P u P’ M3 XOMOTeTHje Caenxyjy
oBe 0COOHHE IHUXOBE CJIHUHOCTH:

i) OLHOC BE XOMOJIOTHE WBMIIE jeHAK je OJIHOCY CAHUROCTH;

2) mBa XOMoJOrHa Haru6Ha yrna jemHaxka cy;

3) ABE XOMOJIOTHE CTpaHe Cy CJAWYHH MHOTOYIJIOBH

4) nBa XOMOJIOrHa AMjeJipa Cy MOAyAapHa H MMajy MCTH
cMep aKO je CAMYHOCT AMPeKTHa, a CynpoTaH CMep aKo je Ciauy-
HOCT MHBEp3Ha. 7

HBep3HO CAMYHM MOJHMjepH He Mory ce nosehaBakbeM HIH
CMarbethbeM IOBECTH 10 MOKJanarba.
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§ 104. Teopepa. —O fHOC MOBpIWIKHHA ABA CAUUHA
nonlujenpa jlemnmak je xkpaapaty BHUXOBOT OL-
Hoca CJHYHOCTH.

Heka cy P}, P,, Pj,...,Pn noBpliHHE CTpaHa jemHor
nonujenpa, a Q,,|Q,, Qs ..., Qn MOBpLIKHE XOMOJIOTHHUX CTPaHa
HbeMy CJHYHOT mgawujeapa (ci. 90). Axo je
k OIHOC CIAMYHOCTH, CAexyje Aa je

P, _Py Ps_ . . _Pu_p
0, Q Qn
Kako je

P1=/1201, P2=k262a P3=k203,-..,Pn=k2Qn,
nobujamo na je
P, +P,+Py++ - +Ry=k? (Qy+Qu+Qqt-- -+ Cn).

36up Ha JeBOj CTPaHM NPETCTaB/ba
noppiuuHy P mppora nonujenpa, a 36up y
3arpajiamMa Ha J€CHOj CTpaHM MOBPUIMHY (Q
npyror noaujeapa, Crora je

P=kQ
HiIu
%= K, , Ca 91

1WTO je Tpe6alo |L0Ka3aTH.

§ 105. Teopema.-Onnoc 3anpemMuHa ABE€ CAHYHE
nupamMune jlerHak je kKy6y HBHXOBOTr OXHOCA
CAMYHOCTH.

Heka cy V|, u V, 3anpemuHe aBe cauuHe nupamuie, B, u
B, NOBpIIHHE HHXOBUX OCHOBa, /1, W H, bHXOBE BHCHHE H k
IMXOB ONHOC ciAnuHoctd. Tama je

s

v, 3 B,
s 1
l”z = ? Bzh'zv
O aKJe
Vo By B, By

7’!

| otet st
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. B H
MehyTum, snamo na je B—; =k n [7; =k (§78),naorynau
Vl

mTO je Tpe6ano AOKasarTH,

FMABA OCMA

OBJIA TEJA
I UWJIMHIAP

.

.§ 106. legunuyuje. — Axo ce npasa p noMepa Taxko Jna
ocTaje napasesHa HEKOj HEeMOMHMYHOj NpaBoj ¢ (Tpancaauuja, § 93)
¥ Jla NPHTOM YBEK Cede HeKY HENOMHuHY JHHHjy C, OHa npous-
BOIH MOBPIUKHHY KOja Ce 30Beé I MJAHHILDHYHA MOBPIIMHA

IR I
PN
a) | P/?r-- ?’ E )
aur
p c) : E
q /"\\_// 1 Cl
Cn 92 Cn 92, a) Cn.‘ 92, b)

(cn. 92). TTokperHa npasa p 30Be ce TPOU3BOLHUJ/bA TE MOBP-
IIKHe, a HenoMuuHa JuHHja C-BoO AHuJba. Jlunuja C moxe 6utH
‘OTBOpEHA HAM 3aTBODEHA, Na UMaMoO OTBOpeHy (c1. 92, @) mau
3a1BopeHy (C1. 92, b) UMIMHADHYHY NMOBPLIHHY.

Y cayvajy Kap je BoamJ/ba npaBa JHMHHjA, UHAMHAPHYHA
MOBpWKHA je paBaH (§ 5,4), a aKo je BOXM/bA MHOTOYTrao, LUIHH-
ApHYHa MNOBPILIKHA je npu3MaTHyHa nospiuuHa (§ 70).
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OueBdJHO je nma ce Ma KOja JHHHMja UOBy4YeHa Ha UWIAH-
npuuHoj mnospuwunu (C", ca. 93, b) Moxe CMaTPaTH BOAH/HOM
Te NOBpLIYHE, aJH je YecTO MOBOJ/LHO Ja C€ Kao BOAH/DbA Y3ME
paBHa JuHH]a.

MoxemMo 3aMHCIHMTH A4 UMAMHAPHUYHA
NOBPIUKHHA HACTaje TPAHCJALUjOM BOJAH/bE
y MnpaBly MNpOM3BOAMJ/bE, jep Ce IPHTOM
CBaKa Tayka BOJH/bE MOMEpa YCTBApH MO
oarosapajyhoj npOM3BOIM/LH M TaKO je
onucyje.

Kamg 3aTBOpeHy UMAHHAPHUYHY MOBP-
IIMHY TpeceyeMo J[BeMa NapajelJHHM paB-
HMMa KocuM (¢, 93, @) MIM HOpMaJHHM _
(ca. 93, b) nmpemMa npoU3BOLM/BH, NOCTaje Cn 98, a)
TeJO Koje ce 30Be LuAHHLAp (ca. 93).

Ha cy aunuje npeceka C n C' moxymapHe, MOXe Ce INOKa-
3aTy oBako: Hexa je P Hexa Tauxka Ha Juuuju C. Tlpomnssoauia

KOja MnpoJasy Kpo3 Ty TauykKy ceue JH-
Hujy C’ y Tauxu P’, Youumo caj npous-
BOJbHY Tauky Q Ha auuuju C, pasnu-
yuTy OX P; Npou3BOAM/bA KPO3 TauKy
Q ceue aunnjy C’ y' taukn Q'. Orceu-
“uu PP' u QQ' cy jemnaxu (§27), napa-
JesHH M ucrora cmepa. M3 rora caenyje
Aa he tpancaamuja PP’ (§ 93) moeectn
tauky Q y Tauky Q', u crora he nnnuja
Cn. 93 ,b) C nokaonutH aunujy C'.
Ako cy paBHHM KOjuMa CeYeMO LH-
JUHAPHYHY TNOBPLIMHY HOPMajHE Ha NPOM3BOAHMJBM, Mpeceln
KOjH HacTajy 30By €é HOpMaJHH nmpecedd UMIMHIDHUHE
MOBpILIHHE.

Jleo nuIMHADHYHE NMOBpIUMHE H3Mehy JABe NnapasjeiHe paBHU
xoje'cexy beHe NpPOM3BOJH/bE 30Be c¢ GOYHA MOBpUWIHHA
WIM OMOTau IMJIHHApA, a pPaBHM npeceny cy OCHOBE Lu-
ausgpa. One cy mnomynapHe. [ToBpuwHHY UMAMHIpA HHHE
IberoBe IBe OCHOBE M OMOTad. Bucuua uumuapa (Hyca 93)
je pacrojame u3Mehy paBHM OCHOBA.

Lluiuuaap je npaB WiM KOC NpemMa TOME Ja JW MpOH3-
BOAMJbA CTOjH HOPMaJHO YJAH KOCO NpemMa paBHH OCHOBE.
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Huamnnap unja je ocHoB
4 KPYT 30B€ Ce KDYXHH -
ARHLAp (ca. 94) uam Bamak, i i

§ 107. O5pu—tﬂe. dospuiurne u o6piina imenq. — [Tpernocra-
BHMO Ja cy y HeKoj paBHM o nare paBa p U Ma koja Junuja
C u na ce pasan o o6phe (§ 94) oko npase p

- (CJ.!. 95). TMospuruua KOjy KO Tora o6pramwa onu-
cyje auHnja C 30Be ce 06pTHa NOBPIUIKH a.
Upasap 30BE CE O0Ca o6pTHE MOBpIHKHE, 2 JuHHKja C

J€ EHA NMPOU3BOAMIbA. Ao U3 Ma KOje Tayke

P Npoussoxume C cnycrumo HOpMaJly Ha ocy p

no6ujamo Tauky O, KOja je meHTap kpyra wro ra’

Kox poramuje onucyje tauka P (§ 94). Jacuo je ma

Cn. 94 je paBam ToOra Kpyra, YHjH je noaynpeynnx OP
HOpMaJHa Ha ocu p. ’

[ToByuumo na 06pTHO] NOBpIIMHE Ma KOjy aunujy C’
!113::;)14[::%1133 ou H:;EH%M poTauujom oko oce p mocrana Hcrz;

. 3Hauu na

e Ad Ou OHa MoOrJa, y TOM moraeny, samenuTH
Ceaku npecek TNOBPLIHHE DaBHH HOp-
Ma/lHOM HAa ocH p je Kpyr, KOju ce 3oBe
fdpanena noBpwuHe, a cpaku npe-
CEK PaBHH KOja nposasu Kpo3 ocy p je
Mepuaujau Te noBpwuue. Cpaxa paBaH
Koja nponasu kpos ocy 3ome ce MeDpH-
Aunjancka paBau. Ha NpHMED, Kpyr
€a monynpeunukom OP je napazena, npo-
H3BO,ZIHJ.ba C je mepunmjan, a paBan « je
MEpBIHjancKa paBaH. QueBugno je ma cy
CBH  M€pHJHjaHH mnoBpmHHE Mehyco6no
]e,llHHKH., AOK Cy mnapanene, ykonuko je
MEPHLH]aH KPHBA JHMHHja wiIn IyX Koca
MpEMa ocCH, Kpyroeu ca pasmuyuTuy nonynpeununuma, Y Bgesy
€ THM, nocrasak o6prue NOBPIIKHE MOXE ce 3amuan'Tu H TaKo
Ad J€ NpOM3BOAH KPYr ca npoMeHsbHBUM NONYNPEYHHKOM Yuju
Ce LeHrap kpehe mno NpaBOj JHHHjU M YHja paBaH ocTaje :
Ma/lHa Ha Toj mpasoj. 7
25?3,5; Z:pa;:;’(:mnocraje Kan ce o6pTHa mospunHa npe-
PaBHHMA HOPMaJHHUM Ha ocH obpTama.

THM, MOXE Ce 3aMHCIMTH 1a TaKBO Teio nocraje u Ha

ceye’
Mehy
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Taj HAUMH Ia ce| Heka paBHa (urypa oOphe oxo Heke npase y
cBojoj paBuu. Tdxo, Ha MpuUMep, MOXE Ce 3aMHCJHTH Ja MpaBH
KPYXHH Ba/bak MocCTaje 0OpTameM NPaBOyraOHHKa OKO jenue
merope CTpaue. Bamak KOju A06HjaMO TakBMM OGpTareM 30Be
ce o6pTHH Babak.

Ako npasu|Bamak (ca. 96, @) npeceyemo paBHH KOja Mpo-
Na3u Kpo3 Iergey ocy (p), A06ujamo MpaBOyraoHHK (ABCD),
KOju -Ce 30B€ OCHH MpeCeK BabKa.

[lpecexk KocOr BasbKa
PaBHM KOja npoJjasu Kpo3
HEroBy BHCHHY |H LEHTpE a)
th€rOBHX OCHOB3 30BE Ce
KapaKTEepPH|CTHUHH
npecek KOCOr Ba/bKa
(AIBIC]DI)'

[Tpecek npaBpra Ba/bKa
paBHH KOCOM MNpema OCHO-
Bu je enunca (e).

§ 108. [Moppuuna fpasoza sanmka. — a) [epuruyuje. —
1) INpusma yuje| 60uHE HBUIE HMajy WCTY BEIHYHHY, HCTH Mpa-
Ball H MCTH CMEp Kao MPOM3BONM/bE Ba/bka ymHuHCaHa je y
pa/bky (cn. 97, §), ako je OCHOBAa NPHU3ME MHOrOyrao ynucaw y
OCHOBHM BajbKa; OHAa j€ OMHCAaHa OKO
Baspka (cni. 97, b), ako je, MOJ HHaue H-
CTUM yCJOBHMA, HEHAa OCHOBA MHOTOYrao
ONHCAaH OKO OCHOBE BaJbKa.

2) [ToBpwHHa OMOTaya npaBora
BaJ/bKa je MpaHHlla KOjoj TEXKH MOBPLIKHA
oMOTaya yMHCaHe NpPaBHUJIHE MpPH3Me Kaj,
ce 6poj CTpaHa MHOroyrJia OCHOBE Heorpa-
¥x|c  HHUEHO yHBaja.

' 6) Teopema. — IloBpmwuHa OMO-

Taya mnpaBora Ba/bkKa jeIHaKa

Ca. 97, a) je npousBoAy 06MMAa OCHOBEH
BHCHHE. ;

Hexa je y Bamky ynucana npasuaHa npusma ABCDE

A,B,C,D,E, (ca. 97, ). Kao wro 3namo (§ 84, mocaeguua 1),

NOBpLIKHA OMOTauya Te MpHU3Me jeJHaKa je NpOou3BOLYy oOumMa

D T

C

:.A_a-a“ —
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IbeHe ocHoBe U BucuHe. MehyTtum, ako 6poj crpana MHOTOYI/12

OCHOBE HEOTDAHHYEHO]|y/ABajaMO, O6MM NOJHTOHA He HMaTH 3a

, TPaHHLY OGMM Kpyra y KOME je ymHcaH.

Kaxo je Bucuna Gounux crpana ymucanux

] rnpusama CTajJHa H JeAHAKa BHCHHM BaJ/bKa,

i FpanuyHa BPENHOCT NOBPIUHHE OMOTaua

: TUX NpH3aMa jeJHAKa je Npou3BOAy o6uMma

; OcHOBe Ba/bKa W BUcCHHE. [lpema neduun-
i
|

b)

i
[
|
I
i
! . .
i Lt4j4, Ta] NPOH3BOJ NPETCTAB/bA NOBPLIKHY
1, OMOTaua NpaBoOTa Ba/bKa, YHME je TEopema
P ~N4
'K ~_}..| moxazana.
Cn. 97, b) Axko ca r 03HauMMO [OAyNpeuHHK
OCHOBE npaBora BakKa, ca // merosy
BHCHHY, ca M noBpuiuHy OMOTauya, UMaMo Aa je

M=2xrH

jep je 2xr obum kpyra ocHoBe BasbKa.

LI TR

PN

AKo ca B 03HauYMMO NOBPLIHHY OCHOBE Ba/bka, €a P He-
roBy NOBPILMHY, MOXEMO HANHCATH:

P=2B+M

M
P=2xr+2xr-H=2xr(r+H).

§ 109. 3aapemuna sanrka. — a) Hedunuyuja. — 3 an pe-
MHHA Ba/bKa je IpaHuUa KOjOj TeXH 3alpeMuHa ynucaue
npU3Me uuja je OCHOBA NPaBH./IAH MHOTOYrao Kaj ce 6poj crpana
MHOTOYT/1d HEOTPAHHYECHO YIBaja.

0) Teopema. 3anpemunHa BambKa jepgHaxa je
NpOUMBBOAY NOBPIIHUHE OCHOBE M BUCHHeE,

Hexa jeTnar xocu Bamax (ci. 98) ca ynucanom npusmom
PQRSTP,Q,R,S, T, uuja je ocHOBAa npaBU/IHH MHoroyrao. 3a-
NpEMHHA CBaKe NMpPH3Me jelHaKa je MPOH3BOLY MOBPIUMHE HHEHE
ocHose u BucuHe (§ SO, B). Axo 6poj cTpaHa MHOroyria Heo-
TPaHUYeHO yNBajaMo, HEroBa NOBPIIMHA TEXKH H3BECHO] rPaHHLM
B, 3a kojy 3Hamo J5a je jeauaxa NOBPIIMHK Kpyra OCHOBE Y
KOMe je MHOTOYrao ymucad. 3Waud Ja 3anpeMuHe THX NpH3ama
HMajy TPaHHYHY BPENHOCT jelHaky npoussomy BH, rie e H
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3ajelHHUKa BHCHHA YNMCAHMX NDH3aMa W Babka. Tume je Teo-
pemMa IOKa3aHa.
AKko je r noaynpeyHdUK OCHOBE BaJbKa, IV mwerosa 3sanpe-
MHHa, UMaMo Za je s,
V=nr:f.

M3 naasuMeTpHje 3HaMO [Ja HEOTpaHH-
yenuM ynhBajamem 6poja cTpaHa nPaBHIHOT
MHOTOYI/Ja OMHUCAHOT OKO Kpyra merosa
NOBPIIMHA TEXH MCTOj T[PaHH4HO] BPEAHO-
CTH Kao H noBpluuHa yrmcaﬂor Mﬂoroyma,
Tj. nospiuen kpyra, OTyza je jacHo aa r
64 ¥ 3anpeMHHe OMNHCAaHUX Npu3ama umje !
6u ocHoBe Ouje TH MHOrOYrJoBH HMaje P Q
MCTy TPaHHuHy BPEXHOCT Kao W ynucaue Cu. 98
npu3Me, Tj. 3aNPeMHHY BabKa. )

§ 110. Odnoc iospuuna omoiia4a, ﬁoapufuﬂa u 3aipemura
cauunux Oo6piliHux sasmaxa. — a) lepunuyuja. — Jlsa o6pTH2
Ba/bKa Cy CJM4YHa, aKO Cy NOCTald O6pTameM CAHYHHX Npa-
BOYraoOHHKA OKO XOMOJIOTHHX CTpaHa.

6) Teopeme. — 1) Onmnoc MOBpUWHHA oMoTaua
ABa caAuMuHa o6pTHa Ba/Ka jedHAK Je KBalpa-
Ty HHXOBOT OJNHOCAa CAHYHOCTH.

9) Opnoc nNOBpUWIHHA JBa CJAHYHA obpTHa
Ba/bKa jeAHAaK je KBajgpaTy HHXOBOI ONHOCA
CAMYHOCTH.

3) Onvoc 3anpemMuHa ABAa CJAMYHA o6prtHa
BabKa jeaHak je ky6y mUXOBOr OAHOCA CAHH-

HOCTH. . .
W3 nedununuje a) caenyje

T ;.j: naje—f—‘—‘%:k’rﬂé CyRHr

noJynpeynuud ocuosa, H u h
BUCHHE CJMYHHX Babaka, a k
IbUXOB OZHOC CTHYHOCTH (C/1. 99).

Axo noppuiMHe OMOTaya Ba-
maka oberexxumo ca M u My,
Ca. 99 noBpUIMHE Baj/baka Ca PuP,

a sanpemune ca V u V,, no6ujamo penom:

9) H b)

ik
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M 2zRH R H

1 e L SRR SEL B T

) M, Zxrk 7 R R ER,

2) P _2aR(R+H) R R+H ,
P, " 2ar(r+8) 7 r+r -k k-F,
V_aR*H R* H

) = O R T

) AT /Z—k k=13,

LWITO je Tpe6aJo HOKa3aTH.

Bew6ama

) 1) AK? C€ Ha paBaH OCHOIr Mpeceka NpaBora Babka NMOCTABH HOPMaiHa
PABaH KpO3 jeAHY O MPOM3BOAMIbA BabKa KOje Cy y OCHOM npeceky, Taaa

Ta paBaH MMa Ca BabKOM CaMO Ty NPOH3BOAHIBY 3ajeAHHYKY (TAHTFEHTHa
paBaH Babka). JlokasaTH.

- 2) PaBan napaneina ocu npasora. Babka cewe ra Tako la on Kpyra
fberose ocHose otceua ayk om 120°. Jyxuna oce je H=10 Cm; bEHOo pacro-
jae on pasun nmpeceka je a=2 cm. Hahu mospunny npeceka.

3) ﬂu;arc'mana OCHOra mpeceka PaABHOCTPAHOT Babka (OCHH npe-
cel'\- —.KBal.'lpaT) Jennaka je a. Hahu sanpemuny TNpaBHJIHE OCMOCTpPaHE MpH3Me
KOja je ymHcaHa y TOMe BamKy.

i 4) Lluaunnpuyny napam korao (MpaBW Bamak) WMa NpeYHHuK ocHOBe
0,7 m a nyxuny 3,8 m. Mspauynatn konuku je NPHTHCAK Nape Ha Leay NoBp-
IIHHY KOTNa, aKO MpPUTHCAK nape Ha 1 cm2 uamocu 10 kg. :

5) H j j
SN ) Hahu konukn majmame Tpe6a @[a je nNpeyHHK OCHOBe npasora
: la ce y mera MOxe NMOCTaBHTH KOLKA Ydja je HBHLA @ CM, W KOANKMN

HajMame Tpe6a na je Taj NpeYyHHK
Na fa ce Kouka MOXE V b T
€BAKOM T0a0XKajy. e

6

gt )OHahu S4BHCHOCT u3Mehy BHCHHe npaBora Bamka w noAynpeyHnKa
- OCHOBE, ako ce WHXOB 36HD y3me 3a mpeunuk Kpyra u4Hja je mnosp-

WIHHA jelHAKA TOBPIUMHH BalbKa.

e 7) 3a xonuko ce Mopa nosehatu BHcHHA npasora BakbKa ma ga nosp-
OMOTaua TaKo no6ujenor sasbka Gyne jeAHAKAa NOBPWHHH 1ATOra BamKa,

8) U y g T
5 ) 3pauyHaru OCHOBHY .HBHuy npaBHuIHE €TBOpPOCTpaHe npiusme KOja
HMa ca natum NMPpaBUM Ba/bKOM JenHake MMOBPLIHHY U BHCHHY (I'= ) H=16 ])
a 1,7 2l).

i 9) Mspauynatu MOBPIIHHY Wwyn/ber Babka unja je BucuHa H =25 cm
ONYMNPCYHHK KPyTa crnoballiber oMoTaya R=15 CM, a yHyTpawer r=6 cm,

10) Oko mpasunror OKTaenpa omucaH je Babak. JIBa Temena OKTaenpa cy
Y UEHTpHMA OCHOBA Babka a OCTana YETHPH HA HErOBOM oMoTauyy. Ako je
HBHLa okTaeapa a@=10 cm, nahu NOBPUIMHY OMOTaya Basbka

11) MNara je nospmuna P=150,796 m? npaBora BambKka M

: NOBpLIHHA
M=94,2478 m? merosor omoraya. Hahu BHCHHY Ba/bKa. i

12) Tpeba HauMHHTH
CHHAa OLHOCH Mpema TMpey
1000 nkTapa, KOMHMKO je H

13) [lBe noaypaBHH
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OTBOpPEH LHJIMHADHYHH Cyd OA NHMa TaKO Aa Ce€ BH-
HUKY OCHOBe Kao 4:3; ako Taj CyX HMa Ja CaipiKu
ajMarbe aMMa 3a TO TMOTPEGHO?

yyja je 3ajeJHHYKa MBHUA OCa npaBora BabKa HCE-

yajy M3 sambka jegaH rcevak. Viapauynar# MOBpIUMHY TOra HCEuKa, ako je
yrao wu3amehy nonypaBum 36° a moAynpeuHHK Bajbka r=108 cm u BHCHHA

H=60 cm.
14) Mensypa wuma

06aMK TpaBora Ba/bka YHjU je MPEYHHK Ha YHyTpa-

wmoj ctpann 5 cm. Tpeba je nomeauTd Ha KyGHE CaHTHMETpE. Konuku je pas-

Mak W3meljy moaenaka?

15) Ka6a uma y npeunuky 1 cm a myr je 10 km; Tpeb6a ra 0640HTH
onoBoM y ne6munn on 2 mm. Hahu Texwuny ynoTpeG/eHOr 071083, aKO My je

cneunduuna texuHa =11

4.

16) M3 umannapuydor crabna Ayror 5 m W y TMPEUHHKY 36 cm Tpe6a
WcTecaTH rpely Tako Ja y TOMpPeYyHOM Tpeceky HMa 0o0AMK TpaBOYyraoHHKa
4uja je nujaronana jenuqxa ToMe npeuHHKy. M3pauyHaj neke Mmoryhe ciyua-
jeBe M KOAMKO O[/1a3d Ha OTMaTke.

17) Bonosoana ues
nasu 30 surapa poxe 3a

uMa yHyTpawmbu npednuk 1,8 cm. Ha cnasuny us-
5 munyTta. Hahn Gp3udy Boje y LEBH 33 TO BpeMe.

18) M3pauyHaj npuPIHIKHO KOMMKO MeTapa GakapHe xmue ne6pure 1 mm
Tpe6a na na ce HaMOTa MPBH C/Oj 3aBOjaKa HA UHWJIMHADHUHHM BabaK MpEyHHKa

4,3 cm u nyxwune 12,6 @

19) W3 wwuue nyre
OHHMKA UYHjUM 0OpTarbeM

m. Ha wrto Tpeba masutu kox caenehux cnojesa?

30 cm Moxe ce caBuTH OeckpajHO MHOro TmnpaBoyra-
KO jefHe Wau Apyre CTpaHe TMOCTajy OGPTHM Babuu.

[ocMaTpaj mpoMeHe y MDBPLIMHH H 3aMPEMHHH THX Babaka y 3aBHCHOCTH OX

CTpaHe TNpaBOYTraoHHKa.
20) Y Bamky je yo
cad je pamak. Hahu ond
21) IlpaBu Bamak 11

NOBPILMHY TOra npeceka
BHCHHE H pacTtojama d

a= %1/3_ Hahu 3anpey
22) M3 npasora Ba
npusma. Konuko ojnasu

23) Y paBHOCTpaHO
L1ecTocTpaHa npusama. A
noBpLIKHa omoTaya obe

24) [NpaBu Bamak
NOJYMPEYHHK I CMalbH 3

¥icaHa MpaBHIHA TPOCTPaHA MPH3Ma, a y TPH3MH YlH-
ODC 3ampeMHHa THX Babaka.

peceyeMo pasHH MapanenHo heroBoj BHCHHH. V3pasu
Kao (GyHKUUjy NOJyTpeyHHKa OCHOBE Balbka, HErose
npeceka ox oce Bambka. HapounTo 3a cayuaj xan je

ynHe o6a mesia Bajbka 3a Taj cayuaj.

mwka (r, F) uceuena je Hajseha mnpaBuiIHA TPOCTPAHA
Ha OTnaTke ?

M Ba/bKy je yMHCaHa H OKO Ibera OMNHCaHAa NPaBHJHA
kO je monympeyHWK OCHOBE Bambka 1, HahH pasnuKy
npu3Me.

HMa MOJyNpeuHHk OCHOBe r W BucHHy FH. Ako ce
A M3BECHY BEAMUMHY X, a 3aTHM BucHHAa /1 3a ucty

Ty BennudHy, Ta ABa HOBa Babka HMajy jeiHake 3anpemune. Koauko je x?

25) Kako ce onxHoce ‘sampemuHe IBa TNpaBa BabKa YHje CY TMOBPLIHHE

oMOTaya jeaHake?
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26) Kako ce onHoce
NMOBPLUMHE OMOTaya 1Bd 1 j
R o paBa Ba/bKa yHje cy 3anpe-
2
ynaM:) Ksanp:;; ;‘rpane a obphe ce OKO oce KOja je ON LEHTpa KBajaparta
a 3a p. Hahu noBpuidHy u 3an
peMHHy o6pTHOT T j
NelHa CTPaHH KBaupaTa. ok e Tiig el
e 28) :la MecHHraHe mioue ne6mHHe d=2 CmM Hceye ce KPYKHH TpPCTeH
uHe b=
: hp 5 cm. [lpeynuk yHyTpaumer HCeYeHOr MPCTeHa H3HOCH a=12 cm;
ahy MOBpUIMHY M 3anpeMHHY TNpCTeHa. :
2
o 2)5,,];,1)':(?4:::1“)““"), 6akpeny uuy ayxuHe [=1 m u mpeyHuka d=2 cm
KOHLIEHTPHYHHM C/OjeM MIyTe T
0 aKo na xuua Jebau
nosaHoj Boau on 40 Lleasujyca. Koj iy
. Kojy ne6muny Mopa MMatH 1u

! ; YN/bU BabaK OL
JyTe ako je cneuuduyHa TexxwHa Gakpa. s=38,88, cneundnyHa TexuHa I
§;=0,24 u KOJHKO je Temak? g

30) Mspauynatu
3aMpeMHHY KOCOr Ba/bka UMjH j
je KapakTepHCTHY -
cex poM6 cTpaHe @ M owTpor yraa o=~609. i : i

II KOHYC

§ 111. Hegunuyuje. — Ako ce n '
: paBa p (ca. 100) xoja
nposasu Kpo3 HeKy yTBpheny Tauky S nomepa no Hexoj) HEﬂJO-

Ca. 100, a), b), ¢), @)

MHYHO] JMHHU]H C Tako ma je yBeK Ceuye, OHa NMPOH3BOAM MOBp-
IIMHYy KOja ce 30Be KOHYCHa moBpwmuna. [lpasa p je
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npou3BOJAH/bA, nupuja C—BO A M /b3, a Tauka S—-Teme UM
Bp X KOHyCHE MOBpIIMHE. .

[Ipema TOME AA JH je C oTBOpeHa MM 3aTBOpEHA JHHH]a,
¥ KOHyCHa MOBPIIMHA jé 0TBOPEHA (cn.100, @) '
wan 3atBopena (ca. 100 b, ¢, du e). : S

Cpaxa rmoayrnpasa Ha npasoj p omnucyje
no jeaHo kpuao (rpaH y) KoHyCHE mo-
ppwune. [lpema noTpebu mpoyyasajy ce e) )
jemuo unu 06a Kpuaa T€ noBpLIKHE.

AKO 3aTBOpEHY KOHYCHY MOBpLIHHY €a
jemuuM KPHJIOM mpeceuemo paBHH Koja ce- P "
ye cBe MPOM3BOAW/bE, MOCTaje TeI0 Orpa-
HUYEHO JeJOM KpHJa KOHYCHE MOBpIIHHE
Koja ce 3aBpIUaBa TEMEHOM H JEIOM paBHH
Koja ceye MPOH3BOLH/BE. To Teao 30Be ce
kouyc (cn 100,d u e). Jleo KOHyCHe MOBPLIHHE usmehy Te-
MeHa M paBHu 30Be ce GouHA noBpWIMHA HIM oMOTad
a paBHa MOBpLIKMHA — ocHOBa KOHyCa. Pacrojame H3Mehy

BpXa W paBHH OCHOBE je BHUCHHA KOHyCa.

Cn. 100, e)

Konyc uuja je OCHOBA KpyT 30Be c6 KPYXHH KOHYC
ym kyna Kax je npasa Koja cmaja BpX Kyne H eHTap o-
cHOBEe HOpPMaJHA HAa OCHOBH, KyMNa jenpaBa (ca. 100, e), uHaue
je koca (cn. 100, d). Tpoussoju/ba MpaBse Kyne 30Be Ce jout
A7 OTeEMa npase Kyne.

MojkeMo 3aMMCAMTH Aa MnpaBa Kymna noctaje 06pTambeM
npaBoyrjaor Tpoyrsa oo jenHe merobe KaTeTe. Jlpyra KaTeTa
onucyje Kpyr, Koju je OCHOBA Kyrne, a XHWMOTEHy3d onucyje
oMoTay. 3aTo je mpasa Kyna # O GprHa Kyma.

lpaBa Koja' cnaja BPX H eHTap OCHOBE MpaBe Kyne 30B€
ce oca npase Kyne. :

§ 112. Pasnu ipeceyu xonyca. — a) Ilpecex Mpase Kynmne
paBHUM KOja nponasu Kpos ocy 30Be ce OCHH MpeCEK npase
xyne (CJ. 100, ¢; SAB). Ilpecex KOCE Kyne paBHH KOja mnpoJasu
Kpo3 BUCHHY Kyne W [eHTap OCHOBE 30Be ce KapakTepH-
CTHUHHU TpeceK Koce Kyne. OH capiKH Hajoyxy H HajKpa
hy npousBOAUDY (ca. 100, d; SAB).

B
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0) Teopema. — Axo matu Konyc (cr. 101) npece-
1€MO Ma KOjoM paBHM B napasesno pPaBHH
OcHOBe a auHHuja C' mpeceka u KoHTypa C o-
CHOBE KOHyCa Cy XOMo-
TETHYHE KDHUHBE Ca I eH-
TPOM XOMOTETHje y Bp-
Xy KOHYCa.

Heka cy SO u SO’ pacroja-
ba Bpxa S On paBHU « W B; P
u P’ Tauke y Kojuma mpousso-
auma SP ceve xpuse C u C';
Y -PaBan Koja nposasu Kpo3 Te-
Me S, a napasesna je pasHuma
« ¥ B. Tama, npema § 28, nma-

Ca. 101 MO na je
SP S0
SP 80

Hakne, xpuse C yu C’
TpeGano nokasartw.

€y xomorernyne (§ 102), wro je

Ca. 102, a), b), ¢)

3
.
M ()

jarba KPHBHX CBE T
xunep6osa u napaf

NPETX0LHO] Teopemn (ci. 102, b) u npecex napasenan OCHOBH
J& Kpyr. ¥ Tom CIyyajy umamo 3apyGbeHH KPYyxHHU

KOH j
Y¢ Koju ce 30Be wu 3apy6mena kyma. Ona je

npasa axko je 1
KOCa ako je moct
OCHOBA j&é BHCHH
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ocTasa TaKBHM NpeCeKOM Npase Kyne, a

aja TaKBHM Npecekom koce kyne, Pacrojame
a 3apy6J/beHOr KOHyca.

MoxeMO 3aMHMCIMTH Ha je npaBa 3apy6JbeHa Kyna nocrana
o6pTameM NpaBOYIYIOr TPanesa OKO KPaka HOPMaJHOr Ha OCHO-

Bama, wto he pehd
[TIpoussoaumba

na je o6pTHO Teuo.
npase 3apy6J/beHE KyIne 30Be Ce anoTema

npase 3apy6/bene kyne. [Ipasa koja cnaja L€HTpe OCHOBA npase

3apy6/bene Kyne 3¢

BE Ce¢ Oca mnpase 3apy6sene kyne. [Ipzcex

Teé Kyme paBHM KOja NpoJa3H KPOo3 OCy 30Be ce OCHHM npe-
cex npaBe 3apy6mene kyme (ci. 102, ¢; A,B,C,D,). Ilpecek

3apybmene Kkyne [
BHCHHY 308€ C2

aBHH KOja MpoJasd KpPo3 LEHTPS OCHOBA H
KapaKTepHCTHYHH nNpecex Koce

sapy6.bene xyne (dn. 102, b; ABCD).

Axo ce npaBa

ocHOBH, M06ujajy ce mpeceud Koju HuCy xpyrosu. Mory Hacty-
NATH OBa TPH cayyaja:

1) Axo paean
OCHOBH, Tpecek je

2) Ao je paBaH napaJjiesiHa je{HOj

NpOU3BOAUDbH, OHA
U npecek je mapa

3) Ako je paBd
Ma TMpPOU3BOJAH/bAMA
ctane Ha o06a Kp
xunepboma (c

Y Be3u ¢ TUM

HUM HMEHOM KO HY

§ 113. lNospuuna ipase kyie.—
a) legpunuyuje. — 1y Ilupamupma je

ynucaua y Kyn

jé BpX NHpamMHuIe JjeIHO W BpPX Kyme

M Kajz je OCHOBa

yrao ynucaH y OCHOBH Kyne; OHa je

OMHCaHa OKO Ky
j€, NoJ HCTHUM yCJI

6oaafca 103, p).

ceue CB2 MPOM3BOJW/bE M KOCa je mnpema
eaunca (ca 103, e).

ceye CBe ocCraJnae

H napaJjesHa JBe-
, OHA Ceuye CBE O-
MIa W TIpecek je
. 103, h).

MOCTynKoM H00H-
DU KPUB®: EJIHNCA,-
boJa 30BYy ce jen-
CHH Ipeceun.

u (ca. 104, @) xag

nupamuue MHOIO-

Ca. 103

te (ca. 104, 0) ako
DBMMA, MEOIOYrad OMHCaH OKO OCHOBE Kyfe.

Kyna npeceye PaBHU KOja HUje Mnapaiesna
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-
€
. })I’Ioapmuﬂa OMOTAauYa NpaBe Kyne jerpaHuua
K0jOj TeXHM MOBPUIMHA OMOTaya NpPaBUIHE NHPAMHIE YNHCaHe y
Kynu Kaj ce Opoj CTpaHa MHOrOyrja OCHOBE HEOrpaHHYCHO

y IBaja. ’
‘ 6) Teopema. —TloBpuwuua OMOTaya npase Kyne
jelHaka je MOAYynpoOM3BOAY OGHMAa OCHOBe u
anoTteMe.

Ynuuwumo y ocHopy
npaBe Kyne 0pasu/gH
muoroyrao ABCDE (ca.
104, a) u cnojMo we-

b) FuBa TEMEHA Ca BPXOM
S xyne. Tume cMO KOH-
_CTPYHCAAH N aBUJIHY MH-
pamMHIy ynucaHy y Kyny.

S

y Ako je p, 06uM ocCHOBe
nupamune u SF=h, we-
Cn. 104, a) u b) H4 anoTema, NOBPLIMHA
Te nupamuzae (§ 85) jex-
Haka je
Pn fin

2

_AKo ce 6poj n cTpaHa NPaBHJHOr MHOTOYI/IA HEOTPAHHYEHO
yABaja, 1HeroB 0GHM p, TEXH rDaHHUM KOja je jexHaxka obumy
Kpyra y KOjH je NMOJMIOH YNHCaH; anoTema /i, TEXH, HCTO 1aK0,
rpaHyll Koja je jenHaka anotemH SB=s kyne. 3aucta, ako je

a, (

_Gn . . an .
BF g U3 MIAHUMETDH]e 3HAMO a je s—k,,<§. Mebytum  je

lim a,=0,; nakne,
nH>w

lim (s-h,)=0 wum

- co

lim &,=s
n—>owo

Pl '

[Tpema Tome, moBpiuKHa 4’2—” OMOTauya T€ NUPAMHAE TEXH

rpaHuiM KOja je jeJHaka Noaynpou3BoAy o6MMa OCHOBE U arno-

TeMe Kyne, 2 To je, no HeuHMUMjY, NOBPLIMHA OMOTaya Kyrme.
Tume je Teopema nokasaua.

Jlako je moxasaTM Ha ¢ MNOBPIIMHA OMOTa4Ya nNpaBHIHE

N¥paMHie OMUCAaHEe OKO KyIe TeXH MCTOj IPaHMLH, LUTO OCTaB-
JbaMO YYEHHKY. :
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AKO ca r 062eHMO NOJYNpeuHHK OoCHOBE Kyme, a ca M
NOBPLIMHY HEHOT OMOTaya, A00MjamMo 13 je
M=1im-;—p,1h,1 =%-2nr5=nr3.
n—»w
Leaokynsa nospwu#a P Kyne jepuaka je
B+ M,
re je MOBpLIMHA OCHOBE KyMe, WiH
. P=nrt4ars=xr(r+s).

§ 114. [Mospuwuna ipase 3apybmene Kyie. — a) [egpunu-
yije. — 1) AKo ce mupaMuia, ynuca®a y xynH, v Kynd npaceky
jeZIHOM paBHM [1apa/iesHo OCHOBH, no6uja ce 3apy6/beHa nupa-
MHIA yOucaHa y 3apyO/beHOj Kynu; OHA jeonucaHa oKo
sapyG/bere Kyne ako [0CTaje TaKBMM MPECeKOM ONHCAHE nipa-
MHIE OKO KyIe. '

2) MMoppwrHHa OMOTAYA gapy6mene kyne je ‘
rpaHHia KOjOj TEXM MOBPLIMHA OMOTaya NpaBuHE 3apyomene
nMpamMUie ymucaHe y TOj KynH Kan ce 6poj CTpaHa MHOTOYyTr/a
HeorpaHHYeHo YyIBaja.

6) Teopema. — [loBpunHa OMOTaua Npase 3a-
py6mene Kyne jeanakaje noAynpon3Boay 30u-
pa o6uMa HEHMX OCHOBA H aNOTEME

Y npaty npaBy 3apyOibeny Kymy
YNUIIMMO [NpaBHAHY 3apyOibeHy nupa-
muny ABCDE A,B,C,D.E, (ca 105).
AKoO je p, 06um Jotbe OcHOBe 3apyGibeHe
nupamune, p,, 06MM rOpibe OCHOBE H hn
tbeHa anoTeMa, IOBpLIMHA OMOTada T€
nupamuze (§ 86) jeanaxa je

,
baxpi .

MehyTum, axko ce Opoj n cTpaHa
MHOTOyr/J0oBa y OCHOBAMAa HEOrpaHHUYEHO
yaBaja, o6uM p, TeXH TpaHuId KOja je
jenHaka o6uMy Kpyra HOme OCHOBE KY-
ne, a oGuM p, TpaHulld KOja je jemHaka oGuMy Kpyra ropwe
ocxoBe kyne; anorema F,F=B,G=h, nma rpanainy BpeIHCCT

CrepeoMeTpuja 3a YYATE/HCKE HIKONE 8

;
4
)
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jensaxy anoremu B,B=4h, nate 3apyGibene kyme. 3aucta, ako

je BC=ay, B,C,=a,, ranaje BG=""2"9 MebyTum™, U3 naauu-

2
s 3 — 4 =
metpje 3uamo Ra je s-h, <291 Koo jo lim T8 _
2 n—>w 2 2
onhe lim (s-A,) =0, uau li _ Pn+ P
’Hm( n) =0, lim ha s.SHa!mzxanospunzmah2 “ha

OMOTaya Te 3apyG/beHe MHpaMHIe TexwHu TPaHHLM KOja je jemHaka
fO0AynpoK3Bony 36upa 06MMa OCHOBa M armoTeme npase 3apy-
O/bEHE Kyne, a To je, mo ReHHULHM[H, MOBpIIHHA OMOTaya Te
kyne. Tume je Teopema mokasana.

AKo mosaynpeynuk nome OCHOBE 3apyGJ/beHe Kyne 03HAYUMO
ca R, ropmwe ocHoBe ca r, MOBPIIKHY omoTaya ca M, no6ujamo:

a4t
M=?(hm Pa+lim p,').lim 4,
Tj; pit
1 :
M=?(_21R+2nr)s=n(R+r) S

= Upema TOME, UEJOKYNHA noBpuMHa P npasuJne 3apybJ/beHe
Kyne jeanaka je |

B+B,+ M,
rae cy B u B, nospumxe ochosa Kyne, Hiau

P=aR*tartin (R+r)s,
H, KOHAYHO:

P=n[R+/*+(R+r). s].

§ 115. 3af2peMuHa kyae. — a) Hegpunuyuja. — 3 an pe-
MHHA Kyne je rpamuua kojoj rexwu 3aMpeMHHa MUpamu e
YUHCaHe y Kynu kanm ce 6poj crpana NPaBHJIHOT MHOroyraa
OCHOBE NMHUPAMHIE HEOrPaHMYEHO yaBaja.

6) Teopema. — Banpemuna Kyne jenwaka je

Tpehuuu npoussopga TOBPIIHHE OCHOBE M BH-
CHHE.

. ﬂe«a Je y naroj kynu (ca. 106) yuucana nupamuna SABCDE
HHja J&é OCHOBa mnpaBUMHM MHOroyrao ABCDE. Bucuna H te
NHpamMuie jelHaKa je BHCHHM naTe Kyne. AKO MoBpIIMHY OCHOBe
MMpamMuie o3HauyuMo ca (Q, meHa sanpemuna usHocu (§ 91):

OH
T.
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MehyTtum, nospimnHa Q OCHOBE NMHPAMHUIE TEXH MOBPLIKHU
B ocHoOBe Kyne ka0 CBOjOj rpaHulM Kalg ceé 6pOj 7 CTpaHa MHO-
TOyrJja OCHOBE NHpaMujae HeorpaHuueHo yaBaja. [Ipema Towme,
3anmpeMHHa Kymne jeiHaka je
BH
3
WTO oAroBapa naroj neduxunuju. Tume je
Teopema J0Ka3aHa.

3anpemMuHa OmMMCAaHe MUPAMUIE TEXKHJa
©OH UCTOj rpaHuuH, jep MOBPIIHHA ONHUCa-
HOT NPaBHIHOT MHOTOYrJa OCHOBE NHPaMH-
Jle TeXH, HCTO TaKOo, NOBPLIHHH Kpyra o-
CHOBE KyMe Kao CHOjOj I'DaHHIIH.

AKO moJynpeyHHK OCHOBE Kyrne O3Ha-
4HMO Ca I, HbeHYy J:npemvmy ca V, umamo:

V.= % nr'H.

§ 116. 3adpemuna sapybrene kyie. — a) [legunuyuja. —
3anpemuna 3apy6/beHe Kyne je rpaHdna Kojoj TEXH
3afnpeMuHa ynucaHe 3apy0/beHe nMUpamuue kajg ce 6poj cTpaHa
NPaBHJIHUX MHOIOYIJIOBA OCHOBa 3apy6/beHe nupaMHAe Heorpa-
HHYEHO yHBaja.

6) Teopema.|— 3anpemMuHa 3apyGbeHe Kyme
jerHaka je 36Upy 3anpemu-
Ha TPDHjy Kyna yMje cy BH-
CHHE jeNMHaKe BUCHHU 3apy-
ObeHe Kyne, a OCHOBE peOM:
npBe - 10Hba OCHOBAa 3apy-
ObeHe Kyne, Ipyre-roptwa
OCHOBa 3apyb6J/eHe Kyne, u
Tpehe—-cpeawa NPONOPUHO-
HaJa THX OCHOEa.

Y nmary sapyGibeHy kymy ynuca-
Cn. 107 hemo sapy6sweny nupamuny ABCDE
A,B,C,D.E, (ca. 107). 3apy6/bena
nHpamMuJa M 3apy6/beHa Kyna umajy ucty BucHHY F,F=H. O3na-
8*
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YYMO TOBpIUMHE OCHOBa 3apy6sbeHe nupamune ca Q u Q,, Tana
weHa 3anpemuna V, ussocu (§ 91, b): :

—'31(0+ 0, +V0Q0)).

Axko 6poj cTpaHa NpaBHIHHX MHOrOyrjioBa OCHOBa 3apy-
6/beHe NHPaMUe HeorpaHWYeHO YIBajaMoO, NOBpIIHMHA () NOHe
OCHOBe 3apy6ibeHe MUPaMHUIAE TeXW TpaHHUH B, Koja je nosp-
WHHA Kpyra LOe OCHOBE 3apybibene Kyle, MOBPILHHA @, ropme
OoCcHOBe 3apy6/beHe NUpaMHAE TeXH IpaHuUM B,, KOja je MOBp-
(IHHQ Kpyra TOpH-€ OCHOBE 3apy6/beHe ' Kyie.
3anpemuHa |/ 3apy6/pene xyne jenHaka je

[Ipema TtoOMeE,

H S

T (B+B,+ VBB,),
WTO OAroBapa nocTaB/beHOj Hedununuju. awnae, Teopema je
J0Ka3aHa.

AKO noJynmpeuyHMK JAOHE OCHOBE O3HAYMMO €a R, TOpHe
OCHOBE ca F, A0OHjaMO

brd

H
3 (RE+r2+Rr).
17. 7 7 7
§ 117 Oduoc_ dospuwuna omomia4a, Hospuiuna 1 3aipe-
MUHA cAuMHLX 0Op@Hux Kyda. —- a) dedunuyuja. — Ilse o6pTHE
Kyne ¢y CAHUHE aKo Cy mocTale o6pTambeM CAMYHHX [paBo-
YILJAHX TPOYIJOBa OKO XOMOJOTHHMX CTpaHa.

V=

6) Teopeme. — 1) OnHOC MOBPWIHHA OMOTAauYa 1Be
cauuHe o6pTHE Kyne jen-

- HaK je KBAaZpaTy bUXOBOT

ONHOCA CAHYHOCTH.

2) OapHOC NMOBpPWHHE
IBe cAHuyHe OGpTHE Kyne
jelHAaK je KBaApaTy b u-
XOBOTr OJHOCA CAHUHOCTH.

3) Oznoc sanpemMuHa
IBe caHuHE OO6GpTHEe Kyne
jennak je ky6y mHXOBOT
OMHOCA CIMYHOCTH.

Cn. 108

W3 pedunuumje a) umamo za je

S

S

R

H
r h

=k,
rge cy R v r MOJynpedHHUH OCHOBE, H u h BuchHe, S H S
anoTeMe JATHX CJAMYHHX KyNa, a & HUMXOB OJHOC CIHUHOCTH
{cn. 108).

AKO MOBpLIHHE omoTaya Kyna ossaummo ca M u M,, miu-
xose nospwnHe ca P u Py, a sanpemune ca V' u V;, npousu-
Ja3u DenoM:

D) M, " ars r s
5 P _ER(R:S RRES 44 p

P, wr(r+s) r r+s
1 2
g VBT R gy
Vv, 1 . r* h ’
— nr*h

wTo je Tpebano IOKasaTH.

Bexb6amwa

1) Odum ocHoBe mpaBe Kyne je p a OCHM mpecex je mpapoyram Tpo-
yrao. MapauyHaT# MOBPLIHHY I 3anpeMHdy Kyne.

2) a) ¥ maty mnpaBy Kyny yHju je NOAYNPEYHUK OCHOBE I H yuja je
puctina / ynmMcaTH KOUKY W H3padyHaTd weny upuuy. 6) Kako ce onqHoc
3.mpeMAHa PAaBHOCTPAaHE Kyne (ocHn upecex — PaBHOCTPAHH TpOYyrao)
npema 3 NPEMHHH KOUKe xoja je y Ib0j ynucana?

3) Y npasoj Kkynu je ymnncaHa OKO 1€ OnucaHa TMpaBuiHa uyeTBOPO-
cTpana nnpamupa. Ako je r noJyNpeyHuK ocHose Kymne H H wena BUCHHA,
¥3pauyHaTH MOBPIIHHY THPAMHLE.

4) ¥V mpasoj Kynmu je ynucana H 0KO e OMWCaHA TpaBWiHA a) TpoO-
cTpaHa, 0) WIECTOCTPaHA MHPAMiia. MspauyHaTH 3anpeMiHe THpaMuia.

5) ¥ npaBHHOM TeTPacApy je ynucaHa M OKO ibera OnHcaHa Kyna. Hahu
OJHOC ) MOBPLIMHA OMOTaua, 6) sanpeMHHa Te IBE Kyil*.

6) Y npasoj KyMu [aTor TOJNyMpedHHKa r ocuose u Bucute fI ynucana
je mpaBHAHA TPOCTPaHa mpHIMA ynje Cy GouHe CTpPaHe KBAAPATH. Hahu usuuy
Te MpH3ME.

7) Koanko he ny6ok0 YyTOHyTH npapa Kyna koja niusa y BOAH oKpe-
HyTa BPXOM mpema Jone, aKo je wena puchna H a crienrduyHa TEXHHA MaTe-
pHjasa u3 Kora je Haunibena §=0,729?

8) Hahu 3anpemuny mnpase Kyne aKo fbeH OMOTay pasBujeH y pasHH
YWHU KPYXHH MCeHaK ca HeHTPAIHHM YyTII0M OA 120° u ako je MNOJAYynNpeuHHK
ocHose jeaHak 1,5 m.
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9) Kako ce wmehy co6om onHoce MOBpIIMHA OCHOBE, NMOBPLIHHA OMOTAua
W LEJOKYMHA MOBPLUIMHA PAaBHOCTpaHe Kyme?

10) Ako je najsehn yrao uamehy aBe npousBopube mpase Kyme 1200

. . f

NOBPLUNHA FEHOr OMOTAYa jeLHAKA je MOBPLIAHH OMOTAaya MPABOra B:bKa KOju
MMa €a KYNOM HCTYy OCHOBY W BHCHHY. [lokasatu.

11) IloBpwnna npase kyne je P=28,3144 m2 a nospwmHA OMOTaua
- 2
M. 20.8144 m% Hahn sanpeMuHy Kyme . LEHTPaAHH YTao KPYHOL HCeuka
KOjH YMHH OMOTa4 PasBHjeH Yy pPaBHH.

12) a) lpasoyran Tpoyrao uuje cy katete a=24 m u b=5 m obphe
Ce OKO XWnoTeHyse ¢ kao oce. Hahn nospwuny u 3anpeMuHy Hactane 1B O j-
ne xyne. 6) Kocoyrau tpoyrao uma crpase @, b, c. Hahu sanpemune o6pT-
HUX Tena, ako ce Tpoyrao o6phe penom oko cBake cTpaHe (@=10 cm, b=17 cm
¢=21 cm). B) [loxasatu na cy 3anpemuHe n06ujene nox 6) oGpHYTO nponop:
UHOHAJIHE CTpaHaMa TPOyrJa.

. 13) .ﬂpa.aa Kyna je noae/beHa paBHHMA Napa’eqHHM OCHOBH Ha TpH leaa
Koju MMajy jennake 3sanpemuse. Pacrojatme paBHW npeceka oa BpXa Kyrme
H3pa3nTH Kao (YHKLHjy BHCHHE KyTle.

14) [laact cena umMa 06aMK TpaBora Ba/bka ca NPaBOM KYMOM Ha BDXY
lotynpeunu«< ochose maacta je 2,5 m, BucHHe 4 m, a BHCHHA LUHIMHAPHYHOT
Aena n3nocn 2,2 m. Cneuuduyna texusa cewa je 0,03. Hahu TEXHHY (11acTa

15) B{lcplna M NpOM3BOAHJbA TpaBe Kyne OAHOCE ce Kao 4:5, a meHa
3anpemrHa je 96 = cm3. Hahu weny NOBPLIKHY.

16) INponssonmma npase Kyne jenHaka jé S W YMHH ca paBHH OCHOBE
yrao oa 30°. Hahu 3anpemuny Kkyne.

‘ 17) Kako ce mehy co6om oanoce sampemune PaBHOCTpaHe KyMe I paBHO-
CTPaHOr Ba/bka, ako Cy IIM TMOBPLIMHE jefHAKe ?

, 18) lpasa kyna u npasu Bamax HMajy 33je[HHUKY OCHOBY W jeiHaKe
ﬂHl:l[;,eMl'lHe. Axo ce o6a Tena npeceky paBHH napanesHo OCHOBH KpO3 cpe-

BliCHHe Ba/bKa, Hahu Kako ce ogHOCE no j

BplinHE a06uje
Kyne M Ba’mha. ’ S

19) U3 npase kyme uceue ce kyna noMohy KOHyCHe MOBpiIHHE Yije Cy
MPOH3BOLK/bE MapanesHe XOMOJIOTHHM MPOM3BOAMBAMA AATE Kyne a oce ce Mo-
l;l&l;i:]?’l.oé‘iahﬂ NOAynpeyHHKEe OCHOBE LWYIUbE Kyne, ako je HeHa 3anpemuHa

=67, , LIMpUHA 1npcTeHa oOcHose d=1 u
Harub6 n
b pousBoaHLE mpema
iy 20) Mpasa kyna u3nyGena je nomMohy npaBor Ba/bka uMja je BHCHHA
jenHaka nonos'mm BHCHHE Kyme W unja oca JewH y ocH Kkyme. [lomynpeunuk
(;ICHOBE kyne je R=3, ocHoBe Bamka r=1, a NPOH3BOAHbA KyMe je §=5
3pauyHaTH 3anpeMHHy W NOBPLWIHMHY H3ayGeHOr Teaa. )
_21.) Y koMe omHOCy cToje mOBpLuHHE PaBHOCTPAHE KyMe H KOUKEe ako
HMajy jeaHake sanpemuHe?
o9 o
‘ :.H) ﬂahn SampeMHHy KOCe KyMe 4ijH je NMOAYNpeyHHK OCHOBE / = 92,5 i
UHJjA Je mijnya npousBoauba S=53, a Hajkpaha S=41]
23) [NoBpuinxe ochosa mpase 3apy6mene kyne cy 4 u 25. Fbena sucuna

‘beHa je Ha 3 jemHaKa Nena M KPO3 CBAKY NEOHY TauKy MOCTAB.bEHA je
pasaH napanenna ocHosH. Hahu mospuunne npeceka.

noxe
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24) lNonynpeynuun OCHOBA Mpase 3apy06ibeHe Kyne W ibeHa NpoH3BOaibA

onHoce ce Kao 1:4

15; BucuHa je jeanaka 8 cm. Hahn mnospuuny omoTaua.

25) TNpasa 3apy6ibena Kyna MMa NMPOH3BOAHMY S=35 CM U NOAyMpedHiKe
ocHoBa R=5 cm, r=1 cm. Hahu monynpeunuk OCHOBE npasora Babka KOjH

UMa C HbOM jeHaKy

BHCHHY W jelHAaKy MNOBPLUHHY OMOTauya.

26) Hahu noppuuny omoraua npase 3apyO0/mede Kyne, ako ieHa npois-

BONH/bA YHHH YyTrao
wzHocH Q.

ox 300 ca paBHH. OCHOBE, a TOBPLUMHA OCHOT Mpecexa

27) Viceuak KPYXHOT NPCTEHA €A LEHTPATHHM yIAOM O 2880 yuHH OMO-
Tay npase sapy6mehe Kyne. Hahn 3anpeMmuny Te Kyne, ako MOaynpedHiLH
KOHLEHTPHUHHX KPJ/roBa Koju 06pasyjy MpCTeH H3HOCE Rwur. ’

28) Hahu sanpemuHy npase 3apy0/eHe Kyne Kaji cy mnosHatd noiy-
npeunnud ocHoBa R=>54 u r=21 n npousBoanba §=162,5.

29) [MoaynpeyHHK jeaHe OCHOBE npase 3apyClmeHe Kymne nBanyT je Behu

0 1oAY NpeyHHKa

pyre OCHOBE; MOBpLIHHA OMOTaua jenuaka je 36upy mMoBp-

LIlHA OCHOBA; MOBPILUMHA OCHOr Npeceka HsHocH 36 m2. Hahu sanpemuny.

30) PaBHocTpanu TpOyrao o6phe ce OKO oce Koja mponasd Kpo3 jeiHO
TeMe M CTOjH HOPMAJHO Ha OOJHKHO0] CTPAHH. [MospwmHa o6GpTHOr Teaa je
P=144x; u3pauyHaTH HEroBy 3anpemMuHy.

31) PasHoKpaKn Tpames ca napajenHuM- crpaHama oi 7cmu 17 cmu
nosplwuHoM o1 144 cm? o6phe ce OKO cBoje oce cumerpuje. Hahn sanpemuny

oGpTHOr Texa.

32) Tpanes ¢

napanequuM cTpaHama @, b w suchHomM /i 0Gphe ce OKO

ctpase a. Hahu 3anpemuny OOpTHOr Teia.

33) Y mnpasoj

3apy6ibeHoj Kynu Bucuue [ ¥ moaynpeyHnka 0cHoBa R wu

F ynucama je mpasuaHA uYeTBOPOCTpaHa 3apyG/ibeHa mHpamuia. Hahn 3anpe-

MHHY TE nupamuug.

34) Y npasoj

3apy6/beHO] Kynu YNHCaHa je W OKO e OmHcaHa Mpashi-

Ha wectocTpana 3apy0.mena nupamuia. Hahwu saopemnne csa TpH Teaa, ako

je BucuHa Kymne H

a moaynpeuHuun ocHoBa R u r.

35) W3 crabia obnuka npase 3apyG/beHe Kyne uuja je 1ymHHa H=25m

a oOuMH Ha Kpaje

BiMa u3Hoce p;=0,9 m u p,=0,6 m Tpe6a ucrecatH rpeay

y 06aHKy KBaupatHe NpH3Me ca OCHOBOM YNHCAHOM y MamweM Kpyry. Koanko

cy TewKH OTrau,

132
aKo je cneunHuHa TexMHA LpBETA s=—l7—9?

36) AKo ce yMecTo 3anpeMuHe mnpase 3apyGmede Kyne ysme npasH Ba-

JbaK HCTE BHCHHE

qujd je MonyNnpeyHHK OCHOBE jefHAK APHTMETHYKO] CPeluHit

noaynpeynuKa OCHOBA iaTe Kyne, KOauKa je rpewka nouniexa ?

37) Y xome
6/beny Kyny paBHH
3anpeMHHH Npasof

38) Llunuuap,

pacrojaty ox Behe ocHoBe TpeGa mnpecehn npasy sapy-
napanejso - OCHOBM na Ja ieHa 3anpemiHa 6yne jenHaka:
Ba/bKa MCTE BUCHHE uMja je OCHOBA Taj Mpecek?

MUHy LeB 04 MECHHra Yuju Cy TNpeyHHluH OMoTaua D=13 cm

W d=5 ¢m a ayxuna /=18 cm Ttpea npeTonuTH y npasy 3apybmeny Kymy

ca npeyHHUHMA @

L 10 cm, Behe ocuose, W b=8 cm, mame ocnose. Koaika j&

BHCHHA Te 3apyC6/meHe Kyne?
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‘

39) Kocoyran napasnenorpaM -o6phe ce oKO cBaKe Of CBOje ABe cycenHe
crpane @ u b. Hahu onnoc msmehy sanpemuna mobujenux OOpTHUX Tena.

[1I JIOITA

§ 118 lHegunuyuje. — ChepHa noBpmuHAE HIH
chepa je reoMETPHCKO MECTO Tauaka y MPOCTOPY jemHakor
pacTojaia OL HeKe JaTe Tauke, KOja ce 30Be L eHTap coepe.
Teno orpannyeno cepHOM NOBPLIHHOM 30BE Ce€ JOTMTa.

Hyx Koja cmaja ueHTap ca Ma KOjOM TauKOM TMOBpLIHHE
30Be ce noaynpe4YyHHK (pagHjyc) JonTe, a OHAa KOja chaja
ABe Tayke NOBPIUMHE K NPOJAas¥ KPO3 LEHTap 30Be Ce MNp e u-
HuK (AnjameTap) Jonte. M3 nedunnumje cdepe craemyje
Ja Cy CBH NMOJYyNPeYHHUH MehyCOOHO jelHaKH H Ha je MNpPeUHHK
jedHaK ABOCTPYKOM MOJNYNDPEYHHKY.

Axo samucanmo gza ce moaykpyr ABC (can. 109) ob6phie oko
cBora mpeunuka AB, oH npoussoau Jonty. KpyxHa aunuja ABC
npoussoxu cdepHy mnospmuHy. Bugumo, makie, na je Jonta
00pTHO TeJIO,

A Axo je pacrojame Hexe Tauke O LEHTpa

JIONTE Mame OJ, KEHOIr MOJYNDEUHHKAE, KaXeMo

c Jia je Tauka y JIONTH, a aKO je TO pacTojare

Behie ON moaympeuHuKa, Tayka je BaH JOMTE.

§ 119. Pasnu iipeceyu soiidie. — a) Teopema. -
[Ipecexk chpepe u paBHHU je KpyT.

Heka je cdepa npeceuena jemHom paBHH
8 KOja He nposasu kpo3 mweH uenrap O (ci1. 110).

Cx. 109 Cnyctumo M3 rtora uesnrpa Hopmaay 0O, =d Ha
paBad mpeceka M 1eHO moAHoXje O, CIOjMO ca Ma KOjoM
TaukoM M Ha JMHHUjU npecexa pPaBHU H
cepe. Ako je noaynpeunuk aonte OM=r
u nyx O,M=p, U3 npaBoyrjor Tpoyraa
OO0,M nobujamo:

p = v’.z ~dr .

Y ToM H3pasdy cy BeauuuHe r W d
CTajHe 3a CBakKy Tauky M, na je crajHa
M BeJMYHHA p, IUTO 3Ha4Yu 1a je reome-
TPUCKO MeCTO Tauke M 3aucTa Kpyr.
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Axo ce pacrojame d paBHH Mpecexa oj LEHTpa gii;;e?
Merba, BUIMMO 1a C& Memba H [OJyNPeUHUK P prrchl)?T o p
wro je d mamwe, Behe je p, H 96pHyTo. Hajseha Bg;lg .
no6uja ce kan je d=0. Taga je p=r. Crora MOXeMO peny:

IHocaeduya 1. PaBHHE mpecelH chepe .non]aeK,rL;I
HakKo ylabeHH ON UCHTpA chpepe cy jenH
KPYTOBH.

Tocaeduya 2. Tlpecex chpepe U paBHH je Behmn
Kpyr kapn je paBaH npeceka OaHXe NEHTPY

chepe. ' N
TTocaeduya 3. TIpecek cd)el?e W paBHH xo;arnp
na3y Kpo3 UeHTAap chepe je Hajpehu KpyrL »
Takas ce Kpyr 30Be BeJHMKH KPYyT cdepe, a cBa
rMje maau xpyr cdepe. '
npy PLBBH xoja ceue c(pepHy MOBPLIHHY Jeay je ;a 123;151;‘13:;,
Koju ce 3oBy cdepHe kanote (ca 110; CMDP 1 303(.{
Jleo ctepne MOBpUINHE usmely zBe napanenne pa:u:e one
ce mojac WM 30Ha JONOTE Ha npumep, A€O CCQ)OpCHOBe
ppiunHe u3Mely Kpyrosa im U prros}/x mun Hya cuone
some. Pacrojambe uamehy paBHH Kpyrosa je BHCH ;
umep 00;.
" 6p) Ta;tzeuu‘ma pasan cgepe. — Heka cy
pasan (ca 111). Ako u3 uentpa O
JIONTE CIYCTHMO HOpMaty Ha paBaH,
MOry HACTYNWTH OBa TpH cCiyHaja:
1) Pacrojambe LeHTPa OX PaBHH
Behe je O MOJyNpeYHHKd. HMmamo,
wa npumep, aonty L u papan B.
Heka je pacrojame OFE uentpa O
on pasHu B Behe OX nonyn'peqﬂu-
ka OD. Ako y3meMo Ma KOJy Ipy-
ry tauky Q y paBH{ BSQCT.IOJM:;Z
j M O, ayx jeB
JoenC;yL;f:TIZ)()E (§ 53),/1) U TuMe Behia M O nonynpeqnulklas)OlT)j.
[Tpema Tome Cy CBE Tauke paBHM 3 BaH JOMNTE § , Tj.
paBaH M JIONTA HeMajy 3ajelHHYKHX Tatxaxa. . y
2) Pactojame UeHTPa OA paBHH jenHaKo je MOJyNpEdHHKY.

jate JonTa H
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Heka je pacrojame 0D LU€HTPa OX paBHM « jenHaxo moay-
npe4nuky. Tama tauka D Npunaaa cpepu. Ma koja ZApyra tayka
P paBun « uma og LEHTpa Behe pacrojame Hero wTo wH3HocH
noaynpeunnk. Cpe apyre Tauke PaBHH Cy, nakne, BaH uonre,
TakBa papan 30Be ce AONHMDHA WIM TaHTeHTHa paBaH
chepe.

3) Pacrojame HEHTPa ON paBHH Mame je ox N0y NpeyHuKa.

Taj cayuaj cmo PasMaTpamu ¥ yTBpIMJM Ha paBa, y Tom
cayuajy, ceue cdepy mo magsom uiu BEJIHKOM Kpyry.

§ 120. Teopene. —1) KposTpupasauyure Tauke
A, B, C Ha chbepu mMmoxe ce MOBYhHM Kpyr, u To
CamMoO jemanmn,
3aucra, Te TpH Tauke me JEXE Ha HCTOj mpaBoj u oue
onpehyjy camo jenny paean. Ta paBaH ceue, nakuse, chepy no
Kpyry Koju nmponasu kpos Te TPH Tauke,

2) Kpos nBe ma KOjepasanuure tayke A y B
Ha chepu koje HUCY KpajeBu HCTOT NpDEeUYHUKa
MOXME ce moByhu camMo jexan Beauxy KDYT.

Hate Tauke A, B u uenrap O oxpelyjy camo jenny pasan,

Koja cdepy ceue no Beauxom Kpyry 1WTo mnposasu kpo3 rauke
A u B.

Mehytum, ako cy tauke 4 u B ua KpajeBHMa MCTOr mnpey-
HHKA, TAKBUX KPYroBa uMa GecKpajHO MHOro.

3) IBa Beauka Kpyra cexy ce y aBe qHja-
METPasHO CYNpoTHe Tauyke

3aucra, paBHu Tux Kpyrosa npo-
J1a3¢ Kpo3 ueHrap cdepe u crora ce
CeKy IO MpeyHHKy.

§ 121. Ipecek ipase u noiiizie.—
Hexa cy mate snonta £ u npaea p,
Ha ucnuramo mwuxos OZHOC, MOCTaBH-
hemo Kpos npasy p paBaH Beuuxora
Kpyra; oHa ceue chepy no Beaukowm
Kpyry k (ca. 112). Tpe6a ucnurartu y
KaKBOM Cy ysajamHoM onHocy npasa
MO M3 miaHumerpuje, mocroje opa TPH

Ca. 112

1 kpyr. Kao wmro 3na
cayyaja:
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j HUKA.
1) Pacrojaibe Le€HTpa OX MpaBe Behie je o noxynpeu

Y ToM cayuajy
na crora Hd ¢

1paBa (p) Hema 3ajelHMYKMX TauaKa ca KpYyrom,

j aBe Cy BaH JOIMNTe.
1\ chepom, Tj. CBe Tauke INp y

j j HHKY.
2) Pacrojarbe lEHTpa O MpaBe jeHAKO j& MOMynped y

. Tama nmony

npunaga chepu;

npasa (p;) Tak

Ako y TaH
NnoByuYeMO IpPOH
cepe y TOj Ta
ca cpepom. 3Ha
6e36poj TaHrex

oXje HOpMalle CrnyIITeHe M3 uem‘};za H;O n}faaajyé

cBe npyre Tauke cy BaH cdepe. Kaxe

renTta cdepe.

reHTHOj paBHH (CJ. 1lIC)B:Kpao3;);10::::};{)Hj}(/e I::r;gﬂg
6poj mpaBHX :

:zc::b?:p ﬁaoala}{ F')Hema ’npKyrp:; i?g:g:p;qoxxt: ;g:;:s

q:raI.LaCc;ng:: Jce'rl(l)l;z T::pn};anﬂo Ha MOJYNPEUHHKY

)

i 0KAa3aTH.
chepe y LOAMPHO] TAUKM KAO U CaMa PABaH, 1LTO je JaKO I

3) Pacroj
[paBa (p
cepe.

Albe LEHTpa OJ NMpaBe Mare je OJ NOoJynpeuHHKa.
) ceue kpyr (k) y ZBe Tauke Koje Cy H Tayke
2

§ 122. [Mpspwuna noiiie U cieprux Oenosa.-a) Jlema. -

[TloppwuHa

Ayx o6pramemM OKO oce ¢ KC;-
joM je y ugroj paBHH, a HE C

ye je, jen}a
NpojeKIH]
obumMa KPp

MpeyYyHUK jEAHAK LYXHHH Hope)-
Male Ha Ty AyX Yy WEHO]j CP

OJUHU M0 0

KOjy TNpOu3BOIH .

aKa je MpPOH3BOLY
e Te IyXHU HAa OCH H

-

yra uujd je mnoay-

peceka ca 0OCOM.

Hexa je AAB=s nyx koja ce o6ph.e , Ca. 113
oko oce p (¢ 113). I'IosmeAHa Koja
: '
aje jennaxa je noBpwMHU M OMOT ' i 3 i
:anpjaai sapy6umene kyne (§ 114, 6). Ako je A,A=R, B,
R+ r=2m, uqamo 1a je

uam
(1

3 canu

M==(R+r)s,

M=2ams.

wocru TpoyrioBa ABD u OCC, cnenyje
mip=:s,

rae je p=0(d u BD=B A, =H.
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Ako BpemHOCT 24
p 3am . 3aMeH1fMoyo6pacuy(1),1106ujaM0:

) M=2rpH,

wITO je Tpebasio mOKas3aTH.

npeqﬂl:li;c;Ms I‘I)p,ngélc)zﬂa NOBPLIKHHA j€ OMOTay Baj/bka ca [OJy-

ey ; JaKO BHIM [a TEOpeMa BaAXH H y TOM

AKo je jemawm xpaj myxu Ha ocu p, 06pTHAa NOBPIUHHA je

omorau mpase kyne. Heka je, ma npume:J

Tauka B (ca. 114) Ha ocu p. I—IOBpI.LlHHa,
omoraya te kyme (§ 113, 6) jennaka je

p
T o

M=
alc HAH T
; 3) M=2ams
M3 canynoct Tpoyraosa A
| e y 4;8u CC,0
-t m:p=H:
! oJlaKJje P
m=2T,
5

AKO Ty BpeHOCT 3ameHuMO y o6pacity (3), mo6ujamo

(4) . M=2npH,
WwTo je tpedaso MOKasaTw,

6) Jlema. — IToBpwuHa Kojy mpo-
W3BOAW MPAaBUIHA H3NOMMbEHA JIU-
Hija o6prTameM 0KO OCE C KOjOM
jey HC'TOj PaBHH, a HE ceuye je, jen-
HaKa je mpou3BOLY npojeK’uuje
Te JHHHje Ha OCH M o6uUMa Kpyra
ynu;auoryry M3JOMJBbEHY JUHH]Y.

~ Hexa je maTa mpaBu/HA W3AOMJb -
nuja ABCDEF (ca. 115) koja ce o6p§:a oﬂKHo
oce p. Ilpojexuuje HWeHUX CTpaHa HA OCH p
cy AB', B'C', C'D', D'E’, E'F, a anotema je p
[Ipema nperxonnoj semu umamo aa je nosp-' Cn. 115
wrHa P o6pTHOr Tesa jeaHaka

27p - AB'+2np - B'C'+2xp - C'D'+2np - D'E' +25p - E'F.
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HJIH

P=2xp (AB'+B'C'+C'D’ +PE+EF).
Kako je 36up y 3arpazama jennak myxn AF, Koja je mpojexuuja
H3JOM/beHe JMHHje Ha OCH p, MOXEMO Hamucari:

P=2np- AF,
wro je Tpebajso NOKa3aTH.
B) [Jospwuna gdojaca ual SOHE. — 1) Hdegpuruyuja. —
[TpernocTaBUMO 1a CE OKO npeunuka P Kpyra o6phe ayk AD
(ca. 116). Jlyk he omucati 30Hy uHje ¢y p —~

OCHOBE KPYrOBH €a MOJyNpeuHHInMa AA
w DD'. Ynuwumo y Taj JyK npaBUIHY
uanommeny auuujy ABCD. Hoenum o6pra-
beM OKO mpeuHuka Mmocraje NOBPIIKHA YHja

je Beanuuna P, no NpPeTXonHOj JeMH OI- H| O
peljeHa mMpoM3BOAOM 2rp-A'D', Ttne je p c’
amoteMa u A’D' Tpojexuuja H3NOMILEHE
nunuje Ha ocu. Axo ce 6poj cTpaHa H3J0- -k-D-
MJbEHE JMHH]je HEOrpaHuyeHo yJiBaja, MoBp- 0
wnHa P, 06GpTHOr Tesaa TeXH HEKOj TpaHu-

3 .
- Atfeee-s ?

ui P, KOjy y3uMamo 3a MOBpIIHHY 30 Cn. 116
ne omucane aykom AD.
2) Teopema. — TToBpLIMHA 30He jeaHaKa je mpo-

u3pony ob6uma BeaMKOra Kpyra i IeHe BHCHHE,

Axo ce 6poj cTpaHa mpaBHJHE uzgommene nundje ABCD
(cn. 116), xoja je ymucana y nyky AD HeorpaHuueHoO yIBaja,
Jy)KHHA M3JIOMIbEHE AuHMAje npuGaMKaBa ce AYXKHHU Jyka Kao
cBojoj rpanuuu. Tume p pacre rako ga je lim p=r, rae je r
nosynpedyHHK BeauKora Kpyra. 3aucra, aKoO CTpaHy H3/JOM/LEHE

. 3 a
JUHH]E 03HAuMMO ca a, uMamo na je r—-p < —2— Kako ce cTpaHa

@ HeoTpaHHYEeHHM YABajarbeM 6poja cTpaHa HeorpaHHuieHo cMamwyje,
no6ujamo na je lim (r-p)=0 wam lim p=r. [pema TOME je H
lim 2np=2xr. C apyre CTpaHE, npojekuija A'D’ u3IOM/bEHE
AHHHje 0CTaje MPHTOM CTalHa, TAKO najelim2xp - AD=2xr-AD'
wau lim P, =P. Tlo gedUHALM]H, TPaHKLA P nperctaB/ba MoBp-
WHHY 30HE, YMME je TeOopeMa JI0Ka3aHa.

Mpoiekuuja A’D’ jeanaxa je BHCHHH H 30He, Ma MOXeMO
po]j ] ] ]

KOHAUHO HamnmucaTH:
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P=2ar-H.

r) Ilospuuna cgepre kanoiie. — Ob6prawem ayka AD oko
npeunuka AE =2r peauxora kpyra cdepe mocraje kauaora (ca.117).
Kao wro ce Buam, ona npercrasma cnemu-
janaH caydaj 30He Kajl jefHa OX mnapadel-
HHX paBHM npeceka cepe nocraje TaHreHT-
Ha paBaH W yCJel, TOra 30Ha OCTaHe CaMo
ca jelHom ocHOBOM. [IpaBH/iHA H3/MOMJ/bEHA
aunuja ABCD, ynucana y Taj Jyk, o6pra-
HeM OKO MpeuHHKa AE npousBoau mosp-
IWUMHY 4YHja je BeJHYHHa, no Jemu 6), jen-
Haka P, =2xp-AD’. [pauuua P Tora us-
pasa, 3a cuayyaj xax je lim p=r, nper-
CTaB/ba MOBPLIHHY KaJoTe. AKO BUCHHY AD’
KaJloTe 03HauuMO ca ff, no6ujamo 3a MoBp-
WMHY KaJOTe MCTH M3pa3 Kao M 3a MOBp-
LIHHY 30HE, Tj.

P=2nrH.

n) llospuuna nodite. — [ToBpMWIHHA JNTOMTE je BeJu-
yHHa c(epHe MOBpIIHHE.

Ca. 117

Teopema. —TloBpWIHHA AONTE jefHAKa je mpo-
M3BOAY O6GHMa M MpeYyHHKAa BEAHMKOT Kpyra.

Kako cdepna nospinuaa nocraje o6p-
tatbem noaykpyra ACF (ca. 118) oko mpeu-
HUKa AF, Ty NMOBpIIMHY MOXEMO CXBAaTHUTH
Kao 30Hy YMja je BUCHHA jellHAKa MPEYHHKY
cepe uau Kao 36Hp ABe KajdoTe. Y3MHMO,
Ha npumep, Taj Apyru caydaj. O6prarbem
Jyka AC oxo npeunuka AF nocraje xaJo-
Ta uuja je BucuHa AC'=FH,, a ob6pramem
ayka CF  nocraje kanoTa ca BHCHHOM
C'F=H,. Tlpema nperxomHoj Teopem,
nospwnHa P JonTte jenHaka je 36upy

QT[I'H]+2:[rH2=2,—[,-(H1+H2)_

Kako je H,+H,=2r, moxemMo HanucaTH:
P=2xmr.2r,
4YHME je Teopema OO0Ka3aHa.

nianissoe

- 3o0He (§ 122;1).

h) [Tocaeduye.

NMOBPIWHHHU O

CaHOr OKO JOMNTE KOjH ce Hada3H uamehy pas-

HU OCHOBA 3

W3pas 2xr/H 3a noBPIIMHY 30HE MOAyNapaH je ca u3pasom
3a MOBpIUKHY OMOTa4a NpaBora Babka
(§§ 122,81 108, ). Axo Oko Jomnte

(ca. 119) omuwe

IeroBe OCHOBE jelHaK je MPeYHHKY

AB=2r Jaonte, I
omoTaua yuja je
2arH. MehyTtum,
LIMHAa 30HE HCTe
Ja HCTO BaXH H
jep je oHa camo

2) MoBp U
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1) MoppmuHa 30HE jefHaKa je

yora JgeJsJa oOMoOoTauya BabKa O Hu-

D H €.

0 Ba/baK, MPEUHHK

je moBplIHHA [Aenad
BucHHa f1 jemHaka
TONMKA j€ M MOBp-
BucuHe. OueBHIHO j€
3a cdepHy KaJaorty,
creuujajsaH caydaj

Cn. 119

HHa aonTe jen-

HaKa je nOBtIﬂHHH oMoTaua

Ba/mbKa Oomuc

[ToBpiunHa
jenHaka je 2mr -

3) Ilosp

HOT OKO JOMNTE.
omoTaya Ba/bka (ca. 119) omucaHOr OKO JIONTE
9r, a TOJMKA je ¥ MOBpLIMHA JIONTE (§ 122, n).
W MHA NONTe jeLHaKa je 4eTBOPpO-

CTPpYyKOj MOBPUWHHKM BEAHKOra Kpyra.

3aucra, 43
Zyje HemocpemHd

4) I[loBp
NOBPIWHHH

u3pasa P=2nr-2r 3a MOBPLIMHY JonNTe CJIE-

P=4=r?.

mHHa chepHE KaAOTe jedHaKa jie
Kpyra uMju je moaynpeyHHK Haj-

Beha TeTHBA AyKa YynHjumM ob6pTameM OKO mped-
HMuKa nocrTalje chepHa KanoTa.

U3 ca. 119

BHAHMMO 7a je
a*=2rH.

Ako OBy jeIHAKOCT MOMHOXHMO Ca T, nodujamo:

na=2nrH.

3aMHCJ1HMﬂE, cax, na je y tauku A cdepe mocraB/beHa TaH-
§

reitHa pasaH (

119, 6). ¥ moj 6ucMo Morsu u3 Tauke A Kao




128

IeHTpa noByhM Kpyr ca NOJYNpeUHUKOM a yuja je NOBPLIKHE
jerHaKa nospiyHu onarosapajyhe «kasgote. [TpomeHoM Tetuge a
Memana OM ce M NOBpIUHHA Kpyra, na BHOUMO Aa 64 Kpyr nmosy-
NpeYHHKa a=2r wumao NOBpUIMHY 4772, 7], NOBPIUHHY Js0nTeE,

5) Mospwuue nse sonte OAHOCE ce Kao

KBagparTn BHXOBHX NOoNynpeuHuka uJau npey-
HHUKa.

Hexa cy r, u r, oAynpednuuy ABe Jjonre a P, u P, wu-
XoBe nospuinre. Taga je (nocnemuua 3)

P, Awr? B rl"‘ (2r))?
B (2ro)*

§ 123. 3aupemuna soiie u mernux denosa. — ay Jlena. -
3anpemuna Teaa, KOje MNpoH3BOAHM Tpoyrao
06pTalbeM OKO OcCe wmwro MEXKHU Y HEroBOj paBHHY,
a IpONa3y KPO3 jeNHO WeEeroso TEME M He ceye
TPOyrao, jenwaka je Tpehunmn npoussoma no-
BPIIMHE KOjy npousBonwu CTpaHa HacnpaMmHa
HEMOKPETHOM TeMEeHY MW BHCHHE wTo onroBapa
TOj CTpaHH.

Hexa ce tpoyrao ABC o6phe oko oce P Koja nmpo.asu
Y 1beroBoj paBun xpos Teme A (ca. 120). '

a P%

o 5=
P, dmr,? r,

[

Cn. 120 a), b), ¢), d)

Paszaukosahemo npa cayuaja:
1) Crpana BC je koca ipema ocu p (ca. 120, a u b).

3anpemuna TPaXEHOr O6pTHOr Tesa jemHaka je pasaunu
3anpeMHHe Kyne Koja rocraje o6pramem Tpoyraa BB'P (ca. 120, a)

¥ 3anpeMuHa JBe Kyme: OHe Ko0ja MmocTaje 00pTameM Tpoyraa
ABB' v nBojHe Kyne koja moctaje oGpratem Tpoyria CAP.

AKO ca I/ o3HauuMO 3anpeMHHy Hallera Tesa, ca I/, 3ampe-
MHHY npBe Kkyne, ca V, 3anpemuHy fapyre kyne, ca V, sanpe-
MuHy tpehe (aBojue) xyne u ca V' pasmuky V, - V,, mo6ujamo
peaom ose uspase (§ 115, 6):

1 2 ' __1_,..‘.’_
(1) V1=%ﬁR2-B’P, Vy=g <R AB, Vy=nr-PA,
H
2) V=(Vy - Vo) - Vy=V' -V,

[Ipeo hemo ompenuTH BpeaHOCT 32 V’; 3aMeHOM BPEIHOCTH
u3 (1) nodujamo:

[ 1 . JI2 ! _iq 2. !
V' = 3 S'LR -B'P 3 / R AB;
wau
V- % <R2(B'P - AB),
Wro Aaje |
3) V'=?RR“'AP.

! .
IM3pa3 na necHoj crpand naje ~3—7cR-R-AP; a KaKo je mpo-

u3Boad R- AP jennax ABOCTDYKOj MOBPLUMHKM TPOYrJa AB:D Kao
¥ MpoH3BOX BP - p, MOMEMO jefaH 3aMEHMTH ¢ APYruM y obpacuy
(3), ma nobujamo:

V’=%ﬁR-BP'p=~;~ﬁR(S+X)p:

rae je BP=BC+CP=5+ux.

Mehytum, npousBon =R (S+x) DpercraB/ba MOBPLIHHY
omoraya kymne (§ 113, 6) xoju mpoussoau nyx BP =s+x 06p-
TambeM OKO oce p.

AKO Ty NOBDIUMHY O3HA4uMO ca M,, MOXEeMO HaNUCATH
1
(4) V=5 M,p.

G
CrepeomeTpHja 3a y4uTe/LCKe IIKONE 9
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1, :
AKO CHYHO NOCTYMHMO €a U3pa3oM V= 3 ar*-PA, no6ujamo:

V3=%nr-rPA,

rae je npomsson r-PA jennak ABOCTPYKOj MOBPIUMHM TPOyTrJa
ACP xao u npousson CP - p; Ta 3ameHa naje:

1
Vo==ar-CP.p.
3
[lpoussox =nr-CP=nrx npercraBma NOBPIIHHY OMOTaua
Kyne KOjH NpPOM3BOAM Iy X OGpTameM OKO oce p.. Ako 1y
MOBPUIMHY O3HAYUMO ca M,, MOXEMO KOHAYHO HamucaTH

1
(5) V3=€M29~
Kaxo je V=V’-V,, 3amenom BpegHocTH 3 (4) n (5) nmo-
6ujamo:

1 1
V=g Mip =~ 5 Mop =5 (M, - My)o.

Pazauka M, - M, npercrasiba NMOBPLIKHY OMOTauya KoOju
NpousBoAu. 1yx BC=s o6pramem 0ko oce p. Ako Ty NOBPLIUHY
03HauyuMo ca M, umamo, Haj3axn:

1

HpMe je T€OpeMa nokKasaHa.

O6pacuu (4) u (5) nokasyjy na TeOpeMa BaXKH M 3a C.yuaj
Kaj U APYro TeMme Tpoyraa JieXKH Ha OCH, U TO NpPBH cO6pa3aly
Kal NMOAHOXje BHCHHE TPOYrJa NMOBYYEHE M3 MOMUUHOT TeMeHa
flaZla Ha NMPOIY)KETaK OCHOBHLE, a APYTH Kaj TO MONHOXje maxa
Ha OCHOBHLY, v

Ako tpoyrao ABC umMa Taxas noJsoXaj Jxa noaHoxje Q
BHCHHE p HE Mala Ha HAaCMpaMHY CTPAHY HEro HA HeH nponsy-
werak (ca. 120, b), sako je nokasatu na TEOpeMa BaXXH H y TOM
cayuajy.

3aucra, sanmpemuna V wawera Teia jeiHaka je pasauuu
3alpeMHHA Kyne WITO je MpOM3BOAM Tpoyrao ABP u JBOjHE Kyne
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wrto je npoussoin Tpoyrao ACP obpramem OKO OCE p. Axo

3anpeMHHy NpBe
MOBPLUHHY OMOTA

kyne obenexxumo Ta V,, a mpyre ca V,, 3atum
ya KOju mpou3BoAM crtpaHa BP ca M,, a nosp-

j oHla Ha
WwHMHYy oMoTaua koju mpoussoxu ctpana CP ca M,,

ocHOBY o6pacua

V=V,-
It
(7
wTo je Tpedano

2) Crpana

Tpaxena
V, Bajbka KOjH

(5) mobnjamo:
1

1
Vo= s My = 5 Myp = (M, - Ma)p,

1

V=-3—Mp,

J0KAa3aTH.
BC je napanenna ocu p (ca. 120, ¢ u d).

sanipeMuHa [/ jelHaxa je pasiMuM 3anpemuHe

npousBonu npasoyraonuk B'BCC' oGprameu

OKO oce p ¥ 3ampemuHa V, m V, ABe Kyme IUTO HX MPOH3BOAE

tpoyraosu ACC
UK

V=3
TO Jaje:

HIH

U, KOHAuHO:

MehyTum,

u ABB’ obpramem oxo Hucre oce. lakue:

V=V,—(Vo+ V,),

1

1 .
tp?- BC- |map*- AC'+ —S—ﬂpz-AB :

3
V-np?. BC -4 7p* (AC' + AB),

X

V=np? BC-

np?- BC,

I_ 2 2.
l/-——3—7fp BC:

npouseox 27p - BC je noBpmiMHA OMOTAa4a KOjH

npoussonau crpana BC oGprameM OKO Oce p. AKO Ty MOBPUIHHY

o6eJieXXumMo ca
JKEHY OBaKoO:

M, mo6ujamo TpaxkeHy 3anpemuny V' Tesa uspa-

94(
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(8 -1
) V== Mp,

IWTO je Tpebafno NOKa3aTH.

Ako Tauka A4 MMa TakKaB [OJOXAj Ha MOAHOXKje BHCHHE p
nosyuyene u3 Tauke A nala Ha npoayxerak ocHoBuue BC, 3a-
peMHHa V' namera Tesa 6uhie jelHaKa pasiHLM 3aPEeMHHE BaJbKa
KOju NpousBofM npaBoyraoHuk AA’CC’ obprameM OKO oce p U
sanpemuna V, u V, nBa rtesa koja npoussome tpoyriaosu ACC’
u AA'B obprameM OKG HCTE Oce, Tj.

(9) V=(V,-V,) - V,.
Bupumo na je

. 1
V, - V,=rp?(s+x) ~§ﬂp2 (s+x)=%np2(s+x).
M3 tora sax/ydyjeMo na je u

2
V3=?ﬂp2x.

Axo Te BpenHOCTH 3ameHuMO y H3pa3y (9), mobujamo:

2 2 2
V=-3-71p— (s+x) - 3 aplx = gﬂpzs.

Kako je mpousBon 2mps jenHax MOBpIUMHM M OMOTaua LITO
ra npoussoun ayx BC=5, HMaMO KOHAUHO:

(10) -
%4 3 Mp,

WTO je Tpedato KOKas3aTH.

6) Saipemuna uceura (cexiopa) noiiitie. — 1) Hegpunuuija. -
Axo ce kpyxuu cextop OABD (ca. 121) obphe oxo mpeu-
Hyxka PQ Koju ra ceue, OH NMPOU3BOAM TEJO OTPAHMYEHO Ca [(Ba
oMoTaya Kyna Koje npoussoze noaynpeunuau OA u OD u 30-
HOM KOjy npousBoiM JyK ABD. To Teno 30Be ce MceuUakK HIH
cekTop Jaonte. [beroBa ocHOBa je 30Ha.

Ako y ayk ABD ymHUIEMO NPaBUJAHY H3JIOM/BEHY JHHU]Y
ABCD u wena TemeHa crnojumo ca uexrpom O, o6pramem 106H-
jeHOr MPaBHJHOr MHOTOYIJOT CEeKTOpa NOocCTaje Telr0 uuja je
sanpeMuHa V' o NpeTrxolHOj JeMH jernHaKa
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1 1 1
= Myp + 5 Mp + 5 Mops

WU

1
V'=—3‘(M1+M2+Ma)p;

rge ¢y M., M, u M, Beauunne NOBDIIHHA KOje NpPOHM3BOAL
ctpane AB, BC n CD Tpoyriona OAB,
0OBC u OCD, a p anotema. Ako 36up y
sarpaaama, Tj. BeJMUMHY MNOBPLIUHE KOjy
npoM3BOAM  HM3JOMIbEHA aunuja ABCD,
03HauMMO ca M’, MOXeMO HamucaTh:

1
/= — M’
|f 3Mp.

Y Besd C THM y3uUMaMO 71a je 3anpé-
MHHa MCedKa MMl CEeKTOopa JonTe
rpaHM4yHa BPELHOCT KOjOj Texu 3anpeMuHa
Tena N0GHjeHOr 06PTakbeM MHOTOYTJ/IOr CEK-
TOpa OTPaHMYEHOT KPajibHM MOJMYNpEdHH-
uv¥Ma W TpaBWIHOM H3JIOM/BEHOM JUHKjOM KOja je ynucaHa y
AyKy KpYyMXHOra CeKTopa kal ce 6poj 1bEHHX CTpaHa HEOrpaHu-
yeHO YyIBaja.

9) Teopema. — 3anpemMuHa nceukxa aonTte jen-
vaka je Tpehimau nNpoM3BOLA noBplidHEe 30HE
Kkoja je ocHOBAa TOME HCeuyKy ¥ noaynpedynunxa
JOMNTE.

Bupeau cMO Aa je 3anpemuHa TeId Koje mocraje o6pramenm
muoroyrnor cekropa ABCD (ca. 121) jenuaxa

Ca. 112

I_L 4
V—BMp.

Kan ce 6poj n CTpaHa MpaBUIHE H3JOMILEHE aunuje ABCD
HeorpaHMueHo yABaja, MOBpLIMHA KOjy Ta JIMHKja NPOM3BOAM HM3.
K40 FpaHMuHy BPEXHOCT MOBPLIHHY M 3one (§ 122, B). [Ipurom
anoTemMa p MMa Kao rpaHudHy BPEIHOCT MOJIYNPEUHHK r JIONTE Tj.

lim M=M un limp=r.

n-» o n->r o
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[Ipema Tome, rpannuna Bpemnoct 3anpeMude V'’ usHocu
Mr
3
Kako je, mo medunnunju, ta Bpemnoct jelHaKka 3anpemMHHH
CEKTOpa JIoNnTe, Teopema je I0Ka3aHa.

Ako ca V o3nauumo 3anpemuuy Tora mceuxa u ca / BHCHHY
3uHe, nobujamo:

%fB_H-g%n,gH’

rae je M=2xrf (§ 122, B).

Jlako je BumeTH na Teopema BaxH M y cayuajy kanm je
OCHOBa CEKTOpa JIONTe KaJoTa Koja mocraje o6p-
TalbeM JyKa ABCD oxo npeunnka AE (cr. 122),
JEp j& KanoTa, Kao IUTO CMO BHIEJH, CAMO cCe-
UHjasaH cJyyaj 30He, Na TOK pacyhuBama wu
3aK/by4aK OCTaje HCTH.

B) 3aipemuna soidiie. — 1) Teopema. —
3anpeMuHa aontTe jegHaka je Tpe-
hunu npoussona nospmwune u noay-
MpEYHHUKA JNONTE,

V=

Jlonty MOXeMO CMaTpaTH Kao Hceuak KOjH
nocraje o6pTameM MOJAYKPYyra OKO NpeYHHKa;
' OCHOBA TOra HMCeYKa je Mojac uYHja je BHCHHA
JeHAKA MPEYHHUKY JomnTe, Tj. chepHa moBpiunHa. Taza HCTHHHU-
TOCT TeopeMe CJejyje HEMOCPeNHO M3 MpPEeTXOIHe.

AKO je r MoNynpeuHHK JI0NTe, HheHa 3anpeMuHa IV jenHaka je

Cn. 122

Hiau
V= %:rr“.

Ako ca d 03HAaYMMO mNpeuHHK JOMNTe, beHY 3anpemMuHy
MOXXEMO HM3Da3UTH H OBAKO:

V=—mnd3,

03[»—-

Kapa/bepujeBor

Jexe y HCTOj
ca ocHoBoM (|

capn, na u3 Ap
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2) 3anpeluHa JONTE HANA3M ce BpPJAO MPOCTO MPUMEHOM

Heka cy

npasa Kymna ca

npeocTano Tel

IOa To I
$ napaJjiejHo
[ToayaonTa
SP=p, Kyna
Kpyry ca mno

Ako ng
LIMHY Mpece
HanucaTu:

13 1pg

Ako Ty

JaKJje,

ypMe je TB[

[Ipema
3anpeMnHa
pasaunuu. A

npunuuna (§ 91, 6). ;
nmaTta ABa MNOJAyAapHa BalbKa I ull yuje ocHOBE

pauu o (ca. 122). Y npBoM je ynucaHa noJyaonta
§ 123, r) Ha MOOj OCHOBM BabK4, a 'y Apyrom

OCHOBOM HA TOPH0j OCHOBH Ba/bKa. 3aMUCAHMO,

yror Ba/bKa OTCTPAHUMO KyMy. TepanuMo aa cy TO
o u noayJionta asa Kasabepujesa Tela.

lokaxeMo, mpecehu hemo nara Tena Ma KOjOM paBHU
paBHH ©, Ha MpUMEp y BHCHHH ¥ OX paBHU .
e Taja [mpeceueHa mo Kpyry ca MOJYNpPEeUHHKOM
Mo Kpyry ca nonynpeiHHKOM S,P, n Bamak Mo
nynipedHuKoM S;Q, =1
BpIIMHY NpeceKa MojayJonTe O3HAUHMO ca p a nosp-
ka (KpyXHHM TNpPCTEH) Hauier Teaa €a Py, MOXKEMO
p=np? py=n(r*-x).
yraa OPS umamo 1a je
P'z___ 2o X2,

/ BPeNHOCT 3aMEHHMO y H3pasy 3a p, MOOHjaMo:

p==(r*-x%);

p="P1
hewe MOKa3aHo..
TOMe, 3anmpeMHHa MOJyJOoNTe jelnHaKa je pasanuM
Ba/bka M Kyre, a 3anpeMuHa JonTe XBOCTPYKOJ TOj
0 3anpeMUHy JONTe 03HAYMMO Ca I/, MOXXeMO Hamucartu:




V=2(grr3_%ﬂr3)

niay

4
Ve a8
g arl.
. _ __
e .e) Sa(zgpe/mma oliceyxq (cezxneﬂma) Aodite. — 1) 7
je. —0OTceyak yap CErMEeHT Jonre je nmeo H:EH:QW-
. 3a-
,/-\ [IpeMHHE orpanuyen PaBHH Koja je ceye
6 }Pé oAroBapajyhom ceprom KaJa0otom
pyr npeceka je OCHOBa orceyka
JI00Te, a pacrojame u3Mehy pasuy npe-
CeKa Hu TaHrgnrﬂe PaBHH napanegye pas-
HH npecexa je Bucuyyg OTCeuKa .1oq-

Te (cn. 124).
oy Teopema. — 3anpemuya 0 T-
Ce€dKa aonre jenHaka je 3a

) MTPEMHHH Bamka yyjy
Bgﬁl;f;x;xjezcﬂﬂao BE BHCHHA OTceuka, Ja iixjnaonjye;
i Ka moaynpewnuxy TONMTEe ymame-
TPehHHY Bucumne 0TCeuyga, "e
PaBan koja ceye J0NTy, a He mpo-
71331 KPO3 theH UeHTap, nean je Ha gpa
HEjeNHaKka oTceyka, 3anpemuna mater
OTCE4Ka jenHaka je PasauuM sanpemuna
HceuKka u oxromapajyhe Kyne, a 3anpe-
MHHa Befier orceuka jenHaxa je 36upy
3anpemMuHa oxroBapajyher HCeYKa M Ky-
ne (ca. 124), g

Ako SaNpeMHHY Mamer  orceyka
03Ha4uMo ca V, moxemo HanucaTy : 0

Ca. 125

2 1
V=gt -gap(r-H),

,:l,:i ]eoé' NONyNpeuHuK snonte, H Bucuua OTCeYKa u p noaynpey

HOBe Kkyme (ca. 125). )
oG, ( )- U3 tpoyraa BPQ (ca. 125)
p*=H@2r-H),
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LITO 3aMEHOM Y NPeTXOIHOM M3pa3y aaje

Ve nrt - xH @r - H)(r-H).

Kan pauyne cpenrmo, 106HMjaMO KOHayHO
of . 1
V=aH ‘/ 3 H),

wmTo je Tpebano moKasaTH.
Jlako je mokasatu ma ucTH o6pasai BaXKH U 32 3a0DCMUHY

Beher 0TCEYKa, ITO O0CTaB/baMo yqe‘Hm(y.

§ 124. [Tocreduye. — 1) Axo obpazau V=

muny Jgonte (§ 123, B) HanueMo y 06JIHUKY
2

- Ry PopPx:
V—g* QJL/ Iy

xr® 3a 3anpe-

|

3aflpenMuHe Bd/bKid

BUJIHMO Ja j€ 3almpeMuHa JONTe jeJHaka 3

OMHCAaHOr OKO JOoNTe.
2) Axo y uspasy
Vri(r - 5 H)

3a 3alpeMUHy OTceuka Jomre nocraBumo f1=2r, wro he pehp
Zla ce OTCeYaK npersapa y JONTY, Ao6ujamo:

2
Y
V=4n r(r Sr)

HJIH
4 :
= J‘()‘S,

3
Tj. obpasal .3a 3anpeMHHy JOMNTE.

3) 3anpeMuHe nBe JONTE
Ky60BH BHXOBMX NMOJAYNpPEUYHUKA MJKW MNpEUHHUKA
Heka cy r, u r, noaynpeununu ase Jonte, a Vi un V,

OnIHOCE Ce Kao

wbUxoBe 3anpemune. Tama je
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Bexb6awa

npagu;;:orHtheI:: MOBPIIMHY M 3anpeMuHy Teja Koje nocTaje oOpTatbem
TOyrJa cTpaie aa) OKO je/qHe O Haj fairD

ajBeRHX HberoBu -
HaJa, 6) oko anoTeMme. Sl

9 / .
Tpoyma] -l;l:::a 3anpemudy TesJa KoOje nocraje oOpraieM paBHOCTP3HOT
c @ OKO OCe KOja npoja3u Kpo3 tb
T r ' : eroBo TeMme a na
je 1eroBoj HaCmpaMHO|j CTpaHM. -
3 -

Fv K) AKO KoL meperba o1yNpeyHkKa JIONTE rpaHuua rpeiike H3HOCH
! on-uKor le TO yTHuaja a) Ha NoBpuiMHy, 6) Ha 3anpeMHuHy ?

ﬂenHO:a) [loaynpeunnk 3emmune nonte je r=6370 km. Haku o6um napa-
e H:p::;ur&)a LHPHHA 011 60° u nyT xoju nmpebe HeKO MecTO Koje ce

epuji TOra Kpyra 3a jemaH yac yc
b j ycnea oGprata 3eMmibe

5) Bucuna 3ohe je 7
cm, a noJiynpeynuuy ocHosa |1
Hahku noBpunny 30He. 2 e e
csorabn)P/e\l:(Hz:: r:)onyKDyr, noje/beH Ha TpH jeaHaka gmena, oGphke oko
» NOBPIIHHA KOJy OMNUCYyje Cpeltbd N j j
' : ‘ YK jeoHaka je 30u
NOBpLUHHA KOJ€ OoMnuCyjy mBa Kpajiwa Jyka. [JlokasaTu. : o

7) Ha i

KOM pacTojaiby O UeHTpa J1ONTe MNOJynpeyHuka r Tpeda
noc

TaBHTH CBETJY Tauky na GM OHa OCBeTJHNA 3 teHe noBpumte ?

8) KpyxHu otceyak ca 1
; yKoM o 120° U NOBpUIMHOM
OKO cBoje BucuHe. Haku nospwuny o6pTHOr Tena. é e

9, ; -
. 1620 lrlna}’ cﬁzknpzz%uje_naaumﬁu KOjH HMa 00JuK cdhepHe KanoTe, NnOTpes-
2 r auma. M3payynatH Koauku c
e Mopa y3eTH noJjy-
NPEYHHK JIONTe, aKO0 KPOB T ;
8 eba n
e poB Tp onukH Ha KPYXHOM 3uIy NOJynpeynuKa

10) Konuka ie nospuinn
a 3em/be WTO ce B
(Monynpeunuk 3emme =36370 km). e T S

]l) OBpmH y
nrte non HTH Ha net eJioBa PaB””“
e
l' H JIONT €l JelHaKuX na

12) U
e 1k sapauyna‘ru_npe}muk BaznylwiHe JsionTe Kaj je cneuuuyHa TexuHa
o Morl;;a”"ca xo;gm le nyten.s,, a Texuda 1 m2 omora p kg, na Gu
jour ne6peru y Basayxy (1 dms3 i
m3 Ba3ayxa Texu. 1 3
pacsetror raca 0,5 g, 1 m2 omora 0,18 kg). ’ T Sk
13) 7 :
) Jlontacta kammMua TewHocTH noJynpeynuka r npetsapa ce y n

janlHaKO BeJIMKHX Kamlb
uua,  o0puyTo. Y kKome j
A Me OOHOCy cToju 36 =
LIMHA Ma/WX Kanblila npema MOBPUIMHK BeluKe ? ; J Finge

[lpea noj j
p OjaBa je O BaXHOCTH 3a uMCnapaBatbe MpH 3anpalui.Bary

TEYHOCTH, a Apyra y no
rllely rycTHHe
uama oGiaka ¥ry e/leKTPHUMTETa Ha BOJEHUM KAl JbH-

14) Ako
) Ce JIonTa OCTpye Tako [a Ce theHa MOBPIIMHA CMari 3a
4 » 3@ KOJIHKO Ce CMatM HeHa 3anpemnHa?

15) Metanuy
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wynmwy JonTy (BYCKY) yuju je Cmoballtbh NPEYHHK

2r=18 cm a ne6myHa d=2 cm, Tpe6a NpeTONUTH y MACHBHY JONTY. Haku

theH MpeyHuK.

16) Wynma Gdkpera n0onTa criomalutber npeyduka 2 R=200 mm ToHE

y BOAM TayHO oo

nonosuHe. Ako je cneunguyna TeXuHa 6akpa s=88,

Haku neGbuny jonte.
17) Wymma monayaonta HmMa nonynpeuduke R u r, a maTtepujan Hma

crneunuuny TeXHH

s; KOMMKA TEeXWHA Ce mOXe MEeTHyTH y WynibuHy 1a

64 no.yJionTa, MeTryTa y BOJY, NOTOHyJA 10 MoJoBHHE?

18) V npaBH
ynucana je JonTa

NOBPWHHA.

NHO] TPOCTpaHO] Npu3Mu ca OCHOBHOM MBHLUOM a=4
Haku noBpluusy M 3anpemuHy o6a Tema U OIHOC

10) Bucuna mpaBi/iHe YeTBOPOCTpaHe MpHIME je 2 cm, a OCHOBHA

usuua 4 cm. Hahu

nojaynpevHuK jonrte onuicaHe OKO NpH3Me.

20) Boy#a wBMUA NpaBuJiHe TPOCTpaHe npuame je 2 m, a OCHOBHa

weuua 3 m. Hahu

IpeyHnK OnHcaHe JlonTe.

21) Y npaBujHOM TeTpaeipy HBHUE ynucaHa je 4 OKO era onu-

cana nonta. Hahu

noJynpeysrK jelHe W Apyre JomTe.

22) V npaBuiHy jeAHaKOWBHUHY yeTBOpPOCTpaHy MUpaMuly HBHLE &

Tpeba ynucaTH JioO
23) OcHoBna

3a
uBHUA \/—5 Haku

the onucaHa.

nTy. Hahu nosnynpeynuk 4 3anpeMuny jonte
WBHILA NpaBUJHE YeTBOPOCTpaHe NHpaMmHie je a,a OouHa

3anpeMHHy MUpaMuie W MOJynpeyHuK Jonte Koja je OKO

24) UKO MpaBHIHOT OKTaelpa HBHlE a4 omnucaHa je W y tbeMy yiHCaHa

nonta. Haku non
25) OcHoBHE
cy 7dmu 1 dm.
45", Haku noaynp
26) Bucuna
a moJynpeyHuln

npeyHuK jefre W Jpyre Jonte.

WBMILE NpaBHAHe YeTBOPOCTpaHe 3apyGieHe mMpaMuie
BouyHa WBWLA HarHyTa je mpeMa OCHOBW MNOAL YrjioM OL
eyHHK OMucaHe JomnTe.

npaBuiHe TPOCTpaHe 3apy6beHe Mupamuie WIHOCH 17 cm,
KpyroBa OMMCaHMX OKO OCHOBa CYy 5 cm u 12 cm. Hakhu

noayng e4yHuK onucaxe JionTte.

27) U3 nps
Koanko npoueHa
28) Peseps
r=3,5 m 1 npas

eHOr paBHOCTparOr BajbKa HCeueHa je Hajseka unonra.

Ta W3HOCE OTnauu?
pap 3a BOJY CacToju ce W3 nojynonte noJiynpeyHnka
»ra Ba/bKa Ca OCHOBOM HCTOra nonynpeyHuKa. Haku Bu-

cuiy H UMTMHIDHYHOT 1ena, ako je 3anpeMuHa pesepsoapa 200 m3.

29) lMospuwk
je npeuyHMK jenna

Ha paBHOCTpaHe Kyne je/lHaKa je NOBpLWIMHKM NONTE YMjH
K BucuHu Kyne. JlokasaTu.

30) Y nonTh noaynpeyhuKa r=8 dm ynucaHa je Kyna yuja je BuCHHA
jemHaka npeyHHKy OCHOBE. Haku nospluuHy ¥ 3anpeMuHy Kyne.
31) [lpaBa kyna mocTas/beHa je Ha BpX; tbeHa BHCHHA je 8 cm a uony-

npeyHuk OCHOBE

3 cm M HanyteHa je BOLOM [0 BHCHHE OL 6 cm. Y by

ce noTonu nonTa noJynpeunuka p=1,5 cm. Jlo Koje BuCHHE Ce IHrRe Boaa?
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82) V paBnocrtpanom BalbKy ynucane ¢
Kako ce omHoce sanpemnye Ta Tpu Tena.

33) Oko Kpyra cy onucamu ksan
Ce Te Tpu nospiuune o6phy oko oce

CTOjn HOPMAJHO Ha OCHOBaMa KBag
1 Kyna. Hahu:

Koja nponasu kpos UeHTap Kpyra u
para ¥ Tpoyria, nocraje nonta, pambar

a) y Kome 0aHOCY cTOje NOBpUiHe O

MOTaya BabKa U Kyne n nosp-
UinHa nonre;

6) KaKko ce onpHoce MOBpLIMHE TA TpH Teja;
B) Kako ce ogHoce 3anpemuHe Ta Tpu Tena.

84) Mapauynatu koju neo SanpeMuHe JONTe YHHA 3anpeMuHa liceyka
fonte ynja je cepra NOBPWHHA jeAHAaKa KOHYCHO].

33) Oxo nonre onucana je npaBuiBa 3apy6bena Kyna unju cy no.y-
NpeYHnun ocnora R u r. Hahu NOJyNpeYHnK soare.

34) Jlonra nonynpeunuka r=3.5 dm nogemena
PaBHMMAa Ha Tpu pesa jemHakux nogpwira. Hah

37) MMoBpwuna cepre Kanore je P=15m2
NOBPWHHY Kpyra teHe OCHOBe K 3aNpeMuHy Tora

je nBeMa napanednum
M 3anpeMuHy oOTceyaka.

, @ BUCHHA H =0,5m. Haky
orceyka,
38) Orceuvax nonre fionynpeynuka r=8 uma 3an

ONl 3anpemute vajsehe Jonte Koja je Yy beMy yiauca
oTceyxa.

PeMHHY TpunyT Behy
Ha. Habu 3anpemuny

39) Hahu 3anpemuny xousexchor coyuBa yuja je nebmuna 2,05 cm u
yuje chepre cTpane npHnafajy onTama ca noaynpeyHsima 6,15cm u4,1cm.

40y Tacuu peseproap uma 06aux NpaBoOra Ba’bKka Ha KoMe

OTCevak nonte. Hahu sanpemuny pe3epBoapa Kax je npeysux o
BamKa 15 m, werosa Bucuna 10 m, a BHCHHA OTCeyKa 2,5 m.

Aexu
CHOEe

. 1
41) Ako je nospwHa OCHOT npeceka uceyka nonre 3" fI0BpwuHe

1

BeJHKOra Kpyra, t»eroBa 3anpemuna je F 3anpemure nonre. [Joxazartu.
42) Jlonra .u3 nerype cpebpa u Gaxpa Tewka je 122,8 g; noTonbexa
'y BOLY rycThue 1 u3ry6u 12 g on csoje Texune. Konuko je y moj cpebpa
4 KOJIMKO 6aKpa, aKko je cneudpuyna Texuda cpsbpa =10,62, a 6axkpa 9?

Konuko je Tewka ncro Tosuko meauka nonra on cpeGpa M KOMKi je
nosynpeysuk Te aonre?

46) Axo xennmo ga YABOJUMO a) MOBpLUKHY,

6) 3anpemuny nonre,
Kojum GpojeM Baba NOMHOXHTH noJynpeyxux ?

Kako ce mema sanpemuna nonte Kan ce nospwmnnHa yasoju? Kako
Cé Mema MOBplWMHA Kaj Ce 3anpeMuHa yaBOjU?

y s100Ta M npaBa Kyna. Hakw

PaT M panHOCTpaHu TPoOyrao. Ako
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KPATAK MUCTOPUCKH TIPEIVIEL CTEPEOMETPHIE

j j KJ0

CrepeomeTpHja, Kao W MaHUMETPH]a, HMMa CBOje M0pe §

CTBO
3HatbUMa A0 KOjUX jé HOBEK AOWE0 NpaKTHIHUM HCKyaCH“-é
znn ce moTpeba 3a NMPOCTOPHMM MOCMATparbHUMa jaBuia K cmjx
6uHaMa TeOMETpH
3MHL/bAbUMa O 0CO .
on norpebe 3a pa : e
3BUJA KACHH]
ce cTepeoMerpuja pa
urypa y paBHH, ma ‘ e on
?'{)J]aI-}X,I/II)MeTije. 3eM/bOPafHHK je MOCTENEHO y4HO 1A TpH oo
X Ha MOBY y T
j € IMJ0J0Ba CaKyM/beHH
npouewyje KONUHHH ' Yy rowine
onpehenux obauka; Texnudap je ytm% Ja npogg_;bﬂy]:a Komme
j j i oTp
ana Koju My je 6uo 1 :
rpaljeBUHCKOT MaTepH| 101 wsatne
a; acTpOHOMY j
WX o6GJMKa WM JHMEH3H)a; .
rpaljeBUHa Da3AHUHT o outo
nre. Ha Taj
UCKO HCIHTHUBAmBE JIO
notpefHO CTEPEOMETP . an
1ojeJHHIIM
una cy CrnocoGHUM
CTeYeHA 3Hamba I[OCAYX ‘ a Ko
MaTepHjaJ 3a TEOPHCKa pasMarparba, M3 KOJMX ce 1oc
pa3Bu/a Halia JlaHaliba CTepeoMeTpHja. e
na

Hajcrapuju MCTOPHCKY NORANM O TOM MPEAMETY :a ase ce

Yy NO3HATOM E€rnnaTrcKoM T3B. Rhind-nanupycy, Tj. y AX1 <o
Y ®WO0j HEMAa HHKaKBOT
i o 2000 roxm. mpe H.e.). :
BOj payyHuuu (OK : Haweor
CHCTEMATCKOT H3Jiaratba CTEPeOMEeTpH]e, HEro ce cit)v(\o Hga%paﬂﬂx
Bajy PAUYHCKM MOCTynuM Inpu peliaBatby e:;l;je saGpam
oM ,
i KOJHMKO Ce THuy cTepe
3ajaraka, Koju ce, y . je, omioce 12
apemepaBame ambapa, O dK]eM obauKy ce He ,ua)yMHﬂOM e
Ialy, HAa HeKa MPOCTHja MUTalka y BesW ca MupamMi o 1 12
Hexa’Tena ca KpyxHOM ocHoBom. CBaKaKo Ja MOCTOja > e
xux rpaleBuHa y TO Bpeme CBELOHH O Ay6meM no;ehvI HZ
o6nema, aau, Ccy
TEPEOMETPUCKUX NP
MeToja pellaBama C ‘ cynemm B
OCKYMHUM MOZAUMMA Y MOMEHYTO| paiyHHUH, TE 'Meymf. ’ yro}i
Guse MpUCTyMauHe IUMPOj jaBHOCTH, HETO CaMO HajyXx p
BHMa CTpyuYtbaka. ‘ e
Konuko je Guia pa3BHjeHa erumaTcka CTepeoMETpH)a, T€3 ‘

HO H3Da-

je ompenMTH, aiu Ce MOXe y3eTd na cy 3Hald 1d ';ananKap -
, U npaeor ,

j e, mpaBe npusMe ’
uyyHajy 3anpeMHHy KOLKE, b, N
11); c;/y 3a W3pauyHaBate 3alpeMHHE MHPAMHIE, 3apy6J:§”m Hgn

Te, H -
ne, a MOXJ4 M JIOMNTE,
MUAe, Kyne u 3apy0sbeHe Kyme,
6mnxcHe obpacite. ‘ —

O BaBMAOHCKO] CTEPEOMETPHjH HE 3HAMO CE:S e
[Tocroju jeman Many TEKCT, YMjH j& MPEBOL JOUI njmyﬂal -
can, a M3 Kora ce pasadupa Ha Cy BaBunoHuM 3H2
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uyHajy 3HA YMjH je MOMPEYHH MpPeceK MHMao OO6JHK Tpamnesa.
MehyTum, uma jowr y Tom norsemy u Ipyror mo AaHac HeMCIU-
TaHOT MaTepujana.

[lpaktuyna 3Hawa Erunhana us o6aactu CTepeoMeTpHje
MMana Cy jakor yTtuuaja Ha crape [pke, KOjU Cy HMX pa3BW.IH 1O
MpaBe HayKe, Ka0 W paHuje OHA 3Hatba M3 06/1aCTH MIaHUMETpH]e.
CrepeoMeTpUCKH HAauHH MOCMATPaba 3aM0UHIbe HayKOM O MepCreK-
THBH, 32 KOjy je Marepujaa npyxHo caukap AraTapx nep-
CMEKTHBHOM MO30PHLIHOM IEKOPALKHjOM, KOjy je U3Paauo y Bpeme
nocaefwux Ecxuaosux tparemuja (Ecxua ympo oko 456,455
Mpe H.e.) U jeIHOM CBOjOM pPacrnpasoM O TOj HOBO] YMETHOCTH.
Y THM neruma 3anasuo je Amakcaropa (momwao y Atuny

OK0 463 rox. mpe H.e.) MaremMaTHuKM NpPo6aeM H obpaxHo ra
HAYYHO-TEOPUCKH.

Ckopo ucroBpemeno o6pahyjy CTepEOMEeTpUCKe npodaeme
Hemoxput us A6aepe (460—370 npe H. e)u Xunokpar
u3 Xnoca (oko 440 mpe u. e. y Atuun). [To Apxumeny, llemokput
je OTKPHO na je 3ampeMHHa NUpaMHIe jegHAKa TpehHHH 3anpe-
MHHE TPH3ME KOja C HOM HMa jeHAKY OCHOBY H jeJHAKY BHCHHY.
Meljyrum, Ty Teopemy, kao u TEOpEMY JHa je 3anpeMHHa Kymne
jenHaka TpehMHHM 3anpeMHHe Ba/bKa KOjH C OM HMMa jefHaKy
OCHOBY H jelHaKy BHCHHY, 0Ka3a0 je noTmyHo uctoM Ey 1ok c o
u3 Kuupoca (410—356 npe n.e.). Cem Tora, Ilemokpur je npo-
WHPHO ¥ AHAKCaropuHa MCTPaXKUBaiba, Xunokpar je 6HO npBH
KOj¥ je yKa3ao Ha jeIHO pewerbe mpoG.ema yABajarma KOLKe.
(denckn npo6aem). Taj npoGuaem cacrojao ce y ToMe Ja ce
KOHCTPYKTHBHHM MyTeM OJApPEeAH MBUIA KOLKE uHja 6M 3anpemuHa
6uaa jeﬂHa:a ABOCTPYKO]j 3ampeMHHH HaTe Kouke, Tj. x°=2a3

MIM X = a2, rie je a WBHmA 1aTe, a X HBHIA TpaXeHe KOLKEe.
On Taj npo6aem pemasa nponopuujama: a:x=x:p=y:b Tj.
x*=ay, xp=ab. MHoXemeM Tux ABEjy jeaHauMHa MPOHM3H.JA3M
x?=u*b, rne ¢y a u b nare mys. Iaxie, ako je b=2a, no6uja
ce a%=2a% Melyrum, kao wro 3Hamo, Taj ﬂp036.IIEM ce He MOxe

PCIIHTH NEHUPOM M IuecTapoM, jep ce jaBiba /2, aau ropthe
jelHaYMHE NOBOJE N0 KOHYCHHX npeceka, Kojuma ce IOLHHje
6aBH y BE3H Ca CTEPEOMETPHCKHM nocMarpatbuma Menexmyc

(oxo 350 npe H.e.), HajxapoBUTHjU yueHux [14aTOHOB W yjeaHo
yueHHk Eynoxcos.

3a speme| [l1aTOHOBO (429—348 mpe H.e.) nuje joix
nocrojana Heka u3rpaheHa CTEPEOMETPH]A. OH ce y cBOjuM cn:;
cuMa 3ajaxe 3a cTepeoMeTpHjy W XaiH Ce, y TOM Torjeny,

j UCTO
He3Hame CBOjUX CaBpeMEHMKA. JInuHO ce HUje MHOTO 6aBMO uUC

MaTeMaTHUYKHM
Ha Taj pak.

MCTPaXUBAIbKMa, alu je MOTCTHIAO CBOJE yueHUKe
: c
'beroByd CaBpPEMEHHIM ¥ YYEHHIM HCIYHWIH €Yy

[Iutaro-
MHOTE TpasHuHe Y toj Hayuu. Jlok cy, Ha npumep,

pejuu, Tj. yi

panu camMO0 KO

xa 1IKoJa [TuTaroprHa, OL NnpaBA/JHHUX TeJa 1'103:3.-
WKy H TeTpaenap, a Moxna jomr H jonekaenap,

. A
TeeteT (ympo 369 mpe H. e.) uM J1o0jaje OKTaemap H HKOC

enap ¥ npBH

cy [Muraropejyu MOTJI

i . Ha
LocTaB/ba TEOPHU]y CBHUX MET MPaBHJIHHX Teaa (,)Ul:a
¥ o3HaBaTH JAOJeKaenap, BUAM CE€ M3 T

mwro cy ra BrpypuH BelITAYKH MPeTCTaB/baNu Mo Oyrn;zrlzm?i
KpUCTaNHH 06K y KOMe Ce jap/ba MHPHT Y ceBepH me- iy
4 ofenexaBaj¥ ra HapOUYHTUM 3HALMMA Kao np::. i G
Jenas TakaB BeIITauKd NMpuMepax H3 creatura Hal j

JK/bUBO mnpoyfieH. ¥

tBpheHo je Ja MOTHYe M3 MPBOT TBO3AEHOT

no6a, La Tépe-nepuone (1000900 mpe H. e.). Etpypuu H/IH

[and MOTJH

npumuay T
xuo Eymoxcd

pamoBH jaB/b

'y TO 3Haibe MPEHETH Y jyxuy Wranujy, rae cynra_
aropejuu. [lpy TOM npoy4aBarby, TieeTer czn:'rcogr”
oM pacnpasom O HeiapeKUuOHOM 6e/beH€). e o
ajy ce JOMHMjE MOHOBO y KibUH XII Eyxaux

j 6e-
Enemenata. Tpe6a HanoMeHyTH 1a J€ Ey/I0KCO €acTaBuo ¥ Yl

HUK CTEpeoM

¢tpuje, Ha koju ce u Eykaun, no CBOj NPUJIHLH,

XUTa U3
NPHAKYHO OCNOHKO. ¥ Ty TPyny paiHHKa crnaja u ﬁép o
Tapeuta (430—365 mpe H. e.), koju je Baf.[penﬂo 106D o
Ba0 OCHOBE CrepeoMeTpHje: Teopeme O y3ajaMHOM npeceky p ,

0 MOCTaHKY

ynorpebuo j¢

KOILIKe, KOju
Yy Ap

j Ja
MIMHZApa M KOHYCA, W JMHH]je MpOAOpa THX Te
3a jeHO OLITPOYMHO pELICH:E npo6.aema yapajamba
je y To Bpeme GMO BPJIO aKTyeJaH.

mcrorenoum (384—322 npe H. e.) cnucuma

3 p p )
]
H [F!“lep) ILa Hop e C ﬂ:] “I:aB: ,[LHCJ hEHO rauKu CBEC

KpO3 heH 1
CTOTEN MO3H
ipasa Huje
zeomeiipuje,

entap Beauku kpyr. Cem Tora, BUAK ce za ]eaA;:z:
aBao ¥ NpaBUAHA TeJa. l‘beljoaa MameMamZm_ pu 5
Ham cauyBaHa. Hcro Tako je u3ry6/beHa Cu€§¢4j_.
KOjy je Hamucao reroB yueHHK Teodpacr
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287 npe H.e.), u Ipyra, Kojy je Hanucao APYTH IHErOB y4yeHHK
Eynewm (350—290).

MehyTum, ckopo NOTNYHA HayKa efeMeHTapHe cTepeoveTpuje
Hadasuce y Eyxaunosum (oxo 3925 npe H.e.)) Enemen-
THMa, uToy xwurama XI, XII u XII, ¥ kusy X] Cy H3JI0XKeHe
OCOCMHE NpaBHX M pasHu u napajenenunena; y xmusu XI]

pacnpasba ce o nupamumy, KOHYCY H UHAHHIDY, a4 y Kmbusu
Xl o npaBuanum noaujenpuma.

Hajsaxuujy AONyHY, nocae Tora, yuHe panosu A pxumMenna
(287—212 npe n.e.), jensora on majBehnx MaTeMaTH43apa CBHX
Bpemena. O u3pauyrapa MOBPIUMAY M 3aNpEMHHY JIONTe, yBOAM
MOJyNnpasuiHe noaujespe u oxpehjyje 3anpemuHe Hekux 06pTHHX
Te1a. Tume rpuka CTEPEOMETPHja XOCTHIKE CBO] BpxyHau. Opn

FbErOBUX 1ena nosHart Ham je cnuc Jlodina u sanax, y KoMe ce
Hallaze oBe rTeopeme:

»IoBpmua sonre jexnaxa je €eTBOpOCTPYKO] MOBPIIHHK
BEJHKOra Kpyra.

3anpemuna sonte jenHaka je HETBOPOCTPYKO]j 3anpeMuHH
Kyne uMja je OCHOBa jelHAKA BeHKOM KDYTy JOnTe a BHCHHA
jeHaKa MOAYNpeynuKy Te sonte,

3anpemuHa Babka uHja je OCHOBA jeJIHAKA BEJUKOM Kpyry
fIONTE, 2 BHCHHA jenHAaKa NpeuHuKy Te JionTe, jenHaxka je Tpu
N0JI0BHHE 3ampemuHe Te Jaonrte. Mcro TaKo, MOBPIIHHA TOra
BA/bKa jelHaXa je TPH MOJIOBHHe NOBpUIMHE Te JonTe",

To mnocrenmwe OTKpuhe Apxumen je, npema [Tayrapxy (I
BEK H.e.), HajBHUIE IeHHO U M3pasyo xeby Ja My ce nocae
CMPTH Ha HaArPOOHH CMOMEHHMK MOCTABH Babak ca ynucaHom
JONTOM H nOMeHyTH 6POjHu OxHOC THX Teda. Ll u e pon (I Bek
Ape H.e.) noMMHe na je no Tom 3HaKy MpoHamao ApXUMeIoB
rpod.

Y nepuony koju satum nosasu onaxa ce Ia C& HAayyHHULH
BHIWE GaBe NPUMEHEHOM MareMaTHKOM. Jenan Ol Haj3HAMEHUTU-
{MX HayuyHHKAa TOra nepuona Koju ce 6aBU u CTEepeoMeTpujom je
Xepou us Asexcannpuje (I Bex mpe H.e. mam [ wam 1l Bex
H.e). OH pewasa muore MPAaKTH4YHE npo6aeMe M NPHTOM ce
CAyXH, MOPEN TAYHHX, M NPUGMKHHM 06pacuuma. Tako Ha npu-
MEP, 33 M3pauyHaBalbe 3anpeMHHE 3apyGibeHe Kyne, ymorpe-
6/baBa, MOpen TayHOr obpacua, ¥ Babak UCTE BHUCHHe 4yHja je
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OCHOBA jefHaKa CpelieM MpeceKy Te 3apyl/beHe Kyme. Kax:ex
npubaHKHKH obpacuy noTcehajy Ha erumarcko nope}(-ﬂ(?;na'rc[(n
HCTOpPHYApH MHCIE Ja CE€ Ty BWJIM, MOPEX TPUKOr, H €rr
yTHIA]. |

Y jennom csom neay (Metrica) naje XepoH, Ha npumep,
OBy Teopemy: | ‘

3anpeMuHa TPOCTPaHe 3apy6J1?eHe nupamie ]GlIHa:I(CaH};]E
36upy 3anpeMHHa JABejy Mpu3ama 4uHje cy BHCHHE ]enne(x)xe;‘e "
Te 3apy6/beHe NupaMule, a OCHOBE: ane—TpoyraMx C]T N
CTpaHe jelHaKe pECIeKTHBHO 104y36upy XOMOJ];I‘H ] Opma
oGe ocHoBe 3apyb/beHe NHpamule, a Jpyre - TpenuHa pnzfmx
ypje Cy CTpaHe jeJHAKE DECNEeKTHBHO MOJYPasIHUH THX
XOMOJIOTHHX CTpaHna. n

3aucra, Heka je jgara, Ha

npumep, TpocTpaHa 3apyb/bena
nupamusa ABCA,B,C, sucune f1
(ca. 126). Kpos Tauky B, mocra-
BuMO pasaH B,DE mnapajenHo
pasuu AA,C,C. Tana je AD=A,B,
u CE = B,C,, Axo je F cpeauna
ayxu DE, pasuu A,B,FM u
B,C,LF cexy ocuoBy ABC 1o
nyxuma MG u KL tako na je
MFt AD, FLHEC, GE=BQ,
DK =BK.H3 Tora cnenyje na cy
napaxeaorpami ADFM u EFLC

. 1
jenHaxku H AE/*G=~4—ABDE'

Y3 caumke BUAMMO la ce Aata 3apy6/beHa NUPaMHAA MOMNE
OBaKO pACTaBHTH: | |

1) npuama MFLA,B,C,, 2) npusma B,DFA,AM, 3) npusma
B,EFC,CL, 4) npusma B,BDE. '

Kako npusme 2) W 3) umajy jeAHaKe OCHOBE H 1661122:
BuUCHHe, OHe cy jenHaxe, [lpema TOMe, 3anpemMHHa 3a2y3an N
nupaMHie jelHaKa je: 3anpeMHHa MpHU3Me 1) + BBOCTPYK p

MHHA nHpamume 3)+ 3anpemuHa nupamune 4), Wi
10

CrepeomeTpuja 2a yudTeLCKE LOKONE

mEsim s b L
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V=(AMFL+DEFLC+—;’—ABDE)- H.

Mebyruw, — A\BDE = AEFG+-+ \EFG, jep je AEFG -
-+ A\BDE.
Crora moxemo HanucaTh :
i AMGC+%A¢FG-H.

Ako ca a, b, ¢ o3nauumo CTpaHe Behe ocHoBe 3apy6/bene

MHpaMuie, ca a,, by, ¢, XOMOJOTHE CTpaHE Malbe OCHOBe, 3a
AEFG no6ujamo na je:

EG-2%, EF-

a 3a /\MGC:

Sy
2 B

CG=CE+EQ=a, + 250220

b

CM=ML+LC=ML+EF=b+2b1

MG=MF+FG=AD+FG=C+QC’.

Tume je teopema mokasaua.

Kan ce oaj mocrynax npumennu ua NPaBHJIHY YETBOPOCTPaHy
3apy6/beHy nupamuiy, no6uja ce oBaj XepoHoB 06pasalr:

a+a,x 1/a-a .
V"[( 2 )*4( ) ”H
Hounnje Manyc (oko 295 . e.) 1oJaje H3BecHe 6pojue

OZHOCe H3M€i’)y OCHOBHHX e€JeMeHaTa MeT NpaBUJIHHUX Tesa. Kon

h€ra Ce€ NpBH NMYT HAaWIa3M HA [OCTAB/bAIE T3B, ['ynnunose
TEOpeMe 0 OGPTHHM Teauma.

Hu Huaujuu wu Apanu Yy CTEpPEOMETPHjH HHUCY OTHLIIH
Aabe on I'pka. Hoe uneje ynoce ucrom Kenaep (1571 —1630)
.nKaBamepu (1598?—1647), a oco6uto byTn (1642—-1727)
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u Jlajguuu (1646—1716). Kennep HacraB/ba TEOPH]y NpaBHIHKX
Tena CBOjUM 3Be3JacTHM noaujenpuma. Kasamepu nocrasba CBOj
npuﬂuni 3a ©3pauyHaBalbe 3aNpEMHHA Tena, HHjH CMO ]egaﬂ
HADOUMTH OOJHK H3M0XuaM Hanpex. Fbytn n JlajGHuu oTkpuheM
HHTerpajIHOr pauyHa Jajy OMmuTe pemewe mnpodiema Ky-631'ype.

Kpajem XVII Bexa jaBma ce AHAIWTHYKA TEOMETPH]a Mpo-
cropa, ay XIX Beky npojekTHBHA reoMeTpuja mpocropa.

10*
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