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AHAJUTNYHA TEOMETPUJA

INPBA OJE/bAK
TAYKA
3agarax AHATHTHYIHE I'eomerpnje. — OxpehuBame TadKe y paBHH. —
IMoBPLIMAA TPOYTIR. — Ba.,zxaun

I. BAATAK AHAJTHTHYHE I'EOMETPHJE.

1. Y [Inaanmerpuju, Crepeomerpuju m 1TpuroHomerpuju npo-
y4aBajy ce K6AHMUmMamUEH 00HOCU Ha TEOMETPUCKUM caukama. Tako
je MutaropuroM TeopeMOM HcKasaH OAHOC UaMeby crpana mpaso-
yIJAOT Tpoyria, XepoHOBHM ofpacieM H3paxeH je opHoc usmeby
CTpaHa M TOBpIIMHE KOCOyrior tpoyria, CHHYCHOM TeOpeMOM
m3paxkeH je ojHoc maMely cTpaHa M yriaoBa y TPOYMIy M T. A. 1m
CYy OAHOCH NpeACTaBbeHH y OOJIMKy oOpasana, M3 KOJHX C€ MOrY
H3payHATH HEMO3HATe AYXKH, MOBpLIMHA H YIJIOBM HEKE CIHKE,
Kajl Cy [O3HATH eaeMeHTH Koju oapebyjy 33 aTaK. |

. AHaIATHYHA FeoueTpu]a Mokasyje, Kako ce 3a,1:—1up1 O oomm 7]
i HOJIO:HCCIJJ reomerpncnw{ CAHUKA peLIaBajy paquOM

II. O,ILPE'BHBAH:E TAT—II{E. .

| 2. ly>Ku Kao penaTHUBHe Koau4uHe. Y [lranumerpuju (un. 22)
nokasaro je, aa Ayx AB Hmje ucro mTo m BA, ako ce Bogu pauyHa
o npasyy. [IpaBau uam cMHCA0 - jefHE AYKH Kasyje ce 3HAKOM.
Yobuuajeno je, jJa ce Ha XOPUSOHTANHO] UPaABOj Mpasall ¢ JA€Ba
Ha JecHo Oenexy sHakoM -}-, a npasal ¢ JeCHa Ha JeBO 3HAKOM —.
Ha BepTHKAAHO] NpaBoj cMaTpa ceé NPaBaIl HA BUIIE KAO TIOSUTUBAH,
a HA HUKE Kao HeraTHBaH. ' _. o

3. OupehuBame TauKke Ha NpaBoj JuHHUjH. TTonoxkaj Tauke M
Ha npasoj XX, oapekben je, yuM ce 3Ha HE CaMO ArCOJYTHA BPEAHOCT
IbCHE pasjabuHe OJ jejHe crajHe tauke () Ha TOj] NpaBoOj, HEro H
3HAK Te paspamune. Ta pasgamuna OM, cHabaeBeHA 3HAKOM —}- MaH —,
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aoBe ce aucyuca tadke M. ITpasa XX, 30Be ce aucyucna oca, Tayka O

sope ce mowemak. Ancumca OM Genemu ce O6MYHO CIOBOM x.
~ Cpakoj. Ta4kd Ha amncCUUCHO] OCH OjroBapa JelaH mormyHO

o,ape”beH 6poj usmeby — oo UM - -} co, W OOPHYTO: CBakKom Opojy

‘usmely — co m -+ oo ogrosapa Je,uHa 0,1[[)6’15&1—1.:1 TAYKA HA ancijuc-.
HOj OCH. - |

JMakne, moioxaj rauke ogpebeH je Opojem.

[Ipumep. Ha ,z:aTOJ 3HCI_[HCHO_] ocu Habm Ta4dke, ‘iﬂje Cy ancunce

3, 2 Fg =g VT — V5 5

4. ﬂpememTarbe noyeTKa Mo ancuucnoj OCHM.

Heka je ma ancumcHo] ocm jaara tayka M, umja je ancupuca
x = +5. Axo ce mouerax O npemecru y Tauky O’, gecuo ox O,
sa gyxuHy O0'= -4 2, onpa ke HoBa ancuuca radke M 6urn

| ' =5—2=-43.

Ako mapy ancumcy rauke M oferexmmo ca a, HOBY ca a,

a pas,la*buﬂy O0’==m, oHxa je y onuire:
- x'=x — m.
Na cmo moderax O npeMecTdand y JeBO, TAKO Aa je Tauka ()’

JOILIA Yy Tadky 4YHja je ancuuca = — 2, OHJAa OM HOBa ancimca
Tauke M 6uaa 7, parkge oner ¥’ = x — (— 2) =35 —(—2) = 7.
. Badamax. o - 3

| Taqr{e M;, ] '\12,'M3 Maiy. ancuuce — 3, — 4, —]-—,.—"~; KoaMnke he

GurtH ATNICIACE THX TadaKa, Kaj ce noqe'raf{ [IpPEMECTH ¥ Ta_q;{}r 45, -
naa — 22 | | | | -
5. Ha aHCI.IHCHOJ ocH jaTte cy ABe Tauke: M; (x,) u M, (Xz),
‘OAPEeNUTH aNncCOJIyTHY BPEIHOCT M 3HaK pasgabuHe MM,
3a cpaku nonaoxkaj radaka M, m M, mopa Owurm - -
| MM, = M,0 + OM, = OM, — OM, == x, — x,
.Ba()dmm{. Oapesu anconayTny BpeAHOCT U 3HAaK P?‘:IS,lIanHHef
M;M,, kaj Te Tauke HMajy AarcIHce: | |
| a) xy —= -+ 5, xy=-}2; D) axy =5, xy—— 2;
¢y xy=—25, xg=-+42; dy oy =—+95, x;=— — 2,
6. Oppenutu ancuucy x oHe Ta‘ﬂ(e P Ro;a TEeJH VK M1M2
no pasMepu m:n.
Heka je M,P: PM,=—m:n. |
 Kako je M\P.=x —x,, a PMZ.__:rZH-:r TO Je
(x —x)) : (X — ) =m:
mx, - na,
m--n

ojaTtie . .. . ... X =

T T Ty
5

3a Tadky y cpejuHm 6wke m = n, pakie x —



Ha-aomeﬁd. Pamn nakmer namhema npejmer oﬁpacua BITRA
HMATH Ha yMYy OBO: KaJ c€ Ha AYKH MIP n PM, naoumry pasmepuy
6pojeu m m n, omja je y obpaciy 6poj m IOMHONeH ancuncdfm
KpajEe TauKke OHe AYKH, Ha KOjoj je n, u OOpHYyTO.

Zadamar. Jare cy tauke M, (2), M, (5); oapean ancmicv OHe
Ta4yke, kKoja jgeanm ayx M;M, no pasMepu:

a) 2(r.j.2:1), b) — 3, c)3:2,- d) 2:5.

7. OppebuBame Tayke y paBHH.

Rao mro je moaomxaj tauke M, (Cua. 1) Ha amcuucHo] ocu XX,
oapebeH meHnom ancuucom OM; = x, HCTO je TAKO K ITONOKA] TAUKe Mz

Ha OpAUHATHO] ocu YY, oapebeH HeHOM

opounarmom OM, = y. . y --
‘Kaa ce nmosyue MP||¥Y, u I {1
M,P || XX,, robwBa ce Tadka P' y pas- - 3 A
Hu XO0V. ’ - i
Ayx  OM; = PM, = x 3o0Be ce | ¥ iﬁ"
aucyuca tagxe P. | PO
| Ayx OM, = PM, —= y 3o0Be ce X == Z ,;{ —4
opodukawa rtaire P. -
Ancnuca m opamHaTa 30BY ce KO- I | i
opouHamie Tayke P. | Y
Ca. 1

ATCHUCHA M OpJAMHATHA OCa YUHE

KOOPOUHQWIHU CUCTIeM, OHe Jeje paBaH
Ha 4 mosa, Koja ce 30BY KeQOpaHOIU, a HYMEPHCAHU cy Kao IITO

ce BuAM Ha c1. 1. Y npBOM KBajpaHTY KOODAMHATE CY MO3HTHUBHE;
| | y Tpe’heM KBaApaHTY KOOpAHHATE CY Hera-
THBHE; Yy APYLOM KBajipaHTy AlCHUCE CY
v A .. 7 HerarusHe, a opAuHATE Cy IO3HTHBHE; ¥

J T 4eTBPTOM je 0OpaTrHo. ,_
Z /% [lo HEKH TYT CAYKHMO C€ KOCOY2I0M
v " 0/ s P roopounamuom cucatemom (Cn. 2.). KW'y
‘ < toj cucremu oxapeben je monoxaj tauke P
- menoM ancuucom OM; u opamHatoM OMj,,
J. jep ce Tauka P Hanasy Kao YETBPTO TeMe

Cr. 2. - mapaneaorpama OM,PM,. °

Mma cayuajeBa, kaja je npakTu4HHja yno-
Tpeda moaapHe KoopouHamaHe cucmaeme. Y TOj
cucremu oiapebyje ce mosoxkaj rauke P meHom
pasgabsuaom OP ox jeiane craane radke O, kKoja
ce 30B€ 0], M yIiIoMm ¢ uaMmeby OP U noJapHe ,

oce OX. | S Ca. 3.




i

[loter r u yrao ¢ 30BYy ce moiapHe koopouname wmauke P. Tloter r
ysUMa C€ YBEK Yy MO3HTHBHOM CMHC1y, A yTrao 9 padyHa ce Oj
0% no 3600, . | |

8. Tpancdmpmaun]a KOOpAHHATA.

-~ Hecro je moTpedHO, jAa ce KOOPAUHATE HEKE Tadke y jeJHOM
oApebeHOM . CHCTEMY HM3pase KOoOpAMHATAMA TE TadKke Y JpPYroMm
cucTeMy YHMjH je 1oJjokaj mpemMa npsoMe nosHar. Taj npeiaas us
jeHOr cHCTeMa Yy ApYrd 30BE Ce WPAHCPHOPMAYUja KOODAMHATA.

a) Ipanc PBopmawija xkoopdunama jedne npasoyese cuctaeMe i
opyey apae:?o yeay ca napa,ae.:mu.m ocama. . | '
| | - Tauka P (cn.4) mya y CI’]UIEWIV 03’

Paspamwuna OP sose ce nomee, a yrao ¢ 30Be ce aHomaauja.

7 ¥’ OBE KOOpAMHATE: |
Cle oo oo e gy ancouca OQA, opauHara AP
4 . ~a y cacremun X'OY’ oBe koopauHare:
- E? | amcirica O'B, opaunara O’'D.
4 o'tz : X AKO cy KOOpIUHATE HOBOra IIO-
é,»; :3 gerka (O):
oL | X anciuuca OE = m, opamnara OF = n,
E 4 OHAA je
ca 4 OA—- OE—]— EA——m—]—.:t, 58078
T | | x=a —}— m, -
{P_..()’E—{—PB —~n—|—J i y=—y’ —'r—n
Orva msiasa . . .. ¥ =x —m}i | S
y' =y — n. .
b). Tpaucgopmauuja aONAPHUL Jfoopf)lmama Yy apasoye.ie u
06pHYIO. - |

AKO cy 2 1 J MpaBsoyrie, a I' 1 ¢ fnojapHe KoopAuMHATE Ta4dke P,
OH/A nsjasu u3 apasoyriaor Ttpoyraa MOP: |

X —1rcose, . ]—I‘SIIICID
Vs tux jejHauumHa HaJ1as3M ce (MIy U3 CIUKE) o
_ - . y - x i}
= ja® + gyt $in @ == J - €08 @ = — tg@:']-
| | r . r o T
>4

Cia. 6.



9 O,H,pe,u,n'rn paap,amnﬂy d aBejy Tadaxka u yrao namehy &

Hs npasoymor Tpoyraa P,MP, (ca. 6) BH/M CC Henocpe,uﬂo Aa je
d = V(-’Il — )% + (Jl — Y2)?,

Xy — Xo L _

10. Haty ,u;ym M Mz nonemnn no ,H,aTO] pasMepu.
| ~ Heka cy gate Tauke P, (:Ll, )
n P, (xy, y2). Tauka P (x, 1) Heka
pean ayx PPy no pasmepum m:n.
| Ja 6ucMO HM3padyHaIUd KOOpPAHU-
- nare taure P, mosynumo PQ,|P,QJ0X
u P,Q, || PQ Y OV, na kemo u3 camu-
~ auxTpoyraosa PP,QuP,PQ, 1o6utu:

m:n ;-PQ PiQ,=(y—ys): (91“‘“‘ y)

_ my, -+ ny,
~ OTYR . . . . . I = “m -
~ Hero tako HaJa3u ce us mpomopiuje ——

| m:n—=—P,Q: PQI—-(a:——a,z) (x; — @),
. | | e Ty T % P
‘3a Taqf{y y cpeauHu 6mwhe m:n = 1 WA m == n, npeMa ToMe
o — ?3124‘_372 | ‘.U U1—|"92
) - :
wﬂk *w - g

I1I. HOBPIHHHA TPOYI‘JIA

11. OgpenutTu noapmrmy Tpoyfﬂa, Kajg cy ,u;a're Roop,rm-
HATEe HeroBHX TemMeHa. -

Tpoyrao P,P,P; (Ca. 8.) jexnak je
30upy ABaTpanesa: P sPoM, M, 1 PoPs M, M;,
Mame Tpamnes P Pg\/l My; ¥ gHAnUMA :

- P*—gi_i—yz(xz;—a&)‘l‘
+92+J3

J1 + E ('733‘““ X4)

(X3— ap)

a2 p ==l (392_— 1173) -+ Jz (xa‘“‘ xr.) —+
—l— Ys (g — Xg).

Haaomeﬂe I. Pagm nakmer namhema OBOI‘ 06pacua Tpetia Ha

W Vi e

06HMY jejHOr KpPyra HAaNlHCaTH nugpe 1, 2, 3.
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Ako ce y cmmcay crpenne mobe ms Tauxe 1, ompa jonase
10 pexay Lmd)pe 21 3; ako sm ce nobe us tauke 2, oHja Josase 3
- 1a 1; a mocre nm¢pe 3 norase pesom 1 ma 2.

- ' - Tmam pepoM upy xasamke Yy npeameMm ob6pacoy.
\ © Il Axo ¢y cBe Tpu Tauke y jeanoj mpagoj
| '~ JIAHY}HU OHJA je MOBPIIFHA TPOYTAR jeRHaKa HYIH;

TaKoO ce ,E[OﬁHBa K20 IOr 0,1_1651 Ja TPH TA4Ke Jeke
V JeAHO] IIpaBOJ JUHUJH, OBAa jeJHAYHHA:
Y (T2 — X3) + Yo (x3— 1) -} Y3 (@, — 25) = 0.
II. Kag cy cBe Tpu Tadke Ha jeAHo] npaBoj NMHHUjH KAO TadKe
P, P, u P, naca 7, na HOOp,IIIfIHaTe rauke P obenexuMo ca 23, Yz

OHJa je
o P,Q, : PQ= PQ,: P,Q.

i . . . . (U1 —y3): (Ja — Yp) = (1 — T3) : (a3 — 372)

... (J1—y3) i (Ya— ys) = (2, — Xg) 1 (X2 — 73)

IUTO J& HCTO TAKO NOroAda Ja TpH TadKe JeKe Y jeAHOj] npaBoj.

IV. Kaxg 6u Ha cia. 8 Tauka P, 6una ucnog npase P,P;, oHAa
O6m ofOpasaly 3a 2p [a0 HeraTHBaH pe3yaraTr, HOMITO 6H Yy TOM
cay4ajy Tpanes P;PsM; Ms 6uo Behu ox 36Mpa ABa Tpanesa P,P,M,M,
u P,P3M,M;. Jakie meraTuBaH pesyaTaT 3Ha4HM CaMo, Ja CY Tadke
P,, P, u P; apyxumje pacnopebene.

 BATAIIH.
1. Oapexnn nonomaj Ta9aka 4d)e cy HOOP,ELHH&TB
Q) T =4; bHax=—2,y=3; c)x=—1, y=—4;
d) ::t:-—--—?;,g:l* e) x =0, y=2; [)x=—3, y=0.

- 2. Koucrpywumn Tpoyrao xmja cy TeMeHa A(—2,0), B, —-3),
C@, 4). - | .
3. Oapexn pas,anLHHy Tadaka: |
a) (7, 10) u (—95,58); b) (6, —5) u (— 2, 1); c)(l — 12) u (— 9, 7);
3atum HarubnHe yriope TpeMa anCIUCHO] OCH OHMX npaBHx I{()Je
Be3yje ABe M JABE TadKe. |

4. Hspaan jeAHAYUHOM, Aa j€ Tayka (a: J) yAambeHa OX TaduKe
(5, 4) ucTto TOJMKO, KOIUKO M OJ Ta4dke (3, 2).

5. O,ape,u,ﬂ ragky, Koja je jejHako yjaakbeHa oj Tadaka (3, L)
(2,—3) u (—2,3). H3paquaJ Ty pas3fabHHY. |

6. Jlyx, koja Besyje Tauke M, (—3,+4) u M, (2, —5), no-
Aenatm taykom P mo pasMepnm MlP PM,=1:3. Ha npoayxkeHO]
ayxu M;M, makum tauxy P rako pa je MIP = 2 M;M,. HUspayyHuaj
KOOpANHATE Ta'IKe P.

7. /lBa TemMeHa jeJHOT Tpoyma umajy koopauHare (4, —2) u
(3, 2), a Tpeke je Teme y HOYETKYy; H3paquaj a) AyXMHE [oje-



AMHHX CTpaHa, ) KOOpAMHATE CpPeJUHE HA CBaKoOj CTpaHH c)
BPINAHY TPOYI/A; d) KoopauHaTe TEXKHUINTA TOI TPOYIJA. ;-"i
| 8. Temena jeaHor Tpoyria uMmajy kKoopauHarte (I, U;), (22 yz),
{3, J3); U3pauyHa] KOOpAMHATE IHEroBa TEXHUINTA. ;
| 9. UspauyHa] HOBpI_HH'-Iy rpoyrﬂa qHM}a TeMeHa uMajy Koop:
~ p4aHaTe: (3, 3). . .
| 10. Hapaqyﬂaj nonapHe ROOp,ZIHI—IaTe TAYAKA, YHje Cy IpaBo-
yriue KoopauHare: (0, 0), (0,3), (3,3), (—2,0) (0, —3) u (4, — 4).

11. MapauyHaj opTorosa/Ine kKOOpAHMHATE Tadaka, dHje Cy IO-
JapHE KoopAuHAaTe: |
a) r =2, ¢ = 600; .b)r_4 o = 900; c) r=20, ¢=1359;
d) r=3, ¢ =2400; e) r—=2, p=3210.

12. Hanapne Ttadke aBejy cuaa, oj 12 kg u 18 kg, Lmajy
koopauHare: (0, 0).u (0, 6); oapeAn HamajgHy TAYKy PE3YATAHTE, aKO
Cy T€ CHJe Q) Y UCTOM CMHUCHY, D) y CYMPOTHOM CMHUCHY Hapajie/He.

13. Hcnuraj xa am cy Tauke - . |

a) M; (1,5), M, (3,9), M;(—2, —1);
b) My 2,3), M2 (0, —7), M3 (— 4, —3)
'Ha jeAHO] TpaBoj.

14. M, 2, —7), M, (— 3, -} 4), M3 (1, y) OJPEeANTH J TAKO, AA
npasa M,M, npoaasu kpos Msj.

15. [dare cy 3 Tauke: A (2,3), B (4,7), C(6,3); oapean
‘geTBpTY Tadyky D Taxo, ga ABCD 6yze nmapanenorpam.

IPYTH OHEbAK

JEZHAYUHE CA IBE NIPOMEHJ/FVMBE I
~ IBIXOBA TEOMETPMCKA MECTA

I'pa+BYHO ODpeACTaBbaMme PYHKOHja. — IIpeacraBbaike
SYVHKOHJA jeJHAYHHAMA.

I. TPAPHYHO IIPEICTABIHLAILE 3VHKITHJA.

12. Tymadyemwa. KoauumHe, Koje y TOKy padyyHa HMAajy OA-
pebeHY, HENPOMEHbPUBY BpPEJHOCT, 30BY c€ cllalHe (KOHCTAHTHE)
KOJUYlHe. - ‘ |

KRosmumHe, KOje MOry WUMaTéd CBAaKy I[IPOHU3BOBLHY BPEAHOCT
IpeMa CBOjoj NPHUPOAU, 30BY CE€ UDOMEHDUSE KOAUUUHE.

Oanoc msmeby NMpoMEHBMBHX M CTATHUX KOJIMIHMHA Kasyje ce
jeonauunom; Ha np. y=—==2x -1 3. Ao je y 0BOj jeiHAYMHHU X IPO-
MEHJL,UBA KOJNWYUMHA, OHAA je W y NPOMEHBHBO, |€P C€ BPEAHOCT OX
y Mema, Kajg ce Mema xr, nowrto je y=—=2x 4 3. lla Kako ce 3a
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cBaKy noceGHY BpejHOCT Of X AcOMBa M3 jejHaunHe y =21 -3
oipebena BpeAHOCT OF Y, TO Y 3aBHCH O} X; KaKe ce Ja je g~
- Ppynkuuja 00 x. Ilpema ToMe pasankyjeMo Heaasu(mo U 3a6UCHO.
npoMeHbHBe. HesaBucHo mnpomeHbUBE 30BY CE€ OHE, Kojuma ce.
MOXe JaTH CBAKa NpPOM3BOHHA BPEAHOCT IpeMa BUXOBO] OPUPOAH;
a 3aBMCHO TNpPOMEH/BNBE 30BYy C€ OHe, “H]a BpEJJHOCT 3aBUCH - O],
BPE/HOCTH HE3aBUCHO MPOMEH/BHBHUX.

5 k! Je,uHaqHHe J-—2:1:—[_—.3 MOKE €€ X MOPeJCTABUTH Kao
(PyHKIHja Oox y; AoduBa ce | | h

y—9 -
| | 9 . -
13. I‘pac}quo l‘lpE,H,CTaBJba}be q.')yHKH,H]a. Jeana ]eaﬁaqﬂﬁa'
ca jBEe NPOMEHbMBE X U U HMa 0e3bpojHo MHOIO peuiema. Kaj ce
T MOCTYMHO B3aME€HM Pa3HUM CIELUjalHUM BPEAHOCTHMA, OHJAA Ce
3a CBAKY BPEAHOCT OJ X AOOMBA ¥ 3a y jejHa MIH BHUIIE BpPE-
HOCTH KOje OAroBapajy TOj BPEAHOCTH 01 x. AKO ce cajl CBakué
Cper BPeJHOCTH 3a X M I CMATpa Kao KOOPAWHATE -jejHE TAadKe,
Ia Ce rnpemMa ToOMe KOHCTPyHIIE TadKa, OHJA je CBaKo pelicwme Te |
JejHAYMHE TEOMETPHCKH MPEACTABBLEHO jeAHOM TAYKOM. |
Y KOIHKO CE Makbe PAa3IHKY]y y3acTOMHE BPEAHOCTH OZ &, ¥
TOAUKO Ccy OJMIKE jejHA JAPYroj OHE Tadke, IpeiCTaBbeHe KOODIn-
‘matama. Kaa x npobe kpos cae CTBapHe, TO3UTHUBHE M - HEraTHBHE
'Bpe;xHomH OHJA IIPOMEH/LHBA . TAYKA OIMHKCYJE odpebeﬂj AUHUJY,
Koja UMa OCOOMHY /la KOOPAHHATE CBAaKe IbeHEe TadKe 3aJ0B0baBa)y
raty jepnadmuy. C Tora ce rTa JMHHja 30BE 2COMEMIPUCKO MECTHO
Jeonauuwe; Ta je IuHHMja IPAPHUKH NpejACTaBHUK Jlare QyHKUBje u
npejcTapba OUMIIEAHO TOK came (DYHKIH]e. o |
O6uvuHo ce ojapebyje OHOJMKO Tadyarka, KOJIUMKO je noTpedHo

aa 6m ce JMHH]a MOI/a KOHCTPYBHCATH. |

:1,‘:

| Hpumepu.

k4 I. la ce koHCTpyRIE je;[Hat-mHa MpBOr
crenedHa
yg=2x - 1

| - Rag crasumo x =0, 1, 2,3, 4... 106U~
~  'hemo 3a y oBe BpejgHoctn :y=1, 3, 9, 7,
X 9.... Bpeanocru 3a T Memajy ce CTanHo
(sa 1), a ¥ BPEJHOCTH 3a U MeMWajy Ce CTAJIHO
- (sa 2). s Tora usjasu, Aa Cy Tadke, HHje CYy
_KOOpAHHATE (0, 1), (1,3) (2,3), (3.7). Ha

JBJIHOJ apaeoj aunuju. Jaxae, kajg ce JerlHii—
qyHAa IIPBOT CTEIEHAa Ca ABe HpomeH,LﬂBe KO M~



g
= P
g "

qHHe npeicraBu rpadudrd, AoOWBa ce MpaBa JIUHHjA.
Takpa (PYHKIUja 30BE JUHEADHA gﬁyHm;u]a

,I],o,u,aTaI{ I. Hex-ca je y onmre

J.___m:r-l—b

AKO cy (ay, .!;1) (3, Y2), (3, J3) TPH COpera BpeiHOCTH 3a T H Y,
I{OJe 3a/10BO./bABA]Y ]e;;Hathy y—mx -+ b, oHpa je

C rora ce

. Jy=mx; + b
| | o = My - b
ys = mxz -} b.

Ojay3uMaHeM HaTasuMo:
| Jy — Yz = m (1, — Xa),
Yo — Yz =m (T2 — T3)
OTVA + . o . .... A" _ I 3
: : | Yo — Y3  Tp— X3

OITO 3HaA4H, l1a ¢y Tauke (X, Jl) (g, Y2), (s, 13)
maavju (9a. 11. Hamowm. III).

Ha JeJHO]} nNpAaBoj

Boparak Il. Amciuca x Moxe 0es HpeKna npokn Kpos cse
'BPEXHOCTH OJ — co 10 -} oo. Hero BpeAu M. 3a QPYHKUU)Y Y. AKO

NpOMEHy arncruce odenexkuMo ca Aq, a O,‘.I,I“OBEI]]JJ} hy HpoxieHy“
cl)yHKuH]e y ca Ay, ouke

y+Ay=m@E-+Ax)+b, o,mme
AJ—— m. A’I;_

I/Is OBe jeJHAYHHEe YW TaMO: LITO j& Mahe A X, THM je Mame A\ Y.
Kaa je A« Geckpajuo maso, owhe m Ay OeckpajHo Malo, mTO
3HAYM Ja je JUHeapHa (PYHKUMja HeupeKuoHa. |

Kako cBakoj BpejfHOCTHM 3a X OArosapa CaMoO jeJHa BpelHOCT
33 Y, TO je JIMHeapHa (YHKIHja jeOHO3HAUHA.

H. Dyurkuyujy y=— x2 apedcma-

gumu 2padguuril. . A
© . JexnaumHa y—x? ©Ma OoBAa pellemAa: . e
1 3 | ‘ '
r=0, t 5> =1, - +2 - | |
1 9 |
= 05 4 ? 1.'1 Z"_’ 4 . :
Ancrigca x mMoxe npohm wnenpe- 7 R -
KMAHO KpPO3 CBE BPEJHOCTH OJ —— oo f_ - :
1o + oo OpauHara y mome GUTH camo 1/
nosuruBHa (36or x?), ¢ Tora ce IMHHjA (R
Hanasw cea Hajg XX,. Kako jesa x=0 X X

u y =20, To IMHHja MpoJasH KPO3 IO-



12

YyeTak. IITo je Be'ha ancn;nca Z, THM je Beha u Opl{IfIHaTa y, LITO
3HAYM Ja ce JIHHI/IJ& H&I—Be o

AKO ce ancruca IIOBB’ha 3a Aa’: OHJa "he ce HpOMBHHTH |
opaunarta sa- A y. Taza je

_9+Ay*@H1MW”WLH”zA%+Aﬁ

AakiIe ., . ANy=Axz@x+Ax).

OTyx uurtaMo: iTO j€ Mame YA P THM Je Mame A\ Y; Kag je
A\ x b6ecxpajuo mano, owhe um Ay 6ECKP&JHO MaJo0, LITO 3HA4Y¥ AA
je dyukumja y — x® meupekupHa.

KRako ce y mema ca KBaJpaToM OJ X, TO je OBa $yHKIH]a
Heac)pamﬂa |

11I. ©dynxuyujy ;1:9—]—99:9 apeo-
cmasumiu 2paguuK. |

s jexnaumne x2 | y2 = 9 ZENEE):

y=+19—=z= |
Kax ce crapu x =0, 1,2, 3, —1,

— 2, — 3 ... 6uhe | X

_ym——s -+ Zb +2-2. 0, + 28, +=2:2,0...

Kan ce HOHCTP}HI_HV TA4YKe C THM
KOOp;{HHaTawa nobuhke ce ca. 11.

Tauxke A u A,, y kojaMa JIHHHja
cedye ancuHCHy ocjr, ﬂOéHBajy ce; Kaj
ce crasn y =0, | |

Tauke B m B,, y kojuMa auHHja cede Op,I{HHaTHy ocy ;1;0011—

Bajy ce, xaja ce craBu x — 0.

Auncruca x orpanmdYeHa je Ha MHTEpPBal O — 3 A0 -+ 3, jep
Je 3a CBaky BpejHocT, Behy 04 3, moTKOpeHa KOJIMYMHA HEraTUBHA.

‘dynxumpja je 0603HQUUA; OHA CE& MOKe pacTaBuTH Ha
y___|_]/9 — a2, uy= — l/9—~—~:1':9. — Cpaka ojJ oBux ¢yHKUH]a

HeNpeKnaHa jJe.
Rako ce HezaBHCHO [POMEH/bHMBA KOJHYMHA HANA3H IOJ KO-

pPeHOoM, TO'je oBa (yHKUU]A UPAYUOHAIHA.
IV. I'pagpuuru upedcmasumu yuryujy x2 — y2=9.
Vs kBajpaTHe jegHaqunHe T2 — q? —9usnasu y =+ 22— 9,
Kag je v = —6, —5, —4, +3 +4, 495, +6.
Onpga je y —= =452, 4, —1—2.60 0, 4+ 2:6, == 4, +52
Koncrpyumyhn Tauke ¢ THM KOOpJHMHATaMa, goéuﬁamo ca. 12.
Tauke A u A,, v KOjHMA JAHHja cede AalCHUCHY OCYy, Haia-
.3UMO, Kaj ctaBumo y==10; Tako po6mBaMO xr — 3.

Ca. 11.
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fa 6ucMo Hamm rTadke, y KojuUMa JHMHHja cede OpPAHHATHY

ocy tpeda craButu x = {; Tajga ce wHanasum y2=— -— 9, WIM y =
==+ ) — 9. Kako je y yoGpaskeHo,

TO JIMHH]a He ceYe OpAUMHATHY OcCy.

| Ba CBE BPEAHOCTH 32 T O — oo JAO
| — 3 6uhe kako y =4 Jx?—9 Tako
- A v X y=—Vx®—9 Henpexuawo, a. oj
| X =3 A0 = -1 3 AMHH]a je mupe-

kuayTa. O r=-}-3 a0 x - -+ ~
JHMHM}A j€ OoIleT HeHpeKn Ha.

N oa je ¢QyHkOuja umpanuo-
Ca. 12. HATHA. | |

II. IPEICTABIbAILE SVHKI[HJA JETHAYHHAMA.

14. Kao wWTo: ce cBaKa jefHa4mHa ca JBe MPOMEHBUBE X U I
MOKE TIpeACTABUTH AWHHU]JOM, TAKO Ce Moxe H 06paTHO CBaKa THHUjA
. W3pasuTH JeJHa4YMHOM, aKO C€ 3Ha 34aKOH IbeHa locrajama. AKO ce
Ha TO] AMHHJU Y3Me jejHa NPOMEHbUBA TAYKA, OHAA Mopa usMmeby
HKBEeHUX KoOpAMHATa Ja n'oc:'rojn oxpebeH OJHOC Kao nocae una
KakBe kapakTepHe oco6uue Te amHuje. Taj oaHOC Mopa Aa Bpejxu
3a cBe moixoxaje mnpoMeHpmBe tadke. Kax ce raj oanoc msmeby
T ¥ I M3pasyu jeJHAYHHOM, OHJA Ce OHA 30Be jedHaHuHA We JuHUje.

[Ipumepur. : | |

[. Kako rnacm JEE,T_[HHHHHEI FGOMeTpHCEOF MecTa 3a CBe Tadke
y 1. u 3. kBagpaHTy, Koje HMAajy OJ KOODAMHATHHX OCOBHHA JG,I(HEIRB

pasjabuHe?
2. Kako riacwm ]e,lIHa‘iHHa FEOMETPHCHOI" MecTa 3a CBE TadKe

Koje Hmajy O] IMOUETKa pasfabHHY O? |
. Kako raacu jeaHaYmHA TEOMETPHCKOI MeCTa 3a CBe Tadke
‘IHJG pas,anbHHe O/l KOOPAMHATHUX 0cCa CToje y pasmepu J:27
15, Jeqnaumuna ca aBe HpOMEHJbHBe 30Be C€ aHAIUMUYKL
NpeACTABHUK 3a JaTy JIMHH]Y, KA0 MTO je OOpaTHO JIMHHjA 2eo—
MempUCKY TIPDEACTABHUK JaTe jeanadmne. Anammtumyua Ieomerpuja
MCIUTY]je Taj y3ajaMHu OAHOC u3meby ImHH]e U HeHe jeJHayuHe.
3 jegne mosHaTte KapakrepHé ocoOumHe jare JIMHMje H3BOAUA Ce
jeAHaYnMHa, KOjy MOpajy 3aA0BOB/HUTH KOOpPJAUMHATE CBaKe TadyKe
jare JUHUje; U Oo0paTHO, H3 jaTe jejHadMHEe ca JBe NPOMEHLUBE |
AO3Haje Cce [10J0Ka] W OOJMK TeOMETPHCKE CJAHKE, Kao U IheHEe

ocobure.



-C OBHUKY.

‘NIpaBoO] BpPeAd OBO:

 AYHKEHO] I'lpElBOJ BpeAH

A4

TPERU OAEJbAK
IIPABA JAVIHUJ A

Je,:nHa,qHHa, npaBe auEuje. — JlIBe mpape. — Ba,,a;a,u;ﬁ

I. JENHAYHHA IIPABE IHHHJE

16. Omuura jegHa4yuHA NpaBe JUHH]e.
a) Ilpasa apoaasu kpos3 oouermak. Ta je npaga oapebena CBOJUM

‘HArMOHUM yriaom « npema ocu XX, ; yrao « padyyHa ce ysek ox oce OX
Ha A0 upase, y CMUCAY I{O]H Je cy ﬂpOTaH HpeTafby Kaaamr{e HAa 49a-

3a Kojy 61110 Tadky P Ha ;{3’10]

PM __
oM~ 9" | |
'3a kojy 6mao Tauky P, Ha npo- &~ "

P, M, 0y o - |
oM, — = fg (= + 180%) = fg v | |
' !

Axko crapuMo 1g o —m, OHAA ~ 7,
3a CBeé Tadvke Ha HPaBOJ JTUHU K Cn. 13
| : J. .

_JeAHaYUHA npase, KOja NPOJIasH .

BpeaAn OﬂHOC

B, y kojoj ceue opAHHATHY OCY, |

y .
% = M HJT]-H y: nx.

Cau4gaHO TOME H3BOJAHU Ce

KpO3 APYTY A YeTBPTHU KBAADAHT.
b) Ilpasa He upoaasur Kpo3-

aouemax. - S
[Ipasa je oapebena rauxom

M HarnOHUM yIIOM o TpeMa

--drICI.I]?ICHO_] ocH,
Ba cBaky Ta4dky P Ha TO] np‘mo] Onke

PM == PC 4+ CM = BC . tg o 4 CM

Crx. 14.

= OM. ig o -+ BO
. | MM y=1Igoa.x-b
. - i Yy — mx - b,
‘aKo CTaBuMo fga=m, a oxcedak OB wna OpAHHATHO] OCH oﬁeﬂe-
HAMO ca b. . -
- . Rako m wu b mory GuTH l'[pOId3BO‘I—.:I—IH CTBAapHU Opojesy, TO je.

._.je;l,ﬂaquﬂa y = mx - b aHaruTH4kM KH3pa3 3a cBe Moryhkue . mpasa



JmHuje. - 3a jeany oapebeny TPaBy uMajyy m u b OﬂPE’BeHE mﬁif_

Pt
1

CorQHmMHE BPEJHOCTH, JOK CY X H U UPOMEHBUSE KOJIHYHHe '1'""“*--'_;_._._,,__
OHe MeHajy CBOjy BPEAHOCT C MO/J0MkajeM Tadke Ha rpasoj. Koau-
YHHA M ==1{g« 30BE Ce KOHCMAHIIQ IPASYQA, jep OHA 3aBUCH camo"
O/ mpaBna mNpase JHHMje npeMa anciiuCHOj OCH. |
KoopauHare koje 6Ma0 Tadke HAa JUHU]H Oejlexe ce ca X U I
' (6e3 -xasambke) U 30BY ce wmekyhe Koopouname. Axo ce xoke aa
O3HAYN HEKAa HAPO4HUTA TadKa, OHAa ce ,ao,z[‘i]e KasabKa (dHAEKC);
HR Op. Ty, [y
17. ﬂpeTpec _]e,I.IHa'-IHHe y — mx - b.
1. Y jexnaaunn y — mx -+ b Ha/1a3e ce JABE KOHCTaHTe m u b;
oHe ocTajy Heoapebene cBe porae, Aok He OyleMO mMma/M npex
coboum oapebeny npasy. OTya usnasu, Aa cy norpebHe dee uoeodie,

nma jpa npasa Oyjae NOTOYHO omJel)eHa
2. KoncranTa npasma m nosMTUBHA j€ WAM HETATHUBHA, npeMa

TOMeE, Ja JH je HATMOHYW yrao o« OpeMa IO3HUTHUBHO] ATICIUCHO] OCH

oTap AU TYII
Hoﬁuaﬂm b mosuTHBHA je MM HeraTmBHa, npe\m TOME, A&

M fpaBa ceue opAuHATHY ocy Hajx Taukom O, HAM HUCIOJ Hbe.

- IIpema Tome ce Ha NpBM NOTJAE) MOKE IO 3HAIMMA KOH-
"CTAHTHHUX KoJauuuHa m wu b mosdsary, Ha I{OJO] ke cTpaHm Jara
npasa cehu ancuucHy ocy. |

3. Kan je b =20, onpa ce JOOHBH i = MX Kao Jle()HaQUHa apaee
Koja upoaasu kpo3 nodemak. Y OBOj jeAHAYMHM HAlA3U CE CAMO
JeOHQ KOHCTaHTa m, jep Je oHa apyra Beh oapebena THME, IITO

TIPaBa MPOJA3H KPO3 MOYeTak.

- 4. 3a ancuucHy je ocy a = 0 n b=0, c TOra HeHa JG,[I,HEl'—IHHEi
y = 0. 3a opauHaTHy OCy Je o =900, nakie m = g 900 = co, u jeAHa-
YMHA je HeymoTpedhuBa; alu jé OPAMHATHA 0ca oKapakrepucaHa
THME, IUTO Je 3a CBaKy meBy Tauky x —0. IIpema Tome je jeaHa-
4YuHA OpAWHaATHe oce: x = 0. | | -

5. 3a npaBy, Koja je y pasjabuHu b, mapaienHa ca anclUCHOM
ocoMm, O6uke o ==o0, pakiae ¥ M ==0; TaKO ocraje y=—~ kao jedna-
HUHAQ upase Koja je Yy pazdabunu b napaieaHa ¢Q aucyicHOM OCOM.

6. Kag je npaga napaneﬂﬂa Ca OpAHHATHOM OCOM, OHJAA je a == 900,
RaKI€ M = oo, U b = oo; jegHauyuua je HeynorpeOmuBa. Aam je ta
npasa OHapaﬂTepHcaHa_ TUME, IITO CBE HEeHEe TAauKe HMAjy UCTY
amecuucy @, aKko Je a KOMaj KOjW Ta mpaBa OJCeua Ha ANCIHCHO]
ocu. [Ipema Tome je & = a jeanaumHa npape KoOja je y pasiabUHU a
napasielHa ¢t OPAUHATHOM . OCOM. | |

- 7. CeemenmHa jeoHQuuua upaee Jumu]e AKOo npasa oAcena Ha
ANiCLIACHO] OCH OJCed4YaK a, OHJA CY KOODJHHATE HheHA MpeceKa ca
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cancracHoM ocoM a m 0. Te xoopamHaTe MOpPajy 3ai0BOBHUTH jeHa~

-- _ . ) _ .,b | )
yuwHy npase jguHHje, Aakie 0—am - b, orygs m-— — . [Mpema
‘ToMe jeJHAYUHA NpaBe [IACH: | * |
I = o + b nanm J_
. '-3""-- P ]
L 4= 1. el [
a b S

Hauomena. QOpa je jeaHaumna HeyIIOTpE’éTLHBa KaJl npaBa
npoJasy Kpo3 noderak. '

8. Omwmu je 00Uk jegHaddHe NpaBe JAUHH]E:

: | Am+Bq—i—C—-O

Kanx ce oma ‘peqiun 1o y, n06mke ce L;*————Ea:———B-—; OBAE je
-é—n'-n —E;b | .
B " BT | ‘

W3 onurre jegnayuHe HajAase ceé CEMEHTH,  Kaj ce cTapy ]@,HEIH-
nyr x =0, 3a tam y =0-

Hanomena. Jeanauuna y=— mx -+ b pemeﬂa je Mo 3aBUCHO
NPOMEHBMBO] KOJAMYHUHM, Ma C€ C ToTa KakKe Ja je y paszsujena
(MWIu OomKpUGEeHA,. eKCUANYUITHA) dyuxmmja ox x. — ¥ }e,&Haqp[HH :
Ax+By+C:O HAajlasy Ce Y Kao Hepa.a*eujeﬁa (Hﬂn CKpUBEHA,
UMANUYUOTHA ) q)yﬂumja ox x. . - | o

18. — Meématbe HpaBe JINHH]e. B ,

Heka je y = mx |- b jegua- |
quHa jegHe npase, a Py (x4, y1)
u P, (x,, y,) ABe Tadke Ha TOj
npasoj. [Ipema Tome je

y,=mxy+ b
o= mMmxy b - | -

OaysumMameM HaIasuMo: _x,/éa - - I

yzﬁ‘Ji-—m(xa—Tﬂ nin | 7 -

i Jl = .

R R S St T L,

Lg— Xy
OBaJ KOJIMYHUK 3HAYU IPOMEHY | 4 ]
AMHeapHe (YHKIH]e, aKo ce 3a | Cr. 15.
jeAuHuAny HmpOMEHe 'y3Me IpOMeHa He3aBUCHO INPOMEHBLUBE KOIH-
uydHe. Taj KOMMYHMK 30Be ce uervamwe pyakumje. Ha caumm Taj je
KOIMYHHUK MCTO, IITO H KOHCTaHTA npasna paBe y == Mx - b. Rako
je Ta KOHCTaHTa HNpasua CByAQ Je;[Ha MCTa, TO je Memaibe JUHeapHe
(YHKIH]j€ KOHCTAHTHO.



Pasnuke xy — £y A Y o — gjl npe,nCTaBJbaJy HpHpaIIITElJ anenuce:
" op;mHaTe kaj ce npebe ox Taure P; xa P,, ma ce ¢ Tora 6eﬂemef'
opaxo: A x, (reara z,) 1 A y,. CTEM 3HanUMa OHUIIE cE€ TOPHA

e | AKO .
Jeana MHA OBAKO: 2:%1:‘?1,
na KakO OHA BPEJM 32 CBE TA4YKE HA NpaBoj JMHUjH, TO Ce IHMIe
6e3 HHAEKCA : Ay - |
| Ao
:I{OJ]H‘IHHI{ Ay 30Be Ce KOMUMHUK ougepeHyujd.

N\
19 PacTeme u onajame JIHeapHe d)yﬂmm_]e.
Ilpupamrra) A\ x MOxe ce cMaTpard Kao IMOPOjEKIUja AYEH
P, P, Ha ancrucHoj ocH. | |

Kag ce ma ci. 16 tauka P; xpehe y npasuy ka P,, omga ce
EbeHA npojexuuja M, kpehe v nmosurumsHOM mpasny ka M, Hero
TAaKO MOXKE ce npomeHa /\ y cMarpard xao npojexuuja ayxua Py P,
Ha opauHaTHOj ocu. Kaj ce’rauxa P, nomuue y npasny ka P,, oHja
ce IbeHa IPOjeKnyja Ha OPAMHATHO] OCH IIOMHYE ¥ IMO3HTHBHOM
npaBly ox Ny ka N, Jaxie, MOSUTHBHO] NPOMEHH /\ X OArosapa

| L l
OO3UTUBHA 1poMeHa /\ y. Ilpema TtoMme je M KOJIUYHHUK 2 Y — m no-
3UTHUBAH, Kaja ce mpasa P, Py, meme.
7 7
/A
1
T Ayt
A . :
| - ; !
L ! |
A
|' L
L | m——
X,// | 0 Y E2 ~
o S/ -‘%
1
A |
o 5
Ca. 16. Cxn. 17.

-AI{O npasa P, P, napa (CJI 17) OHJAA HOSHTHBHQj npoMeHu A X

l
O;xmBapa HETATMBHA NPOMEHa /\ y, U Ta;[d jé KOJUYHHK DNY__

HEraTUBAaH. | Ax.
HAuneapna yurxuyuja nemwe ce UJIH oada, apema mome, 0da AU

Je M oosumueHo Ul HezamIUSHO; OHA OuKle I YeAOM C8OM MOKY
pacme uau ouada. | h

T'eometpuja IV, - 2
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- 20. I‘eome'rpncxo' MecTO jejHa4HHe mnpBOora CTeneHa ca.
nBe npomeHJbHBe npasa je JuHHja. , |
Cpaka jeaHa"du@HA NpBOra cTerneHa ca JBe IIPOME‘H.H)HB(“ MOKe
ce cBeCTH Ha 00muMk y—=— mx -+ b. B
Axo cy M, (x,, y,) B M, (X3, J2) ABe Tauke HA' reomeTpHCEOM
MecTy Te Je,u;HaqHHe, OHJA je . -
yy,—mxy,+ b =n 92_111:1:2—]—6

OAy3UMameM Haj asu ce
Yo — Yy = M (Xy— Xy)s

OTYA + o v v o v v . . J2 I poun 29—
XL &y I\ Xy -
Rako oBa jejHaumHAa BpeJAl 3a CBe Tadke HA FEOMETPUCKOM
MEeCTY, TO ]J€ y OIIIITe %——%%m, IITO 3HA4YW, JAa ce JUHHUja, Koja

MpejCTaBba jefHAYMHY = mx -+ b, cTanHO meme T. j. Aa je TO
IIpaBa AUHUAjA. | |

21. HOHCprRH,HJa npase, Ran ]e jaTa HWweHa jeqHaduHa.

Tpeéa OJpEeJUuTH ABE Ta'uKe, KPO3 KOoje Mopa mnpoku npasa; a
TakBe JBE€ Tadke HajJase ce, Kaj Ce W3 JaTe jeAHAYNHE Haby paBa
capera BPeJHOCTH 3a X M Y, KOJH 33J0BObaBA]y JAaTy jJeAHAYMHY.
Axo mpaBa mpoJjasm Kpos noderak, opja tpeda OApeAuTH CAMO jOI
jeAHY TadKy, M TO Haj6oke OHY, YH]A je ancimca HUId OpAHHATA
=—=1. Y onmre je HajmogecHuje aa ce OJpeje OHE ABE TAa4Ke, V
KOjEMAa JaTa IIpaBa cede KOOpPAWHATHe Oce; Te Ce Tadke Hajase,
Kaja ce crapa npBo x — 0, 3a TuM y — 0. Tu ce ojacednm Buje He-

[IOCPEAHO U3 JejHaYrHE, AKO ce OHa JoBejle Ha OOMUK z [ Z = 1.
Taxo ce Ha np. jeamauymna y —=2x-+41 MOKE HATUCATH Y OOJIHI{V
T 1 ;} == 1, ko0ja moxasyje, Aa je ojcevaK Ha ANCIHUCHOj OCH
2
1

'___,Fﬁ_?, a Ha opamHaTtHoj = -} 1. (cx. 9).

22. JepHauuHa mnpase Mo JaTUM norojadama.

JepHauynHa npaBe uMMa OOJIHK:

y—mx-+b..... 1.

Ja oucmo oxpeaunm m u b, norpebue Cy JBe jejHaYnRHE, KOJe
he Ce MOCTABUTU HaA OCHOBY morojaba y 3aJaTKy.

a) JednauuHa opase xoja uporasu Kpo3 damy wiauky (Xq, y,).

- [a 6u npasa mponasmna Kpos Tawyky (Xi, Ijy), MOpajy KOOpPJHU-
~HaTe Te TAa4dKe 3aJ0BOBHUTU jexHa4duny 1; nakre mopa O6urn

yo=mx,+b .....2).



Y Toj jepHaumHM Halase ce JBe HemosHaTe, m u b.. Hpemra
TOME MOXe ce U3 OBe JjeiHaduHe Hakm camo jeana. Axo onpe-
Mo b, poomkbkemo '

b=y, — mx,
a xaf b y jegnaumnm 1) saMeHmMo ToMm BpejHOmby noénhemo
= mx-y, —mx, AIA .
Yy =mx—x) .- 3.

Y oBoj jegHaduHU Hajaz3@ ce caMo join HeoxapebeHa KoH-
CTAHTA MM, KOjo] ce.MOry aatA cBe Moryhe BpeaHocra of- -+ o po
— co. Ta jepnaumna 3) mpejacTaBba jakie 06e30pPOjHO MHOre mnpase
(CHOH) jep ce 3amcTa Kpos3 ]e;r,ﬁy Tadky mory mnosyku 6636p0]H0
MHOTE fnpase. |

b) Jednauuna upase, Koja Tpoaa3u Kpo3 dee odaure wmIqukKe
(X1, Jy) U (X3, Yo)i |

Kako mnpasa mopa npohm xKpos tauky xl, Jy, TO Je H€Ha
JeAHadYnHa

g — gy =m (x — xy).
A Xako je ® Ta4dka X,, Y, Ha TO] HpPaBo), TO MOPA]y H.EHE
KOOpJAHHATE 3aJ0BObHATH jeAHAYHMHY MpaBse, JaKile je:

| . oy
xz —,’I)i
a Kaj ce m y jelHAYMHT TIO] 3) 3aMeHHM TOM BpeaHomky, po6mhe ce
0 Y2 —— Y
T v
g Yy = T, —a, (2 1)

T R RS i 2 g pm el T, A LWL e mw -ﬁ‘m-{,w#-f_”“

23. Hopmanua jeqHaynHa NpaBe TMHMje.

- Hexa je parta npasa AB
(ca. 18),) 4uju cy ojcednu Ha
KoopauHatHAM ocama: OB =«
' OA =0b. Taza je meHa cer-
MEeHTHA je fHaduHa (41.17. moa’7)

y :
H+ =1......1) x

ARO ce nosyue OC _|_ AB,
OHJlA M3 NIPaBOYIJIUX TpoerIOBa
BOC n AOC wnznasn: SEREEHE

| | Cr. 18.
" p=acosae u p=>bsina«, ory]

Kajg ce oBe BpPefHOCTH YHECY V jeHAYUHY IIOJ 1) ,zxoﬁn'he ce
xcoso~ysina—p=0 |
2‘*
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OBa jeanaumna 30Bé Ce HOPMATHA Je;lHa'IHHa npase, nom'ro ce y
H:Q] HajJasH HoOpMaiada pasfamuHa p nouetka O oj mpase AB |

24. JepnaumHy npase y onmTeM OGIHMKY Ax |+ By —|— C=o0

eBeCTH Ha HOpMAajJaH O6JUK.
3Hagaj ose jepgnaumue Heke ce HPOMEHHTH, 8KOo ce .OHEI no-

'MHOXH KakKBUM OMJI0 KOHCTAaHTHHM OpojeM A. Jep cBe BpeAHOCTH
OX X U Yy, Koje sagxosomasajy jegHaumny Ax -+ By }-C =0, sago-
BobHhe m jepmaumny A(Ax-+ By 4+ C)=0. Ja 6u ce jernaunna
o | Mx -+ 2By +21C =0
npeTBopHIa Y HOPM.‘;UI&H 00OIMK

X cos oc—]—-JSlnat——p—--O
Tpeba A Bsaﬁpa'rﬂ Tako, -a. oyie .

2 == cos a
| AB = sin «.
Us OBHX jejHauYnHA M3Ja37
1
A= -
S FeEa _
Kaxo je A = — P, To Mopajy * u C 6urtn CYHPOTHO OBH&‘-IE‘HH

INOIIITO je p TOSHTHBHO. |

Ilpumepu. 1. Jepnaauny 3 x-+4y -6 =0 csectn Ha HOpManan
o6muk. Kako je ancoayrHm unad nosmutusaH (- §), To hemo ysern 1
BEraTuBHO, JaKie |

1 S

}\: -__:—'-*——;,—'

j3Eqas 5

IIpema Tome je HOpMaJHH OOJUK:
-3 . 4 6 0
5 57T 5 T
: 6
Hopmanna jJe paspaabuHa Io4eTka 0f JlaTe npase =5 aTa
HOpMala SaXBaTa Ca HO3MTHBHMM OPAaBIeM AalCIUCHE Oce Vrao «,
| . 3 . 4 | | -

TAKO 1A J& C€OSa==—- g A SN o= — ¢ U no ToMe ce BHAUA, Aa

npaBa nponasu xpos II., IIl. u 1V. kBagpanrT.
2. Axo 6m 6una jara jegHadyuHa 3x+4y —6—=0, onna 61

ce MOPaJIo y3eTH .1".—_--]—-5—;'11&: 6u ce A06MO HOpMANaH OOJAUK:
- 3x , 4y 6 _ | |
| 5 1 5 n
.- T 4 . |
KRaxo je oBae cos m-:—]—?s sin o == - = TO je yrao « omrap,

IITO 3HAYW, ja jara upasa npoaasm kpos 1l., I. m IV. kBagpant.



25. Paspa/pbuHa TadKe o] npase. o
"Hexa je gata npasa AB (ca. 19) u Tagka P, (xiyl) |
Kpos Tauky P, mosymumo mpasy. A,B, || AB.
. Wz ra1ike O Heka Je no- ,
syaeno OC | AB, OD | A;B, | ¥
Taga BopMasHa ‘]e,uHa- |
quHa npase AB raacm:
xcosa—}—yszna—*p——() 1) Sl

A, B, rnacm: .
xcosa-+ysine—p;=0.... 2) .
rae je p=— 0C, p, = OD. A
- Axo pasjpamunytadke P, o
ojg npase AB 06eﬂemumo ca . A
d, oHJa je | | - Cx. 19.
d==p, —p. |

HopwMana p Hanasu ce y jexHaduHM JgaTe npase AB, a nop-
mMany p, Hahm heMo wus jepHadmue moj 2), arko Tekyhe koopau-
HATe X M .J 33aMEHNMMO KOOpAMHATaMa X; W U, JaTe Tadke, MOIL ro
OHE MODAajy 3aJA0BOLUTH jeHAYHHY TOJ 2): Tako HalasMMO

Xy COS & - Y; SN o == P;.
[Ipema Tome je d = y T2 P = X, Cos 4y, sino —p.
Orya npasuio: Pasdamwuny mauke (Xy, §i) 00 “tpdée nahu
hemo, Kad jedHauuHy damie uUpase ceedeMO HA HOPMAIAAH OORUK, Od
Yy IPUHOMY we JeOHAUUHe HA Meculo X U I CIWAsuUMO X; U Y.

| Aobuje 11 ce HeraTMBaH Pe3yJaTaT, OHAA TO 3HAYH, 1a cy AaTa
Ta4Yka M fodeTrax Ha HCTO] CTpaHM JaTe npaBe _

Aoduje nm ce mosUTUBAH pesyaTar, OHAA TO 3HAYH fa Ccy jpaTa
TA4dKa ¥ IOYeTak pasjBOjeHH JATOM INPABOM.

ITpumepu. 1. Koamka je paspamuna rtadke P (1, 1) OJ MpasBe

3x+4y+6=07
Hopmanau je o01uk oBe jeiHaduHE
3 4 6 — 0

Axo y TpuHOMy Ha JeBO] crpaHM crapumo x =1, y=1,

pob6mbhemMmo — 2,6 kKao paspabuHy. Tadke P oj jgare npase. 3HAK
MUHYC ToKasyje, aa cy tadke P u O na ucroj crpanu jare npase.
2 KOﬂHHa Je pasjamuHa Ta4ike P (— 2, ~——1) OF npaBe |

3x+4y+6=0?
Aobusa ce 4-0-8. Tauke P m O Hucy Ha ucToj] cTpaHu ,zl;aTe HpaBe.



- 26. Je,u,Haana npase 1{0]& FOJIOBH yrao 4ujH cy Rp.au,n

aTrTmy CBOJHM jefHa4YuHama.

S Hexa cy xcose, + ysin ar.l—-_—p1=_0

M X COSdp—t ysin ay — py,=—0 HOpMaIHE

jeiHadnrHe JABe]y npasux. le jaBe jexHa-

- YHMHE MO¥XeMO — pajaHu Kparkoke — cuMm- -
60IMYKH W3Pa3sUTH OBAKO: )

Al = 1- 5 A2 = ().
a) Heka je KoOpJAuMHATHH 110YETAK

A, Yy MCTOM VIJAy Y KOME je U yraoHa CH-
meTpana PS (ca. 20). Tapa cy pasja-
BbUHE Koje 610 Tadke (x, ) HA YraoHO]
CUMEeTpaan : O] JAaTUX TIpPaBUX JEJAHAKO
| O3Ha4eHe, | |
rAakiae . . ... .. .. ... - A=A, S .
15512 S LA = Aa=—0.

b) Hexa EOOpﬂHHaTHH NMo4Yerak HH]e Y ACTOM YLy V KOME je
n yraona cumerpana PT (ci. 20). Taga cy paspamube Koje OHIo
raqke (X, J) Ha TOj cMMeTpalu Of AATHX NPaBHX CYINPOTHO O3HAYEHE,
BAKAE . . . . . .. ..... A =—A, | o
17,0 % QPR - A A= o

Otya upasuno: Kad cy aammﬁaqxrﬂe dsejy Tpasux. y HOp-
MATHOM OOJUKY, OHOA ce oaysuﬁmmem JdoGusa jedHa4wUHA OHE cuMe-
mpaie, 1 KojJoj ce HaAAA3u KOOPOUHAIIHU OOUeHmIaK; a cabuparbem
dobusa ce jeOHAHUHA OHe ap yae cu.nzempaﬂe y KojJo] Huje f{ocnpc)u—
HAWHU OOYermaxK.

Ipumep. Jlate cy npase 4x—3y—2=0u12x4-5y +3

HopManan o6amk THX jejHadyuHa riaacm:

4 x 3y 2

5 5. 5 0"
12x oy 3 0
13 13 137
OxysuMameM AOBHBAMO U -——='8x——%-11- Kao jeAHa4uHY OHE CH-
MeTpaje, y KO0JO] je M IOo4eTaxk. 41
CabupameMm Hanasm ce Yy — —3 T g1 ¥ao jefHadMHa OHE CH-

MeTpale, y KOjOj HHje IMOo4eTak.
27. JepHaunHa npaBe Koja npoJiasu Kpos Npecex Jmely
AATHX IIpaBUX. -
Axo ¢cy P,=0 u P,=0 Jenuaqnﬂe ABE}Y AATHX npalmx y
KojeM 6HMJO OOIMKY, OHJAA jeAHAIUHA
P, +2Py; =0



npeicTaBba jeiHA4YUHY CBake Tpeke rmpase, Koja nGpojasu. Kpos
npecek ABejy JAaTUX OPAaBUX; )Jep, aKo cy (X, ) KoopAuHAaATE OHef
Tayke, Yy Kojoj ce cexky npase P, —=0 u P, =0, onaga ke te xoop-
AuHAaTe 33;(0130)514"1‘11 HEe caMo JG,’IH&‘IHHB P,=0 u P,—0, nero nm
jeapaunny P, -} 2P, = 0.

,I[a]yhu hoe{bHII,H_]eHT} A pasHe BPEAHOCTH, J0oO6UBaMO H JeJJ,Ha-
g¥HE PasHHX JMHU]a, KOje CBe [poJjase Kpo3 npecek AaTHX NpaBuX.

Ako mpasa, yuja je jepHaumHa P; 4 AP, =0, Tpeba na npoke
KpO3 HeKy Jary Ta4dky (X, Yy), OHJA heMo A uspauyHaTH H3 jejHA-
qupe P, -+ AP; =0, nomto y 0] Tekyhe KOOpAUHATE 3aMEHUMO
KoopAUHaTaMa (Xy, YJ,).

28. [lorop6a pa ce TpH HNpaBe CeKy y jelHoj Ta4KU.

Heka cy P;,—=0, P,=0, P;=0 jeanaumne TpHjy mpaBux y
Kojem OuI0o OOJHUKy.

Axo ce mory Habku Tpu 6poja hy, Ay, k3 Tako, jaa ce Aoduje
LOEHIWIUHA jeAHadnHa

. —.__.._,_

OHOa Ce we wplu upaege cex gy ]eﬂomaqxu Jep, aAKO cyx ¥ IJ KOOp-
JAHaATE OHe Tauke, y Kojoj ce ceky mpase P; =— 0 u P, =0, onja ke
Te KOOpAWHATE 33aJ0BOLATH He caMmo jeiHauwHe P, —0 um P, =0,
HEro U HUAEHTMYUHY jejHaumHy XgP3=— NP, -+ %P,; nomro je aecHa
‘cTpaHa jejHaKka HYAW, TO je M JeBa jeAHaka HYIM, AaKie
APy =0,

I1a Kako A3 HUJe HyJaa, TO Mopa OmTH Pz =0 nrro sxma4u aa KOOp-
ARHATE X U Y 3aA0B0OHABAJY U jeAHA4YnHyY Tpehe mpase.

Y npuMeHn je 4ecTto Ay ==y = Az = 1, Tako ja je

Paﬂm &_ﬂ,;l’_‘i% - I |

IITO Cce Haa}ge Kao NpaBEIO OBaKO: K0 cy dawte JjéOHauuHe wmpujy
apasux, ua je jeonHa od mux jJjeoHaduHA Je'c)HaHa 36upy OHe apgee
dee, OHOa ce wle mpu upase Cexy Yy jeoHO] mMAUKU.

- Ilpnmepu. 1. Cumemipane YHYWPpAULUX Yea06a Y UWIpoyeiy
CeKy ce 1 jedHO] mauKu.

Axo cy jejHayHHe TPOYINOBUX CTPaHA Y HOPMaIHOM OOJIMKY

A, =0, A, =0, | A, =0,
Ia Ce NPeTHOCTABU A jeé KOOPAMHATHH MOYETAK ¥ Tpoymy, OHJA
Cy jeAHAUYHHE YraoHWX cuMerpana;
A, —A,=0, A, —A;=0, Az;—A,=0.

Kako je npma jepnaumna s6up apyre u tpehke, To ce cBe Tpu

cuMeTpaje CeKy y JEeJHO] TauKM.
2. Cumempana jedHOZ YHYympawiwez Yeaa U cuMemipaie CUo-

DAUIRBUT J2A08d KA OHA dpyea 06a mIEMEHA CeKYy Ce 1 jedHO] mauKu.
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AI{Q #J€ " KOOPAMHATHA ] oYeTaK y TPOYriy, oHpa je A, — Aj= 0
JQ}IH@HHH& cume*rpaae yHYTpaHII-BEI‘ yraa a A+ Az3=0u Ay~ A3 |
Je,IIHa"%IHHe cy 8. ‘cumerpaje JABa CHOBAIIILA yIja; Ia KaKo je 033-
mperhaﬂgéﬂp HPBE I/I ;[pyre, | TO Ce CBe TpH CHME&TpaJIe CEKY ¥y |

_.__ _,.-.- 'Tr., i’P .,_.. "_u

Je;m,o_] Ta‘II{H

II. IBE IIPABE.

29, HpeceR ,u;Be]y i‘lpaBHX.
HEKa Cy Yy == ma:—i—b )
y=m'z4-b ... 2)
jejHaYInHE JBEJY npaBHx AB u A,Bl |
(cn. 21); ma ce oxpepne HOOp}IHH_)aTe | |
IbUXO0BA npecera M. | | ~ |
3a cBe Tadke Ha npaso] AD | » A
BpeAM jeiHadumHA Y == mx |+ b.- Ca. 21
3a cBe Tauke Ha npasoj A;B, Bpeau jeanaumna y = m'x -} b'.
3a omny jeauy Tadky M, y kojoj ce cexy obe mpaBe, Mmopajy
BpefeTH y ucro poda obe jegnauumHe :y—=—mx +b u y=m'z-+b'.
Ilpema TOoMe ce kKoopamHaTe Tauke M Hanrase, kajx ce gare jegHa-
YWHE pellie; TAKO ceé Halasm o |
| b— b | -~ m'b—mb’ *

Xy = | e
' m —m o 1 m’ — m

Hanomene. 1. Kag 6u 6m1o camo b= »>’, onja 6u 6uro x, =0,
LITO 3HA4YY JAa je Ipecek Ha Op,!].HHElTHO} ocH, K40 LITO C€ BUIAH M

N3 caMHX jeJHauuHA.

II. Ako 6 Omno b—=2"56" n 1::m’ oHJAa OM ce aobmMaa Kako

| 0
3a ;r:l, MCTO TAKO 3a Yy, Heo,ape'beﬂa BPEJAHOCT -—; T€ Ce JBe IpaBe

MoKJamajy y CBEMAa TadkaMma T. j. TO B HHCY ABE NpaBe, Hero jejHa.

III. Ako 6u 6mno b=b' u m'=m, amu m'b-—mbd’, ouna 6m
ce pobmiro y, =0, mITO 3HAYHM Ja ce MPaBE CEKY HA ancuHCHoj OCH.

1IV. Ako je m=m’, a b="Db’, OH,I[EI je xy = Yy == co, INTO 3HAYMU
Aa Ccy npaBe mapaJjelHe. - *

- 30. Yrao paBejy npaBHX. |

Hexa cyy=mx-+b u y=m'x -4 &' ]e,aHathe J.IBE‘,_]Y’ nchBHx
AB u A;B, (ca. 21), koje saxBaTajy yrao v.

s Tpoyma AMA, mnsnasm pa je

| IJ = L — a:
- tq o« — Lo«
Oryg .« .« oo tgvﬂ-.. 1-?|— tg:-xxg;goa




ITa xako je . . . . lga=m, . tgcx._Pm TO je

lop — m—-m_ r‘é /
g 1-+ mm’ LD

[P, P

- Hauomene. 1. Axo Je m > m, OHﬂa Je tgv > o ,II,E:IKJIE: yrao v
AKO je m < m’, OHAA je tgv <0, paxae yrao v Tyﬂ. o
1. Axo je m==m’, onga je tgv =20, paxte u v =0 T. j. npase

cy mapaiense. | " .
III. Ako je 1+mm _._0 OHJa je gV = o0, gakie v =— 908

T. j. jeAHA npaBa HOpMAalHa je Ha APYroj. . | o
U3 jepnaamue 1 -+ mm’ = 0 wamasu, pa je | -

I —= ks HIHU In == —3

m | m

JAaKae: KaXx JABe mpaBe CcTOje HOPMAaJHO jejHa Ha ApYroj, OHAa je
KOHCTaAHTa IpaBla’ jejHe IIpase jegHAKA HeraTHUBHO], pPenuInpovHoj
BPeAHOCTH KOHCTaHTe [IpaBlia Apyre npase.

I[Mocnepune. I. Jexmaumpa mnpaBe, Koja NMpoJasm KpoO3 JaTy
'TH‘IHy X3, Y4, @ TapajejiHa je ¢ JaTOM NpaBoM yzfnx—{—b rJ2CH :
g — gy = m (x — xy). |

II. Jepnaumna npase, Koja npoJasu Kpos jJary Tat{f{v X1> Ui,

a CTOJH HOpMaJHO Ha jJaTtoj mpasoj y == mx -+ b, raacm:

1

94"91“' ‘_“h_l(x“‘fxl)

BAI_I'.AHH

1. Rako raacm ]eﬂHaqHHa nmpase, KOja Ojcera Ha OpﬂHHaTHO]
ocn Ayx -— 2, a HAarHyTa j€ npeMa ancIUCHO] OCH MOJ YIJaoM of 4507

2. Rako raacu jejHavmHa Npape, Koja Aaje HA ancuncnog OCH
ojcedYak — 3, a Ha OpPAMHATHO] OCH ojJcedar 2?7

3.* KoncTpyninu npase | ,
a) y=—3x -+ 9, b) J._-—~—2x+3 c) y=22x.

4. Kako raacu e;.[Hatha ‘gpaBe, KoOja NpoOJasdl KpPO3 TAYKS:
a) (1, — 1 n (—- ) - b)) ( /) u (—1,1),
Q) (—:3) 7 3, 0) d) (0, =

3).

- 5. [lpaBa nponasm kpo3 Tauky (—2,-}9H) #u napa:ﬂenﬂa je
| a) ca X-ocom, b) ca Y-ocoum, ¢) ca cumerpasoMm yriaa XOY mau X, 0Y;
KAKO IJIACH HeHa. Je;maqHHa‘?

6. Kax cy npase Ax—}—By—[—C_,o u Ax+By+C —0 napa-
neaHe, a Kaj Cy jeAHA Ha APYroj HopMalHe? Kaxkas UM j& y3ajaMHH
rosoxaj, kag je A:A'=B:B' =C:C'?
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7. Hanpraj Ha MWIAMETAPCKO)] XapTHUJH npase X +y=—3 n

2x — _-1.27_. =3 u pemln rpac]mtmﬂ H:HXOBB jeAHaunHe.
Ucto Tako: 2x 4+ y=7 m 3x —5Hy=—9.

8. Haupraj nmpaBoyraoHHKE KOJ KOJUX je a) pasIuka uame'lay

ocnosune u pucuHe 3 cm, b) BaAcuHA jejpHaxa 5 0X OCHOBHIE.
9. Oxpean jeaHauuHy nipaBe, Koja npoaasu kKpoa Tauky (4, — 1)

M KpO3 IpecCeKk :npaBux yJ=—2xXx—4 1 j=— —X— 0.
- 10. Oapean jeHauuMHy Npase, Koja poJasu Kpos Talmy (—4,3)
a mapaJjejHa je ¢ ApaBoM O — 2x — 4.
11. Oppeam jepsauvny npaee, Koja mpo.aasd Kpos Tauky (1,4)
a HOpMAalHa je Ha npaBoj 2y +—x — 2=20.
12. Zlara cy remena tpoyraa ABC: oapennru jepnaunne NpaBux,
KOje mpoJase Kpo3 mo4eTak, a rapajeide cy ca CTpaHamg TOra Tpo-

yria, uwid Cy Ha mhUMAa Hopmaﬂﬂe A(2,3), B(—4,6), C3,—5).
13. Kpos npecex npaBHux —-—[— y=1mn —325— — y =1 nosyu4eHna

je HOpMana Ha OBy JAPYry NpaBy; KakO IJacH HeHa jeAHavYdHA?

| 14. Kpajue Tauyke jeane AVKHA HM&Jy koopaunare (1, — 7) %
#3,—4); oapean jeAHAYNHY HeHe cuMerpae. |

15. Crpane jeanor Tpoyria mmajy oBe jejHaduuHe J——X — 3,

Ty——2x—6, 3y=2x — 14; OApeId KOOpAHHATE ILETOBHX

TEMEHR, KAO. U MOBPIIMHY. |

16. TeME:Ha jelHOr “eTBOpOyrla mMa)y oBe koopjunare (3,4)
1) (—2,2); oiapeay mpecexk HEroBUX AmjaroHana.

17 Jegﬁaqﬂﬂy npaBe 2x—3y--1==0 cBeAn Ha HOpManaH COTHK.

18. Oxpeam pasgamuuy a) tauke (2,3) ox npase 4y=—3x -+ 12;
b) taake (— 7,—4) ox mpase 15y=—-—8x—30; c¢) nouerra oj
rpase 23(—[——3J—7—"0

19. Temena jeanor Tpoyria umajy xoopamuare: (— 2,2), (1 )
(1,6); oxpeau a) jeaAnayvuHE CTpaHa, b) jelHaYMHe BUCHHA, c) BHCHHE,
d) xoopAMHATE CPejAUuIuTA YIMCAHA B ONMMCAHA Kpyra.

20. Onpean pBBI[aJBHH} usmeby mpas#ax

x+yV3—8=0 u x+y¥3-—-12=0.

[lomohy muxoBux pasjabuHA OX MOYETKA; WIM OJpEeAH Ipecek
jeAHe o TUX NpaBHX C jEAHOM KOOPAMHATHOM OCOM M 3a THM

- HberoBy pasja’buHy Of JApyre mpase.

21. I{paun JEAHOT yria uUMajy jefHauYuHeE: a) Jy+4x=2mu
4y =3x-L5; b) 10J —24dx=1n 6y—8x—=—29; Habm Je;matmﬂe
YyraoHMX cuMmeTpaia.

22. JepHauymue mnpaBux: x —y=0, x - yf 0, 2x —7 =0,
2x +7=0, 3y—4=0, 3J+4__O 1}—}—x|/3::0 CBECTH Ha
- HOpMAaJjaH OOJIHK. |

23. Opapepn paanamﬂﬂy'raqaxa 5,2)m (-—5 —




e
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24. ,Z[a J4 TIpaBe a)2x+3,]+48 0 u x—l—2j+7——(}5§'
npoJase Kpo3 Tpecex NpaBUX y— —3x-+5 u g=—2x — AP

25. Jlokaxu aHAIATHYKH OBE TPH TEOPeMe:

a) Cnme'rpane yHOpeJHHAX YIJIOBa CTOje jeaHa Ha ADPYIO}.
HOPMAaJHO;

D) BucuHe y tpoyriy ceky ce y HCTOj TAUKH;

¢) Cumerpane TPOYIrIOBHX CTpPaHAa CeKY Ce ¥V jeAHOj Ta4dKM.

26. Heka je a ocHoBHIa jejpHor Tpoyriaa, a d? pasiuka usmeby-
KBajpaTa ApPYIrux JABejy CTpaHa; OAPEAY FEOMEeTPUGKO MECTO TeMeHa..

| 27. Onpepy reoMeTpUCKO MECTO TadakKa, Koje HmaJy oj npape-
4x-—3y-5=0 pasgambuny a)4 by —3.

28. [lpa Temena jeanor TPOYI/Ia MMAjy KOOPpAUHATE (1 1y n
2, 3), a mospuinHa My je 3; Habu reomerpucko mecto Tpeker-
_TemeHa (Moxe ce pemmtH H o =ia. 11).

<9. Jlate cy jeanadwHe jaBejy nmpaBux: 3x 4+ 4y -+ 12 0 n
dxr-+4y—6=0; oapeau FEOMeTPHUCKO MEeCTO Tavaka, Koje cVv°
JEAHAKO yjaambeHe oj, o6e npase. - |

30. Hapg ayxum AB =c¢ HOHCprHcaHn Cy TPOYIJIH ABC Taxo,
pa crpane AC u BC croje y nctoj pasmepu kao o0AMxKEBA olCeYuNH,
KOJU nocrajy Ha ocHoBuud AB kKaa ce nosyde sucuHa u3 C; Hab®
JeAHaYUHY TeOMETPUCKOT MecTa 3a Tadky C.

31. Hap pyxu AB — c, xoHCTpyHCaHu CYy rpoyria ABC Taxo,
Aa uUX BHcHHa u3 Tadke C Jead 1o pasMepu m :n; Habu reome--
TPUCKO MecTo 3a Ta4dky C. | - o

32. Jar je npas yrao. Ojpe/uTH TeOMETPHUCKO MECTO OHUX
Ta4aka, 3a Koje je a) 36up, D) pasauka HUXOBUX pazjabuHAa OX.
KPaKOBAa KOHCTAHTHA KOJNYHHA.

Raxo riacu jejnaduna sa reoM. mecro, Kaj 36Up TUX pasjabUHa
CTOJM IIpeMa HUXOBOj pasjund y cTralxHoj pasmepu a:b? -

33. Jar je paBHOKpPaK TpPOYrao; Ojpeid TreOM. MEeCTO OHHX.
Ta4yaka, ddja je pasjgabUHA O OCHOBHIE JefHAKA T01y36UpY X0~
BAX pasja’bUHA OJ KPaKkoBa.

| 34. Ilpeactasn rpauvKd TOK OBHX JMHEAPHHX pyHEI@]A,
NO3HATUX M3 (pHU3UKe:, ,
1) s=ct; 2) v=ygt, v=ct gt, v=c-— gi;
3) =1, (1 —|—or.t) 4) vy =v, (14 3at). — (OBpe je &

HE3aBUCHO IPOMEH/LUBA.)
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| YETBPTH OJEJ/HAK
EPUBE JHHWJE

Tor KpHBHEX JHaHHja. — TaHreHmTe H HOpMAajge HKPDHBHX JHHHJA |

I. TOK KPHBHX JIHHHJA

1. Dudepednujanuu RonannR.
: a) [lerwarve Kpuse auHuje.
Kajg je para jejjnaumHa ca ABE HpOMeHJIHBe atyu He npsora

CcTenena, OHJa je OHA reOMeTPHUCKNA NPEACTABbEHA KDUBOM JTHHHU]OM

¥y | | o (ar 13).
I ~ Ha cai. 22 mpeacTaBheHa JHHUjA

uMa jeJHavHHY
| 2
y=5—2x+3.

- Ilo camnu ce mosHaje, ga je oBa
dyBKIMja HenpekugHa y obaactH, Kojy
npeactaBba camka. (Tpuronomerpuja

4. 15.) | o
Tauka P, neka uma KOOpUHATE

x Uy, a koopauHare ta4dke P, Heka cy:.

:L'—[—Ax y-l—Ay Ja ce oapeau nemame ceumane Koja je o,upe-'

bena Taukama P, m P.,. N
3a Tauxy P, Bpeam:

y+Ay_(x+A33)2 Q(x_l._A:II)—l—g, OTYA

AN, :x'_z I Azx | | | .

AN

- U3 ose jepnaunue BHAM Ce, 1A erbarmhe CeYHUIle H¥je KOHCTaHTHA
KOJMYMHA, jep 3aBHCH OF X M MEEA Ce Ca amcIucoM Tadke P, wak n
OHJa, Kaj je /\ & koHcTauTHo. Ta jegnauymHa He Kagyje e mbarbe I{pMBe
IUHMje Y CBUMA TauKkaMma, Koje aexe usmeby P, u P,.

Ako 1 ce Tauka P, npubamkyje tauku P,, oujaa jpudepen-
iaje . A\ x A /\ y rfocraly ¢cBe Mame U INPHOMMKY]y C€ HYAH Kao
rpaEn4anoj BpeaHoctn (Lim A x—0, ma c¢ Tora m Lim A y==0,
iep je dyHENH]a HenpekdAHA), adl HE IMOCTajy HYyJe.

To npumuname Ttauke P, Tauxkm P, Moxe ce msBectH ob6p-
TAamEM CedHIle OKo Tadke P,; ceunmnma ce mnpm Tome npudmxyje
I‘paHH‘-IHOM HOJIOH{a_]y P, T,, T. j. TAHMEHTH KPHBE JHHH]E Yy TA4KH

P,. Af 2‘7’

0"

=0, To ke nemame ceunne, T. j. »  TEXKHUTH



'rpaanHOJ BpPEJHOCTH T — 2. Osa BPEAHOCT pejACTaBba KOHCTAHTY

npaBya 3a Taurenty y Tadkd P,. Ta rpanuusa BpegHocT OGerexm
ce ca Lim ﬁi 3a Lim /\ x = 0 nig jom kpake: y WA gg: a 303&4

ce JugbepeHyujanH KOMUHHUK OF Y YO I-y, MiIH u3eedena gﬁyHHu,[Um.
nin nHajkpake: uszeod.

. d |
Basba uMaTH HA yMmy, Aa j€ d—;—’- caMO 3HaK 3a Yy ¥ Ja HMa.

camMo o6IHK pasaomka. ( rora He Tpeba uMTaT;m: dY KpOS3 dx, anw

dy ca dx, nero dy no dx. Hasus ;[H(bepeﬂunjaﬂﬁn KOJTUYHHK CaMo--

noaceba Ha mocraHak U3 KOJAMYHHKA JBeJy AddepeHnyja.
MorykHoCT 110CTOJAHOT npnéﬂmﬂe&,a pasainke A xr BYIH W

HDJaBEl I‘paHIfl"-IHe BpEJIHOCTI’I 3a %—Q MO¥KeEe Cc€& OBakKo OéjaCHHTH.

Ha ca. 22, Tauka Py, mMa ancuucy 3; axko ce .3a A\ x ¥smy-
pefoM OBE BPEAHOCTH: | |

02, 002, 0002, 00002,  0:00002.

-- AN - .
oHaa ke ce 3a N ROOUTH pEefOM OBE€ BPE/JHOCTHU:

11, 101,  1-001, 10001,  1-00001 .

Rao mrto ce BuaM, KONMYHUK JAUepeHInja onaja M cBe ce:-
BuIlle Npubamxkyje BpeaHocTH 1, kKajce xr NpubJIHKYyje BpeAHOCTH J..
Axko ducmo XTeau AOSHATHU NEHalhe KPUBe JUHH]e ¥ KOjoj Omiao--
Apyrej radku, oHjpa 6ucMo Mopanu yf_,,undwpeﬂunjaﬁﬂom KOJMYHUKY -

_a%:_x-—fz aameﬁH:rH T ancuycoM Te JApyre Tauke. [lemame je-
‘pyHEKNEja 0of X, FAKIE NMPOMEHHHBO; OHO jé KOHCTAHTHO CAMO 3@ .
dpHeapHy QyHEnujy y= mx -} b; Ty je i’i = m (1. 18).

JucdepentoBarnu He‘K}’ $yHKUHjy 3HAYUM OApeAuTH HeH aude--
PEHITU]ATHHE KOJANIHHUK.

b) [Mozodba da g‘iyuﬂquja uma Jugepenyujainu KOJUYHUK.
Kaxg ce Tpaxm pudepeHIAjaIHE KONHMYHUK, OHJAA Ce IIPETHO--

craBba, pa je sa Lim Aax=0 u Lim A y=0 Ha OHOM MecCTy,
rjie ce Tpaxu AudepeHIMjasHy KOJMMYHUK, T. . JA je (pyHKIuja Ha .
TOM MECTY HENpeKH[HA. |

3a mpEMep NOJ a) HMaMO

Ay =(@—2) Az 1 (Ax)é

Kag je Lim Ax =0, onga je u Lim Ay:(),l A TO HE CcCaMo-
y obunactm ox x=—0 po x==4 xoja je mpejicTaBheHa Ha CIL. 22...
' Hero W 3a CBe BpeJHOCTH OJ . PyHKIHH]a € [JaKle HelpeKuAHR .
HA CBAKOM MECTY VY LEJOM CBOM TOKY.
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c) ExcrmmpemHe epeaﬂocmu dyukuje.

- Jloxne ce roj nuHmja neme (ci 22), aa,u, ancuﬂca pacTe, AOTie
je varu6nm yrao gupke (kao P,T,) mpema ancmucHoj ocu orurap,
npemMa TOMe §’ MOSATHBHO. AKO JIHHHUja I1aja, OHAA je Taj yrao
tyn (supka PT), npemMa ToMe 'y’ HeraTHBHO. AKO je 3a HeKy Ofxpe-
beHy amcnucy Taj yrao HyJa, OHJa je AMpKa napajielHa ca ancijac-
HOM OCOM, U JHHHja MOJce HA TOM MeECTy UMaTH jefHy HAajBHILY
MAY HAJHHAKY TAa4Ky T. ). OHA MO¥KE€ MMATH MAKCHMYM MJIA MUHHMYM.
Ja 1 Pysrnuja mMa MaKCHMyM WIM MMHHMYM, 103Hake ce MO
JudepeHIinjalHOM KOJAYHUKY Y'. AKO QyHKOH]a mMa MaKCHUMYM,
©OHJA ce JMHHja NPBO IE€Hke, 3a TUM Naja, A AudepeHndjalHH
KOJUYHHUK MEerha 3HAK HA TOM MECTy; HEIOCPeJHO NIpe Tora IMO3H-
THBaH je, Hemocpe Ho 34 THMM HETraTHBAH je. |

Ako dyHKIHMja MMa MHHHMMYM, OHJAA JMHHKja IIPBO Naja, a ce
32 TUM MEHE; nncbepeﬂuﬂaﬂnn KOJMYHHK HA TOM MeCcTy Mekha 3HAaK,
HENOCPeJHO Ipe Tora HeraTABaH je, a HEIOCPEJNHO 32 THUM IIO3H-
THBaH je.

Takse mMakcumaiHe WId MUHUMaIHE BPEJHOCTH (xoje Ce-BOB}"
¥ eKCTpeMHe BPEeJHOCTH) CaMO Cy pelaTUBHE T. |. 32 MAKCHMYM je
-opAuHATA (WM $YHKIIMOHA BpefHOCT) Beha, a 3a MEHUMYM je Mamba
HO IITO CY OpAMHATE HEIOCPeAHO obmuxmbuXx Tadaka. Ilpema Tome
MoryhHO je Ja ce Ha HEKOM JAPYIOM MECTy IOjaBH, ANCOAYTHO
yasesmw, joir seha mam Mama BpejunocTr. Moxe makcuMmanHa Bpej-
HOCT, AmcOJyTHO Y3€BIIM, OMTH Mama Of MUHuManHe. Tako je Ha
cia. 23 opauHara Tauke P; Mama O HENOCPEeAHO OOAMIKEUX, M OHA
npejcTaBmba gakie MuHUMyM. Tadyka P, mmMa MakcUMaaHy OpAMHATY
T. j. Beby ox Henmocpeano ob6amxmpx. Ila wmnak je, amncoayrao
ysepmmu, muanumyMm P;M; Behn oja maxcumyma P,M,.

!y . .
\/V : ' |
& § . X
A N R
o H A M

L. 23.



Hanomerna. W, axo Je 32 HEKY (i)yHRuHJy rudepenujanay KO-
du
di}' = (0, To jom He 3Ha4YH, MAa QPYHKOUja Mopa AMATH

JIH‘IHHI{

MakKcuMyM uian muHuMyM. Ilpumep 3a 1o aaje ﬂmmjah y =3 (cu. 24).
3a Ty je AuHUA]Y

g+ ANy = (1 AT)P= 231 3$2Aw+3x£3$2+ AN

npemMa Tome . . ... Ay=3x22Ax+3xAx*+ A3
| | Ay____ 9 ' 2
a—————_Axf__?;:t: +3xA:x:+Ax
) - - dy 2
a .. dx.m_Scc
JIONITO Ce YIAHOBM 3 X A x u A\ 22 ryﬁe zbor LzmAa:—-—O
dy
Kap je x=0, oHjaa je m 35:0’ anyd (PYHKIUja HA TOM MECTY

HeMa HY MaKCUMYM HM MHUHMMYM, I[OIITO OHA HEe MNpenasu M3

Nemama y najame, HHU K3 najama v nemarbe. Jluawmja ce neme

dy e |
Kako mpe I =0, Tako 1 mocae x =0, ]ep je’ g ~—~3:t: NO3UTUBHO,

KaKo 34 HO3SUTHBHE, TAKO M 33 HEraTUBHE Bpe,ﬂ,HOCTH o,u x. Ba x =0
jobusa ce ckperda tadrka O.

Iipumepu. ,
l. Hcaumusare kpuse aunuje y =— —:%— — 2x 3 (C.II 2‘3‘) Y uu. 51
Haken je ambepeﬂuﬂjaﬂﬂﬁ KOJMYIHUK
dy
— x — 2.
dx

Kag je * — 2=0, aakne xr =2, oHaa je y =— 1.

Tpeba wucnurary, ra au je Ta BpeasHocT (y==1) Markcumym
WIH MHUHHUMYM. I |

Axo je & jepHa BPJAO MAJIA TO3ZWTHUBHA KOJIAYMHA, OHI.[a je 3a
arcoucy 2 — § audepeHIUjaldd KOMHIHUK — 6, JaKle HeraTUBaH.
3a ancrmuey 2 -+ 3 gudepednujaity je KOMMIHHUK -} O, RAKIE IMO3U-
TtABan. OyHKIHja OpemMa TOMe, Ha MeCTy & ==2, OpPBO omaja, 3a
THM Ppacrte, T. j. OHA HUMa 32 X = 2 MUHMMAa/IHY BpepHocTr: -+ 1.

Wcnutusame came QYHKI(HOHE BPEJHOCTHM IOKasyje, za je
LDpeAby 3aKbydaKk TadaH. AKO ce y je/JHAYHHH CTaBe Ha MeCTo X
BpeAHOCTH 2 -8 m 2-— 9, pobube ce

y:ﬁ?_‘i?f__z(wrS)Jrs +__, u

2 — 9)2
MCES)

e}

-ﬁ) IHox A-:r?a 1 AN Tpeﬁa pPa3yMETH (A x)P2 u (A x)3.



}{ago cy ofe OoBe OOAMKHE Bpe;{HOCTH Beke ox 1, 1O BHaqH -

i x2 ¥
'.Ia q;yHHHHJEl g~—---2—--—2:c 3 AMa 3a =2 MHUHHMYM.

‘.:

. Taj je MEHHMYM jOII ¥ HajMaHa BPEAHOCT, KOJy MOKe (f)YHKHHJa"'

y oane UMaTH, Kao INTO ce€ BHAU M3 jeJHaduHHe |

| 2y—-:r:9——4x—}—-6—-—-(x—2)2——l—2

| II 00 ceux upasoyzaonuxa, Koju uma] y ucau obum 2 u, Koju

- uma Hajeeky uospwuny ? | |

Ako je jeana crpaHa X, OHA2 je OBIMKIbA U — X, & HOBpIHHHa _]e
g == x (U — X) = ux — Xx2.

Ba ,u;mb KOJMYHHUK HaJasd ce

g—g— —u —2x.
On je .:0, Kajx je x_—_'—;; Tajfa je B Apyra C.TpraHa —2H— .Hpa—
| ut .

'BoyraOHm{ HMa HOOBPHIHHY i

Can rpeba HCHHT&THI Aa J1u je Ta BPEJHOCT MAKCHMYM HIR
MAHHMYM.

3a x:—z———S AuEepPEHTHjaIHA je KOMMYHHK: —- 2 3;
34 ;1::—_:—2——{—3 nudepennujasHg je KOJIHYHHMK: — 2 9.

[Ipema TOMe, HA MeCTy & == - -JAud. KOJIAYHAK IpPeIasH us

MO3UTHUBHUX BPEAHOCTH Y Hera'IHBHe (IJYHHIJ;H]?& je Rakjle MaKCHMYM
U -

2% | | |
HcouruBame came (PyHKIMOHEe BpPEJHOCTH MNOKasyje Ja je
npejlhu PEe3yaATaT Tadad.

3d X =

u u -
3a obaumme BpEeIHOCTH 5 ——-8 7 ———]—8 6nbe apyra crpasa
IpaBOYTraOHUKA: —}— d, OJAHOCHO 5 6. INospmuue cy Taja:

Jl“(z +3)(*§'“3) o

92"—“(?*3)(?4‘3)-“ 2 .
[ . -

Kako cy o0e oBe BPE€JHOCTU MaHke€ O] 7> To Je MaKCHUMVYM.

Hocnenuua._ /lea npomenuBa 6poja, uuju je 30Up CTajaaH,
pajy HEI_]BB"]“:I{‘[ IPOU3BO/J OHJAA, Kaj Cy JeAHAKH.
~ Ox cBux HpaBOyraoHUKa HCTOT o6uma kBagpar uMa Hajsehy
OOBPILUUHY.
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IIl 00 ceux Upagoy2aoHuKa, HOJII um.ajy ucwy uo&pwamy, HG_III
uma Hajmarou obum?

Ako cy x u y crpane, 2u 06HM, a-p NOBpPIIKHA, OH,u;a nmamo
jeanauuHe

Xy = p, - x+y=u
OTYA lr:x—};upi—; 34 ,umbepeﬂuﬁjaﬁﬂn KOJUYHUK HAJasd ce
| du__ . p |
dx x4 |
W3 jegnaumne 1 -—— 5—2 — 0 ;10611133 ce x=1)p, na npema

ToMe W [ = | p.
[lpaBoyraonux je, Rakie, KBa/PAaT.
Wcrutusame audepennnjasnor KOAMYHAKA FOKasyje, ia OH ‘Ha

‘MeCTy X = |/p npejasu us HeraTUBHUX BPEAHOCTH Y NO3UTHBHE, IUTO
3HAYH, Ja (pyHKHMja UMa MMHHAMYM. |

Mocnepuua. JAsa npoMenbusa Opoja, 9uju je HPOHBBO,TJ; cTajaH,
7a]y MHHYUMaIHH 36Up Kaj Cy jJeAHaKd.

Haoomena. Ilpaktuuna je HpuMeHa OBOr 3a,nama oBa: 3a
‘KaHak, 4uju je mpodua npasoyraoHuk of 1 m? nospmmpe, yTpO-
muhe ce HajMame MaTepHjala, Kaj taj npodua Oyje Ksaxpar.

Jazanu,

1. Y tpoyray je jepan yrao craiaH; UCTO TAaKO je cralalH abmup
OHMX CTpAHA, Koje saxBarajy Taj yrao. Koauke Tpeba gma cy Te
- ¢TpaHe, ma ja TPOyrjioBa moBpiumHa Oyae mMarcumym? ’
Hauomena. Axo ce y HekoM wuspa3dy, xoju Tpeba aa 6yje
MaKCHMYM HJIM MHHHMYM, Hajase CTATHH YHHHOIM, OHJA C€ OBM
MOTY M30CTAaBUTH NPHU H3HAJIAKEHY mOrojpada.
2. Op cBux oOiMIa, Koje Ce MOTY ymucaTtda y HpaBO_] I{py}I{HOJ
Ky, KOoja MMa Hajehm omotaa? |
3. bpoj a pacraBu Ha jABa cabupKa, TAKO na 36Hp H>UXOBHUX
kBajpara Oyjae MUHHUMYM. | | ' |
4. Ucnurtaj ToOK OBHX (pPYHKIH]A : ,
a) y=—3x2%+ 6x—7 b)) y=xz2—4x}7
Ma MX OpeAcTaBd TrpaduukM; OAPEAM WM EKCTPEMHE BPEAHOCTH.
5. Jara je muHuja y=2a? —4x -7 u Ha BOj Tayke UMje cCy
ancuuce a) — ¥, b) - 2; oxpepu HaruOGHM yrao TAHreHATa V THM
Tadykama. '
6. Moxe im ce Ha aupEin y = — 3x? 4 6x — / Haku Tadka
Yy KOJO] ]Je AMpKa HATHyTa NpeMa ancmucHo] ocu mnog 6007
| | I'eoMerpuja IV - | 3
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7. Y patoMé Tpoyray yiiicatu npasoyraoHumk MmaxcaManHé
NOBpIIHHE. A

8. Cyxn umMa o006.auxk npaBoymor napajienrenunesa, a OCHOBa
leropa uMa craiHy noBpmuHy p. Roauxe Tpeba ja cy OouHe
uBHILE, AA 6H Ile0 mpuTUcak Ha OOKOBe, OJ jejHE TEYHOCTH Koja
ce Hazasy y cyay ao sucuue h, 6uo munmmym? (Bupm sax. IIL)

9. Kap ce ycnpasaH IMAHHAAPCKH CYJ INpecede jeJHOM PaBHH,
Koja npoaasy Kpo3 H-erOBY OCOBHHY, OHJia ce AoO6mBa mapanenorpam .
tquja je HOBpUIAHA p; xoamke Tpeba ja Cy cTpaHe Tora napajeso-
rpama, Aa 6u s30up mpuTHCAka HA JHO M HA G0KOBE 6UO MHHHUMYM,
KaJl ce CyA HAamyHH? (PemeH:.e Kao y 3ax. 9.)

32. dudepeHnujanin KOMMYHUK OOGHMYHUjUX H3pasa.

Jllo capa cmo audepeHIUjalHH KOJMYHHK jaTe dyHKOuje, Kag
roj HaMm je 6o norpedaH, U3BE.IHA MOTOYHO. AJlM je Yecto norpeduo,
‘ia ce aAdepeHIIHjalHM KOJMYHUK OOMYHMjUX HM3pasa, Koju ce'y
NPAKTHYHOM PadyHY YeCTo JaBmaJy, 3HA HA NmaMeT, Kao oG6pasail.

To 'CY OBH U3pPA3H: |

L - J=a; ako _]e d KOHCTAliTa, OHAA je H :
J—{—AJ—-*a OTYA Ay——-O ﬁz_O, npeMa Tqr_{_aé U
ay _ o | - -
dx

. . c)ugﬁepeuqizjaﬂﬂu lemmm{ KoHCmaHme jedHak je ﬁymz.
2. Judepenyuiantu KorudHUK cuiericHe KOMUUUHE!
@) 3a 1ene NMO3UTHBHE H3JIOH{HTEJLG
) g =x2
J+ Ay = (x+ Axy =27+ 2z NSNS
AYy=2x Az -+ Axg
%;—Z:Qm —]—'Azt:; KaKo je lim Ax = O, TO je
dy '

Ix =27

B  y=a% dy
[Mlo un. 31. ¢, szanom. 6uke dzr_-?)a:f’_

b) 3a nene HeratusHe H3JIOKHUTEBE.
) y=x ! |




———

x4+ Ax x x(x—]—Afr:)

Ayﬂ 1 1 A x

%}x—’: :L(x—}l—A'r)' 3a hm Ax:O Gn“he
dy _ 1
der  x2
B y=x?
. 1
9"}5
1
AJ"“ 1 1 - —=2x. Ax— AX2
= (x-hsx)2 2 xT(x+ AX)?
| %-——g ;(:me_}_ﬁ_AA%; ; 3a lim A\ x =0 Ownke
dy —2x 2 o 8
dx~ x4 T a3 =2
C) 3a pasjioM/seHe TIO3UTHBHE H3JIOKUTELE,
| S | o
Yy=x°, 0In
y3 =2

Kaxko jeanake xoiudmbe MOpajy MMATH Je;max{e HBBU,I[B TO je
3y2dy=2x dx | |
OTY.II dJ 2 =2 2 X z—%xﬁ%‘_:-g-
dx 3 y2 3 4 3 3
. x 3
W3 osux mpuMepa BHAU C€, Aa y onuiTe (pyHKIHja y _x" nMa

;Lﬂtj)epeﬁuﬂjaﬂﬂﬂ KOJNIHUK

dy
dx
3 Audieperyujainu KOMIHUK KOpeHQ.

Jdatu xopeH Tpeba NPETBOPHTH Y CTENeH ca pasﬂommeﬂuu M3-
JIO}EPITB.?I:EM Ha np. |

—1 .

| r:.a.:l!_'m

ni”—i -

4
J——Vx*i: B
dy 4 + 4z
dx 3% '—“B”Tax'

4, J"‘“‘U v, '€ CY 1L U D (i]YHKIJ;H_]B of .

U+ Ayg= (u—|—Au)(v—]—Av)__tfv+l)A11+llAl)+Au Av
Ay Au
Az =VAz T RN

i
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Kako 36or limi Av__O OTda;(a HA JeCHO] eTpaH Tplvfm

'-IHHH, TO Je dJ — du I u_d_yn
'd;r:___ de ' = dx
| dy
Ilocneanua. y == ax, OTyA 7= a.
u |
D. y= ~= Tje Cy U M v GyHKIBjE 0;1; x.
Moxe ce nucatm yu.._u na ;lm])epen'roaa'm Kao nox 4.
du ”
| ¥ R‘ + — dx
. - duv
dy 1 de ydv 1 du u du___vgi u
dx ™~ v dx vp der™ v dx v?dx - —5
| u
Hanomena. [lobmo Om ce merm pesyarar, kaa O6m ce y = —-
nucano. oBako: y = uv—1!, na paguao kao mnoj 4.
| - dy
6. y = ax, Ty — a

.
‘ : . . 4

7. Y un. 31. wamam cMo, Aa Je 3a PYHKIU]Y [ = 5~ — 2x -+ 3

. d . . . |
and. KOHHQHHI{H%=I_Z, T. j. OuepeHyNjarHl KOMUUYHUK aaee-
dapckoe 36upa jeduak je aazebapckom 36up J ougepeHyUjANHUX
KOMUUHUKA He2o8UX WIAHO6A.

8. AKO ce y OCHOBH KaKBe€ CTelUeHE€ KOJIUYHHE, UIU Y pa;m-
KaHJy, Halase CIOKeHM M3pasd, OHJa ce Takse (yHKUHje MOry
CBECTM HA TOpPHe NPOCTHje OOJHKE; HA np. |

a) y = (ax -+ b)3; Tpeba craBuTH Z = ax -} b

y=z '
| iJ Z " L
Kako je === LY DY D , TO he nNpu npenasy Ka rpaAHRYHUM
ANX VAV AVAY ¢ : |
Bpe;mocnma BpeJeTH M OBO:
dy dy d:z

i’h—.-u-—-n-—"m—l—.—-——_

dx dz _ dx

Y omom je anMepy gz = 3z%, gi = d

- Muoxemem OBHX ABejy JE,I(H&‘IHH& Hajlasu ce:

dy o o .
o dx T 3az?=3a (ax -} b)
b) y=)a® I x°; Tpeba craBuTH 2 = a2 - X2
y=Vz _
dy = 1 . dz ) dy = "

—, a4 — =2, — = = = = =

dz 2|z =~ dz dx /= a2+ a*




9. y._-sm e

J—}—Ay—-sm (:c—l—Aa:)-*—sm X COS Ax—]—cos x sm A,:v
Ay = sin £ cos Am—}—cos x sin A\x —sin x

Ay =sin x (cos A:}:——-l) ——cos x sin Ax

Ay sin x 1y L iln INT
(cos ANx—1)+4cos x Az

Ax ™ Ax

KRako je 3a lim Am.—-O cos Ax 1, TO je cos A:r—-——1_0

q lim SIEA‘i‘m = 1%); npema Tome je
dy
-(_{EE — COS X

10. y=cos x '-
y 1+ Ay =cos (I+A:1:)_~cos X €oS Aa:—-—-sm x sin /A\x
| AJ__—-cosxcosAa:——sm xsin A\Nx-—cos x

/Ay =cos x (cos A.’L-——-l)-——-SIH x.stin AXx -

2—%-;% CX a’(cos Ax—-l)———sma: sug%r
“Rako jesa im Ax =0, cos Az =1, 1o je cos Ax—1=0,
a lim MZ?:E: 1; npema Tome je
| jg — — sin x.
3asanu.

"Habn pudepennujarue KOIMYHUKE OBUX ner yHKIHja:
| x2—2

4. y== = 2, y-——-'-V(a‘*—-—:r-g)a-
Va® + z?’

6. Kox jeamakor kperama OpsuHa je nyT, npekeH y JE,ILHHPIHH

” S
BpeMeHa T. j. c::-;—.

*) JIyk je Behn ox cmHyca, a MamH OX TAHI'E€HTE, JaKie
sin Nx < Ax < g Ax

lle.r:ehn ca sin /\x, HAJA3UMO:

X 1 -
1< BT
sitin Ax “cos Ax
50 1 > SHZBAT:) cos A\x
- sin /A\x |
Pasaowmaxk A;‘ HAJa3H ce JaKie y rpaﬂnuama usameby cos Ax uil,
sin Ax 1

Ila Kago je lim cos Ax = 1T0 _]e lim - @x
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Kajx je xperame nejeanako, ma npupaiurajy spemena At op-
As
AL
BpeMe; Aa OHCMO HAILIA TPEHYTHY OpsuHy y Bpemeﬂy , Tpeﬁa
npebk ca KOIMYHHKA AHQepeHnHja KOIAYHUKY nn@epeﬂunjaﬂa

'ronapa nmpupamrraj myra AS, oHJA je cpemba' 6p3I«IHa' 3a TO

ds
Tako ce 3a HejefHAKO KpeTaHe HAIA3H v o=
Ha np. sa jegpaxo y6psaHo KpeTame MMaMo: s—__———g— {3; mpema -

ds

TOME U = — == gt |
7. Kan ce Hexo Teno kpehe Tako, ja usmeby nyra s 4 Bpemena f
MOCTOjH jeAHaudMHa s = ai3, Koiuka je Taja TpEH-yT.Ha 6p3nHA Y
BpeMeHy {? S | '
8. Ymruyaj neusbescnux noepewtaxka npu Mepf?}b y HQ uspauyHawe
pe3yamaunie (padyHambe Ipellke). .
- MispauynaBame JONTHHE 3alpeMHHE M3 ITOJyNPEUHUKA. |
Axo je /\T Tpellka MpA Mepersy NoAynpedHuKa, a /\ v rpeuka

v
y HM3pavyHATOj SallPEMHMHH, OHJAAQ C€ KOJUIHUK ;.mcbepeuuma 2 i
. - . - dv
pasaukKyje oj AvdepeHIMjaJlHOr KOMMYHHKA _(E—U C Tora ce Moxe
nucaTta . . . =p" t¢, oTyA ANv=v" Ar-t+cecAr. -

AT |
Hiro je mame Ar, TAM je Maibe M €, U Y TONHKO je BUIIIE
OrnpapJaHO Ja Cce€ 3a OUEHY rpemﬁe y 3anpeMuHH }sme jeAHayuHAa

| AV=0".AT.

OTtyx npaBuao: kad ce ()u_gﬁepeuqu]aﬂﬁu KOMUIMHUK 3aupeMuHe,
yzem U0 NORYUPEHHUKY, UOMHOMNCU 2PEWKOM Koja je yuureena apll
Mepery  HONYUPEeTHUKA, OHOA wWaj apouisoo ()a_]e docia MAvHO
epewffy gaupemiire.” | |
| a) IlonynpeuyHux paBHOCTpaHe o0jinne Heka je 1'_._5 cnt. Amo
ce IPH MEpenY TOr NMoAylpedHuKa y4uHu rpemka 0-1 mm, koauko
OHa yTH4Ye HA MOBPIIMHY H 3anpeMHHy‘? (PeraTuBHO, anconaytHo,
y IIPONEHTHMA.) -

b) ¥ mpare xyne Hexa je r—=4cm, h=6cm; npu mepeny
HEKa J€é KO/ INOJyNpedHMKa U BHCHUHE yUHMIbEHA I'Peluka Mo 0 1 mm.
Roamka je Haje'ha Moryhha rpemka y sanpemMuHun? |

Tpeba saceOHO M3padyHaTH y'muaj jejiie U Apyre rpemke Ha

2.
(2 rWhAr LAh) [na caépa'm o6e rpemke.

3aIPEMUHY

c) _O,apeianﬁarbe ryCTHHe $ YUBpCTa TeEa,



Texuna Tera y Basayxy Heka je p, A y BOAM py; - Tagasge
ﬁr‘*‘iﬁ

¢ — . P . Tpemike A p u AP1 IpH jeHOM H ,upyrom Mepeﬁ,y He

PP
MOIy C€ Y3€TH Aa Cy jefHake. Fpemxa AP1 Beka je ax AP 350p

geher Tpewa y BOJHM, .
- Robusa ce

__P AP1 P1 AP
AS (P —p1)*

d) Y npasoyrioM Tpoyriy karere ¢y: a=200m, b -——300m
OApEANTH rpemr{y Yy XUNOTEHY3H, aAKO je OHa 3a KareTte 010/0

Jlo6busa ce | | .
| Ag____a&a—l—_b&b“
V a® 4 b®
33. dpyru aujepeHUUjaTHA KOJHUHHK.
Ha MHOrum jocajallilbuM OpUMepUMa BHAM ce, aa j€ aude-
pPEHILHMjalHH KOMMYHUK jeaHe ¢yHruwmje y ommre ¢PyHKIUja Hesas

BUCHO npomenkbuse. Ha np. y= :g —2x 3.

[pemMa ToMme ce Moxke u Taj AudEpPEHIUjATHA KOIUYHHUK Aude-
PEHTOBATH 110 HMCTO] NPOMEH/BHUBOJ, AKO Ce€ KOJHYHUK ﬂmhg_penunja

npudANKyje HEKOoj TpPaHAYHOj BPeAHOCTH.
Taj ,II]JyrH AuepeHIAjalHH KOMMYHAK MOrao 6y ce O3HA4UTH

dm : , | d3y "
OBAKO — » MITO c€ Mnuille Kpake opako: -5 wam y .-
. dx | . dx |
. d?*y

34 ropwsu npnmep je g=5= 1.

34. 31—13'-!&] M IpUMeHa Apyror ,u,mpepeuun]anuor Konuqnﬂka.

dy
IlpBn ;l.mbepeﬂun_]anﬂn KOMUYHUK -d—a’:- 3HAYU TEOMETPHUCKH Ie-

mame (g o) OHe IAHUje, Koja rpadU4Kd npejcTaBmLa yHKLU]Y.

d2y , :

ITpema ToMme C—&% 3HAYH NPOMEHY TOora newmama T. J. pacTeHe W/H
L . d¥%y | | ' - |

onajame. Kap je Jrz [OSHTHBHO, OHJA TMeEmAame pacre Ha TOM

MEeCTY; aKO jeé HEeraTUBHO, OHJAA MEMAme omnaja. Y TopmeM OpH- -

MEpPY OHO pacre. *
Y npumepuma 4. 31 MOKA3aTo je, KAKO ce HUCOUTYje, Aa JH

| di
QHA 'BpPEJHOCT, Hq:]a ce AoduBa 113 jeAnaInme a% == (), oAroBapa
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MaKCUMyMY nan MHHHAMYMY. To ce nurame Opxke pewapa, Kajx cc
-YHOTPeﬁﬂ Apyra aud. KOJIMIHUK. AKO JAHHUja UMa MakcUMaIHy Op-

auHaty (ca.. 25), onja.ce oua mpBO meme, 3a THUM naja; (g« )€

. dy
NO3UTHBHO, a {g «’ je HeraTuBHO T. ]. Zl?zl: omaja, naje ¢ Tora Apyru

apyra Aud. KOJIAYHUEK HeraTHUBaH.

| _ 7 7
Cr. 25. ~ Cn 26

Axo QMHHMja UMa MHHUMAIHY OpAHHATY (CJ’I 26) OHJAA OHA ano
‘naja, 3a TAM Ce€ [eIbe; igot j& HeraTusHO, {g ¢’ je mo3uUTHUBIIO, T. ].
d
di pacre, ma je ¢ Tora ApPYra Au¢. KOANUYHHUK [TO3UTHBAH.

| OTy,I[ M3/1a31 34 H3HAJAKEIE EKCTPEMHHUX BPEJHOCTH JejHe
dyHKIMje OBO HMPaBUIO:

. Tpeba natu apsu u dpyeu duﬁepeﬂqujaﬂmt KOJUYHUK, Ia Crid-
gUmU rpeUu jedHaK HYAW U pewumu my JeOHAuUHY; mako dobugere
KopeHe mpeba YyHemu y dpyeu JuPepeHyUjaaHu KOAUUHUK, Oa 6110emnill

oa au he waj dpyeu KOAUYHUK Oumiu UTO3UIMUGAH UJU HESAUILUGAH;

HO3NMMUGAH 3HAK 00208apd MUHUMYMY, Q He2amU8AH MAKCUMUMY

HQ OHUM MecmuMma oaure ﬁJHHqtrJe Koja cy oapeikeﬂa QOMCEHYmMUM
KOpeHUMA.

3 x4
Ha up. y::%-—]-:); ’L—I—5

.dy dzy
Osae je g% +x—2,a v 2x 1.
Jeanauuna a2+ x — 2 =0 uma kopene — 2 n - 1.
- . dZy -
3a x = — 2 6nbe dxz_—:—-?).
. d?y
3a x=-11 ownhe -dxg—*-—l—.i . .
“IITO 3HA4YM, Ja je 3a &= — 2 jpara (QyHKUHja MaKCHMyM, a 34

x=-+1 MHHUMYM. 2
l
Hanomene. 1. Moxe ce }J,ECHTH na oyae u dx“}?: 0; HO O TOM

M3yseTHOM ciay4ajy nehe oBje OmTH rOBOpA.

S



I1. ,Z[emana ce, HAPOYMTO Ko;l. pasiomaxa, ja Apyr# andepoin
IUjalil KOJMYHHK HAje TAKO MPOCT U3pas, Aa CE MOXe JaKO. o,qpe..
AMTH HEroB 3HAK. Y TOM Cay4ajy MOMAXEMO CE OBAKO: " -

H u b vu'—uv’

Hexa je y’' ==- ,Ta,a.a]e_} T

W oy |

Kax ce y oBoM m3pasy x 3aMeHH oHoM Bpeanomrhy, xoja naje

MaKCHUMYM WK MUHUMYM, OHJA he putn uv' =0 (jep je sbor y =

u
M pasioMak -v—_-_-0 T. J. Uz()) -Tpema ToMe ke " mmaru ucru
' /,r o

vl u y | |
3HAK KA0 —— Axo je mopeA Tora v [TOSMUTHBHO 32 CBE CTBApHE

V V

BPEAHOCTH O] X, oHAa Tpeba caMo me,ua'rn KAKAB 3HAK uMa u’.

[Tpumep. Vismeby KpaKOBa yria « aara

je Tauka P (ca. 27). Kpo3 1y Tauky noByku

npasy BC Tako ja ce ao6uje Tpoyrao ABC
MHHUMAajHE MOBPIIUHE.

Heka je PD || AC, PE || AB, AD—-— a

r

n

AE =0, AB=x, AC=1y; 1aja Je A4
p__ﬂsmoc.__bsmm ?‘2 3 | |
2 2 . x—a - Cn. 27,
__ : bsina . | '
Kako je ospe - 5 KOHCTAHTHA KOIMYHHA, TO he p Ourn

x2 - | |
MOHEMYM, Kaj —— =2 6vae OMI0 MHHUMYM.
L dz x2—-2 at |
Hmamo- npe cpera = 5 | N
dx (x —a)
-——2(1:10
JeaHa4dnHa ~ =0 paje x=2a.

3HaK npyror ;Lmbepeﬂunjaﬂﬂor koauunuxa oube uern kao y

/
1 2x —2a. .
= ; 114 KaKO je UMEHHUTEe L MO3UTUBAH 34 CBaKYy Bpemiocr \

v, (x—a)?’
01 X, To ke ce riegaTm camMO Ha 3HAK OpoOjuUTe.nA. \

3axanu. |

1. Koju 6poj, rajg ce cabepe ca CBOjOM PEIMIPOYHOM BpCI-
nomhy, Aaje Hajmamu 30Up? | | . |
| 2. O ApBeHA TPyNHa, 4Y¥jH je HNONPeYHH NpPeceKk KPYr IMoay-
npeyHUuKa r, Tpeda HcTecaTH TpeAy Y Koje je MOoNpedHH Ipecek
IpaBOYTAaOHHK: KaKBe MOpajy OATH HeHe AuMeHsHje, aa Om Moria
HOCUTHA MAKCHMANIHU Teper? (Ja“IHHd rpeje cpasMepHa je OCHOBM -
¥ kBajgpary BucuHe.) [IpaBoyraoHuk Je Yy KpYry YIHCAaH, |



'?42'-7}?;'

3.y :.[a:rome Xpyry yrnucaru HpaB()yI‘aOHHK M&KCHM&JIHE no=
.'Bpmnue. - - -

" 4. Y xaTome KpyTy yHHCaTH HpaBQyFaOHHK MaKCHMaJHa obuma.
5. Ilopex MpaBOJMHHUCKOT 3MJAa HAAA3HM CE HOJKkE, z{o]e Tpeba y

OoO/JMKY NpaBOyraoHHKA 3arpajuTa orpanou Ox
100- m pyxnHe. Konuxke Tpe6a Aa Cy AMMeH3Hje
TOI' 11IPABOYTAOHMKA, 'na OH My NOBpIIRHa Ouia
MachmyM‘? -

- 6. Cn. 28 HPEACTEIBJBEI OCHOBY jeJHOI' CTaHa,
AC_-__-.——__x, CD =y Ttpeba umsabpaTd TAKO, Ja NpH
crannoj nospmman ACDE 36up csux yHyTpall-
-I;:HX aufoBa Oyae muauMyM. AB Tpe6a gxa je-

-E—.AC. Hspauynaj x u y.

7. Tlposop mMa o0O6JMK OPABOYraOHHKA C€a MOAYKPYIOM HAaj
iuM. Kaxo Tpeb6a wusabparn cTpane TOr IpaBOyraOHHMKa, “aKo je
obuM Iena mposopa u, ja OH Kpo3 TElJ TpO30p NpOAAsUIO IJ_ITO
BUILE CBETIOCTH? - |
| 8. 'ope oTBOpeH KaHal, 4HjU je Npodux NpaBOyraoHHUK (Ir10-
BpIIKHA p), Tpeba Tako carpajuTd, AQ MOKBALIeHAa IOBPUIMHA
KaHala OyJe MHHHUMYM; H3padyHa] AMMEH3Mje KaHaja.

9. Terpaejap npecebu jegfHOM paBHM, KOja je napaienrsa ca
AiBe HBHIlE KOje Cce VKpIUTajy, TAaKO Jja HOoBpuUIMHA npeceka Oype
MaI{CHMyM o | -

-10. ¥ paroj JIOUTH YIIUCATH NTPABY Ryny MaKCUMAaIHe 3ampeMUHe.

11. Jdara je tTauka M y pasgammen d ojx cpepuiara O jepHe
aponte. Hopmaano na MO mocraBuTm paBaH Tako, ja Kyna, 4ujy je
Bpx M, a ocHOBa mpecek Te paBHU ca JONTOM, HMa Map:cnmanﬂy
3anpeMHHy

3ag. 10. ocobutyu je ciyuaj saaatka 11.

12, Ox cBEUX NWIMHAAPCKUX CY/A0OBa, KOjU Cy TOpE OTBOPEHW,
a MMajy UCTYy MOBPIUMHY, KOju uMa Hajsehy sanpeMuHy? |

13. Pemn 3aa. 12, kajx cy cyjoBu rope sarBopeHH.
14. Op ceux obamna mcre 3anpeMuHe KOja MMA MAHUMAIHY

MOBPIIUHY ? | |

15. Ox nemeHTa uMa Ja ce HAYMHU LUAJIHMHAAPCKH CKYILBAY 3a
BOJY, TAKO A2 MOKe NPUMUTH oJpebeHy KOJIUYUHY BOJE; KOJNHUKE
Mopajy OuTH H:eroBe yHyTpalime AuMeHsHje, ja 6M ce yTpolnuia
MHHHAMAJHA KOJHYHHA eMeHra?

16. Op jare noayaonTe HCTECATH hBa,u,pquy npnsmy MAaKCH-
MaﬂHe 3anpeMuHe,



17. Y npaBsoj KpyXKHOj Kynu 3nﬁca1‘n UJARHAAD a) M&KCH.
MAaIHe 3aMpeMuHe, b) makcmmaisor oMorada. |
- 18. ¥ paroj moay-ionTH yOHAcaTH npaBy oémuy MaKCHMaJIHOI‘
oMoTa4va. | . | ' '
o -19. BepTHHBHaH 609BM 3UJ jEAHOT CYJA, HO_]H je BOAOM Ha-
nymheH, HMa oﬁﬂnﬂ_npmoyra(mm{a qHjU je o0UM U KOJMKE MOpajy
6WTH HErOBE CTPaHE, Aa OM NpUTHCAK HA 604HH U 610 MakCHMyM?
. 20. Rax ce muIMHAAPCKA CYJ, KOJHA je HANVEEH BOAOM, mpe-
cede jeAHOM PABHU KOja NpoJasH KpPo3 HEFOBYy OCOBHHY, OHJAa C€-
‘gob6uBa mpaBoyraoHWK oapebeHa o6umMa U; KONHKH je NOJYNPEdHHK
‘OCHOBE, 4 KOJHKA je BHCHHA, AKO je MPHUTHCAK HA JHO MAaKCHMyM?
21. Ca6upHO COYMBO MMA KUKHY PasfabUHY [ Y KOjeM of-
crojamy Tpeba jaa ce Hazasy npejaMer jAa 6H K-eros JHUK 6MO IITO

.6amxe mnpepmery? (Axko je. q oAcCTOjame npe,rl.mera, b ojcTojame

1
nMKa, [ KHKHA pasjakHHA, OHAA je -E—-}— 5 7—

22. 3a crnenuduYHy TOMIOTY C; BOAE, HA TEMICpATypH on 1o
IlensyjeBux, ppeau obpasan::
- ¢ = 1— 00006684 { —|— 0-00001092 19
Ha KOjoj je TeMIepaTypa C: MAHAMyM?
23. Yopsarwe K00 UpaGONUHUCKOZ HejedHAKOe Kpemara.
- Kop yb6psana kperama 6psmHa y ONIUTE pacTte HejeHaKO. YOp-
samhe a, T.]. IpUpamITaj 6p3uHe y je UBERIN BPEMEHa, Huje jeAHaK

-y pasHuUM MoMeHTHMa. AKO je /v npupauiraj 6psuHe y BpeMeny Nt,

Av
oHJa Je ——— N

3arbe y HEKkoM ojpcheHoM MOMENTY, Tpeba OApPCAMTH I'DAHHYRY

CpeAILC yﬁpaaH;B y Bpeueﬂy /At la 6ucmo Hamam y6p-

v
BpeﬂHOCT KOIM'1HHUKA ZA - Kag je im A 1=0nlim A\ v=0; Taje

f_\l‘

rpaRuYyHa Bpe,uﬂom T. j. p.mbepenumaﬂﬂn KOJHUYHHUK 6psuﬂe 1o

dt
- BpeMeny. AKoO je yOp3ame HE3aBHCHO OJ BpEMEHa T. . KOHCTAHTHO,

OHJAA Je Kperaibe jeanako y6psano; ako 6u audg. KOJIH‘IHHI{H—{ Oouo
HeraTUBaH, KpeTawe Ou OHI10 jeJHAKO ycnopeuo

dv ds . d( ) dze.

Kako ] =y P == ——» = -
KO Je a 77 v o T TO jJe a == =7

T. j. yOp3ame je apyru audepeHuujanuu I{OJIHHH-HK nyTa 10 BpeMeny.
IHpumep. Axo mameby nyra s n BpeMena ! mocrToju jeanauuHa
s == b1?, xonnka je OpsuHa, a KoAuKO yOpsame y BpemeHy i? LLha
sHa4u osje b? -
21, Kag uameby nyTta u BpeMeHa MOCTOJU je AHAYNHA S_—At-Jr-BtQ
gonuka je 6pauHa, a KOJUKO je yopaame y BpeMcHy {2 LlIta snaye A u B
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- Micnmraj mero Tako Jenuaqnny s = At — B2

a
,;/__4.___ -
Ci. 29,

>

25. Tauke A un B (cx. ‘?9)

BesaHe cy ¢ TaukoMm C Ha npa-

Boj MN, Kax ke 6utn AC + BC

MHHHAMYM? |
Hexa je A'C=x, Taja Je

| BC=Il—x, a 360D
| smAC+BC-"Va9-I—x9+Vb2+(l -—--Jc)2

ds X o l—x
| ]/a?—l—;’;:‘I ]/!:!2+([—--3c\ta

L—-Sm o —Ssinp=0; naxkre o=—0.

3a’ CBaKy Tatmy msmeby A’ m C Hexa je yrao ACD =: ay,
yrao BCD =g, Tapga je °t1<fx P> B8 m npema TOME pasiHKa

sin a0y — sin Py < 0;

'3a cBaky .Ttauky usmeby C m B - PasIMKA je

sina, —sin#; > 0. JudepeHuujaisu ko-

NUYHUK Sin o — Sin{ npenasym Jakjie KOJA
tauke C U3 HEraTMBHUX BPEJHOCTH Y [1O3H- -
THBHE, IITO 3HA4YH Aa (PYHKIUja HA TOM
MECTY MMa MHHHMYM (3aKOH O o,u6n_]a&.y

TAJACHOT KpeTara).

26. Ha'ku najkpake BpeMe 3a TaracHo
KpeTame U3 Tauke A jefgHe CpeAUHE ¥
TadKy B apyre cpeause, |

Op3uHe KpeTama.

Kagx cy ¢ ¥ ¢

Hmamo = AAC B,C G 30

| c c" |
dt X | [ — x __sino _san___O
dr: clfa?Fxz2 cYBEF{I—x2 € ¢’ '
OTyA Sl.n > = (3axoH mpesamama).

“sinB ¢ o

II. TAHI'EHTE H HOPMAJIE KPHBHX JIHHHJA.

35. Ako cy (X, ;) Koop-
auHare goauple radke P, oHAa
jeasaunna aupke PT rnacu:

Y — Yy == m (X — x;)

TAE Je m=lg«

Kako je no wunx 31.




fo je jexnaYMHA JAPKE dy
| yf—'yl—-dx(x*—xl)
s o dy
I{a}{ ¢ce y n3pasy 3s4a *"d—f CTaBH X=X,
 Jeauauwmua Hopmane PN rﬂacn
y“—“yalﬁ-""“(x““‘xﬂ

- OBpe cy AUpKa H HOpMmana HeOTpaHUYeHe JIHHHJE. |

llpu npoyuaBamy joaupa usMeby npase n KPUBUX JIHHHJ&
,:BaH{He Cy OoBe HeTHpH JojupHe koauumHe (ci. 31):
| 1. Jlymuna Jupke Pl (ykpaTko TaHrenTa) T. J. ,u,ya{ OI‘paHH—
gena goaupHoM TadkoM P m mpecekom T ca amcmucaoMm ocowm.

2. MMoo-manzeHma (Cyb-raHTeHTA) TM T. j. OpojeKnuja TaH-
reHTe Ha ancuHCHOJ ocH. . . - | .

3. JlyxmHa Hopmare PN-(y KpaTko Hopmaﬂa)'r j. my®, orpaﬁu-_
yeHa JOAUPHOM TAYKOM M mpecekoM N HopMale ca anCiEuCHOM OCOM.

4, Hoc)—ﬂopma.w MN (cyﬁ-HcapmaJIa) T. j. np()Je:{uHJa HOpMaJle
HA ancIMCHO] OCH.
- Jly:xuHe OBHX JMHM]A 30BY C€ J0OUPHe KOMUUUHe 3a Taqny P.
TanredTa U HOpMaJa yYBEK Cy IO3UTHBHE. CynTaHren'ra " cy6H0p-
‘Maja IOSUTABHE Cy WM HETaTHBHE, IPEMa TOME, Aa A4 CY Ha AECHO]

MM JeBoj cTpaBH Ojx opauHate PM.
AEO je & ancuuca Tauke T, oHja je yBex cynTaHreHTa

MT = § — x,.
ARo je & ancuuca rauke N, oHja je YBEK M cyéﬂopMaﬂa
MN = e — X1 '

"Ako cy ! M n AyXuHe TaHreHTe M HOpMaie, {' M n' AymRuHe
cyntaHrente ¥ cybHopmaine, oHpa je = |[y,24- 1%, n=1Vy2F n"
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“HETH OIEJBAK
- KPYI'

| Jemaqnna Rpyra. — Kpyr =® gpasa. —  AupKa H HOpMana — Bapand.

| I JEJHAYHHA KPVTA.
| 36 Onumita jepHavnHa. prr je KpHBa INHHja HAa EOJOJ cpe
TauKe MMajy HCTy pasiabHHY OJ cpexmmra. Jla 6ucmo pobuan
JeAHAYHHY Kpyra, Tpeﬁa 'ry Icapamepnc'mqﬂy 0COOMHY M3pa3UTH
jeJHAUYHHOM. | |
Hexa cy OM = «, PM == I KOOpAH- J dl
HaTte Tauke P Koja ce Haiasm Ha Kpyry -
YHjH je TOAYNpedYHMK I'; WM HeKa Cy |
OA=p n O’A =g KoOpAHHATE Cpe-
ammra. Taga sa caky Taqay Ha Kpyry :
Bpeny : S/ VR -
(@—p)? 4y —@?=r? (. 9) . .
To je oruura jeanatuHa prra .
- Haaomerne 1. Rapg ce y jeanauynHu IIOJ.[ 1. usspnie Hasﬂaqeﬂa

CTEHEHOB&I—LB no6ukece
x? 4 y? —2px—2qy+p? -I-qz—-f?*O . 2

M3 KOoje BHAHMO, Ja Je JeAHAYHHA Kpyra JApyror cTeneHa mno * M

110 Y, Aa HEMa 4WiaHa ca XY, ¥ Aa cy Koedunujentu of X2 1 y? jeHaKH.
II. Kax je para je,maqn-na Kpyra: .

| ax?*+ay? -+ bx t+cy-+d==0. .
01112 ce KOOPAMHATE CPEJHIITA Hajlase yn()pelaeﬂ':,em Icoe(bHuHJeHaTa
y je AlaEHAMA 2) n 3); | -

& N W W A Ay A B

a ﬂOﬂpre‘lHHI{ CE Taja HaJIaSI'I Hu3 JB,U,H&‘IHHB

| p2tqt—ri=d
NnoaiTo cCe p H q 3ameﬂe HBUXOBHM Bpe,IlHOCTI/IMa.

Tako ce Hajgasu r — -zia—]/ b? —]— ¢ — 4 ad.

III. la 6 jegnmaumpa noj 3.) y onmre npejcraBbala Kpyr,
rpeba aa je b} c2™> 4 ad. Ako 6u 6uno b2} c? < 4 ad, oupa 6H

6110 I' HIMAaruHAPHO, Aaxie Kpyr Hemory'haﬂ
Axo je 24 c2=4ad, ounpa JE r =0r. j. ]B,I[H&‘IHH& rop 3

npe;xcmm,am 6u jeany Tauky. .




37. Ocoﬁm‘n o6nviy jemHAuNHE KPyra.
1. AKO je cpeaummiTe Kpyra Ha IIO3UTHBHO)] ancuncnm OCH, ¥ TO

ypa:—};];a.}bHHH p==r OJ NoYeTKa, OHJa jeiHa4YnHA no,ul noéusa 06uK -
| a:—{—y2—~2rx . . 4. |
OBa Ce jefHAUMHA 30B€ MMIEMeHd jEOHAUIUHA prra |
- 2. Axo je cpejuinTe Y KOOPAXHATHOM IOYETKY, OHAA 1e p 0.
q_.__O M Taja ce pobOuBa U3 Je;mavmne nog 1) OBa: |
| x? |y . .. 5.
Koja ceé 30Be CpedulliHd Je,D;Ha‘-IHHa Kpyra.
38. IIperpec jenHavuHe x2 - y2 =1r2,
1. Us jexnauune y =+ | r*— x® usnasu, Aa CBAKO] BpeAHOCTH
O/l X OAroBapajy JBe jeliHaKe, aid CYNMpPOTHO O3HAYEeHE BPEAHOCTH
3a y. Otyl usiasm pa je KPYr' ancniCHOM 0COoM nojemeH HA JABe
CAMETPHUHE TOJOBUHE. S
2. Us jepuaumue x = -+ J 1?2 = y2 usjnasm, pa cBAKoj BpeAHOCTH
OJ IJ, 32 KOJy Ce y OnIuTe noonﬂajy CTBApHE BPEAHOCTH O] X, OArOBa-
pajy ABE jeflHaKe, i CYNPOTHO O3HAYEHEe BPEJHOCTH 3a X, IIITO 3HAYH,
Aa je Kpyr OpAHHATHOM OCOM MOje/beH Ha ABE CUMETPHUUHE JI0JOBHHE,
3. 3a Tauky, y 1{030] prr ceye AancuucHy ocy, 6mhe y =0,

¢ Tora x — - r. |
3a Ta‘-IHy, Y KOjOj KpPyr ceue OPAUHATHY OCY, 6Hhe x-__.()

C Tora t 4= rI. . ,
prr cede, Jakie, AalNCOUCHY H opﬂ.ﬂna'rﬂy OCy y TaukaMma,
KOje cy O/l TIOYEeTKA YAAbEHE 34 AYKUHY I, |

Kapg je x=0, oHga ce sa y podmBa ancoayrHo Hajseha

Bpe,r.lHoc:T T. j. T. | S
Kax x ancoiyrHo pacre, OH}Ia y omaza, JIHHHJa ce ,uafme cae
BUIIIE NPUOIMKYje ANCIMCHO] OCH. | |
4. Kap je ancoaryTHa BpejHOCT OfA & >>T, OHjA je Y Hmam_
HApPHO; a KaJ je ancojayTHa BPEJHOCT OA Y > r, OHJA je X uMaru-
napHo. Jakne, Ba)jseha ancoayrna Bpe,uﬂoc"r KOja CE€ MOXE y3seTH
3a X WIM Y, jeCTe MONYNPEYHHUK T. |
| 5. Axo je M; (~xy, 4 y,) jepna Tauxa Ha Kpyry, OHja je u
tauka M; (— a3, — y;) HA KpYyry, jep ce ofe KoopjaumHaTe Hanase y
jeaHauMHM HA JpYyroM creneHy. AKO KoopAmHATE cpefrHe Ha
payxu M; M, osHagumo ca § u w, oHja je = -~ ~
CE=T5R=0, 0 a=0 o
T. j. cpepaHa ayxm MM, Hanasu ce y noderky. OTyj uaniasu ja je
_Kpyr IeHTPaIHO-CAMETPHYHA CJAHKA H Al je HeroBO cpe;mm're
-yjemio U CpE,IIHIIITe CHMETpHJe. | | |
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11 PEP:VI' H IIPABA

39. Ilpecexk npase u Kpyra.

"Hekacyx*t+-y2=r? m y=mx + b ]eﬂHaqHHe Kpyra # npase.
KoopaunaTe MHXOBUX ITpecexa Haku *hemo KajJ PemuMo jarte
jepnauune. Tako Hanasumo =~ | |
—bm + V2 + m? — b2

1+ m2
- Axo je r2(1-+m2 > b2, onja
je MOTKOpPeHa KOJHYHHA TO3UTHUB-
Ha, M Taja ce sa x Aob6mBajy jABe
CTBApDHE BPEAHOCTH, IUTO 3HAYH
‘K& nOpasa ceude prr y _J.lBEMﬁ
TadKkaMa. - |

Ako je r2(1 —|— m?) = b, onpa
jé TIOTKOpeHa KOJWYHHA HyJa, Hu
Taja ce 3a x ao06uBajy ABe jeAHaKe
BPEAHOCTH, INTO 3HA4YM, Ja Cce
IpaBa U KpYr JIOAHUPY]Y. | |
~ Axo je r2(14-m?) < b2, oHpa je MOTKOpEHA KOJMYMHA Hera-
THBHA, M Taja ce 3a X AOOMBAjy MMardHapHe BpPEAHOCTH, LITO
3Ha'YW, Aa NpaBa HeMa C KPYroM HH jejHe 3ajefHUUKE TadKe.

Opaj pesysrraTr MoxKe Ce reOMETPUCKH NPOTYMAYHUTH OBAKO;

Kako je m=1tg «, To je NOTKOpPEHa KOJAHAUHUHA

re r?—pb%cos?e 12—p
2(1—l—m2)-—b2——r2(1—|— (g% a)— b?"‘_' cos2o b= cos? o == c0s2 o
ako je p nopmara OP, cnymrena ox tauke O po npase AB (ca. 33).
| [Ipasa ke cehm kpyr, ako je rz2 — p? NMO3UTHBHO, T. j. AKO je
I > p; npaBa ke popupmBaTH Kpyr, ako je r?—p2?=0 7. j. axo
je r=p, a npasa ke npoku Mumo Kpyr, ako je r< D

I1I. TAPKA ¥ HOPMAJIA.

40. JenHaumna aupke. KoHcTanTa mpaBua sa AMpPKY y JAaToj
‘Ta4KM KaKBe KpuBe JuHHEje oapebeHa je amdepeHnMjasHuM KOJIHY-
" HUKOM 3a Ty TA4KYy.

Ws cpeammine jeanaunne kpyra, x2 4 y? =12, usasu y? ==r2 — x3%;
fla KaKo M3BOJAM jejHe M Apyre cTpaHe Mopajy OGUTH jefHAKH, TO je

X =

Cn. 33.

. 90 dy x
29-‘3‘5 _2x OTyﬂdCE ? |
Koncranra TpaBla 3a AUPKY y TadkH - (Xi, _]1) 6}11:.3 npema
Tome: — X1 ¢ tora jeanaunHa AMpKe:

I



X1
y—yr=— = (x—x)
- - ' 1 4
WA . . . . .. yy.—uyﬁz—-—xxfi-}—xf
HAMoOCIeTRY . . XX, - yy, =r2

Haoomena. Pagn naxnoier namhema OBe jejHAYnHE Tpeéa y jeana-
quHK Kpyra x? -}~ y2 = r? keagpare x2u y* pacraBUTH HA IIPOU3BOJE
xxr W Yy, Ha 'y BAMA 3aMECHUTH jeAHO X ca Xy, M JejHO Yy ca U;.

‘JopaTtak. Ako GmcMoO y3enu ONINTY JeAHAUMHY Kpyra

» 2 —— 52 2
(Y q)3 f—ﬂwhw)
onpa 6memo poéuau 2 (y — q) —(E— = —2 (x -—p), OTYA
- dx y — q ,
Tlpema Tome je 3a ZUPKY y Tauku (Xq, Ui) I{OHCTﬂﬁTa npanua.
_ | D 1 —q
A caMa jeanaaMHa RUpKC r.nuc;ﬂ' ;
- — P
y-—1Yy, == (’fmxl) n.iu
- J1 — Y

T =P e—x) Y —y) (Y —q) =0
Kaj ce oBoj jepHauuun ropa (xy, — p)?2 +(yy — q)2==r?
nobuhe ce (x—p) (x;— p)-+-(y—q) (y,— q) =TI Kao jeAHAYMHA ,T.LH]DI{E

M oBa ce jeaHavyyua naMTH Dpema IropHO] HanoOMeHW.

41. Jepnauuna HopmaJie. HKaxo je xoHcranTa mnpaspma 3za
HOpMATY je\HAKA HeraTHBHO] PEUHUNPOYHO] BPEAHOCTH KOHCTAHTE
NpaBla 3a JUPKY, TO je jeaHaumHa HopManie:
| Y1

| l _
meﬁﬁ%@%ﬂﬂmmy:
: 1

Xy

42. CynTadrelTa H cyo- |
Hopmana. Kaxo Hopmaia npo- ;V
14341 KpPO3 Ccpeadinre, rto e
(cn. 34) cynrtanrenra ! = MT,
cyOHopmana n’ = QM.

- AkKo ¢y .x;, U 1y, l’OOp,ﬂ.Pl-
HatTe JojupHe Tauke P, cnpa je
- OM = x, (ancoayTtHo).

Rarxo ce cybmopsana pa-
4YyHa Y CMHACAY O opAuHare J0-
ARPHE Ta“Ke Ka IIpeceKky HOp-
MaJle C ATICIITACHOM OCOM (1. 35)
TO je 3sa Ta‘-II{y P (ca. 34) cyo-
‘HopMmajia: n’ = — x,.

Feomerpuja IV. : . | | - 4
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CyHTaHreHTa paqua ce y CMHCAY OJ OpAmHATE ,ztogmpne'
Tauke A0 Npeceka AUpKe C AICHACHOM OCOM; TipemMa TOMe je 3a
rayky P cynranrenra {'=— 01 — OM = - 0T — x,. -

OT H‘c’l’hH hemo, kax y JE,D,H&‘JHI—IH )mpfce CTABHMO l}.—-—O TAKO

2
| r
I-IEUIE:IEIHMO Aa je OT == -J-C——, npeMa TOMeE cvnTaHreHTa
1 -
2 ' 2 sk
r rz-—x l
== — — Xy == - 1.-—-—-]1._

X4 Xy X1

‘Hopmana n=r.

_ o g P 2 _ﬂ_. x12+'g12__
Taurenra f = PT——LMP -+ MT 1]1 + =WV Txa

1

re . qir

=1} Exhmirs (arcon.)
| BAII;AHH.
1. lara je jeanauunHa xpyra - |
a) :},9—]—-‘]2—"‘6){:—[—8_]—1—94 b)) xP4Hyt=2x

, ¢c) 36 x?-36y2+436x 4144y -89 =0
OApejM TOAYNPEeYHUK ¥ KOOPJAHMHATE CPEAUIUTA.

__ 2. KoncTpyumm xpyrose: . |

'a) 2+ y?—6y=16; | b)) 2x2 -2y -—x=0;

) 4x2+4y?—4x-+16y=19; <« d) x2—2x—1—-':]2ﬂ-—4q'=0
3. HMata je Jeaﬂaqnﬂa Kpyra y oO0auky mnpouopimje x : y =

== (y — 6) : (8 — x). Koncrpynmmu raj xpyr.

| 4. Oapeau npeceke prra a(x® —+ y?) -+ bx - ci CJ +d=-0 ca

KOOPAMHATHHM ocama.

. 5. Kako riacm jepHauuna prra I{OJH MpO.1a3d KpPo3 HCIO])I(H-
HATHM [OYETAK, a CpeJMINTe My mMma kKooppuuare (4, — 5)?

B i % O,zzpe,zgﬂ jeAHAYHHY KPyra, KOJH INpo.Jasd KPO3 MOYETAK U
“kpos Tadke (2, —1) u (3, — 2). | -
7. Oppenu jesjHaduHY Kpyra KOJU IIp0.Ja3d KpO3 oOBe TPH
takgke: (4, —2),.(—1,3), (—5, —1).

Y3aMu jeAHa'UHHY ¥ OBOM oﬁﬂnmy J::2 —{— y2? -+ ax + by 4+ ¢ == o na
u3pauyHaj a, b, c.

8. Habu jepsaumny Kpyra, Koju Hpoiasd KpO3 CHOBAUIY M
YHYTPALIY TAYKY CAAYHOCTH 32 ABA JaTA Kpyra, a NPEYHAK Mj
je paspabuHa usMeby THX Tadaka.

9. Kako raace jepHadmHe CBUX I{pymna KOjU AOAUPY]Y a) anc-
uHCHy OCy Yy TaqYKH X =—=INn, b) OpAMHATHY OCYy Y Ta4KH . j =1,
c) obe oce? |

10. Habu jexnaquuny prra EO]H popdpyje npasy 2 x —{— 3 y —
- —260=0, a cpe,r.murre My je (3, — 2).




o
i
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L] .,

11. Kpyr pomuapyje npaBy y=mx-}+b, a Cpe;l;HIIITe My uMa_
KOODAMHATE p W ¢; KAKO [ACH HEroBa jeAHadwHa? LT
12. Tloaynpeunankom r =5 ondcaH je Kpyr, Koju no,u;npyje
npaBy 4y +-3x=25 y TA4KN 4dHja Je arcmuca X == 3; KaKo raacu
jeanaunHa TOra Kpyra?
13. IlocTtaBu jepHauuny Epyra KOJU I1POJIasu KpO3 TaudKy (6 8)

n goaupyjenpasy 4 x -+ 3 y -1 =0 y Ta4kn ygja je ancruca x = — 1.
- 14. Crpane jepnor Tpoyria mmajy OBe jeiHauyyHe:
y=3, = a4y+1=0,  x--y—1=0;

KAKO IJlacH jefHadYMHA VOMACAHOT Kpyra? ‘
| . |
- 15. Habu jepnaumny xpyra, KOJH npojiiasu Kpos rauke (— 2, 0)
# (2,0), a popupyje npasy 3x —4y-+46=0. -
16. Habu jennauuuy kpyra, KOjH mpoJasy Kpo3s Tagke (0, 0) u
(2 ﬁ) a opdpyje Kpyr (x — 5+ (y —-—3)9 == 16 ¢ moma.
o 17. lara cy asa kpyra
a?ty?—6x—10y430=0  u x_2+yﬂ—{—2x—-—4y==
Habu @) jerHauymny uempaﬂe b) pasjamUHY KOOPAMHATHOI TIO-
4YeTKa O/ LeHTpae. - |
18. Konuka je AYXKHHA TeTHBE, 3a]e;1HHqu KPYTOBHAMA :
x? Y= H _($“1)2+yz*ﬂ—-4"
- 19. Koauko sajepnuyrux Tadaxa mMajy xpyr x2 + y2=100 w
npase a) Yy == x—}—z p) 4x +3y=>50, ¢) 3y—=ax-440?
) 20. Kpyr 4x2+4y =25 m upasa 2y—=14x—25 CEKy ce;
 OfpeAu a) KOOpjAUHATE WHUXOBHUX Ipeceka, &) AyXWHY 3ajefHudke
‘TETHBE, C) CPEAHIIHHA Y1Iao, KOJHU OAroBapa TO] TETHBH.
21. Pemn I‘pa(buqm;l M PadyHCKHU OBe jefHaAMHHE:
a) x2 -+ y? =20 H y._—--—-3xm2,
by 22 4+y?2=25 un . x2-4y® —}—2:3»149-}—25___0
- 22, Toa xojom ke ce MMoroa6oM ROAMPHUBATHA KPYrOBH: |
(=P (Y —q)=r3y n (a»mpg‘)“r(u-—qa)gzrgﬂ?
| 23. Habn jepnaumny 1*eome'rpn(:1{0r MecTa 3a-.CpEeJMIITAa CBHX
Kpyrosa mnoayupeuHnka r =1, xoju llO}J,Hp}_]}, Croba UIM W3HYTDpA,
CKpyr (x —2)? 4 (y — 1)®=9. |
24. Haku jepHaduHy reoM. MeCTa 3a CpejULITA CBHX Kpyrosa,
‘KOJU TIpoOJase KpO3 TauKy (2, 3), a umajy HOJIynpetIHHK r=4.
| 25, Habu jepnaduHy reom. mMecra 3a CBe Tadxe, H3 I{O_]]EIX ce
KpyTr (X ~—-p)9—{— (y — q@)? ==r? BUTM 10J] YyIIOM «. |
- 26. Habu jeaHadusHy reoM. MecTa 3a Teme CBHX TpOYIJOBA,
KOjB MMajy HUCTy OCHOBHIY @, W y KOjUMa je a) 30Mp KBajpaTa
Apyrux Apejy crpana == m2, b) pasmepa npyrnt ABEjy - CTpaHa
- = m :n. KorcTpynmin te JdHHU]eE,
- 27. Y tpoyrauma ABC crpana BC = a ko”HcrtanTHa Je; Habm
JeAHayuHY reoM. mecTa 3a CpefuHy cTpae A(, ako AB AMAa CTAJHy
BPEAHOCT C.

-'1

P



;’."‘g;w.ﬂpe;m reoM. MeCTO 32 CBe Ta4YKe y yHYTPallhOCTH PaBHO-
sgpaka TPOyIr1a, 3a xoje je pasjabHHa OJ OCHOBE Cpelma mpomop-
;if*?-.--*QHaﬂa psmeby HEHHX pasjabuna Of KPaKoOBa. |

- 926, Hokaxu: Aa OB ce ABa Kpyra Cex1a mnoj HpaBHM YLAOM,
_Mopa Hsme'lay HHUXOBE ueﬂlpaﬂﬂe pasjabuHe ¢ 1 BUXOBHX IIOIY,

TpedHHKA R m r nocrojaru OJHOC: c?—=R2} re,
- 30. loxamu, fa ce kpyrosa x*-y*=R?u (x —p )2—]—(J~—— q)? == r2
‘ceky TOJ HNpaBHM YoM, ako je p? -+ qg2=—=R?{|r2
—. 3l. Habwm jenmaduny kpyra ca cpeammreM (2, — ) Koju ce
ceue ¢ Kpyrom x?2 — 6x—}—J*—l2yz 13 _mopa OpaBUM YLIOM.
32. [IIra je reom. MECTO 3a cpejMIuTa CBHX KPYTORa, KOju
npoaase kpos ta4uky (4, 6), alcexy kpyr x2--y2=—==_8 noj npasum yriom?

33. Jlar je kpyr x? 4 y?=25 u ma wemy rtadxke (—4,3) u
(— 3,4); oxpenn a) jepHavYuHE TaHreHarTa y TUM Ta4dkama, b) yrao
usmeby 06e TAHTCEHTEe, C) AOJUPHE KOJHUYHHE.

f

34. N3 rauke %, Tpeba pa ce HOBy}{y AupKe KpYTy X°H-y2=r2;
olpein @) KOOpjAuHaTe JOAMPHHUX Ta4daka, b) JB,&H&‘JHHY AOJMPpHE
TeTUBE, €) jejHaunHe TaHI'GHATA. | |

YOyTCTBO: jefHa4YmHA TAHTEHTE II1acH XX, +yy1 —r2. . 1).
Kako mupxa tpeba na npobe m kpos rauky (£, ), To Mopa OHTH
§xy +nyy=r? . . . 2); na Kako ,H,OLLHPH& Ta‘i'{d (x4, Jy) npunaza
Kpyry, TO Mopa SuTH X2+ y2=r2. .. 3). Usjeanavuna 2) n 3)
Tpeba HapaquarH xl /1/1 ; Na YHETH y ]e,I[H’l‘—IPIHy 1). Cnemfujasrau
npumep: x2--y? =125, { =—1, n=17.

35. Ilpasa ‘)x—f—J__]O cede Kpyr x2—{—J2—20 y AreMa
TAYKAMA, KPO3 KOje Cy NOBYy4€HEe AMPKE. Y kojoj ce T24KH, U 110,1[
KOJUM YTIOM CEKy Te Aupke?

- 36. ¥ Taukama, rae Kpyr x-‘—{—y~—~ 10x —8y—+10 —O ceue
X-ocyv, MOBYYEHE CY JUpPKe; 0oApeJd HHUXOBe je/HadYHHE.
LT
: el ; napa-
1eIHO € TOM IpaBOM IOBY4UCHE CY AUPKe, KaKo riace ¥HHXOBE.
jeanagmHe? |

38. Habu jepnaunne OHHUX TAHTEHATA Kpyra (;1: 32+ (y+4)°2-=
KOje cy HOpMalHe Ha npaeo] y —2x —7=20

- 39. lox xojom ke moroxbom npaBa Ax +Bf/—f—C—0 A0 I -
puBatu Kpyr a2+ y2=—r2?
a) JepnauunHy ripaBe JOBEAR HA HOpMAaIaH oOMMK, 1a craBu
Aa je mheHa pasja’kuHa OA CpeAHITA jeaHakKa [OAyNPEUHHKY.

37. Har je kpyr x?+-y? =100 u npasa y—

Xy | Y4 .
b) _Je;{HaLIHHa_ AUPKE riaacy > | 3 =={, a jeaHaumya
A B | | B .
npase: — & T« § — 1=0; na 6m oBa npaBa Ouia aupxa,
Tpeba Aa je: | |
ATy _ By
C r? | C r2



'y 2

‘Kaja ce ¥3 OBUX je/iHAYMHA U3PAYyHA 2y-H lj;, Ta T€ BPEAHOCTH
}Hec}r y jeAnadmpy Kpyra, oHpa ce podupa nsmeby A, B, C m r

nCTh OﬂHOL Kao 1o a). - T
. ¢) JepnaumHe Kpyra W npase pemd 1o T M Y (KOOpAUHATE
32 eﬂ[—j{ﬂ‘ihﬂ\ Tayaka), na crasp fUckpuMuHanTy = . Tuame ce cedmua

.n'[JETB‘lpa V TAHTEeHTY. -
AKO Ce HaJas| 2 = .

T ¢ A2+ B2

= mx -+ b, ovpa je noro,u,éa 3a ,II,O,!l,HpHBaH:e. |

AKo je jeapauumHa npase aata

4 OOJHARY
}0 y = b2
| e
| m?2 - 1
40. HO]V pe;mocr MOPA HMATU I' 'Y J@AH&HHHH x? - y2 =2,

7a Om mpasa 3x+44y--12=0 poaupinraia Kpyr?
~4l. Tox xojom ke moroabom mpasa Ax --By-1-C=0 poau-
puBatd Kpyr (& —p)* (Y —q)* =17 -
o Jlobupa ce- : 112*_(Ap—|—Bq+C)9
. — T AL B?
Kajga mpasa MAe MHMO Kpyr, a Kaj ra ceue?

42. Kaxsy Bpeaunoct mopa uMmatu C y jefHaInHH 2:{:—]~'g'_}_(]=:@,
aa 6u TA IpaBa JOAMpUBaNa KpYyT (x — 124 (y — 1)2 =47

43. Hatn EOOp;LHHaTe TONMPHAX TauaKa 3a OHE JBE AHPKE,
koje €€ MOTY nMoBYhU M3 KOOpA. MOYeTKA Ha KpPYyr

x2-ty2—4y —6x+12=0,.
44, Kaxko rnace jeaHauydHe '3aje JHUYKUX TAHTEHATa 3a OBA j3BAa
Kpyra: x2-y2=4 u (x —4)2 - y2= 19_ -
45. lBa kpyra mMmajy jegHauude 22 1-y?=1u (r —4)? 4 y2==

‘Habu KOOpAMHATE OHE Ta4dKe, M3 KOje Ce MOry rnosyhn Ha- 062
Kpyra jeAHaKe TaHlreHte, Ry HuHe 5. | |

46. ,Z_I()ha}ﬂﬂ AHANTUTAYKH, 73 npasa, Koja pesyje npecex ABE}Y
rapreHarTa ca cpejuinTreM Kpyra, CTO] HOPpMAaIHO HA JOAUPHO]| TETUBH.

47. [Tox kojuM ce yriom ceky nuHuje 2y —3x =06 u 22+ y2=25?

Osje ce Tpamnm yrao usmehy xare rpase um TAHTEHTE y HBeHy
npeCQhV C ,[1.:‘5111/1\{1 KPYTOM. .

48. Tlox xojuM ce YIJIOM CeKy HDYFOBH x?+-y? =064 u

. @ 10)2 4 y2 =92 .

49. Oapead reoM. MECTO OHe TadKe, W3 KOje JiBe AHPKE, IOBY-
gyeHe Ha KPYyr X2 -1 y?=r? croje jeaHa Ha APYI0j HOPMAIHO.

. YuyTcTBO: MMaj Ha YMY 4YETBOPOYrao, Yuja Cy TeMeHa: cpe-
| ;mm're Kpyra, fpecek TaHreHaTa M JAOAUPHE Tadke.

50. Y npBoM KBajpaHrty NOBYIH HA KPYL fr,-*—[—ﬁ—“ﬂ TaH-
reHTy, Tako a) na meH Komaja msMeby KoopaumHaTHAX oca Oyae
MUHAMYM, £) Aa TpOyrao, OrpaHMYeH THM KOMAajOM H OjcedraMma
ga KOOPAMHATHHM OCaMa, MMa MUHHUMAIHY TORBDIIHHY,
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[IECTH OILE.TbAI{
EJIHHCA

JexnaquuHa exHnce. — JEAPKe W HOpmMale, — 3azany .

1. JEJ_T,HAT—IHI-IA ETHIICE.

43. J],edmuuu,nje. Eaunca je naauuja y papHHHH, KOJ& AMa TY -
ocobuHy, aa je 3a CBAKY FbeHY TadKy 30Up OACTOjarka Of ABE AaTe

TAadKe CTraaaH. ' ' l - A T o

Axo ¢y Fu F’ (c.:i 33) Il.Be na TE
Tadke, 4 2a CTaaHu 30HP OACTOjamkA
CBaKe TAYKE HA ENUNCH OJ Tadaka
Fu F’, osga je M taura Ha eaurcwu,
ako je MF 4 MF’ —= 2a. |

IlBe nmare radike, F m F’, soBy
ce oxugce, a pywu MF u MF’ 308y ce
nome3u 3a Tauky M. |

44. HspadyHaBame noTera.

Heka je O (ca. 35) cpepunHa
ayxun FF' u y ucro p0o6a nouerak Ko-
opaunara, A B Hexa je ancumena oca.

) Axo je M koja 6miao0 Tadka Ha eIUINCH, Jakie ] \lF—I—MF 2a,

B ako ¢y x = 0P, y=MP koopamnare Tauyke M, onja je (axko ce -

_]0111 ctasl OF = 0OF'=¢): |
CFM2 = (2 +e)?+ y?

F'M? = (x — e)2 -} y2, ¢ Tora

F M2 — F'M2 —=4ex, min

(FM—}— F'NI) (FM — F'M) =4 ex; na kako ]e FM A4+ FM=2q, toje

FM — F'M = 2;“’
FM A4+ FM=2a |

N : ex L
113.713.3“: . = » FM :. (1 —I"' "E! . }"31 — ({ — —-

- (. 35.

; U3 T€ jejHa4YyuHe U OBe:

45. Jenuaqnﬁa enunce.
- Y3 Tpoyrna FPM (cxa. 30) umsnasu
MP2 — FM2 — FP2, uanm

y :(a. 7) ey —

(a2 — e2) x? + a2 2 = a2 (a2 — e€2).



Kaho VBEK Mopa GuTH FM + F'M > FF’, pan
2a>2e, n1n

| - aze
TQ Mopa pasadka a® — e? GMTH MO3UTHUBHA.
AKo ¢ Tora CTaBHwo a2 — 2= b? oOHJ}a ,H,OOHBEIMO

| b2a? 4+ a?y® = a?b*
Kao Jer)HathJ eJUace. Oﬂa ce MOe NUcaTH W OBAKO:
mg | y2 __1
a2 ' b
46. ﬂpe'rpec jelHaA4YUHE b“xz—l—a*y—':a*b 2 |
1. Ao ce Ta jeaHadmnpa pemn no Y, 3a TAM IO X, ,uoénfhe ce

I:i—z_l/a“——x | - —'——‘:“"*—ng——J
OxaBe BMALMO, A CBAKO] BpeﬂHOCTH ox x,. 34’ KOjy je y
CTBAPHO, OArOoBapajy ABe jejHaxe, ai¥ CYNPOTHO O3HadeHe Bpe]-
"HOCTH 3a J. . _ | -
Vlcto Tako ce pobusajy 3a CBakoO 'J, 3a Ho]e ]e x CTBapHO ABE
jeaHake, a cynpomo o3HadeéHe BpejAHOCTH 3a x. — 1o 3Ha4du, JAa
je e1Mrca 1 jeAHOM M APYroM KOOPAMHATHOM OCOM TIOAEHEHA HA
ABE CHMETPHUHE IONOBHHE. | | | |
2. Kako je jeiHaunHa eiaunce 4HUCTO KBa,ﬂ.paTHa no £ M Y, TO
mMopa, ako je (4 x, 4+ y) (M) jepna mwena raqka, n Tayka (— I, — y)
(M’) 6utn Ha eauncu. Kag ce Bexe M ca M’, oHaa cpejauHa AVKH
MM’ npoaasu kpos nodetax O. JMakne cBaxa TeTuBa, KOja 1poJasm
‘kpo3 O, mpenoioemena je y rtaukm O. C tora ce O 30Be cpe-
JUHIITE eJupce; a CBaka TeTHUBa, KoOja IMPO0Jasu Kpos cpeuuire,
30Be Ce€ OpPeuHUK. '_ " |
- Jegnaumna b2x? +a y?—a?b* 30Be ce cpedtnuHa jejHa-
4UHA eJMIce. |
3. Kag je x =0, OHja je Y==-=b T. j. €IHnCa cede OPAU-
HATHY OCY Yy pasjasuHama -+ b u — b o1 moderxa.
Kag je y =0, onpa je x=4 a, 1. j. erunca ceue ancuucHy
OCYy ¥V JeAHAKAM pasjabéHaMa -4 a M — A OJ HOYeTKa. |
4. Rapg je x =10, onpa ce 3a y rob6muBa HajBeha anconyTHa Bpej-
HOoCT T. J. b. AKO ancoilyrHa BpeJHOCT OJ X pacre, OHJa Yy onaja,
INTO 3HQYH /JA Ce JHAHUja CBE BUIIle npnéﬂmmj,ge alICI{UCHO] OCH.
‘Hajpeha ancoayrna BpejHocT, KOjy MO}e HMaTH I, jecre a;
a HaJBeLa BPEeJHOCT 3a U jECTe b. 3a x> a Owke y, a 3a y>b
O6whe x mMaruHapHo. AKo ce jakie y paspabuHamMa +a M —da
TIOBYKY napajejHe ca OpAMHATHOM ocoM, a Yy pasgabuHaMa -+ b m
— b napanenHe ca ancCIMCHOM OCOM, OHJA ce goﬁnaa IIPABOYTAOHUK
Y KojeM je cBa ejuIca 3aTBOpPeHa.
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5. Axko je d paspamuHa OM Koj“e 6uno rtauke M Ha eiancH
of cpepmmrta O, oHAA 1e

d=Jy@PF =2 = (an—r2)+a«2:l/b2+ mLape

—

HOCTH d = ]/Ot2 a=0B = OA.

3a x == 0 n06mBajy ce aBe HajMame BpesHoctd d = |52 = b
— QC = OD. OTya- BHAEMO, ﬂ.a je AB wnajeku, a CD majmamu
npedank. C tora. ce AB =2 a 3oBe geauxa, a CD =2 b mara
oca ejwurnce. | | |
, Tauke A u B 30By ce memena Beauxe, a C u D Teména
MaJjle oce. | | o I |

~ W3 Tor manasu jomr m oBO: 36up 06a womeea 3a C8AKY MAUKY

HA eAUUCU JeJHAK Je 6eNUKO] ocu.

6. s jeamaaune a® — e2=— b2 msnasu, aa je

FO=FO0=e< }a?— b2
,Z[y}ﬂ OF = OF' =¢ 30Be ce NMUHEAPHA eKCUeHWPUYHOCUI.
PasMepa ¢:a = ¢ 30Be ce HYMepUUHA EKCUCHWPUUHOC.

- 2 :
7. Kag je v =¢ =1} a? — b2 onxa je y =& ‘:’; Terusa RS,

ITOBYYEHA KPO3 KHMKY, HOPMAJHO IpeMa BEJIuKO] 0CH, 30BE ce uapa-
Memap enmuce. Axo ce Taj mapamerap ofelexu ca 2p, oHaa je.

| b2
p=-—-T. J. OOJA08UHA Hapamempa wpeha je HEH])BHU()H(I apouop-

UUOHAAA 30 emuﬁ'y-m MAAY TAOAY-0CY.

47. TemeHa jexHauynHA ennnce.

Rax ce xoopausaram moderar O (c1..35) npemecru y reme A,
“a saapxu AB xao ancuucaa oca, oHAaa maMeby crapux KOOp/AMHATA
By radre M, 1 meHHX HOBHUX KoopjauuHaTta x' 4 y’ MOCTOjH OJHOC:

r—=—x —a y=—uy’. (1. §, a.) |
Jepnaumna b2x? - a2y® = a2b® npersapa ce Tajza y OBY:
b2 (2’ — a)2 -+ a?y'® = a2b?, uau

3a x = 4= a pobusajy ce, al'ICOJI}-"THO' y3eBILIU, JBE HaJBe'he Bpe 1-

b? |
!
y'e == (9 ax’ — x'?).
| b’:’
Kapg ce Haomase Kasa’bke, M CTABH jOUI — =D ,Z!;OGHBEl ce:
' <)
xa-l
1}2 p(ziﬂ:—_;’c)2 2p:1, pa'

Haoomena. — Kog Kpyra je p—a=r na Ce OBu jeAHAYMHA
nmpersapa y TeMeHy JeaHauIuHy Kpyra: y? =2rx — 22,



. AHPKA H HOPMAIJIA.

48. TaHrenTa U Hopmana. — Hs ]e,aHathe EAANCEe W33 :

B2

> Y

y:=>a 3 T
| | | dy b2

Orvg .., .. ... 2y.==2 — 2=

AITYA - ¥-dax ™ | a2
dy  bx
dx  «¥y

Tipema Tome je 32 AMPKY ¥ TRYKA Xy, Y; KOHCTAHTA MpPABIA:
b?’:rl

Jem{aqﬂﬁd AUPKE TJACH:

%y,
b2x,
y— 1, = . r—a
Yy 1 ﬂdyi ( 1)
AU . . . . .. a2q£}1 — £:2912 — — bra, T 521'1_2

¥ Ha nocaerky b2ra; -+ a?yy, = a2b?.

Haunomena. W osa ce jexnaunpa pajd aakmer nawherna, u3poan
M3 je/lHavHHe eNMIIce UCTO OHAKO, KAo jeJHAYWMHA JUPKE KOJ Kpyra.
| 7 . 3a HOpmaﬂyumaMOJe;maanv

Y— 4= aggl (1—‘-'1'1)

bex,

[lo 3Haxky paud). KOAAYHHKA
UCITUTA], Y KOJUM C€ KBajpaHTHMAa
earca Ieme, a y KojuMa mnaja.

49. — YeTupu Konu4yuHe
A10fMpa. . h

1. Ako ce y jegHa4HHU JUpPKe

CTaBy y:(), nocoukhke ce 3a ancuucy
E

Ca. 36. - Tauke T BPEAHOCT — (C.ﬂ. 36).
IIpema Tome je cynramrenTa
2 2 2
a a? —x
PT=t =0T —-OP=— —a, = L.
T, Ty

OBaj wmspas moxasyje, Ja cynTaHreHTa He 3aBUCH OJ Maje
- 0Ce, U Aa npemMa TOME CBe eJuice, rna ¥ Kpyr cnucaH HajJ BEAHKOM
H0COM,, I-IMEth 3a jeAHAaKe amncouce U CYITAHCEHTE JelHaKe.

. 3a taurenry MT =1 umawmo:

o a2 — a2\ a4y -
*=y,2-+1"2=y+ ( e ) (Tt ~= h ): OTY R
i — Vb‘;’l"z—l-‘ad‘yl.

b9 xl



a8

3 Axo y jepHauuHm HopMmane CTABUMO J == 0, Rodwhkemo 3&

arcpucy Tadke N (cr. 36) Bpe,uﬂom

ON = — o
a 3a cybHopmany NP = bafi o
4. 3a HOpMany MN ROGHBaAMO : o -
ne= g2 NPR = g2 P00 O E C

Vbt 224 aty,®

a2 |

Haoomena. Ka,u y oBHM o6paciaMa CTaBuMoO a — b -—r, Jlobu-
heMo AoaMpHE KOJIMYHUHE 3a KPYI. . |

50. Cpaxka jgupka eJjunce rpaxm ca nore3uMa JOAVpHE
TadKe jeqHAKe yrjioBe.

Heka cy MF u MF’ (cn 37)
notean tadke M (x,, y1).

ITpopyxuhkemo morer MF’ us-
BaH eiurnce, U gokaszahemo jpa cu-
meTpaia MT yrna FMF” wmopa
AOoAMpHUBATH eauncy y Tadkm M.

Tpeba camo jpokasaTH, aa 3a
cBaKy ApPyry Tadky N (ccuM Tadke
M) na npasoj MT 36111) NF-NF
HUje jeAHakK 2a.

Axo ce npenece MF =ME",
oga he MT 6utn ne camo cu- |
vérpaia yrna FMF”, wero u ayxu FF”- C rora je aa Hfij}’ 6H}i0=
tadky N Ha Toj cumerpamu: NF = NF".

Kaxo je y tpoyrny F'NF” 36up F'N+NF"” > F’'F”, to je
¥ 36Up F'N-+NF > F'F" nan |

| | F'N 4+ NF > 2a
IITO 3HA4YM ja je N u3BaH eaurce.

Kako ¢y yraosm SMF” u F'MN jeinaku kao YHakKpcHH, TO
je u yrao SMF=NMF". |

Haoomena. OsoM TeopemoM o8jalmyjy €€ mnojase, Koje ce
OCHMBAjy Ha 3aKoHY o peduekcujn (0a0HMjamy). AKO je NMOBpPIUIMUHA
usay6enor oraejaara OOPTHM enMnOcoMA, oHaa ke ce ceeraocHW,
TOIJIOTHH MM 3BYYHH 3pali, KOjW M0Ja3€e U3 JEeAHE XHUiKe, OA0UTH
TAKO, JA C€ CKYILBa]y Y APYroj mMxH. AKO ce y CyAy e/JMNTH9HA
‘06AMKA, Y KOMe uMa TEeYHOCTH, Yy jeJHOj XHWKHM H3a30Be TaJacHO
Kperame, OHAa he ce OAOMjeHHM TaJlaCH CKYNHTH Y JAPYroj MHKM.

a caMo Il —

Ca. 37.



| _  BAJAUH.
[ KOHC'lp}THCf:l'IH eNAnIICY, T. J Ha'hﬂ I{OJIHI{O ce ‘{0'116 Ta‘IaKB

I\a,r,l; cy’ aTe BEJIHKa OcCa- U IKHIKE.
- Ha Benaukoj ocu AB, a uameby o0e muxe rpeda yseru Tadxy R,.

na noaynpedsuuuma AR w BR onucarm TYKOBE OKO Fn F’ v

Hpe{,eI{V THX JAyKOoBa JoOuBaMo -4 Tavke eimfrce.
2. KoHcrpyucaru enmncy, Kaj cy jaate obe oce.

3. Oapenu jepnaumny eammce, Kaj je jara Bejmka oca =— 8,

¥ jeana tadka (2, 1). -

| 4. Ha enuncn b2 a2 - a2 y? = a2 h2 nabu Ta‘ﬂ{}’" 3a KO}y je-

ATICLACA jexHaKa OpAUHATH. I{al{o ce Moxe Hakm Ta TadKka KOH--

cTpyKuujom? | |
5. Raxko rnacnu TeMeHa ]eaﬂaqnﬂa enumnce, q4ja j€ Maja oca:

2D, a napamerap 2 p? | - L |

6. Kaxo rnacm cpe,aﬂmﬂa JEAHAYUKWHA eaurice, Ha,u je p=2,.

=4 . | |

7. Y kakBOM OJjHOCY TipeMa BeJHUKO). OCH crcge NOTe3u jepHe -

TadKe, Kajg je oHa a)- y e1unc, b) usBaH enunce? I{aHaB ]e 3HAK

TpuHoMa b?x? 4- a? y2 — 22 y oba cayuaja?
8. Kaxas je monomxaj rtauxe a) (4, 3), b) (3, 3) peMa eaurncH-
xﬁ ljz

| £5+16 '
- 9, Qlate ¢y aBe oj oBe €eTHpPH KoiuuuHe: a, b, e, p; nahn:
OHE ApYre JABE KOHCTPYKL[HjOM. o

10. HajO6amxa paspamuna 3emibe oA CyHna (Perihel) cTojn
npeMa Hajaakoj (Aphel) v pasmep: xao 29 : 30, I/IgpaHyHaJ HyMe--
PUUHY EKCHEHTPHUYHOCT JembuHE IyTambe. |

11. Sa KOJY je Tadky Ha eJdrucu NIPOU3BO] IHEHAX MoTera.
MakcuMym? (yropeau sax. II y an. 31).

- 12, llIra sHaqe jegnaunne a) 25x2+16J‘"_‘“400 b) agxg—l‘bgy“zo

| 13. Cpepumire jepne eaumnce AMa KOOPAMHATE 1711 M N, 4 H.eHE-
"cy oce 2a u 2 4. Kako rnacu jefHAdYHHA T€ €JIAIICE, Kaj CY H.eHe-
Oce mnapajelHe ca KOOpAMHATHHM ocama?

14. JlaTa je jejuaunna eannce 9 22 - 16 yg+36x———96g—i—36 O
Oapean a) xoopaunare mena cpepauinra, b) o6e oce.

15. ata je jeanaumna enunce 9 x2 -} 16 y? = 144 u jeanaunna.

npase a) y=3x-+5, b)) y=ax-+9, ¢) y=2x—9. Koauko za-.
JEAHHYKAX Ta4aKa uMa eﬂnnca ca CBAaKOM OJ THUX npaBux?

-

A
]6 ,Z(a'ra je eﬂnnca —]— =1, B Tauka (2, 1); Habu jeaHa--

IAHY TETHBE, KOja je TOM TaqROM NpPenoIOBbEeHA.

17. Uspaaynaj KOOpAUHATE OHMX TAa4aKa, Yy KOjuMa cHMeTpale:-
yraosa wusMely KoopAMHATHHX OCA CEKYy ERHIICY O 3:9—}—79?2 == 35.

_ 18 J_IaTa Je ripasa 5 iy — 2 x#-- 7 U CJIAINICAa 5 x3 "‘l— 7 y" - 35':.
HS})a‘I} HaJ AYHKHHY - [IpeadHHuKa, I{OJH Je Hapaﬂe.}]aﬂ C AaTOM ﬂpﬂBOM. .



:.F._.}mﬂy_'-}-,pg_qﬂnr};a, KOjH TIO.JI0BH yrao usMedby

'_”ﬁ;r;qymu' rIOBpH_IHHy KBa,apa"la KOjH je yOucaH ¥

Spara g2 y? = a2 b7 . " .

v enuncn b2xE - a?y? = q2b? YIHCAH je MPaBOyraoHUK 4uje

'e'i:oje y pasMepud m;:n; M3pavyHa] HErOBY MOBPILHHY.

Ba 51, Ws nojepmnmx Tadaka Ha nepudepujn jegsor xpyra cmy-
eue cy Hopmaﬂe HA jejaH mpedHux (2 r), na ¢y nojembeHe I10

ﬂIT
pasMepH m:I; IITa je reoMm. MECTO pA3AEOHHX Tadaka? — OQcoduTH

cﬂyan m . H = 1.

22. [Ipasa crasne ayxuue kpehe ce Tako, a joj Kpajme Tajfn{e
-0CTAjy Ha KpaluMa npasa yria; Habu reom. MecTo oHe Tauke, Koja
_JeaH TY JAYy¥ 110 pasMmepu a: b. __ IIra je reoM. MecTo, Kaj jea—b.

23. Hap jeamom mcToM ayxm 2je HaUpPTaHU Cy TPOYLIH, Y KO-
juMa je 30Up APYrux JABejy CcTpaHa — 2 @; 10TAa J€é IeoM. Mecro 3a
“TEXRHALLITA THX TpOoyraosa? |

- 24. U3 Tayaxa Ha nepmbepﬂ]n Je;umr Kpyra CHOVIOTEeHEe Cy
‘HOpMaJjie Ha jefiHy npaBy; IITa je reoM. MecTO 3a cpe,zmHe THX
-"HOopMana? .

© 25. Haku reom. mecto 3a TemMe A cBux TpoyriaoBa Haj BC,
1) Yy KojuMa je cTpaHa AB cpeawa nponopruoHaaa uamelby 06a
ojicedka koju ce jpobusajy Ha BC kax ce mosyue BucmHa u3 A,
-8) ¥y KojuMa je KBajpat BHCHHe M3 Tadke A m-nyTta Beku o1 npaso-
YraoHMKa M3 OHHX Ojcedaka, Koju ce gobusajy va BC, kax ce mopyue
-BUcHUHa U3 A. (m=1). | |
26. Y Tpoyray ABe Cy CTpaHe a H b, a wuxoBe cy Hpolemm]e
na tpehoj crpamm o’ m b'; Hakwm reom. MecTo 32 BpXOBE CBUX
‘TpOyI‘JIOBa 3a koje je 4 a'b’ = a? | b

27. Y paroj €TUNICH yNUCATH HpaBO} FA0HUK MaKCHMAaJlie Io-
“BPIHUHE.

28. Kpos Tauky M, xoja je AaTa Ha eﬂﬂnua,f HOB};’hH AUPKY.

Ilpso peuierwe. Tpeba npopy-
skt norer F'M (cr. 37) m3Ban ' /,V/'/
€NUnce, Ma MOPEHoJOBATA yrao
FMF".

Apyeo pewewe. Hajp Beau-
#OM ocoM AB (ca. 38) Tpeda onm-
CaTH MNOAYKPYr, MNPOAYXHTH Op-
aaHaty MP no N, koncrpyucartm
v Taykr N TaHTeHTY \TT M mo- Cux. 38.

Byhu TM. | | | |

29. V3 tauyke N (CJI. 37) M3BaH eaudnce HoBykH aAupKy. Ako je
NM Tpamena aupka, na je MF = MF", onja je NM cumerpana aymxu
FF”. IIpema ToMe Tpeba oapeauTu camo rtaury F”. Jenno je reoMe-
TPHCKO MecTO 3a Tauky " kpyr, onucan oko F’ noJynpedHuxa 2 a,

nomro je F'M4-MF’'=FM-+|+MF. A japyro je reom. mecro 3sa
Taqfcy F"” kpyr onmucaH oko radke N mnoaympeunmkom NF, jep je

"4




6F
NF — NF”. Memajyhu yiore obe mxuixe, - Z06HBAMO jolI jeaHy"
ﬂﬂpﬂy ns N. - ' g o
 30. Konjcrpydcaru agpke napaienHo ca paroM npasom [ Us
]e,uHe xuke F Tpeba nonyhu FF” HOPMAaJlHO TpeMa npasoj I, na na-
Toj nopmaiu Habkw tauky F" y paspambuuu F'F' =2 a. Taga je cn--
metpasa Ayxu F'F” Ttpakena ,mpr:a Raxo ayk, onucan oxo Y’ ro-
AyOpeHHUKOM 2 2 a, cedie nopmanay FF” y aBema ragkama, 10 cy Mo--
ryhpa ABa pellema. ,ZIO,H,HPI—I& Tauka M Hanasu ce y nNpeceky AHpKe-
C HpaBONI F'F".

. ata je eannca x? - 25 y? —25 u Ha BOj Tagka (— 3,.
-y1>0) KAKO TJacyd jeiHAadHHA ,.mpi{e Yy TOj Taduxkm? HspaquaJ
meH HArrOHM yrao npeMa amnclUCHO] OCH.

6

32. Ha eaumcu 4 x2 4 25 y2 =100 gara je raqka (4, w——)- KpO3-

Ty Taury MNOBYLM TaHI‘EH'lV H Hopmaﬂ}, [1a u3padyHaj qu]dpPI KO--
JIRrYUHCE aA0Adpa. :

- 33. Y xaxBo] pasMepu croje ojceuny, na KOje Je ancuuca Heke:-
_TAUKe HA ENMICH JI0ACKHEHA HOPMAIOM y TO) TAYKHA?

34. Kako 1iace Je,lﬂatlHHe TAHTeHATa, KOje C¢ MOry mnoByhw
s taaxe (0, 2) Ha eauncy 2 x® -+ 3 2= 62

' 33. Kakoriaace jefHaYuHE TaHreHara Ha eaurcy 9 2 =995
Koje Cy npema npasoj 3y +4x="7 a) napaizende; b) Hopuande?

- 36. Ha eanncy x*-+4 y® = 100 noBy4deHe cy A¥pKe y TadykaMa
(8,3) m (6, —4); ojpean a) koOpAWHATE XHUXOBA MNpeceka, b) yrao
namely o006€ RMpKe, €) jejHaudHy HbUXOBE yraoue cumerpale.

37. Kpos Tauky (x,, y;) Ha elMncH ropyveda je aupra. Mspa--
‘I)THEIJ pPa3)abUHY CpeanLITa O] Te AUPKe.

-38. Ilpoussoj HOpMane y JEAHO] TA9KK HA CIANCH M HOpMAale
O CPEeANLITA A0 AHUPKE Yy TO] Ta4KH KOHCTAHTaH je d Jemial{ je-
KBAXPATY Maje Iony-oce. | |

39. MspadyHa] pasiabMHy JeHe KUKeE O AUPKe ¥ TAa49KH (X, Yy)-

40. Kax ce us obe :xmKe ChycTe HOPMale Ha jefHy UCTY XUDKY,
OHjJA je TpOM3BC THUX JABejy HOpMasa KOHCTAHTAH W jejHaK je
KBaApaTy Male TMojay-oce.

41, V3 jenne xuxe CrnyurreHa je Hopmasia 1a JUpPKY Y Ta4Kw:
(x,. y,); MU3PAYUYHAI] KOOPAMHATE MNOJHOMHEC TAYUKE TE€ HOpMAale,

42. Rax ce usg ie,zi,ﬂe HHME CNYCTH HOpMAala Ha Kojy OGHio-
MMPKY CJIMICC, OHAQ je pPasiabuHa FHEeHA MOAHO0K]A OJ CpeANIITa
jeanaka B2auko] moay-ocu. (Ha ca. 37 y rpoyray F'E'F xyx OS-
nonoguﬂa je crpane F'F”" = 2a.) Illra JL [ipeMa TOME, Te€OM. MECTO
TAX MO1HONK;] 3a CBe -Anpke?

Oso ce npusmerbyje:

a) xKaj rpeﬁd KOHCTPYHCATH eIUIICcy U3 ABe KUKE U jefHe AWPKe ;.

b) xapTpeda KOHCTPYUCATH €AMIICY H3 BEIUKE OCE U jJelHe JUpKe.

43. Habu na eauuncm oHy Ta4dky, 3a KOjy J€e TAaHYEHTaA JeldHaKd
HOPMAJIH. | | .
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44. [Tog xojum ce ymou cexy auHEje a) 9 x2 25__ y9:225 H-
Hy=3x; b) xg-l—yﬁ-4n3x9-|—5y2———15‘?
'* 45. Ilox xojom moroabom npaBa Ax—{—BJ + C =0 aomupyje
endney b2x* 4 a’y? = a?b2?

Buma 3ap. 39 uma crp. 52 _ |

U3 jucKpUMHHAHTE KBajpaTHe jeAHabMHE 3a H3PAYYHABAKE
HOOPAUHATA MPECETHHX TAYARA Halasn ce rmorojda: ~—

| A2a2+B9b9 C2. o .
46. Y jeanaudHHU 1IpaBe Y .__3x-|— b oApe;d b Taxo, Aa npasa
m,zm,zmpy]e eaurcy 9 x? - 16 y* = 144.
47. Y JenHaqﬂllﬂ eHmnce !’:ﬁ‘*?*‘:ac2 —i— 25 99 = 25 E o;[pe;m b TaAKO,

X
Ja ce elHHca JoAUpyje ¢ IIpaBOM T | Z —==1.
48. AKO HeKa JHpPKa UMa OJ CPEeAHINTA PasjabHHY d, 2 HArHyTa
_je mpema BeJIMKOj OCH I10J YIIOM «, OHJA je d?=a?sin®« -} b2 cos® «.

49. Hap jeiHOM HCTOM BEIMKOM OCOM KOHCTPYHCAaHE Cy pa3ue
-€JIUNCE ; OApEJH jeHAYMHY reOM. MeCTa 32 [OJAMPHE TAYKE CBHX °
TaHreHaTa, - Koje ce Mory moByhu Ha Té eannce U3 Tadke (i1, 0).
| Bn,zm y1. 49. nox 1. -

~ B0. ¥ Taurkm M jepne €JATICE | MOBY4eHa je HOpMaia, H OHa
«cede BeJuKy ocy y Tadkd N. — Y Toj Taukm N mogursyra je Ha-
“BeJIMKYy OCY HOpMana, Ha KOJy Je npeHeceHo NA = MN;. mura je

reoM. MecCTO 3a;raqrcy A? ;

51. I{OHEprncaTH JUPKY €IHICe TAKO, jJa MOBPIIAHA Tpoyrm
«€OjM TPaju Ta JApKA ca KOOPAMHATHUM ocama, Oyjie MHHHMYM.

52, Oxo exunce onmcatu kpajpar. (Hakwm no.ny-,mjarmiaﬂy)

53. Rako je 3emma OOpTHH enauncouj, TO CY MEPHUAH]JAHU
-equnce. l'eorpadcka mupuHa ¢ HEKOI MeCTa 30B€ Ce€ yrao KoOjd
TpPaju HOpMala y TOM MecCTy Ca pPAaBHUHOM IoayTapa. JYrao, Koju
rpajui €a paBHHHOM I[OJyTApa OHA MHpaBa Koja Besyje jefHO MECTO
«€a CpejuIlTe €NUINCONAa, 30BE Ce TIeOLEHTPUYHA LIUPUHA ¢’ Tora
mecTa. Jlokaxwu Aa je tgo:ig e’ -*—~a2 b2, ako cy a u b moay-cce .
MEpHAU]aHCKE. | - |

54, Uspauynaj pasiuky usmeby I‘eorpac])cne M TeolEeHTPUYUYHE
mupuHe beorpapa. 'eorp. mupuna ]e 440 47 57", a = 63174 km,
H = 63061 km. -

=




CEAMH OJIE.Ji:.AI{
XVIIEPBOJIA

Jeanauuna xunepbome. — J{HpKe H HopMaxe. — 3aaanum.

1. JETHAYHHA XHIIEPBOIE.

51. Jedpununuje. — Xumepbonra je nMumja y paBHH, Koja HMa
Ty OCOOGHHY, /a je 3a CBAKY HCHY TA4YKy pa3iuKa OACTOjalha OJX ABE
jaTe TadkKe CTajJHa.

Ako cy F u F' (cx. 39)
ABE ,ua're Tayke, 2a cralHa
?paanKa usMeby pasjabpuHA
¢BaKe Tayke Ha Xunepdboam
OA AaTMX Tavaka, oHjia je M
jexHa Tadvka Ha xuoepbonH,
ako je FM—FM=2a.

JAee nare rtauke F u F
30BY ce Jicuxce xunepdonune,
a jayxm FM m F'M 30By ce
gome3t 3a Tauky M. |

52. — H3paudyHaBame - Ca. 39.
rorera, | o |
_ AKO ce KOPAHHATHH mo4eTak yame y cpejunu O ayxm FF',
~a npaBa FF’' kao ancnucha oca, a ce ctasd OF = OF ' =e, onga
ce 3a KOjy 6uno Tadky M Ha JecHO] rpaHn xurepboae ,uoﬁﬂaa'
CAUYHO Kao KOJA exunce v 4. 44.: ? -

FM:-—--{—a- - "F'M:

¢cX

— d.
a
33 Taduky M nHa 1eBoj IpaH¥ JIoOMI0 OHM ce
eXx ex
- FM = — a - | F'M=a —

- TAe O ceyjoI MOpaso y3eTH X ca 3HAKOM IMInus.

53. JegnauuHa xunepoboie,
M3 tpoyria FMP poGusa ce #CTO 0HAKO KA0O KOJX eNurce ('—I.FI 43.)
f (@* —e?) x* |- a?y* = a® (a* — ¢7).

Pasauka a® — e? koj eaunce 6una je NMO3UTHBHA; 3a XHIep-
Ooay je T« pasaura HeraTuBHa. 10 H3nasm us Tpoyria FMF', y
‘xome je MF — MF' < FE’ uan | |
- . 2a<L2e
dagge . .., ... a<e



64

- ’ -
i i

. < - - - __:r . . ' --
Axo ctaBuMo a? —e? = —p2?, gofwhemo ka0 jeaHadHHy Xunepoboie:
— b2x?2 +_agy.g _ agba HAH b_zx_‘a _— aﬁg.z — a2p2. _
) 1 42
S X g2 1
- o a2 bz

" Hamomera. Jexgaumna xurnepdose pasiukyje ce oj jefHauYHHE
elniice CaMo ¥y Tome_,' ILITO Ce KOJA e€Iunce Hanasy| -1- 62, a Koz
xumnepbore — b2, o | '

24. l'lpeTpec Je,unaquﬂe b9x2 a‘y? = az2baz,

1. Ako ce 1a jepHaumHa pewnyd Mo Y, 3a THM MO X, OHJIA je

.y\:i%l/xz“—‘agj X == :_—H—g—'](’fy?—{—bg..

~ Joxne je rox (ancoayruo) x < a, Omhe y umarmnapuno. Ragx

ee HaunHU AO = B0 —=a, na ce y taukama A m I3 moguray Hop-

MaKe Ha amncIUCHY ocy, OHAa HM3Meby THX JBejy Hopuaﬂa HeMa HH
jeAHe Tadke xunepdouue, '

'3a cBaky ancipicy X > a; aobmBajy ce o ABe JeAHAKe, alu
eYNpOTHO oO3HaveHe BPEFHOCTH 32 Y, MCTO Tako AoBuBajy ce 3a
CBAKY BPEAHOCT ODAMHATC I 110 /IBE jefHaKe, a4 HeJeAHAKO O3Ha4YeHe
ancuuce. Xunepboay 4uHe, Aakse, ABe pasjABOjeHe IpaHe, y caMe-
TPHYHOM MOT0Xa]V NpeMa opirHaTHOj ocd. CBaka rpaHa HoJcheHA
je ancuMCcHOM OCOM Ha XBE CHMETPHUHE MOJI0BHHE. -

2. Kaxro je jeanaunHa xurep6oae HUCTO KBAAPATHA NO T U Y,
TO MOpa, ako je (- X, - y) jeiHa WmeHa Ta4vka, M Tadka (—x, —y)
Outy nHa xunepsoan. Mero rako xao koj enunce (tm 46) u3jaswm,
Ka je O cpeaunire ‘mnepﬁo.rfe ¢ tora ce bix? — q?y* = a?b? so0Be
epeditnuiHa jepHaunHA xumnepboe. |
Xumepboan je MenTPaIHO CHMETPUYHA CJAHKA.

3. Kako X m y Mory uMaTH Ma KOJIHKO BEeJMKEe BPEAHOCTH, TO
ce rpane y xunepdborae npoctupy y OeckpajHocr.

4, Kan je y=0, oujga je x— - a; Aob6uBajy ce tauke A u B.
Ayx AB=12a 30Bc ce npBa nin eaasna oca xunepdoie, tTadke Au B -
30BY C€ ILEHa WIeMeHd. '_
| OTyA NpaRuIo: pasruKa uaMeby o6Q aouleza 34 C6AKY mauKy
‘Ha xunepboau jednHarka je 21asHOj OCU.

0. Xunmepboia He cede OPAMHATHY OCY, IOINTO j& I HMaru-

HapHo, kaj je x = 0. Kako je ayx b zHauajuHa 3a xmnepboay, To
ce Ha opaunatny ocy npedocu OC=0D =,, na ce, kao m xoj

-equmnce, Ay CD=—=25b HasABa oca, M TO cuopedHa oca 'y *mnepﬁo.xle..

f

6. U3 jeanaumne a? = e? — b® unm e? = aq? |- b2 EREELE

OF == OF" -—~e—~Va2+b«f




,H;ya{ e SOBE ce .MHeapHd af(% ==& 3036 ce H J.Mcpuq:fa (5p0_]Ha)
wcquHIpuqrmcm | .
7. Kapjex=e l’hﬂ—}—bﬂ, OHJAA Je §J = ,___i

ce, Kao ¥ KOJ eldnce, OHA TETUBA, 1{03:&1 Y EHXHM CTO)H Hop“aﬂﬂo--;--_.

‘Has[AaBHO] OCH, 30B€ Hapamremap Axo ce Taj mapaMerap oGerexHd

g b2 |
ca ) P, OHJa je p= ~* LITOo sHa4d, da je UON06UHA mapaMempa

f-'mpe'}‘.a HeupeKuoHa APOUOPUUOHARA 30 TONOGUHY 2NAGHE U ToN0SUHY |
_caopedHe oce. |
8. Ako je a=—b, oHja ce xu-
.,ne,pﬁo.na 30B€ DAGHOCUWIPAHA; ILEeHA
je jemmaumHa: x2 — y? = a2
| 9. Ako jegHa4MHY xnnepéoﬂe
-. KGMﬁHHyJEMO Ca JeIHAYHUHOM lj == mX |,
jeade npase MM’ (ca. 40) koja npo-
nasy xpo3 O, OHJa ce 3a KOOpAM-
HATE npeceka RobuBa: |
4 ab + amb
= s e -
Y b2 — a?m? Vb2 = a2m?
T'opmwu 3nanu Bpeae 3a tadky M,

~a gomu 3a M'. M3 tux BpesHocTH BHAHNMO, Aa ke npasa ce']m XH-
b

‘nepboay camo oHpa, kanx je b2 > a?m?, nawm (anconyTHO) m < —

- U kon xHﬁepﬁo.ﬁe’ :

Ca. 40.

B . ' - N b . . ) :,- -
Kag je m > —— OHja cesa xu y Ao6mBajy MMaruHapHE BPEJAHOCTH.
10, BHaIiajHe Cy OHe JBe mpape, 3a Roje je bﬂzaﬁmﬁ, Aarae

b
m S - lla 6ucMO KOHCTpyHMCaIH T€ ABE mpase, Tpeba y Taukd B

noguku na OX Hopmany, npeHeTd BE = BE’ = b, na noByku npase

'\#_1

O_:L n OE'. 3a Te npaBe Bpeiu

b b
1o NOB = — tg HOB e

As JenHaane *mnepﬁt:)ﬂe Ha/las@l ce€ 3a OPAMHATY Koje OHAO
'ﬁTa‘iKe HheHe : y-—-—-l———*x I/I ( ) | S

: b
Ynopebyjyhu Ty jeaHadMHy ca jeAHAYMHOM Y = —- -~ X npase

ON wmiz OH, BuimMo xa ce OpPAHHATE, KOje ojrosapajy HCTOj

anCUMCH, CBE Mame paanKny, mTo je Behe X, MOImTO pasioMak

a
— omaja, Kag X pacre; ITO 3HAYH, ;Ia ce obe rpaHe xunep6o-

'eoMerpuja IV. B
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JIHHe cBe BHIIE HpHﬁﬂH}I{}_]y THM ,ILBEM& NpapuMa, ald HX HHUKAK
HE JOCTHIKY. .

| [Ipasa, KOja ce cBe BHulle NPUOIHKYje jexHO] Rpﬁhoj NTUHAJH,
ajM je HUKAJ He JOCTHNE, 30B€ C€ acUMOIIOWId T€ KPHBE JHAHH]E.
Xunepboaa uma jBe acmm'ro're q"je cy Je,ELHa‘-II/IHe

J— + P H = “E—' X.
Kako raace JEﬂHa‘IHHe aCHMITOTA paBHOCTpaHe xunepﬁone?

KaxaB je BHXOB y3ajaMHH rojoxaj?
Komkr je muxoB narubHEU yrao

apema ancuncnoj ocu?

55. AcumMinroTHa ]enﬂaqnﬂa
paBHOCTpaHe xunep6oJe. |

Kako acuMIiToTe y paBHOCTpaHe
xunepbone CTOje jeAHa Ha ApYro]
HOpPMaJlHO, TO €€ OHEe MOTy y3eTH
Ka0 HOB IMpPaBOyrJ# KOOPAWHATHH
cucrem. Koopauuate tauke M y cu-
cremy XOY Heka ¢y X, J, a y CH-
cremy X'OY" meka cy x’ M y'; zakie .
OC =z, MC =y, (ca. 41). | e

Umamo x = OP = QE -} CD = x, cos 45° |- y, cos 459

Xy 14
S PERP
'h

j:l\lp—_MD——CE—-—QICOSLISO—“—XlC{)Sﬁlf) ]/2
~ Kan ce Te BpeaHocTH YHECY Y jeJHAUHHY T2 — y9 — a2, jo6usa
e
ce 2 x,y, = a?; uIn, Kaj ce M30CTABE Ka3abKe : XY — 5 T j. Opo-

H3BO EooanHaTa ¥ CHCTEMY &CHMIITOTA, CTAalIaH je.
56. Temena jeanauuHa xunepoé6oJe. CiUYHO Kao KOJA elHIice
robuBa ce, Kaj e KOOpPAHHATHHM II04YeTaKk Ipemecrn y Teme B’

(ca. 39) oBa jeaHaumHAa: ,
g = 2pa B

II. IHPKE W HOPMAIE.

57. TauredTa ¥ HopMaJja. JeiHaunmHa 3a TAHCEHTY H HOpMANY,
Ka0 U 4Y4eTHPH KOJAWYJMHE JOJUpAa, U3BOJAE C€ CIANYHO Kao 34 eTUlCy
(an1. 48 n 49). One ce Mory AGOHTE U HEINOCPEAHO U3 pesyaTara
y 9i1. 48 u 49, kaxg ce b2 zamenum ca — b3, | |
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BATAIH.

1. Honc*rpyncm*n XHI‘IEPﬁOle T. jJ. HahM KOJMKO ce xoiae
raqam, KajJ cy jaTe IIaBHAa oca M 00e Kuxe. |
i». Ha npopyxenoj raasuoj ocd AB, a ussan muxa, Tpeéa V3eTH
pae Ow10 Tauky R, ma noaynpednmnuMa AR m BR onmcarm ayxose
OKO F u F'; y npecery Tux AykoBa 100MBaMO ‘-IE:THpH Tadyke xunepboure.
<. Paam Taddujer uprama xunepdone,. . n ga 6m ce 60kbe yOuMO

ﬁ,eﬂ TOK, Tpeba ynoTpebUTHA ACHUMIITOTE.

. 2. Oppenu jepnaumny xynepGone, xaj je naTa HeHa riaBHA
acd 2a U jeadHa Tadra (Xy, Yy)- :

. 3. Koja Tauka Ha xunepGonu bx? — a?y? = a262 UMa OpPAMHATY
Jeﬂﬂaﬁy aricnucu? (Kax je sapatak moryhau?) |

. 4. IlocraBu jepnaumuy xunepbone, Kaj joj je riaBHa oca 2a,
_'_-.a papaMerap 2 p, - ,
.. 5. Jlare cv ABe Ox oBe 4 KoIMUMHE: 4, b, ¢, p; KOHCTPYyHIIH
_ocTale jaBe. | |
6. Tonyoce a n b napaam ca p n .

7. Uspauyna] 6pojuy excueHTthIHOCT 3a paBHOCTpaHy XM~

- pnepbo.ay. _ |
8. dare cy acuMOTOTE W Teueﬁa rJ1aBHe oOce; Haiap_l KIKe,
9. KO_]&_JIHHPI.]E’L OAroBapa J@IlHatIHHH VAT = 19

. 10. ¥ xakBoM oOjHOCY mnpeMa TLJaBHO|] OCH CToOje MOTE3H 34
tadke a) usmeby xnnepéoﬂcxnx rpana, b) na chvnqeﬂo] CTpAaHH
xunepoboicke rpane? HKakas je spak TpuHOMa b2x2— a2y? — a2h?
y THM Ciay4ajesdma? -

11. Kako Jexe tadke (512, 4) (2 3), (10, 4) npewa Xunepboau
16 2 — 25 y2 = 4007 ,
| 12. Koagku ¢y moTesm TeMéHA Yy paBHOCTPAHE xnnepéo.ﬂe‘?

- 13. Rako raace jeanauusde obe acumnrore sa - xunepGony
4 x> — 9 y? =367 UspauyHaj mUXOBE JIIOBE MpeMa aNCIHECHO] OCH.

4. Cunyc acumnretHor yraa (EOE’, ca. 40) uspasurm ca .
15. Hopmana wus KUKe HA J€Any acn.«.m'ron jeAHaKa je Maao)
noAVOCH.

16. Kouctpyumu nuHujy 3 x9 +6x—dy?+ 20y =32
17. Jara je jeanaurHa xﬂnepﬁt)ﬂe 4 x®-—9p?=36. KOJIHRO-

- 3aj€AHUYUKUX TAaYaka ¥Ma OHa C IpaBoM a) J =3 X —+2, by y=2x—38,

¢) by=90x —9; nabu Te Tadke.

18. Konuko sajefHUYKNX Ta9aKa UMA jejHA ‘;Hnepﬁoﬂa C npaBOM
'KOja je mpema acHMOTOTH 1apajaenHa?

19. Vspauyna] mosprummy HpﬁBO}’I‘ﬂOHHI{d 4dja Ccy TeMeHa y
npecenuma xunepbone b2x® — a?y? = a?b® ¢ rkpyrom, koju je ca
- xunep60JOM KOHIEHTpH4aH, a UONYIPEIHUK MY je eKCHEeHTPUIHOCT.

5*
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20, Ha xunep6onu b2x2 — a®y? = a2b?® oapeam TauKy KOjy Tpeba .
' BesaTm ca TeMECHEMa, jAa OM ce KOA Te Tatme ;_106110 yrao ox
‘a) 30°, &) 459, ¢) 600. 5 .

| 21. Hdpagynaj AYXKHHY OHOT NpEeYHUKa Yy XunepOoJ, ROj’I
;ca MO3UTHUBHOM X~ OCOM Tpaan yrao ¢.

. 22. Habu reoM. MECTO 3a CpejUIITA CBAX KPYroBa, KOjH C noxa
aoaupyjy kpyrose x4+ y*=9 u (x —93)? +y?=4. |
23. Habu reom. mecro sa Tpehe Teme A cBHX Tpoyriaosa, y
KOjUX OCHOBA HMMa CTalHY BPEJHOCT a, M Y KOjeM je yrao B—21.

- 24. Y kpyry je noByueH npedyHuxk AB umju npogxyxak cede
aapry CD y C; xax ce y tauykm C nojurse Hopmala Ha NPOAYKEH
npeunnk u npeHece CF= CD, mra je reom. mecro 3a Tauxy E?

25. Heﬂ OCOBHHM jeAHe xnnepﬁo.fle Hal43W ce jejlHa Ta4dKa, Koja

je o cpeagumirta yiaabeHa 3a m; OX KOje Ta4Ke Ha ‘iHH&pﬁOTIPI HMa
oHa Hajkpahy pasjaabuHy? - -
- 26. Hp|03 TAa4Ky, AaTty Ha xnnepéoﬂﬁ, HOEYHH TAPKY.
(Cﬂnqmo 3an. 28. Ha cTp. 60)

27. HEIJ xunepocmﬂ 9x2—16 y? = 144 para je Tavyka (2—0, 4)

HAILpTaj :mpxy YV TO]j TAYKA W ‘Habu HWeHy jeAHAYHHY.

28. a) W3 rauke msBaH xunepbolie MOBYUH TaHI'EHTE.
(Cmmano sagatky 29. Ha crp. 60.) |

b) Ha%’fme JHO JATOj MpaBoj noayun ,zmprce Ha aaTy xnnepéoﬂy-
(Canuno zaa. 30. na crp.

29. Kako riace jejHAauMHe TAHIEHATA, NMOBYYEHHX HA XMHEpP-
6ony x2 — %Ey — 2 u3 tauke (1,0)?

30. Aupka, nosyqeﬂa uameby acamnroTa, 'ﬂpeno.uon.rheua je
AOJMPHOM TAYKOM. | |

31. Habu nHa \mlepémm 'OHY Tad4kKy, 3a I{OJy je. cynTaHreHTa
JeAHaka cyOHOpMAaH.

32 Hq;l; KOjUM Cce€ VI‘JIOM CeKy JIHHH]e
x?+y~-—60ﬂg~= 9x2% — 16 y2 = 1442

33. Y 0HOj Tauk#H ﬁ:ﬁnepémle 25 22— 16 y? =400, sa xojy je
ancnuca jejHaka Oop/JHHATH, OBy4eHa _]e AMpKa; \M3padyHaj JoRHUpHE
KOJHYUHE. | |

34. Habu jelHaYUHY OHe mpage, KO]a ;zo,zmpy]e xnnepﬁoﬂy
x?—y?=4, a HarHyTa je Opema ancIiuCHO] OCH HOJX yrioM oj 600;
U3padyHa]j u ACAUPHE KOJAHMYHHE.

35. Ilox xojomM morojaBom Ipasa Ax+By+C_O nonnl)yje
xunepobony b2x? — a2y?2 — a2p2? = |

Ho6uBa ce: A2a? — B2p2 = C2,

36. Kaj erunca m xunep6o.aa HMajy 3ajejHUYIKE KMKe, OHJa
AUpKe ¥y I-I:I:FROBHM npecenuMa cToje jeaHa Ha ApPyroj HOpMaIIHO.
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37. Cpeaumite paBHocTpaHe xunep6osie BE3aHO je ca A0OJUPHOM
TAYKOM JeJHE€ [MpKe; KaKaB OARHOC IIOCTOju wu3Meby Ro_H_CTaHTe
nmpasana Te IIpase W TaHTeHTe?

38. Kap ce us cpeaumra Je,me pPaBHOCTPAaHE xnnepéoﬂe CIIyCTH
HopMmana OP Ha jeany Avpky ¥ npojayxu Ao npeceka () ca xmmep-
6ojoM, onja je OP.0Q = a?? 1 | | |

~ '39. Tpoyrao, xoju 4YHHM jeaHA AMpKAa Ca ACHMIITOTaMd, WMa
CTaJHy NOBPIIHHY. | | -

40. Koanmka je cranna MNOBpHIMHA TPOYIJA, KOjH rpajd jegHa

AHpKa ca acdamrroramMa? |

OCMMU OIIEJI)AR
ITAPABOJIA

- JepuaumHA. — IxpKe ¥ HOpMAaJge. — ___Sa,qaun

I. JETHAYHHA ITAPABOJIE.

58. Tymademwa. — I[lapaGoia 30Be ce AMHHja y PaBHH, Koja
AMa Ty OCOOHMHY, ja je 3a CBaKy MeHy Ta4Ky pasjabHHa O jeAHe
AATE€ Taduke jeJHAKA HEHO] pasgamuﬂn ox ]e,uHe 1aTe npaBe

Hera je sa cn. 42 para rtadka E,

u nata npasa AB; omga je M jexna | A J
- tayka Ha mapaboam, ako je MF = MQ l( r
(MQ | AB). - [z

Taurka F 30Be ce Jcusmca, jara
npasa AB 30Be ce Jdupexmpuca wniu
- AUHUja 6oduna 3a napadony; npasa FM |

Sl
|
>~.1

30Be ce momee Tadke M. |
- 59. MspayyHasame morera.
Tpeba nmosyku FC | AB, ma cpe- P’

auay O Te HOpMmasie y3eTH 32 KOOPAU- 5V
HaTHH ItodeTrax, a npaBy COX 3a anc-

- L{ACHY OcCY.

Axo jou craBumo OC = OF — g » OHJA J& 3a CBaKy Taqu". M

MF-—*-MQ—-CP.__-C0+0P AaKiae
MF-—x+p '

- GJI 42,

‘Ha mnapaboau
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60 Jennauuna napaéoie.
M3 tpoyraa MPF uanasm:

MF? = y‘2+(x———)

Rako je MQ——PO—}-OC-—-x—}——ﬂ: i8) 81 \fIQQ—--(x—i— p) TO
je mo 4. 58 MF = MQ, naxne

oot (= 5) = (s )
y? =2 px

U TO je jedHawuHa uapaboje.

61. IlpeTpec jepHauuHe y2—=—2px.

1. Us Te jeanaumne usiasud y = -+ [/2 px. CBako] HO3MTHUBHO]
BPeAHOCTH 3a X OAroBapajy JABe jeJHaKe, ajid CyNpOTHO O3HAYEHEe
oppuHate. W3 Tor msiaasu, ja je mapaboina nojemeHa anCouCHOM
OCOM Ha ABe cuMetTpHmyHe nojosumHe. OX 30Be ce oca v napabone.

. Rag je x=0, onpa je m y =0, mITO 3HA4M, Ja je K KOOP-
IAHATHM MO4YeTak jeaHa Tadka mapaborse. Tauka O s0Be ce wmeme
napaboie, a jejHauMHA Yy? — 2 px 30BE C€ ¢ TOra mWeMeHA Jedﬂaquﬂa
napa6ose. 1lIro je pehe x, TuM je Behe u y, LITO 3HAYHA jJa ce napa-
O6osa cBe BUIIlE yAakbyje 0J aliCIUCHE OCe; OHA AaKje HHUjE€ 3aTBOpPEHA.

3. Kag je x HeraTuBHO, OHjAA jé y UMarwHAPHO, IITO 3HAYH
Ja HeraTHBHHMM allcIiucaMa He OAroBapajy HHUKaKBe TadKe.

4., Ao ce cTaBu X — P OF, onjaa ce poduBa y =

2
je DE =2 p. Koauunna 2 p mpejacraBma jaxie tetuBy DI, kojay

KAKHA CTOJU HOPMAJHO Ha OCH; OHA ce 30Be uapamewap napadone.

5. U3 y?=—=2 px usnasu npomnopruja 2p:y=—y:x, T. . opou-
HAWa ceakKe maukKe cpedma je TpouopyuoHAld usmeby unapamewmpa
U eHe aucyice.

6. AKO Ccy x; U X, ancuuce, Y, H y2 OopAuHATE JBejy Tadaka
Ha napabonw, OHJAa je

yy® = 2 pay, Yo? = 2 pXz, OTYA
U2 Yg? =Xyt X |
T. j. Keadpamu opduHamra 3a 0s8e mamce Ha uapaboau cmoje y uemof
pasmepu Kao muxoge aacuylce. "
'Haoomena. Kpyr, emunca, xunepbonra u mnapabora Mory ce
IMpeACTABUTH OBOM 3aj€JHMYKOM TEMEHOM jeJHAYHMHOM:

y? =2 px + _9%°
y KOJo] Je q-—-—lz-;arcpyr g =
6oay, g — 0 3a napadony. -

Koedgunujenar p suHa4n HOJIYHPE‘IHHI{ 3a KpPYyr, a mnoJjay-mapa-
MeTap sa ocraae JuHHJE.

- p; ¢ Tora

B2
— 3a XHInep-

3a €JNIICY, q —

a2 a



- II. JIHPRA % | HOPMAJIA
62. Je,u,naquﬂa nIUpKe U HopMane.
Kafco je 3a mapabony gi 1; » To he jefHadnBa gupke v Iaqug_ |
(x4s Yy) TIAACUTH: - |
y—4 = 51 (x — X;) mnu
991 =p (& 1+ x1).
- JepnagpmHa HopMmaae rIacu:

| yﬂy-_l:-—ﬂ%(x_xi)-

63. JopupHe KOJIMYHHE.

1. I3 jepnauuse jupke fobusa ce
3a ancomcy Tadke T (ca. 43), kax ce

ctaBu Yy ==0,:

- OT —_— xl.
[Iipema TOMe je cynTaHreHTa
' =PT = — 2 x,.

Jarne cyamaﬂaeﬂma dsa nyma je
eéeha 00 auacuuce dodupHe mauke (ATrICOAYTHO Y3€BIIM).
2. 3a tTamrenty MT po6uea ce ms Tpoyraa MPT:
MT?2 = MP?2 | P12, unn |
2—=y,2 - 12 =2px, +4x,° un
t=12x (p + 2x). _
3. Ako ce y jeanaymHu Hopwmane crasy y=0, pobumhe ce

ON — Xy = p; Aaxie je cy6nHopmana PN =p.
- (L J5HOp.M{ZUI(I j€ KOHCIAHMHA U JeOHAKA Je T0A08UHI uapametipa.
4., 3a wopmany MN. go6upa ce n?= yf‘ 4 p2 = 2 px, - p?

axie n = Vp (@1 p).
JoparaK. Joduprna mauka u apeceyul OJupKe U HOpMAle ¢a
O€EOM jedHAKO CY yoambeHu 00 Hcllice.

Hokas: KRako je MF morer, To je mno a1. 59 MF == X - J«z—

Name je FP = OP-~ OF :xm%-

FN::FP—[—PNH—x—-—-»—-!—p.-_x—]—

FT — TPwFP-_.Qa:ﬂ——(xﬂ—w—)__a:—}—
Aakae . . . . MF — FN = FT.
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64. JupKa rpajgud jeAHaKe yrjoBe Ca NOTEroM JOJUPHE
TauKe H C_NpPaBOM Koja Npoiasu Kpo3 AOAUPHY Tayky, a na- "
pajielHa je ca OCOBHHOM. | | |
" Mo w4n. 63 zoxatak, Tpoyrao FMT pasHokpak je, ¢ Tora
X EMT =FTM; amm je u << RMT' = FTM; npema ToOMe yrao
FMT = RMT". | | | | |

Hanomena. Ha oBoM mpaBu/iy OCHEMBA C€ IpUMeHAa napaloJHEX
oraeaana. Kaxg ceBeT10CHM, TONIOTHHM HMAM 3BYYHH 3pamy Hajajy Ha
orJejajo TapaieJHO IIpeMa OCOBHHHM, OHJA CE€ OHH IOCIE OJ0Hjama
eKylnbajy vy xuka. M1 oOpHyTO: 3panu, Koju osase M3 HHKE, Of- |
6ujajy ce mnapa’aejHo IpemMa OCOBHMHA.

 BATAIIH.

| l. I{OHCprHcaTH mapa6oy, T. j. OAPEAHTH KOJHKO Ce xohe
TA4aKa. | o

Heka je para mupexTpmca ® xumma. Tpeda npe csera oapenuTH
OCOBHHY U TeMe. 3a THUM Ce€ y3M€ Ha OCOBHHH Trje Ouio tayka P
(ca. 42), nopgurne PM | OX, nma noaynpeunurkom CP onumine wms F
AYK KOjHU cede HOpMay PM y M u N; Tana cy_M n N Tadke Ha
napadonun.

2. V KakBOoM OJHOCY CTOjH IIOTEr JeAHE Ta4Ke npema H:BHO_]
pasjabMHA OJ AUPEKTpHCEe, Kaj Je Ta Tadka a) Ha ﬂcuynquOJ,
b) Ha magydeHOj cTpaHHm napaéoﬂe‘? KafcaBJe 3HAaK 6HH0M& Uy ——-2px
Y JeAiHOM U APYrOM ciay4ajy?

3. da am cy rauke (4,—4), (1, 3), (35, 2) Ha napaboau J2:4:1:
M KaKaB UM je 1ojoxaj npema napadoau?

4. Koucrpynium amumje y* — — 162, 2® =12y, a?=—10 y.

5. Kako ce mema nososxaj JuHHUje y == X%, KajJ ce IeHa jelHa-
S HA rpauccbopwyge Y OBY: |
Q) y—a®+3, B) y=ai-—1, ¢ y=(x—13 d) y=/(x+1)?

6. Koncrpysuin iunuje: a) y = ; 2, b)y=322, ¢)y=—a%,
d) y=—a*+1, ¢ y=—a>—2 f) y:“%iﬁ, g)y=—2 x=

7. Jequaunue y2 =12 x u 22 -+ y2 + 10 x = 75 peiu padiyHCKH
H IrpapuyKn.

8. Pemn ]B,ZLHa‘{HHy xg—l—:rr—- -H_O rpaduaaka. YIOYTCTBO:
KO a? |+ x — 2, na nabua 1tadyke y KojuMma je
y=—0T. ] npecene ca aI‘ICHHCHOM OCOM.

9. Kag ce xoucrpyuiuy napaboie y2=—=sr # .CUQ*“""QS.U, OHAA
OpAMHATA [pECeKa jaje MBUIly OHe KOIKe, 4Hja je 3anpeMHHa /JBa
nyta Beha o] KolKe qHJa je mBHUIA §.

- 10. Jeana napaboia wmmMa mapamerap 2p, a OCOBHHa o] je
napaﬂeﬂﬂa ca AarcUyUCHOM OCOM; KOOpJAHMHATE M.eHa TeMeHa HeKa
cy m u n. Kaxko riacu reHa Jeaﬂaqnﬂa‘? |

-



11. Kako raacu jeanaymHa napaboje, Kaj c€ KOODAMHATHH
'noqc'rafc IIPEMECTH y OHY Ta4Ky, I'Je IhbeHa oca ceqe ,uupel{'rphcy‘?;

12. lara je jexnaumna mnapaboae: y2—4y —6x — 3 =0;
OApeAM KOODAMHATE H.€Ha TEMEHa W mapaMerap.

Yaymcmeo: KoopamHaTHe oce Tpe6a NOMEPHTH NAPANEIHO,
Aa #3a0paTH KOOpAMHATE HOBOIA IIOYETKA TAKO, AAa HECTAHE WiaHa
ca y M KOHCTAaHTHOra “jJaHa. |

13. Y mapaSonm y? = 2px ynncaH je paBHOCTpaH TpO}I‘aO
TaKO, A2 My je jejHo Teme y napaOoJmHy TEMEHY, a BACHHA Ja ce
nMoKnana ca nmapaboJdHOM OCOM; H3pat1yﬂaj. CTpaHyY ¥ HOBPIUHUHY
TOra Tpoyrja # H‘alTaJ ra. | | | |

14. Hdara je jeaHavnHA nmapa6ose y?=5x. Koauxo 3ajenmfmxﬂx
TAYAKA UMa Ta napabosa ca NpaBUM JHHHjama: a) 4y—9dx 14,
By y=2x—1, ¢) y=3x+2? |
| 15. Konmko sajejnuuknx Tadaka HMa napadora ¢ jeAHOM
npaBoM, KOja je mpeMa HHeHO] OCOBHHHM napaﬂeﬂHaQ

| 16. Kpos :xmxy napaboae | J2 — 16 x rioByYeHa je TeTHUBa ¥
npaBly HOPMalHOM Ha TPaBy Yy = 2X; OJApPeAu CpejuHy Te TETHUEE.

17. Onpenn jepnavunHy reOMETPUCKOr MECTAa 3a CPEAUIUTA CBUX
KpYyroBa, KOJu npoaase kpo3 Tadky (1, 1) ¥ joaupyjy OpAMHATHY OCY.

18. O;[pe;m ]e,aHathy reoMeTpHCKOI MEcTa ca CpeAulITa CBUX
KpyroBa, KOJH JOAMDYjy npaBy y = —4 u Kpyr x® |- (y— 2)2 =4,
KaJl Ceé KpPyroBM JAOJUpPYjy @) ¢ mokba, b) M3HyTpa. |

- 19. Habmu JeAHAYMHY T€OM. MeCTa 3a CPEeAdNITa CBHX I{pyI‘OBd
KOJM AOAYDPY]Y JeAaH jaTv KPYyr M jelHY IPABY KOja HApPOJasd Kpo3
Ibe[OBO CpeJHINTEe; JOAUPUBaAEKE HEKa je a) ¢ noka, bH) MBHYTPA.

°20. Ha ocoBunu jeine mapabone jaTa je -Tauka A v pasja-
BHUHUA Q O]l TeMeHa; Haflau HAa napaéoﬂn Taq;cy M, tako na O6yae MA
MHHHMYM. | | |
21. Ha ocosunn jexue mapabosne jpara ]e tTayka A v pasja-
BUHU a o teMeHa S. Hameby A um S noBynum TetuBy HOpPMaaHO
Ha SA Tako, fa ce j0o0Hje MaKCUMAalHA IMOBPIIMHA 334 TPOYIAO KOJH
HOCTaJe Kaj ce Tadyka A Bexe ca KpajlUM TadkaMa TeTHUBe.

22. Y mapaboaHM cerMeHAT, XKOju je OorpaHu4eH TETUBOM Yiop-
MAa/JHOM IIpEMa OCH, YNUCATH NPAaBOYITAaOHHMK MaKCHMalHe MOBPIIWHE.

23. Tayka ce kpeke jearHakom Ops3sMHOM YV XOPH3OHTAJIHOM
npasuy, a jeJJHako yOp3aHO y BEPTUKAJIHOM npasuy (nHoYeTHa OpsuHa
Hyna). MsBeau jerHauuHy HeHe myTambe.

| 24. Cyx Je HanymeH BOJOM, Koja ce o,np,haﬁa VBEK Ha HCTOM
Hupo-v; 30 cm denoj HUBO-a HalasH ce OTBOp, KpO3 KOJH BO/ja
ucrtude. Y kKoOJy he Tauky Ha cToay, Ha KOMe ce HaJIas3u Taj CYA;
YAQPUTH MJ1as, aKo ce OTBOP Hajlasy 15 ¢cm napg TIOBPIIHHOM croaa?

25. Ha Ooky jepnor cyaa Tpeba HAYUHUTH OTBOP TAKO, Ja
IpH CTAaJHOM HHBO-y BOJAa, Koja mcrh4de, uMma najpekm aomer. Ha
K0JO] AyOMHH HCIOJ HMBO-a Tpeda HAYHUHUTH OTBOP?



- 26. Kpos tauky M, aaty na mapaGoau (ci. 44), HOBy'hﬂ malpxy..

Ilpso pewuerve.

Hlaty Tauxy M Tpeba BesaTH ca
#mkoM F, u nmosyku MQ | AB, na
npenoaosutu yrao FMQ.

Apyeo pewerse. |
Ilpenecu OT = OP (ca. 43), na

nosyru MT.

Tpethe peuwierve.

Oxo xumxe F, a noaynpeasukom
FM, Ttpeb6a onucaTtym NOAYKPYT, KOJH
ke cehn NPOAYHKEHY OCY y Tauku T
,I[Hpr:a je TM. (Ca. 43.)

27. a) I3 tauxke N, parte U3BAH
napadone, nosyku AuUpke.

Raxo ampra NM mososm yrao
FMQ), na kako je MF = MQ, To je n ;
NF —=NQ. C rora rpeba noaviped-  Cn 44
HukoM NF onucata ayk FQ, nosyhu
QM | AB, u rako pobutu popupuy tauky M. Tauka Q' paje pojmpny
TA4KY M’ apyre aupke.

b) Ilopyhm ampky mapazenno ¢ parom mpasom [ ‘Tauxa Q
Halasd ce Ha Upasoj nosydeHoj w3 F mopmaano Ha [l (Cx. 44.)
ITomoky Tauke (Q vanasm ce M.

28. Hexa je y?=16x jegnadmna napabo.1e; Kaxko riacu jejfHa-
YUHA ,zmprce Ko]a je a) mapajielHa, b) mopmara npema I(paBoj
y—x—+3 |

29. Ha napaéoau y2=4x Heka cCy JAaTe ABe Tadke 4d]e cy
oparHaTte 2 m —4. Kpos Te aBe Tadke moBydeHe cy aupke. Uapensn
a) npecek THX TAHIEHATa, bj HUXOB yrao, ¢) NDOBPUIHHY TpoOyria
Huje Cy cTpaHe Te jABe JAMPKe U JOJAMPHA TETHBA.

30. Hopmana oj xmxe 10 jeAHEe TAHCEHTEe MMa_ CBOJe I‘IOFI,HO}K_]G
Ha AAPOHA Y TEMEHY M CPeJH-a Je ImponopuuvoHanazuaMeby norera
AOJAMPHE Tadke W YEeTBpTOra jejla napamerpa.

*31. Ynopean paspamumy xmxKe o/ AUPKEe €a HOPMAaloM Koja
OAroBapa TO] AHPLH. - |

32. lloa xojum ce yriaoMm cexky amHuje: y?2=—=2x u x? | 2 =82

33. Rako riaace jeaHaudHe TaHreHaTra y Ta4dkama, rje ce ceay

10

9

apauje 422 — 9 y? =36 m y?= — xr; Hojxg KOJAM ce YIAOM  Cexy

Te AUHUje?

 34. Habu na nmapaboau oHY Taquy y KOJO] AUPKa rpajd eca
OCOBHHOM yrao ojx 459,

35. Iloa kojom ke moropbom npaBa Ax -+ By -+ C=0 goam-
puBaTy napaodoay y2 = 2 px.

Onrosop: B%p =2 AC.



36. Kako riacu temeHa ]e,aHatha napaéoﬂe  KOJy ,u.o,u;npy_]e
upasa y —2x -} 37

37. Koja aupka napa60ﬂe yﬂ-*-ﬁa’: cede npaBy y:?xa:—}- 5>
nox 4507

38. Ha mapabony y®= 2 px nosy4ena je ,r.mpl{a oapenn I-I::BHY
JefHAUUHYy, aKo je @) TaHTeHTa, b) NOTer JOJUpPHE Ta4vKe jefHAK
HOPMAaJH, |

39. HOByuH AMDKY, je/iHAaKy [TOJOBHHH MapaMerpa; -A3padyHa):
BEH HAruOHU yrao npemMa OCOBHHH.

40. Habu Je,uHathe TAaHreHaTa, Koje Cy ¥3 Tagxe (+——1 — 1)
noByYeHE Ba napadony y2—=—=4 x. |

41. Oapenu reoMeTpHCKO MeCTO 34 CBE€ OHe TadKe, B3 KOjHUX

ce MOry nosByhm Aupre kKoje croje JeAHa Ha JAPyroj) HOpMajiHO.

Youymcmeo. Axo ¢y y,, Ys OpAMHATE AOAUPHUX Tadaka, OHJ&
72 __ ©oA

iYa .

JeAHa4YrHe Koja CAYKH 34 O,IlpE'BHBaI-LE: J.Lo,mpﬂﬂx Ta4yaKka TaHreHara,

IMIOBYYEHUX U3 Taudke (x, J).

42. lupra y TeMeHy IeOMeTPUCKO Je MECTO 32 CpejAHHE CBHUX
TaHreHara jeaHe napaboue. |

43. llBe koHdoxanHe mapaboie ca CYNpPOTHMM OCOBMHAMa B
JEAHAKUM OapaMerpuMa CeKy Cce NOoJA IIPaBUM YIJOM.

Mopa 614*1‘14

= — 1. TlpounsBoj 1Yz MOME Ce Haky U3 KBajpaTHE

JEBETY O,H,EJI:,AK'
HJOOATAK

INpeanun¥ ejHOce, Xunepbfore uH napabore. — IIpecenu xyme. — HuETerpal.

1. HIPEYHHIH EIHIICE, XHIIEPBOIE H IIAPABOIE.

65. Enunea. Axo cy A (x4, y,) u B (x,, y,) KOoOpAnHaATE JBE}V
TA4YaKa Ha eJuICcH 4Yuja je jeaHadumHa b?x? - a?y? = a? b3 OHJa
ceumuia, Koja npoJaasum kpo3 A m B, mma ]EﬂHaHHHy

L Yo — Uy L
— Y4 == T, — i, (x — x1).

Kako 3a rauxke A m B Bpepe jepnadunHe
21,2 + a?y,2 = a2b?
b2ay? + a?yy? = a?b?
TO Ce M3 HHX J06HMBA OJAY3HMAaEEM:
Yo— s by ({z'i" X1)
Xa—Xy  a*(yz2-+yy)

p——
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Kax ce O0Ba BpPEJHOCT YHECE.y jeAHAYMHY CEdHIle, gxoénsa ce
- _PH4x), N o
— Yy = — (x — xy).
§— 9 "' ag(yg—}—_yl) !
AKo ¢y § M n ROOpAMHATE OHe Ta4YKe, KOJa DOJOBHA TETHBY
AB, onjga je | - |

e T1 1T T2 y— Y1 Uz
| - O - 9
MAM . ... .. Xy X =26, Uy + Y2 =2 . |
Kajg ce oBe BpefHOCTH YHECY y jeJHAYHHY ceuHune, AoOHUBa ce,
Uy—Uy == a2 (;1;_._%)
| b?§ R | f
rAe %, DPEACTABbA KOHCTAHTY MPABIIA.

| Cee TeTHBe, KOj€ Cy mapajeiHe
ca AB, umajy HCTY KOHCTaHTY nIpaBia
— - b?'&_ |
. a?y | v
"Axo cy x nu y Tekyhke kKoopau-
HaTe 3a reomeTpucko mecto MM'
(ca. 45) Ha KojeMm ce HaJjase cpejuHe
GBHX IapajelHuX TeTHBA, OHJAA je
a’y |
jefHAYuHA TOI IT€OMETPHCKOI MECTA.
Kao miTto ce BHJAH, TO je TEOMETPHUCKO MECTO NPEYIHHK, HHja
| 2 |
| pormay |
Nsmeby koncranTe npasna mapaielHUX TETHBA M KOHCTAHTE -
npaBHAa OHOI' IIPEYHHUKA, KOjU MPOJAA3M KPO3 CpeJUHEe NapajenHnx
TETHBA, IOCTOjU NPEMa TOMe OBaj OJHOC: |

b2
mm' = — —5
a :
Axo ce MOBYKYy Te€THBe, mnapajejHe C THM IIPedHHKOM (jeiHa
je ox tux teruBa BC Ha cia. 495), nma ako Je m’ KoHcTaHTa npasBna

3a NPEYHUK KOJU IMOJOBHM T€ TETHBE, OHJZA je
b2 |
m'’' m’ == o3’ Jakue m’ = m;
HITO 3Haum, Aa je mpedHuxk RR’, koju mnojioem TeTuse mnapanenHe
ca BC, mapaznenan tetmBama koje cy napajenHe ca AB. o
JBa TakBa mnpedYHWKa 30BY Ce€ JABa COpeHywIa IIPEYHUKA.
CBaku oJi HUX IOAOBH TETUBE, KOje Cy IapajelHe C OHUM JAPpYIrHuM

FIPEIHUKOM. -

b2

== UM} § = —5

je KOH¢TaHTa npabna m' =




~ Axo je m=0, oHAa je m’' == oe; NpeMa TOME Cy OCe'Y eaHric

4Ba CONPErHyTa NpedYHHKa, M TO jABa jeAMHA CIperHyTa npequc'a"‘é
Kojua cTOje HOPMalHO jeJaH Ha Jpyrome. , |
. Hawmomena. Kako ce Hpvr MOMKE CMATPATH KA0 eJHICca, Y ROJe
je a=Db, T0 je m'm’=—1, mro 3HaYm jay KPYTy CBaka ABa
criperdyTa npeHnKa cToje jejaH Ha ApYromMe HOPMATHO.

| 66. Xunep6ona. Hcro OHAKO, Kao KO,Il eJUIce, Hal1a3d ce
kojx xmiepboxe xa je |

b2
om— X
YT erm”
jeAHavudHa OHOT INpevYHMKa, KOJH MOJOBHM TETHBE YHja j€ KOHCTAHTa
npasga — Mm. _
Ako je m = 0, OHAa je m’' = oe, IUTO 3HAYH, A& Cy OCOBHMHE

y xnnepﬁone ABA CHOPETHYTa NpeYHHUKA, H TO [Ba jeMHA COpPETHyTa
NpedHMAKA, KOJH CTOje jefaH Ha APYroMe HOpPMAajaHO.

Haaomene. — 1. Rako KOHCTAHTE MNpaBIa 3a ABA cnperﬂy'ra
| p2
npeqﬂﬂﬂa y erdnce Aajy POMSBOA — —g» TO MOpA HarmbHH yrao

jeaHor NpedHHKa mpeMa. ‘ATICLIMCHOj OCH 6HTH omTap, a Apyrora
Tyn. Jepan nponasu kpos 1. m 3. KBajApaHT, a ApPyra Kpos 2. 1 4.

KBaApaHT.
.- bg

‘Koa xunepboue je mm —-——|— 5> LITO 3HAYH Ja Cy KOHCTAHTe
npasna ooée MO3UTUBHE, H/IH 066 HeraTusHe. Y xurepbone ce,
mpeMa TOMe, JBa CUPErHyra HpedYHMKa Hajlase y MCTOM KBaJpaHTy-

M HHCY pas/BOjJeH” OCOBHHaMa.

1l. Axo je y xunepoboue KOHCTaHTA IpaBla jejHOr NpeYHHKa
b

» OHJa OHa Apyrora mopa 6uTHd Beha og % Onaj npesm.

ceye xuOepbOAy H 30Be ce jeaaH 2AagHU UPeuHuK; oBaj ApPYrM He.
ceqe XunepboIy W 30Be €€ cHOPeOHu UPEUHUK. —

- TernBe,. Koje Cy napaaende ¢ jeAHMM I[JIABHHEM IIPEe4YHHUKOM,.
Be3yjy Ha XurepboaM o ABe Tadke Koje He IPHNajajy UCTOj TPAHH.
TermBe, KOj€ Cy IapajelHe C jeJHUM CopeaHuM IpevdHUKOM, Be3yjy
na xunep6oJM HO ABEe Tadke Koje ce Hanase Ha Hctoj rpanu. Cpe-.
AMHe OBHUX TETUBA JE€KE Ha MNPOAYKEHOM IJ1aBHOM HIPETHUKY.

67. Ilapabona. Mcro oHako Kao KOJA endIice, Hanasd Ce M
KOX napaéone Aa je JeﬂHa‘lHHa CEeYHILE : |

2p
X — X4
914—92( 1)

J“"yl_-—-
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| Ako je n opaunata tadke C Koja
noioBu teTuBy AB, oHja je

n = y"—lz—yz naKne g1+y2=2n
[Tpema Tome jepnadmHa TeTuse AB

rJaacy .

9“"91:%(?5__?171)-

HMcTto oHako Kao KOJ eJHdnce, AO-
OWBa ce 3a TEOMETPHCKO MECTO, HA KOME |
ce HaJjJase cpejuHe napaielHux TeTHBa,
oBa jeAHaAYMHA: |

‘ | P P
CJI 46 “~— = m, UIA = L
| g y =

*r,ue JB m KOHCTaHTa npaBua l'l{:lpaJIE.HHHX TETHUBA.

" Maxue, npedynuk y napaboJje napaneian je ca 1hbeHOM OCOBHHOM,

v oae P
asja,bHH —-
Y pasa m

- Heka cy x' m y’ koopaunare radxke M, a MT xupka y TaIKu M;
‘Taja je HeHa jejHavmHa ’ !
yy'=p(x-+x)

Jakje je mpmeHa KOHCTAaHTa IMpaBLa —E-; Ila xako je tauka M u Ha
e . Y 4 P __ . MT
ripednury MC, 10 je n y =~ WM <5 =m, T.]. IApPKa uma

MCTY KOHCTAHTy npasna kao u terusa AB, naxie MT || AB. C Tora
ce kKaxe, jaa cy npedHuk CM wm ampra MT cnpernyrtm npednunu
napadoe. -

~ AKo: ¢y TeTWBe Ha OCOBHMHM HOpMaiHe, oHAa je o = 9009,
Mm== oo, ¢ Tora y=0. Ilpema ToMe Cy OCOBHAA M JUPKA Yy TeMeHy
n,IKBa cnpeFHyTa IIPEeYHUKA.

3aganH.

1. Haku cpepmmiTte parte eaumce.

2. Jlata Je jeaHa TETUBA €JUNCE; KOHCTPYMCATHA CHPErHYTH
,_Jo.] IIPE‘-IHHI{. -

3. a) Jlar je Hpequn jeane eaunce (xurnepodone), I{OHcrpyncaTﬂ
CIPErHYTHA MY TpeYHHK.

b) Rax ce oko eanmce onuunle NpaBOyraoHHK TAKO, Ad Cy MY
‘CTPEHE napajeaHe C BEIUKOM H MajlOM OCOM H-¢HOM, OHJAA AWjaroHale
merose oJpebyjy aBa cnpernyra npedHuka. HMspauysaj] muxose
AYEKHHE. : | - |



4. Kax ce KpO3 Jeuy KpajHy Ta4Ky jeJHOI MpedHuKa eIurce.
(xmuep6one) MOByde AMPKA, OHAA je OHa mnapajierHa CHpE[‘HyTOM:

MNPeIHUKY.
B Y E’:JIHIICE[ 9x2+20ya—-225 Aarta je tadika M (1,1) Wi N (1, ]/3;) |
KPOB KOjY Je [IOBYYEH TMPEYHHK. O,upe,zm CHPEFHV']_‘H My HPELIHHK'
® M3padyHaj yrao nsMeby oba mpedynmxa. __

6. Oppean FEOMETPHCKO MECTOo 3a CpefMHe CBHX TeTHBa y
eNuIncH 92?2 4 16y? = 144, koje cy HOpMasiHe Ha NPaBoj x— 2y =—4.
o 7. Jloxaxm Jaa ce Npecek ABE]y TaHreHarTa jejaHe napaﬁone
"HAjNa3| HA TPEYHHKY KOJH je CIPErHyT ca JAOAUPHOM TETHUBOM.

8. ¥ napa6oam y?=2px jpata je Tauka (x;, Y,); Haku jesna-
SHHY OHE TEeTUBE, KOja je y TO] TAa4KHA MmperooB/beHa.
9. Koncrpyucatu napabony, Kaj ce 3Ha HEHO TeMe M Ha,n; cy

AATA JBa CIpErHyTa NpevHHKa.
| 10. OxpeauTy KOHCTPYKTHBHHM IyTeM Ipecek Asejy napabo.a,
Kaj Cy AATe€ HUXOBE KIKE M 3ajeflHHYKa MM AUPEKTPHUCA.

1I. IPECEIIH KVIIE.

68. EsmnTHuyaH npecek.
Rajg Heka paBaH R ceue cBe CTpaHe JeAHe poTalmoOHe Kyne, ouga
je mpecex eauaca (cn. 47).
- Joxas. C jegHe u apyre
CTpaHe paBHU, KOja cede Kyny,
MOKEMO YVIIMACATA MO JeJHY
JOTTY KOja jpoaupyje H Ty
 paBaH ¥ oMOTa4 KyIle.
'. JNlogupHe Tadke ca pas-
" maunoMm Heracy F m F', a jno-
JAPHU KPYTOBH C KYIIOM HEKa
cy K 1 K'.
~ AxojeP 1{0351 OUN0 TaUKAa
" wa mpeceky, ouja je PF'=PB
nu PF =PA, jep cy Aupke,
IIOByYeHe M3 jejHe Tadke Ha .
- ®ery gonty, jeanake. Ilpema | 4
TOME jEe ™
PF—]-—PF :PA+PB AB | x Cn. 47.
T. j. Taj je 86HMp XOHCTAHTAH. | |
Iipecex je, nakie, eiumca 4qmje cy smimke F u F'.

Haoomena. — Axko Om ce Kyna npecexia napaneaso npeMa
OCHOBHM, OHJa OM ce eadnca OPeTBOPUNA Y KPYT.
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69 Xunep6oaad HpECEH.
. Kag Hexka papaH cede oba KpHaa jepne ABOjHE Kyne, OHZA je
npecek xnuepdora. (Ca. 48.) | a-f -
Hokas. Y ceaxy R;rny Tpeba ynﬁcaTH o jeAHy ﬂon'ry, KOJ&
AOJMPYje M paBaH Koja cede Kyoy H OoMOTad.
,Zlo;l.ﬁpﬂe TadKke ca paBHMHOM Hexa ¢y F w F" a JXOJHAPHE
Kpyrosu ca kynom Heka cy K m K’. | | -
Axo je P-koja 6M10 TadKka Ha pecexky, OHJAA je PF'= = PA,
PF = PB, aakae PF’' —PF = PA — PB — AB, paxie KOHCTAHTHO.
| Hanomena. — Axko 6m ce Kyna
- npecekja jeAHOM PaBHH, Koja IpO-
nasu Kpos S, onja 6 ce xmrepﬁo.na
M3METHYA V JBe I1paBe Koje ce CEKY.

- Cx.

- 170, Hapaﬁonan npecex.
Kax je Beka pasaH napajeiHa ¢ JeIHOM CTpaHOM pPOTAIHOH®
Kyne, oHja je mpecek mapaboaa (ca. 49).
Heka je SBC npapa kpyxHa xyna, a aunuja MAN men npecex
¢ jexHoM paBHH R Koja je napaﬂeJIHa ca crpanom SC. |

Aa OucMo nokasanu pa je amHH]a MAN napaborna, Tpe6a
,ILOI{BBE{TH Jla ]Je cBaKa HbeHa TA4YKa TOAMKO HCTO YAakbEeHA OX jeHe
CTajlHe Tadke, KOIMKO M OJ jeAHe crajlHe npaBe. Tora pajd 3amu-
CUMO ja je Y Kyndl YOHcaHa JIOOTA TAKO, Ja AOKHPYje ¥ MOBPIIMHY
Kyne ¥ gary pasad R. Ta sonra Heka goampyje IOBPIIMHY KyIie
no kpyry Klif, a pasan R y Ttauku F. Kpyr BMCN HEeKa je napa-

aenan ¢ kpyrom KIH. Taza mmamo:
MF = MI =KB = KA - AB.



Kako cy tpoyram ADK u ABC paBHOxpakxm, jep cy:, CIRYHIA?
¢ Tpoyraom SKH, to je AK—=—=AD, AB = AU; xakae e
MF=AD J+AU=DU= - MP.

Raxrne JIHHH_]EI MAN napaboua je, jep je 32 CBaKy meHy Taqfcy M
pasjpasuaa MF op xuxe F jepnaxka ca meHoMm pasjamusaom MP op
npase DP xoja je ampexrpuca (Boamima). OBa je npaBa npecex
pasuu R ¢ onom pasHu, y Kojoj aexm Kpyr KIH. |

[Tapaboauna oca AU mpecek je paBauu R ¢ OHOM paBHH, KOja
[IPOJa3d KpPO3 OCOBUHY Kyile M CIOjH HOpMaiHO Ha PaBHA R.

Iil. HEHTETPAJL |
dy

7;l Heoppeben muTerpam. — NudepeBnnjaisHy KOJUYHHK a}

noaaayje 32 CBAKY BPEJAHOCT amnciuce, KAKO c€ TICHe RpHBa AuHYAja
KOja PEeACTaBEA byHKORjYy y_—f(x) | |

- Kax je para dyurnuja, 6maa ce Mome HeH NUQpEPEHIUjaIHA
KOJMYUUK M3PAYYHATH; alM ce Moxe H OOpHYTO M3, jaror Aude-
PEHIIM]AJHOr KOJIUYHHUKA AO3HATH (byﬂunja
- Hexa je va mp. aaTt sapaytax: aa ce Habe jenjHa4dpna oHe KpuUge
gamrje je Hemame NPEeACTABHEHO U3pasoM 2 x, T. j. KOJ Koje je cBak
AUPKa _'HarH}*Ta peMa alncuucHO] OCH TIOA YEAOM 4YHpja je_'FOHHOMe-
TPHMCKa TaHrenTa ABa nyra Bekha o] ancuuce AOoTApPHE Tadke.

dy - L o
M3 JeﬂHaqHHe dx — 2 X W3Ja3H Aaje y = %, 0 MeMy €€ MOKEMO
yBEpHrH ANPEPEHTOBA®HEM; U Ad je Y ONILTe |
_ azn ] Kag je dy — ax.” (41. 32).
Y= 11 "M~ '

~ Pememe y = a2 Huje jeauHo; mma uX 6836p0]ﬂo MHOTO, W oHA
ce cBa Ao6MBajy, Kaj ce JeCHO] CTPAaHH JOJAA jejaH KOHCTAHTaH
6poj C, xoju ¢e npu AudepeHTOBALY I‘yéﬂ. -

Iipema ToMe je onurre penterbe: y=x>+C. 4 M
OBa] uspas x?--C 3oBe ce unwmezpa op 2 xdx, |
‘a C 30Be ce uUHmeepAQUUOHA KOHCMAHIIA.

Rako oBa koHcTanTa MOXe y omuaTe
HMaTH 0es36pPOojHO MHOTrO BPEJHOCTH, TO ce
NHTErpai 30Be HeodpeheH. |

- Teomerpucku paainor, nrroje uHTErpa:
Heoapebed, nexm y ToMe WITO Ce Kpuba
= x? (c1. 50) Moxe Ha BAIIE MIM HA HUKE
oMepaTd y MOpasLy OPAUEATHE . oce. Tuwm
noMepameM He Memajy ce 0coOHMHe KpuBe
_.mﬂﬁje, Hero ce camo nosehaBajy cBe OpAH-
HaTe 3a jejHy HMCTY CTaJIHy KOJIHYHUHY.
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| I{OHcraHra Y Je,a;HathH y——-x"’—[—C MOKE . ce Onpep.n'rn ua
‘kakBe cropejne morogfe. AkO Ce Ha IIp. TPAKM He CaMO TO, Aa je
Temame NPEACTABBEHO H3PasoM 2x, HEro U fAa KPUBA JMHHjA MPO-
Ja3¥ KPO3 MOYEeTAK KOOD/JMUHATHOT CHCTEMa, OHJAA CE 3aMEHOM X =0
u y=0 "asazu a je C=0. Tapa je y =x2 cneua_]a.rxﬂo pelemhe.

Axo nmuanauja Tpeba na npoiae KPO3 Ta4ky (1 2), oHpaa Tpeba

y Je;[Haqu |
‘ y=x?+4C

ctapaTH r— 1, y =2, nma otyx uspadyyHata (C. Tako ce Hanasum
C =1, a 3a jeiHaYMHY KPHBe nob6mnea Ce y=x%4 1. |
Oapebupame HHTErpala 30BE CE€ UHMIEZPOGAIbe.
- Hanomena. U3 nmpeamer TyMmaderhba M3/J1a3H, Aa cy ,llH(i)EpF-‘HTO-
pambe M MHTErPOBabe JiB€ CYNPOTHE PavuyHCKe pajie, 4 Ja JE AH-
depentoBame oppebeH, a HHTGI‘pOBaI-LE HBO,ElpE:'BEH 3aAaTak. o

T2. P[HTerpan Kao 86up. )
Hexka je va cia. D0 BT pupka y Tauyku M.; Kaj ce amcnuca

OP poampre Tauke noseha sa PP’ =—=dx, na y rTaukm P’ nosyue
P'M’' | OX, onpa anciucn OP’ oarosapa na aumpuu rtadka B, a
Ha KpUBO] NMHHjU Tauxka M’ Op,n,HHare tadaka B u. M paa.:mﬁij-
ce 3a BM', | | |

s npasoyrior Tpoyma MAB u3anasu aa je:

AB=AM.lga=dx.1qg =.

3a npupamra] AM’ ne 6m ce cwmeino, npeMa TOMe, CTcIBHlH_
A2 je AM'=dr.tga. An, mro je mame dx, TEM je Mame BM’, u
THM je Mama IpPEeHiKa, KajJ ce 3a NpoMeny (bj’Hl{I_T,HJE! (AM") y%me
dx .tgea. 3a Oeckpajuo Majno dx 6mhe m AM'=dy 6ecx{pa]Ho
M8J0, TAKO AAa CE MOKe CTAaBHTH. | |

dy =dx .tge. y M,

Heka je na ca. 51. amHHjoM |
OM¢M,M,M; rpaduukd npeacTas-
meHa PyHrngja y —f(x), 1 Heka je
[IO3HAT ILEeH . fudepenndjalHd  Ko-
maaHMK y = [’ (x). Tapa ce wmoxe
‘H3padyHAaTH TOHHOMETPHCKa ‘TaH- |
reHTa AUpKe y Ttaukm M,, xan ce y
uspasy 3saf’ (x) crasn x=0P, = x,.
W3 npaBoyraor tpoyraa M,Q,S, ms- A
nasm ja je QxS; = QuM;. f' (x3)- | N D A X

| Hpupam'raj opauHare, T. . M3Q, ZAA P A= p ax Pz p
HHJE HETO MITO H 55Q,, 44U Ce MOXe " .
‘craBETE M;Q, = [’ (x;) dx, KanJe dx,
6ecxpa_]rm Majao. |

---l-‘l—' -
]
]
L
i
Q0

o

Ca. 51.



~ Hcro TAKO MOXKe Ce CTABMTH MPHPAIUTa]j 0p;mHa're O M1 ,n.o
My, T. j. QQs=f"(x,)dx, tae f’(x,) sHaum BpegHOCT ,zxmbepen-—
NUjatHOT KOJMYHHKA, Kaj C€ ¥ BeMy crag x = 0P, =x,. .

H raxo ce Moixe opauHaTa MzP; npejacraBuwm xao 36HpP OA
cabupaka opaxsora Tuma: f’'(x).dx. |

Kaz ce samucin OP3; neaemeHo HA 68361)0_]1—10 MHOTO Jegﬁaxnx
Aenosa dx, onja ke M AYHH M, So, My S;, M3S; u t. 5. 6uTH GecxpajHo
mane. Taga je M;Ps 36up 0ox 66361)0_]]‘:10 MHOI'HX, a OecKkpajHo MaJHX

cabupaka mcrora tana [’ (x) dx.

~ Tlpema ToMe 3ajaTak, Aa ce oapeau PyHrnmja y=— f(x), Kap
ce 3Ha weH audepeHuHjanrHu KOMAYHUK ¥’ = [’ (x), uAenTH4aH je ca
3ajaTkoM, Aa ce ojapeamn 36up oj 6e36pojHo MHOrux, a OeckpajHo

MaNnX caéupaaa ojpebeHora Tumna.
~ Axo cymy X 6e30pOojHO MHOTHX cabupakxa 06BJIB}I{HMO ca S

'OH,ILa je |
: CSf () dx=y

Y MecTo JAaTHHCKOT CIOBA D yCBojeH j& 3HAaK f KOJ4 Cce 49uTa UH-

mezpar. |

73. Ha;npoc*rnja HHTErpanyuoHa npasuna.

Herka cy u n v cbyﬂnnnje O X.
1. Baa ce aa Je d (a u) =a-du, rae je a koHcrauTa. Crora | je

fa du = au.

Kapx ce u 3amMeHM ca f du, gobuBa ce

fa du = afd_-u

T. J.' CLl@IHU HUHUAQY, Modice ce camragumIu uped UHITezZPAYIIOHU 3HAK.
2. KRaxo je d (u+v)=du-+}+ dv; To je |
[ (du +- dv) =u -+ v.

Kax ce éameHu i caf du, v ca f dv, nobusa ‘ce

f(du+du)-—fdu+fdu

T. J. UHWIe2pan 36upa Jeonak je 36upy unmezpand uojeduHUx cabupaxa.
3. MicTO TaKO Jef(du-—-dv)-_—f du-——fdv

o xﬂ—l-‘l ' _
4. fxzdx_._ +c 5. fa: dx.__n+1 L C
dx 1
-_-—-"_—" 3 ’ —_— T ——— ——— *
6. fl/x dr = ]/:z: +C 7. 7 =—=+C
- VQ o
8. faxdx = -+ C; '

Gi
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o fyax.ax=VafVzaz=Va-3V¥4Ci

10 -smxdx*—-““cosx—]“c 11. fcosxdx—-smx—l—L

74. UapauyHaBamb®t nonpmuﬂe; onpeben MHTErpaJ.
Hexa je pat 3ajaTak; 7a ce uspadyHa noBpmmuHa P (ci. 52),
| | - orpanuveHa AykoM BB’ kakBe kpu-

y A BeJIUHHU]E, OPANHATAMA KPAjBHUAX Ta-

YAKATOraJayKa KOMaJAOM anciACHe

A oce uaMelby THX opauHarta, JakKie
| | P = ABB'A’.

Rap je JaTa CTajJHAa OpANHATA
AB Tauke B un jeAHaYMHA KpUBe
AvHUje, oHAa je P camo jomn pyHK-
X | uuja arncouce tadke B’ (x,y). Ako
ce ancnuca Ttauyke B’ nopeha 3a
/\ X, OoHjAa ce moBpIHHA noBeka
sa AP=A'B'B""A”. Taj npupa- .
ol npaﬁoyraOHuma A’A”B’C”, a mamu je of

mraj AP Behn j¢

A A”C'B JAaKiae
NnpaBoyraoHHuRa A 1 < /%]_f < (!J + A y) A X

P HOCTaHy ,I[H(ZIJEPEHLLHJBTIH dx, dJ, dP, 6ute
, Ny D 7P

=Y s

T. j. dugepenuyujarHi KoauuHuK gospuwitie P nuje nmunwuma Jdpyeo,

Hezo 3aspwna opduHawdd.
H eMa TO je D

b P = fy da: + C.

a moppwmHa . . - v tT

I{aROJeJcIJ)HKH“JaO
kA0, byHKI]Y OHE dncuuce, KOja O,I],I‘OBH])J aanpm_ﬂo_] OPAMHATH.

Tpe6a camo cTapuTH ‘ga MecTOo x BpeaHocT ancuuce OA'=— ), koja
aTH. -
oJAroBapa SaBpmHOJ opAuH | N
Komceragrta C Moxe €€ OApPeAdTH M3 noroade, xa je P =
Kaa je ¥ =—ada.
- Kapx 6ucmo X
OP/JAAHATHOM OCOM,
6u ce y u3pasy

pnﬁy JII'IHHJY B”"B'B mpoayxuam jo Tpeceka ca
o ou ce HOBpLIIHHd MOA’B’ Hamiia, gag

fy dxr -+ C
camo 6m ce cap xouctanrta C Mopazia u3pady-

craBuio x = OA',
paTH @3 morojpbe, Aa Jj€ HOBPHIMHA MOA'B’ =0, Ka;[ je x==0.



Mospmaaa MOAB HaNa3u ce, Kax ce y n3pasy

_ T fydz+cC ‘
craBu X = d, fOIITO TOj ANCHUCH o,ur()Bapa op;mnara AB I{O‘]OMI
je 3aBpmeHa nopminaa MOAB. |

s nsejy nospmuna: MOA’B’ u MOAB nanasm ce nospmmﬂa

ABA'B’ O/ly3MMAaIbeM, Jarie
~ | P = MOA’B" — MOAB, uan

o P——fydx-{—C——(fydw—l—C)

I-‘.I_ITO ce rullie Kpake OBaKoO:
x=b
P-——fy dxr, wnm JOIII kpahe fJ dx.
' X=—a _
OBaj UHTErpal 30BE Ce oc)peijeu a je odomwa, a b je copmwa
epanuqa | S | | o .
75. TlpumepH. .
1. IHospwiura Hapaﬁwle JeqHa4vuHa Je g_-—_:x9

Ilpema TOME je MOBPLIMHA |
+3
P———fyda:——*fxgd:c-—- -+ C.

[lapa6ora uma o6iuk u nosoxaj kao nHa ca. 50. Ha Gucmo

Hamuu nospmuay OMP’, Tpeba yzern Oﬂpe’beﬂ HHTErpaa msmeby
aome rpanune — 0, u I‘OpH:E rpanune OP”. Tay.:(s ce Hanas® ja je

HOBpPIIHUHA

OMM'P’ — 0?3 _
Ha KAKO HU3 jejHadnHe napaﬁoﬂe usiaswy, Aa je M’P" — OP‘Ir2 TO Ja
OMM'P’ = OPHA‘S OP; = 3‘-'139 i
ako crapumo OP'=x,, M'P'=y,. S

Kag ce omaj pesyrrar 3n0pe,uu C MOBPIIMHOM PABOYIAaOHHKA,
kome je ocHosuna OP’, a sucunra P'M’, oupa , |
- ee BHUAM, Aa je noppiinHa OMM'P’ tpehuna ror
NPABOYTraOHHKA. .

2. IlogpuiuHa KPYNCHA GpCUIEHA.

[Ipcred ce MOXe MOJAeJHTH HA 6e36pojHO
MHore, a OeckpajHo ysaue npcreHose (ci. 53).
Ako je OA=p, OB=p¢p-+4 dp, onga je mnosp-
HIAHA ITpcTeHa H3Meby Ta ABa KOHIEHTpPH4YHA

.-rcpyra: o | | | | _
| dP —9 p‘ﬂ?dfé. . | C.u.. 23.




} Lo

HOBPH_IHHE{ npc'reHaﬂ .‘IHJH cy nonynpeqﬂﬁnﬂ Iy H Iy, 6uke

npémMa ToMe:

P—-fﬂpwdp__[wg]—-"fc(rgz—rl)
ry
3. IMospwiuna Kpgea Y npe,a—
HEM 3aJaTKy Tpeba yseTH AOmY rpa-
Hany ry =0. -
4. ITospuruna eauuce.
3a KBAApaHT OBC (c.n o4) Ha-

Aasu ce
P— [de—f Vag *‘xﬂ dx
b (- y . -
:nya2~_$g dx. N oF Y S

Bpeanoct muTerpana SVaﬁm-xz dx AOSHH_]B ce HH}IHpEI{TH(}"

A

e

OBAKO: Kaj Ce HaJl eTMNTHIHHM KBaJpPaHTOM OBC ONUIE KPYKHU
kBaapantr OBE, onaa _]E IberoBa ITOBPIITHHA :

. _ e
fV(IQ—-:BE da’;::aTw-

"RKap ce m kpyr u eamnca nojeje Ha O6GecKpajHO ysaHe MMOBpP-
LIBHCKE €1eMEHTE, OHJa ETUIITHIHU eJEMEHTH CTOjé MpeMa KPYKHUM
y pasmepu xao b:a, c Tora je moBpIIHHA -

BOC#—;'—Q—- BOE — b a?an: _ abw
| a -- a 4 .4
npeMa TOMe MOBpIMHA enunce: P = abw.

5. IMospunina cunycHe aunuje.*)

3a nopmuHY 0f X =0 J0 X = © HMaMoO

P:-__fyd:rzfsihdx——[ cos_x]=

)
6. Hoepwuua 05pHIHU33 mend.

) [Tospwuna noume. | | - | :
Jonra nocraje, xaa ce kpyr o6pke oko ancrucHe oce (ca. 55).

") Bﬁnu ca. 10 y TpHrosoMeTrpujH.



‘Tauka B Heka maa KOOp}lHHaTe' -
x ® Yy, a Tauka B’ |

Az, y+Ay(raeje Ay HeraTHBHO)

Terusa:

— V AT AP Aml/l (

. Kag Ax, Ay /S noc:TaHy
,}_IH(I)EPEHIIH_]EI.HH dx, dy, ds, OHAA je

_ ds._.d:::l/1+(d )

. Ilpu o6pTamy kpyra ayk ds onn-
¢yje mojac, KOju ce MOxe cMaTparTH |
'Kao mpasa o6iuiia uMja je BucuHa ds, = Gy 55..
‘a TIOAYIPEYHUK OCHOBE J€ A_B = . |

. [lpema TOoMe je omoTau Te obiune:

'm:2y*rr: ds__-—_-2j-rc'dx|/1 ". (d

Hs jeanauune prra x9+92:r2 Hanasd ce

| | da;j oy
npemMa Tome m==2rndx. -.
3a moJayiaonry HM&MO JeAHAYHnHY

& ﬁ“—IZITCd’B_[ZFﬂx]“—ZFQT

nOBpII_IHHa je ue.zle nonre 4 rémw,

- B. Ilospwiuna rkarome. — Axko je h BucuHA Kanore, OHJAA cy
(r — h) B r rpaHdne MHTErpaia. | o |
Y. [lospuiuna aonmuna uojaca. — Hanasm ce kKao pasimka

nsmelsy ABE KaloTe, HAN Kao ojx B.

7. Hspauynasare 3aupeMuHe.

«. Jaupemuna uupamude (ocHosa B,
BUCHHA 1). Hexa je nupamupa SABC (ca. 56)
MmpecedeHa JeAHOM PAaBHHU NapaneiHo mpeMa
OCHOBH, a y pasjamHHH X OJ BpXa S. AKo
je b MOBPLUKHA Hpeceka, om.[a je

o B:b==h2: o

. | Ba:”f'

[lupaMmuza ce Moxke npecenuma, Koju
Cy mapajlejHH InpeMa HEHO] OCHOBH, HOxe- .
ANTHE Ha O€cKpajHO MHOre TaHKe CclAojeBe, 4YHje ¢y BHCHHe dx

Cn. 56.
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OGeckpa]Ho maze, Je,naH TaKaB -cJI'oj,' ca OCHOBOM b a BHCHHOM dx
B

MMa 3a[pPEMUHY ——.:UQ d:r: a 3ampeMHHa je nene nupamMuBje
A

— xgdx——ig—- xﬂdx,_ B,h-
L2

h? 3
-‘J ) .
B. Jaapemuna Hyﬂe 'U3BOJM Ce€ HCTO OHAKG, Kao 3aripeMuHa

nupamuje. :
T .S’aapemuﬂa aoawe.

Eanemenar ABA‘B’ (CJI O7) EKpykHe
OBPILMHE OMHUCYje, NpPH OOPTAKY MOMY- -
kpyra oko OX, jeany obammy d4m@ja je
sanpeM#Ha | | |

dv =y?~ndx =x (2r — x) = dx.

IIpema TOoME je szampeMuHa Jolre

ot x - e
Cx. 57. .- V:/'JC(QF'—-)C)ﬂdx=4gﬁ.

. . . \
8) JaupemuHa JoUmMUHA CE€2MEeHWIA. | |
Cermenar nonte nocraje oboprameMm mnoepumnHe OAB (ca. 57).

Ako ce craBsu 0A—~h OHJA Je

. h2 | f
V:fx(Qr——x)rdx—- (31 — h)

) 3aapemuﬂa pomaqmmoe oy
eauucouda. |

Kag ce onaj aeo EJIHIICE, I{OjH '_
Ce Hanasd y INPBOM KBajAPaHTY,
oép'he oxo oce OX, OH,T_La nocraje

NOJOBHHA €JHICOMA 5 (c.rl 238).

Axkocyx,y HoongHaTe Ta4dKe
B, a x-{-dx, y-}+dy (dy seratuBHO)
KoopAauHaTe Tauke B’, oOHAa Io-
BpmmHCcKH enemenat ABA’B’ onn-
cyje 32[PEMUHY y2¢cdx Taﬂ;a Je

fygﬂ:dx-—f (bz bzxa)d:t: az_)gﬁ-r

Hpema Tome je %aHPEMHHa I{eJIOT eJHIICOH/A:

VY = % ab?r.

-

Cax. 38.




-Ha 'MECTO €JHUIICORJAa HMMajHd JOITY; HeHa je

IBEHPEMHHa *g— rsm«. -

ﬁHaaomene 1. Kap 6u Beauka oca exmrce 6maa gHa OY, oHza 6n
«ﬂép'rdeeM equnce oxo OX mocrao COBLOIITEHU eAAnConn (cq)epqnp;)

.‘H:EI'OBEI je saupeMuHa o “‘y

V:—g—aﬂbw - ' M
pig Ka,z[ 6u 6uno a=>b =r, oHJAa OMCMO | |
 3) 3aupemuna pomauuouoe uaapadonouda. L .4 i P -X
[locraje obprameM napaéoﬂﬁor CerMeHTa T ea 59
Ca. 59.

OPM (cn. 59) oko OX.
~, Hexa cy a u b xoopauHaTe rauge M. Enemenar mapabo-

Jou,aa Koju 1ocTaje oOprameéM MNOBPHIMHCKOr eleMeHTa ABA'B’,

4

fpeJCTaBbeH je mspasom
| dV-—-J 'n'dx—-—-ZpTcx dx.

ab?2x

OTyﬂ, N=2p~= j:cdx._.a P =—;

 Haoomena. AKO 3aMHCIUMO OKO Iapaboaoupa oﬁﬁuuy, YHja
je sucuna ,OP = a, a nmoaynpeunuk ocaose PM = b, oHza je meHa

sanpemMuHa ab?w; paxne psa nyra seha ox mapabeaoma.

BAJ:i;AuH. ,

1. JlaT je Tpoyrao ca crpasama 6, 5, 7. MspayyHaj HOBpIIHHY

| @AMIICE 4Mje Cy KHUKe Y KPAJHUM Tadukama npee cTpaHe, a L Mpo1asn
KpO3 Tpeke Teme.

4

2. Oapenu oxsoc mamelby InoOBpIIHHE Je,me EJIHIICB U rme—

. HINHE OIHCAHOT H . yiimCaHOI' KpYyra. o | \

3. Oko equmce OHHCAH je& ITAaBHHU KPYT (npeqHHK 2 a); upe-

TIOTOBHTH jeJHOM €JHUIICOM OHY MNOBPIUMHY, Koja ce HaIa3h uaMeby

JaTe enurice M OMHCAHOI Kpyra.
4. lara je OpojHa €KCHEHTPHYHOCT ¢ U MOBPIIAHA P JexHe

eAunce; uapadyHaj oOce.

5. Hekxa je 2 b mana oca jeane eamnce. Koauka tpeba jaa _]e
BEeNIMKa oca, Aa OW NOBPIINHA €1HIICe 6mia jeaHaka OMOTa4y paBHO-

cTpane Kyne, uddja je BucmHa b? | | |
6. Enunca b2x® 4 a*y® = a®b? jeanaka je omorady npase 3sa-
pybhene xyie the OCHOBE MMajy noaynpeddnke a u b. Koauxa je
BACHHA T€ 3apyo.rbeﬂe KyIrie? :

7. Kpos xuxy jepne napaboie HOByqua je TeTHBa, HOPMAAH®

- _Ha_ocy napaboJe; HspaquaJ HOBpmHHy OACEYEHa cerMmenTa.



90

8. Ha. napaéoln y =4 x jxaTe cy ABe Tauke umje Cy OpAMHaTe
2 1 — 4, ma cy oHe Be3aHe TETHBOM; HU3pavyHaj NOBPIIMHY CEIMEHTA.
| 9. Kpos teme jexne napabone. noayqeﬂa je reTusa 10X VI‘JIOM
oJi ()00 KOJNWKH je CerMeHar?: : B
10 Y napabomm y2= 12 % ynucaH je paBHOKPAK TPOYrao TaKo,
Xa My je Teme y mapaboauHy TeMeHy; Konmkm cy cerMeHTH, KoOjB’
Cy OJAcCeYeHHM HpaHHMa TOr TPOYIJd, AKO BHCHHA CTOJH peMa OCHO-
BUUM Yy pasMepu 5: - | |
. 11. Ha napaéoﬂy y? 2px IOBY4Y€HA je AMpKA, Koja je rtpema
ocu HarHyTa moA 30°; M3 XOJAMpHE Ta4Ke CHOYILITEHA je Ha OCY HOp-
MaAHa TEeTWBA. I{OHCprHmH KBajpar, jeaHakx CerMeHtry KOjH j& TOM
TETHBOM 'OACEYEeH. | |
'12. Ha napabdony yﬁ——Sx\fHOByqena je mupra y TAYKH quja
je opaunara 4. MapauynHaj noBpmmuHy uameby Te AUpKe, OpAAHATHE
oce U I (}paﬁoanor ayxa. I{Oﬂm{y MOBPIIMHY OACENA oJ nap.aﬁoﬂe
HOpMaJa : r | |
13. UspauyHaj nen0Be, HA KQ]E Je prr x2 -} y2 =8 HO,I[EJI::&H‘
napaﬁoﬂom y? =2 x. x | : o
o 14. Ha napabosu, a Ha;[ HEHOM OCOM, Hajlase ce ;[Be TaYKe quje
cy opAauHare a M b; pasgamuna msaMeby TUX opasHATA HEKa je .
Mspauynaj cermenar koju ojcema TeruBa uaMmeby TUX JABejy Tadaka.
15. Hapaqyﬂa] 3a]eIHUIKY HOBpmHHy OBHX ,H.BEJ}T napaﬁoﬂa.'
y>=2px u x?=2py.. | - :
"~ 16."Terua AB nopmanna je Ha ocum napaéoﬂe a UMa OJ H:-EI—I&
TeMeHa pasgabuHy a. CerMeHaT, Koju 0JBaja TAa TEeTHBA, IIOAEIUTH
IO pasMepu Im: N jejHOM TETHBOM, Koja je ca AB mapanenna. (Cne-—
nujaano 1:7; mam| A€o0 JexH J0 reueHa)

17. apadyHaj 3anpeMHHY Bapyéjbeﬁe nupaMuje. Ar{o je H
BUCHHA IeJe nupamnae a h BUCHHA AONYHCKE MHUpaMHJE, OHJAA je
B
3 H2
‘paMu/je. PaCTaBJbaJy'laa H3 —#% ua wgumHmOne, Of KOjuUX je JE,II,&H
H -— h, pobuBamo oépaaau y ua. /1. Crepeowm. | |

18. MspauyHaj sanpeMHHy Tela, HO_]e IIOCTéJe 06pTameM no-
spmubge AA'B'B (ca. 598), kax ¢y a m a’ ancnuce Tadaka B m B

19. NspauyHaj sanpeMHHy Teia, Koje nocraje Kaa ce jepan
JYK Ha jefHO] TPaHH paBHOCTpaHe xunepboje xy =— 5

(H? — h%) Bpeanoct muTerpana sa aanpeMHHy sapy6mene nu-

OHO

jeaHe acMMOToTe, M Kaj CY IN U N ariciuce KpajikuX Tadaka Tora JAyKa.

| 20. Koivku je moiynpeYHHK J1ONTE, KOja MMa HCTY 3alPEeMHHY
Rao BeMJbHH cd)epon;[‘? (a = 6377 4 km b == 63561 km).




nofoBOP.

ITpu mapaxn Anpaiurn4dHe ['eomerpuje cayxumio MH je 3a

OCHOBY HajHoBHje n3jarmbe Mounuk-CrimaManose FeomeTije 3a&.
BANIE€ pdspeie cpeAmux wmkoja. HacrasHo je l"pa,IIHBO MCTO,

KOje je NpOomMCaHO HAIKM HACTABHUM IIPOLPaAMOM, €aMO Cy~
NIpUMeH-eHe PAallOHATHAje METOTe, IpeMa CaBpeMEeHUM 3axTe- -
BUMA CpeAme-1IKOJCKe HacTase. | ,

~ Bopaebn pauyra o onﬂyﬂama Me'byﬂapoaﬂor KOHrpeca 3a
'pecbopmy MaTeMaTH4Ke HacTase y CPeA0j IIKOIH, HA KOMe
cy Cpl’ICI{H neneraT¥ HM3jaBHAH, A4 je My HAC HApO4YHTa KO—
MMCHja u3paaMIa niaH 3a ysobeme Bume Maremartuke vy
Cpefihe IIKOJEe — ja caM YHEO Y OBY KIHIy eiemeHTe Hu-
depennujarnor u UnrerpasHor Padyma, amM y rpaEMmaMa
TAKO CKPOMHHM, Ja ce yuenmuw nehe omreperut, a ymo-
snake ce ca pauHOHaﬂHH_]HM MeTozaMa nsBobema marema--

'Tﬂqﬁﬂx oﬁpaaaua

14.'_:Jy.lla 1921. | ‘ _. GTéBaH ',IIa,BHnOBnh_, |
Beorpay. ! npodecop Bojue -Axaaemuje..
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